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Von  Müller’s  Lehrbuch  der  Physik  ist  jetzt  die  sechste  wesent- 
lich verbesserte,  in  Bogenzahl  (118)  und  in  der  Zahl  der  Abbildungen 
(1724)  erweiterte  Auflage  in  zwei  Bänden  vollständig  erschienen. 

Der  Preis  ist,  unter  Berücksichtigung  der  zahlreichen  Illustrationen 
in  Holzstich  (1724),  einer  Anzahl  schwarzen  und  farbig  gedruckten 
Kupfertafeln,  und  der  übrigen  typographischen  Ausstattung,  ein  sehr 
billiger,  nämlich  9 Thlr.  Nur  grosse  Verbreitung  eines  Werkes,  wel- 
ches der  regsten  Theilnahme  würdig  ist,  kann  ihn  motiviren. 

Jede  Buchhandlung  ist  ausserdem  in  den  Stand  gesetzt,  auf  tj  auf 
einmal  bezogene  Exemplare  ein  Frei-Exemplar  zu  bewilligen,  was  beson- 
ders für  Lehranstalten  und  da,  wo  Meiere  leicht  für  den  Ankauf  einer  An- 
zahl von  Exemplaren  znsammentreten  können,  von  Interesse  sein  möchte. 

Die  Verlagshandlung  hat  es  sich  ernstlich  angelegen  sein  lassen,  die 
Absichten  des  Herrn  Verfassers,  so  weit  ihr  das  möglich  war,  zu  fördern. 
Zu  dem  Ende  ist  ein  grosser  Theil  der  Abbildungen  neu  gestochen,  theil- 
weise  in  grösserem  Maassstabe,  eine  grosse  Anzahl  Abbildungen  neuer 
Apparate  sind  hinzugekommen,  und  so  correct  und  präcis  in  den  Details 
ausgeführt,  dass  das  Buch  immer  mehr  auch  eine  hohe  Bedeutung  für  den 
Mechaniker  gewinnt,  welcher  in  den  meisten  Fällen  seine  praktischen  Ar- 
beiten nach  den  jetzigen  Abbildungen  ausführen  kann. 


Neben  dem  Hauptwerke  sind  erschienen 

Als  dritter  Band:  Müller’»  Lehrbuch  der  kosmischen  Phy- 
sik. Zweite  wesentlich  verbesserte  und  vermehrte  Auflage.  Mit 
302  in  den  Text  eingedruckten  Holzstichen  und  einem  Atlas  von 
33  Stahlstich-Tafeln,  zum  Theil  in  Farbendruck,  gr.  8.  Fein  Velin- 
papier. geh.  Preis  4 Thlr. 

Als  Supplementband  für  Mcdiciner:  Fick,  Dr.  Adolf,  Pro- 
fessor und  Prosector  in  Zürich,  die  medicinische  Physik. 
Mit  in  den  Text  eingedruckten  Holzschnitten.  Preis  1 Thlr.  15  Sgr. 

Müller’s  Grundriss  der  Physik  und  Meteorologie.  Für  Ly- 
ceen,  Gymnasien,  Gewerbe-  und  Realschulen,  sowie  zum  Selbstunter- 
richte. Mit  580  in  den  Text  eingedruckten  Holzstichen.  Achte 
vermehrte  und  verbesserte  Auflage,  gr.  8.  Fein  Velinpap.  geh. 
Preis  2 Thlr. 

Müller,  Mathematischer  Supplementband  zum  Grundriss 
der  Physik  und  Meteorologie.  Mit  179  in  den  Text  ein- 
gedruckten Holzstichen.  Nebst  besonders  gedruckten  Auflösungen, 
gr.  8.  Fein  Velinpap.  geh.  Preis  25  Sgr.  Preis  der  besonders 
gedruckten  Auflösungen  10  Sgr. 

Unter  der  Presse  befindlich: 

Müller,  Das  geometrische  Zeichnen. 

Braunschweig,  im  März  1864. 

Friedrich  Vieweg  und  Sohn. 
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Wenn  von  einem  Werke , wie  das  vorliegende,  in  Verhältnis^* 
massig  kurzer  Zeit  (die  erste  Auflage  wurde  im  Jahre  1844  voll- 
endet.) mehrere  Auflagen  erscheinen,  so  ist  das  Publikum  wohl 
berechtigt,  an  jede  folgende  höhere  Anforderungen  zu  stellen  als 
an  die  vorhergehenden.  — Dies  anerkennend,  war  ich  auch  bei 
Ausarbeitung  dieser  fünften  Auflage  nach  Kräften  bemüht,  in 
derselben  die  Physik  nicht  allein  in  einer  dem  jetzigen  Stande 
der  Wissenschaft  entsprechenden  Weise,  sondern  auch  in  einer 
Form  darzustellen,  welche  das  Eindringen  in  die  Erkenntniss  phy- 
sikalischer Gesetze  möglichst  erleichtert,  ohne  jedoch  der  wissen- 
schaftlichen Strenge  und  Consequenz  etwas  zu  vergeben. 

Die  eben  angedeutete  Tendenz  ist  für  ein  Lehrbuch  der  Phy- 
sik, welches  einigermaassen  Erfolg  haben  soll,  durch  die  Verhält- 
nisse der  Wissenschaft  und  des  Lebens  gebieterisch  vorgezeichnet; 
denn  während  das  Material  der  Physik  von  Tag  zu  Tag  anwächst, 
gewinnen  ihre  Lehren  auch  täglich  einen  grösseren  Einfluss  auf 
das  Leben.  Auf  der  einen  Seite  wird  also  die  Erlangung  umfas- 
sender und  gründlicher  physikalischer  Kenntnisse  immer  schwie- 
riger, auf  der  anderen  Seite  wird  aber  möglichste  Verbreitung 
derselben  immer  nothwendiger. 

Diese  Gegensätze  zu  vermitteln  ist  die  Aufgabe  der  Lehr- 
bücher. 

Um  diese  Aufgabe  zu  lösen,  schien  es  mir  vor  Allem  noth- 
wendig,  die  Fundamentalerscheinungen  als  die  Basis  des  ganzen 
Lehrgebäudes  mit  möglichster  Treue  und  Klarheit  darzustellen 
und  dann  in  möglichst  präciser  und  verständlicher  Form  den  Zu- 
sammenhang zwischen  der  Thatsache  und  der  Theorie  zu  ent- 
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wickeln,  dabei  aber  auf  der  einen  Seite  eine  breitspurige  Pedan- 
terie zu  vermeiden,  welche  den  Leser  langweilt  und  die  Klarheit 
des  Ueberblicks  stört;  auf  der  anderen  Seite  aber  auch  ein  allzu 
fluchtiges,  nach  dem  Schein  der  Genialität  haschendes  Hinwerfen 
der  Gedanken,  welches  den  Leser  täuscht  und  eine  gründliche 
Erkenntniss  nicht  aufkommen  lässt. 

Alle  physikalischen  Erscheinungen  entwickeln  sich  in  Zeit  und 
Raum,  und  zwar  sind  sie  in  solcher  Weise  Functionen  derselben, 
dass  ohne  mathematische  Anschauung  ein  richtiges  Verständniss 
der  Naturgesetze  vollkommen  unmöglich  ist.  Daraus  folgt  nun 
auch,  dass  ein  Lehrbuch  der  Physik  sich  einer  mathematischen 
Betrachtungsweise  nicht  entschlagen  darf,  dass  es  im  Gegentheil 
so  viel  als  irgend  möglich  auf  eine  solche  hinleiten  muss.  In 
einem  Werke  aber,  welches  physikalische  Kenntnisse  in  weiteren 
Kreisen  verbreiten  soll,  muss  man  sich  auf  die  Anwendung  der 
Elementarmathematik  beschränken  und  wo  Formeln  nothwendig 
sind,  müssen  dieselben  gehörig  eingeführt  und  entwickelt  werden, 
damit  auch  der  weniger  Geübte  dem  Gange  folgen  kann. 

Wenn  es  auch  öfters  unmöglich  ist,  ein  physikalisches  Gesetz 
in  seiner  ganzen  Allgemeinheit  mit  elementaren  Hülfsmitteln  dar- 
zustellen, so  gelingt  es  doch  oft,  ein  solches  in  concreten  Fällen 
unter  einfachen  Verhältnissen  anschaulich  zu  machen  und  eine 
richtige  Vorstellung  des  Grundprincips  zu  entwickeln.  — Auf  die- 
sem Wege  ist  es  mir,  wie  ich  hoffe,  gelungen,  eine  oder  die  an- 
dere Partie  der  Naturlehre  einem  allgemeineren  Verständniss  zu 
eröffnen,  welche  demselben  bisher  verschlossen  war. 

Da  alle  naturwissenschaftliche  Erkenntniss  von  der  Anschauung 
ausgehen  muss,  da  ferner  zum  Verständniss  der  Experimente  die 
Kenntniss  der  Apparate  bis  zu  einem  gewissen  Grade  unerläss- 
lich ist,  so  sind  gute  Abbildungen  für  ein  Lehrbuch  der  Physik 
von  wesentlicher  Bedeutung;  ich  habe  ihnen  deshalb  die  grösste 
Sorgfalt  gewidmet  und  der  Umstand,  dass  ich  fast  alle  Figuren 
selbst  gezeichnet  habe,  sichert  dem  Werke  den  grossen  Vortheil, 
dass  dieselben  vollkommen  dem  Bedürfniss  des  Textes  entspre- 
chen, was  kaum  zu  erreichen  ist,  wenn  Verfasser  und  Zeichner 
verschiedene  Personen  sind.  — Die  zahlreichen  in  den  Text  ein- 
gedruckten Holzschnitte  befördern  aber  nicht  allein  das  Verständ- 
niss, sie  erleichtern  auch  dem  Leser  die  Orientirung  im  Buch 
und  unterstützen  das  Gedächtniss,  indem  der  Anblick  der  Figu- 
ren unwillkürlich  an  den  Gegenstand  erinnert,  zu  dessen  Er- 
läuterung sie  dient. 
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Fiir  die  vortreffliche  Ausführung  der  Holzschnitte,  welche  zu 
dem  Ausgezeichnetsten  gehören,  was  in  diesem  Fache  geleistet 
wurde,  und  welche  für  die  fünfte  Auflage  fast  sämmtlich  neu  ge- 
stochen wurden,  fühle  ich  mich  meinem  Freunde  Eduard  Vie- 
weg um  so  mehr  verpflichtet,  als  der  Preis  dieses  Lehrbuchs  im 
Verhältnis*  der  Bogenzahl  nicht  höher  gestellt  Ist,  als  der  ähn- 
licher aber  ungleich  schlechter  ausgestatteter  Werke. 

Ausser  den  zahlreichen  Holzschnitten  sind  dem  Buche  noch 
zwölf  grösstentheils  zur  Erläuterung  dienende,  theils  in  Farben- 
druck ausgeführte  Tafeln  beigegeben. 

Den  Ausgangspunkt  für  das  vorliegende  Lesebuch  bilden 
Pouillet’s  „Elements  de  physique  expdrimentale  et  de  Meteoro- 
logie“, deren  Bearbeitung  ich  übernommen  hatte.  War  aber  be- 
reits diese  erste  Bearbeitung  eine  ganz  selbständige,  so  wurden 
in  den  folgenden  Auflagen  allmälig  die  Spuren  französischer  Ab- 
kunft vollständig  verwischt.  Das  Werk  ist  in  seiner  gegenwär- 
tigen Form  nicht  allein  dem  Lehrgänge  deutscher  Unterrichts- 
anstalten angepasst,  sondern  es  sind  in  demselben  vorzugsweise 
solche  Apparate  abgebildet  und  beschrieben,  wie  sie  sich  in  un- 
seren physikalischen  Sammlungen  finden  und  wie  sie  aus  den 
Werkstätten  deutscher  Mechaniker  hervorgehen. 

Obgleich  nun,  wie  jeder  Sachverständige  anerkennt,  dieses 
Werk  in  seiner  gegenwärtigen  Form  durchaus  meine  eigene  selb- 
ständige Arbeit  ist,  so  schien  es  doch  nicht  zweckmässig,  den 
Titel  zu  ändern,  unter  welchem  es  bereits  eine  so  grosse  Verbrei- 
tung gefunden  hat.  Möge  auch  diese  Auflage  eine  wohlwollende 
Aufnahme  finden  und  zur  Verbreitung  gründlicher  physikalischer 
Kenntnisse  beitragen. 

Freiburg,  im  Juli  1857. 


Dr.  J.  Müller. 
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So  durchgreifende  Erweiterungen  und  Verbesserungen,  wie  bei 
dieser  sechsten  Auflage,  wurden  noch  bei  keiner  der  vorherge- 
henden vorgenommen.  Das  neu  Hinzugekommene  ist  nicht  etwa 
bloss  angehängt  oder  eingeschaltet;  ich  war  bemüht,  durch 
gründliche  Umarbeitung  der  entsprechenden  Partien  ein  Werk 
herzustellen,  welches  alle  Zweige  der.Physik  in  einer  dem 
gegenwärtigen  Standpunkt  der  Wissenschaft  entspre- 
chenden Weise  gleichförmig  darstellt. 

Fast  jeder  Abschnitt  hat  Bereicherungen  und  Verbesserungen 
erfahren;  so  namentlich  im  vorliegenden  ersten  Bande  die  Para- 
graphen, welche  von  der  Elasticität,  vom  Mariotte’schen 
Gesetz,  von  der  Absorption  der  Gase,  von  der  Capillarität 
u.  s.  w.  handeln. 

Von  den  zahlreichen  physikalischen  Errungenschaften  der 
letzten  Jahre,  welche  im  ersten  Bande  der  sechsten  Auflage  be- 
sprochen werden,  will  ich  unter  anderen  nur  anführen:  die  op- 
tische Vergleichung  der  Stimmgabeln  von  Lissajous,  die 
Untersuchungen  über  Obertöne  und  Klangfarben  von 
Helmholtz,  die  Spectralanalyse  von  Bunsen  und  Kirch- 
hoff,  die  Arbeiten  E.  Becquerel's  über  Phospborescenz 
u.  s.  w.  u.  8.  w. 

Der  mathematischen  Entwickelung  habe  ich  in  die- 
ser neuen  Auflage  eine  grössere  Aufmerksamkeit  ge- 
widmet, als  in  den  früheren,  und  hoffe  dadurch  nicht  allein  eine 
grössere  Präcision  des  Ausdrucks,  sondern  auch  eine  grössere 
Uebersichtlichkeit  gewonnen  zu  haben.  Die  allgemeine  Verständ- 
lichkeit hat  darunter  nicht  gelitten,  da  nur  elementare  mathe- 
matische Vorkenntnisse  vorausgesetzt  werden  und  die  Formeln 
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nicht  unvermittelt  hingestellt  sind;  überall  ist  ihre  Bedeutung 
erläutert  und,  soweit  es  irgend  möglich  war,  ihre  Ableitung  ge- 
geben worden. 

In  Betreff  der  Ausstattung  des  Werkes  muss  ich  hier  beson- 
ders betonen,  dass  die  zahlreichen  ausgezeichneten  Holzschnitte 
desselben  nicht  etwa  als  ein  entbehrlicher  Luxus  zu  betrachten 
sind,  dass  sie  vielmehr,  mit  dem  Text  in  der  innigsten  Beziehung 
stehend,  wesentlich  zum  leichter en  V erständniss  der  vor- 
getragenen Materien  beitragen.  Die  Apparate  sind  so  cor- 
rect  abgebildet,  dass  dadurch  das  Werk  auch  für  den  Mechaniker 
Bedeutung  gewinnt,  welcher  meist  seine  praktischen  Arbeiten 
nach  den  jetzigen  Abbildungen  ausführen  kann. 

Auch  die  Tafeln  in  Farbendruck  sind  vermehrt,  das  photo- 
graphische Spectrum  aber  ist  nicht  durch  einen  Stich,  sondern 
durch  eine  Photographie  wiedergegeben  worden. 

Freiburg,  im  April  1863. 


Dr.  J.  Müller. 


Digitized  by  Google 


Digitized  by  Google 


INHALTSVERZEICHNIS  DES  ERSTEN  BANDES. 


gellt 

Einleitung. 

1.  Gegenstand  der  Naturwissenschaften 1 

2.  Eintheilung  der  Naturwissenschaften  überhaupt 2 

3.  Methode  der  physikalischen  Disciplinen 2 

4.  Nutzen  des  physikalischen  Studiums 4 

5.  Eintheilung  der  physikalischen  Disciplinen 5 

6.  Allgemeine  Eigenschaften  der  Körper 5 

7.  Trägheit G 

8.  Schwere 8 

9.  Gewicht 9 

10.  Masse 10 

11.  Specilisches  Gewicht 10 

12.  Theilbarkeit 16 

13.  Veränderlichkeit  des  Volumens 18 

14.  Porosität 20 

15.  Aggregatzustände 22 

16.  Verschiedenheit  der  Atome 23 

17.  Chemische  Aequivalcnte 24 

18.  Das  Aequivalentvolumcn 28 

19.  Kräfte  und  Imponderabilien 30 

Erstes  Buch. 

Die  Mechanik. 

Erstes  Capitel. 

Statik  oder  die  Lehre  vom  Gleichgewicht  fester  Körper. 

20.  Parallelogramm  der  Kräfte 35 

21.  Berechnung  der  Besultirenden  38 

22.  Experimentelle  Prüfung  des  Satzes  vom  Parallelogramm  der  Kräfte  . 39 

23.  Die  Rolle 4l 


Digittzetfby  Google 


XII 


Inhaltsverzeichnis». 


Seite 

24.  Der  11.  I,el 45 

25.  Der  einarmige  Hebel 48 

26.  Gleichgewicht  am  Ilebel  bei  schiefwinklig  angreifenden  Kräften  ■ . 50 

27.  Haspel,  Winde  und  Räderwerke 52 

26.  Die  sr.hipfc  Klient» „ 55 

20.  Die  Schraube ■ ■ . 5fi 

50.  Der  Keil fiö 

31.  Schwerpunkt . . 61 

32.  Vom  Gleichgewicht  fester  Körper 64 

33.  Die  Wage 68 

34.  Pie  Brückenwage . . ^ - ............  72 


Zweites  Oapitel. 

Gleichgewicht  der  Theile  fester  Körper  unter  einander. 

35.  Elasticitat Z5 

36.  Klasticitätscoeflicient  and  Klastioitätsmodulus ZS 

37.  Toraioneekaticität  . .,  ...  . ..  ... ...  «.  ..  ......  ... .,.  ... ... ...  ... 81 

38.  Festigkeit 82 

30-  Arihftninn - - 84 

40.  Krystallisation 85 

41.  Krvstallsvateme 87 

42.  Die  Hemiedrie  . ■ . ■ 33 

Drittes  Capitel. 

Hydrostatik  oder  die  Lehre  vom  Gleichgewicht  der 
Flüssigkeiten. 

43.  Gleichförmige  Fortpflanzung  des  Drucks  durch  flüssige  Körper  ...  97 

44.  Commiinicircndo  Röhren lfil 

45.  Freie  Oberfläche  der  Flüssigkeiten  102 

46.  Bodendruck  der  Flüssigkeiten 102 

47.  Seitendrnck lßfi 

48.  Druck  im  Inneren  der  Flüssigkeiten,  Auftrieb 107 

49.  Das  Archimedische  Princip 108 

50.  Bedingungen  des  Gleichgewichts  schwimmender  Körper 112 

51.  Anwendung  des  Archimedischen  Princips  zur  Bestimmung  des  speci- 

fischen  Gewichts  fester  und  flüssiger  Körper 113 

32.  Xicholson’s  Aräometer 114 

33.  Scalcnaräometer US 

54.  Aräometer  für  besondere  Flüssigkeiten ■ - ■ . 119 

33  Ariinmpter  mif.  willlr iirKp.Knr  Snnln  . . 123 

Yiertes  Capitel. 

Moleknlarwirkungen  flüssiger  Körper. 

56.  Elasticitat  der  Flüssigkeiten 125 

57.  Cohiision  der  Flüssigkeiten 129 

• 58.  Spannung  gekrümmter  Oberflächen 131 

59.  Adhäsion  zwischen  festen  und  flüssigen  Körpern 132 


Inhaltsverzeichnis. 


XIII 


Seite 

60.  Der  Randwinkel 133 

61.  Haarröhrchen 13fi 

62.  Verschiedene  Höhen,  bis  zu  welchen  dieselbe  Flüssigkeit  in  derselben 

Röhre  Bteigen  kann 138 

63.  Haarröhrchen  von  verschieden  gestaltetem  Querschnitt 140 

64.  Anziehung  nnd  Abstossung,  durch  Capillarität  hervorgebracht  . . . 142 

65.  Erklärung  der  Capillareracheinupgen 143 

66.  Die  Endosmose 144 

67.  Dag  endosmotische  ACquivalent 147 

68.  Theorie  der  Endosmose 14!) 

69.  Einfluss  der  Verdunstung  auf  die  Endogmose 150 

70.  Diffusionfenalyse 151 


Fünftes  Capitel. 

Vom  Gleichgewicht  der  Gase  und  dem  atmosphärischen  Druok. 


71.  Schwere  Luft 164. 

72.  Elastieität  der  Luft Ifift 

73.  Drnck  der  Luft 156 

74.  Pumpen 160 

75.  Messung  des  Luftdrucks 163 

76.  Construction  des  Barometers 165 

77.  Das  Gefassbarometer 168 

78.  Heberbarometer 171 

79.  Variationen  des  Barometerstandes 174 

80.  0 rosse  des  Luftdrncka  bei  verschiedenem  Barometerstand 125 

81.  Wirkung  des  Luftdrucks  auf  den  menschlichen  Körper 176 

82.  Das  Mftrint.t.eWhfl  fipsetg  179 

83.  Reduction  der  Gasvolumina  auf  den  Atmosphärendruck 183 

84.  Stereometer  und  Yolumenometer  184 

85.  Abweichungen  vom  Mariotte’schen  Gesetz 189 

86.  Die  Luftpumpe 193 

87.  Die  zweistiefelige  Ventillnftpumpo 196 

88.  Zweistiefelige  Hahnenluftpumpe  ■ . • 201 

89.  Einstiefelig  doppelt  wirkende  Luftpumpen 203 

90.  Die  wichtigsten  Luftpumpen  versuche 206 

91.  Compressionspnmpen 207 

92.  Messung  des  Druckes  eingeschlossener  Gase 208 

93.  Metallmanometer 213 

94.  Der  HeronBball  . ■ 215 

95.  Die  Feuerspritze 217 

96.  Der  Lnftballon 218 

97.  Steigkraft  des  Luftballons  222 


Sechstes  Capitel. 

Moleknlarwirknngen  gasförmiger  Körper. 

98.  Absorption  der  Gase  durch  feste  Körper 223 

99.  Hanchbilder 225 

100.  Absorption  der  Gase  durch  Flüssigkeiten 228 

101.  Absorption  von  Gasgemengen 232  * 

102.  Diffusion  der  Gase 233 


Digitized  by  Google 


XIV 


Inhaltsverzeichnis. 


Siebentes  Capitel. 

Bewegung  fester  Körper  unter  dem  Einflnss  beschleunigender 

Kräfte. 

Sette 

103.  Ruhe  und  Bewegung 237 

104.  Gleichförmige  Bewegung 237 

105.  Beschleunigte  und  verzögerte  Bewegung 238 

106.  Versuche  über  das  Kallgesetz 240 

107.  Die  Adwood’Bche  Fallmascbine 242 

108.  Gleichförmig  verzögerte  Bewegung 245 

109.  Fall  auf  der  schiefen  Ebene ,247 

110.  Wurfbewegung 249 

111.  Centralbewegung 250 

112.  Die  Schwungkraft 253 

113.  Grösse  deB  Druckes  and  der  Spannung,  welche  die  Schwungkraft  er- 

zeugt   257 

114.  Freie  Axen 258 

115.  Leistung  oder  Arbeit  einer  Kraft 263 

116.  Lebendige  Kraft 266 

117.  Von  den  Trägheitsmomenten 269 

118.  Berechnung  des  Trägheitsmomentes 272 

119.  Vom  Stnss 274 

120.  Vom  Stoss  unelastischer  Körper 275 

121.  Stos8  elastischer  Körper 277 

122.  Das  einfache  Pendel 279 

123.  Gesetze  der  Pendelschwingungen 280 

124.  Mathemftthische  Entwickelung  des  Pendelgesetzes 284 

125.  Der  Schwingungspunkt 287 

12U.  Bestimmung  des  Sehwingungspunktes  an  einem  zusammengesetzten 

Pendel , , , 288 

127.  Experimentelle  Bestimmung  des  Trägheitsmomentes  oscillirender 

Körper 290 

128.  Das  Rerersionspendel 292 

129.  Die  Pendeluhr  294 

130.  Einheit  des  Längenmaasses 296 

131.  Variationen  der  Schwingungen  eines  Pendels 297 

132.  Gleitende  Reibung 298 

133.  Wälzende  Reibung 300 

134.  Nutzen  und  Anwendung  der  Reihung 303 


Achtes  Capitel. 

Hydrodynamik  oder  die  Bewegungsgesetze  der  Flüssigkeiten. 

135.  Toricelli’s  Theorem . ■ ■ . 307 

136.  Apparate  zu  Versuchen  über  die  Ausflussgcschwindigkeit 308 

137.  Versuche  über  Ausflussgeschwindigkeit 310 

138.  Ausflussmenge 812 

139.  Constitution  des  ausmessenden  Strahles  ; 313 

140.  Einfluss  der  Ansatzröhren  auf  die  Ausflussmenge 314 

■ 141.  Keibungs widerstand  in  langen  Köhren .316 


Inhal  tsverzeichniss. 


XV 


Seite 

142.  Ausfluss  durch  Capillarrohren 318 

143.  Keaction,  welche  durch  daa  Ausströmen  der  Flüssigkeiten  erzeugt  wird  320 

144.  Vom  Stosae  des  Wassers 321 

145.  Lebendige  Kraft  der  Wassergefälle 322 

146.  Verticale  Wasserräder 323 

147.  Horizontale  Wasserräder 3 26 

148.  Reactionsräder 328 

149.  Die  Schraubenturbine 331 

150.  Die  Wassersäulenmaschine 332 

101.  Der  hydraulische  Widder  oder  Stossheber 334 


Neuntes  Capital. 

Bewegung  der  Gase. 

152.  Gasometer 338 

153.  Gebläse 342 

154.  Gesetze  des  Ausströmens  der  Gase 345 

155.  AusflussgeschwindiRkeit  verschiedener  Gase  bei  gleichem  Druck  . . 347 

156.  Seitendruck  der  Gase  heim  Ausströmen 351 

157.  Widerstand  der  Flüssigkeiten  und  der  Gase 353 

158.  Anwendung  des  Wasser-  und  Luftwiderstandes 356 


Zweites Buch. 

Die  Akustik. 

Erstes  Capitel. 

Fortschreitende  und  stehende  Lnftwellen. 

159.  Vibratjonsbewegung 363 

160.  Wasserwellen 365 

181  Seilwellpn 360 

162.  Fortpflanzung  des  Schalles  370 

163.  Schallwellen 371 

164.  Verschiedenheit  der  Schallompfindungen 375 

165.  Einfluss  der  verschiedenen  Oscillationsgeschwindigkeit  auf  Wellen- 

länge und  Tonhöhe  .....' 376 

166.  Geschwindigkeit  des  Schalles 377 

167.  Von  der  Reflexion  des  Schalles  und  dem  Echo 379 

168.  Stehende  Lnftwellpn 3fll 

169.  Bildung  stehender  Luftwellen  in  gedeckten  Pfeifen 383 

170.  Schwingungsknoten  in  tönenden  Luftsäulen 388 

171.  Offene  Röhren 222 

172.  Orgelpfeifen 394 

173.  Einfluss  der  Tiefe  der  Pfeifen  auf  die  Tonhöhe 398 

174.  Die  musikalischen  Töne 400 

175.  Musikalische  Temperatur 404 

176.  Schwingungszahl  der  musikalischen  Töne 405 

177.  Genaue  Bestimmung  der  absoluten  Schwingunger-ahl  der  Töne  ■ ■ ■ 406 

178.  Gränzen  der  Hörbarkeit 409 


Digitized  by  Google 


XVI 


Inhaltsverzeichnis®. 


Zweites  Capitel. 

Gesetze  der  Schwingnngen  und  Töne  fester  Körper. 

Stile 

179.  Stehende  Seilwellen 411 

180.  Klangfiguren 416 

181.  T5ne  gespannter  Saiten ■ 423 

182.  Transversal  Schwingungen  elastischer  Stäbe 426 

183.  Die  Stimmgabel 430 

184.  Optische  Vergleichung  der  Stimmgabeln 431 

185.  Drehende  Bewegung  der  Stimmgabelcurven 437  - 

186.  Genaue  Zählung  der  Schwingungszahl  einer  Stimmgabel 439 

187.  Longitudinalschwingungen  der  Saiten  und  Stäbe 441 

188.  Von  den  Zangenpfeifen 442 

189.  Abhängigkeit  der  Geschwindigkeit  des  Schalles  von  der  Elasticität 

Her  snhaüvprhrpitpTulan  Uferiien  ..............  448 

190.  Geschwindigkeit  des  Schalles  in  Flüssigkeiten 450 

191.  Geschwindigkeit  des  Schalles  in  festen  Körpern 453 

192.  Mittheilungen  der  Schallschwingungen  zwischen  festen,  flüssigen  und 

luftförmigen  Körpern 456 


Drittes  Capitel. 

Interferenz  der  Schallwellen. 

193.  Interferenz  isochroner  Schallwellen 459 

194.  .Stösae  . . _ . . . . . . . ■ , . , . . ■ ■ . _ . _ , . . 462 

195.  Combinationstöne 468 

196.  Klangfarbe  nnd  Schwingungsform 469 

197.  Zusammensetzung  der  Wellen 472 

198.  Beobachtung  der  Obertöne 476 

199.  Schwingungsform  einer  gestrichenen  Saite 478 

200.  Klangfarbe  verschiedener  musikalischer  Instrumente 481 


Viertes  Capitel. 

Von  der  Stimme  und  dem  Gehör. 

201.  Das  menschliche  Stimmorgan 484 

202.  Stimmorgan  der  Thiere 488 

203.  Klangfarbe  der  menschlichen  Stimme 489 

204.  Das  Gehörorgan 490 


Drittes  Ruch- 

Optik  oder  die  Lehre  vom  Licht. 

Erstes  Capitel. 

Allgemeine  Bemerkungen  über  die  Fortpflanzung  des  Lichtes. 

205.  Einleitung 497 

206.  Geschwindigkeit  des  Lichtes 498 

20Z.  Schatten  und  Halbschatten 500 

203.  Die  Intensität  des  Lichtes  nimmt  im  umgekehrten  Verhältniss  des 

Quadrats  der  Entfernung  ab 503 


Digitized  by  Google 


Inhaltsverzeichnis?. 


xvn 


Zweites  Capitel. 

Katoptrik  oder  Reflexion  des  Lichtes. 

Seite 

200.  Reflexion  des  Lichtes  auf  ebenen  Flächen Ml 

210.  Bilder  ebener  Spiegel 513 

211.  Winkelspiegel 515 

212.  Das  Reflexionsgoniometer 516 

213.  Der  Spiegelsextant 519 

214.  Das  Heliostat 522 

215.  Silbermann’s  Heliostat 526 

2111.  Reflexion  auf  gekrümmten  Spiegeln  529 

217.  Von  den  sphärischen  Hohlspiegeln 530 

218.  Von  den  durch  Hohlspiegel  erzeugten  Bildern 535 

219.  Die  Convexspiegel 538 

220.  Von  den  Brennlinien  . . . . 340 

Drittes  Capitel. 

Dioptrik  oder  Brechung  des  Lichtes. 

221.  Allgemeine  Gesetze  der  Brechung  des  Lichtes 542 

222  Totale  Reflexion 549 

223.  Grösse  der  Ablenkung 552 

224.  Brechung  des  Lichtes  durch  Frismen 553 

22h.  Richtung  der  Strahlen  im  Prisma  und  Bedingungen  ihres  Austrittes  55t» 

22fi.  Yon  dem  Minimum  der  durch  ein  Prisma  hervorgebrachten  Ablen- 
kung   558 

222.  Bestimmung  des  Brechungsexponenten  fester  und  flüssiger  Körper  ■ 559 

223.  Vom  Brechungavef mögen  und  von  der  brechenden  Kraft 561 

222.  Bestimmung  des  Brechungsexponenten  für  Gase 561 

230.  Sphärische  Linsen 565 

231.  Sammellinsen fifjfi 

232.  Brennpunkt  für  centrale  Strahlen 569 

233.  Berechnung  der  Bildweite 572 

234.  Hohllinsen R77 

235.  Secnndäre  Axen 578 

23fl.  Wirkung  der  Linsen  auf  convergirende  Strahlon 579 

232.  Combinirte  Linsen öSÖ 

238.  Linsenbilder SB1 

239.  Sphärische  Aberration 584 


Viertes  Capitel. 

Prismatische  Farbenzerstreuung. 

240.  Zerlegung  des  weissen  Lichtes 586 

241.  Aus  den  einfachen  Farben  des  Spectrums  lasst  sich  das  weisse  Licht 

wieder  zusammensetzen 588 

242.  Complementäre  Farben  ■ 591 

243.  Fraunhofer’sche  Linien 592 

244.  Messung  der  prismatischen  Ablenkung 595 

245.  Brechungsexponenten  der  verschiedenen  Strahlen  des  Spectrums  . . 601 


Digitized  by  Google 


XVIII 


Inhaltsverzeichnis». 


8elte 

246,  Aus  wie  viel  Farben  besteht  das  Spectrum? 603 

247.  Von  dem  Verhältnis  der  Dispersion  in  verschiedenen  Mitteln  und 

den  zerstreuenden  Kräften 605 

248-  Vom  Achromatismus GQZ 

249.  Achromatische  Linsen  . . . CIO 

Fünftes  CapiteL 

Die  natürlichen  Farben  der  Körper. 

250.  Die  Farben  durchsichtiger  Körper C15 

251.  Die  Farben  undurchsichtiger  Körper 617 

252.  Farbige  Flammen 619 

253.  Apparate  zur  prismatischen  Zerlegung  farbiger  Flammen 621 

254.  Flammenspectra 624 

255.  Die  Spectra  des  elektrischen  Funkens 628 

256.  Genauere  Untersuchung  der  Spectrallinien  631 

257.  Umkehrung  der  Flammenspectra 634 

258.  Absorption  des  Lichtes  durch  farbige  Gage  635 

259.  Fhinrescens 637 

260.  Verhalten  Huorescirender  Körper  gegen  farbiges  Licht 639 

261.  Untersuchung  fluorescirender  Körper  im  prismatischen  Spectrum  . ■ 641 

262.  Prismatische  Zerlegung  der  Fluorescenzfarben 643 

263.  Absorption  Fluorescenz  erregender  Strahlen 645 

264.  Phosphorescenz 647 

265.  Dauer  der  Phosphorescenz 650 

266.  Farbe  des  erregenden  und  des  ausgestrahlten  LichteB 654 


Sechstes  Capitel. 

Die  chemischen  Wirkungen  des  Lichtes. 

267.  Einfluss  des  Lichtes  auf  chemische  Verbindungen  und  Zersetzungen  656 

268.  Photographie 657 

269.  Ungleichheit  der  chemischen  Wirkungen  verschiedenfarbiger  Strahlen  660 

Siebentes  Capitel. 

Vom  Auge  and  den  optischen  Instrumenten. 

270.  Das  Gesichtsorgan 662 

271.  Zusammengesetzte  Augen 663 

272.  Einfache  Augen  mit  Sammellinsen 664 

273.  Deutliches  Sehen  in  verschiedenen  Entfernungen 666 

274.  Weite  des  deutlichen  Sehens,  Kurzsichtigkeit  und  Fernsichtigkeit.  . 667 

275.  Achromatismus  des  Anges 670 

276.  Beziehungen  zwischen  den  Empfindungen  des  AugeB  nnd  der  Aussen- 

welt 671 

277.  Sehen  mit  zwei  Augen 673 

278.  Das  Stereoskop 677 

279.  Gränzen  der  Sichtbarkeit 682 

280.  Irradiation 682 

281.  Dauer  des  Lichteindruckes 685 

282.  Farbige  Nachbilder  . 688 


Digitized  by  Google 


Inhaltsverzeichnis. 


XIX 


Hrllc 

283.  Contrastfarben fifll 

284.  Die  Camera  obscura 093 

285.  Zeichnunggapparate  696 

286.  Die  Loupe  oder  das  einfache  Mikroskop 698 

287.  Das  Sonnenmikroskop 702 

288.  Das  zusammengesetzte  Mikroskop 703 

289.  Das  achromatische  Mikroskop 70<i 

290.  Das  pankratische  Mikroskop 710 

291.  Prüfung  des  Mikroskops  und  Messung  seiner  Vergrösserung  ....  711 

292.  Hiiiocnlare  Mikroskope 714 

293.  Das  holländische  Fernrohr 717 

294.  Das  astronomische  Fernrohr 720 

296,  Das  terrestrische  Fernrohr  722 

296.  Geschichtliche  Notizen  über  die  Erfindung  deB  Fernrohre» 724 

297.  Die  Leistungen  des  Fernrohres 724 

298.  Spiegelteleskope 726 


Achte  s Capitel. 

Interferenz  und  Beugung  deg  Lichtes. 

299.  Hypothesen  über  das  Wesen  dea  Lichtes 732 

300.  Fresnel'»  Spiegelversuch 735 

301.  Elemente  der  Vibrationstheorie 78!) 

302.  Die  Wellenoberflitehe 742 

303.  Erklärung  dea  FresneTschen  Spiogelvcrsuchs 744 

304.  Interferenz  der  Lichtstrahlen 746 

305.  Erklärung  der  Spiegelung,  der  Brechung  und  der  Dispersion  des 

Lichtes  durch  die  Vibrationstheorie 749 

300.  Geschwindigkeit  des  Lichtes  in  Luft  und  in  Wasser 751 

307.  Die  Beugungserscheinungen 756 

308.  Erklärung  der  Beugungserschcinungen,  welche  man  durch  eine  Oeff- 

nung  beobachtet 759 

309.  Berechnung  der  Wellenlänge 704 

310.  Breite  und  Intensilätaverhiiltniss  des  Beugungsbildes 707 

311.  Interferenz  verschiedenfarbiger  Strahlen 769 

312.  Bengungserscheinnngen,  welche  man  durch  mehrere  neben  einander 

liegende  Oeffnungen  beobachtet 770 

313.  Gitterspectra 773 

314.  Genauere  Untersuchung  der  Gitterspectra 775 

315.  Vergleichung  der  Gitterspectra  mit  dem  prismatischen  Spectrum  ■ . 780 

316.  Farben  dünner  Blättchen 781 

317.  Erklärong  der  Farben  dünner  Blättchen  durch  die  Vibrationstheorie  788 

318.  Farben  dünner  Blättchen  im  dnrchgelassenen  Lichte 792 


Neuntes  Capitel. 

Polarisation  des  Lichtes. 

319.  Polarisation  durch  Reflexion 794 

320.  Der  Polarisationswinkel  799 

321.  Polarisation  durch  gewöhnliche  Brechung 301 

322.  Polarisation  durch  Turmalinplatten 301 

323.  Erklärung  der  Polarisation  durch  die  Vibrationstheorie 803 


Digilized  by  Google 


XX 


Inhaltsverzeichniss. 


Zehntes  Capitel. 

Von  der  doppelten  Brechung. 

Seite 

324.  Doppelte  Brechung  des  Kalkspaths 806 

325.  Krystallform  des  Kalkspathes 810 

320.  Erscheinungen,  welche  man  durch  Kalkspathprismen  beobachtet  . . 311 

327.  Einaxigc  Krystalle 816 

328.  Polarisation  durch  doppelte  Brechung 818 

329.  Erklärung  der  doppelten  Brechung  dnreh  die  Vibrationstheorie  ■ ■ 819 

330.  Construction  der  AVellenobertlächen  einaxiger  Krystalle 821 

331.  Doppeltbrechende  Prismen  als  polarisirende  Apparate 823 

332.  Roelion's  Mikrometer 825 

333.  Zweiaxigc  Krystalle 828 

334.  Gesetxe  der  doppelten  Brechung  in  xweiaxigen  Kryatallen 829 

435.  Beziehungen  zwischen  der  Krystallform  und  der  Lage  der  optischen 

Axpn 834 

33fi.  Konische  Tipfractinn R3ti 

337.  Doppelte  Brechung  des  zusammen  gedrückten  Glases 639 

338.  Interferenz  polar  isirter  Lichtstrahlen 840 


Elftes  Capitel. 

Chromatische  Polarisation  oder  die  Farben  doppeltbrechen- 
der Krystallplatten  im  polarisirten  Lichte. 

339.  Farben  dünner  Gypsblättchen  im  polarisirten  Lichte 841 

340.  Erklärung  der  Farben  dünner  Gypsblättchen 843 

341.  Prismatische  Zerlegung  der  Polarisationstärben 847 

342.  Dio  Talbot’schen  Linien 849 

343.  Erscheinungen  gekreuzter  Gypsblättchen  zwischen  gekreuzten  Spiegeln  852 

344.  Farben  der  Gypsblättchen  zwischen  parallelen  Spiegeln;  Complemen- 

tärfarhen 852 

345.  Farbige  Ringe  in  einaxigen  Krystallen 854 

346.  Ohjective  Darstellung  der  Karbenringo  doppelt  brechender  Krystalle  859 

347.  Erklärung  der  Farbenringe  einaxiger  Krystalle 860 

348.  Bearbeitung  der  Krystallplatten 803 

849,  Karbenringo  in  zweiaxigen  Krystallen 865 

350.  Messung  der  Axenwinkel  868 

351,  Ungleiche  Lage  der  optischen  Axen  für  verschiedenfarbige  Strahlen  869 

352,  Hyperbolische  Curven  in  Krystallplatten,  die  parallel  mit  der  Axe 

geschliffen  sind 872 

353.  Farbenerscheinupgcn  in  Quarzplatten,  welche  senkrecht  zur  Axe  ge- 

schnitten sind 874 

3.r>4.  Circalarpolarisation  ..■■■-■■ 881 

355.  Circularpolarisation  durch  totale  Reflexion  und  durch  Metallreflexion  884 

356.  Erklärqng  der  Farbenerscheinungen  in  Quarzplatten 887 

357.  Doppelte  Brechung  des  Ilergkrystalls  in  der  Richtung  seiner  Axe  . 889 

358.  Nachahmung  der  Farbenerscheinungen  in  Quarzplatten 890 

359.  Furbenringe  senkrecht  zur  Axe  geschnittener  Quarzplatten  ....  892 

3G0.  Circularpolarisation  in  Flüssigkeiten  und  Gasen 893 


Digitized  by  Google 


Inhaltsverzeichnis*. 


XXI 


361.  Saccharometer 898 

362.  Uircularpolariaation  iler  W einsäure  mul  iler  ’l'raiiliensänre 9ÖT 

363.  Absorption  des  Lichtes  in  farbigen  doppeltbreehenden  Kryatallen  902 

364.  Erscheinungen  in  geglühten  oder  gepressten  Gläsern 907 

365.  Da»  Polarisationsmikroskop 909 


Anhang. 

Vergleichung  des  neueren  fransösischon  Maasssystems  mit  anderen 

Maaaaayatemen 912 


Nachträge. 

Piator’s  Retiexiongkreia . 916 

Stöhrer’a  oacillirendes  Priama 917 

Complementärfarben 918 

Objective  Darstellung  der  hellen  Spectrallinien 920 

Brechnngsexponentcn  des  Karaday’schen  Flintglases 922 

Positive  und  negative  zweiaxige  Kryatalle 923 

Abnorme  Färbung  des  Ringsystems  eitiaxiger  Kryatalla 923 

ITiiterscbeidung  positiver  und  negativer  einaxiger  Krygtallc 924 

Optische  Orientirung  rhombischer  Krystalle 925 

Circularpolarisation  der  Zinnoberkrystalle 926 

Dove’a  Polarisationsapparat 926 

Nörremberg’s  Linsensystem 927 

Das  Saccharometer ! 327 


Digitized  by  Google 


Digitized  by  Google 


EINLEITUNG. 


Gegenstand  der  Naturwissenschaften.  Während  die  Mutter  1 

Natur  der  Thierwelt  unmittelbar  alles  bietet,  was  dieselbe  zu  einer  ge- 
deihlichen Entwickelung  bedarf,  würde  der  Mensch  nur  ein  kümmerliches 
Dasein  fristen  können,  wenn  er  lediglich  auf  die  Hftlfsmittel  seiner  physi- 
schen Individualität  angewiesen  wäre.  — Ohne  natürliche  Bekleidung, 
ohne  natürliche  Waffen  würde  er  die  zu  seinem  Unterhalte  nöthige  Nah- 
rung kaum  in  wenigen  besonders  gesegneten  Landstrichen  jederzeit  fertig 
bereitet  vorfinden.  Von  Hunger  gepeinigt,  den  Unbilden  der  Witterung 
schutzlos  preisgegeben,  von  reissenden  Thieren  verfolgt,  wäre  der  Mensch 
ohne  Zweifel  längst  vom  Erdboden  verschwunden,  wenn  ihn  die  gütige 
Vorsehung  nicht  mit  Verstand  ausgerüstet  und  ihn  dadurch  in  den  Stand 
gesetzt  hätte,  der  Natur  abzugewinnen,  was  sie  ihm  nicht  freiwillig  bietet, 
und  dieselbe  bis  zu  einem  gewissen  Grade  zu  beherrschen. 

So  ist  denn  der  Mensch  schon  wegen  seiner  physischen  Existenz  dar- 
auf angewiesen,  die  Natur  und  ihre  Kräfte  kennen  zu  lernen,  um  dieselben 
für  seine  materiellen  Zwecke  verwerthen  zu  können;  er  ist  gewisser- 
maassen  zum  Naturforscher  geboren. 

Waren  auch,  wie  es  nicht  anders  zu  erwarten  ist,  die  zuerst  erworbe- 
nen Kenntnisse  von  der  Natur  vorherrschend  praktischer  und  empirischer 
Art,  war  man  auch  mehr  darauf  bedacht,  aus  den  Dingen  Nutzen  zu  zie- 
hen, als  sie  kennen  zu  lernen,  so  hat  sich  die  Naturforschung  doch  nllmü- 
lig  zu  einer  selbstständigen  Wissenschaft  erhoben,  welche  weit  über  das 
materielle  Bedürfniss  hinaus  und  unabhängig  von  demselben  die  Erkennt- 
niss  der  Natur  und  der  in  ihr  waltenden  Gesetze  als  höchstes  Ziel  erstrebt. 

Es  ist  die  Aufgabe  der  Naturwissenschaften,  die  Eigen- 
thümlichkeiten  der  uns  umgebenden  sinnlich  wahrnehmbaren  Dingo 
kennen  zu  lernen,  ihre  gegenseitigen  Beziehungen  zu  erforschen,  den  Zu- 
sammenhang zwischen  den  verschiedenen  Naturerscheinungen  zu  ermitteln 
und  sie  so  weit  es  möglich  ist  auf  ihre  Ursachen  zurückzuführen. 

M Aller ’s  Lehrhnch  der  Physik.  Cto  Auti.  I.  1 
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Die  gerammten  Naturwissenschaften  haben  es  mit  den  sinnlich 
wahrnehmbaren  Dingen,  mit  den  Körpern  zu  thun;  hier  ist  aber 
das  Wort  „Körper“  nicht  in  dem  Sinne  des  Mathematikers  zu  nehmen, 
der  nur  die  Raumverhältnisse  betrachtet  und  nicht  nach  dem  Stoffe  fragt, 
welcher  den  Kaum  erfüllt;  der  Naturforscher  betrachtet  gerade  die  Eigen- 
schaften der  den  Kaum  erfüllenden  Materie. 

Ist  man  im  Stande,  eine  Erscheinung  auf  ihren  Zusammenhang  mit 
anderen  zurückzuführen,  so  ist  diese  Erscheinung  erklärt,  und  man  kennt 
ein  Naturgesetz,  sobald  man  die  unveränderliche  Zusammenhangsart  von 
Naturerscheinungen  kennt,  wenn  uns  auch  die  letzten  Ursachen  unbe- 
kannt bleiben. 

Das  innere  Wesen  der  Körper  ist  uns  verschlossen,  sie  sind  uns  nur 
durch  die  äussere  Erscheinung  bekannt,  d.  h.  wir  wissen  von  ihnen  zu- 
nächst nur  das,  was  wir  durch  die  Vermittelung  unserer  Sinne  von  ihnen 
erfahren.  Ein  Körper  ohne  Zusammenhang  mit  unseren  Sinnen  ist  für  uns 
so  gut  wie  nicht  vorhanden.  Es  ist  möglich,  ja  wahrscheinlich , dass 
noch  Manches  in  der  Natur  um  uns  her  vorgeht,  wovon  wir  keine  Ahnung 
haben,  weil  uns  dafür  gewissermaassen  ein  Sinn  fehlt. 

Wie  lange  hat  man  nicht  mit  dem  prismatischen  Farbenspeetrum  ex- 
perimentirt,  ohne  auch  nur  eine  Ahnung  von  Strahlen  zu  haben,  welche 
noch  brechbarer  sind  als  die  äussersten  violetten  Strahlen;  und  doch  ist 
die  Existenz  solcher  Strahlen,  welche  unmittelbar  keine  Wirkung  auf  das 
Auge  hervorbringen,  durch  die  Photographie  und  die  Fluoresceuz  nach- 
gewiesen worden. 

2 Eintheilung  der  Naturwissenschaften  überhaupt.  Das 

ganze  Gebiet  der  Naturwissenschaften  zerfallt  zunächst  in  zwei  grosse  Abt  hei- 
lungen, die  Naturbeschreibung  und  die  Nat  urlehre.  Die  Natur- 
beschreibung, gewöhnlich  Naturgeschichte  genannt,  lehrt  uns  die 
Beschaffenheit  einzelner  Gegenstände  kennen  und  ordnet  sie  nach  ihrer 
Aehnlichkeit  in  Systeme;  die  Naturlehre  will  dagegen  die  Gesetze  der 
gegenseitigen  Einwirkung  der  Körper  zur  Einsicht  bringen. 

Die  Physik  ist  derjenige  Theil  der  Naturlehre,  welcher  es  mit  den 
Gesetzen  solcher  Erscheinungen  zu  thun  hat,  die  nicht  auf  einer  Verände- 
rung der  Bestandtheile  der  Körper  beruhen,  denn  damit  beschäftigt  sich 
die  Chemie. 

Begreiflicherweise  lässt  sieh  das  Feld  dieser  beiden  Wissenschaften 
nicht  immer  trennen,  und  viele  Erscheinungen  müssen  sowohl  in  der  einen, 
wie  auch  in  der  anderen  besprochen  werden.  Physik  und  Chemie  sind 
aufs  Innigste  mit  einander  verwandt,  ja  sie  bilden  gewissermaassen  ein 
•Ganzes,  welches  nur  deshalb  äusserlieh  getrennt  erscheint,  weil  die  Masse 
des  zu  untersuchenden  Materials’  zu  sehr  angewachsen  ist. 

3 Methode  der  physikalischen  Disciplinen.  Es  handelt  sich 
nun  zunächst  darum,  den  Weg  zu  bezeichnen,  auf  welchem  man  zurErkeunt- 
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liiss  der  Naturgesetze  gelangen  kann,  und  auf  welchem  in  der  Tliat  alles 
bis  jetzt  Erkannte  gefunden  worden  ist.  Die  Erkenntnissquelle  sowohl, 
als  auch  der  Weg  zur  Erkenntniss  ist  nicht  und  kann  nicht  für  alle 
Wissenschaften  derselbe  sein.  Der  Mathematiker  kann,  von  selbst  geschaffe- 
nen Begriffen  ausgehend,  aus  sich  heraus  seine  ganze  Wissenschaft  ent- 
wickeln, ja  es  wäre  denkbar,  dass  ein  Mensch  in  seinen  vier  Wänden,  nls- 
geschlossen  von  aller  Naturanschauung,  die  ganze  Mathematik  aus  den 
Begriffen  des  Raumes  und  der  Zahl  construirte.  In  dieser  Beziehung  ist 
die  Mathematik  eine  rein  speculative  Wissenschaft,  was  die  Natur- 
wissenschaften durchaus  nicht  sind  und  nicht  sein  können,  da  sie  Dinge 
behandeln,  welche  einzig  und  allein  durch  sinnliche  Wahrnehmung,  also 
auf  dem  Wege  der  Erfahrung,  zu  unserem  Bewusstsein  kommen. 

Die  einzige  Quelle  unserer  Naturerkenntniss  ist  die 
sinnliche  Wuhrnehmung,  die  Erfahrung,  die  Beobachtung. 
Aus  dieser  Quelle  schöpfen  wir  das  Material,  welches  durch  Vermittelung 
unserer  geistigen  Thätigkeit  zur  Wissenschaft  verarbeitet  und  vereinigt 
werden  soll. 

Die  wissenschaftlichen  Wahrnehmungen  machen  wir  entweder  an  Er- 
scheinungen, welche  uns  die  Natur  selbst  darbietet,  oder  wir  versetzen  die 
Körper  absichtlich  unter  solche  Umstände,  durch  welche  sie  genöthigt  wer- 
den, gewisse  Wirkungen  hervorzubringen.  Im  ersten  Falle  stellen  wir 
eine  Beobachtung,  im  zweiten  einen  Versuch  an. 

Durch  gute  Beobachtungeg  und  zweckmässig  angestellte  Versuche 
lernen  wir  den  äusseren  Zusammenhang  der  Erscheinungen  kennen. 
Dieser  Zusammenhang  ist  es,  was  wir  ein  Naturgesetz  nennen. 

Auf  dem  Wege  der  Erfahrung  können  wir  zur  Kenntuiss  dieser  Ge- 
setze gelangen,  wenn  uns  auch  der  innere  Zusammenhang,  die  Natur  der 
Kräfte,  das  Wesen  der  Dinge,  ganz  und  gar  unbekannt  ist.  Das  Gesetz 
der  Brechung  des  Lichtes  war  lange  schon  bekannt,  ehe  man  über  die 
Natur  des  Lichtes  im  Reinen  war;  ebenso  kennen  wir  die  Gesetze  der 
elektrischen  Vertheilung,  obgleich  wir  über  das  Wesen  der  Elektricität 
selbst  so  gut  wie  nichts  wissen. 

Nur  der  äussere,  nicht  der  innere  Zusammenhang  kann  durch 
Erfahrung  gefunden  werden.  Ueber  die  inneren  Ursachen  der  Erschei- 
nungen, über  das  Wesen  der  Kräfte,  welche  sie  hervorbringen,  können 
wir  nur  Vermuthungen,  Hypothesen,  aufstellen.  Diese  Hypothesen 
sind  gleichsam  Fragen,  die  man  an  die  Natur  stellt,  worauf  sie  aber  nicht 
mit  Ja  und  Nein  antwortet,  sondern:  es  kann  so  sein,  oder:  es  kann 
nicht  so  sein. 

Aus  der  Hypothese,  die  man  über  die  Ursache  mehrerer  zusammen- 
hängender Erscheinungen  aufgestellt  hat,  lassen  sich  meistens  weitere  Fol- 
gerungen ziehen,  welche  durch  fernere  Beobachtungen  entweder  bestätigt 
oder  als  unzulässig  erkannt  werden.  Je  mehr  Thatsachen  sich  mit  Hülfe 
einer  Hypothese  erklären  lassen,  je  mehr  sie  durch  neue  Beobachtungen 
bestätigt  wird,  desto  mehr  Wahrscheinlichkeit  gewinnt  sie. 
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In  allen  Zweigen  der  Physik  finden  wir  Beispiele  und  Belege  für  die 
Richtigkeit  der  eben  ausgesprochenen  Ansichten. 

Den  Alten  war  eine  auf  Erfahrung  sich  stützende  Naturforschung  in 
unserem  Sinne  gänzlich  unbekannt;  wir  finden  bei  ihnen  nur  philosophi- 
sche Speculationen  über  die  Welt  überhaupt,  über  die  Entstehung  und  das 
Erwogen  aller  Dinge,  und  es  kann  uns  nicht  wundem,  wenn  die  auf  die- 
sem Wege  entwickelten  Vorstellungen  entweder  nichtssagend  sind,  oder 
sogar  mit  der  Erfahrung  in  directem  Widerspruche  stehen. 

Auch  im  Mittelalter  wurden  die  Naturwissenschaften  nur  wenig  wei- 
ter entwickelt,  theils  weil  die  ganze  geistige  Tlüitigkeit  jener  Zeit  anderen 
Interessen  zugewendet  war,  theils  weil  die  Aristotelische  Philosophie  in  so 
hohem  Ansehen  stand,  dass  dadurch  jede  weitere  Prüfung  der  in  derselben 
ausgesprochenen  Naturansichten,  und  also  auch  jeder  Fortschritt  abge- 
schuitten  war. 

Erst  Galiläi  schlug  den  Weg  der  Erfahrung  ein  und  Baco 
von  Verulam  zeigte,  dass  es  nur  auf  diese  Weise  möglich  sei,  zur  Kennt- 
niss  der  Naturgesetze  zu  gelangen. 

4 Nutzen  des  physikalischen  Studiums.  Wie  wichtig  Pur  das 
praktische  Leben  die  Cultur  der  Naturwissenschaften  in  einer  Zeit  ist,  in 
welcher  Industrie  und  Verkehr  einen  so  mächtigen  Aufschwung  genommen 
haben,  ist  wohl  zu  sehr  in  die  Augen  fallend,  als  dass  weitläufige  Erörte- 
rungen deshalb  nütliig  wären.  Angesichts  unserer  Dampfmaschinen  und 
Eisenbahnen,  der  Blitzableiter  und  der  elektrischen  Telegraphen  wird  wohl 
Niemand  im  Ernst  die  materielle  Bedeutung  der  Naturwissenschaften  bean- 
standen. — Ueberhnupt  ist  es  von  vornherein  klar,  dass  wir  ilie  Natur 
und  ihre  Kräfte  um  so  besser  und  vollständiger  zu  unseren  Zwecken  be- 
nutzen können,  dass  wir  in  dem  Maasse  mehr  Herr  der  Natur  werden,  je 
mehr  wir  die  Eigenschaften  der  Naturproducte  und  ihre  Kräfte  kennen 
lernen. 

Was  in  dieser  Beziehung  von  den  Naturwissenschaften  im  Allgemei- 
nen gesagt  ist,  das  gilt  auch  im  vollsten  Maasse  von  der  Physik. 

Alter  nicht  allein  in  materieller,  sondern  auch  in  formeller  Beziehung 
ist  das  Studium  der  Physik  von  der  höchsten  Wichtigkeit.  Ganz  abge- 
sehen von  der  unmittelbar  praktischen  Anwendbarkeit  physikalischer  Kennt- 
nisse ist  ihr  Studium  eine  unentbehrliche  Vorbereitung  für  alle  übrigen 
Zweige  der  Naturwissenschaften.  Unter  allen  verwandten  Wissenschaften 
ist  sie  nebst  der  Astronomie  in  theoretischer  Beziehung  am  nusgebildet- 
sten, sie  ist  also  vorzugsweise  geeignet,  uns  in  den  Geist  der  imluetiven 
Methode  einzuführen,  welche  sich  ja  vorzugsweise  an  physikalischen  Pro- 
blemen entwickelt  hat.  Die  Physik  lehrt  uns  klar  den  Zusammenhang 
zwischen  Ursache  und  Wirkung  auffassen;  in  verwickelten  Phänomenen  die 
bedingenden  und  wesentlichen  Umstände  von  den  zufälligen  zu  unterschei- 
den, sie  lehrt  uns  vorurtheilsfrei  zu  beobachten  und  die  Thatsachen  von 
der  subjectiven  Meinung  getrennt  zu  erhalten. 
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I>en  holten  Werth  einer  richtigen  Methode  lernen  wir  schützen,  wenn 
wir  nur  einen  flüchtigen  Blick  auf  die  Beschichte  der  Wissenschaft  wer- 
fen. Die  rasche  Entwickelung,  deren  sich  in  der  neueren  Zeit  die  Chemie, 
deren  sich  die  Elektricitätslchrc,  die  Lehre  vom  Lichte  u.  s.  w.  erfreute, 
war  nur  möglich,  weil  sich  an  dem  Studium  der  Astronomie  und  Mecha- 
nik bereits  die  wahren  Grundsätze  der  Naturforschung  entwickelt  hatten. 
Kepler,  Galiläi  und  Newton  halten  nicht  allein  grosse  astronomische 
und  mechanische  Wahrheiten  entdeckt,  sie  haben  den  späteren  Natur- 
forschern auch  den  Weg  gezeigt,  welchen  man  verfolgen  muss,  um  neue 
Entdeckungen  zu  machen. 

Eintheilung  der  physikalischen  Disciplinen.  Physik  im  5 

weiteren  Sinne  des  Wortes  ist  mit  Nat  urlehre  gleichbedeutend,  und  wenn 
man  diese  Bedeutung  zu  Grunde  legt,  sind  auch  Astronomie  und  Che- 
mie physikalische  Disciplinen;  allein  diese  Zweige  der  Naturlehre  haben 
eine  solche  Ausdehnung  gewonnen,  das  Material,  welches  die  Physik  in 
dem  Itereits  oben  angedeuteten  engeren  Sinne  des  Wortes  zu  behandeln 
hat,  ist  so  sehr  angewachsen,  dass  jede  dieser  Disciplinen  für  sich  allein 
cultivirt  und  gelehrt  werden  muss.  ' 

Nach  Ausschluss  der  Astronomie  und  Chemie  bleiben  der  Physik  im 
engeren  Sinne  noch  folgende  Disciplinen: 

1.  Die  Grundzüge  der  Mechanik,  oder  die  Lehre  vom  Gleich- 
gewicht und  der  Bewegung.  In  ihrer  ganzen  Ausdehnung  kann  die  Me- 
chanik gleichfalls  nicht  mehr  in  den  Vortrag  der  Physik  aufgenommen 
werden,  die  Grundgesetze  der  Mechanik  bilden  aber  einen  integrirenden 
Theil  der  Physik. 

2.  Die  Akustik,  oder  die  Lehre  vom  Schalle. 

3.  Die  Optik,  oder  die  Lehre  vom  Lichte. 

4.  Die  Lehre  vom  Magnetismus  und  der  Elektricität. 

5.  Die  L ehre  von  dor  Wärme. 

Diese  fünf  Disciplinen  werden  nun  in  den  ersten  fünf  Büchern  des 
vorliegenden  Lehrbuchs  abgehandelt,  während  die  Anwendung  der  physi- 
kalischen Gesetze  zur  Erklärung  der  wichtigsten  meteorologischen  Erschei- 
nungen den  Gegenstand  des  sechsten  Buches  bildet. 

Bevor  wir  jedoch  zu  den  einzelnen  Disciplinen  übergehen,  müssen  wir 
erst  noch  die  allgemeinen  Eigenschaften  der  Körper  betrachten,  um  eine 
richtige  Grundanschauung  von  den  Körpern  und  den  in  ihnen  thätigen 
Kräften  zu  erlangen. 

Allgemeine  Eigenschaften  der  Körper.  Da  sieh  die  Physik  6 

mit  Körpern  beschäftigt,  so  ist  es  vor  allen  Dingen  wichtig,  «hiss  man  sieh 
eine  Vorstellung  von  dem  Wesen  dieser  Körper  bildet,  und  dazu  gelangt 
man  zunächst  durch  die  Betrachtung  der  allgemeinen  Eigenschaf- 
ten, d.  h.  derjenigen  Eigenschaften,  welche  wir  an  allen  Körpern  beobach- 
ten, so  verschieden  sie  auch  sonst  sein  mögen. 
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Zum  Wesen  eines  Körpers  ist  noth wendig,  dass  er  einen  begränzten 
Raum  einnimmt,  dass  er  also  eine  Ausdehnung  hat,  und  dass  in  dem- 
selben Raume  nicht  zu  gleicher  Zeit  zwei  Körper  vorhanden  sein  können, 
was  man  mit  dem  Namen  der  Undurchdringlichkeit  bezeichnet. 
Ausser  diesen  beiden  Eigenschaften,  ohne  welche  die  Materie  gar  nicht 
denkbar  ist,  beobachtet  man  aber  noch  andere  allgemeine  Eigenschaften, 
nämlich  Trägh ei t,  Schwere,  Theilbarkeit  und  Veränderlich- 
keit des  Volumens. 

7 Trägheit,  ln  der  ganzen  Natur  kann  keine  Veränderung  in  dem 
Zustande  der  Dinge  Vorgehen,  ohne  dass  sie  von  einer  besonderen  Ur- 
sache veranlasst  wird;  was  für  Veränderungen  also  ein  Körper  auch  erlei- 
den mag,  seien  es  nun  Veränderungen  im  Zustande  der  Ruhe  oder  dor 
Bewegung,  seien  es  Veränderungen  seines  Aggregatzustandes  n.  s.  w. , im- 
mer ist,  um  eine  solche  Veränderung  hervorzubringen , eine  Kraft  nö- 
thig.  Ist  ein  Körper  in  Ruhe,  so  ist  eine  Kraft  nötliig,  um  ihn  in  Bewe- 
gung zu  setzen ; ist  er  in  Bewegung , so  ist  eine  Kraft  nöthig , um  ihn 
zur  Ruhe  zu  bringen;^ ein  Körper,  der  einmal  in  Bewegung  ist,  wird 
ohne  Einwirkung  äusserer  Kräfte  seine  Bewegung  mit  unveränderlicher 
Geschwindigkeit,  in  unveränderter  Richtung  fortsetzen,  bis  sie  durch 
äussere  Hindernisse  aufgehoben  wird.  Man  bezeichnet  die  eben  bespro- 
chene Eigenschaft  der  Körper  mit  dem  Namen  der  Trägheit  oder  des 
Beharrungsvermögens. 

Schon  im  alltäglichen  Leben  finden  wir  zahlreiche  Erscheinungen, 
welche  sich  durch  das  Gesetz  der  Trägheit  erklären  lassen.  Das  Schwung- 
rad einer  Maschine  läuft  noch  eine  Weile  fort,  wenn  auch  die  Kraft,  wel- 
che die  Maschine  treibt,  zu  W'irken  aufgehört  hat;  es  würde  ewig  fort- 
laufen, wenn  die  Reibung  die  Bewegung  nicht  fortwährend  verzögerte. 

Wenn  man  stark  läuft,  kann  mau  nicht  plötzlich  einhalten,  und  wenn 
man  in  einem  Nachen  steht,  fallt  man  mit  dem  Oberkörper  rückwärts, 
wenn  der  Nachen  eben  von  Lande  abstösst,  vorwärts,  wenn  er  anstösst. 
Wir  werden  später  Gelegenheit  haben,  den  Einfluss  der  Trägheit  auf  viele 
Bewegungsersckeinungen  noch  genauer  nachzuweisen. 

Dem  Gesetze  der  Trägheit  zufolge  muss  ein  Körper  jeder  Kraft  einen 
Widerstand  entgegensetzen,  welche  ihn  aus  dem  Zustande  der  Ruhe  in 
Bewegung  zu  setzen,  oder  welche,  wenn  einmal  der  Körper  in  Bewegung 
ist,  seine  Bewegung  zu  beschleunigen,  verzögern  oder  ganz  nufzuheben 
strebt.  Es  ist  demnach  klar,  dass  die  Wirkung,  welche  eine  Kraft  auf  den 
Bewegungszustaud  eines  Körpers  ausübt,  einerseits  von  der  Grösse  (Inten- 
sität) der  Kraft,  andererseits  aber  auch  von  der  Grösse  des  Widerstandes 
alihängt  , den  er  vermöge  seiner  Trägheit  einer  Veränderung  seines  Be- 
wegungszustandes entgegensetzt. 

Die  Grösse  des  Widerstandes,  welchen  ein  Körper  einer  auf  ihn  ein- 
wirkenden bewegenden  Kraft  entgegensetzt,  hängt  ab  von  der  Quantität 
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des  Stoffes,  aus  welchem  er  besteht,  oder  mit  anderen  Worten  von  sei- 
ner Masse. 

Wenn  ein  ruhender  Körper  in  eine  schnelle  Bewegung  versetzt  wer- 
den soll,  so  ist  eine  grössere  Kraft  nötliig,  als  wenn  er  in  gleicher  Zeit 
nur  in  den  Zustand  langsamer  Bewegung  übergeführt  werden  soll. 

Auf  die  Oeffnung  einer  Flasche  lege  man  ein  Kartenhlatt,  auf  das 
Kartenblatt  eine  Münze,  so  dass  sie  sich  genau  über  der  Mitte  der  Oeff- 
nung befindet,  Fig.  1.  Schnellt  man  nun  mit  dem  Finger  das  Kartenblatt 
in  horizontaler  Richtung  schnell  fort,  so  gleitet  es  unter  dem  Geldstück 

weg,  so  dass  dieses  in  die  Flasche  herabfüllt, 
während  es  auf  dem  Kartenblatt  liegen  bleibt, 
wenn  man  das  letztere  ebenfalls  in  horizon- 
taler Richtung,  aber  nur  langsam  fortbewegt. 

Das  Geldstück  wird  nur  durch  diu  Rei- 
bung auf  dem  Kartenblatt  zurückgehalten, 
das  Kartenhlatt  wird  also  unter  dem  Geld- 
stück weggleiten,  wenn  der  Widerstand,  den 
es  der  Ueberführung  aus  dem  Zustande 
der  Ruhe  in  den  der  Bewegung  entgegen- 
setzt, grösser  ist,  als  die  Reibung,  vermöge 
welcher  es  gleichsam  an  der  Karte  haftet. 
Wird  die  Karte  nur  langsam  weggefuhrt,  so 
ist  der  zu  überwindende  Trägheitswider- 
stand nicht  so  gross  wie  die  Reibung,  das 
Geldstück  bleibt  liegen;  wird  aber  die  Karte 
schnell  weggestossen , so  ist  die  Reibung  nicht  so  stark  wie  der  Wider- 
stand, welchen  die  Trägheit  des  Geldstückes  der  Ueberführung  in  den  Zu- 
Btand  rascher  Bewegung  entgegensetzt,  das  Kartenblatt  wird  also  unter 
dem  Geldstück  weggleiten. 

Von  manchen  Seiten  hat  man  sich  dagegen  ausgesprochen , das  Be- 
harrungsvermögen als  einen  Widerstand  gegen  jede  Veränderung  im 
Bewegungszustande  zu  bezeichnen,  weil  das,  was  man  sonst  noch  mit  dem 
Namen  Widerstand  bezeichnet,  wie  z.  B.  der  Reibungswiderstand,  aller- 
dings etwas  von  dem  eben  Besprochenen  wesentlich  Verschiedenes  ist; 
um  diesen  Unterschied  hervorzuheben,  könnte  man  den  Widerstand  des 
Beharrungsvermögens  als  Beschleun igungswid erstand  bezeichnen, 
während  der  Reibungswiderstand  z.  B.  ein  Bewegungswiderstand 
ist.  Wir  werden  darauf  später  ausführlicher  zurückkommen. 

Das  Gesetz  der  Trägli ei t ist  für  die  gesammte  Naturlehre  von 
der  höchsten  Wichtigkeit,  und  Galiläi,  welcher  es  zuerst  erkannt  und 
ausgesprochen  hat,  wurde  eben  dadurch  der  Gründer  einer  wissenschaft- 
lichen Physik.  Ohne  dies  Gesetz  bleibt  die  Einsicht  in  alle  Bewegungs- 
erscheinungen verschlossen.  Das  Gesetz  der  Trägheit  musste  bekannt  sein, 
ehe  eine  richtige  Erklärung  der  Gesetze  des  freien  Falles,  der  Schwung- 
kraft, der  Pendelschwingungen,  der  Planetenbewegung  u.  s.  w.  möglich  war.  ' 


Digitized  by  Google 


S , Einleitung. 

Der  Einfluss  der  Trägheit  auf  die  Bewegungserscheinungen  kann  erst 
in  späteren  Capiteln  erläutert  und  gehörig  gewürdigt  werden. 


$ Schwere.  Wenn  man  einen  Stein,  ein  Stück  Holz  u.  s.  w.  vom  Bo- 
den entfernt,  sich  seihst  überlässt,  so  fallen  sie,  bis  sie  den  Boden  oder  ir- 
gend einen  anderen  Körper  treffen,  welcher  sie  aufhält.  Da  die  Materie 
trage  ist,  so  kann  sie  nicht  von  selbst  aus  dem  Zustande  der  Ruhe  in  den 
der  Bewegung  übergehen.  Wenn  wir  also  sehen,  dass  ein  ruhender  Kör- 
per in  demselben  Moment  sich  zu  bewegen  beginnt,  in  welchem  wir  ihm 
seine  Unterstützung  entziehen,  so  müssen  wir  dies  einer  Kraft  zuschreiben, 
und  diese  Kraft  nennen  wir  Schwere. 


K 


Um  die  Richtung  der  Schwere  zu  bestimmen,  giebt  es  kein  besseres 
Mittel,  als  einen  Faden  an  einem  Endo  irgend  wie  zu  befestigen  und  an 
seinem  anderen  Ende  einen  kleinen  schweren  Körper  anzuhängen.  Die 
Richtung  des  Fadens,  wenn  er  gespannt  und  in  Ruhe  ist,  fällt  genau  mit 
der  Richtung  der  Schwere  zusammen;  denn  wenn  diese  Kraft  nach  einer 
anderen  Richtung  wirkte,  so  würde  sie  den  Faden  nach  dieser  hinziehen. 
Diese  Vorrichtung,  Fig.  2,  nennt  man  das  Bl  eilot  h;  die  Richtung,  welche 
Fig.  2.  der  Faden  für  den  Fall  des  Gleichgewichts . einnimmt,  nennt 
man  die  Verticale.  Die  Richtung  der  Schwere  ist  also  die 
des  Bleilothes  oder  der  Verticalen. 

Das  Bleiloth  ist  stets  gegen  den  Mittelpunkt  der  Erde  ge- 
richtet. Eine.  Ebene,  welche  rechtwinklig  zur  Richtung  des 
Bleilothes  steht,  nennt  man  eine  horizontale  Fläche.  Die 
Oberfläche  eines  ruhig  stehenden  Wassers  von  nicht  zu  grosser 
Ausdehnung  bildet  eine  horizontale  Ebene. 

Wenn  ein  Körper  durch  irgend  eine  Unterlage  am  Fallen 
verhindert  ist,  so  hört  deshalb  die  Wirkung  der  Schwere  nicht 
auf,  sie  äuesert  sich  in  diesem  Falle  durch  einen  Druck,  wel- 
cher auf  die  Unterlage  ausgeübt  wird. 

Die  Schwere  ist  eine  allgemeine  Eigenschaft  der  Körper, 
d.  h.  sie  ist  nicht  allein  eine  Eigenschaft  der  festen  Körper, 
sondern  sie  kommt  auch  den  Flüssigkeiten  und  den  Gasen  zu. 
Das  Fallen  der  Regentropfen  beweist  schon  die  Schwere  der 
Flüssigkeiten;  dass  aber  auch  die  Gase  Schwere  besitzen,  dass 
also  die  ganze  Luftmasse,  welche  unseren  Erdball  unigiebt,  auf 
5»  die  Erdoberfläche  drückt,  dafür  werden  wir  später  noch  Be- 
I 9 weise  finden. 

Die  Schwere  eines  Körpers  ist  das  Resultat  einer  Anzie- 
hung, welche  die  Erdkugel  auf  denselben  ausübt.  Diese  an- 
ziehende Kraft' der  Erde  wirkt  aber  nicht  .allein  auf  alle  Kör- 
per, welche  sich  auf  ihrer  Oberfläche  befinden,  sie  wirkt  auch  noch  über 
die  Erdatmosphäre  hinaus  bis  zum  Mond,  denn  die  Schwere  ist  die  Ceu- 
tripetalkraft,  welche  den  Mond  in  seiner  Bahn  um  die  Erde  erhält. 
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In  gleicher  Weise  wird  auch  die  Eitle  und  ebenso  werden  alle  Plane- 
ten von  der  Sonne  angezogen. 

Diese  Anziehung  ist  aber  durchaus  gegenseitig.  Die  Sonne  zirlit  die 
Erde  und  die  Erde  zieht  die  Sonne  an.  Dass  die  Erde  um  die  Sonne  kreist, 
und  nicht  umgekehrt  die  Sonne  um  die  Erde,  hat  nur  darin  seinen  Grund, 
dass  die  Masse  der  Sonne  weitaus  überwiegend  ist. 

Jeder  Planet  wird  ferner  auch  von  allen  übrigen  Planeten  angezogen, 
Pass  diese  gegenseitige  Planetenanziehung  die  Regelmässigkeit  der  Planeten- 
bahnen nur  unbedeutend  stört,  hat  darin  seinen  Grund,  dass  die  Masse  der 
Planeten  sehr  unbedeutend  ist  im  Vergleich  zur  Masse  der  Sonne. 

Diese  unser  ganzes  Planetensystem  beherrschende  gegenseitige  Anzie- 
hung der  Himmelskörper  wird  mit  dem  Namen  der  allgemeinen  Sc  h wo  re 
oder  der  Gravitation  bezeichnet.  Die  Gesetze  der  allgemeinen  Schwere, 
deren  Entdeckung  Newton ’s  unsterbliches  Verdienst  ist,  werden  aus  den 
Gesetzen  der  Planetenbewegung  abgeleitet,  wie  dies  im  siebenten  Capitel 
der  kosmischen  Physik  ausführlicher  entwickelt  ist. 

Dos  Gesetz  der  allgemeinen  Schwere  lässt  sich  kurz  so  ausdrücken: 

Je  zwei  materielle  Körper  ziehen  einander  an,  und  zwar 
mit  einer  Kraft,  welche  direct  proportional  ist  der  Masse 
der  beiden  Körper,  und  umgekehrt  proportional  dem  Qua- 
drat ihrer  Entfernung. 

Dieses  Gesetz  wird  ausgedrückt  durch  die  Gleichung: 


K=f 


M.  m 
_ r3  ’ 


wenn  K die  Grösse  der  gegenseitigen  Anziehung,  M die  Masse  des  einen, 
in  die  Masse  des  andern,  r aber  die  Entfernung  der  beiden  Körper  be- 
zeichnet. f ist  ein  constanter  Factor,  dessen  Werth  davon  abhängt,  welche 
Einheiten  man  für  K,  M und  r wählt. 


Gewicht.  Die  Grösse  des  Dmckes,  welchen  ein  Körper  auf  seine  9 
Unterlage  ausübt,  heisst  sein  Gewicht;  dieser  Druck  nuu  wächst  mit  der 
Anzahl  seiner  materiellen  Theilchen.  Um  dns  Gewicht  verschiedener  Kör- 
per mit  einander  zu  vergleichen,  bedienen  wir  uns  der  Wage,  deren  An- 
wendung allgeuicin  bekannt  ist,  deren  Einrichtung  aber  später  noch  be- 
schrieben werden  soll. 

In  Frankreich  ist  das  Gramm  gesetzlich  als  Einheit  des  Gewichtes 
bestimmt;  aber  auch  in  anderen  Ländern  wird  diese  Gewichtseinheit  fast 
ausschliesslich  bei  wissenschaftlichen  Untersuchungen  angewendet.  Das 
Gramm  ist  das  Gewicht  eines  Cuhikcentimeters  reinen  Was- 
sers im  Zustande  seiner  grössten  Dichtigkeit. 

Das  französische  Gewichtssystem  hat  den  grossen  Vorzug  vor  ande- 
ren, dass  die  Einheiten  des  Gewichtes  und  des  Raummaasses  in  einer  ein- 
fachen Beziehung  stehen,  so  dass  man  leicht  vom  Volumen  auf  das- Ge- 
wicht und  umgekehrt  schliessen  kann.  Eine  genauere  Entnickelung  des 
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neueren  französischen  Maasssystems,  sowie  eine  Vergleichung  der  neufranzösi- 
sehen  Maasse  und  Gewichte  mit  anderen  wird  weiter  unten  folgen. 


10  Masse.  Die  Masse  eines  Körpers  ist  die  Quantität  der  Ma- 
terie, aus  welcher  er  zusammengesetzt  ist;  von  der  Quantität  der 
Materie  eines  Körpers  hängt  aber  die  Grösse  seines  Beharrungsvermögens 
ah,  und  die  Grösse  des  Beharrungsvermögens  ist  dem  Begriff  nach  das 
eigentliche  Maass  der  Masse.  Ein  bequemes  Mittel , die  Masse  eines  Kör- 
pers zu  bestimmen,  liefert  uns  aber  erst  die  Schwere. 

Die  Masse  eines  Körpers  ist  stets  seinem  Gewichte  propor- 
tional. Dieser  Zusammenhang  zwischen  Masse  und  Gewicht  wird  uns 
überall  durch  den  Versuch  nachgewiesen,  obgleich  er  dem  Begriffe  nach 
nicht  durchaus  nöthig  ist;  d.  h.  es  wäre  denkbar,  dass  es  in  der  Natur 
Körper  gebe,  auf  welche  die  Schwere  gar  nicht  wirkt,  obgleich  sie  deshalb 
nicht  auf  hören,  träge  Massen  zu  sein.  Es  wäre  ferner  denkbar,  dass  die 
Schwerkraft  ungleich  auf  die  Theilchen  verschiedener  Substanzen  wirke, 
dass  eine  Bleikugel  z.  B.  nur  deshalb  schwerer  wäre  als  eine  gleich  grosse 
Kugel  von  Holz,  weil  eben  die  Schwere  auf  die  Theilchen  des  Bleies  vor- 
zugsweise wirkte,  ohne  dass  deshalb  das  Beharrungsvermögen  der  Blei- 
kugel grösser  wäre  als  das  der  Holzkugel.  Denken  wir  uns,  um  die  Sache 
klar  zu  machen,  zwei  gleich  grosse  Kugeln,  eine  von  Holz,  die  andere  von 
Blei,  und  nehmen  wir  einmal  an,  die  Masse  beider,  d.  h.  ihr  Beharrungs- 
vermögen, sei  gleich,  so  müsste  die  Bleikugel  schneller  fallen;  denn  wir 
wissen,  dass  die  Bleikugel  etwa  12mal  so  viel  wiegt,  dass  also  die  Kraft, 
welche  die  Bleikugel  fallen  macht,  12mal  grösser  ist  als  die,  welche  die 
Holzkugel  niedertreibt. 

Nun  aber  fällt  die  Bleikugel  nicht  schneller  als  die  Holzkugel  (wenig- 
stens im  leeren  Raume),  und  daraus  geht  hervor,  dass  die  12mal  grössere 
Kraft,  welche  die  Bleikugel  zur  Erde  zieht,  auch  eine  12mal  so  grosse 
träge  Masse  in  Bewegung  zu  setzen  hat , dass  also  die  träge  Masse  der 
Bleikugel  12mal  so  gross  ist  als  die  Masse  der  Holzkugel. 

Da  nun,  wie  wir  bald  sehen  werden,  die  Fallgeschwindigkeit  für  alle 
Körper  dieselbe  ist  (im  leeren  Raume),  so  schliessen  wir  auf  dieselbe  Weise, 
dass  die  Masse  eines  Körpers  stets  seinem  Gewichte  proportional  sei,  dass 
also  dns  Gewicht  eines  Körpers  ein  Maass  für  seine  Masse  ist. 
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Speciflsches  Gewicht.  Das  specifische  Gewicht  eines  Kör- 
pers ist  die  Zahl,  welche  angiebt,  wie  vielmal  ein  Körper  schwe- 
rer ist  als  ein  gleiches  Volumen  Wasser.  Ein  Cubikzoll  Eisen  wiegt 
210,6,  ein  Cubikzoll  Gold  520  Gramm,  während  ein  gleiches  Volumen 


Wasser  nur  27  Gramm  wiegt ; also  ist 


210,6 

27 


7,8  das  specifische  Ge- 


520  . . ' 

wicht  des  Eisens,  = 19,26  das  specifische  Gewicht  des  Goldes.  Man 

2/ 


findet  allgemein  das  specifische  Gewicht  eines  Körpers,  wenn 
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man  sein  absolutes  Gewicht  durch  das  Gewicht  eines  gleichen 
Volumens  Wasser  dividirt. 

Es  lässt  sich  diese  Regel  auch  durch  die  Formel 


ausdriicken,  wenn  S das  speeifische  und  7*  das  absolute  Gewicht  eines 
Körpers  bezeichnet,  während  p das  Gewicht  eines  gleichen  Volumens  Was- 
ser ausdrückt. 

Die  Rata  also,  welche  man  durch  den  Versuch  bestimmen  muss,  um 
aus  denselben  das  speeifische  Gewicht  eines  Körpers  zu  berechnen,  sind 
das  absolute  Gewicht  desselben  und  das  Gewicht  eines  gleichen  Wasser- 
volumens. • 

t 

Am  leichtesten  ist  es,  diese  Rata  für  Flüssigkeiten  auszumitteln.  Man 
fülle  ein  Gefäss,  am  besten  eiu  solches,  welches  oben  in  einen  engen  Hals 
mündet,  bis  zu  einer  bezeichneten  Höbe  (bis  zu  einem  am  Halse  mnrkir- 
ten  Striche),  einmal  mit  Wasser,  dann  mit  der  zu  bestimmenden  Flüssig- 
keit, und  bestimme  jedesmal  mit  Hülfe  der  Wage  das  Gewicht  der  in  der 
Flasche  enthaltenen  Flüssigkeit.  Es  sei  z.  B.  das  speeifische  Gewicht  des 
englischen  Vitriolöls  auf  diese  Weise  auszumitteln.  Man  bringe  das  leere 
Glasgefäss  auf  die  eine  Wagschale  und  lege  auf  die  andere  das  entspre- 
chende Tarirgewicht  auf.  Nun  fülle  man  das  Gefäss  bis  zu  dem  Merk- 
zeichen mit  Wasser;  das  Gewicht  dieser  Wassenuasse  sei  830  Gramm. 
Füllt  man  nun  das  Gelass  mit  Vitriolöl,  so  wird  man  auf  der  anderen  Wag- 
schale, ausser  dem  Tarirgewicht  für  die  Flasche,  noch  1534  Gramm  auf- 
legeu  müssen,  um  das  Gleichgewicht  der  Wage  wieder  herzustellen.  Ras 
Vitriolöl  in  der  Flasche  wiegt  also  1534  Gramm,  während  ein  gleiches 
Volumen  Wasser  nur  830  Gramm  wiegt,  das  speeifische  Gewicht  des  Yi- 
1534 

triolöls  ist  also  — = 1,848. 

830 

Nicht  immer  stehen  so  grosse  Mengen  der  zu  untersuchenden  Fiüssig- 
j.'jp  g keit  zu  Gebote,  dass  man  ein  Gelass,  wie  das  eben 

besprochene,  damit  füllen  kann ; ausserdem  aber 
ist  es  nicht  einmal  vortheilhaft,  solche  Mengen 
anzuwenden,  weil  solche  Lasten  für  eine  gute  Wage 
zu  gross  sind.  Es  ist  deshalb  zweckmässig,  klei- 
nere Gelasse  auzuwenden.  Gläschen,  die  man  zu 
diesem  Zwecke  verfertigt  und  welche  man  Pykno- 
meter nennt,  haben  in  der  Regel  beistehende 
(iestalt,  Fig.  3,  und  sind  durch  einen  eingeriebe- 
nen Stöpsel  von  Glas  verschlossen.  Rer  cubiscbe 
Inhalt  derselben  beträgt  8 bis  20  Cubikcenti- 
meter.  Rer  eingeriebene  Glasstöpsel  ist  von  einem 
Stück  einer  Thermometerröhre  verfertigt,  damit  bei  etwaiger  Erwärmung 
der  Flüssigkeit  ein  Theil  derselben  durch  die  feine  Oeffnung  anstreten 
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könne,  weil  sonst  der  Stöpsel  entweder  gehoben  oder  das  Gefäss  zersprengt 
würde. 


Um  das  specifisclie  Gewicht  fester  Substanzen  zu  bestimmen,  kann 
man  sich  aus  denselben  einen  Körper  von  regulärer  Gestalt  formen,  etwa 
einen  Würfel,  eine  Kugel  u.  s.  w. , so  dass  es  leicht  ist,  den  cubischcn' In- 
halt der  zu  untersuchenden  Stücke  zu  berechnen.  Das  absolute  Gewicht 
solcher  Körper  findet  man  durch  die  Wage,  das  Gewicht  eines  gleichen 
Volumens  Wasser  ist  durch  das  bekannte  Volumen  der  Körper  gegeben. 
Ein  Würfel  von  Marmor  z.  II.  wiege  22,7  Gramm.  Wenn  nun  jede  Seite 
dieses  Würfels  2 Ceutimeter  beträgt,  so  ist  der  cubische  Inhalt  desselben 
8 Cubikcentimeter;  ein  gleich  grosser  Würfel  von  Wasser  wird  also  8 Gramm 

2°  7 

wiegen,  folglich  ist  das  specifische  Gewicht  des  Marmors  = 2,84. 


Eine  Kugel  von  trockenem  Hainbuchenholz  wiege  25,79  Gramm. 
Wenn  der  Durchmesser  dieser  Kugel  4 Centimeter  ist,  so  kann  man 
daraus  den  cubisehen  Inhalt  berechnen *)  und  wird  ihn  gleich  33,49  Cubik- 
ceutimcter  finden.  Eine  gleiche  Wasserkugel  wiegt  also  33,49  Gramm, 


und  das  specifische  Gewicht  dieses  Holzes  ist  demnach 


25,79 

33,49 


= 0,77. 


Nicht  von  jeder  Substanz  hat  man  solche  Massen,  um  daraus  reguläre 
Körper  bilden  zu  können;  ausserdem  aber  ist  es  ungemein  schwierig,  ja 
fast  unmöglich,  reguläre  Körper  genau  genug  zu  arbeiten.  Man  muss  des- 
halb nach  anderen  Methoden  sich  umgeben,  um  das  specifische  Gewicht 
fester  Körper  zu  bestimmen.  Die  meisten  dieser  Methoden  beruhen  auf 
hydrostatischen  Gesetzen,  welche  wir  erst  später  wferden  kennen  lernen. 
Die  folgende  Methode  gründet  sich  jedoch  nicht  auf  diese  Principien;  sie 
wird  häufig  angewendet,  um  das  specifische  Gewicht  solcher  Körper  zu 
bestimmen,  welche  in  kleinen  Stücken  Vorkommen. 

Man  bringe  zuerst  das  oben  erwähnte  Gläschen  mit.  Wasser  gefüllt 
auf  der  Wage  ins  Gleichgewicht,  lege  dann  die  zu  bestimmenden  Körn- 
chen daneben  und  mache  ihr  absolutes  Gewicht  ausfindig.  Nun  nimmt 
man  die  Körnchen  und  das  Glas  von  der  Wage  weg,  wirft  die  Körnchen 
in  das  Glas  und  setzt  den  Stöpsel  wieder  auf;  es  muss  nothwendig  Wnsser 
ausfliessen,  .und  zwar  gerade  so  viel,  als  durch  die  hineingeworfenen  Körn- 
chen verdrängt  wurde.  Aus  einer  abermaligen  Wägung  ergiebt  sich,  wie 
viel  Wasser  ausgeflossen  ist,  wie  viel  also  eine  WBssermenge  wiegt,  deren 
Volumen  dem  Volumen  der  zu  bestimmenden  Körper  gleich  ist. 

Es  soll  z.  II.  das  specifische  Gewicht  von  Platinakörnchen  bestimmt 


werden,  wie  sie  sich  in  der  Natur  finden. 

Das  Glas  mit  Wasser  wiege  . . 13,52  Gramm 

Die  Körnchen 4,056  „ 

Also  beides  zusammen  ....  17,576  Gramm. 


*)  Siehe  meine  Elemente  der  ebenen  Geometrie  und  Stereometrie,  2.  Aufl 
ßraunschwcig,  Friedlich  Vicweg  und  Sohn  1851,  S.  109. 
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Nachdem  man  die  Körner  in  das  Glas  geworfen,  den  Stöpsel  aufge- 
setzt und  alles  nusgeflossene  Wasser  sorgfältig  abgeputzt  hat,  wögt  man 
wieder.  Gesetzt,  man  fände  nun  das  Gewicht  des  Gläschens  mit  Allem, 
was  darin  ist,  gleich  17,316  Gramm,  so  ist  offenbar  das  Gewicht  des  durch 
die  Körnchen  verdrängten  Wassers  17,576  — 17,316  — 0,26  Gramm, 

folglich  ist  das  specifische  Gewicht  der  Platinakörner  = 15,6. 


Dasselbe  Verfahren  lässt  sich  auch  bei  grösseren  Stöcken  anwenden, 
wenn  mau  nur  ein  passendes,  etwa  ein  cylindrisches  Gefäss  wählt,  dessen 
oberer  Rand  sorgfältig  abgeschliflen  ist,  so  dass  man  durch  Auflegen  einer 
Glasplatte  immer  genau  dasselbe  Volumen  ahgränzt. 

Wenn  der  zu  bestimmende  Körper  in  Wasser  löslich  ist,  so  füllt  man 
das  Glas  mit  einer  anderen  Flüssigkeit,  in  welcher  sich  der  Körper  nicht 
löst,  etwa  mit  Alkohol,  Terpentinöl  u.  s.  w.  Durch  das  so  eben  beschrie- 
bene Verfahren  findet  man  nun,  wie  viel  ein  Quantum  der  gewählten 
Flüssigkeit  wiegt,  welches  mit  dem  zu  bestimmenden  Körper  gleiches  Vo- 
lumen hat.  Wenn  aber  nun  dns  specifische  Gewicht  dieser  Flüssigkeit 
schon  bekannt  ist,  so  kann  man  leicht  das  Gewicht  eines  gleichen  Volu- 
mens Wasser  berechnen. 

Gesetzt,  ein  Stück  eines  Salzes,  welches  in  Terpentinöl  unlöslich  ist, 
wiege  0,352  Gramm  und  verdränge,  in  das  Glas  geworfen,  0,13  Gramm 
Terpentinöl.  Das  specifische  Gewicht  des  Terpentinöls  ist  0,872,  ein  gleiches 


Volumen  Wasser  wiegt  demnach  ■—§-  = 0,14!)  Gramm,  das  specifische 

• 0,8 1 2 


Gewicht  dieses  Salzes  ist  also 


0,352 


— 2,36. 


0,149 

Wir  werden  weiter  unten  noch  andere  Methoden  zur  Bestimmung  des 
speeifischen  Gewichtes  kennen  lernen. 

Die  folgende  Tabelle  enthält  eine  Zusammenstellung  von  speeifischen 
Gewichten  einiger  Körper,  welche  zu  kennen  häufig  nothwendig  oder  we- 
nigstens von  Interesse  ist. 
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Tabelle  der  s jieci  fi  sehen  Gewichte  einiger  fester  Körper 

(bei  0 Grad). 


f gemünzt  . . 

. . . . 22,10 

Bergkrystall 

. 2,68 

Platin  < gewalzt  . . 

....  22,07 

Porzellan 2,49 

bis  2,14 

! geschmolzen 

....  20, HG 

Gyps  (krystallisirt)  . . . . 

. 2,31 

Gold  1 Pemönzt  • • 

. . . . 10,32 

Schwefel  (natürlich)  . . . 

. 2,03 

/ geschmolzen 

. . . . 10,25 

: Elfenbein 

. 1,92 

Iridium 

. . . . 18,60 

Alabaster 

. 1,87 

Wolfram 

....  17,60 

Graphit 1,8  bis  2,4 

Blei,  geschmolzen  . 

. . . . 11,85 

Anthracit 

. 1,80 

Palladium 

. . . . 11,30 

Phosphor 

. 1,77 

Silber 

. . . . 10,47 

Magnesium 

. . 1,74 

Wismuth 

....  9,82 

Bernstein 

. 1,08 

( gehämmert 

. . . . 8,88 

Wachs,  weisses  .... 

. 0,97 

Kupfer  ) gegossen  . 

. . . . 7.70 

Natrium 

. 0,97 

' zu  Draht  gezogen  . 8,78 

Kalium 

. 0,86 

Kadmium 

Lithium 

. . 0,59 

Molybdän  ..... 

. . . . 8,61 

Ebenholz 

. 1 ,23 

Messing 

. . . . 8,30 

Eichenholz  (all)  .... 

. 1,17 

Arsenik 

. . . . 8,31 

Buxbauin 

. 1,33 

Nickel 

. . . . 8,28 

Ahornholz  j frisc,h  • • 

. 0,90 

Stahl  

. . . . 7,82 

1 trocken  . 

. 0,65 

Kobalt 

. . . . 7,81 

Buchenholz  - frisch  ‘ • 

• 0,98 

j geschmiedet 

. . . . 7,79 

( trocken  . 

• 0,5$ 

^ s c l 1 gegossen  . . 

. . . . 7,21 

Edeltanne  •*  fr*80*1  * • 

. 0,89 

Bleiglanz 

. . . . 7,76 

( trocken 

. 0,45 

Zinn 

. . . . 7,20 

Erlenholz  * frisc,h  * ’ 

. 0,86 

Zink 

. . . . 7,00 

1 trocken  . 

. 0,50 

Antimon 

. . . . 6,71 

Eschenholz  f insch  ‘ ' 

. 0,90 

Tellur 

. . . . 6,11 

i trocken 

. 0,64 

Jod 

. . . . 4,95 

. 0,94 

Sehwerspath  .... 

1,43 

< trocken 

. 0,77 

Diamant 

....  3,52 

Lindenholz.  J rr!fch  • * 

. 0,82 

Flintglas 

3,78  bis  8,2 

t trocken  . 

. 0,44 

Flussspath  .... 

. . . . 3.15 

Mahagonyholz 

. 1,06 

Aluminium 

....  2,67 

Nussbaumholz 

. 0,68 

Bouteillenglas  . . . 

. . . . 2,60 

Cypressenholz 

. 0,60 

Spiegelglas  .... 

. . . . 2.37 

Cedernholz 

. 0,56 

Turmalin  (grün)  . . 

. . . . 3,15 

Pappelholz 

. 0,38 

Marmor 

Smaragd  ..... 

. . . . 2,84 
. . . . 2,77 

Kork 

. 0,24 
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Specifisches  Gewicht  einiger  Flüssigkeiten 
(bei  0 Grad,  wo  nichts  weiter  bemerkt  ist). 


Destillirtes  Wasser  .Ju  . . 

. 1,000 

50  Proe.  Saure  . 

1,295 

Quecksilber 

. 13,598 

60  " 

1,348 

Brom 

. 2,900 

70  .. 

1,398 

Schwefelsäure  (englische) 

. 1,848 

80  » 

1,438 

Verdünnte  Schwefelsäure  nach 

90  . 

1.473 

Delezenne  bei  15° C, : 

100  . 

1,500 

10  Proe.  Säure  .... 

. 1,066 

.Schwefelkohlenstoff 

1,272 

20  » » . * . . 

. 1,138 

Glycerin 

1,260 

30  • » .... 

. 1,215 

Milch 

1,030 

40  » ..... 

. 1,297 

Meerwasser  .... 

1,026 

50  • » .... 

. 1 .387 

Wein:  Malaga-  . . 

1,022 

üü  » *»  .... 

. 1,486 

» Rhein-  . . . 

0,999 

70  » » .... 

. 1,595 

Oele:  Cilronenöl  . 

0,852 

80  . « .... 

. 1,709 

® Leinöl  . . . 

0,953 

90  . . .... 

. 1,805 

• Mohnöl  . . 

0,929 

100  » . . . . . 

. 1,840 

- Olivenöl  . . 

0,915 

Verdünnte  Salpetersäure: 

» Terpentinöl 

0,872 

10  Proc.  Säure  .... 

. 1,054 

Benzol  

0,868 

2o  » » ...  . 

. 1,111 

Alkohol,  absoluter  . 

0,793 

SO  » » . . . * 

. 1,171 

Schwefeläther  . . . 

0,715 

40  • . .... 

. 1,234 

Valyl  (Ce  H„i  . . . 

0,694 

Ea  mögen  hier  noch  (iie  Zahlenwerthe  für  das  gpecifische  Gewicht 
einiger  Gase  Platz  finden,  obgleich  wir  die  Methoden,  nach  welchen  es 
bestimmt  wird,  erst  später  besprechen  können. 


Specifisches  Gewicht  einiger  Gase 
(bei  0 Grad  und  760«n"  Barometerstand). 


Sauerstoff 0,001432 

Atmosphärische  Luft  . . 0,001293 

•Stickstoff 0,001207 

Chlor 0,003209 

Wasserstoff 0,0000891 


Chlorwasserstoff 

(Salzsaures  Gas)  ....  0,00164 

Stickoxydulgaa 0,00197 

Kohlensäure 0, 0019s 
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Wenn  man  tlie  Grössen  P und  ]>  der  Gleichung  1)  Seite  11,  in  einem 
Maasssystem  ausdrückt,  hei  welchem,  wie  hei  dem  neueren  französischen, 
das  Gewicht  der  Volumeneinheit  Wasser  zur  Gewichtseinheit  gewählt  ist, 
so  ist  }>  gleich  dem  Volumen  V des  Körpers,  dessen  Gewicht  wir  mit  P 
bezeichnet  haben,  es  ist  also 


d.  h.  man  findet  das  specifische  Gewicht  eines  Körpers,  wenn 
man  sein  absolutes  Gewicht  durch  sein  Volumen  dividirt,  und 
daraus  folgt  weiter 


d.  li.  man  findet  das  Volumen  eines  Körpers,  wenn  man  das  absolute  Ge- 
wicht desselben  durch  sein  specifisches  Gewicht  dividirt. 

Es  wiege  z.  B.  ein  Stück  Marmor  3600  Gramm,  so  ist  sein  Volumen 

V — — — — = 1268  Cubikcentimeter. 

2,84 

Ferner  ist 

p=  rs -.4) 

d.  li.  man  erhält  das  absolute  Gewicht  eines  Körpers,  wenn  man 
sein  Volumen  mit  seinem  specifischen  Gewicht  multi plicirt. 

Man  findet  häufig  mit  dem  Namen  Dichtigkeit  dasselbe  bezeich- 
net, wofür  wir  den  Ausdruck  „specifisches  Gewicht“  gebraucht  haben. 
Man  sollte,  wie  mir  scheint,  den  Ausdruck  „Dichtigkeit“  in  dieser  Be- 
deutung vermeiden,  nicht  allein  weil  er  eine  Hypothese  über  die  Natur 
der  Atome  involvirt,  sondern  auch,  weil  diese  Hypothese  entschieden  falsch 
ist.  Noch  der  obigen  Tabelle  ist  das  specifische  Gewicht  des  Aluminiums 
2,67,  das  des  Silbers  10,47,  also  nahe  4mal  so  gross.  Wenn  man  nun 
sogt,  die  Dichtigkeit  des  Silbers  ist  4mal  so  gross  als  die  des  Aluminiums, 
so  setzt  dieser  Ausdruck  voraus,  dass  ein  Atom  Silber  ebenso  schwer  sei, 
wie  ein  Atom  Aluminium,  dass  aber  in  einem  Stück  Silber  auf  denselben 
Raum  4inal  so  viel  Atome  zusammengedrängt  seien  als  in  einem  gleich 
grossen  Stück  Aluminium.  Da  dies  nun  nach  dem  gegenwärtigen  Stand 
der  Atomenlehre  durchaus  nicht  der  Fall  ist,  so  kann  der  Ausdruck  Dich- 
tigkeit in  der  oben  bezeichneten  Bedeutung  nur  zu  Missverständnissen 
Anlass  geben,  er  ist  deshalb  besser  ganz  zu  vermeiden. 

Theilbarkeit.  So  weit  unsere  Erfahrung  reicht,  sind  olle  Körper 
theilbor,  d.  h.  man  kann  sie  in  kleinere  und  immer  kleinere  Partikel- 
chen zerlegen. 

Alle  Flüssigkeiten  sind  in  so  kleine  Theilchen  theilbar,  dass  sie  weit 
jenseits  der  Gränze  dessen  liegen,  was  wir  in  unserem  Tastsinn  fühlen  und 
mit  unseren  Augen  sehen  können , denn  man  sieht  auf  ihrer  Oberfläche 
keine  Unebenheit,  und  wenn  man  die  Hand  in  ihre  Masse  eintaucht,  so 
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kann  das  Gefühl  die  Theilcheu  nicht  unterscheiden,  wie  wir  etwa  Sand- 
körnchen durch  das  Gefühl  unterscheiden  können. 

Bei  festen  Körpern  lässt  sich  die  Theilbarkeit  gleichfalls  so  weit  ver- 
folgen, bis  die  Theilchen  nicht  mehr  sinnlich  wahrnehmbar  sind.  Polirter 
Stahl,  polirte  Edelsteine  haben  Oberflächen,  an  welchen  unsere  Sinne  keine 
Unebenheiten  wahrnehmen  können,  und  doch  sind  diese  Flächen  durch 
Polirmittel  hervorgebracht,  die  ja  aus  lauter  feinen  Körnchen  bestehen, 
und  jedes  Körnchen  macht  Ritzen  in  die  Oberfläche,  welche  seiner  Grösse 
proportional  sind. 

Eine  nicht  gar  empfindliche  Hand  kann  noch  sehr  wohl  einen  ein- 
fachen Faden  von  Wolle  oder  Seide  fühlen;  diese  Fäden  haben  ungefähr 
folgende  Dimensionen: 

Durchmesser,  ausgedrückt  in  Linien. 


Gewöhnliche  Wolle 0,02"' 

Merino  0,008 

Seide 0,004. 


Diese  so  feinen  Fäden  sind  jedoch  noch  sehr  zusammengesetzte  Kör- 
per; jeder  hat  eine  besondere  Structur,  welche  wir  nur  durch  den  Sinn 
des  Gesichts  wahrnehmen  können,  jeder  ist  noch  aus  Theilchen  verschiede- 
ner Elemente  zusammengesetzt,  welche  uns  die  Chemie  zu  trennen  lehrt. 

Viele  Dinge,  welche  dem  Sinne  des  Gefühls  entgehen,  sind  noch 
durch  das  Auge  wahrnehmbar.  Man  sieht  auf  dem  Prohirstein  noch  die 
Goldtheilchen,  welche  die  empfindlichste  Hand  nicht  mehr  zu  fühlen  im 
Stande  ist.  Durch  Loupen  und  Mikroskope  aber  ist  der  Gesichtssinn  nicht  nur 
ausnehmend  geschärft,  sondern  auch  die  Möglichkeit  gegeben,  solche  kleine 
Grössen  genau  zu  messen. 

Es  ist  bekannt,  dass  man  in  den  Künsten  Fäden  von  Kupfer,  Eisen 
und  Silber  anwendet,  welche  eben  so  fein  sind  wie  ein  Haar;  jaWollaston 
hat  Platindraht  dargestellt,  welcher  nur  *,3000  Linie  dick  war.  Man  müsste 
140  solcher  Drähte  Zusammenlegen,  um  nur  die  Dicke  eines  einzehieu 
Coconfadens  zu  erhalten,  und  obgleich  dns  Platin  der  schwerste  aller  be- 
kannten Körper  ist,  so  würde  ein  solcher  Draht  von  3000  Fuss  Länge 
kaum  einen  Gran  wiegen.  Um  einen  solchen  Draht  zu  erhalten,  welcher 
wohl  das  Feinste  sein  möchte,  was  die  Kunst  darzustellen  vermag,  nahm 
Wollaston  einen  Platindraht,  dessen  Durchmesser  */i 00  engl. Zoll  betrug, 
befestigte  ihn  in  der  Axe  einer  cylindrischen  Form  von  1/5  Zoll  Durch- 
messer, goss  diese  Form  mit  geschmolzenem  Silber  aus  und  erhielt  so 
einen  Cylinder  von  Silber,  dessen  Axe  aus  Platin  bestand.  Diesen  Cylinder 
Hess  er  nun  durch  einen  Drahtzug  gehen;  beide  Metalle  verlängerten  sich 
dabei  gleichmässig.  Nachdem  nun  der  zusammengesetzte  Faden  bis  zur 
äusserst  möglichen  Feinheit  ausgezogen  worden  war,  kochte  er  ilin  in  Sal- 
petersäure, welche  das  Silber  auflöst  und  den  feinen  Kern  vom  Platin 
blosslegt. 

Mit  Hülfe  des  Mikroskops  erkannte  man,  dass  das  Blut  nicht,  wie  es 
auf  den  ersten  Anblick  scheint,  eine  gleichförmige  Flüssigkeit  ist,  sondern 
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dass  ('s  aus  einer  Menge  kleiner  Kügelchen  besteht,  welche  in  einer  Flüs- 
sigkeit schwimmen,  die  man  Serum  nennt.  Ihre  Grösse  schwankt,  je 
nach  den  verschiedenen  Thiergnttungen,  zwischen  •/■ns  und  l/8js  Linien. 

Endlich  giebt  es  Thierchon,  welche  nicht  grösser  sind  als  diese  Blut- 
kügelchen,  und  obgleich  wir  hier  an  der  Grunze  der  sinnlichen  Wahr- 
nehmung stehen,  so  können  wir  doch  noch  schliessen,  dass  sie  wohl  or- 
ganisirte  Körper  sind,  weil  sie  Leben  und  Bewegung  haben;  sie  müssen 
Gelenke  und  Glieder  haben,  welche  ihre  Bewegung  möglich  machen,  im 
Innern  ihres  Körpers  müssen  Organe  zur  Ernährung  mul  Kanäle  vorhanden 
sein,  in  denen  sich  die  Safte  bewegen. 

Wie  weit  aber  geht  diese  Theilbarkeit?  Kommen  wir  bei  fortgesetzter 
Verkleinerung  wohl  zu  Theilehen,  die  noch  sinnlich  wahrnehmbar,  aber 
doch  nicht  weiter  theilbar  sind?  So  weit  unsere  Erfahrung  reicht,  geht 
die  Theillmrkoit  stets  über  die  Grunzen  der  sinnlichen  Wahrnehmung  hin- 
aus. Als  Beispiele  ausserordentlicher  Theilbarkeit  führt  man  gewöhnlich 
den  Moschus  an,  welcher  Jahre  lang  ein  ganzes  Zimmer  mit  einem  inten- 
siven Gerüche  erfüllen  kann,  ohne  merklich  iui  Gewicht  abzunehmen. 

Am  besten  beweisen  uns  alle  chemisch  zusammengesetzten  Körper, 
dass  die  Theilbarkeit  über  die  Gränzen  der  sinnlichen  Wahrnehmung  hin- 
ausgeht. Der  Zinnober  z.  B.  ist  aus  Quecksilber  und  Schwefel  zusammen- 
gesetzt., und  man  kann  ihn  leicht  in  diese  beiden  Bestamltheile  zerlegen; 
man  ist  aber  nicht  im  Stande,  die  kleinen  Theilehen  von  Schwefel  und 
Quecksilber  einzeln  für  sich  zu  unterscheiden;  selbst  durch  das  beste 
Mikroskop  betrachtet,  erscheint  der  Zinnober  doch  immer  noch  als  eino 
vollkommen  homogene  (gleichartige)  Masse. 

Obgleich  nun  die  Theilbarkeit  weit  über  die  Gränzen  der  sinnlichen 
Unterscheidung  hiuausgeht,  so  können  wir  uns  doch  nicht  wohl  vorstellen, 
dass  sie  über  alle  Grunzen  hinausgeht.  Vielmehr  führt  uns  die  Betrach- 
tung der  physikalischen  sowohl,  wie  auch  namentlich  der  chemischen  Er- 
scheinungen zu  der  Annahme,  dass  die  Körper  aus  kleinen  nicht  weiter 
veränderlichen  und  theilbaren  Urtheilehen  bestehen,  welche  man  Atome 
nennt. 

Diese  Grundansicht  von  der  Constitution  der  Körper,  ohne  welche 
man  sich  weder  von  den  verschiedenen  Aggregatzuständen,  unter  welchen 
uns  derselbe  Körper  erscheinen  kann  (Eis,  Wasser,  Dampf),  noch  von  dem 
Wiesen  chemischer  Verbindungen  eine  klare  Vorstellung  machen  kann,  ist 
unter  dem  Namen  der  atomistisclien  Theorie  jetzt  von  allen  Physikern 
und  Chemikern  angenommen. 

Wenn  man  überhaupt  von  kleinen  Theilehen  redet,  ohne  gerade  diese 
Urtheilehen,  die  Atome,  bezeiclmeu  zu  wollen,  so  bedient  man  sich  ge- 
wöhnlich des  Wortes  Molekül,  welches  mit  Massenthcilchcn  gleich- 
bedeutend ist. 

13  Veränderlichkeit  des  Volumens.  Eine  weitere  allgemeine 
Eigenschaft  ist  die  Veränderlichkeit  des  Volumens.  Ein  und  derselbe  Körjwr 
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nimmt  nicht  immer  genau  denselben  Raum  ein;  er  kann  durch  Druck  und 
Erkaltung  verkleinert,  durch  Spannung  und  Erwärmung  vergrößert  wer- 
den. Nehmen  wir  nun  an,  dass  die  Atome  ein-  für  allemal  unveränderlich 
sind,  so  hisst  sich  die  Ausdehnbarkeit  nur  durch  die  Annahme  erklären, 
dass  die  Atome  nicht  in  unmittelbarer  Berührung  stellen,  sondern  durch 
Zwischenräume  getrennt  sind,  durch  deren  Vergrösserung  oder  Verkleine- 
rung dus  Volumen  der  Körper  zu-  oder  abnimmt. 

Fig.  4.  Die  Luft  dehnt  sich  sehr  leicht  und  sehr  stark 

durch  die  Wärme  aus.  Ein  Glasgefltafl,  Fig.  4, 
von  nicht  zu  dickem  Glase,  sei  luftdicht  mittelst 
eines  Korkes  verschlossen,  durch  welchen  zwei 
Glasröhren  hindurchgehen;  die  eine  reicht  fast  bis 
auf  den  Boden,  so  dass  ihr  unteres  Ende  in  die  in 
der  Flasche  befindliche  Flüssigkeit  eintaucht;  die 
andere  ist  ganz  kurz;  wird  die  kurze  verstopft,  so 
ist  die  innere  Luft  von  der  äusseren  abgexjierrt. 
Berührt  man  jetzt  das  Glasgefass  nur  mit  der 
Hand,  so  dehnt  sieh  die  eingeschlossene  Luft  aus 
und  treibt  die  Flüssigkeit  in  der  langen  Röhre  in 
die  Höhe. 

Die  Ausdehnung  der  Flüssigkeiten  durch  die 
Wärme  lässt  sich  an  dem  gewöhnlichen  Thermo- 
meter zeigen. 

Dass  auch  feste  Körper  durch  Erwärmung  aus- 
gedehnt werden,  lässt  sich  durch  folgenden  von 
S’Gravesande  herrührenden  Versuch  anschaulich 
machen : 

Eine  Metallkugel,  au  einem  Metalldraht  hän- 
gend, passt  kalt  ganz  genau  in  den  Metallring 
Fig.  5,  so  dass  sie  eben  hindurehgeht,  was  nicht 
mehr  der  Fall  ist,  wenn  man  sie  über  einer  Spiritus- 
flamme stark  erwärmt  hat. 

Die  Gesetze  der  Ausdehnbarkeit  werden  wir 
in  der  Lehre  von  der  Wärme  näher  kennen  lernen. 

So  wie  die  Körper  nicht  gleiche  Ausdehnbar- 
keit besitzen,  so  sind  sie  auch  nicht  gleich  zu- 
te-  r JJ  i snmmendrückbar.  Ein  Schwamm  lässt  sieh  auf  >/4 

*/lo  »eines  ursprünglichen  Volumens  zusammen- 
i 9 pressen.  Holz,  Papier,  Gewebe,  welche  Flüssigkeiten 
* ■ ’ * einsnugen,  lassen  sich  zusammenpressen  und  ver- 

lieren dabei  das  eingesaugte  Wasser. 

Münzen  und  Medaillen  erhalten  ihr  Gepräge 
durch  einen  heftigen  Stoss  des  Stempels.  Die  Gewalt  des  Stosses  ist  so 
gross,  dass  sich  die  Buchstaben  und  das  Bild  des  Stempels  dem  Metall 
nufprägen,  wie  man  weichem  Wachs  durch  den  Druck  der  Hand  beliebige 

2* 
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Formen  aufdrücken  kann.  Wus  aber  hier  das  Wichtigste  ist,  das  Volumen 
des  gemünzten  Stückes  ist  kleiner  als  es  vorher  war.  Flüssigkeiten  sind 
im  Allgemeinen  weit  weniger  compressibel  als  feste  Körper.  Wenn  man 
Wasser  in  einen  Kanonenlauf  einschliesst,  dessen  Wände  3 Zoll  dick  sind, 
so  wird  bei  Ausübung  eines  starken  Druckes  das  Metall  eher  bersten,  als 
man  das  Wasser  auf  19/jo  seines  Volumens  zusammenpresst. 

Die  Luft  und  die  Gase  überhaupt,  lassen  sich  unter  allen  Körpern  am 
leichtesten  zusammendrücken;  man  kann  dies  durch  viele  Versuche  beweisen, 
um  einfachsten  aber  schon  durch  ein  Kinderspielzeug,  die  Hollunder- 
büthse.  Eine  Itöhre  wird  an  beiden  Enden  durch  Pfropfe  p und  p' 
(Fig.  6)  verschlossen,  und  dadurch  die  innere  Luft  abgesperrt.  Wird  nun 

Fig.  6. 


der  eine  Pfropf  mittelst  des  Stempels  S hineingedrückt,  so  wird  die  innere 
Luft  comprimirt,  bis  sie  endlich  in  Folge  des  wachsenden  Drucks  den 
anderen  Pfropf  mit  Gewalt  hinaustreibt. 

Die  anderen  Gase  haben  in  dieser  Hinsicht  genau  dieselben  Eigen- 
schaften wie  die  atmosphärische  Luft. 

Porosität.  Die  Zwischenräume,  welche  sich  zwischen  den  verschie- 
denen Theilchen  der  Körper  befinden,  nennt  man  Poren.  Bezeichnet  man 
mit  diesem  Namen  auch  die  Zwischenräume  zwischen  den  Atomen  der 
Körper,  so  ist  dem  oben  Gesagten  zufolge  jeder  Körper  porös,  die  Poro- 
sität also  eine  allgemeine  Eigenschaft.  Im  gewöhnlichen  Leben  versteht 
man  aber  unter  Poren  nur  solche  Zwischenräume,  welche  gross  genug  sind, 
um  Flüssigkeiten  und  Gase  durchzulassen. 

Da  alle  künstlichen  Gewebe  aus  Fäden  bestehen,  die  in  einander 
verschlungen  sind,  so  ist  es  klar,  dass  zwischen  den  einzelnen  Fäden 
Zwischenräume  bleiben  müssen,  welche  gross  genug  sind,  um  Flüssigkeiten 
aufzunehmen.  Eben  so  verhält  es  sich  mit  gepulverten  Körpern,  sie 
können  leicht  von  Flüssigkeiten  durchdrungen  werden;  in  einem  Sand- 
haufen verbreitet  sich  die  Flüssigkeit  bis  zur  Spitze,  und  ein  Aschenhaufen 
ist  von  Luft  durchdrungen,  sonst  könnten  die  Kohlen  unter  der  Asche 
nicht  längere  Zeit  hindurch  glühend  bleiben. 

Ein  Filter,  wie  es  der  Chemiker  braucht,  ist  nichts  anderes  als  ein 
Körper,  dessen  Poren  gross  genug  sind,  um  Flüssigkeiten  durchzulassen, 
aber  auch  klein  genug,  um  fremde  Körpcrthoilchen,  die  in  der  Flüssigkeit 
suspendirt  waren,  zurückzuhalten. 

Auch  die  natürlichen  Gewebe  des  Thier-  und  Pflanzenreichs  sind  sehr 
porös,  wie  dies  schon  das  ganze  Wesen  des  Organismus  erfordert;  selbst 
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wenn  sie  abgestorben  sind,  behalten  sie  ihr  poröses  Gefüge.  Holz,  welches 
in  Wasser  getaucht  wird,  nimmt  an  Gewicht  und  Volumen  zu;  dasjenige 
hingegen,  welches  man  frei  in  der  Luft  liegen  lasst,  schwindet  bei  trocke- 
ner und  quillt  bei  feuchter  Witterung. 

Versteinerte  Thiere  und  versteinertes  Holz  sind  ein  schlagender  Beweis 
für  ihre  Porosität,  weil  ja  die  versteinernde  Substanz  alle  Fasern  der  zu 
versteinernden  Masse  durchdringen  musste. 

Mineralische  Substanzen  sind  bald  mehr,  bald  weniger  porös.  Un- 
durchsichtige Steine  und  solche,  deren  Theilchen  sehr  unregelmässig 
gelagert  sind,  sind  in  der  Kegel  die  porösesten. 

Kreide  und  Marmor  haben  gleiche  chemische  Zusammensetzung  und 
unterscheiden  sich  nur  durch  die  verschiedene  Anordnung  der  Theilchen. 
in  Folge  dessen  sie  auch  eine  sehr  ungleiche  Porosität  besitzen. 

Taucht  man  ein  Stück  Kreide  und  ein  Stück  Marmor  in  Wasser  ein. 
so  wird , wie  man  sich  durch  Zerbrechen  der  Stücke  überzeugen  kann, 
die  Kreide  bald  ganz  vom  Wasser  durchdrungen  sein,  während  heim 
Marmor  das  Wasser  kaum  in  die  Oberfläche  eingedrungen  ist.  F,s  ist 
damit  nicht  gesagt,  dass  nicht  auch  die  ganze  Masse  des  Marmors  vom 
Wasser  durchdrungen  werden  könnte,  nur  ist  dazu  mehr  Zeit  und  ein 
starker  Druck  nöthig.  Steine,  welche  man  von  dem  Boden  der  Flüsse  und 
des  Meeres  in  die  Höhe  holt,  sind  deshalb  auch  in  der  Regel  vom  Wasser 
durchdrungen. 

Unter  den  zum  Kieselgeschlecht  gehörigen  Mineralien  giebt  es  eines, 
welches  den  Namen  Hydrophan  führt,  dessen  Porosität  ein  eigentüm- 
liches Phänomen  hervorbringt.  Der  Hydrophan  ist  im  gewöhnlichen 
Zustande  nur  durchscheinend,  kurze  Zeit  in  Wasser  eingetaucht,  wird  er 
aber  durchsichtig  wie  Glas,  weil  das  Wasser  in  seine  Poren  eindringt,  wie 
das  Oel  in  die  Poren  des  Papiers. 

Endlich  finden  wir  selbst  bei  Metallen  deutliche  Beweise  ihrer  Poro- 
sität. Eine  mit  Wasser  gefüllte  Hohlkugel  von  Gold,  welche  einem  starken 
Drucke  ausgesetzt  wird,  überdeckt  sich  auf  der  ganzen  Oberfläche  mit 
ganz  kleinen,  dem  Thau  ähnlichen  Tröpfchen.  Dieser  Versuch  wurde  zum 
ersten  Male  im  Jahre  16(11  von  den  Akademikern  in  Florenz  angestellt, 
und  wurde  seitdem  mit  verschiedenen  Metallen,  aber  stets  mit  demselben 
Erfolge,  wiederholt. 

Aus  den  angeführten  Beispielen  geht  zur  Genüge  hervor,  dass  es 
viele  Körper  giebt,  welche  Flüssigkeiten  mit  Leichtigkeit  durchlassen; 
dass  es  andere  giebt,  welche  nur  nach  längerer  Zeit  und  unter  einem  mehr 
oder  weniger  starken  Drucke  von  Flüssigkeiten  durchdrungen  werden 
können;  endlich  giebt  es  auch  solche,  welche  eher  zerbrechen,  als  dass  sie 
Flüssigkeiten  oder  Gase  durchlassen.  Es  ist  wohl  kaum  nöthig  zu  bemer- 
ken, dass  nicht  alle  Flüssigkeiten  jeden  Körper  gleich  gut  zu  durchdringen 
im  Stande  sind.  Für  physikalische  und  chemische  Versuche  ist  es  von 
grosser  Wichtigkeit,  dass  das  Glas  weder  Flüssigkeiten  noch  Gase 
durchlässt. 
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lii  Aggregatzustände.  Nachdem  wir  durch  die  Betrachtung  clor  Theil- 
barkeit  uml  Ausdelinbarkeit  die  Grundidee  der  atomistischen  Theorie  ent- 
wickelt. haben,  wollen  wir  zunächst  sehen,  wie  sich  die  verschiedenen 
Körper  aus  Atomen  construireu  lassen. 

Alle  Körper,  welche  wir  kennen,  gehören  einem  der  drei  verschiede- 
nen Zuständu  an,  welche  wir  mit  den  Namen  fest,  flüssig  und  gas- 
förmig bezeichnen,  und  die  sich  am  besten  am  Wasser  anschaulich 
machen  lnssen.  Derselbe  Körper  nämlich,  welchen  wir  im  gewöhnlichen 
Leben  als  tropfbar  flüssiges  Wasser  kennen,  wird  bei  niedriger  Temperatur 
fest  und  führt  dann  den  Namen  Eis,  bei  höherer  Temperatur  aber  lässt 
sich  das  Wasser  leicht  in  einen  luftförmigen  Körper  verwandeln,  welchen 
wir  Dampf  nennen.  Durch  Erwärmung  kann  das  Eis  wieder  geschmolzen 
und  durch  Erkaltung  der  Dampf  wieder  zu  tropfbar  flüssigem  Wasser 
verdichtet  werden. 

Einem  dieser  drei  Zustände,  welche  wir  so  eben  beim  Wasser  kennen 
lernten,  gehört  nun  jeder  Körper  an;  er  ist  entweder  fest,  flüssig  oder 
gasförmig.  Die  meisten  Körper  lassen  sich  aber  auch  wie  das  Wasser 
durch  Teinpcraturvcräuderungen  aus  einem  Zustande  in  den  anderen 
Uberführen. 

Die  festen  Körper  haben,  die  geringen  Veränderungen  abgerechnet, 
welche  durch  Wärme  und  Druck  hervorgebracht  werden,  ein  unver- 
änderliches Volumen  und  eine  selbstständige  Gestalt;  es  gehört 
auch  eine  mehr  oder  weniger  bedeutende  Kraft  dazu,  am  einen  festen 
Körper  zu  zertheilen.  Es  ist  z.  15.  unmöglich,  ein  Stück  Eisen  auf  die 
Hälfte,  auf  den  dritten  Theil  seines  Volumens  zusammenzupressen,  oder  zu 
machen,  dass  es  den  doppelten,  dreifachen  Kaum  einuimmt;  nur  mit  grosser 
Gewalt  sind  wir  im  Stande,  seine  Gestalt  zu  ändern  oder  es  zu  theilen. 

Die  Flüssigkeiten  haben  in  demselben  Sinne  wie  die  festen  Kör- 
per ein  unveränderliches  Volumen,  d.  h.  wenn  wir  sie  durch  einen  starkeu 
Druck  auch  ein  klein  wenig  zusammendrücken  können,  wenn  sie  sich  auch 
durch  Erwärmung  etwas  ausdehnen,  so  sind  diese  Volumenveränderungen 
doch  immer  nur  Behr  unbedeutend;  wir  können  das  Wasser,  welches  eine 
Flasche  ausfüllt,  nicht  in  ein  halb  so  grosses  Gelass  hineinpressen,  und  wenn 
wir  es  in  ein  doppelt  so  grosses  Gefass  hineingiessen,  so  füllt  es  dieses  nur 
zur  Hälfte  aus.  Die  Flüssigkeiten  haben  aber  keine  selbstständige 
Gestalt,  wie  die  festen  Körper,  sondern  die  Gestalt  des  Raumes,  den  sie 
einnehmen,  ist  von  der  Form  der  sie  umgebenden  festen  Körper,  also  von 
der  Form  der  Gelasse  abhängig;  wenn  eine  Flüssigkeit  ein  Gefäss  nicht 
ganz  ausfüllt,  so  ist  sie  oben  durch  eine  horizontale  Oberfläche  begränzt. 
Endlich  unterscheiden  sich  die  flüssigen  Körper  von  den  festen  noch  da- 
durch, dass  schon  die  geringste  Kraft  hinreieht,  um  ihre  Theilcben  von 
einander  zu  trennen. 

Die  gasförmigen  Körper  haben  weder  eine  selbstständige  Form, 
noch  ein  bestimmtes  Volumen;  der  Raum,  den  sie  einnehmen,  hängt  nur 
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von  dem  äusseren  Drucke  ab.  Man  kann  eine  Luftmasse  leicht  auf  */*, 

’/<  . . . '/io  ihre»  Volumens  zusammenpressen;  und  umgekehrt,  wenn  man 
sie  in  einen  2,  4 . . . lOnml  grösseren  leeren  Kaum  bringt,  so  füllen 
sie  auch  diesen  vollständig  aus,  wie  wir  später  noch  ausführlicher  se- 
hen werden;  sie  haben  also  ein  Bestreben,  sich  so  viel  wie  möglich  aus- 
zudehnen. l)io  leichte  Theilbarkeit  haben  die  Gase  mit  den  Flüssigkeiten 
gemein. 

Diese  Unterschiede  können  nach  unserer  Ansicht  von  der  Constitu- 
tion der  Körper  nur  darauf  beruhen,  dass  bei  den1  festen  Körjiorn  die 
Atome  nicht  allein  in  einer  bestimmten  Entfernung,  sondern  auch  in  einer 
bestimmten  gegenseitigen  Lage  bleiben,  während  die  Atome  der  Flüssig- 
keiten zwar  auch  in  einer  bestimmten  Entfernung  bleiben,  aber  doch  sehr 
leicht  sich  an  einander  verschieben  lassen;  bei  den  gasförmigen  Körpern 
endlich  finden  wir  ein  Bestreben  der  Atome,  sich  möglichst  weit  von  ein- 
ander zu  entfernen. 

Verschiedenheit  der  Atome.  Vergleichen  wir  verschiedene  ltt 
Körper,  so  gewahren  wir  alsbald  Unterschiede,  welche  sich  nicht  auf  eine 
verschiedene  Anordnung  der  Thcilchen  zurückführen  lassen.  So  sind  z.  B. 
der  Schwefel  und  das  Blei  feste  Körper,  aber  feste  Körper,  welche  mit  sehr 
verschiedenen  Eigenschaften  begabt  sind.  Man  mag  den  Schwefel  behan- 
deln wie  man  will,  man  kann  ihn  nie  in  Blei,  und  umgekehrt  kamt  man 
das  Blei  durch  keinerlei  Operationen  in  Schwefel  umwandeln;  wir  sehen 
uns  daher  zu  der  Annahme  genöthigt,  dass  die  Atome,  aus  welchen  das 
Bleistück  besteht,  von  denen  des  Schwefels  wesentlich  verschieden  sind. 

Wasser,  Quecksilber,  Kohlensäure,  Schwefel,  Zink  u.  s.  w.  kennen  wir 
in  allen  drei  Aggregatzuständen,  aber  die  Eigenschaften  eines  jeden  dor 
genannten  Körj>er  sind  bei  gleichem  Aggregntzustandc  doch  wesentlich 
verschieden  von  denen  aller  übrigen. 

Die  meisten  Körper  sind  nicht  aus  gleichartigen,  sondern  aus  ver- 
schiedenartigen Atomen  zusammengesetzt,  obgleich  das  äussere  Ansehen 
keine  Ungleichartigkeit  der  kleinsten  Partikolclien  erkennen  lässt. 

Durch  gewisse  Operationen,  welche  die  Chemie  näher  kennen  lehrt, 
kann  man  z.  B.  aus  dem  Zinnober  Schwefel  und  Quecksilber  abscheiden, 
man  kann  das  Wasser  in  Sauerstoff  und  Wasserstoff,  das  Kochsalz  in  Chlor 
nnd  Natrium  zerlegen. 

Solche  Körper  nun,  welche  aus  Atomen  verschiedener  Natur  zusammen- 
gesetzt sind,  und  welche  sich  in  verschiedene  Stoffo  zerlegen  lassen,  nennt 
man  chemisch  zusammengesetzte  Körper,  im  Gegensatz  zu  denen, 
welche  sich  nicht  in  verschiedenartige  Bestandtheilo  zerlegen  lassen,  und 
welche  man  deshalb  einfache  Körper,  Grundstoffe  oder  Elemente 
nennt. 

Solche  Stoffe,  welche  man  bis  jetzt  wenigstens  nicht  weiter  in  ver- 
schiedenartige Bestandtheilo  zerlegen  kann,  zählt  man  jetzt  65.  Die  wich- 
tigsten und  bekanntesten  dieser  Elemente  sind: 
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Sauerstoff, 

Antimon, 

Nickel, 

Schwefel, 

Silicium, 

Eisen, 

Stickstoff, 

Gold, 

Zink, 

Chlor, 

Platin, 

W asserstoff, 

Jod, 

Silber, 

Mangan, 

Brom, 

Quecksilber, 

Aluminium, 

Phosphor, 

Kupfer, 

Magnesium, 

Arsen, 

Wismut  h, 

Calcium, 

Kohlenstoff, 

Zinn, 

Barium, 

Chrom, 

Blei, 

Natrium, 

Molybdän, 

Kobalt, 

Kalium. 

Die  nähere  Betrachtung  dieser  Elemente,  die  Art  und  Weise,  wie  sie 
sich  unter  einander  zu  verschiedenen  zusammengesetzten  Körpern  ver- 
binden, die  Mittel,  welche  man  anzuwenden  hat,  um  chemisch  zusammen- 
gesetzte Körper  in  ihre  Bestandtheile  zu  zerlegen,  gehört  der  Chemie  an  ; 
dessen  ungeachtet  müssen  wir  auch  hier  die  Grundgesetze  der  chemischen 
Verbindungen  wenigstens  kurz  besprechen,  weil  sie  mit  einer  Reihe  von 
physikalischen  Gesetzen  in  der  innigsten  Beziehung  stehen. 

17  Chemische  Aequi valente.  Wenn  zwei  einfache  Stoffe  eine  che- 
mische Verbindung  mit  einander  eingeheu,  so  entsteht  ein  neuer  Körper, 
welcher  ganz  andere  Eigenschaften  besitzt  als  jeder  der  Bestandtheile,  und 
sich  wesentlich  von  einem  Gemengo  derselben  unterscheidet.  Wenn  man  fein 
vertheilten  Schwefel  noch  so  lange  mit  Kohlenpulver  zusammenreibt,  so 
erhält  man  doch  nur  ein  Gemenge,  in  welchem  man  mit  Hülfe  des  Mikro- 
skop« immer  noch  die  einzelnen  Schwefel-  und  Kohlentheilchen  unter- 
scheiden kann. 

Ein  ganz  anderes  Resultat  erhält  man,  wenn  Schwefeldämpfe  über 
Kohlen  geleitet  werden,  welche  in  einem  eisernen  Rohre  glühend  gemacht 
sind.  Durch  Verdichtung  der  aus  dem  Rohre  austretenden  Dämpfe  erhält 
man  eine  wasserhelle,  knoblauchartig  riechende  Flüssigkeit,  den  Schwe- 
felkohlenstoff, die  chemische  Verbindung  von  Schwefel  und 
Kohlenstoff,  welche  wesentlich  verschieden  von  ihren  Bestandtheilen  ist 
und  in  welcher  sich  in  keinerlei  Weise  die  Partikelchen  des  Schwefels  von 
denen  der  Kohle  unterscheiden  lassen. 

Die  chemische  Verbindung  des  Schwefels  und  des  Quecksilbers 
ist  der  durch  seine  schöne  rothe  Farbe  bekannte  Zinnober. 

Unser  gewöhnliches  Kochsalz  ist  eine  Verbindung  des  gasförmigen 
Chlors  mit  einem  metallischen  Körper,  welcher  Natrium  genannt  wird. 
Das  Chlornatrium,  ein  in  Wasser  lösliches  Sulz,  ist  aber  in  allen  seinen 
Eigenschaften  wesentlich  vom  Chlor  sowohl  wie  auch  vom  Natrium  ver- 
schieden. 

Während  man  verschiedene  einfache  Stoffe  in  den  verschiedensten 
Verhältnissen  zusammenmengen  kann,  so  treten  sie  doch  nur  in  bestimm- 
ten Verhältnisse  n zu  chemischen  Verbindungen  zusammen.  Der 
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Zinnober  enthält  z.  II.  auf  200  Gewichtstheile  Schwefel  stet«  1250  Ge- 
wichtstheile Quecksilber.  Schmilzt  man  Schwefel  und  Quecksilber  in 
anderen  Verhältnissen  zusammen,  so  bleibt  ausser  dem  gebildeten  Zinnober 
noch  ein  Ueberschuss  von  Schwefel  oder  Quecksilber  übrig,  welcher 
nicht  in  die  Verbindung  eingeht,  je  nachdem  man  von  dem  einen  oder 
anderen  dieser  Stoffe  zuviel  genommen  hat. 

Es  ist  nun  höchst  wichtig,  genau  die  Gewichtsverhältnisse  zu  kennen, 
in  welchen  die  einfachen  Stoffe  zu  chemischen  Verbindungen  zusammen- 
treten. Die  Untersuchungen  der  Chemiker  haben  in  dieser  Beziehung  zu 
folgenden  Hauptresultaten  geführt. 


Es  verbinden  sich  100  Gewichtstheile  Sauerstoff  (0)  mit 


200  Gew.-Thln. 

Schwefel  . . 

. S 

1295  Gew. 

-Thln. 

Blei 

Pb 

175 

TI 

Stickstoff  . . 

. N 

350 

Eisen  .... 

Fe 

443 

. CI 

407 

387,5 

V 

Phosphor  . . 

. P 

12,5 

tt 

Wasserstoff 

H 

277,5 

r» 

Silicium  . . , 

. Si 

345 

n 

Mangln  . . 

Mn 

75 

n 

Kohlenstoff . 

. C 

171 

V 

Aluminium. 

Al 

1350 

n 

Silber  .... 

. Ag 

250 

« 

Calcium  . . 

Ca 

1250 

n 

Quecksilber 

. Hg 

287,4 

n 

Natrium  . . 

. Na 

396 

n 

Kupfer  . . . 

. Cu 

489 

„ 

Kalium  . . . 

. K 

Die  oben  mitgetheilten  Zahlen  geben  aber  nicht  allein  an,  in  welchen 
Verhältnissen  sich  die  genannten  Körper  mit  Sauerstoff,  sondern  auch,  in 
welchen  Verhältnissen  sie  sich  unter  einander  verbinden.  So  verbinden 
sich  200  Gew.-Thle.  Schwefel  mit  1250  Gew.-Thln.  Quecksilber  zu  Schwe- 
felquecksilber (Zinnober),  und  200  Gew.-Thle.  Schwefel  mit  1 2 '/a  Gew.- 
Thln.  Wasserstoff  zu  Schwefel- Wasserstoffgas.  Ferner  vereinigen  sich 
443  Gew.-Thle.  Chlor  mit  396  Gew.-Thln.  Kupfer  zu  Chlorkupfer,  mit 
407  Gew.-Thln.  Zink  zu  Chlorzink,  mit  287,4  Gew.-Thln.  Natrium  zu 
Chlomatrium  u.  s.  w. 

Diese  Zahlen,  welche  also  zunächst  angeben,  in  welchen  Gewichts- 
verhältnissen je  zwei  einfache  Stoffe  zu  chemischen  Verbindungen  zusammen- 
treten  können,  werden  chemische  Aequivalente  genannt  und  durch  die 
in  obiger  Tabelle  beigefügten  Buchstaben  bezeiclmet.  So  bezeichnet  11 
ein  Aequivalent  Wasserstoff,  CI  ein  Aeq.  Chlor,  Hg  ein  Aeq.  Quecksilber 
u.  s.  w. 

Ein  zusammengesetzter  Körper  wird  durch  die  Zusammenstellung 
der  Zeichen  seiner  Bestandtheile  bezeichnet;  so  ist  z.  B.  HO  das  Zeichen 
des  Wassers,  d.  h.  der  Verbindung  von  1 Aeq.  Wasserstoff  mit  1 Aeq. 
Sauerstoff;  IlgS  ist  das  chemische  Zeichen  für  Zinnober,  ZnCl  das  für 
Chlorzink  u.  s.  w.  Das  Aequivalent  eines  zusammengesetzten  Körpers  ist 
stets  die  Summe  der  Aequivalente  seiner  Bestandtheile;  so  ist  z.  B.  das 
Aequivalent  für 

Kali KO  = 589  Zinkoxyd  ....  Zn O = 507 

Natron  . . . NuO  = 387,4  Schwefelzink  . . ZnS  = 607  n.  s.  w. 
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Es  kommt,  häufig  vor,  dass  zwei  einfache  Stoffe  sich  in  mehreren 
bestimmten  Verhältnissen  verbinden,  alsdann  aber  sind  die  Mischungs- 
gewichte  der  in  solchen  Verbindungen  enthaltenen  Bestandtheile  einfache 
Multipla  der  einfachen  Aoquivalente.  So  verbinden  sich  z.  li.  2l)0 
Gew.-Thle.  Schwefel  mit  200  Gew.-Thln.  Sauerstoff  zu  schwefliger  Säure 
und  mit  300  Gew.-Thln.  Sauerstoff  zu  Schwefelsäure. 

Die  schweflige  Säure  besteht  also  aus  1 Aeq.  Schwefel  und  2 Aeq. 
Sauerstoff,  die  Schwefelsäure  aus  1 Aeq.  Schwefel  und  3 Aeq.  Sauerstoff. 
Es  ist  demnach  das  chemische  Zeichen  für  schweflige  Säure  S03,  für 
Schwefelsäure  S0:),  indem  man  mit  03  und  03  zwei  und  drei  Aoquivalente 
Sauerstoff  bezeichnet.  Das  chemische  Aequivalent  der  schwefligen  Säure 
ist  400,  das  der  Schwefelsäure  500. 

Ehen  so  giebt  es  mehrere  Verbindungen  von  Kohlenstoff  und  Sauer- 
stoff, nämlich 

Kohlenoxydgas  . . . CO  =175 

Kohlensäure COj  = 275; 

ferner  giebt  es  mehrere  Verbindungen  von  Stickstoff  und  Sauerstoff, 
nämlich 

Stickstoffoxydul  . . . NO  =275 

Stickstoffoxyd  . . . . N03  = 375 

Salpetrigo  Säure  . . . N 03  = 475 

Uutersalpctorsüuro  . . NO«  = 575 

Salpetersäure  . . . . N0j  = 675. 

In  der  Salpetersäure  sind  also  auf  jedes  Aequivalent  Stickstoff  5 Aeq. 
Sauerstoff  enthalten,  oder  mit  anderen  W orten,  die  Salpetersäure  besteht 
aus  175  Gew.-Thln.  Stickstoff  und  500  Gew.-Thln.  Sauerstoff. 

Der  oben  erwähnte  Schwefelkohlenstoff  ist  CS3,  also  eine  Ver- 
bindung, welche  auf  75  Gew.-Thle.  Kohlenstoff  400  Gew.-Thle.  Schwefel 
enthält. 

Die  meisten  Verbindungen  des  Sauerstoffs  mit  den  nicht  metallischen 
Elementen  sind  Säuren;  die  Verbindungen  des  Sauerstoffs  mit  Metallen 
werden  dagegen  Oxyde  genannt;  sie  gehören  meist  einer  C’lasse  von  Ver- 
bindungen an,  welche  die  Chemiker  Basen  nennen,  deren  Eigenschaften 
aber  hier  nicht  weiter  besprochen  werden  können. 

Die  binären,  d.  h.  die  aus  zwei  Elementen  zusammengesetzten  Kör- 
per gehen  unter  einander  weitere  Verbindungen  ein;  so  verbinden  sich 
z.  B.  die  Säuren  und  Basen  zu  Salzen,  und  auch  diese  Verbindungen 
stehen  unter  dem  Gesetz  der  Aoquivalente.  Das  chemische  Aequivalent 
jedes  zusammengesetzten  Körpers  ist  stets  die  Summe  der  Aoquivalente 
seiner  Bcstaudtheile. 

So  ist  z.  B. 

Salpetersaures  Kali  . . N05  -f-  KO  = 1264 
Salpetersuures  Natron  . NOs  -j-  NaO  = 1062,4 
Salpetersäure»  Zinkoxyd  N05  -(-  ZnO  = 1182. 
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Statt  die  chemische  Formel  für  Säure  und  Basis  durch  -f-  zu  ver- 
binden, setzt  man  auch  ein  Komma  zwischen  beide,  es  ist  also  N (),  K O 
= NOj, KO.  Demnach  ist 

Schwefelsäure»  Natron.  . . S03,  NaO  — 887,4 
Kohlensäuren  Nutron  . . . COj,  NaO  = 662,4. 

Da»  Schwefelsäure  Natron  verbindet  »ich  mit  lOAeq.  Wasser  zu  kry- 
stallisirtem  Glaubersalz;  e»  ist  also 

Glaubersalz  = SO.„NaO  -|-  10 HO  = 887  -(-  1125  = 2012,4. 

In  2012,4  Gew.-Thln.  Glaubersalz  sind  also  auf  1400  Gew.-Thle. 
(14  Aeq.)  Sauerstoff,  125  Gew.-Thle.  (10  Aeq.)  Wasserstoff,  200  Gew.- 
Thle.  (1  Aeq.)  Schwefel  und  287,4  Gew.-Thle.  (1  Aeq.)  Natrium  enthalten. 

Diese  Beispiele  mögeu  genügen,  um  das  Gesetz  der  chemischen  Aequi- 
valente  zu  erläutern. 

Es  ist  klar,  dass  es  bei  Feststellung  der  chemischen  Aequivalente  nur 
auf  das  Verhältnis»,  nicht  auf  den  absoluten  Zahlenwerth  derselben  an- 
kommt; der  absolute  Zahlenwerth  ändert  sich  nämlich,  wenn  man  eine 
andere  Einheit  zu  Grunde  legt.  Setzt  man  das  Aequivalent  des  Wasser- 
stoffs gleich  1,  so  ist: 

0=8  CI  = 35,4 

N = 14  Zn  = 32,5 

8 = 16  K = 39  u.  s.  w. 

Nimmt  man  an,  dass  wenn  1 Aeq.  eines  Stoffes  mit  1 Aeq.  eines  an- 
deren verbunden  ist,  die  Verbindung  auch  gleich  viele  Atome  von  jedem 
Bestandtheile  enthält,  so  geben  obige  Aequivalentzahlen  auch  das  Gewichts- 
verhältniss  der  verschiedenen  Atome  an,  und  man  kann  in  dieser  Voraus- 
setzung jene  Zahlen  auch  Atomgewichte  nennen. 

Nimmt  man  z.  B.  an,  das»  im  Zinnober  immer  1 Atom  Schwefel  mit 
1 Atom  Quecksilber  verbunden  sei,  so  ist  klar,  dass  sich  alsdann  auch 
das  Gewicht  von  1 Atom  Schwefel  zum  Gewicht  von  1 Atom  Quecksilber 
verhalten  müsse  wie  200  : 1250. 

In  diesem  Sinne  werden  dann  auch  die  Zahlen,  wie  sie  in  der  Tabelle 
auf  Seite  25  enthalten  sind,  Atomgewichte  genannt.  Nur  für  einige 
gasförmige  Körper  nimmt  man  das  Atomgewicht  nur  halb  so  gross  an  als 
das  obige  Aequivalcntgewicht,  und  zwar  aus  folgenden  Gründen. 

Wenn  man  Wasser  mit  Hülfe  der  galvanischen  Säule  in  seine  Bestand- 
theile zerlegt,  so  erhält  man  stets  1 Volumen  Sauerstoffgas  auf  2 Volumina 
Wasserstoffgas,  und  umgekehrt  verbinden  sich  2 Volumina  Wasserstoffgas 
mit  1 Volumen  Sauerstoffgas  zu  Wasser.  Nimmt  man  nun  an,  dass 
1 Voluifien  Sauerstoffgas  so  viel  Atome  enthält  wie  1 Volumen  Wasserstoff- 
gas, so  würde  daraus  folgen,  dass  im  Wasser  immer  2 Atome  Wasserstoff 
auf  1 Aeq.  Sauerstoff  enthalten  sind , und  wenn  also  das  Gewicht  von 

1 Atom  Sauerstoff  mit  100  bezeichnet  wird,  so  wäre  das  Gewicht  von 

2 Atomen  Wasserstoff  gleich  12,5  und  das  Atomgewicht  des  Wasserstoffs  6,25. 

Da  sich  1 Volumen  Wasserstoffgas  mit  1 Volumen  Chlorgas  zu  Salz- 
säure verbindet,  so  muss  das  Atomgewicht  des  Chlors  gleichfalls  halb  so 
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gross  genommen  werden,  als  das  oben  angegebene  chemische  Aequivalent 
des  Chlors. 

Ebenso  wird  auch  das  Atomgewicht  des  Stickstoffs  halb  so  gross  an- 
genommen als  sein  Aequivalent. 

In  der  Ungleichheit  der  Atomgewichte  verschiedener  Körper  liegt 
nun  auch  der  Beweis  für  die  Richtigkeit  der  in  §.  1 1 ausgesprochenen 
Behauptung,  dass  die  Begriffe  des  specifiseheu  Gewichts  und  der 
Dicht  igkeit  keineswegs  identisch  sind,  denn  wenn  das  specifische  Gewicht 
nur  von  der  Dichtigkeit,  d.  h.  von  der  Anzahl  der  in  einem  gegebenen 
Volumen  vorhandenen  Atome  abhängig  wäre,  so  müsste  das  Atomgewicht 
für  alle  Stoffe  gleich  sein.  — Das  specifische  Gewicht  des  Silbers  ist 
(nahezu)  4mal  so  gross  als  das  des  Aluminiums.  Wenn  dies  nun  einfach 
daher  rührte,  dass  in  einem  Stück  Silber  (nahezu)  4mal  so  viel  Atome  vor- 
handen wären,  als  in  einem  Stück  Aluminium  von  gleichem  Volumen,  so 
würde  daraus  folgen,  dass  eiu  Alumiuiumatnm  gleiches  Gewicht  mit  einem 
Silberatom  haben  müsse,  was  in  der  That  nicht  der  Fall  ist. 


18  Das  Aequivalentvolumen.  Dividirt  man  die  Aequi valentgewichte 
der  einfachen  Stoffe  durch  ihre  specifischen  Gewichte,  so  muss  man  nach 
Gleichung  3)  auf  Seite  16  die  Volumina  der  Aequivalente,  d.  h.  die  Zahlen 
erhalten,  welche  angeben,  uach  welchen  Raumverhältnissen  die  chemischen 
Elemente  in  den  chemischen  Verbindungen  zusammentreten.  Für  die 
bereits  auf  Seite  24  angeführten  einfachen  Stoffe  ergeben  sich  auf  diese 
V eise  folgende  Werthe  der  Aequi  valent  Volumina: 


Sauerstoff.  . 

. x.  69832 

Kupfer  . . 

. 50,77 

Stickstoff . . 

. . 138121 

Blei  . . . 

. 114,10 

Chlor  . . . 

. . 138050 

Eisen  . . . 

. 47,59 

Wasserstoff  . 

. . 139821 

Zink  . . . 

. 58,14 

Schwefel  . . 

. . 98,60 

Maugan  . . 

. 42,96 

Phosphor . . 

. . 225,98 

Aluminium  . 

. 64,05 

Silber  . . . 

. . 128,94 

Natrium  . . 

. 298,36 

Quecksilber  . 

. . 91,91 

Kalium  . . 

. 565,32 

Es  verbinden  sich  also  98,6  Volumtheile  krystallisirten  Schwefels 
mit  91,9  Volumtheilen  Quecksilber  zu  Zinnober,  mit  565  Volumtheilen 
Kalium  zu  Schwefelkalium  u.  s.  w. 

Der  Begriff  des  Aequivalentvolumens  ist  von  Kopp  in  die 
W issenschaft  eingeführt  worden,  welcher  demselben  aber  den  Namen 
speci fischen  Volumen  beilegte. 

]>  » 

Setzt  man  in  der  Gleichung  1 = — für  P statt  des  Aequivalent- 


gewicht«  eines  Körpers  das  Atomgewicht  desselben,  so  erhält  man  sein 
Atom  Volumen.  Das  Atomvolumen  stellt  zu  dem  Aequivalentvolumen 
in  derselben  Beziehung,  wie  Atomgewicht  zu  Aequivalentgewicht. 

Die  in  der  letzten  Tabelle  angeführten  Werthe  der  Aequi  valent  Volumina 
für  Stickstoff',  Chlor  und  \\  asserstoff  sind  fast  gleich,  und  in  der  That 
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wissen  wir  ja.  dass  Bich  gleiche  Volumina  Chlor  und  Wasserstoff  zu  Salz- 
säure u.  b.  w.  verbinden;  dagegen  ist  das  Aequivale,ntvolumen  des  Sauer- 
stoffs nur  halb  so  gross  als  das  der  genannten  Gase,  es  verbindet  sich  also, 
wie  wir  bereits  wissen,  1 Volumen  Sauerstoffgas  mit  2 Volumina  VVasser- 
stoffgas  zu  Wasser. 

Das  Atomvolumen  des  Wasserstoffs,  Chlors  und  Stickstoffs  ist  halb 
so  gross,  als  der  oben  angeführte  Werth  ihres  Aequivalentvolumens,  es 
ergiebt  sich  also,  dass  die  Atomvoluminn  aller  gasförmigen  Körper  ein- 
ander gleich  sein  müssen. 

Für  Körper  von  ähnlichem  chemischen  Verhalten  sind  die  Aequivalent- 
volumina  nahezu  gleich,  wie  z.  B.  beim  Eisen,  Kickei  und  Mangan,  oder 
ihre  Aequivalentvolumina  stehen  nahezu  in  einem  einfachen  Verhältnis». 
So  ist  z.  B.  das  Aequivalentvolumen  des  Kaliums  fast  doppelt  so  gross  als 
das  des  Natriums. 

Die  Aequivalentvolumina  der  Körper  können  nicht  in  der  Weise  un- 
veränderlich sein  wie  die  Aequivalentgewichte,  da  sie  sich  mit  dem  speci- 
fischen  Gewicht,  also  auch  mit  der  Temperatur  ändern.  Für  Körper, 
welche  mau  in  verschiedenen  Aggregatzustünden  kennt,  muss  man  natür- 
lich auch  ganz  verschiedene  Aequivalentvolumina  erhalten,  je  nnchdem 
man  bei  ihrer  Berechnung  das  specifische  Gewicht  des  einen  oder  des 
anderen  ZustandeB  zu  Grunde  legt.  Das  Aequivalentvolumen  des  festen 
Schwefeh  ist  98,6,  das  des  Schwefeldampfes  29000. 

Für  das  Aequivalentvolumen  des  Kohlenstoffs  erhält  man  21,3  oder 
37,5,  je  nachdem  man  das  specifische  Gewicht  des  Diamants  öder  des 
Graphits  in  Rechnung  bringt. 

Das  Aequivalentgewicht  einer  chemischen  Verbindung  ist  die  Summe 
der  Aequivalentgewichte  seiner  Bestandtheile;  in  Beziehung  auf  die  Aequi- 
valentvolumina ist  dies  nur  selten  der  Fall.  Das  Aequivalentvolumen  des 
Schwefels  ist  98,6,  das  des  Bleies  ist  114,1;  das  Aequivalentvolumen  des 

1495 

Bleiglanzes  ist  aber  nicht  98,6  -f-  114,1  = 212,7,  sondern  — = 192; 

das  Aequivalentvolumen  der  Verbindung  ist  liier  kleiner  als  die  Summe 
der  Aequivalentvolumina  der  Bestandtheile,  es  hat  also  eine  Verdichtung 
stattgefunden. 

Eine  solche  Verdichtung  findet  nun  in  den  meisten  Fällen  statt;  am 
auffallendsten  zeigt  sic  sich,  wenn  ein  Gas  sich  mit  einem  festen  Element  zu 
einem  festen  Körper  verbindet,  wie  bei  den  Metalloxyden.  So  ist  z.  B. 
das  Aequivalentgewicht  des  Zinkoxyds  (Zn  0)  gleich  407  -f- 100  = 507,  das 
specifische  Gewicht  desselben  5,43,  mithin  ist  das  Aequivalentvolumen  des 
507 

Zinkoxyds = 93,  also  bei  weitem  kleiner  als  die  Summe  der  Aequi- 

5,43 

.valentvolumina  des  Zinks  und  des  gasförmigen  Sauerstoffs. 

Nimmt  man  an,  dass  das  Zink  im  Zinkoxyd  mit  seinem  ursprünglichen 
Aequivalentvolumen  enthalten  sei,  so  bleibt  für  den  im  Zinkoxyd  enthalte- 
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neu  Sauerstoff  das  Acqui  valent  Volumen  35  übrig,  der  Sauerstoff  ist  also 
im  Zinkoxyd  vom  Aequivaleutvolumen  09832  auf  das  Atomvolumen  35,  also 

fast  auf  2'[)oö  verdichtet. 

Zieht  man  das  Aequivalentvolumen  eines  Metalls  von  dem  Aequi- 
valentvolumen  seines  Oxydes  nb,  so  bleibt  nahezu  immer  derselbe  Rest,  es 
ist  deshalb,  wie  Schröder  wahrscheinlich  machte,  in  allen  Oxyden  das 
Metall  mit  unverändertem  Atomvolumen,  der  Sauerstoff  mit  dem  Atom- 
volumen  35  (genauer  34,8)  enthalten  (I’ogg.  Annal.  Bd.  L,  S.  553). 

Bis  jetzt  ist  es  noch  nicht  gelungen,  allgemeine  Gesetze  nachzuweisen, 
nach  welchen  die  Verdichtungen  bei  chemischen  Verbindungen  vor  sich 
gehen. 

19  Kräfte  und  Imponderabilien.  Alle  Erscheinungen,  welche  wir 
in  der  Natur  wahrnehmen,  beweisen  uns,  dass  eine  beständige  Wechselwirkung 
sowohl  zwischen  den  verschiedenen  Körpern  als  auch  zwischen  den  einzel- 
nen Theilchen  eines  und  desselben  Körpers  stnttfmdet. 

Die  unsichtbaren  Ursachen  dieser  Wechselwirkung  nennen  wir  Kräfte. 

Die  Kräfte,  mit  'welchen  wir  uns  die  Körperatome  begabt  denken, 
welch»  wir  als  Attribute  der  Körperatome  annehmen,  können  nie  Gegen- 
stand einer  unmittelbaren  Wahrnehmung  sein.  Die  Vorstellungen,  die  wir 
uns  von  diesen  Kräften  machen,  sind  immer  nur  Hypothesen,  die  wir  so 
construircn  und  modificiren,  wie  wir  sic  eben  zur  Erklärung  der  That- 
sachen  bedürfen. 

Im  Allgemeinen  ist  in  der  Physik  von  Kräften  zweierlei  Art  die  Rede, 
von  solchen  nämlich,  welche  in  die  Ferne  wirken,  wie  die  Schwere,  die 
magnetischen  und  elektrischen  Anziehungs-  und  Abstossungskräfte  u.  s.  w., 
und  dann  von  solchen,  welche  nur  in  die  kleinsten  Entfernungen  wirken, 
also  nur  bei  fast  unmittelbarer  Berührung  der  Körpertheilchen  in  Thütig- 
keit  treten  und  welche  deshalb  den  Namen  der  Molekularkräfte  führen. 
Diese  Kräfte  sind  es,  welchen  wir  die  Erhaltung  der  verschiedenen 
Aggregatzustände  und  der  chemischen  Verbindungen  zu  schreiben. 

Unter  den  Molekularkräftcn  unterscheiden  wir  zunächst  solche,  welche 
sieb  durch  eine  gegenseitige  Anziehung  der  Atome  geltend  machen  und 
welche  vorzugsweise  den  Zusammenhang  der  Theilchen  fester  Körper,  die 
Cohäsion,  bedingen,  und  deshalb  als  Cohüsionskrüfte  bezeichnet  werden, 
im  Gegensatz  zu  den  Expansionskräft.en,  welche  die  Körperatorae 
von  einander  zu  entfernen  streben.  In  den  festen  und  flüssigen  Körpern 
verhindern  die  Expansionskräfte,  dass  die  einzelnen  Atome  derselben  nicht 
über  eine  gewisse  Griinze  genähert  werden  können,  bei  Gasen  bewirken 
die  Expansionskräfte  das  beständige  Streben  nach  grösserer  Ausdehnung, 
welchem  nur  durch  äussere  Kräfte  das  Gleichgewicht  gehalten  werden  kann. 

Da  durch  die  Wärme  feste  Körper  geschmolzen,  flüssige  verdampft 
und  in  den  gasförmigen  das  Streben  nach  Ausdehnung  bedeutend  gesteigert 
wird,  so  nimmt  mau  an,  dass  die  Wärme  selbst  die  Kraft  sei,  welche  die 


Digitized  by  Google 


Kinleitung.  31 

Theilchen  der  Körper  auseinander  zu  treiben  strebt,  man  nimmt  an,  dass 
Wärme  und  die  ölten  erwähnte  Expansionskraft  identisch  seien. 

Um  die  nusdehnende  Kraft  der  Wärme  sowie  die  Übrigen  später  noch 
ausführlich  zu  besprechenden  Wärmephänomene  zu  erklären,  nahm  man 
die  Existenz  eines  eigentümlichen  Wärmestoffs  an,  welcher  bei  äuaser- 
ster  Feinheit  sich  von  den  eigentlichen  Körpern  dadurch  unterscheidet, 
dass  er  von  der  Schwere  nicht  afficirt  wird,  also  imponderabel  ist. 
Nimmt  man  nun  an,  dass  dieser  feine  Stoff  zwischen  den  einzelnen  Atomen 
der  Körper  einzudringen  vermag,  dass  die  einzelnen  Atome  gleichsam  mit 
Wärmeatmosphären  eingehüllt  sind,  und  dass  ferner  die  einzelnen  Theilohen 
dieses  unwägbaren  Wärmestoffs  sich  gegenseitig  abstossen,  so  begreift  man 
wohl,  wie  durch  Vermehrung  der  Wärme  eines  Körpers  die  von  der  An- 
ziehung der  pondenilieln  Atome  herrührende  Cohäsion  geschwächt  wird, 
und  dass  endlich,  wenn  die  Repulsion  der  Wärmeatmosphären  stärker  ist 
als  die  gegenseitige  Anziehung  der  ponderabeln  Atome,  der  gasförmige 
Znstand  eintreten  muss. 

Die  Existenz  eines  solchen  Wärmestoffs  ist  durchaus  hypothetisch; 
man  postulirte  denselben,  um  durch  eine  solche  Hypothese  die  Wärme- 
phänomene zu  erklären.  Dergleichen  Hypothesen  können  aber  bei  fort- 
schreitender Erkenntniss  der  Naturgesetze  mannigfache  Modificationen 
erleiden.  So  ist  es  in  der  Tluit  nach  dem  jetzigen  Standpunkt  der  Wissen- 
schaft höchst  wahrscheinlich , dass  die  Wärmephänomene  nicht  sowohl 
durch  die  ruhende  Existenz  eines  imponderaheln  Wärmestoffs,  als  vielmehr 
durch  die  Vibrationshcwegungen  theils  der  ponderabeln  Körpermoleküle, 
theils  eines  gleichfalls  imponderaheln  Aethers  zu  erklären  sind,  wie 
dies  in  dem  Capitel  von  der  Wärme  ausführlicher  besprochen  werden  soll. 

Ausser  dem  fraglichen  Wärmestoff  nehmen  die  Physiker  zur  Erklärung 
verschiedener  Phänomene  noch  andere  unwägbare  (imponderabele)  Stoffe 
an,  welche  man  mit  dem  gemeinsamen  Namen  der  Imponderabilien 
bezeichnet. 

So  hat  man  die  im  vierten  Ruche  näher  zu  besprechende  Hypothese 
besonderer  impondernbeler  magnetischer  und  elektrischer  Fluida 
aufgestellt,  um  die  magnetischen  und  elektrischen  Erscheinungen  mit  Hülfe 
derselben  zu  erklären. 

Auch  zur  Erklärung  der  Lichtphänomene  bedarf  man  der  Annahme 
imponderabeler  Stoffe.  Nach  der  früheren  Ansicht  sendet  jeder  leuchtende 
Körper  Theilchcn  eines  imponderaheln  Lichtstoffes  unch  allen  Seiten  hin 
aus,  welche,  in  unser  Auge  eindringend,  die  Gesiehtsempfindungen  hervor- 
rufen.  Diese  Hypothese  über  die  Natur  des  Lichtes  ist  jetzt  vollständig 
aufgegeheu  worden,  dagegen  sucht,  man  die  Lichterscheinungen  aus  den 
Vibrationen  eines  imponderabelen  Aethers  abzuleiten. 

Dieser  Aether,  welcher  also  der  allgemeinen  Massenanziehung  nicht 
unterworfen  ist,  erfüllt  nach  den  Grundsätzen  der  Vibrationstheorie  nicht 
allein  alle  lliinmelsräume,  sondern  auch  die  Zwischenräume  zwischen  den 
jKjnderabeln  Atomen  der  Körper.  Während  die  Atome  der  pouderubeln 
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Stoffe  sieh  einander  anziehen,  findet  zwischen  den  Theilchen  dieses  Aethers 
eine  gegenseitige  Abstossung  statt,  in  Folge  deren  der  Aetlier  im  höchsten 
Grade  elastisch  ist. 

Nachdem  es  gelungen  war,  die  optischen  Phänomene  vollständig  durch 
die  Vibrationen  des  Lichtäthers  zu  erklären,  lag  die  Idee  nahe,  auch  die 
Erklärung  der  Wärmephänomene  auf  solche  Vibrationsbewegungen  zurück- 
zuführen.  Während  es  wohl  keinem  Zweifel  mehr  unterliegt,  dass  die 
Wärmestrahlen , welche  ihrem  Wesen  nach  mit  den  Lichtstrahlen  ganz 
identisch  sind,  durch  Aetherschwingungen  fortgepflanzt  werden,  ist  es 
höchst  wahrscheinlich,  dass  die  fühlbare  Wärme  der  Körper  von  den 
Vibrationsbewegungen  ihrer  ponderabeln  Atome  herrührt. 

Es  ist  wohl  mit  Sicherheit  anzunehmen,  dass  die  gegenwärtigen  Hypo- 
thesen über  die  Natur  des  Magnetismus  und  der  Elektricität  ähnlichen 
Wandlungen  entgegengehen,  wie  die  Theorien  über  Licht  und  Wärme. 


Digitized  by  Google 


ERSTES  UUCII. 


DIE  MECHANI  K. 


Möller**»  Lehrbuch  der  t'livsik.  fite  And.  I. 


s 


Digitized  by  Google 


Digitized  by  Googl 


Erstes  Capitel. 


Statik,  oder  die  Lehre  vom  Gleichgewicht  fester  Körper. 


Parallelogramm  der  Kräfte.  Ein  Körper  ist  im  Gleichgewicht,  20 
wenn  alle  auf  ihn  wirkenden  Kräfte  keine  Veränderung  in  seinem  Zustande 
hervorbringen,  wenn  ihre  Wirkung  durch  eine  andere  Kraft  oder  einen 
Widerstand  aufgehoben  wird.  Die  Wirkung  der  Schwere  eines  Körpers, 
welcher  an  einem  Faden  aufgehängt  ist,  wird  durch  den  Widerstand  des 
Fadens  aufgehoben.  Ist  der  Faden  nicht  stark  genug,  so  reisst  er,  und 
der  Körper  fällt  zu  Hoden.  Oft  findet  Gleichgewicht  ohne  festen  Stütz- 
punkt und  ohne  scheinbaren  Widerstand  statt.  Der  Fisch  kann  im  Was- 
ser, der  Luftballon  in  der  Luft  im  Gleichgewicht  sein;  hier  aber  ist  die 
Schwere  dieser  Körper  durch  einen  Druck  aufgehoben,  von  dem  später 
mehr  die  Rede  sein  wird. 

Man  kann  sagen,  dass  alle  Körper , welche  uns  in  Ruhe  erscheinen, 
solche  sind,  auf  welche  mehrere  sich  gegenseitig  vernichtende  Kräfte  ein- 
wirken. 

Die  Statik  beschäftigt  sich  damit,  die  Bedingungen  des  Gleich- 
gewichts auszumitteln ; die  Dynamik  dagegen  untersucht  die  Gesetze  der 
Bewegungen,  welche  entstehen,  wenn  den  Bedingungen  des  Gleichgewichts 
nicht  genügt  ist. 

Um  Kräfte  zu  messen,  muss  man  irgend  eine  beliebige  Kraft  als  Ein-, 
heit  annehmen. 

Zwei  Kräfte  sind  gleich,  wenn  sie  nach  entgegengesetzten  Richtungen 
auf  einen  Punkt  wirkend  sich  das  Gleichgewicht  halten.  Zwei  gleiche 
Kräfte,  die  nach  derselben  Richtung  wirken,  sind  der  doppelten  Kraft  gleich- 
znBetzen.  Man  würde  eine  dreifache  Kraft  haben,  wenn  man  drei  gleiche 
Kräfte  nach  derselben  Richtung  wirken  Hesse  u.  s.  w. 

Wie  viele  Kräfte  auch  auf  einen  materiellen  Punkt  wirken  mögen, 
welches  auch  ihre  Richtung  sein  mag,  so  werden  sio  demselben  doch  nur 
eine  Bewegung  in  einer  bestimmten  Richtung  mittheilen.  Es  lässt  sich 
demnach  eine  Kraft  denken,  welche  für  sich  allein  dieselbe  Wirkung  her- 
vorzubringen im  Stande  ist,  welche  also  das  ganze  System  jener  Kräfte 
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ersetzen  kann.  Sie  führt  den  Namen  der  Resultirenden.  Wenn  z.  B. 
ein  Schiff  durch  die  gleichzeitige  Wirkung  des  Stromes,  der  Ruder  und 
des  Windes  getrieben  wird,  so  bewegt  es  sich  nach  einer  bestimmten  Rich- 
tung; wenn  die  Wirkungen  des  Stromes,  der  Ruder  und  des  Windes  auf- 
hörten, so  könnte  man  doch  offenbar  dem  Schiffe  dieselbe  Bewegung  da- 
durch wieder  ertheilen,  dass  man  an  einem  Seil,  welches  am  Schiffe  be- 
festigt ist-,  eine  bestimmte  Kraft  nach  jener  Richtung  anbringt,  nach  wel- 
cher es  sich  unter  gleichzeitiger  Einwirkung  der  drei  Kräfte  bewegte. 
Dies  ist  die  Resultircnde  der  drei  Kräfte. 

Die  Gesammtheit  von  Kräften,  welche  auf  einen  Punkt  Zusammen- 
wirken, nennt  man  ein  System  von  Kräften.  In  Beziehung  auf  die 
Itesultirende,  welche  die  Gesammtheit  der  Kräfte  ersetzen  kann,  nennt 
man  diese  auch  die  Sei  teil  kräfte  oder  Composanten.  Es  ist  klar, 
dass,  wenn  man  einem  System  von  Kräften  eine  neue  Kraft  hinzufügt, 
welche  der  Resultirenden  des  Systems  gleich  und  entgegengesetzt  ist, 
dass  sich  alsdann  alle  zusammenwirkenden  Kräfte  das  Gleichgewicht  halten 
müssen. 

Hätte  man  z.  B.,  um  bei  dem  oben  angeführten  Beispiele  stehen  zu 
bleiben,  an  einem  am  Schiff  befestigten  Seile  eine  Kraft  wirken  lassen, 
welche  der  resultirenden  Kralt  des  Stromes,  des  Windes  und  der  Ruder 
gleich,  aber  entgegengesetzt,  ist,  so  wird  diese  neu  angebrachte  Kraft 
Gleichgewicht  hervorbringen;  das  Schiff  wird  still  stehen  müssen. 

Wenn  zwei  oder  mehrere  Kräfte  nach  derselben  Richtung  hin  wirken, 
so  ist  ilire  Resultirende  gleich  der  Summe  der  einzelnen  Kräfte.  — Wenn 
zwei  Kräfte  gerade  in  entgegengesetzter  Richtung  auf  einen  Punkt  ein- 
wirken, so  ist  die  Resultirende  gleich  der  Differenz  der  beiden  und  sie 
wirkt  in  der  Richtung  der  grösseren. 

Wenn  die  Richtungen  zweier  Kräfte,  welche  auf  einen  materiellen 
Punkt  wirken,  einen  Winkel  mit  einander  machen,  so  findet  man  die  Re- 
sultirende nach  einem  Gesetze,  welches  unter  dem  Namen  des  Parallelo- 
gramms der  Kräfte  bekannt  ist.  Man  gelangt  zu  diesem  Gesetz  durch 
j.'jg  7.  folgende  einfacheBe- 

trachtung.  Auf  den 
Punkt  a,  Fig.  7, 
sollen  zwei  Kräfte 
gleichzeitig  einwir- 
ken , die  eine  nach 
der  Richtung  a X, 
die  andere  nach  der 
Richtung  a y.  Die 
eine  Kraft  mag  von 
der  Art  Bein , dass 
sie  für  sich  allein  in  einem  bestimmten  Zeittheilchen  , etwa  einer  Secunde, 
den  Punkt  von  a nach  b bewegen  würde,  während  die  andere  für  sich 
allein  einer  gleichen  Zeit  ihn  von  fl  nach  r treibt.  Wenn  nun  der  Punkt 
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eine  Secuude  lang  der  gleichzeitigen  Einwirkung  beider  Kräfte  ausgesetzt 
ist,  so  ist  die  Wirkung  offenbar  dieselbe,  als  ob  eine  Secuude  laug  der 
Punkt  nur  der  Einwirkung  der  einen,  in  der  folgenden  Secuude  aber  nur 
der  Einwirkung  der  anderen  Kraft  unterworfen  wäre.  Hie  eine  Kraft 
allein  treibt  den  Punkt  in  einer  Secuude  von  ft  nach  b.  Hörte  nun  in 
dem  Moment,  in  welchem  er  in  b ankomnit,  jede  von  dieser  Kraft  her- 
stammende  Bewegung  auf,  während  der  Punkt  von  nun  an  nur  der  Ein- 
wirkung der  zweiten  Krnft  folgt,  so  würde  er  am  Ende  der  folgenden 
Secuude  in  d aulangen.  In  demselben  Punkte  d muss  also  auch  der  Punkt 
« nach  einer  Secunde  ankommen,  wenn  beide  Kräfte  gleichzeitig  wirken. 

Ein  Beispiel  wird  dies  anschaulicher  lunchen.  Von  dem  Punkte  A, 
Fig.  8,  an  dem  Ufer  eines  Flusses  fahrt  ein  Schiff  ab,  auf  welches  gleieh- 

Fig.  8. 


zeitig  zwei  Kräfte,  der  Strom  und  der  Wind,  einwirken.  Nehmen  wir  an, 
das  Schiff  werde  durch  den  Wind  allein  in  einer  bestimmten  Zeit,  etwa  in 
einer  Viertelstunde,  quer  über  den  Fluss,  von  A nach  B , getrieben ; durch 
den  Strom  allein  aber  würde  es,  wenn  gar  kein  Wind  ginge,  in  derselben 
Zeit  von  A nach  C gelangen,  so  muss  es,  wenn  Strom  und  Wind  gleich- 
zeitig wirken,  in  einer  Viertelstunde  den  Weg  von  A bis  D zurücklegen, 
d.  h.  es  muss  nach  einer  Viertelstunde  unter  gleichzeitiger  Wirkung  bei- 
der Kräfte  in  demselben  Punkte  D ankommen,  als  ob  eine  Viertelstunde 
laug  der  Wind  allein  wirkend  das  Schiff  von  A bis  B getrieben  hätte, 
und  es  alsdann  in  der  folgenden  Viertelstunde  durch  den  Strom  allein  von 
B bis  D geführt  worden  wäre. 

Die  Linie  ad,  Fig.  7,  ist  die  Diagonale  des  Parallelogramms  ab  de, 
das  durch  unsere  Betrachtung  gefundene  Gesetz  kann  demnach  folgender- 
maassen  ausgedrückt  werden:  „Die  Resultirende  zweier  Kräfte,  wel- 
che gleichzeitig  unter  irgend  einem  Winkel  auf  einen  mate- 
riellen Punkt  einwirken,  ist  von  der  Art,  dass  sie  den  Punkt 
durch  die  Diagonale  des  Parallelogramms  zu  bewegen  strebt, 
welches  man  aus  den  Bahnen  construiren  kann,  die  jeder  der 
Seitenkräfte  entsprechen.“ 
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Da  die  Dalin,  welche  ein  Körper  in  einer  gegebenen  Zeit  durchläuft, 
unter  sonst  gleichen  Umständen  der  Kraft  proportional  ist,  welche  ihn 
treibt,  da  es  sich  ferner  bei  Bestimmung  der  Resultirenden  nur  darum 
handelt,  ihre  Richtung  und  ihr  Grössenverhältniss  zu  den  beiden 
Seitenkräften  zu  finden,  so  lässt  sich  das  Gesetz  auch  so  ausdrücken: 
„Wenn  man  sich  durch  den  Angriffspunkt  zweier  Kräfte  zwei 
Linien  in  der  Richtung  derselben  gezogen  und  ihre  Länge  den 
resp.  Kräften  proportional  gemacht  denkt,  so  stellt  die  Diagonale 
des  Parallelogramms,  welches  durch  diese  beiden  Linien  be- 
stimmt ist,  sowohl  der  Grösse  als  auch  der  Richtung  nach,  die 
Resultirendo  der  beiden  Kräfte  dar.“ 


21  Berechnung  der  Resultirenden.  Da  mau  die  Resultirende 
zweier  gegebener  Kräfte,  welche  auf  einen  materiellen  Punkt  wirken,  durch 
eine  geometrische  Construction  finden  kann,  so  muss  man  sie  nach  denselben 
l’rineipien  auch  durch  Rechnung  finden  können.  — Nehmen  wir  an,  dass 
auf  den  Punkt  a,  Fig.  9,  zwei  Kräfte  P und  Q wirken,  welche  Bich  ver- 
halten wie  die  Linien  ab  und  ac,  wäh- 
rend ihre  Richtungen  den  Winkel  x mit 
einander  machen,  so  ist  die  Resultirende, 
dem  vorigen  Paragraphen  zufolge,  durch 
dio  Diagonale  ad  dargestellt,  die  wir  mit 
R bezeichnen  wollen,  ud  ist  aber  eine 
Seite  des  Dreiecks  abd,  folglich  ist,  einem 
bekannten  trigonometrischen  Satz  zufolge 
ad'1  = ab 1 bd1  — 2 ab.bd.cos.y 
oder 

R1  = P*  -f  Q1  — 2 P . Q cos.  y, 
wenn  man  mit  y den  Winkel  dbu  be- 
zeichnet. Nun  aber  ist  y = 180°  — X, 
also  COS  y = — cos  X,  folglich 

1P  = P*+  G»-f  2PQ  cos.  x l) 

Es  sei  z.  B.  P = 3,  Q = 2 und  der  Winkel  x gleich  75°,  so  ergiebt  sich 
R>  = 9 -f-  4 -|-  2 . 3 . 2 . cos  75» 

R 1 = 13  + 12 . 0,259  = 16,1, 

mithin 

R = 4.  . 

Ist  einmal  die  Grösse  der  Resultirenden  mit  Hülfe  der  Gleichung  1) 
ermittelt,  so  kann  man  leicht  auch  die  Winkel  berechnen,  welche  die  Re- 
sultirendc  mit  den  Seitenkräften  macht.  Bezeichnen  wir  den  Winkel  bad 
mit  «,  so  ergiebt  sich  aus  dem  Dreieck  abd 
R : Q = sin.  y : sin.  «, 

also 

(J  sin.  u 
s,n.  « = R 
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oder 

sin.  « — 

d:i.  sin.  x=sin.  (180  — x)  ist.  Für  unser  obiges  Beispiel  ergäbe  sich  also 

2 sin  75° 

Sin.  « = = 0,5 . 0,‘JGG  = 0,483, 

4 

mithin 

n = 28°  53'. 

Bezeichnen  wir  mit  (i  den  Winkel,  welchen  Q mit  R macht,  so  ist 
ß = x — «, 
also  in  unserem  Falle 

ß — 75»  — 28°  53'  — 4G°  7'. 

Experimentelle  Prüfung  des  Satzes  vom  Parallelogramm  22 

der  Kräfte.  Bas  in  den  beiden  letzten  Paragraphen  besprochene  Ge- 
setz ist  aus  theoretischen  Betrachtungen  entwickelt  worden , es  bleibt 
uns  also  noch  übrig,  die  Richtigkeit  desselben  durch  Versuche  zu  prüfen. 


Q sin.  x 
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Wenn  auf  einen  materiellen  Punkt  Zwei  Kräfte  nach  verschiedenen 
Richtungen  einwirken,  so  muss  man  den  Zustand  des  Gleichgewichts  da- 
durch hersteilen  können,  dass  man  an  demselben  Punkte  eine  dritte  .Kraft 
anbringt,  welche  der  Resultirendcn  der  beiden  ersten  gleich  und  entgegen- 
gesetzt ist. 

Wenn  also  auf  einen  Punkt  drei  Kräfte  einwirken,  so  muss 
Gleichgewicht  stattfinden,  wenn  jede  der  Resultirenden  der  bei- 
den anderen  gleich  und  entgegengesetzt  ist. 

Mit  Hülfe  dieses  Satzes  ist  es  nun  leicht , die  Richtigkeit  der  eben 
vorgetrogenen  Beziehungen  zwischen  den  Seitenkräften  und  ihrer  Resulti- 
renden durch  einen  der  Statik  seihst  angehörigen  Versuch  zu  prüfen,  und 
zwar  kann  man  dazu  den  in  Fig.  10  (a.  vor.  S.)  dargestellten  Apparat 
an  wenden. 

An  einem  Tischblatt  sind  zwei  verticale  Stäbe  angeschraubt,  an  je- 
dem Stab  aber  ist  eine  Hülse  verschiebbar,  welche  eine  um  ihre  Axe  in 
verticaler  Ebene  leicht  bewegliche  Rolle  trägt;  die  Stäbe  müssen  so  ange- 
schraubt sein , dass  die  Verticalebenen  beider  Rollen  zusammenfallen. 
Schlingt  man  eine  Schnur  über  die  Rollen,  hängt  man  an  dem  einen  Ende 
ein  Gewicht  P,  am  anderen  Ende  ein  Gewicht  Q,  zwischen  den  Rollen  ein 
Gewicht  It  an,  so  wird  sich  bei  irgend  einer  bestimmten  Lage  der  Fäden 
Alles  ins  Gleichgewicht  stellen;  man  hat  nun  drei  auf  den  Punkt  o nach 
der  Richtung  oy , ok  und  oh  wirkende  Kräfte,  und  es  ist  leicht  zu  prü- 
fen, ob  zwischen  der  Grösse  und  Richtung  derselben  diejenigen  Beziehun- 
gen wirklich  stattfinden,  wie  sie  das  Gesetz  des  Parallelogramms  der  Kräfte 
verlangt. 

Es  sei  z.  II.  P = 2 Lotli,  Q =r  3 Loth  und  li  = 4 Loth,  so  con- 
struire  man  ein  Parallelogramm  ( ibcd , Fig.  11,  in  welchem  die  Seite  ac 
2 Decimeter,  die  Seite  ah  3 Decimeter  und  die 
Diagonale  ad  4 Decimeter  lang  ist,  und  verlän- 
gere noch  die  Dingonale  da  nach  f hin.  Wenn 
nun  das  Gesetz  des  Parallelogramms  der  Kräfte 
richtig  ist,  so  muss  der  Winkel  Cab  dieses  Pa- 
rallelogramms dem  Winkel  gleich  sein,  welchen 
unter  den  gegebenen  Umständen  die  Schnüre  0(J 
und  ok  mit  einander  machen;  dass  dies  in  der 
That  der  Fall  ist,  davon  kann  man  sich  leicht 
überzeugen,  wenn  man  die  Constructionsfigur  so 
hinter  die  Schnüre  hält,  dass  der  Punkt  a hin- 
ter o und  af  hinter  oh  fällt,  wie  dies  in  Fig.  10 
angedeutet  ist. 

Einen  auf  denselben  Grundsätzen  beruhen- 
den , ebenfalls  sehr  zweckmässigen  Apparat  zur 
experimentellen  Bestätigung  der  Lehre  vom  Pa- 
rallelogramm der  Kräfte  besclu’eibt  Crahay  im 
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60.  Bande  von  Poggendorff’s  Annalen  (Frick’s  physikalische  Tech- 
nik, 2.  Aufl.  S.  58). 

Wenn  die  beiden  Seitenkräfte  gleich  sind,  so  tkeilt  die  Resultirende 
den  Winkel,  den  sie  mit  einander  machen,  in  zwei  gleiche  Theile. 

Wenn  die  beiden  Seitenkräfte  ungleich  sind,  so  theilt  die  Resultirende 
ihren  Winkel  nicht  in  gleiche  Theile,  sie  liegt  dann  immer  der  grösseren 
von  beiden  näher. 

Da  man  die  Resultirende  zweier  Kräfte  finden  kann,  die  auf  einen 
Punkt  wirken,  so  findet  man  auch  leicht  die  Resultirende  einer  beliebigen 
Anzahl  von  Kräften;  man  sucht  nämlich  nur  die  Resultirende  der  beiden 
ersten  Kräfte,  alsdann  sucht  man  die  Resultirende  der  eben  gefundenen 
mit  der  dritten  Kraft,  verbindet  diese  Resultirende  wieder  mit  der  vierten 
Kraft  u.  s.  w. 


Weil  zwei  Kräfte  durch  eine  einzige  ersetzt  werden  können,  so  kann 
mau  umgekehrt  für  eine  Kraft  auch  zwei  andere  substituiren.  Man  sieht 
ferner  auch  leicht  ein,  dass  unzählig  viele  verschiedene  Systeme  von  zwei 
Kräften  dieselbe  Resultirende  haben  können,  dass  also  auch  eine  Kraft  auf  un- 
zählig viel  verschiedene  Arten  durch  ein  System  von  zwei  Kräften  ersetzt  wer- 
den kann.  Wenn  man  aber  z.  B.  verlangte,  dass  die  Kraft  ad,  Fig.  12,  durch 


Fig.  12. 


zwei  andere  ersetzt 
werden  Bollte,  deren 
eine  die  Richtung  ay 
und  die  Grösse  a C 
haben  soll,  so  ist  die 
Aufgabe  vollkommen 
bestimmt,  weil  es 
jetzt  nur  noch  eine 
Art  giebt,  das  Paral- 
lelogramm zu  vollen- 
den und  die  andere 
Seitenkraft  ab  zu 
finden. 

Aus  dem  Satze  vom  Parallelogramm  der  Kräfte  lassen  sich  die  Gesetze 
des  Gleichgewichts  an  allen  sogenannten  einfachen  Maschinen  ableitcn,  die 
wir  jetzt  der  Reihe  nach  betrachten  wollen. 


Die  Rolle  ist  eine  runde, nicht  gar  dicke,  am  Rande  ausgehöhlte  23 
Scheibe,  welche  um  eine  durch  iliÄ-n  Mittelpunkt  gehende,  auf  ihrer  Ebene 
rechtwinklig  stehende  Axe  drehbar  ist;  diese  Axe  ist  gewöhnlich  durch 
eine  Scheere  getragen,  deren  Arme  zu  beiden  Seiten  der  Rolle  bis  etwas 
über  ihre  Mitte  reichen. 

Man  unterscheidet  feste  und  bewegliche  Rollen.  Feste  Rollen  sind 
solche,  deren  Axe  unbeweglich  ist,  so  dass  keine  Verrückung  derselben, 
sondern  nur  eine  Drohung  um  dieselbe  möglich  ist. 


e 


Digitized  by  Google 


Kig.  13. 


42  Statik,  oder  die  Lehre  vom  Gleichgewicht  fester  Körper. 

Wenn  um  einen  Thcil  des  Umfangs  einer  festen  Rolle  eine  Schnur 
oder  ein  Seil  gelegt  ist,  und  an  beiden  Enden  derselben  Kräfte  wirken,  so 
findet  nur  dann  Gleichgewicht  statt,  wenn  die  Kraft,  welche  das  Seil  auf 
der  einen  Seite  spannt,  der  auf  der  anderen  Seite  wirkenden  Kraft  gleich 
ist.  Es  lässt  sieh  dies  leicht  von  vornherein  einsehen,  wenn  man  bedenkt, 
dass  die  beiden  Kräfte  unter  sonst  gleichen  Umständen  die  Rolle  nach  ent- 
gegengesetzten Richtungen  zu  drehen  streben.  Man  konnte  deshalb  auch 
oben  Seite  39  schon  die  Rolle  in  Anwendung  bringen,  ohne  dass  es  nötldg 
gewesen  wäre,  eine  Betrachtung  über  das  Gleichgewicht  der  Kräfte  an  der 
Rolle  vorauszuscliicken.  Uebrigens  lässt  sich  das  Gleichgewicht  der  Kräfte 
an  der  Rolle  auch  vom  Parallelogramm  der  Kräfte  ahleiton,  und  von  die- 
sem Gesichtspunkte  aus  betrachtet  wollen  wir  die  Rollo  hier  näher  be- 
sprechen. Fig.  13  stellt  eine  um  ihren  festen  Mittelpunkt  e drehbare 
Rolle  vor;  das  um  dieselbe  geschlungene  Seil  sei 
durch  Kräfte  gespannt,  welche  nach  den  Richtun- 
gen n b und  <1  e wirken.  Denken  wir  uns  die  Li- 
nien de  und  ab  bis  zu  ihrem  Durehschnittspunktc 
n verlängert,  so  ist  klar,  dass,  wenn  n ein  mit  der 
Rolle  fest  verbundener  Punkt  wäre,  man,  ohne  in 
der  Wirkung  etwas  zu  ändern,  die  Angriffspunkte 
der  beiden  Kräfte  von  U und  d nach  u verlegen 
könnte,  und  so  hätte  man  dann  zwei  in  einem 
Punkte  n angreifende  Kräfte,  die  nur  dann  ini 
Gleichgewicht  sein  können,  wenn  ihrer  Resultiren- 
den  das  Gleichgewicht  gehalten  wird.  Wenn  die 
beiden  in  n angreifenden,  nach  den  Richtungen 
nb  und  ne  wirkenden  Kräfte  gleich  sind,  so  wird  ihre  Resultircnde  den 
Winkel  bnn  halbiren,  die  Richtung  dieser  Resultircnden  gellt  alsdann 
durch  den  festen  Mittelpunkt  C,  und  mithin  findet  Gleichgewicht  statt. 
Wäre  eine  der  beiden  Kräfte  grösser  als  die  andere,  so  würde  die  Resul- 
tirende  nicht  mehr  durch  den  festen  Punkt  gehen,  es  könnte  also  auch 
kein  Gleichgewicht  mehr  stattfinden. 

Der  Druck,  den  die  Axe  der  Rolle  auszuhalten  hat,  ist  offenbar  der 
Resultirenden  der  beiden  Kräfte  gleich,  und  wenn  die  Richtungen  der  bei- 
den Kräfte  parallel  sind,  wie  Fig.  14,  so  ist  der  Druck  auf  die  Axe  gleich 
der  Summe  der  beiden  Kräfte  (wozu  noch  das  Gewicht  der  Rolle  selbst, 
zu  rechnen  ist). 

Auch  an  einer  beweglichen  Rolle  kann  nur  dann  Gleichgewicht  statt- 
finden, wenn  die  Kräfte,  welche  die  lieft  en  Enden  des  Seils  spannen,  ein- 
ander gleich  sind,  denn  nur  in  diesem  Falle  gellt  ihre  Resultircnde  durch 
den  Mittelpunkt  der  Scheibe;  die  Wirkung  dieser  Resultirenden  wird  aber 
liier  nicht  dadurch  aufgehoben,  dass  der  Mittelpunkt  fest  ist,  sondern  da- 
durch, dass  in  dem  Mittelpunkte,  und  zwar  in  der  Richtung  der  Resulti- 
renden,  eine  dritte  Kraft  wirkt,  welche  dieser  Resultirenden  gleich  und 
entgegengesetzt  ist.  Diese  dritte  Kraft  ist  gewöhnlich  an  einem  an  der 
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Scheere  befestigten  Haken  angebracht;  in  Fig.  15  ist  sie  durch  das  Ge- 
wicht dargestellt. 

Wenn  die  beiden  Enden  de«  um  die  bewegliche  Rollo  geschlungenen 
Seils  einander  parallel  sind , wie  Fig.  1 6,  so  ist  klar,  dass  die  Kraft,  mit 
welcher  jedes  Seilende  gespannt  wird,  halb  so  gross  ist  als  die  Last,  welche 
an  der  Scheere  hängt. 


Fig.  14. 


Fig.  15. 


Fig.  lü. 


Wenn  zwei  oder  mehrere  Rollen  in  einem  Gehäuse 
sich  befinden , wenn  sie  also  gleichsam  eine  gemein- 
scliaftliche  Scheere  haben , Bo  nennt  man  eine  solche 
Zusammensetzung  eine  Flasche.  Wenn  zwei  Flaschen, 
von  denen  die  eine  fest,  die  andere  beweglich  ist, 
durch  ein  Seil  so  verbunden  werden,  dass  es  ab- 
wechselnd von  einer  festen  auf  eine  bewegliche  Rolle 
geht,  so  erhält  man  einen  Flaschenzug. 

Die  Fig.  17  stellt  das  Modell  eines  Flaschenzuges 
dar,  welcher  aus  drei  festen  und  drei  beweglichen  Rollen 
besteht.  Die  Last  q,  welche  an  der  gemeinschaftlichen 
Scheere  der  drei  beweglichen  Rollen  hängt,  wird  offen- 
bar durch  die  sechs  Schnüre  getragen,  welche  die  obe- 
ren und  unteren  Rollen  mit  einander  verbinden;  die 
Last,  vertheilt  sich  also  gleichmässig  auf  sechs  Schnüre, 
und  folglich  ist  jede  durch  '/6  der  Last  q gespannt; 
wäre  z.  B.  eine  Last  von  6 I’fund  augehängt,  so  würde 
jede  der  sechs  Schnüre  gerade  so  stark  gospaimt  sein, 
als  ob  sic  für  sich  allein  eine  Last  von  1 Pfund  zu 
tragen  hätte. 

Betrachten  wir  nun  das  Schnurstück,  welches  über 
die  oberste  feste  Rolle  geschlungen  ist  und  welches 
auf  der  rechten  Seite  derselben  frei  herunter  hängt. 
Soll  Gleichgewicht  stattfinden,  so  muss  das  Schnurstück 
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nuf  der  linken  und  auf  der  rechten  Seite  der  obersten  Rolle  gleich  stark 
gespannt  sein;  das  Schnurstück  links  ist  aber,  wie  wir  gesehen  haben,  durch 
'/j  der  Last  q gespannt;  folglich  muBS  man,  um  das  Gleichgewicht  zu  er- 
halten, an  das  Ende  des  Seils  d ein  Gewicht  anhängen,  welches  gleich  '/«  q 
ist.  Einer  Last  von  6 Pfund  kann  man  also  au  unserem  Modell  mit  einer 
Kraft  von  1 Pfund  das  Gleichgewicht  halten. 

Fig.  1 8 stellt  einen  nach  demselben  Princip  wie  das  Modell  Fig.  1 7 con- 
struirten  Flaschenzug  dar,  wie  solche  in  der  Praxis  in  Anwendung  gebracht 
werden.  Die  Rollen  befinden  sich  zwischen  starken  über  ihren  Rand  hin- 
nusgelienden  Platten  von  Eisenblech;  wodurch  verhindert  wird,  dass  die 
Seile  seitlich  aus  den  Rinnen  der  Rollen  entweichen  können.  — Hei  dem 
Flaschenzug  Fig.  18  hängt  die  Last  an  vier  Seilen,  die  bei  a angebrachte 
Kraft  muss  nlso  gleich  >/4  der  unten  angehängteu  Last  sein,  wenn  Gleich- 
gewicht stattfinden  soll. 

Während  bei  dem  Modell  Fig.  17  und  bei  dem  Flaschenzug  Fig.  18 
die  zu  einer  Flasche  vereinigten  Rollen  über  einander  angebracht  sind, 
kann  man  sie  auch  auf  einer  und  derselben  Axe  neben  einander 
anbringen,  wie  dies  bei  dem  Flaschenzug  Fig.  19  der  Full  ist.  Um  die 
Seile  in  den  Rinnen  ihrer  Rollen  zu  erhalten,  ist  zwischen  je  zwei  be- 
nachbarten Rollen  ein  weit  über  ihren  Rand  hinausgehendes  starkes  Eisen- 
blech angebracht. 

Wenn  jede  Flasche  eines  Flaschenzuges  u Rollen  enthält,  so  hängt 
die  Last  q au  2 n Seilen , mau  hat  also  am  freien  Seilende  die  Kraft 

p r=z  ■£—  nnzuhringt^i,  um  der  Last  q das  Gleichgewicht  zu  halten. 


Der  Hebel.  Um  eine  Rolle,  Fig.  20,  sei  eine  Schnur  geschlungen,  24 

und  au  das  eine  Ende  derselben 
ein  Gewicht  p gehängt,  während 
auf  der  anderen  Seite  die  Schnur 
in  der  Richtung  ab  mit  einer 
dem  Gewichte  p gleichen  Kraft 
gespannt  ist.  Nun  kann  man  die 
in  a angreifende,  in  der  Rich- 
tung a b wirkende  Kraft  nach  der 
Lehre  vom  Parallelogramm  der 
Kräfte  in  zwei  Seitenkräfte  zer- 
legen, von  denen  die  eine  in  der 
Richtung  von  a nach  d,  also  in 
der  Verlängerung  des  Halbmes- 
sers f»  a wirkt,  während  die  Rich- 
tung af  der  anderen  Seiteukraft 
parallel  mit  yp  ist. 

Wenn  die  Rolle  eine  feste  ist. 
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wie  wir  hier  voraussetzen,  so  wird  die  Wirkung  der  Kraft  ad  durch  den 
Widerstand  des  festen  Mittelpunktes  m aufgehoben,  man  kann  also  die 
nach  ad  wirkende  Seitenkraft  ganz  weglassen,  ohne  das  Gleichgewicht  zu 
stören;  man  kann  ohne  Weiteres  die  nach  ab  wirkende  Kraft  durch  ihre 
nach  af  wirkende  Seitenkraft  ersetzen. 

Stellen  wir  durch  die  Länge  ac  die  nach  ab  wirkende  Kraft  p dar, 
so  stellt  uns  die  Linie  af  die  Grösse  der  Seitenkraft  P vor,  und  ohne  vor 
der  Hand  das  Grössenverhältniss  zwischen  ac  und  af  oder  p und  P ge- 
nauer zu  ermitteln,  sieht  man  doch  leicht  ein,  dass  P grösser  sein  muss 
als  ».  Wir  können  also  die  in  der  Richtung  ab  wirkende  Kraft  p durch 
eine  andere  ebenfalls  in  a angreifonde , aber  in  verticaler  Richtung  wir- 
kende grössere  Kraft  P ersetzen,  ohne  das  Gleichgewicht  zu  stören. 

Anstatt  die  Kraft  P in  a angreifen  zu  lassen , kann  man , ohne  das 
Gleichgewicht  zu  stören,  ihren  Angriffspunkt  in  jeden  beliebigen  Punkt 
der  Linie  af  verlegen;  wir  können  also  aucli  die  Kraft  P im  Punkte  h 
angreifen  lassen,  welcher  auf  dem  Durchschnitt  der  Linie  af  und  der  Ver- 
längerung des  Halbmessers  gm  liegt;  und  somit  haben  wir  zwei  an  den 
Enden  einer  um  m,  Fig.  21,  drehbaren  geraden  Linie  hg  wirkende,  recht- 
winklig zu  hg  angroifende  Kräfte,  p und  P,  welche 
sich  das  Gleichgewicht  halten.  Diese  beiden  Kräfte 
sind  ungleich,  ihre  Angriffspunkte  h und  g liegen 
aber  auch  in  ungleichen  Entfernungen  vom  Dreh- 
punkte  m. 

* fl  Es  ist  jetzt  zu  ermitteln,  welches  Verhältniss 
p t*  zwischen  den  Grössen  der  Kräfte  p und  P und 

den  Längen  hm  und  gm  besteht. 

Die  Dreiecke  caf  und  ahm,  Fig.  20,  sind  einander  ähnlich,  und 
daraus  folgt 

ac : af  — hm  : am. 

sich  ja  die  Idingen  o e und  af  wie  die  Kräfte  p und 


Fig.  21. 


Nun  aber  verhalten 
P,  wir  haben  also 

und,  da  am  = gm, 

oder 


P 


P — hm  : am 


p : P = hm : gm 


p : P = L:l 1) 

wenn  wir  die  Länge  hm  = L und  gm  = l setzen.  Das  heisst  mit  Wor- 
ten, die  Kräfte  P und  p verhalten  sich  umgekehrt  wie  die  Ent- 
fernungen ihrer  Angriffspunkte  vom  Drehpunkte  »». 

Eine  gerade  unbiegsame  Linie,  welche  um  einen  festen  Punkt  dreh- 
bar ist,  wird  ein  Hebel  genannt.  Wenn  nun  in  zwei  verschiedenen  Punk- 
ten eines  Hebels  rechtwinklig  zu  seiner  Richtung  zwei  Kräfte  angreifen, 
die  ihn  nach  entgegengesetzten  Richtungen  zu  drehen  streben,  so  findet 
Gleichgewicht  zwischen  ihnen  statt,  wenn  die  eben  ausgesprochene  Bedin- 
gung erfüllt  ist.  Die  Entfernung  des  Angriffspunktes  einer  Kraft  von  dem 
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Drehpunkte  (dem  Hypomochlion)  wird  der  Hobelarm  der  Kraft  ge- 
nannt; wir  können  demnach  die  Bedingung  des  Gleichgewichts  am  Hebel 
auch  bo  ausdrüeken:  Zwei  Kräfte,  welche  den  Hebel  nach  ent- 
gegengesetzten Seiten  zu  drehen  streben,  halten  sich  dasGleich- 
gowicht,  wenn  sie  den  entsprechenden  Hebelarmen  umgekehrt 
proportional  sind. 

W nre  z.  B.  der  Hebelarm  hm  in  Fig.  21  halb  so  gross  als  gm,  so. 
müsste  P doppelt  so  gross  sein  als  p.  Eine  Kraft  p kann  an  einem  He- 
bel einer  lOOfachen  Kraft  P das  Gleichgewicht  halten,  wenn  nur  ihr  Hebel- 
arm mg  auch  lOOmal  so  gross  ist  als  der  Hebelarm  h m. 

Aus  der  Proportiou  bei  1)  folgt  PL  = pl,  d.'h.  wenn  sich  zwei 
Kräfte  an  einem  Hebel  das  Gleichgewicht  halten  sollen,  so  muss  das  Pro- 
duct, welches  man  erhält,  wenn  man  die  Kraft  mit  ihrem  Hebelarm  multi- 
plieirt,  für  die  beiden  Kräfte  gleich  soin. 

Das  Product,  welches  man  erhält,  wenn  man  eine  an  einem  Hebel 
wirkende  Kraft  mit  ihrem  Hebelarm  multiplieirt,  wird  das  statische 
Moment  der  Kraft  genannt.  Man  könnte  auch  sagen,  das  statische  Mo- 
ment einer  Kraft  ist  diejenige  Kraft,  welche  man  statt  ihrer  an  dem 
Hebelarm  1 anbringen  muss,  wenn  durch  diese  Vertauschung  der  Gleich- 
gewichtszustand nicht  gestört  werden  soll. 

In  Fig.  22  sei  die  Kraft  rechts  = 6,  ihr  Hebelarm  = 5,  bo  ist  das 
statische  Moment  dieser  Kraft  gleich  5 X 6 — 30;  ihr  hält  die  auf  der 
anderen  Seite  am  Hebelarm  3 wirkende  Kraft  10  das  Gleichgewicht,  denn 
3 X 10  ist  auch  gleich  30. 

Wenn  auf  jeder  Seite  des  Drehpunktes  nicht  eine,  sondern  mehrere 
Kräfte  wirken,  so  findet  Gleichgewicht  statt,  wenn  die  Summe  der  stati- 
schen Momente  auf  der  einen  gleich  ist  der  Summe  der  statischen  Mo- 
mente auf  der  anderen  Seite.  Es  sei  z.  B.  in  Fig.  23  m der  Drehpunkt. 

Fig.  22.  Fig.  23. 


Auf  der  einen  Seite  wirke  an  dem  Hebelarm  2 die  Kraft  5,  am  Hebel- 
arm 4 die  Kraft  2,  am  Hebelarm  6 die  Kraft  4,  auf  der  anderen  Seite 
aber  die  Kräfte  10  und  3 an  den  Hebelarmen  3 und  4,  so  wird  zwischen 
allen  diesen  Kräften  Gleichgewicht  stattfinden,  denn  die  Summe  der  stati- 
schen Momente  ist  auf  beiden  Seiten  gleich,  nämlich  gleich  42. 

Im  alltäglichen  Leben  kommen  zahlreiche  Anwendungen  des  zwei- 
armigen Hebels  vor;  eine  solche  ist  z.  B.  die  gewöhnliche  Schnell- 
wage, Fig.  24  (a.  folg.  S.).  Der  zweiarmige  Hebel  ist  bei  C drehbar,  bei 
A ist  eine  Wagschalo  oder  ein  Haken  angehängt,  welcher  dio  Last  P 
trägt,  die  also  an  dem  Hebelarm  AC  wirkt;  dieser  Last  nun  wird  durch 
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ein  am  nnderen  Arm  des  Hebels  angehängtes  Laufgewicht  Q das  Gleich- 
gewicht gehalten.  Je  grösser  die  Last  wird,  desto  mehr  muss  man  das 
Laufgewicht  Q vom  Drehpunkte  C entfernen. 


25  Der  einarmige  Hebel.  An  einem  solchen  Hebel,  wie  wir  ihn 
bisher  betrachtet  habeu,  hat  der  feste  Drehpunkt  einen  Druck  auszuhalten, 
welcher  der  Summe  der  an  beiden  Seiten  wirkenden  Kräfte  gleich  ist;  ein 
solcher  Hebel  kann  aber  auch  im  Gleichgewicht  sein,  wenn  dieser  mittlere 


Fig.  25. 


r 


¥ 

1 


Punkt  nicht  fest  ist,  son- 
dern wenn  in  ihm  eine 
Kraft  wirkt,  welche  der 
Summe  der  beiden  ande- 
ren gleich , der  Richtung 
nach  nber  ihnen  entgegen- 
gesetzt ist.  Die  Fig.  25 
mag  dies  erläutern.  Neh- 
men wir  an,  c sei  der  feste 
Drehpunkt  eines  Hebels 
mn , an  dessen  Enden  die 
Kräfte  P und  P angreifen 
und  sich  einander  das 
Gleichgewicht  halten.  Die- 
ses Gleichtgewicht  wird 
nun  nicht  gestört,  wenn 
der  Puukt  C aufhört  fest 
zu  sein,  wenn  in  ihm  aber  eine  Kraft  N angebracht  wird,  .welche  der 
Summe  von  P und  P'  gleich  ist,  die  aber  nach  oben  wirkt,  während  die 
Kräfte  P und  P“  nach  uuten  ziehen. 

Ohne  das  Gleichgewicht  zu  stören,  kann  man  jeden  der  drei  Punkte 
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tn,  C und  n als  fest  betrachten;  wenn  nun  einer  der  beiden  äusseren  Punkte, 
etwa  tl,  fest  ist,  so  haben  wir  einen  einarmigen  Hebel,  d.  h.  einen  sol- 
chen, bei  welchem  die  Angriffspunkte  der  beiden  sich  das  Gleichgewicht 
haltenden  Kräfte  N und  P auf  derselben  Seite  des  festen  Drehpunktes  w 
liegen.  Die  beiden  Kräfte  haben  in  dienern  Kalle  entgegengesetzte  Rich- 
tung, und  der  Druck  auf  den  Unterstützungspunkt  ist  dem  Unterschiede 
der  beiden  Kräfte  P und  N gleich.  Der  Hebelnrm  der  Kraft  P ist  / -(-  V. 
wenn  man  mit  l die  Länge  me,  mit  V die  Länge  ne  bezeichnet;  der  Hebel- 
arm der  Kraft  N ist  aber  /'.  Wäre  C der  feste  Drehpunkt  gewesen,  so 
hätte  man  nach  Paragraph  24  als  Bedingung  des  Gleichgewichts 

P1 : P — i : 


und  daraus  folgt 

P1  + P:P  = 1 -f 

oder 


N:  P = / -f  /' : V. 

Wenn  also  die  an  dem  einarmigen  Hebel  in  entgegengesetzten  Richtungen 
wirkenden  Kräfte  N und  P sich  das  Gleichgewicht  halten  sollen,  so  müs- 
sen sie  sich  ebenfalls  umgekehrt  verhalten  wie  ihre  Hebelarme. 

Die  Figuren  2ü  und  27  sind  zwei  bekannte  Formen  der  Anwendung 
des  einarmigen  Hebels,  welche  wohl  keiner  weiteren  Erläuterung  bedürfen. 


Fig.  2I>. 


Fig.  27. 


Auch  die  beiden  Endpunkte  tn  und  » der  Stange  tun,  Fig.  25,  kön- 
nen fest  sein,  während  in  C eine  Kraft  N wirkt;  alsdann  aber  hat  der 
M (Iller’»  Lehrbuch  der  Phy»lk.  6tc  Aufl.  I.  4 
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Punkt  m einen  Druck  1J,  der  Punkt  n einen  Druck  P‘  auszuhalten.  Wenn 
die  auf  einer  Tragbalire  liegende  Last,  Fig.  28,  durch  zwei  Leute  getragen 
wird,  so  vert heilt  sie  sich  auf  die  beiden  Träger;  im  Falle  sie  gerade  auf 
der  Mitte  der  llabre  liegt , kommt  auf  jeden  Träger  die  Hälfte  der  Last ; 
wird  sie  aber  dem  einen  näher  gerückt,  wie  Fig.  28  andeutet, -so  hat  die- 


Fig.  2«. 


ser  einen  grösseren  Theil  zu  tragen.  Gesetzt,  die  aufgelegte  Last  betrage 
100  Pfund,  die  ganze  Bahre  sei  5 Fuss  lang,  und  der  Schwerpunkt  der 
Last  liege  2 Fuss  von  dem  einen,  3 Fuss  vom  anderen  Ende,  so  haben 
die  Schultern  des  einen  Trägers  einen  Druck  von  60  Pfund,  die  des 
anderen  einen  Druck  von  40  Pfund  auszuhalten. 


Gleichgewicht  am  Hebel  bei  schiefwinklig  angreifen- 
den  Kräften.  Wir  haben  bisher  nur  den  Fall  betrachtet,  dass  die  Kräfte 
rechtwinklig  gegen  den  Hebel  wirkten;  es  kann  aber  auch  Gleichgewicht 
stattfinden,  ohne  dass  dies  der  Fall  ist.  In  Fig.  29  sei  » der  Stützpunkt  des 
„ Hebels  ab,  in  a wirke 

lig.  29.  eine  Kraft  p nach  der 

Richtung  ac,  in  b eine 
andere  q nach  der  Rieh- 

■•i  " }'  _ tung  bd.  Die  Kräfte  p 

/7  , * A und  q sollen  sich  verlial- 

J i1  V \ ten  wie  die  Linien  ac. 

c 9 : \ und  bd.  Nach  dem  Satze 

/ ; \ I vom  Parallelogramm  der 

V . ....  ^ Kräfte  lässt  sich p in  zwei 
Kräfte  zerlegen , von 

denen  die  eine p’  rechtwinklig  auf  ab,  die  andere  in  der  Richtung  von  ab 
wirkt.  Eben  so  kann  man  die  Kraft  q in  zwei  Kräfte  zerlegen,  von  denen 
die  eine  q1  rechtwinklig  auf  ab  und  die  andere  in  der  Richtung  dieser  Linie 
wirkt.  Die  Wirkung  der  beiden  Seitenkräfte,  welche  in  die  Richtung  der 
Linie  a b fallen,  wird  offenbar  durch  den  Widerstand  des  festen  Punktes  n 
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völlig  aufgehoben,  und  somit  bleibt  nur  die  Wirkung  der  Kräfte  p'  und  q’ 
übrig.  Statt  der  ursprünglichen  Kräfte  p und  q kann  man  also  ohne  Wei- 
teres ihre  rechtwinklig  angreifenden  Seitenkräfte  p'  und  q'  setzen.  Gleich- 
gewicht wird  aber  stattfinden  müssen,  wenn  sich  p'  und  q'  umgekehrt  ver- 
halten wie  ihre  Hebelarme,  d.  h.  wenn 

p' : — n b : n «, 

oder  wenn 

({  X nb  = p’  X mm. 

Verlängert  man  die  Richtung  der  Kraft  p,  um  auf  ihre  Verlängerung 
von  n das  Perpendikel  no  — l zu  fiillen,  so  entsteht  ein  Dreieck  aon, 
welches  demjenigen  ähnlich  ist,  dessen  Hypotenuse  p und  dessen  eine 
Kathete  p'  ist;  aus  der  Aehnlichkeit  dieser  Dreiecke  folgt 
p : p'  = (i  n : 1, 

und  daraus 

jP  X f = p'  X « H. 

Die  an  den  Hebelarm  an  schief  angreifende  Kraft  p wirkt  also  ge- 
rade so  wie  ihre  in  demselben  Punkte  a rechtwinklig  angreifende  Seiten- 
kraft p und  auch  so,  als  ob  die  Kraft  p selbst  rechtwinklig  an  einem 
kleineren  Hebelarm  n 0 wirkte,  welchen  man  findet,  wenn  man  vom  Drehpunkt 
n ein  Perpendikel  auf  die  Richtung  der  Kraft  p lallt. 

Das  Moment  einer  schräg  angreifenden  Kraft  findet  man 
also,  indem  man  die  Kraft  multiplicirt  mit  dem  vom  Drehpunkt 
auf  die  Richtung  der  Kraft  gefällten  Perpendikel. 

Demnach  wirkt  die  schief  angreifende  Kraft  q gerade  so,  als  ob  sie 
rechtwinklig  am  Hebelarm  uni  angriffe,  und  die  beiden  Kräfte  p und  q 
halten  sich  das  Gleichgewicht,  wenn  p X on  = q X mn- 

Auf  die  eben  entwickelte  Weise  findet  man  auch  die  Momente  der 
Kräfte,  wenn  der  Hebel  nicht  mehr  eine  gerade  Linie  ist,  Fig.  30. 

Wenn  zwei  parallele  rechtwinklig  angreifende  Kräfte  an  einem  Hebel 
einander  das  Gleichgewicht  halten,  so  wird  das  Gleichgewicht  nicht  ge- 
stört, wenn  man  sie  in  gleichem  Verhältniss  vergrössert  oder  verkleinert. 


Fig.  30.  Fig.  31. 


Y 

Eben  so  wenig  aber  wird  auch  das  Gleichgewicht  gestört,  wenn  beide  Kräfte 
ihre  Richtung  so  ändern,  dass  sie  unter  sich  parallel  bleiben.  Wenn  z.  B.  die 
Kräfte  ab  = p und  cd  = q an  dem  Hebel  ap,  Fig.  31,  sich  das  Gleich- 
gewicht halten,  so  besteht  dasselbe  auch  noch,  wenn  man  dieselben  Kräfte 
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nach  den  einander  parallelen  Richtungen  ne  und  cf  wirken  lässt;  denn 
die  schräg  wirkende  Kraft  /)  wirkt  wie  ihre  rechtwinklige  Seitenkraft  p' 
und  die  schräg  wirkende  </  wie  die  rechtwinklig  angreifende  </;  p'  und  q' 
halten  sich  aber  gewiss  das  Gleichgewicht,  wenn  es  zwischen  den  Kräften 
p und  q hei  rechtwinkligem  Angriff  bestand. 

27  Haspel,  Winde  und  Räderwerke.  Wenn  irgend  ein  fester 
Körper  um  eine  feste  Axe  drehbar  ist,  so  wirken  die  Kräfte,  welche  ihn  um 
diese  Axe  umzudrehen  streben,  ganz  nach  den  Gesetzen  des  Hebels.  Des- 
halb finden  diese  Gesetze  bei  den  vielen  Maschinen  eine  Anwendung,  welche 
sich  in  ein  mehr  oder  weniger  coinplicirtes  System  von  Hebeln  zerlegen 
lassen.  Beim  Haspel  z.  B.,  Fig.  32,  verhält  sich  die  Last  zur  entgegen- 


l-'ig.  32. 


wirkenden  Kraft  umgekehrt  wie  ihre  Hebelarme,  d.  h.  umgekehrt  wie  der 
Halbmesser  des  Wellbaumes  Uli  zur  Länge  des  Hebelarms  Cf.  Wenn 
z.  B.  der  Halbmesser  der  Welle  viermal  kleiner  ist,  als  der  Hebel  Cf,  so 
kann  mau  mit  einer  Kraft  von  25  Pfund  einer  Last  von  100  Pfund  das 
Gleichgewicht  halten. 

Die  Winde,  Fig.  33,  unterscheidet  sich  vom  Haspel  nurdadurch,  dass 
die  Umdrehungsaxe  vertical  stellt;  man  hat  am  Kode  der  horizontalen 
Hebel  eine  verhältnissmässig  geringe  Kraft  anzuwenden,  um  die  Last  in 
horizontaler  Richtung  fortzuziehen. 

Statt  die  Last  direct  an  den  Umfang  der  Welle  anzubringen,  kann 
mau  die  Bewegung  der  Welle  auf  den  Umfang  eines  grösseren  Rades  über- 
tragen und  an  dessen  Welle  erst  die  Last  anbringen,  wodurch  man  im 
Stande  ist,  mit  einer  sehr  kleinen  Kraft  eine  so  grosse  Last  zu  bewältigen, 
wie  es  mit  einem  einzigen  Rade  an  der  Welle  nicht  möglich  gewesen  wäre, 
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ohne  unbequeme  Dimensionen  zu  nuhmen  oder  die  Haltbarkeit  der  Ma- 
schine zu  gefährden. 


Fig.  33. 


Fig.  34. 


K=jtQ 


Die  Uobertra- 
gung  der Bewegung 
von  einer  Uindre- 
liungsuxc  nuf  eine 
lindere  geschieht, 
durch  Zahnräder, 
in  manchen  Füllen 
auch  durch  Kiemen 
oder  Seile. 

Solche  Vorrich- 
tungen, bei  denen 
die  Bewegung  einer 
Axe  auf  eine  andere 
übertragen  wird, 
nennt  man  Räder- 
werke. Fig.  34 
mag  zur  Erläute- 
rung eines  Räder- 
werkes dienen. 

Um  die  nn  der 
Welle  b hängende 
Last  Q zu  heben, 
muss  an  dem  Um- 
fang des  auf  der- 
selben Axe  sitzen- 
den gezahnten  Ra- 
des U eine  Kruft 
K angebracht  wer- 
den, deren  Werth 


ist,  wenn  r der  Radius  des  Wellbaums  b,  II  aber  der  Radius  des  gezahn- 
ten Rades  a ist. 


Die  Umdrehung  des  Rades  u wird  aber  durch  die  Umdrehung  des 
Triebes  c bewirkt,  dessen  Zähne  in  die  Zähne  des  Rades  a eingreifen. 
Wenn  aber  die  Zähne  des  Triebes  C mit  einer  Kraft.  K gegen  die  Zähne 
des  Rades  a drücken  sollen,  so  muss  die  Kraft  P,  welche  am  Endo  des 
mit  c auf  einer  Axe  sitzenden  Hebelarms  wirkt,  sein: 


P —K 

w 


2) 


wenn  r1  den  Radius  des  Triebes  C,  1?  aber  die  1 singe  des  Hebelarmes  be- 
zeichnet, an  dessen  Ende  P wirkt. 
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Setzt  man  den  Werth  von  K aus  1)  in  2),  so  kommt: 


Der  Radius  des  Triebes  C verhalt  sich  zum  Radius  des  Rades  a wie 
der  Umfang  des  Triebes  zum  Umfang  des  Rades;  die  Umfänge  aber  ver- 
halten sich  wie  die  Anzahl  der  Zähne,  welche  sie  tragen. 

An  der  Vorrichtung  Fig.  35  sei  z.  B.  der  Radius  der  Kurbel,  an 
welcher  der  Arbeiter  angreift,  also  R'  = 0,5  Meter,  der  Radius  der 

Fig.  35. 


Welle  I)  aber,  an  weither  die  Last  hängt,  also  r — 0,12  Meter;  ferner 
habe  der  auf  der  Kurbelaxe  sitzende  Trieb  12,  das  Rad  H aber  72  Zähne, 
so  haben  wir: 


r 


0,12 

72 


«2  = 0,04 


Q 


Bei  dem  Räderwerk  Fig.  35  muss  die  Kurbelaxe  6 Umdrehungen 
machen,  um  1 Umdrehung  der  Welle  I)  zu  bewirken. 

Räderwerke  werden  nicht  allein  benutzt,  um  grosse  Lasten  mit  klei- 
nen Kräften  zu  heben,  wie  dies  z.  B.  bei  Krahnon  der  Fall  ist,  sondern 
auch  um  die  Umdrehung  einer  Axe  in  eine  schnellere  oder  langsamere  zu 
verwandeln. 

Ein  Mühlstein  muss  mit  ziemlich  grosser  Geschwindigkeit  umgedreht 
werden,  während  das  Wasserrad  sich  sehr  langsam  umdreht ; durch  Ver- 
mittelung eines  Räderwerkes  wird  die  langsame  Umdrehung  des  Wasser- 
rades in  eine  rasche  Umdrehung  des  Mühlsteins  verwandelt.  — Das  Umge- 
kehrte findet  auch  bei  Uhren  statt. 
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Die  schiefe  Ebene  bietet  uns  ein  praktisches  Beispiel  von  der  Zer-  28 
legung  der  Kräfte  dar.  Wenn  eine  Last  auf  einer  Ebene  H S sich  befindet, 
welche  mit  der  Horizontalen  einen  Winkel  x bildet,  Fig.  36,  so  ist  die 
nach  der  Richtung  ab  wirkende  Schwere  des  Körpers  nicht  mehr  recht- 
winklig gegen  die  Ebene  gerichtet,  die  Ebene  hat  also  auch  nicht 
den  vollen  Druck  der  Last  auszuhalten.  In  der  That  lässt  sich  die 
Schwere  des  Körpers  in  zwei  andere  Kräfte  zerlegen,  von  denen  die 

Fig.  36. 


eine  rechtwinklig  gegen  die  Ebene  als  Druck  wirkt,  während  die  andere, 
parallel  mit  der  schiefen  Ebene  wirkend,  den  Körper  herabtreibt.  Die 
Grösse  dieser  beiden  Kräfte  lässt  sich  leicht  durch  Construction  ermitteln. 
Wenn  a b-  die  Grösse  und  Richtung  der  Schwerkraft  darstellt , so  haben 
wir  durch  a nur  eine  Linie  rechtwinklig  zu  der  schiefen  Ebene  und  eine 
andere  parallel  mit  derselben  zu  ziehen,  und  sodann  von  b aus  die  Perpen- 
dikel bd  und  bc  auf  diese  Linien  zu  fällen.  Die  Linie  ad  stellt  uns  die 
Grösse  des  Drucks  dar,  welchen  die  Ebene  auszuhalten  hat,  UC  aber  die 
Grösse  der  Kraft,  welche  die  laist  zur  schiefen  Ebene  heruntertreibt,  oder 
mit  anderen  Worten,  der  Druck  auf  die  Ebene  und  die  Kraft  , welche  den 
Körper  parallel  der  schiefen  Ebene  zu  bewegen  strebt,  verhalten  sich  zum 
Gewicht  des  Körpers,  wie  die  Linien  ad  und  ac  zu  ab. 

Nun  aber  ist  das  Dreieck  abc  dem  Dreieck  Jt ST  ähnlich,  und  zwar 
verhält  Bich  ab  : ac  =r  R S : S T,  und  daraus  folgt,  dnss  die  Kraft,  welche 
den  Körper  zur  Bchiefcn  Ebene  heruntertreibt,  sich  zu  seinem  Gewicht 
verhält,  wie  die  Höhe  der  schiefen  Ebene  zu  ihrer  Länge. 

Bezeichnet  man  mit  x den  Winkel,  welchen  die  schiefe  Ebene  mit 
der  Horizontalen  macht , so  ist  offenbar  ac  = ab  . sin  X und  bc  = ab 
COS  x.  Bezeichnen  wir  also  mit  1*  das  Gewicht  des  Körpers,  so  ist  der 
Druck,  welchen  die  Ebene  nuszuhalten  hat,  gleich  P cos  x,  und  die  Kraft, 
welche  ihn  zur  schiefen  Ebene  heruntertreibt,  gleich  P sin  x. 
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Kin  Versuch  mag  dies  noch  anschaulicher  machen  und  es  bestätigen. 
Eine  auf  die  schiefe  Ebene  gelegte  Walze  wird  alsbald  herabrollen,  und 
um  dies  Ilerabrollen  zu  verhindern,  kann  man  an  einer  an  der  Axe  der 
Walz«  angebrachten  Scheere  eine  Schnur  befestigen,  welche  um  eine  Rolle 
geschlungen  ist  und  an  deren  Ende  ein  Gewicht  P hängt,  Fig.  36  a.  vor.  S. 

Gesetzt,  die  Walze  rammt  der  Scheere  wiege  1000  Gramm,  und  der 
Winkel  x sei  30°.  Für  diesen  Fall  ist  ST=  , also  auch  <*<?  = •/*  ab; 

d.  h.  die  Kraft,  welche  die  Walze  heruntertreibt,  ist  der  Hälfte  ihres  Ge- 
wichtes gleich,  man  wird  also  das  Herabrollen  verhindern  können,  wenn 
man  das  Gewicht  P = 500  Gramm  macht. 

Wäre  der  Winkel  x ~~  19° 30',  so  würde  S T = tjt  11 S sein,  und 


man  dürfte  das  Gewicht  P nur 


1000 

3 


333  Gramm  machen,  um  das 


Herabrollen  der  Walze  zu  verhindern. 

Da  sill  14°S0'  sehr  nahe  gleich  ljt  ist,  d.  h.  da  für  den  Winkel  X 

— 11° 30'  ST  — */«  HS,  so  muss  für  diesen  Full  P = — — - = 250Grm. 

4 

sein. 


Praktische  Anwendungen  der  schiefen  Ebene  kommen  täglich  vor. 
Jeder  Weg,  welcher  eine  Anhöhe  hinaufführt,  ist  eine  schiefe  Ebene,  auf 
welcher  Lasten  von  dem  Thal  auf  die  Höhe  gehoben  werden ; um  z.  B.  einen 
Lastwagen  auf  einer  geneigten  Chaussee  aufwärts  zu  ziehen,  muss  ausser 
der  Kraft,  welche  nöthig  ist,  um  die  Reibung  zu  überwinden,  die  gerade 
ebenso  auch  bei  ganz  horizontalen  Wegen  überwunden  werden  muss,  noch 
eine  Kraft  angewandt  werden,  um  dem  mit  der  schiefen  Ebene  parallel 
wirkenden  Antheil  der  Schwerkraft  das  Gleichgewicht  zu  halten.  Dieser 
Antheil  ist  aber  um  so  grösser,  je  steiler  der  Weg  ist.  Aus  diesem  Grunde 
führt  man  an  steilen  Bergen  die  Chausseen  nicht  geradeaus,  sondern  man 
zieht,  vor,  grosse  Umwege  zu  machen  und  den  Weg  in  Windungen,  die 
weniger  steil  sind,  auf  den  Gipfel  zu  füiireu.  Bei  Bauten  aller  Art  kommt 
es  häufig  vor,  dass  die  Materialien  auf  schiefen  Ebenen  in  die  Höhe  ge- 
schafft werden,  ja  häufig  werden  solche  schiefe  Ebenen  auf  besondere  zu 
diesem  Zweck  aufgeschlagenen  Gerüsten  (Laufbrücken)  angelegt.  Diese 
Anwendung  der  schiefen  Ebene  war  schon  im  grauen  Alterthum  bekannt, 
denn  höchst  wahrscheinlich  bedienten  sich  ihrer  die  Aegyptier,  um  die  un- 
geheuren Steinblöcke  in  die  Höhe  zu  schaffen,  welche  sie  zu  ihren  Pyrami- 
den verwendeten. 


29  Die  Schraube  ist  eine  um  einen  Cylinder  herumgewundene  schiefe 
Ebene.  Es  sei  auf,  Fig.  37,  ein  rechtwinkliges  Stück  Papier,  dessen  ver- 
ticale  Kathete  an  einem  Cylinder  befestigt  ist.  Wird  nun  das  Papier  um 
den  Cylinder  herumgewiekelt,  so  bildet  die  Hypotenuse  «/  auf  dem  Cylin- 
der eine  Schraubenlinie,  deren  Lauf  man  in  der  Figur  leicht  verfol- 
gen kann. 

.Ist  cd  gleich  dem  Umfange  des  Cylinders,  so  wird  beim  Umwickeln 
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C narb  <\  also  vertical  unter  « kommen.  Der  Punkt  h kommt  nach  b',  d 
nach  d!  u.  s.  w.  Die  auf  die  hintere  Seite  des  Cylinders  fallenden  Stücke 

F'ig-  37. 


der  Schraubenlinie  sind  punktirt.  Die  Höhe  von  a bis  (f,  von  b'  bis  d' 
a.  s.  w.  ist  die  Höhe  eines  Schrnubenganges. 

Denken  wir  uns  längs  der  Schraubenlinie  um  den  Oylinder  ein  Dreieck 
fortgeführt,  welches  die  Höhe  eines  Schraubenganges  hat,  so  entsteht  ein 
sogenanntes  scharfes  Schraubenge  winde,  wie  ein  solches  in  Fig.  38 
dargestellt  ist;  denkt  man  sich  aber  ein  Viereck,  dessen  Höhe  gewöhnlich 
halb  so  gross  ist  als  die  Höhe  eines  Schrnubenganges,  auf  dieselbe  Weise 
um  den  Cylinder  geführt,  so  entsteht  ein  flaches  Schrauhengewinde; 
ein  solches  ist  Fig.  40  dargestellt. 

Wir  haben  eben  nur  solche  Schraubengewinde  betrachtet,  welche  um 
einen  soliden  Cylinder  herumgelegt  sind;  Schrauben,  welche  auf  diese 
Weise  gebildet  sind,  werden  Schraubenspindeln  genannt;  werden  aber 
die  Gewinde  auf  dieselbe  Weise  im  Inneren  eines  hohlen  Cylinders  herum- 
geführt, so  entsteht  eine  Schraubenmutter. 

Fülle  Schraubenspindel  ist  für  sieh  allein  zur  Hervorbringung  me- 
chanischer Effecte  nicht  zu  gebrauchen;  sie  muss  mit  einer  Schrauben" 
mutter  so  verbunden  sein,  dass  die  Erhabenheiten  der  einen  gennu  in 
die  Vertiefungen  der  anderen  passen.  F'ig.  39  stellt  eine  Schrauben- 
mutter dar,  welche  zu  der  Schraubenspindel,  F’ig.  40,  passt. 

F'ig.  38.  Fig.  39.  Fig.  40. 
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Die  Schraubenwinde,  Fig.  41,  ist  ganz  besonders  geeignet,  um 
die  Anwendung  der  Schraube  zu  erläutern,  ln  der  Mitte  des  durch  vier 

eiserne  Saulchen  getra- 
genen massiven  Messing- 
stückes m n ist  die. 
Schraubenmutter  einge- 
schnitten,  in  welche  die 
eiserne  Schraubenspindel 
S s passt.  Sobald  nun 
diese  Schraubenspindel 
umgedreht  wird,  so  wird 
sie  bei  jeder  Umdre- 
hung um  die  Höhe  eines 
Schraubenganges  auf- 
oder  niedergehen,  indem 
die  Windungen  der 
Schrauhenspindel  auf  den 
Windungen  der  Schrau- 
benmutter wie  auf  einer 
schiefen  Ebene  auf-  und 
niedergleiten. 

Wenn  nun  auf  den 
Kopf  /,',  mit  welchem  die 
Schraubenspindel  oben 
endigt,  irgend  eine  Last 
aufgelegt  wird,  so  muss 
diese  Last  dadurch  ge- 
hoben  werden,  dass  die  Schraubenspindel  iu  der  entsprechenden  Richtung 
umgedreht  wird,  und  cs  ist  klar,  dass  hier  dieselben  Principien  zur  An- 
wendung kommen,  als  ob  die  Last  auf  einer  schiefen  Ebene  hinaufgezogen 
werden  sollte,  welche  ebenso  stark  gegen  die  Horizontale  geneigt,  ist  wie 
die  Windungen  der  Schraube;  es  wird  sich  also  die  (am  Umfange  der 
Schraubenspindel  angebrachte)  Kraft  für  den  Fall  des  Gleichgewichts 
an  derSchraube  zur  Lust  verhalten,  wie  die  Höhe  einesSchrauben- 
ganges  zum  Umfange  der  Spindel. 

Nehmen  wir  an,  die  Höhe  eines  Schraubenganges  an  der  Winde, 
Fig.  41,  sei  '/io  vom  Umfange  der  Spindel  SS,  bo  könnte  man  (abgesehen 
von  der  Reihung)  mit  einer  am  Umfange  dieser  Spindel  angebrachten 
Kraft  von  1 Pfund  eine  auf  der  Schraube  liegende  Last  von  10  Pfund 
heben.  Um  aber  mit  der  Schraube  einen  grösseren  Effect  zu  erreichen, 
wird  die  Kraft  nicht  direct  am  Umfange  der  Spindel,  sondeyi  am  Ende 
eines  Hebelarmes  7,  Fig.  41,  angebracht.  Nehmen  wir  an,  die  Länge  die- 
ses Hebelarmes  sei  lOmal  so  gross  als  der  Radius  der  Spindel,  so  bestände 
also  zwischen  der  am  Ende  des  Hebels  7 angreifenden  Kraft  und  der  auf 
liegenden  Lust  das  Verhültuiss  von  1 zu  100. 
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So  gut,  wie  man  mit  Hülfe  einer  Schraube  eine  Last  zu  heben  im 
Stande  ist,  kann  man  sie  auch  anwenden,  um  einen  grossen  Druck  aus- 
zuiibeu,  und  darauf  gründet  sich  ihre  Anwendung  in  der  Schraubcn- 

presse,  Figur  42.  Die 
Schraubenspindel  S S passt 
in  die  metallene  Schrauben- 
mutter  »mm,  welche  indem 
starken  horizontalen  Kal- 
ken A B befestigt  ist.  AB 
ist  mit  C I)  durch  zwei 
starke  vertieale  Kalken  M 
und  N verbunden.  Die 
Drehung  der  Schraube  wird 
mittelst  des  Hebels  l be- 
werkstelligt. — Der  auf- 
uml  niedergehenden  Ke- 
wcguug  der  Schraube  SS 
folgt  die  Pressplatte  /.'  k, 
ohne  jedoch  an  der  Dre- 
hung der  Spindel  Theil  zu 
nehmen.  Das  untere  Knde 
der  Schraubenspindel 
steckt  nämlich  mittelst  ei- 
nes Kugelgelenkes  in  der 
auf  drr  Pressplatte  befestigten  Metallplatte  o p,  so  dass  sich  also  die  Spin- 
del ohne  die  Pressplatte  drehen  kann,  welch  letztere  durch  die  Seiten- 
pfosten M und  N an  einer  Drehung  gehindert  wird.  Der  zu  pressende 
Körper  wird  zwischen  die  Pressplatte  k k und  zwischen  die  Kodenplatte 
y<j  gelegt. 

Wenn  es  gilt,  mit  Hülfe  einer  Schraubenwinde  eine  Last  zu  liehen  oder 
mit  Hülfe  einer  Schrauhenpresse  einen  starken  Druck  auszuüben,  so  kann 
mau  jedoch  nie  den  nach  den  oben  angedeuteten  Principien  berechneten 
theoretischen  Effect  erreichen,  weil  ein  grosser  Theil  der  Kraft  zur  Ueber- 
windung  der  hier  nicht  unbedeutenden  Reibungswiderstände  erforderlich  ist. 

Auch  zu  anderen  Zwecken,  als  zur  Hebung  einer  Last  oder  zur  Aus- 
übung eines  grossen  Druckes  wird  die  Schraube  angewandt.  Eine  Schraube, 
welche  in  ihrer  Langenrichtung  nicht  verschiebbar  ist,  wird  eine  beweg- 
liche Schraubenmutter  bei  jeder  Umdrehung  um  einen  Schraubengang 
voranschieben;  bei  gleichförmiger  Umdrehung  der  Schraube  wird  also  auch 
die  Mutter  mit  gleichmässiger  Geschwindigkeit  fortgeschoben,  und  zwar 
um  so  langsamer,  je  feiner  das  Gewinde  ist.  Darauf  beruht  unter  anderen 
das  gleichförmige  Fortschieben  des  Supports  an  Drehbänken. 

Da  bei  einigermaassen  feinen  Schrauliengängen  selbst  einer  ganzen 
Umdrehung  des  Schraubenkopfes  nur  ein  sehr  geringes  Fortschiehen  ent- 
spricht, so  benutzt  mau  bei  Messinstrumenten  eine  feine  Schraube  zur  ge- 


Fig.  12. 
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»alleren  Einstellung.  — Da  man  ferner,  wenn  der  Sckraubenkopf  einiger- 
niaassen  gross  und  i»  Grade  eingetlicilt  ist,  noch  den  dliOsten  Thcil  einer 
ganzen  Umdrehung  messen  kann,  so  ist  man  auch  im  Stande,  vermittelst 
einer  solchen  Schraube  noch  ein  Fort  schieben  um  den  üOOsten  Theil  der 
ohnehin  schon  geringen  Höhe  eines  Schraubenganges  zu  messen;  eine  feine 
Schraube  kann  also  als  51  i k rometersch raube  zur  Ilervorhringung  und 
5fessung  sehr  kleiner  Langen  Verschiebungen  angewendet  werden.  In  die- 
ser Weise  benutzt  man  die  Mikrometei-schraubc  bei  5Iikroskopcn  zur  Mes- 
sung kleiner  Gegenstände, 


10  Der  Keil.  Eine  andere  Form,  in  welcher  die  schiefe  Ebene  zur  An- 
wendung kommt,  ist  der  Keil;  er  wird  gebraucht,  um  Holz-  und  Stein- 
massen zu  spalten,  Fig.  48;  dadurch,  dass  man  Keile  unter  die  Kiele  der 

Schiffe  treibt,  werden  sic  auf  den  Werften 
gehoben;  das  Auspressen  des  Oels  aus  dem 
zerriebenen  Samen  wird  gewöhnlich  durch 
Eintreiben  von  Keilen  bewerkstelligt  u.  s.  w. 
Alle  unsere  Schneidewerkzeuge,  Messer,  Scliee- 
ren,  Meissei  u.  s.  w. , sind  nichts  anderes  als 
Keile.  Hass  die  Wirkung  des  Keils  sieh  wirklich  auf  die  der  schiefen 
Ebene  zurück  führen  lässt,  kann  man  durch  den  Apparat,  Fig.  44,  erläu- 
tern. Der  Keil  k soll  zwischen  den  Rollen  « und  b hindurchgezogen  wer- 
den. a ist  fest,  b an  dem  beweglichen  Brett  S befestigt.  Auf  § liegt  ein 
Gewicht  P.  Mit  einem  kleinen  Gewicht  Q,  welches  in  der  Wagschale  W 
liegend  den  Keil  nach  der  Rechten  zieht,  kann  man  eine  verhältnissmässig 
‘ grosse  Last  heben,  und  zwar  eine  um  so  grössere,  je  schmäler  der  Rücken 
des  Keils  im  Vergleich  zu  seiner  Länge  ist. 

Fig.  44. 


Fig.  48. 
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Aur  der  Theorie  der  schiefen  Ebene  lässt  sich  leicht  «Gleiten,  dass 
zwischen  der  Kraft  Q und  der  Last  P am  Keil  Gleichgewicht  stattfindet, 
wenn 

Q = P . sin  a, 

vorausgesetzt,  dass  die  Last  P rechtwinklig  auf  die  Seitenfläche,  die  Kraft 
Q rechtwinklig  gegen  den  Rücken  wirkt  und  dass  mit  « der  Winkel  der 
Schneide  bezeichnet  wird. 

Wenn  der  Winkel  a nicht  zu  gross  ist,  lässt  sich  das  Gesetz  des 
Gleichgewichts  am  Keil  in  Worten  auch  so  nusdrücken:  Eine  Kraft  lt>. 
welche  rechtwinklig  gegen  den  Rücken  des  Keils  wirkt,  hält 
einem  rechtwinklig  gegen  die  Seite  des  Keils  wirkenden  Druck 
P das  Gleichgewicht,  wenn  sich  Q zu  P verhält,  wie  die  llreite 
des  Keilrückens  zur  Länge  des  Keils. 

Schwerpunkt.  Ein  jeder  fester  Körper,  z.  B.  ein  Stein,  ein  Stück  31 
Holz  u.  s.  w.,  besteht  aus  einer  gewissen  Anzahl  von  Molekülen,  welche  in 
einer  bestimmten  gegenseitigen  Lage  zu  einem  (tanzen  verbunden  sind. 
Auf  jedes  dieser  Moleküle  wirkt  die  Schwere  und  treibt  es  mit  einer  ge- 
wissen Kraft  gegen  den  Mittelpunkt  der  Erde  hin.  Die  Richtung  der 
Schwerkraft  ist  für  alle  Moleküle  des  Körpers  dieselbe,  er  wird  also  durch 
eine  Reihe  unter  sieh  paralleler  Kräfte  gegen  die  Erde  getrieben.  Die 
Resultirende  (die  Summe)  aller  dieser  parallelen  Elementarkräfte  ist  es, 
was  wir  das  Gewicht  des  Körpers  nennen. 

Der  Angriffspunkt  dieser  Resultirendcn  wird  der  Schwerpunkt  des 
Körpers  genannt. 

Die  Lage  dies»«  Schwerpunktes  bleibt  (in  Beziehung  auf  den  Körper 
selbst)  unveränderlich  dieselbe,  wie  man  den  Körper  auch  drehen  und 

wenden  mag.  Die  Richtigkeit 
dieser  Behauptung  ergiebt  sich 
aus  folgender  Betrachtung. 

Stellen  wir  uns  vor,  die 
beiden  Punkte  a und  b,  Fig.  45, 
seien  zwei  schwöre,  durch  die 
gerade,  feste,  gewichtloso  Li- 
nie ab  verbundene  Moleküle, 
so  folgt  aus  den  Hebel- 
gesetzen , dass  Gleichgewicht 
stattfinden  muss,  sobald  nui- 
der  Punkt  c unterstützt  ist, 
welches  auch  der  Winkel  sein 
mag,  welchen  die  Linie  ub  mit 
der  Horizontalen  macht.  Fin- 
det also  Gleichgewicht  statt, 
wenn  der  Hebel  die  Lage  a b 
hat,  so  bleibt  es  auch  noch  be- 
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stellen , wenn  man  ihn  in  die  Lage  (C  b'  bringt.  Der  Punkt  c ist  der 
Schwerpunkt  des  aus  den  beiden  schworen  Molekülen  u und  h bestehenden 
Körpers.  Ohne  das  Gleichgewicht  zu  stören,  kann  inan  die  Wirkungen  der 
Schwerkraft  der  beiden  Moleküle  im  Schwerpunkt  C vereinigt  denken. 

Wenn  an  den  drei  Eckpunkten  eines  starren  gewichtlosen  Dreiecks 
abc,  Eig.  40,  drei  gleiche  parallele  Kräfte  p wirken,  so  ist  es  leicht,  den 
Angriffspunkt  ihrer  Mittelkraft  zu  bestimmen.  Ohne  das  Gleichgewicht 

zu  stören,  kann  man  die 
beiden  in  b und  c wirken- 
den Kräfte  in  der  Mitte  d 
der  Linie  bc  vereinigen; 
und  so  ist  die  Wirkung 
der  drei  Kräfte  auf  die 
Wirkung  von  zweien  re- 
ducirt,  welche  in  den  Punk- 
ten a und  d angreifen.  Die 
in  d angreifende  Kraft  ist 
doppelt  so  gross  als  die  in 
^ vJ a « angreifende;  wenn  man 

demnach  die  Linie  a d 
Y durch  den  Punkt  in  so  in 
zwei  Theile  theilt,  dass  am 
doppelt  so  gross  ist  als  dm,  so  muss  zwischen  den  in  d und  a wirkenden 
parallelen  Kräften  2p  und  p nothwendig  Gleichgewicht  stattfinden,  wenn 
nur  der  Punkt  m unterstützt  ist,  welches  auch  übrigens  die  Lnge  der  Linie 
ad  sein  mag.  Da  aber  die  in  d wirkende  Kraft  ja  nur  die  Resultirende 
der  in  b und  c wirkenden  parallelen  Kräfte  ist,  so  kann  man,  ohne  etwas 
zu  ändern,  auch  diese  selbst  wieder  statt  ihrer  Resultirenden  nehmen ; und 
somit  ist  klar,  dass  zwischen  den  drei  parallelen  in  a,  b und  c angreifen- 
den Kräften  nothwendig  Gleichgewicht  besteht,  wenn  nur  der  Punkt  m 
unterstützt  ist,  oder  mau  in  1)1  eine  Kraft  in  entgegengesetzter  Richtung 
wirken  lässt,  welche  gleich  3p  ist,  welches  auch  übrigens  die  Lage  des 
Dreiecks  sein  mag. 

Stellen  wir  uns  vor,  die  Punkte  «,  b und  e seien  drei  schwere  Mole- 
küle, welche  stets  in  unveränderlicher  Stellung  gegen  einander  zu  bleiben 
genötliigt  sind,  so  wirkt  die  Schwerkraft  dieser  Moleküle  gerade  so,  wie 
die  vorher  in  «,  b und  C angehängten  Gewichte;  und  es  ist  klar,  dass  der 
aus  drei  Molekülen  bestehende  Körper  im  Gleichgewicht  sein  wird,  sobald 
nur  sein  Schwerpunkt  m unterstützt  ist. 

Gerade  so  aber,  wie  sich  zeigen  lässt,  dass  2 und  3 schwere,  fest 
verbundene  Moleküle  einen  Schwerpunkt  haben  müssen,  so  kann  man  auch 
einsehen,  dass  je  4,  5,  6 u.  s.  w.  fest  verbundene  Moleküle  einen  solchen 
Schwerpunkt  haben  müssen,  dass  endlich  jeder  feste  Körper  einen  unver- 
änderlichen Schwerpunkt  haben  muss,  wie  gross  auch  die  Anzahl  der  Mole- 
küle sein  mag,  aus  denen  er  besteht. 


Fig.  46. 
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Damit  ein  schwerer  Körper  im  Gleichgewicht  sei,  braucht  also  nur 
ilie  Bedingung  erfüllt  zu  sein,  dass  sein  Schwerpunkt  unterstützt  ist. 
Ist  nur  diese  Bedingung  erfüllt,  so  wird  der  Körper  im  Gleichgewicht  sein, 
wie  man  ihn  übrigens  auch  drehen  und  wenden  mag. 

Aus  diesen  Betrachtungen 
lässt  sich  eine  Methode  ablei- 
ten, den  Schwerpunkt  der 
Körper  durch  den  Versuch  zu 
finden.  Mau  hänge  den  Kör- 
per an  einem  Puukte  u auf, 
Fig.  47,  so  wird  die  Verlän- 
gerung de»  den  Körper  tra- 
genden Fadens  in  einem  Funkte 
C aus  dem  Körper  austreten. 
Auf  der  Linie  UC  muss  noth- 
wendig  der  Schwerpunkt  liegen.  Hängt  mau  den  Kör- 
per in  einem  zweiten  Punkte  b,  Fig.  48,  nuf,  so  muss 
der  Schwerpunkt  abermals  auf  der  Verlängerung  des 
Fadens,  also  auf  der  Linie  ü(i,  liegen;  der  Schwerpunkt  lipgt  also  auf 
dem  Durchschnittspunkte  der  Linien  bil  und  «r.  Der  Schwerpunkt  von 
homogenen  ebenen  Scheiben  ist  nach  dieser  Methode  leicht  zu  bestimmen ; 
bei  anderen  Körpern  ist  es  jedoch  mit  Schwierigkeiten  verbunden,  die 
Verlängerung  des  vertiealen  Fadens  durch  das  Innere  des  Körpers  genau 
zu  verfolgen. 

Der  Schwerpunkt  homogener  Köqier  von  regelmässiger  Gestalt  lässt 
sich  durch  einfache  geometrische  Betrachtungen  bestimmen. 

Der  Schwerpunkt  einer  geraden  Linie  liegt  offenbar  in  der  Mitte 
ihrer  Länge. 

Der  Schwerpunkt  eines  homogenen  Dreiecks,  Fig.  49,  wird  gefun- 
den, indem  man  von  zwei  Spitzen  desselben  nach  der  Mitte  der  gegenüber- 
Fig.  49  Fig.  50.  Fig.  51. 


stehenden  Seiten  gerade  Linien  zieht.  Der  Durchschnittspunkt  g dieser 
beiden  Linien  ist  der  gesuchte  Schwerpunkt,  Die  Wahrheit  dieser  Be- 
hauptung ist  leicht  einzusehen.  Der  Punkt  in  ist  der  Schwerpunkt  der 
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geraden  Linie  bc;  denkt  man  »ich  nun  im  Dreieck  irgend  eine  gerade 
Linie  parallel  mit  bc  gezogen,  so  wird  sie  offenbar  durch  die  Linie  am 
halbirt;  auf  der  Linie  am  liegen  also  die  Schwerpunkte  aller  im  Dreieck 
parallel  mit  bc  gezogenen  Linien ; am  ist  also  so  zu  sagen  eine  Schwer- 
linie des  Dreiecks,  und  offenbar  muss  der  Schwerpunkt  des  Dreiecks  auf 
am  liegen.  Dieselbe  Schlussweise  zeigt  aber  auch,  dass  der  Schwerpunkt 
auf  der  Linie  nh  liegen  müsse. 

Der  Punkt  g liegt  so,  dass  gm  = '/j  um  und  gn  ■=  ’/a  ist. 
Dies  zu  zeigen,  ziehe  man  die  Linie  tun,  so  ist  offenbar  »MM  = ,faba. 
Die  Dreiecke  ginn  und  gab  sind  aber  ähnlich,  und  daraus  folgt,  dass 
gm  : ga  — tun  ■ ba,  dass  also  gm  — ’/j  ag. 

Der  Schwerpunkt  eines  Polygons,  Fig.  50,  wird  gefunden,  wenn  man 
es  in  Dreiecke  zerlegt  und  den  Schwerpunkt  eines  jeden  bestimmt.  Da 
nun  die  in  den  Schwerpunkten  dieser  Dreiecke  angreifenden  Kräfte  dem 
Flächeninhalte  der  Dreiecke  proportional  sind,  so  hat  man  nur  noch  nach 
den  bekannten  Kegeln  die  Resultirende  dieser  Kräfte  zu  suchen. 

Der  Schwerpunkt  einer  dreiseitigen  Pyramide, 
Fig.  51,  wird  gefunden,  wenn  man  von  den  Spitzen  g 
und  a Linien  nach  den  Schwerpunkten  h und  k der 
gegenüberstehenden  Dreiecke  zieht.  Der  Durchschnitts- 
punkt </'  dieser  beiden  Linien  ist  der  Schwerpunkt.  Hs 
ist  leicht  zu  beweisen,  dass  g"  h = */*  hg  ist. 

Der  Schwerpunkt  eines  Kegels,  Fig.  52,  von  kreis- 
förmiger Basis  liegt  auf  der  geraden  Linie,  welche  von 
der  Spitze  nach  dem  Mittelpunkte  der  Basis  gezogen 
werden  kann,  und  zwar  ist  seine  Entfernung  von  dem 
Mittelpunkte  der  Basis  '/<  dieser  ganzen  Höhe. 

Der  Schwerpunkt  einer  regelmässigen  Ecksäule,  eines  Cylinders,  einer 
Kugel  fällt  mit  dem  geometrischen  Mittelpunkte  zusammen. 


Fig.  52. 


Vom  Gleichgewicht  fester  Körper.  Wir  haben  schon 
gesehen,  dass  die  einzige  Gleichgewichtsbedingung  fester  Körper  die 
ist,  dass  ihr  Schwerpunkt  unterstützt  sein  muss.  Diese  Bedingung  aber 
kann  auf  verschiedene  Weise  erfüllt  Bein,  je  nachdem  die  Körper  in  festen 
Punkten  aufgehängt  sind  oder  auf  Stützpunkten  ruhen. 

Betrachten  wir  zunächst  einen  Köqier,  der  an  einem  festen  Punkte 
gleichsam  aufgehängt  ist,  um  welchen  er  sich  frei  drehen  kann,  so  ist 
er  nur  dann  im  Gleichgewicht,  wenn  sein  Schwerpunkt  s mit  jenem  festen 
Drehpunkt  C in  einer  Verticallinie  liegt.  Was  die  gegenseitige  Lage 
dieser  Punkte  betrifft,  so  sind  folgende  drei  Fälle  möglich: 

1)  Der  feste  Punkt.  C (die  feste  Drehungsaxe)  geht  durch  den  Schwer- 
punkt des  Körpers  selbst  hindurch,  wie  dies  z.  B.  Fig.  53  darstellt.  In 
diesem  Falle  liegen  .«  und  c jedenfalls  in  einer  Verticalen,  welche  Lage 
man  übrigens  auch  dem  Körper  giebt;  es  lindet  also  Gleichgewicht  statt, 
wie  er  auch  gestellt  sein  mag,  für  die  Stellung  AB  also  ebenso  gut  wie 
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wie  er  auch  gestellt  sein  mag,  für  die  Stellung  A B also  ebenso  gut  wie 
für  die  Stellung  CD. 

Es  ist  dies  der  Fall  des  indifferenten  Gleichgewichts. 

pjg.  53  2)  Der  Schwerpunkt 

S liegt  vertical  unter 
dem  Drehpunkt  c, 
Fig.  54.  Dreht  ma» 
den  Körper  aus  dieser 
Lage  heraus,  so  dass 
etwa  der  Schwerpunkt 
nach  s'  kommt,  so 
führt  die  Schwerkraft 
den  Körper  wieder  in 
die  Gleichgewichts- 
lage zurück,  sobald  die 
störende  Kraft  zu  wir- 
ken aufhört.  Ein  sol- 
ches Gleichgewicht 
wird  ein  festes  oder 
stabiles  genannt.  Ist 
endlich 

3)  der  Schwerpunkt  S des  Körpers  vertical  über  (lern  Drehpunkt 
wie  Fig.  55,  so  befindet  sich  der  Körper  «im  Zustand  des  labilen  oder 
Fig.  54.  Fig.  55. 


veränderlichen  Gleichgewichts;  denn  wenn  die  geringste  störende  Kraft 
den  Körper  aus  dieser  Lage  heraushringt,  so  wirkt  die  im  Schwerpunkt  s' 
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angreifende  Schwerkraft  des  Körpers  dahin , ihn  noch  weiter  von  seiner 
Gleichgewichtslage  zu  entfernen,  und  er  kann  nicht  olior  wieder  in  die 
Ruhe  kommen,  als  bis  nach  einer  halben  Umdrehung  der  Schwerpunkt  ver- 
tical  unter  dem  Drehpunkt  angekommen  ist. 

Einen  interessanten  Fall  des 
stabilen  Gleichgewichts  zeigt 
Fig.  56. 

Ein  Ilolzstück  77,  welches  unten 
mit  einer  Stahlspitze  versehen  ist, 
wird  mit  dieser  auf  ein  flach  aus- 
gehöhltes Metallstückchen  gesetzt, 
welches  die  obere  Endfläche  des 
Stativs  A bildet.  Das  Ilolzstück 
77  wird  Umfallen,  weil  sein  Schwer- 
punkt über  dem  Unterstützungs- 
punkte liegt.  Wenn  aber  durch 
77  ein  Drahtbogen  MN  gezogen 
wird,  welcher  an  beiden  Enden 
die  Bleikugeln  p trägt,  so  dass 
durch  dieselben  der  gemeinschaft- 
liche Schwerpunkt  des  Holzstückes  7?  und  der  Bleikugeln  unter  die  Stahl- 
spitzo  fällt,  so  findet  nun  ein  stabiles  Gleichgewicht  statt,  77  fallt  nicht 
mehr  um;  der  Körper  ist  jetzt  eigentlich  auf  gehängt. 

Wenn  ein  Körper  mit  mehr  oder  weniger  breiter  Basis  auf  dem  Boden 
steht,  so  muss  die  durch  seinen  Schwerpunkt  gezogene  Verticale  noch  dio 
Basis  selbst  treffen,  wenn  Gleichgewicht  stattfinden  soll.  Demnach  muss 
der  schiefe  Cylinder,  Fig.  57,  im  Gleichgewicht  sein,  wenn  er  nur  dio  in 
der  Figur  schattirto  Längo  hat;  er  würde  umfallen  müssen,  wenn  er  eine 
solche  Höhe  hätte,  dass  sein  Schwerpunkt  in  b läge. 

Wenn  ein  auf  irgend  einer  viclcckigcn  Basis  stehender  Körper  umge- 
Fig.  57.  Fig.  58. 


Fig.  50. 
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worfen  werden  soll,  so  muss  er  zunächst  um  eine  seiner  Grundkanten  ge- 
dreht werden,  bis  sein  Schwerpunkt  vertical  über  dieser  Umdrehungskante 
steht.  Sollte  z.  B.  der  in  Fig.  58  dargestellte  Klotz  umgeworfen  werden, 
und  dabei  die  Kante  « die  Kollo  der  Umdrohungsknnte  spielen,  so  hätte 
man  zunächst  den  Klotz  so  weit  zu  drehen,  bis  der  Schwerpunkt  S in  dio 
Lage  von  s' kommt;  Hesse  die  Kraft,  welche  das  Umwerfen  bewirken  soll,  eher 
nach,  als  der  Schwerpunkt  in  s'  angekommen  ist,  so  wird  der  Klotz  in 
seine  ursprüngliche  Lago  zurückfallen  müssen;  hat  man  aber  den  Schwer- 
punkt nur  im  Mindesten  über  s'  hinausgebracht,  so  wird  nun  der  Körper 
von  selbst  ganz  Umfallen. 

Ein  Körper  wird  um  so  fester  stehen,  je  mehr  Kraft  man  anwenden 
muss,  um  ihn  so  weit  zu  drohen,  bis  der  Schwerpunkt  vertical  über  der 
Umdrehungskante  steht. 

Die  Fig.  59  stelle  einen  Stein  vor,  welcher  dieselbe  Basis  und  dasselbe 
Gewicht,  also  eine  geringere  Höhe  hat  wTie  der  Holzklotz  Fig.  58,  so  wird 
es  viel  schwerer  sein,  den  Stein  um  die  Kante  n umzuwerfen,  nls  den  Holz- 
klotz, weil  man  beim  Stein  den  Schwerpunkt  weit  mehr  heben  muss,  um 
ihn  bis  s'  zu  bringen,  als  dies  beim  Holzklotz,  Fig.  58,  der  Fall  war. 

Daraus  ergiebt  sich,  dass  unter  übrigens  gleichen  Umständen  ein 
Körper  um  so  fester  steht,  jo  tiefer  sein  Schwerpunkt  liegt. 
Ein  hoch  beladener  Wagen  wird  also  leichter  Umfallen  als  ein  anderer, 
der  mit  gleichem  Gewicht,  aber  nicht  bis  zu  derselben  Höhe  geladen  ist. 
Es  ergiebt  sich  daraus  auch  die  Regel,  dass  man  beim  Laden  von  Wagen 
die  schwereren  Gegenstände  so  weit  als  möglich  in  don  unteren  Theil  des 
Wagens  bringen  muss. 

Ein  Körper  steht  auch  um  so  fester,  je  breiter  unter  übri- 
gens gleichen  Umständen  seine  Basis  ist.  Es  stelle  z.  B.  Fig.  59 
einen  Stein,  Fig.  60  aber  ein  Metallstück  von  gleichem  Gewicht  und  gleicher 

Fig.  69. 

-"\  Fig.  60. 


Höhe  dar,  so  sicht  man  schon  aus  der  Figur,  dass  bei  der  Umkantung  des 
Steins  der  Schwerpunkt  höher  gehoben  werden  muss,  als  bei  der  Um- 
kantung des  gleich  schweren  und  gleich  hohen  Metallstückes,  dessen  Basis 
schmäler  ist. 

Ein  Körper  steht  also  um  so  fester,  je  breiter  seine  Basis  ist  und  je 
weniger  hoch  sein  Schwerpunkt  über  dieser  Basis  liegt.  Ein  vierfüssiges 
Thier  steht  fest,  wenn  der  Schwerpunkt  seines  ganzen  Körpers  über  dem 
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Viereck  liegt,  welches  auf  dem  Boden  durch  seine  vier  Füsse  bezeichnet 
ist.  Wenn  ein  Mensch  Beinen  Arm  aufhebt,  so  wird  der  Schwerpunkt 
seines  Körpers  verschoben;  wenn  ein  Vogel  seinen  Hals  ausstreckt,  so  wird 
sein  Schwerpunkt  bedeutend  nach  vorn  gerückt.  Ein  Mensch,  welcher 
Lasten  trägt,  muss,  je  nach  der  Art  des  Tragens,  seine  Stellung  ändern. 
Trägt  er  die  Last  auf  dem  Rücken,  Fig.  61,  so  muss  er  sich  Vorbeugen, 
trägt  er  sie  in  der  linken  Hand,  Fig.  62,  so  m^s  er  den  Oberkörper 
Fig.  61.  Fig.  62. 


rechts  neigen,  denn  sonst  fiele  die  Vertikale  des  gemeinschaftlichen  Schwer- 
punkts des  menschlichen  Körpers  und  der  getragenen  Last  ausserhalb  der 
Verbindungslinie  der  Füsse,  er  müsste  also  umfallen. 

33  Die  Wage.  Die  gewöhnliche  Wage,  Fig.  63,  besteht  im  Wesent- 
lichen aus  einem  Stahe , einem  Balken  A B,  Fig.  63,  welcher  um  eine 
wagerechte  durch  die  Schneide  s gebildete  feste  Axe  drehbar  ist,  die  sich 
in  der  Mitte  seiner  Länge  befindet  und  welche  auf  einer  Stahlpfanne  ruht. 
Ohne  Belastung  an  den  Enden  boII  der  Waghalken  eine  vollkommen  hori- 
zontale Lage  annehmen.  Auf  beiden  Seiten  des  Wagbalkens  hängen  Wag- 
schalen, welche  zur  Aufnahme  des  zu  wägenden  Körpers  und  der  Gewichte 
dienen.  Bei  gleicher  Belastung  der  Wagschalen  muss  der  Wagbalken  seine 
horizontale  Stellung  beibehaltcn;  bringt  man  jedoch  in  die  eine  Schale  ein 
Uebergewicht,  so  muss  sich  der  Wagbalken  nach  dieser  Seite  senken,  wie 
es  die  Figur  zeigt. 

Wir  wollen  nun  untersuchen,  durch  welche  Einrichtung  den  eben 
ausgesprochenen  Forderungen  Genüge  geleistet  werden  kann.  Denken 
wir  uns  vorerst  die  Wagschalen  noch  weg,  und  nehmen  wir  an,  die 
Schneide  S ginge  durch  den  Schwerpunkt  des  Wagbalkens,  so  haben 
wir  den  Fall  eines  indifferenten  Gleichgewichts,  der  Wagbalken  wird  bei 
jeder  beliebigen  Neigung  gegen  die  Horizontale  im  Gleichgewicht  sein. 
Eine  solche  Vorrichtung  erfüllt  also  die  erste  Forderung  nicht,  dass  der 
Wagbalken  für  sich,  ohne  Belastung  an  den  Enden,  eine  horizontale  Lage 
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annehmen  muss.  Dieser  Forderung  kann  nur  dadurch  genügt  werden, 
dass  der  Schwerpunkt  des  Wagbalkens  unter  seinem  Drehpunkte  liegt. 


Denken  wir  uns  rechtwinklig  auf  die  Längenaxe  des  Wagbalkens  eine 
Linie  gezogen,  welche  dieselbe  halbirt,  so  muss  diese  Linie  durch  den 
Drehpunkt  des  Wagbalkens  und  durch  seinen  Schwerpunkt  gehen. 

Durch  das  Anhängen  der  Wagschalen  wird  in  unserer  Schlussweise 
nichts  geändert,  denn  wir  können  uns  ihr  Gewicht  im  Aufhängepunkte 
vereinigt  denken,  und  dann  machen  sie  einen  integrirenden  Theil  des  Wag- 
balkens aus. 

Wenn  man  die  Aufhängopunkte  der  Wagschalen  durch  eine  gerade 
Linie  verbindet,  so  kann  diese  Linie  durch  den  Drehpunkt  gehen,  oder 
über  oder  unter  demselben  liegen.  Der  erstere  dieser  drei  Fälle  ist  sowohl 
für  die  Betrachtung  der  einfachste,  als  auch  für  die  praktische  Ausführung 
der  zweckinässigste;  wir  wollen  uns  deshalb  auf  die  Betrachtung  dieses 
Falles  beschränken. 

In  Fig.  64  (a.  f.  S.)  sei  a b die  gerade  Linie,  welche  die  Aufhängepunkte 
der  Wagschalen  verbindet,  deren  Gewicht  wir  uns  in  den  Punkten  a und  b 
vereinigt  denken;  c sei  der  Aufhängepunkt  des  Wagbalkens,  also  der 
Drehpunkt  desselben;  $ aber  der  Schwerpunkt  des  Wagbalkens.  Wenn  in 
a und  b gleiche  Gewichto  P angehängt  werden,  so  bleibt  der  Wagbalken 
in  horizontaler  Lage  stehen;  denn  man  kann  sich  die  eine  der  Lasten 
direct  in  «,  die  andere  direct  in  b wirkend  denken,  und  somit  fallt  der 
gemeinschaftliche  Schwerpunkt  der  beiden  Lasten  P mit  dem  Punkte  c 


Digitized  by  Google 


70  Statik,  oder  die  Lehre  vom  Gleichgewicht  fester  Körper. 

zusammen,  und  der  gemeinschaftliche  Schwerpunkt  aller  an  C hängenden 
Massen,  d.  h.  des  Wagbalkens  mid  der  Lasten  P,  fallt  demnach  in  einen 

Fig.  G4. 


Punkt  zwischen  c und  S;  dieser  gemeinschaftliche  Schwerpunkt  liegt  noch 
vcrtical  unter  dem  Aufhäugepunkte,  das  Gleichgewicht  ist  ulso  nicht  gestört. 

Bringt  man  auf  der  einen  Seite  ein  Uebergewicht  r an,  so  lallt  der 
Schwerpunkt  der  angehängten  Lasten  (die  wir  uns  natürlich  in  den  Punk- 
ten a und  b vereinigt  denken  müssen)  nicht  mehr  mit  C zusammen,  sondern 
er  rückt  auf  der  Linie  ub  nach  der  Seite  des  Uebergewichts,  etwa  nach  d 
hin,  der  gemeinschaftliche  Schwerpunkt  des  Wagbalkens  und  der  Lasten 
lullt  demnach  auf  irgend  einen  Punkt  m der  Linie  ds;  da  aber  bei  horizon- 
taler Stellung  des  Wagbalkens  der  gemeinschaftliche  Schwerpunkt  m nicht 
mehr  vertical  unter  dem  Aufhängepunkte  c liegt,  so  muss  sich  der  ganze 
Wagbalken  um  die  Axe  C so  weit  drehen,  bis  diese  Bedingung  erfüllt  ist. 
Dabei  wird  sich  notbwendig  der  Arm  ca  heben,  cb  aber  senken.  Der 
Winkel,  welchen  der  Waglmlken  für  den  Fall  des  Uebergewichts  auf  der 
einen  Seite  mit  der  Horizontalen  macht,  heisst  Ausschlags wiukel.  Er 
ist  gleich  dem  Winkel  scm. 

Wir  wollen  nun  untersuchen,  wie  eine  Wage  eingerichtet  sein  muss, 
damit  sie  recht  empfindlich  sei,  d.  h.  damit  sie  bei  einem  kleinen  Ueber- 
gewichte  schon  einen  grossen  Ausschlag  gebe. 

1)  Der  Schwerpunkt  des  Wagbalkens  muss  möglichst  nahe 
unter  dem  mittleren  Aufhängepunkte  liegen,  denn  wenn  bei 
übrigens  unveränderten  Umständen  der  Schwerpunkt  s des  Wagbalkens 
in  diu  Höhe  gerückt  wird,  so  rückt  nucli  der  Punkt  m vertical  nach  oben, 
was  offenbar  eine  Vergrösscruug  des  Ausschlags  zur  Folge  hat.  Bei  guten 
Wagen  hat  man  eine  Vorrichtung  angebracht,  welche  eine  licguliruug  der 
Lago  des  Schwerpunkts  möglich  macht.  Iu  der  Verlängerung  der  Linie 
CS  ist  nämlich  entweder  unterhalb  des  Wagbalkens,  wie  dies  Fig.  4>4  an- 
deutet, oder  oberhalb  desselben,  wie  bei  der  chemischen  Wage  Fig.  05 
(auf  Seite  72)  eine  feine  Schraube  angebracht,  an  welcher  ein  den 
Umständen  entsprechendes  Gewicht  auf-  und  abgeschraubt  werden  kann. 
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womit  offenbar  eine  Verrückung  des  Schwerpunkts  verbunden  ist.  Hätte 
mau  dies  Gewicht  so  weit  verschraubt,  dass  S mit  c zusammenficle,  so 
hätte  man  ohne  Belastung  und  bei  gleicher  Belastung  auf  beiden  Seiten 
den  Fall  des  indifferenten  Gleichgewichts;  brächte  man  dann  auf  der  einen 
Seite  das  Uebergewicht  r an,  so  würde  der  Tunkt  m auf  die  Linie 
a b fallen , d.  h.  also  schon  bei  dom  geringsten  Uebergewicht«  würde 
der  Ausschlagswinkel  ein  rechter  werden,  der  Wagbalken  würde  ganz  Um- 
schlagen, kurz  das  Instrument  würde  aufhören  brauchbar  zu  soin. 

2)  Die  Empfindlichkeit  nimmt  mit  der  Länge  des  Wagbalkens 
zu.  Wenn  man,  ohne  sonst  etwas  zu  verändern,  den  Wagbalken  verlängern 
könnte,  so  würde  die  Entfernung  cd  in  demselben  Verhältniss  grösser 
werden,  und  der  Tunkt  m würde  also  auch  nach  einer  Richtung,  die  mit 
ab  parallel  ist,  weiter  von  der  Linie  CS  weggerückt  werden,  dio  Linie 
Cm  würde  also  einen  grösseren  Winkel  mit  CS  machen,  der  Ausschlags- 
winkel s cm  würde  also  wachsen. 

3)  Der  Wagbalkon  muss  möglichst  leicht  sein.  In  dem  Tunkte 
d können  wir  uns  das  Gewicht  der  Lasten  2 P -\-r,  in  S aber  das  Gewicht 
des  Wagbalkens,  welches  wir  mit  <J  bezeichnen  wollen,  vereinigt  denken. 
Offenbar  hängt  nun  die  Lage  des  gemeinschaftlichen  Schwerpunkts  m von 
der  Grösse  der  au  den  Enden  der  Linie  ds  wirkenden  Kräfte  ab.  Wenn 
das  in  s wirkende  Gewicht  y und  das  in  d wirkende  2P  -f  r einander 
gleich  wären,  so  fiele  tt»  in  die  Mitte  von  ds,  je  kleiner  aber  g im  Ver- 
gleich zu  2 P -f-  r wird,  desto  mehr  muss  m nach  d hinrücken,  und 
desto  grösser  w'ird  dann  begreiflicher  Weise  der  Ausschlag. 

Was  nun  die  beiden  letzten  Tunkte  betrifft,  so  ist  man  doch  au  ge- 
wisse Gränzen  gebunden,  welche  man  nicht  überschreiten  darf,  ohne  dass 
die  Wage  wegen  der  zu  grossen  Länge  der  Wagbalken  zu  unbequem  für 
den  Gebrauch  würde,  oder  .wegen  ihrer  Leichtigkeit  die  nöthigo  Halt- 
barkeit verlöre. 

Je  nachdem  man  eine  Wage  zu  verschiedenen  Zwecken  anwenden 
will,  ist  auch  der  Grad  der  Genauigkeit,  welchen  man  verlangt,  sehr  ver- 
schieden. Am  genauesten  müssen  die  Wagen  sein,  welche  zu  physikalischen 
und  chemischen  Untersuchungen  bestimmt  sind.  Damit  bei  diesen  Wagen 
der  Wagbalken  möglichst  leicht  und  doch  fest  und  unbiegsam  Bei,  wird 
derselbe  durchbrochen  gemacht,  wie  man  dies  Fig.  G5  (a.  f.  S.)  sieht. 

Es  versteht  sich  von  selbst,  dass  man  bei  der  Construction  einer 
Wage  alle  Sorgfalt  darauf  zu  verwenden  hat,  die  Wagbalken  gleich  lang 
zu  machen.  Da  jedoch  kleine  Felder  nicht  zu  vermeiden  sind,  so  muss  man 
durch  die  Methode  der  Wägung  einen  etwaigen  Felder  zu  corrigiren 
suchen.  Diu  zweckmässigste  Wägungsmethode  möchte  in  dieser  Beziehung 
wohl  folgende  sein:  Man  legt  den  zu  wägenden  Körper  auf  die  eine  Wag- 
schale und  bringt  die  Wage  durch  Sand,  Schrotkörnchen  oder  sonstige 
Dinge,  die  man  auf  die  andere  Wagschale  legt,  ins  Gleichgewicht.  Ist 
dies  geschehen,  so  nimmt  man  den  zu  wägenden  Körper  weg  und  substituirt 
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statt  seiner  so  viel  Gewichte,  dass  das  Gleichgewicht  dadurch  abermals 
hergestellt  wird.  Diese  neu  aufgelegten  Gewichte  geben  genau  das  Ge- 

Fig.  65. 


wicht  des  Körpers  an,  die  Wagbalken  mögen  nun  gleich  lang  sein  oder 
nicht. 

Ganz  besondere  Bequemlichkeit  beim  Wiigen  gewährt  noch  folgende 
von  Berzelius  angegebene  Einrichtung,  Fig.  65.  Jede  Hälfte  des  Wag- 
balkens ist  nämlich  durch  verticale  Theilstriche  in  zehn  gleiche  Theile  ge- 
theilt.  Bei  den  zu  diesen  Wagen  gehörigen-  Gewichten  befinden  sich  nun 
Häkchen  von  feinem  Drahte,  welche  gerade  ein  Centigramm  wiegen,  so 
dass,  wenn  man  sie  auf  den  ersten,  zweiten,  dritten  u.  s.  w.  Theilstrich, 
von  der  Mitte  an  gerechnet,  hängt,  sie  denselben  Ausschlag  bewirken,  als 
ob  man  in  die  entsprechende  Wagschale  ein  Gewicht  von  1,  2,  3 u.  s.  w. 
Milligramm  aufgelegt  hätte. 

34  Die  Brückenwage.  Es  möchte  wohl  hier  der  geeignetste  Platz 
sein,  auch  die  Brückenwage,  die  zur  Wägung  grösserer  Lasten  so  ausser- 
ordentlich bequem  ist,  zu  beschreiben. 

Fig.  66  stellt  die  Einrichtung  der  Brückenwage  schematisch  dar.  Die 
Last  A liegt  auf  einem  Brette,  welches  bei  a auf  einer  Schneide  ruht,  bei 
b aber  an  einer  Stange  E befestigt  ist.  Die  Stange  E ist  bei  b'  an  dem 
einen  Anne  eines  auf  der  Schneide  K ruhenden  Hebels  angehängt. 

Die  Schneide  a ruht  auf  einem  Hebel  1),  dessen  Drehpunkt  bei  d 
ist  und  dessen  anderes  Ende  C an  einer  bei  d angehängten  Stange  F be- 
festigt ist. 
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Die  Brückenwage. 

Wenn  Kb'  Bich  zu  Kd  genau  ebenso  verhält  wie  da'  zu  de, 
was  bei  einer  guten  Brücken  wage  durchaus  der  Fall  sein  muss,  so  wirkt  die 

Fig.  06. 


auf  das  Brett  fett  gelegte  Last  A gerade  ebenso,  als  ob  sie  an  die  Stange  E 
angehängt  wäre,  welche  Stelle  des  Brettes  6 tt  die  Last  auch  einnehmen  mag. 

Es  ist  dies  leicht  zu  beweisen.  Ein  Tlieil  des  Gewichtes  der  Last, 
die  wir  mit  P bezeichnen  wollen,  drückt  auf  die  Schneide  tt,  ein  Theil 
zieht  an  der  Stange  E.  Bezeicfinen  wir  mit  q den  Druck  auf  die  Schneide 
o,  mit  p den  Zug  an  der  Stange  E,  so  ist  p -f-  q = P. 

Die  Last  q,  welche  die  Schneide  tt  niederdrückt,  wirkt  an  dem  Hebel- 
arm tt' d-,  nehmen  wir  an,  es  sei  cd  — n.a'd,  so  müsste  man  in  c eine 

Last  — anbringen,  wenn  sie  an  dem  Hebel  2)  dieselbe  Wirkung  hervor- 

n 

bringen  sollte,  wie  die  in  a'  wirkende  Kraft  q\  dadurch  also,  dass  bei  tt' 
die  Kraft  q drückt,  wird  die  Stange  E mit  einer  Kraft  niedergezogen, 

welche  gleich  — ist. 

n 

An  dem  Hebelarm  B ziehen  also  rechts  von  der  Schneide  K zwei 

Kräfte,  nämlich  bei  6'  die  Last  bei  d aber  die  Kraft  — ■ 

1 n 

Die  Kraft  — , welche  in  d angreift,  wirkt  aber  gerade  so,  wie  eine 
H 

«mal  grössere  Kraft,  welche  bei  fe'  hängt,  weil  Kd  = n.  Kb',  also  gerade 

so,  als  ob  bei  fe'  die  Last  -^—•n  = q hinge;  die  beiden  Kräfte,  welche 

bei  fe'  und  d angreifen,  ziehen  also  den  Hebel  gerade  eben  so  stark  nieder, 
als  ob  bei  fe'  die  Last  p -}-  q = P angehängt  wäre. 

Am  linken  Ende  des  Hebelarms  B bei  i ist  die  Wagschale  angehängt, 
auf  welche  die  Gewichte  gelegt  werden.  Das  Gewicht  auf  der  Wagschale 
ist  ein  aliquoter  Theil  der  Last  P;  das  Verhältniss  zwischen  Last  und 
Gewicht  hängt  ab  von  dem  Verhältniss  des  Hebelarms  KV  zu  Kl.  In 
der  Regel  sind  die  Brückenwagen  so  construirt,  dass  KV  = 1 io  A t,  dasB 
man  also  auf  der  Wagschale  ‘/io  des  Gewichts  der  Last  aufzulegen  hat, 
um  das  Gleichgewicht  herzustellen  (Decimalwage). 
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Fig.  G7  stellt  die  Ansicht  einer  llriickenwage  und  zwar  zum  Theil 
im  Durchschnitt  dar.  Die  Buchstaben  sind  dieselben,  wie  in  Fig.  66. 


Dos  Brett  A,  welches  zur  Aufnahme  der  Lasten  dient,  ist  auf  einem 
dreiseitigen  hölzernen  Kabinen  II  befestigt,  von  welchem  unsere  Figur 
ebenso  wie  vom  Brett  A nur  die  hintere  Hälfte  zeigt.  Der  Rahmen  II 
Bitzt  hinten  auf  der  Schneide  a auf  und  ist  vorn  bei  b an  die  Stange  E 
angchüngt.  Die  Schneide  a ist  auf  dem  gabelförmig  gestalteten  Hebel 
D befestigt,  dessen  Drehpunkt  hinten  durch  die  Schneide  d gebildet  ist 
und  welcher  vorn  bei  c an  der  Stange  E hängt. 

In  unserer  Figur  ist  der  Deutlichkeit  wegen  der  Rahmen  II,  auf 
welchem  das  Tragbrett  A befestigt  ist,  viel  zu  hoch  gezeichnet  worden; 
er  ist  so  niedrig,  dass  wenn  durch  Aufschlagen  des  Hebels  1 die  linke 
Seite  des  Hebels  li  gehoben  wird,  die  rechte  Seite  desselben  sich  so  weit 
senkt,  dass  die  Brücke  A auf  dem  Räude  des  Gestelles  N aufsitzt,  so  dass 
also  die  Schneiden  b'  und  d nicht  mehr  die  Last  der  Brücke  zu  tragen 
haben.  Der  Hebel  I wird  nach  jedesmaligem  Gebrauche  aufgeschlagen, 
damit  die  Schneiden  geschont  werden. 

Das  Gewicht  der  Brücke  ist  so  geordnet,  dass  es,  wenn  der  Hebel  / 
niedergelegt  ist,  den  Wagbalken  B wagerecht  stellt,  dass  also  die  Schneide 
<J  genau  der  Schneide  f gegenüber  zu  stellen  kommt.  Ist  die  Brücke  be- 
lastet, so  werden  so  viel  Gewichte  aufgelegt,  dass  die  Schneiden  einander 
wieder  gegenüberstehen. 
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Gleichgewicht  der  Theile  fester  Körper  unter  einander. 


Elasticität.  Das  Gleichgewicht  der  Molekularkrüfte,  welches  zwischen  3o 
den  einzelnen  Theilchen  fester  Körper  besteht,  ist  ein  stabiles,  weil 
eine  mehr  oder  minder  grosse  Kraft  nüthig  ist,  um  es  aufzuheben. 

Bei  den  festen  Körpern  befinden  sich  die  Atome  in  einer  solchen 
Entfernung,  dass  sowohl  die  zwischen  den  Körperatomen  wirksame  An- 
ziehung, als  auch  die  Abstossung,  welche  die  Aetherhüllen  der  Atome  auf 
einander  ausüben,  mit  grosser  Energie  wirken.  — Mit  der  Entfernung  der 
Atome  ändern  sich  beide  Kräfte,  aber  nach  verschiedenen  Gesetzen.  — Bei 
wachsender  Entfernung  nimmt  die  Abstossung  der  Aetherhüllen 
stärker  ab,  bei  abnehmender  Entfernung  nimmt  sie  stärker  zu  als  die 
Anziehung  der  Atome. 

Werden  also  durch  eine  äussere  Kraft  die  Atome  oinos  festen  Körpers 
genähert,  so  nimmt  die  Abstossung  der  Aetherhüllen  mehr  zu  als  die 
Anziehung  der  Körperatome,  dio  A bstossung  wird  überwiegend,  und 
dnher  der  Widerstand,  welchen  die  festen  Körper  einer  Compressiou  ent- 
gegensetzen. 

Wirkt  dagegen  auf  einen  festen  Körper  eine  äussere  Kraft  in  der 
Weise,  dass  sic  den  Abstand  der  Atome  zu  vergrössern  strebt,  so  nimmt 
die  Abstossung  der  Aetherhüllen  mehr  ab  als  die  Anziehung  der  Körper- 
atome, die  Anziehung  wird  überwiegend,  und  daher  der  Widerstand, 
welchen  ein  fester  Körper  der  Trennung  seiner  Theilchen  entgegensetzt. 

Wenn  die  Theilchen  eines  festen  Körpers  durch  eine  äussere  Kraft 
wirklich  ein  wenig  aus  ihrer  gegenseitigen  Lage  verrückt  worden  sind,  so 
ist  deshalb  der  frühere  Gleichgewichtszustand  noch  nicht  völlig  vernichtet; 
denn  die  Theilchen  können  in  ilire  frühere  Lage  zurückkehren,  wenn  dio 
störende  Kraft  zu  wirken  aufhört.  Diese  Eigenschaft  der  Körper,  vermöge 
deren  die  Theilchen  in  ihre  frühere  Gleichgewichtslage  zurückkehren,  wenn 
die  durch  äussere  Kraft  veranlasste  Verschiebung  gewisse  Gränzen  nicht 
überschritten  hat,  nennt  man  Elasticität.  Die  Elasticität  der  festen 
Körper  beweist,  dass  sich  die  Theilchen  in  einem  stabilen  Gleichgewichts- 
zustände befinden;  denn  nur  für  den  Fall  des  stabilen  Gleichgewichts  kehrt 
der  Körper  in  seine  Ruhelage  zurück,  wenn  die  Kräfte,  welche  ihn  daraus 
entfernten,  zu  wirken  aufhören. 

Nicht  alle  Körper  sind  gleich  elastisch;  es  giebt  Körper,  deren  Theil- 
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chen  selbst  nach  bedeutender  Verschiebung  doch  wieder  vollkommen  in 
ihre  frühere  Lage  zurückkehren,  und  solche  Körper,  wie  z.  B.  Federharz 
(Gummi  elasticum),  Stahl,  Elfenbein  u.  s.  w.,  werden  vorzugsweise  elastisch 
genannt;  andere  hingegen,  wie  Blei,  Glas  u.  s.  w.,  sind  nur  in  geringem 
Grade  elastisch,  sie  können  keine  grosse  Verschiebung  der  Theilchen  er- 
tragen, ohne  dass  der  frühere  Gleichgewichtszustand  aufgehoben  wird. 

Wenn  überhaupt  eine  grosse  Kraft  nöthig  ist,  um  eine  Verschiebung 
der  Theilchen  eines  Körpers  hervorzubringen,  so  nennt  man  ihn  hart. 
Ein  Körper  kann  hart  und  elastisch  sein,  wie  dies  beim  Elfenbein,  beim 
Stahl  u.  s.  w.  der  Fall  ist;  das  Glas  dagegen  ist  hart  und  wenig  elastisch. 

Ein  Körper,  dessen  Theilchen  schon  durch  eine  geringe  Kraft  ver- 
schoben werden  können,  wird  weich  genannt.  Auch  die  weichen  Körper 
können  entweder  elastisch  sein,  wie  z.  B.  Federharz,  oder  nur  einen  sehr 
geringen  Grad  von  Elasticität  besitzen,  wie  dies  z.  B.  beim  feuchten  Thon 
der  Fall  ist.  Der  Aggregatzustand  solcher  weichen,  mehr  oder  weniger 
breiartigen  Körper  kann  gewissermaassen  als  ein  Mittelzustand  zwischen 
dem  vollkommen  festen  und  dem  vollkommen  flüssigen  betrachtet  werden. 

Wenn  die  Theilchen  eines  Körpers  über  die  Elasticitätsgränze  hinaus 
verschoben  werden,  so  hört  entweder  der  Zusammenhang  ganz  auf,  sie 
zerbrechen  (Glasthrünen),  oder  die  Theilchen  ordnen  sich  zu  einem  neuen 
stabilen  Gleichgewichtszustände.  Im  ersteren  Falle  nennt  man  die  Körper 
spröde,  im  letzteren  dehnbar.  Die  äussere  Gestalt  spröder  Körper  lässt 
sich  durch  Druck,  durch  Stoss  u.  s.  w.  nicht  bleibend  ändern;  wenn  durch 
äussere  Ursachen  ihre  Theilchen  über  eine  gewisse  Gränze  verschoben 
werden,  so  erfolgt  eine  vollständige  Trennung;  die  Gestalt  dehnbarer 
Körper  hingegen  lässt  sich  durch  solche  mechanische  Mittel  bleibend  ver- 
ändern, wie  dies  z.  B.  das  Prägen  der  Münzen  beweist. 

Die  Verschiebung  der  Theilchen  kann  entweder  durch  Spannung, 
durch  Zusammendrückung  oder  durch  Drehung  hervorgebracht  werden. 

36  Elastieitätscoefflcient  und  Elasticitätsmodulus.  Um  die 

Verlängerung  zu  messen,  welche  Drähte  erfahren,  wenn  sie  durch  Ge- 
wichte innerhalb  ihrer  Elasticitätsgränze  gespannt  werden , welche  also 
weder  Zerreissung  noch  eine  merkliche  bleibende  Verlängerung  erfahren, 
wandte  S’Gravesande  folgende  Methode  an.  Der  zu  prüfende  Draht 
wurde,  wie  Fig.  68  andeutet,  in  horizontaler  Richtung  ausgespannt, 
Fig.  68.  an  beiden  Enden  fest 

eingeklemmt  und  dann 
in  der  Mitte  durch  Ge- 
wichte belastet.  Wird 
die  Länge  ab  gemessen, 
um  welche  die  Mitte  des 
Drahtes  durch  das  an- 
gehängte Gewicht  niedergezogen  wird,  so  lässt  sich  daraus  leicht  die  Ver- 
längerung berechnen,  welche  der  Draht  erfahren  hat. 
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Diese  Methode  ist  für  dickere  Drähte  und  für  Stäbe  nicht  mehr  an- 
wendbar. Wertheim  fand  es  am  zweckmässigsten,  die  Verlängerung 
direct  zu  messen,  und  zwar  auf  folgende  Weise.  Der  Stab,  dessen  Ver- 
längerung gemessen  werden  sollte,  war  oben  in  einen  eisernen  Träger, 
Fig.  69,  eingeklemmt  und  trug  unten  einen  Haken,  an  welchen  ein  zur 

Aufnahme  von  Gewichten  dienender 
Kasten  angehängt  wurde.  Auf  dem 
Stabe  waren  zwei  Punkte  a und  b 
markirt,  deren  Abstand  vor  und 
während  der  Belastung  durch  ein 
bestimmtes  Gewicht  mit  Hülfe  des 
Kathetometers  gemessen  wurde. 

Aus  derartigen  Messungen  er- 
gaben sich  folgende  Gesetze: 

1) Die  Verlängerung  ist  dem  ange- 
hängten Gewicht  proportional. 

2)  Die  Verlängerung  ist  der  Länge 
des  Stabes  proportional. 

3)  Die  Verlängerung  ist  dem  Quer- 
schnitt des  Stabes  umgekehrt 
proportional. 

Bezeichnet  also  n die  Dehnung, 
welche  ein  Stab  von  der  Länge  1 
und  dem  Querschnitt  1 durch  ein 
Gewicht  1 erleidet,  so  ist  die  Deh- 
nung <7,  welche  ein  Stab  von  der 
Länge  7 und  dem  Querschnitt  f durch 
ein  Gewicht  P erleidet 

d = n y-  . . . . (1) 

daraus  ergiebt  sich  aber 

~ = ~ = E.  . . (2) 
df  n 

Da  « für  jede  Substanz  eine  constante  Grösse  ist,  so  ist  auch  — 

n 

oder  E eine  constante  Grösse,  welche  mit  dem  Namen  des  Elasticitäts- 
modulus bezeichnet  wird.  Denken  wir  uns  in  Gleichung  (2)  1 — 1, 
f = 1 und  <7=1  gesetzt,  so  wird  P = E,  E ist  also  das  Gewicht, 
welches  erforderlich  wäre,  um  einen  Stab  von  dem  Querschnitt  1 und  der 
Länge  1 um  die  Länge  1 auszudehnen,  oder  was  dasselbe  ist,  um  einen 
Stab  von  dem  Querschnitt  1 auf  das  Doppelte  seiner  ursprünglichen  Länge 
auszuziehen,  vorausgesetzt,  dass  er  eine  solche  Dehnung  ohne  Ueber- 
schreitung  der  Elasticitätsgränze  ertragen  könnte. 

Der  Factor  n wird  der  Elasticitätscoeffieient  genannt.  (Andere 
nennen  die  Grösse  E den  Elasticitätscoefficienten.) 
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Verschiedene  Physiker  haben  die  Elasticitiitsconstanten  mehrerer 
Stoffe  mit  möglichster  Genauigkeit  bestimmt-  Die  vollständigsten  Unter- 
suchungen über  diesen  Gegenstand  sind  aber  diejenigen,  welche  Wert  heim 
angestellt  hat.  (Pogg.  Annal.  Ergünzungsband.  II.) 

Die  wichtigsten  Resultate  seiner  Versuche  über  Metalle  'Rind  in  fol- 
gender Tabelle  zusammengestellt. 


Angelasscn 

Gezogen 

n 

E 

E 

Itlei 

0,57901 

1727 

1803 

Gold 

0,17905 

6585 

8131 

Silber 

0,14004 

7141 

7274 

Zink 

— 

— 

8734 

Kupfer 

0,09507 

10519 

12449 

Platin 

0,06444 

15518 

17044 

Stahldraht  .... 

0,05788 

17278 

18809 

Gnssstahl  .... 

0,05112 

19561 

19549 

Eisen 

0,04809 

20794 

20869 

Messing 

— 

— 

a543 

Unter  n findet  man,  um  wie  viel  Millimeter  ein  Draht  des  in  der 
ersten  Columnc  genannten  Metalls  von  1 Meter  Länge  und  von  1 Quadrat- 
millimeter  Querschnitt  verlängert  wird,  wenn  er  durch  ein  Gewicht  von 
1 Kilogramm  gespannt  ist»  — Auch  die  unter  E stehenden  Zahlen  beziehen 
sich  auf  1 Quadratmillimeter  Querschnitt. 

Für  verschiedene  Glassorten  erhielten  Wertheim  und  Chevandier 


folgende  Werthe  von  E: 

Spiegelglas 7015 

Fensterglas 7917 

Krystallglas 6890 

desgl.  bleihaltig 5477. 


Als  Elasticitätsgränze  bezeichnet  man  das  Gewicht,  welches  eine 
bleibende  Verlängerung  von  0,00005  der  Stab-  oder  Drahtlängo  bewirkt, 
welches  also  einen  1 Meter  langen  Draht  bleibend  um  0,05  Millimeter 
verlängert.  Die  folgende  Tabelle  giebt  in  dom  eben  angedeuteten  Sinne 
die  Elasticitätsgränze  für  Drähte  von  1 Quadratmilliraeter  Querschnitt  in 
Kilogrammen. 
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Elasticitiits- 
g ranze. 

Verlängerung 
bei  der 
Elasticitats- 
gränze. 

Verlängerungs- 

maxima. 

Blei,  ausgezogen 

0,26 

0,14 

243 

„ angclassen 

0,20 

0,12 

614 

Silber,  ausgezogen  .... 

11 

1,49 

4,5 

„ augelassen 

3 

0,36 

168 

Kupfer,  ausgezogen  .... 

12 

0,93 

3 

„ angelassen  .... 

3 

0,27 

220 

Platin,  ausgezogen  .... 

20 

1,42 

— 

„ angelassen 

14 

0,81 

2,3 

Eisen,  ausgezogen 

32 

1,50 

26 

„ angclassen 

6 

0,22 

109 

Stahldraht,  ausgezogen  . . 

43 

2,00 

— 

„ angclassen  . . . 

15 

0,50 

4,4 

Ferner  finden  wir  in  di  euer  Tabelle  angegeben,  am  wie  viel  Millimeter 
ein  1 Meter  Drnht  von  1 Qundrntmillimeter  Querschnitt  höchstens  aus- 
gezogen werden  darf,  wenn  keine  merkliche  Verlängerung  Zurückbleiben 
soll;  in  der  letzten  Columne  endlich  findet  man  angegeben,  um  wie  viel 
Millimeter  Drähte  der  angegebenen  Dimensionen  noch  ausgezogen  werden 
können,  ehe  der  Bruch  erfolgt. 

So  sehen  wir  z.  B.,  dass  man  an  einen  ausgezogenen  Kupferdraht  von 
1 Meter  Länge  und  1 Quadratmillimeter  Querschnitt  bis  zu  12  Kilogramm 
anhängen  darf,  ohne  dass  er  eine  merkliche  (über  0,05  Millimeter  gehende) 
bleibende  Verlängerung  erfährt;  dass  der  fragliche  Draht  durch  12  Kilo- 
gramm um  0,93  Millimeter  elastisch  verlängert  wird,  und  dass  er  im 
Ganzen  um  3 Millimeter  ausgezogen  werden  kann,  ehe  der  Bruch  erfolgt. 

Wert  heim  und  Chevandier  (Pogg.  Annal.  Ergänzungshand  II. 
S.  481)  fanden  für  Ilolzstübe  in  der  Richtung  der  Fasern  bei  20  Procent 
Feuchtigkeit  folgende  Werthe  für  die  Elasticitätsconstanten  (auf  1 Quadrat- 
millimeter Querschnitt  bezogen). 
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Specifisches 

Gewicht. 

Elasticitäts- 

modulus 

Elastioitats- 

gränze. 

Acacio 

0,717 

1262 

3,2 

Tanne  (Pin.  abies) 

0,493 

1113 

2,2 

Föbre  (Pin.  fsilv.) 

0,559 

564 

1,6 

Hagebuche  , . . 

0,756 

1086 

1,3 

Birke  

0,812 

997 

1,6 

Buche 

0,823 

980 

2,3 

Eiche 

0,872 

921 

2,3 

Ahorn 

0,674 

1021 

2,7 

Pappel 

0,477 

517 

1,5 

Durch  akustische  Versuche  ermittelten  Wertheiin  und  Chevandier 
folgende  Werthe  für  den  Elasticitätsmodulus  verschiedener  Holzarten 
in  der  Richtung  des  Radius  und  in  der  Richtung  der  Tangente: 


In  der  Richtung 


des  der 

Radius  Tangcnto 


Hagebuche  . . . 

208 

103 

Ahorn 

157 

73 

Eiche | 

169 

130 

Birke  ...... 

81 

155 

Buche 

270 

159 

Pappel 

73 

39 

Tanne  

94 

34 

Föhre 

97 

29 

Nach  Poisson’s  theoretischen  Entwickelungen  wird  der  Durchmesser 

d 

eines  Stabes  im  Verhältnis»  von  1 zu  1 — — verkleinert,  wenn  die 

4 


Länge  desselben  durch  Ziehen  iro  Verhältnis»  von  1 zu  1 -f-  a vermehrt 
worden  ist.  Damit  stimmen  die  Resultate  der  Versuche  von  Cagniard 
La  Tour  überein,  welche  auf  folgende  Weise  angestellt  wurden.  Der 
Metallstab,  dessen  unteres  Ende  festgehalten  ist,  während  sein  oberes 
Ende  durch  eine  Hebelvorrichtung  aufwärts  gezogen  wird,  wie  Fig.  70 
anschaulich  macht,  ist  von  einer  engen  mit  Wasser  gefüllten  Glasröhre 
umgeben.  Sobald  der  Stab  durch  Ausziehen  verlängert,  dünner  wird, 
senkt  sich  der  Spiegel  de»  Wassers  in  der  Röhre,  und  man  braucht  nur 
die  Grösse  dieser  Senkung  zu  messen,  um  daraus  die  Verminderung  des 
Durchmessers  des  Stahes  berechnen  zu  können. 
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Wert heim’R  Versuche  stimmen  jedoch  mit  diesen  Resultaten  nicht  über- 
ein. Zunächst  machte  er  Versuche  mit  Kautschukstüben  von  quadratischem 
(Querschnitt,  Fig.  71;  er  fand  durch  directe  Messung,  dass  wenn  diese  Stühe 


Fig.  70. 


durch  angehängte  Gewichte  im  Ver- 
hältnis« von  1 zu  1 -f-  a verlängert 
werden,  die  Seite  des  Querschnitts 


™ im  Verhältnis«  von  1 


Fig.  71. 


£ 


Fig.  72. 


a 

ah- 

nimmt.  — Zu  dem  gleichen  Resultat 
führten  Versuche  mit  Messingröhren, 
welche  mit  Wasser  gefüllt,  am  oberen 
Ende  mit  einem  engen  Glasröhrchon 
in  Verbindung  standen.  Durch  Aus- 
ziehen der  Röhre  verändert ' sich  der 
Rauminhalt  derselben,  wie  man  aus 
der  Veränderung  des  Wasserstandes 
im  Glasröhrchen  erkennt. 

Wenn  sich  der  Durchmesser  des 

Stabes  im  Verhältnis«  von  1 zu  1 — — 

3 

verkleinert,  so  nimmt  der  Flächen- 
inhalt des  Querschnittes  ab  im  Ver- 
2 

hältniss  von  1 zu  1 — — a (da  « klein 

genug  ist  um  höhere  Potenzen  von 
u zu  vernachlässigen).  Das  Volumen 
des  ganzen  Stabes  ändert  sich  aber 
im  Verhältnis«  von  1 zu  (1  — j—  «) 

oder  was  dasselbe  ist, 

¥ 


0 - 1 a) 


im  Verhältnis«  von  1 zu  1 -(-  — a. 


Torsionselasticität.  Wenn  37 

ein  Stab  an  einem  Ende  festgeklemmt, 
an  dem  anderen  Endo  durch  irgend 
eine  Kraft  um  seine  Axe  umgedreht 
wird,  so  erleiden  die  einzelnen  Theil- 

Ä.  chen  eine  Verschiebung,  durch  welche 

eine  elastische  Kraft  hervorgernfen 
wird,  welche  die  verschobenen  Theil- 
iL  chen  wieder  in  ihre  ursprüngliche 

Lage  zurückzuführen  strebt.  Um  die 
Erscheinungen  der  Torsionselasticität  an  Drähten  zu  studiren  werden  sie 
an  ihrem  oberen  Endo  eingeklemmt,  wie  Fig.  72  zeigt,  unten  aber  durch 

Müller’i  Lehrbach  der  l’hvsik.  fite  Anfl  1.  (] 
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Gewichte  belastet.  Wenn  man  das  Gewicht  aus  seiner  ursprünglichen 
Lage  um  einen  bestimmten  Winkel  herausdreht,  wobei  die  Axe  des  Drahtes 
die  Umdrehungsaxe  bildet,  und  es  sich  dann  selbst,  überlässt,  so  wird  es 
durch  die  TorsionselasticitAt  zunächst  in  seine  Gleichgewichtslage  zurück- 
geführt. In  der  Gleichgewichtslage  angekommen,  bleibt-  es  aber  nicht 
in  derselben  stehen,  sondern  es  geht  in  Folge  seiner  Trägheit  über 
dieselbe  hinaus,  den  Draht  nach  der  entgegengesetzten  Seite  windend,  und 
so  entsteht  eine  Reihe  von  Schwingungen , welche  kleiner  und  kleiner 
werden,  bis  endlich  der  Draht  mit  dem  angehängten  Gewichte  in  seiner 
Gleichgewichtslage  zur  Ruhe  kommt. 

In  Beziehung  auf  die  Grösse  der  Torsionskraft  gelten  folgende  Gesetze: 

1)  Die  Torsionskraft  ist  dem  Drehungswinkel  proportional, 
wenn  man  also  das  untere  Ende  des  Drahtes  um  2 n,  3 w,  4 n Grade  u.  s.  w. 
aus  der  Gleichgewichtslage  herausdreht,  so  ist  die  dadurch  hervorgerufene 
Torsionskraft  2,  3,  4 u.  s.  w.  mal  so  gross,  als  wenn  die  Drohung  nur 
n Grade  betragen  hätte.  Dies  Gesetz  geht  daraus  hervor,  dass  die 
Schwingungsdauer  von  der  Grösse  der  ursprünglichen  Drehung  unabhängig 
ist,  vorausgesetzt,  dass  man  die  Elasticitätsgränzo  nicht  überschritten  hat. 

Auf  dieses  Gesetz  hat  Coulomb,  welcher  überhaupt  die  Torsioss- 
elnsticität  zuerst  gründlich  studirt  hat,  seine  Drehwage  gegründet,  welche 
als  ein  für  die  Lehre  vom  Magnetismus  und  der  Elektricität  höchst  wich- 
tiges Instrument  später  besprochen  werden  soll. 

2)  Die  Torsionskraft  ist  von  der  Spannung  des  Drahtes  un- 
abhängig. 

3)  Die  Torsionskraft  ist  der  Länge  des  Drahtes  umgekehrt 
proportional. 

4)  Die  Torsionskraft  ist  der  vierten  Potenz  des  Draht-  oder 
Stabdurchmessers  proportional. 

38  Festigkeit.  Die  Kraft,  mit  welcher  ein  Körper  der  Trennung 
seiner  Theilchen  widersteht,  nennt  man  seine  Festigkeit. 

Der  zwischen  den  einzelnen  Theilchen  eines  festen  Körpers  statt- 
findende Zusammenhang  lässt  sich  durch  Zerreissen,  durch  Zerbrechen, 
durch  Zerwinden  (Abdrehen)  oder  durch  Zerdrücken  aufheben. 

Absoluto  Festigkeit  nennt  man  die  Kraft,  mit  welcher  ein  Körper 
dem  Zerreissen  widersteht,  wenn  er  der  Länge  nach  gespannt  wird. 
Dieser  Widerstand  hängt  Bber  offenbar  von  dem  Querschnitte  des  zu  zer- 
reissenden Körpers  ab,  und  zwar  ist  er  diesem  Querschnitte  proportional, 
denn  es  muss  ja  der  Zusammenhang  von  zwei-,  drei-,  viermal  so  viel 
Theilchen  aufgehoben  werden,  wenn  der  Querschnitt  eines  Körpers 
zwei-,  drei-,  viermal  so  gross  ist.  Um  nun  die  absolute  Festigkeit 
verschiedener  Materialien  leicht  mit  einander  vergleichen  zu  können,  muss 
man  irgend  eine  Einheit  für  diesen  Querschnitt  annchmen  und  dann  er- 
mitteln, wie  gross  die  Kraft  ist,  welche  erfordert  wird,  um  einen  Körper, 
dessen  Querschnitt  dieser  Einheit  gleich  ist,  zu  zerreissen.  Wenn  der 
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Querschnitt  des  dem  Versuche  unterworfenen  Körpers  auch  grösser  oder 
kleiner  ist  als  der  zur  Einheit  genommene  Querschnitt,  so  lässt  sich  doch 
die  Festigkeit  auf  diesen  reduciren. 

Schon  Muschenbroek  hat  zahlreiche  Versuche  über  die  absolute 
Festigkeit  verschiedener  Körper  angestellt.  Die  folgende  Tabelle  giebt 
die  Werthe  der  absoluten  Festigkeit  (Cohäsion),  wie  sie  Wert- 
heim in  der  bereits  oben  citirten  Abhandlung  augiebt. 

Ausgezogen.  Angelassen. 


Blei 2,2  1,9  • 

Zinn 2,6  » 2,4 

Gold 26  11 

Silber 29  16 

Kupfer 40  31 

Platin 34  25 

Eisen 63  48 

Gussstahl 83  65 

Messing 60  — 


Diese  Zahlen  geben  die  absolute  Festigkeit  für  die  Drähte  von 
1 Quadratmillimeter  Querschnitt.  Auf  denselben  Querschnitt  be- 
ziehen Bich  die  folgenden  von  Wertheim  und  Chevandier  ermittelten 
Werthe  für  die  Cohäsion  verschiedener  Holzsorton: 


In  der  Richtung 

der 

des 

der 

Fasern 

Radius 

Tangente 

Acacie  ...... 

7,93 





Tanne  (Pin.  abies)  . 

4,18 

0,22 

0,29 

Föhre  (Pin.  silv.)  . . 

2,48 

0,26 

0,20 

Hagebuche  . . i . 

2,99 

1,00 

0,61 

Birke 

4,30 

0,82 

1,06 

Buche 

3,57 

0,88 

0,75 

Eiche  

5,66 

0,58 

0,41 

Ahorn 

2,71 

0,72 

0,37 

Pappel 

1,48 

0,15 

0,21 

Nach  anderen  Angaben  ist  die  absolute  Festigkeit  dor  Holzarten 
bedeutend  grösser,  so  z.  B.  für 


Eiche 6 bis  8 Kilogramm 

Tanne  ....  8 „ 9 „ 

Buche 8 - 


Der  Grund  dieser  Verschiedenheit  ist  vielleicht  im  ungleichen  Wasser- 
gehalt, im  verschiedenen  Alter  der  Bäume,  verschiedenem  Standort  u.  s.  w. 
zu  suchen. 
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Für  Hanfseile  ist  nach  älteren  Bestimmungen  die  absolute  Festig- 
keit für  das  Quadratmillimeter  Querschnitt  3,5  bis  6.2. 

Die  grosse  Verschiedenheit  in  der  Festigkeit  der  Hanfseile  rührt  von  der 
ungleichen  Beschaffenheit  der  Materiale  her,  aus  denen  sie  verfertigt  sind. 
Dünne  Seile  sind  verhältnissniässig  stärker  als  dicke,  weil  sie  aus  besserem 
Hanf  gemacht  sind.  Durch  starkes  Drehen  der  einzelnen  Fäden  wird  die 
Tragkraft  der  Seile  bedeutend  vermindert.  Nasse  Seile  haben  eine  gerin- 
gere Festigkeit  als  trockene. 

Bei  praktischen  Anwendungen  wi rd  man  der  Sicherheit  wegen  wohl 
thun,  bei  Metallen  nur  l/j,  bei  Hölzern  nur  '/s  der  durch  die  Versuche 
ermittelten  absoluten  Festigkeit  in  Rechnung  zu  bringen. 

Die  Kraft,  welche  ein  Körper  dem  Zerbrechen  entgegensetzt,  nennt 
man  seine  relative,  diejenige,  welche  er  dem  Zerdrücken  entgegensetzt, 
die  rückwirkende  Festigkeit.  Die  relative  Festigkeit  sowohl  wie  die 
rückwirkende  steht  in  einem  innigen  Verbältniss  zur  absoluten,  was  sich 
auch  in  mathematischer  Form  ausdrücken  lässt;  doch  ist  hier  nicht  der 
Ort,  weiter  darauf  c inzugehen. 

39  Adhäsion.  Dieselbe  Kraft,  welche  die  Theilchen  eines  festen  Kör- 
pers Zusammenhalt,  wirkt  auch,  um  die  Theilchen  zweier  vorher  getrenn- 
ter Körper  zusammenzuhalten,  wenn  man  nur  im  Stande  ist,  sie  in  eine 
hinreichend  innige  Berührung  zu  bringen.  So  verbinden  sieb  Spiegel- 
platten,  welche  nach  der  Politur  dicht  an  einander  gelegt  worden  sind, 
oft  so  innig  mit  einander,  dass  sie  nicht  mehr  getrennt  werden  können, 
ohne  die  Platten  zu  zerbrechen.  Ebenso  haften  zwei  Bleiplatten,  die  man 
zusammendrückt,  fast  so  fest  auf  einander,  als  ob  sie  nur  eine  einzige  Blei- 
masse ausmachten,  vorausgesetzt,  dass  die  Flachen,  in  welchen  sich  die 
beiden  Bleistücke  berühren,  vollkommen  eben  und  metallisch  sind. 

Dieses  Aneinanderhaften  zweier  Körper  wird  mit  dem  Namen  der 
Adhäsion  bezeichnet. 

Die  Adhäsion  zeigt  sich  nicht  allein  zwischen  gleichartigen,  solidem 
auch  zwischen  verschiedenartigen  Körpern.  Eine  Bleiplatte  mit  einer 
Zinnplatte  oder  eine  Kupferplatte  mit  einer  Silberplatte  durch  Glattwalzen 
gezogen,  giebt  ein  fast  untrennbares  Ganzes. 

Besonders  stark  zeigt  sich  die  Adhäsion,  wenn  ein  flüssiger  Körper 
mit  einem  festen  Körper  in  Berührung  gebracht  und  dann  durch  Erkalten 
oder  durch  Verdunstung  des  Lösungsmittels  fest  wird;  hierauf  beruht  das 
Zusammenleben,  das  Leimen  und  Kitten.  Kittet  man  z.  B.  vermittelst 
Siegellack  zwei  Glasstücke  zusammen,  so  kommt  es  oft  vor,  dass  sich  beim 
Auseinanderreissen  nicht  das  Glas  vom  Siegellack  trennt,  sondern  dass 
Stücke  aus  dem  Glase  hcrausgerissen  werden.  Wenn  man  eine  Glasplatte 
mit  Leim  bestreicht,  so  haftet  dieser  oft  so  fest  am  Glase,  dass  Stücke  aus 
demselben  (dem  Glase)  herausgerissen  werden,  wenn  sich  der  Leim  beim 
Austrocknen  zusammenzieht. 

Wenn  zwei  Körper  mit  ebenen  Flächen  auf  einander  liegen,  und  man 
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den  einen  über  den  anderen  hinausaehieben  will,  so  setzt  die  Adhäsion 
dieser  Bewegung  ein  Hindernis»  entgegen;  die  Adhäsion  bat  also  einigen 
Antbeil  am  Reibungswiderstande,  der  überall  da  überwunden  werden 
muss,  wo  zwei  Körper  über  einander  hingleiten  oder  wo  sieb  ein  Körper 
über  einen  anderen  hin  wälzt.  Von  der  Reibung  wird  noch  weiter  unten 
die  Rede  sein. 

KryställisatiOn.  Wenn  ein  Körper  aus  dem  flüssigen  oder  gas-  40 
förmigen  Zustande  in  den  festen  übergeht,  so  ist  es  die  nun  stärker  als 
zuvor  in  Thütigkeit  tretende  Cohäsiouskraft,  welche  die  bis  dahin  beweg- 
lichen Theilchen  in  einer  bestimmten  gegenseitigen  Lage  fixirt.  In  der 
ganzen  Natur  zeigt  sieh  aber  bei  diesem  Uebergange  in  den  festen  Zustand 
ein  Bestreben,  eine  regelmässige  Anordnung  der  Theilchen  hervorzubringen. 

In  der  unorganischen  Natur  bewirkt  dieses  Bestreben  die  Krystallisation. 

Kry stalle  nennt  mau  solche  feste  Körper,  welche  sich  in  regelmässi- 
gen, durch  ebene  Flächen  begränzten  Gestalten  gebildet  haben.  In  der 
Natur  findet  man  eine  Menge  solcher  Krystalle;  Quarz  (Bergkrystall), 
Kalkspath,  Schwerspat!),  Topas,  Granat  u.  s.  w.  werden  oft  sehr  schön 
krystallisirt  gefunden. 

Wenn  ein  Körper  aus  dem  flüssigen  Zustande  in  den  festen  übergeht, 
so  bilden  sich  fast  immer  Krystalle.  Der  Uebergang  aus  dem  flüssigen  in 
den  festen  Zustand  findet  entweder  durch  Erkaltung  eines  geschmolzenen 
Körpers,  oder  durch  Ausscheidung  aus  einer  Auflösung  Statt. 

Wenn  man  geschmolzenes  Wismuth  in  eine  etwas  erwärmte  Schale 
giesst,  so  bildet  sich  mich  einiger  Zeit  auf  der  Oberfläche  eine  feste  Kruste. 
Wenn  man  nun  diese  Kruste  durchsticht  und  das  noch  flüssige  Metall  ab- 
giesst, so  findet  man  die  Höhlung,  welche  durch  die  zuerst  erkaltete  Kruste 
gebildet  wird,  mit  würfelförmigen,  oft  mehrere  Linien  grossen  Krystallen 
ausgekleidet. 

Auf  eine  ähnliche  Weise  kann  man  auch  Krystalle  aus  einer  geschmol- 
zenen Schwefelmasse  erhalten. 

Wenn  man  mit  Aufmerksamkeit  ein  gefrierendes  Wasser  beobachtet, 
so  sieht  man,  wie  feine  Eisnadeln  sich  bilden,  wie  sie  von  einem  Augen- 
blicke zum  anderen  sich  ausbreiten  uud  verzweigen.  Freilich  sieht  man 
hierbei  selten  so  regelmässig  kryBtallinische  Gestalten,  wie  man  sie  beim 
Schnee  beobachtet , doch  sieht  man  deutlich,  dass  die  Plisbildung  eine 
Krystallbildung  ist. 

Viele  Stoffe  lösen  sich  in  Flüssigkeiten,  namentlich  in  Wasser,  auf, 
und  zwar  lässt  sich  in  einer  bestimmten  Menge  Wasser  nur  eine  bestimmte 
Menge  irgend  eines  Stoffes  auflösen;  doch  löst  sich  in  warmem  Wasser 
meistens  mehr  auf,  als  in  kaltem.  Wenn  nun  eine  Auflösung  bei  hoher 
Temperatur  gesättigt  ist,  wenn  man  z.  B.  in  einer  bestimmten  Menge 
warmen  Wassers  so  viel  Alaun  aufgelöst  hat,  als  möglich,  so  kann  diese 
Salzmassc  nicht  mehr  ganz  aufgelöst  bleiben,  wenn  die  Losung  erkaltet, 
ein  Theil  des  Salzes  wird  sich  wieder  ausscheiden,  uud  zwar  schiesst  es  in 
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regelmässigen  Krystallen  au.  — Auch  dann  bilden  sich  Krystalle,  wenn 
das  Wasser  einer  gesättigten  Lösung  alhnälig  verdunstet. 

Nicht  allein  aus  wässerigen  Lösungen  scheiden  Bich  Krystalle  aus; 
der  Schwefel  z.  B.  löst  sich  in  Schwefelkohlenstoff,  in  Chlorschwefel,  in 
Terpentinöl  auf,  und  aus  diesen  Lösungen  kann  man  schöne  durchsichtige 
Krystalle  von  Schwefel  erhalten. 

Die  Krystalle  werden  um  so  grösser  und  regelmässiger,  je  langsamer 
die  Erkaltung  oder  Verdunstung  vor  sich  geht.  Bei  schneller  Krystalli- 
sation  bilden  sich  kleine  Krystalle,  die  sich  zu  unregelmässigen  Gruppen 
zusammenhäufen,  an  denen  man  oft  kaum  ein  krystallinisches  Gefüge  er- 
kennen kann. 

Jedem  Stoffe  kommt  eine  eigenthümlichc  Krystallform  zu;  so  ist  z.  B. 
die  Krystallform  des  Bergkrj’stalls  eine  andere  alB  die  des  Alauns,  und 
diese  wieder  eine  andere  als  die  des  Kupfervitriols. 

Die  Untersuchung  der  Symmetriegesetze,  welche  zwischen  den  ein- 
zelnen Krystallflächen  stattfinden,  sowie  die  Beschreibung  der  Krystall- 
formen  Überhaupt,  ist  ein  Gegenstand,  mit  welchem  sich  die  Krystallo- 
graphie  zu  beschäftigen  hat;  da  jedoch  die  äussere  Gestalt  der  Krystalle 
in  einem  innigen  Zusammenhänge  mit  den  physikalischen  Eigenschaften 
der  Körper  steht,  so  müssen  wir  hier  wenigstens  die  Grundzüge  dieser 
Symmetriegosetze  betrachten. 

Wenn  man  zwei  Krystalle  desselben  Stoffes  untersucht,  so  findet  man 
freilich  keine  absolute  Gleichheit  oder  Achnlichkeit  der  Gestalten  im  geo- 
metrischen Sinne.  So  haben  z.  B.  Quarzkrystalle  häufig  die  vollkommen 
regelmässige  Gestalt,  Fig.  73,  sehr  oft  kommen  sie  aber  auch  in  der  Form 
Fig.  74  vor,  und  oft  weichen  sie  noch  weit  mehr  von  dem  normalen 

Habitus  Fig.  73  ab.  Wie  aber  auch 
die  verschiedenen  Quarzkrystalle  ver- 
zerrt erscheinen  mögen,  so  behalten 
sie  doch  immer  einen  selbst  dem 
weniger  Geübten  leicht  erkennbaren 
Grundtypus,  sie  bilden  oine  durch 
Gseitige  Pyramiden  zugespitzte  6sei- 
tige  Säule;  diese  Pyramidenflächen 
erscheinen  aber  nicht  immer  ganz 
gleichmässig  ausgcbildet,  sie  liegen 
nicht  immer  in  gleicher  Entfernung 
vom  geometrischen  Mittelpunkte  des 
Krygtalls;  aller  dieser  Unregelmässigkeiten  ungeachtet  sind  die  Winkel  der 
entsprechenden  Flächen  für  alle  Krystallindividuen  desselben  Stoffes  stets 
dieselben.  So  ist  z.  B.  der  \\  iukcl,  den  eine  Säuleniläche  des  Bergkrystalls 
mit  der  benachbarten  macht,  stets  120°,  der  Winkel  zweier  neben  einander 
liegenden  Pyramidenflüchen  ist  stets  133°  44'  u.  s.  w. 

Wenn  man  die  Krystallform  eines  Körpers  beschreibt,  wenn  mau  sic 
zeichnet,  so  abstrahirt  man  von  allen  Zufälligkeiten,  man  betrachtet  alle 


Fig.  73.  Fig.  74. 
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entsprechenden  Flächen  als  gleich  weit  vom  Mittelpunkte  des  Krystalles 
liegend.  Wir  wollen  eine  solche  Krystallgestalt  den  idealen  Krystall 
nennen;  die  folgenden  Betrachtungen  beziehen  sich  auf  diese  idealen  Formen. 


Krystallsysteme.  In  jedem  Krystalle  kann  man  gewisse  Rieh-  41 
tungen  unterscheiden,  gegen  welche  die  einzelnen  Flächen  eine  symmetri- 
sche Lage  haken;  diese  Richtungen  sind  die  Axen.  In  dein  Krystall 
Fig.  73  ist  offenbar  die  Linie,  welche  die  Spitzen  der  beiden  öscitigen 
Pyramiden  verbindet,  eine  solche  Axe.  I)io  mit  ff  bozeichneten  Säulen- 
flächen sind  dieser  Axe  parallel,  alle  Pyramidenflächen  sind  gleich  gegen 
dieselho  geneigt. 

Die  gegenseitige  I,age  und  das  Grössenverhältniss  dieser  Axen  ist 
aber  nicht  für  alle  Krystalle  dieselbe;  man  hat  in  dieser  Beziehung  6 ver- 
schiedene Krystullsystemc  zu  unterscheiden. 

1)  Das  reguläre  System  mit  drei  zu  einander  rechtwinkligen  und 
gleichen  Axen. 


Fig.  75.  Fig.  75  stellt  das  Axensystem  des 

regulären  Systems  dar.  Die  drei  Axen 
schneiden  sich  in  dem  Punkte  IM,  und 
zwar  steht  jede  derselben  rechtwinklig 
auf  der  Ebeno  der  beiden  anderen. 
Zwei  dieser  Axen,  a c und  b d,  erschei- 
^ ' uen  in  unserer  Figur  unverkürzt,  da- 

gegen erscheint  die  dritte,  von  vorn 
nach  hinten  gerichtete  Axefy  verkürzt. 
In  der  That  ist  tu f = tlt  u = m b. 

Denken  wir  uns  in  jede  der  8 körper- 
lichen Ecken  des  Axenkreuzes,  Fig.  75, 
eine  Fläche  gelegt,  wolche  gegen  alle  drei  Axen  gleich  geneigt  ist,  also 
eine  Fläche  durch  die  Punkte  u,  f und  d\  eine  zweite  durch  f,  d und  C; 
eine  dritte  durch  f,  b und  a u.  s.  w.,  so  entstellt  das  Octaeder,  Fig.  76 
welches  man  als  die  Grundgestalt  dos  regulären  Systems  betrachtet,  weil 
man  von  ihm  leicht  alle  anderen  Gestalten  dieses  Systems  ableiten  kann. 


Fig.  76. 


Fig.  77. 


Fig.  78. 


Alle  Ecken  des  regulären  Octaedci-B  sind  unter  einander  gleich  und  jede 
Modification  einer  Ecke  muss  an  allen  übrigen  in  derselben  Weise  stattfinden. 


Digitized  by  Google 


88  Gleichgewicht  der  Theile  fester  Körper  unter  einander. 

Wird  jedes  Octaedereck  durch  eine  Fläche  abgestumpft,  welche  auf 
der  entsprechenden  Axe  rechtwinklig  stellt,  so  entsteht  der  Körper  Fig.  77. 
Denken  wir  uns  die  Abstufungsilächcn  bis  zur  gegenseitigen  Durch- 
schneidung ausgedehnt,  so  erhalt  man  den  Würfel  Fig.  78. 

An  dein  Würfel  sind  wieder  alle  Ecken  unter  sich  gleich;  ebenso  sind 
alle  Kanten  gleichartig,  und  jede  Modilication  eines  Ecks  oder  einer  Kaute 
findet  sich  in  derselben  Weise  auch  an  den  übrigen. 

Die  12  Kanten  des  Octaeders  sind  elieufalls  einander  gleich;  denken 
wir  uns  jede  Oetaederkante  durch  eine  Fläche  abgestumpft,  welche  mit  der 
abgestumpften  Kante  und  einer  Axe  parallel  läuft,  so  entsteht  der  Körper 
Fig.  79.  Wenn  die  Abstumpfungsflächen  der  Octaederkanten  bis  zu  ihrer 
gegenseitigen  Durchschneidung  wachsen,  so  entsteht  das  Khomben- 
dodekaeder  Fig.  80. 

Fig.  79.  Fig.  80. 


Auf  dieselbe  Weise  lassen  sich  auch  die  übrigen  Formen  des  regulären 
Systems  ableiten;  doch  würde  es  uns  hier  zu  weit  führen,  wenn  wir  alle 
näher  betrachten  wollten;  das  Gesagte  wird  schon  hinreichen,  um  zu  zei- 
gen, dass  der  Charakter  des  regulären  Systems  eben  darin  besteht,  dass 
alle  Formen  desselben  in  Beziehung  auf  die  drei  Axen  vollkommen  sym- 
metrisch sind.  Im  regulären  System  krystallisiren  Alaun,  Kochsalz,  Granat, 
Flussspath  u.  s.  w. 

2)  Das  quadratische  System.  DieGrund-  Fig.  82. 

form  dieses  Systems  ist  ein  Quadratoctaeder, 

Fig.  81  und  Fig.  82,  d.  h.  ein  Octaeder,  welches 
sich  von  dem  regulären  dadurch  unterscheidet, 
dass  zwei  Axen  unter  sich,  aber  nicht  der  dritten 
Fig.  81.  Fig.  83. 
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gleich  sind.  Die  letztere  ausgezeichnete  Axe  wollen  wir  die  Iiauptaxe 
nennen  und  uns  dieselbe  immer  vertical  gestellt  denken. 

Die  Iiauptaxe  stellt  zu  den  beiden  anderen  nicht  in  einem  rationalen 
Verhältnis«;  sie  ist  bald  grosser,  bald  kleiner  als  die  horizontalen  Axen; 
doch  ist  das  Axenverhältniss  für  Krystalle  einer  und  derselben  Substanz 
stets  dasselbe.  Fig.  83  stellt  z.  B.  das  Axenkreuz  dar,  wie  es  den  Krysfallen 
des  arseniksauren  Kalis  entspricht;  hier  sind  die  Axen  f(J  und  bd  ein- 
ander gleich.  Nimmt  man  die  Länge  dieser  Axen  zur  Einheit,  so  ist  für 
dieses  Salz  die  verticale  Axe  ac  gleich  0,66.  Fig.  82  stellt  die  Grund- 
form des  Blutlaugensalzes  dar,  bei  welchem  die  Iiauptaxe  grösser  ist,  als 
die  Nebenaxen;  und  zwar  verhält  sich  hier  die  Iiauptaxe  zu  den  Nebenaxen 
wie  1,77  zu  1. 

Die  4 horizontalen  Kanten  des  Quadratoctaeders  sind  einander  gleich, 
aber  sie  Bind  von  den  übrigen  Kanten  dieses  Oetaeders  verschieden ; die 
4 horizontalen  Kanten  können  deshalb  abgestumpft  sein,  ohne  dass  es  die 
anderen  sind,  und  so  entsteht  die  Combination  Fig.  84.  Liegen  die  Ab- 
sturapfungsflächen  der  4 horizontalen  Kanten  der  Huuptaxe  Verhältnis«* 
massig  näher,  so  dass  nur  ein  kleinerer  Theil  des  Oetaeders  bleibt,  so 
nimmt  diese  Combination  den  Habitus  Fig.  85  an,  welche  die  gewöhnliche 
Gestalt  des  arseniksauren  Kalis  darstellt. 

Die  4 Abstumpfungsflächen  der  horizontalen  Kanten  bilden  zusammen 
eine  quadratische  Säule,  und  so  sind  Fig.  84  und  Fig.  85  Combi- 
natiationen  des  Quadratoctaeders  mit  der  quadratischen  Säule. 


Fig.  84.  Fig.  85.  Fig.  86. 


Die  6 Ecken  des  Quadratoctaeders  sind  ebenfalls  nicht  gleichartig; 
die  4 Ecken,  in  welchen  die  Nebenaxen  endigen,  sind  unter  sich  gleich, 
aber  sie  sind  verschieden  von  dem  Eck  am  oberen  und  unteren  Ende  der 
Hauptaxe.  Deshalb  können  das  obere  und  das  untere  Eck  des  Quadrat- 
octaeders allein  abgestumpft  sein,  wie  es  Fig.  86  zeigt,  welches  die  gewöhn- 
liche Form  des  Blutlaugensalzes  darstcllt;  bei  anderen  Krystallen  dagegen 
sind  die  vier  horizontalen  Eckeu  abgestumpft,  ohne  dass  es  die  Ecken  der 
Iiauptaxe  sind. 

Ohne  in  eine  weitere  Betrachtung  der  Gestalten  dieses  Systems  eiu- 
zugehen,  wird  aus  dem  Gesagten  schon  klar  der  Grundcharakter  desselben 
hervorgehen,  welcher  eben  darin  besteht,  dass  die  verticale  Axe  von  den 
beiden  auderen,  unter  sich  gleichartigen,  ausgezeichnet  ist 

Im  quadratischen  Systeme  krystallisiren  unter  anderen  Vcsuvinn, 
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Honigstein,  Blutlaugensalz,  schwefelsaures  Nickeloxyd,  saures  arseniksaures 
Kali  u.  s.  w. 


3)  Dns  hexagonale  System  mit  vier  Axen  (Fig.  87a),  von  denen 
drei,  nämlich  cd,  ef  und  hg  in  einer  Ebene  liegend,  einander  gleich  sind 
und  einen  Winkel  von  60  Grad  mit  einander  machen,  während  die  vierte 
ausgezeichnete  Axe,  die  Ilauptaxe,  rechtwinklig  auf  der  Ebene  der  drei 
anderen  steht  und  ihnen  ungleich  ist.  Bezeichnen  wir  mit  1 die  Länge 
der  horizontalen  Nebenaxen,  so  ist  für  Bergkrystall  die  Länge  der  Ilaupt- 
axe 1,1,  für  Kalkspath  aber  0,83.  In  dieses  System  gehören  die  regulären 
öseitigen  Pyramiden  (Fig.  87  b),  welche  in  gleicher  Weise  als  die  Grund- 
gestalt dieses  Systems  betrachtet  werden  können,  wie  die  Octaeder  der 
übrigen  Systeme.  Wenn  die  horizontalen  Kanten  dieser  Pyramide  durch 
Flächen  abgestumpft  sind,  welche  mit  der  Uauptoxe  parallel  sind,  so  ent- 
steht die  Combination  Fig.  88. 

Fig.  87  b.  Fig.  88. 


Fig.  87  a. 

a 


Fig.  89. 


Die  Abstumpfungsflächen  der  horizontalen  Kanten  bilden  zusammen 
eine  reguläre  öseitige  Säule,  welche  in  Fig.  89  mit  der  geraden  End- 
fläche, d.  h.  mit  einer  Fläche  combinirt  ist,  welche  rechtwinklig  auf  der 


Hauptaxe  steht. 

4)  Das  rhombische  System 
aber  ungleichen  Axen.  Denken  wir 
Fig.  90.  Fig.  91. 


b 


mit  drei  zu  einander  rechtwinkligen 
uns  eine  dieser  Axen  vertical  gestellt, 
so  liegen  die  beiden  anderen  in  einer 
horizontalen  Ebene;  doch  sind  hier 
die  beiden  horizontalen  Axen  nicht 
gleich  wie  beim  quadratischen  Sy- 
steme. 

Fig.  90  Btellt  das  Axenkreuz  des 
in  dieses  System  gehörigen  natür- 
lichen Schwefels  dar.  Für  dieses 
Mineral  verhalten  sich  die  Axen  cd: 
cf  : ah  wie  0,8  : 1 : 1,9.  Fig.  91 
stellt  das  rhombische  Octaeder  dar, 
welches  diesen  Axenverhältnissen  ent- 
spricht. 

An  dem  rhombischen  Octaeder, 
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Fig.  91,  sind  nur  immer  je  zwei  diametral  gegenüberliegende  Ecken  ein- 
ander gleich,  also  da»  obere  und  untere,  das  vordere  und  hintere,  das  Eck 
rechts  und  das  Eck  links;  wir  haben  also  hier  drei  verschiedene  Arten  von 
Octaederecken  zu  unterscheiden.  Ebenso  hat  man  am  rhombischen  Octa- 
eder  dreierlei  Kanten  zu  unterscheiden:  die  vier  horizontalen  Kanten; 
die  vier  Kanten,  welche  in  der  Eirene  der  verticalen  und  der  kleineren 
horizontalen  Axe  liegen,  und  endlich  die  Kanten,  welche  die  verticale  Axe 
mit  der  grösseren  horizontalen  verbinden. 

Werden  die  vier  horizontalen  Kanten  des  rhombischen  Octaeders  durch 
Flächen  abgestumpft,  welche  der  Hauptaxe  parallel  sind,  so  entsteht  eine 
Combination  des  rhombischen  Octaeders  mit  der  geraden  rhombischen 
Säule,  Fig.  92.  Die  Gestalt  des  horizontalen  Querschnitts,  der  Basis 
dieser  Säule,  hängt  von  dem  Grössen  Verhältnis»  der  beiden  horizontalen 
Axcn  ab.  ln  F’ig.  93  stellt  der  Rhombus  cf  de  die  Basis  der  rhombischen 
Säule,  wie  sie  den  Axcnverhältnissen  des  Salpeters  entspricht,  unverkürzt  dar. 

Fig.  92.  Fig.  93.  Fig.  94. 


IHo  grössere  Diagonale  cf  dieser  Basis  heisst  die  Makrodiagouale, 
die  kleinere  cd  ist  die  Brachydiaganalo. 

Die  verticalen  Kanten  der  rhombischen  Säule  sind  einander  nicht 
alle  gleich;  die  vordere  und  hintere  Kante  der  Säule,  F'ig.  92,  welche  durch 
die  Makrodiagonalo  verbunden  werden,  sind  spitzwinklig,  während  die 
beiden  Kanten  rechts  und  links,  welche  rechtwinklig  auf  den  Enden  der 
Brachydiagonalen  aufgesetzt  erscheinen,  stumpfwinklige  Kanten  sind. 

An  einem  rhombischen  Octacder  kann  man  nach  Belieben  jede  der 
drei  Axen  zur  Hauptaxe  nehmen;  für  eine  Mineralspecies  aber  oder  für  ein 
Salz,  welches  in  diesem  System  krystallisirt,  wählt  man  diejenige  Axe  zur 
Hauptaxe,  parallel  welcher  die  Krystalle  vorzugsweise  säulenartig  aus- 
gedehnt sind. 

Durch  Abstumpfung  zweier  diametral  gegenüber  stehenden  Kanten 
der  rhombischen  Säule  entsteht  eine  üscitige  Säule.  So  erscheinen  an  der 
rhombischen  Säule  des  Salpeters  meist  die  scharfen  Kanten  abgestumpft, 
Fig.  94,  wodurch  eine  öseitige  Säule  entsteht,  deren  horizontale  Busis  in 
Fig.  93  durch  Schrafiirung  angedeutet  ist. 

Fig.  95  Btellt  den  gewöhnlichen  Habitus  der  Salpeterkrystalle  dar; 
es  ist  eine  Combination  der  eben  besprochenen  bseitigen  Säule  mit  mehre- 
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ren  Flächen,  die  parallel  mit  der  Axe  cd  laufen  und  verschiedene  Neigung 
Fig.  95.  gegen  die  Hauptaxe  lmhen.  Die  Octaederflächen  sind  bei 
den  Salpeterkrystallen  meist  gänzlich  verschwunden. 

Das  rhombische  System  ist  also  dadurch  ausgezeichnet, 
dass  sich  in  verticaler  Richtung  andere  Symmetrieverhält- 
nisse zeigen  als  von  vorn  nach  hinten,  und  in  dieser  Richtung 
wieder  andere  als  von  der  Linken  zur  Rechten. 

Ausser  den  schon  genannten  Körpern  krystallisiren  uuter 
anderen  im  rhombischen  Systeme  Zinkvitriol,  Schwefelsäure» 
Kali,  Arragonit,  Schwerspath,  Topas  u.  s.  w. 

5)  Das  inonoklinische  System,  in  welchem  unter  anderen  der 
Gyps,  das  Glaubersalz,  der  Eisenvitriol,  das  essigsaure  Natron,  der  Zucker 
u.  s.  w.  krystallisiren,  zeichnet  sich  vor  dem  rhombischen  Systeme  dadurch 
aus,  dass  zwei  Axen  sich  nicht  unter  rechtem  Winkel  schneiden,  wählend 
die  dritte  rechtwinklig  auf  der  Ebene  der  beiden  schiefwinkligen  steht. 

Fig.  96  Btellt  ein  in  dieses  System  gehöriges  Axeukreuz  dar:  die  Axc 
cf  steht  rechtwinklig  auf  der  Ebene  der  beiden  anderen,  dagegen  schneiden 
sich  die  Axen  ab  und  cd  nicht  unter  rechtem  Winkel. 

Fig.  96.  Fig.  97. 


Die  Ebene  der  beiden  Axen  ah  und  cd,  Fig.  96,  welche  sich  nicht 
unter  rechtem  Winkel  schneiden,  heisst  die  symmetrische  Ebene, 
während  die  rechtwinklig  auf  der  symmetrischen  Ebene  stehende  Axe  ef 
die  symmetrische  Axe  genannt  wird. 

Die  charakteristischste  und  am  häutigsten  theils  allein,  theils  in  Com- 
bination  mit  anderen  Flächen  vorkommende  Form  dieses  Systems  ist  die 
schiefe  rhombische  Säule,  Fig.  97,  welche  sich  von  der  geraden  rhom- 
bischen Säule  des  vorigen  Systems  dadurch  unterscheidet,  dass  die  Haupt- 
axe dieser  Säule  nicht  rechtwinklig  auf  der  Basis  steht. 

Die  Säule  ist  in  unserer  Figur  so  gestellt,  dass  die  Ebene  der  beiden 
schiefwinkligen  Axen  unverkürzt,  die  dritte  auf  ihrer  Ebene  rechtwinklig 
stehende  Axe  aber,  als  gegen  den  Beschauer  gerichtet,  verkürzt  erscheint. 

Auch  hier  haben  wir  zwei  scharfe  und  zwei  stumpfe  Säulenkanten  zu 
unterscheiden.  Die  Abstumpfungsfläche  der  vorderen  und  hinteren  Säulen- 
kante (die  Fläche  u in  Fig.  98)  steht  rechtwinklig  zu  der  oberen  End- 
fläche c;  dagegen  macht  die  Abstumpfungsfläche  b,  Fig.  99,  der  Säulen- 
kanten rechts  und  links  einen  schiefen  Winkel  mit  c. 

Die  horizontalen  Kanten  der  durch  die  Fläche  c bogränzten  schiefen 
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rhombischen  Säule  sind  nicht  gleicher  Natur,  wie  dies  bei  der  geraden 
rhombischen  Säule  der  Fall  war;  an  der  oberen  Fläche,  Fig.  97,  sind  die 
Fig.  98.  Fig.  99.  Fig.  100. 


beiden  Kanten  rechts  scharfe  Kanten,  die  beiden  horizontalen  Kanten  auf 
der  linken  Seite  der  oberen  Fläche  sind  dagegen  stumpfe  Kanten.  An 
der  unteren  Fläche  liegen  die  beiden  scharfen  Kanten  links,  die  stumpfen 
rechts. 

Die  scharfen  horizontalen  Kanten  können  für  sich  allein  abgestumpft 
sein,  während  bei  anderen  Krystallen  nur  die  stumpfen  horizontalen  Kan- 
ten abgestumpft  sind. 

Die  schon  oben  besprochene  Gestalt,  Fig.  99,  zeigt  die  gewöhnliche 
Krystallform  des  Zuckers.  Häufig  erscheinen  aber  an  den  Zuckerkrystallen 
noch  die  spitzen  Kanten  zwischen  c und  b uud  die  Ecken  abgestumpft,  in 
welchen  die  Säulenflächen  (J  mit  den  Endflächen  C Zusammentreffen,  wie 
dies  Fig.  100  dargestellt  ist. 

6)  Das  triklinische  System  ist  durch  drei  Axen  chnrakterisirt, 
welche  alle  drei  ungleich  sind,  und  von  denen  keine  mit  der  anderen  einen 
rechten  Winkel  macht.  Die  Krystalle  dieses  Systems  zeigen  unter  allen 
am  wenigsten  Symmetrie.  Hier  sind  nur  immer  je  zwei  Flächen,  Kanten 
oder  Ecken  gleichartig,  welche  einander  diametral  gegenüber  stehen. 

Dem  triklinischen  Systeme  gehören  unter  anderen  die  Krystalle  des 
Axinits  und  des  Kupfervitriols  nn. 

Die  Hemiedrie.  Es  kommt  bei  Krystallen  häufig  vor,  dass  die  42 
Hälfte  der  Flächen  einer  einfachen  Gestalt  nach  bestimmten  Gesetzen  in 
solchem  Maasse  ausgedehnt  ist,  dass  die  andere  Hälfte  der  Flächen  voll- 
kommen verschwindet.  Solche  Krystalle  nennt  man  Halbflächner  oder 
hemiedrischc  Krystalle.  Wir  müssen  hier  der  Hemiedrie  noch  kurz 
erwähnen,  weil  dieselbe  in  innigem  Zusammenhänge  mit  einigen  physi- 
kalischen Erscheinungen  der  Krystalle  steht. 

Denken  wir  uns  an  dem  regulären  Octaeder,  Fig.  101,  die  Fläche  o 
und  die  in  unserer  Zeichnung  nicht  sichtbare  Fläche  der  oberen  Pyramide 
hinten  rechts  nach  allen  Seiten  gewachsen,  so  schneiden  sich  diese  beiden 
Flächen  in  der  Kante  ab.  Wenn  ferner  von  den  vier  unteren  Octaeder- 
flächen  die  Fläche  n und  die  Fläche  hinten  links  wächst,  so  schneiden  sich 
diese  in  der  Kante  cd ; die  gewachsenen  Flächen  0 und  n schneiden  sich 
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in  der  Kante  bc  n.  s.  w.  Kurz,  wenn  die  Fläche  o und  die  drei  Flächen  des 
Octaiiders,  welche  mit  o nur  in  einer  Spitze  Zusammentreffen,  wachsen,  bis 
diejenigen  Octaederflächen,  welche  mit  o in  einer  Kante  zusammenstossen, 
und  diejenige  Octaederfläche,  welche  mit  0 parallel  liegt,  ganz  verschwun- 
den sind,  so  entsteht  ein  nur  von  4 Flächen  begränzter  Körper  ab  C (i, 
Fig.  101. 


Fig.  101.  Fig.  102.  Fig.  108.  Fig  104. 


Fig.  102  stellt  diesen  Körper,  welcher  das  Tetraeder  genannt  wird, 
für  sich  allein  dar. 

Fig.  103  ist  eine  Combination  des  regulären  Tetraeders  mit  dem 
Würfel. 

Das  Tetraeder,  Fig.  102,  kann  man  sich  also  aus  dem  Octaeder, 
Fig.  101,  dadurch  entstanden  denken,  dass  die  einellälfte  der  Octaederflächen 
bis  zum  Verschwinden  der  vier  übrigen  Octaederflächen  gewachsen  Bind. 
Denken  wir  uns  dagegen  diese  vier  letzteren  Octaederflächen  bis  zum  Ver- 
schwinden der  ersteren  gewachsen,  so  entsteht  das  Tetraeder  Fig.  104. 

Die  4 Flächen  dieser  Tetraeder  sind  gleichseitige  Dreiecke,  und  die 
6 Kanten  derselben  sind  unter  einander  gleich. 

Das  Tetraeder  Fig.  102  unterscheidet  sich  von  dem  Tetraeder  Fig.  104 
nur  durch  seine  Stellung.  Dadurch,  dass  man  das  letztere  Tetraeder  um 
seine  vertieale  Axe  um  90°  dreht,  kommt  es  in  die  Stellung  des  ersteren, 
und  ist  nun  mit  ihm  vollkommen  congruent. 

Einen  solchen  Fall  der  Hemiedric,  bei  welchem  wie  hier  die  beiden 
aus  derselben  Grundgestalt  abgeleiteten  hemiedriBchen  Formen  einander 
vollkommen  gleich  und  nur  durch  die  Stellung  verschieden  sind,  nennt 
man  eine  congruente  oder  überdeckbare  Ilemiedrie. 

Wie  aus  dem  regulären  Octaeder  das  Tetraeder,  so  entsteht  aus  der 


Fig.  105.  Fig  106.  Fig.  108. 
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Fig.  107. 


Fig.  109. 


doppeltsechsseitigen  Pyramide  des  hexagonalen  Systems  durch  Wachsen  der 
einen  Halft«  der  Flächen  das  Rhomboeder;  Denken  wir  uns  von  der 

oberen  Pyramide,  Fig.  105,  die  Flächen  r,  t 
und  diejenige  auf  der  hinteren  Seite,  welche 
S gegen  überliegt,  von  der  unteren  Pyra- 
mide aber  gerade  diejenigen  Flächen  gewach- 
sen, welche  in  einer  Kante  mit  den  ausgefalle- 
nen Flächen  der  oberen  Pyramide  zusammen- 
stossen,  so  entsteht  das  Rhomboeder,  wie  es 
in  Fig.  105  durch  die  starken  Linien  ange- 
deutet und  welches  in  Fig.  10(1  für  sich  al- 
lein dargestellt  ist.  Es  ist  dies  die  Grund- 
gestalt des  Kalkspaths. 

Fig.  108  zeigt  eino  Combination  dieses 
Rhomboeders  mit  der  regulären  6seitigcn 
Säule. 

Während  aus  der  doppelt  6seitigen  Pyra- 
mide, Fig.  105,  durch  Wachsen  der  einen 
Hälfte  der  Flächen  das  Rhomboeder  Fig.  106 
entsteht,  so  entsteht  durch  Wachsen  der  ande- 
ren Hälfte  der  Flächen  die  Grundgcstult 
des  Rhomboeders  Fig.  107.  Die  beiden  Rhom- 
boeder Fig.  106  und  107  sind  nur  durch 
ihre  Stellung  verschieden,  im  Uebrigeu  aber 
vollkommen  gleich,  so  dass  man  jedes  durch 
Drehung  auch  in  die  Stellung  des  anderen 
bringen  kann;  wir  haben  also  hier  gleich- 
falls ein  Beispiel  der  ^>erdeckbaren  He- 
miedrie. *9 

Eine  nndere  wichtige  hemiedrische  Form  des 
hexagonalen  Systems  ist  das  Skalenoeder, 
Fig.  109.  Es  ist  die  Hemiedrie  einer  symme- 
Charakteristisch  für  diese  Form  ist  es,  dass 
ihre  Seitenkanten  wie  die  eines  Rhomboeders  liegen,  dass  man  sich  also 
jedes  Skalenoeder  leicht  so  vorstellen  kann,  als  ob  durch  die  Seiten- 
kanten eines  Rhomboeders  Flächen  nach  einem  Punkt  der  verlängerten 
Hauptaxe  gelegt  wären,  welche  um  die  »ifache  Länge  der  verticalen  Ilalb- 
axe  des  Rhomboeders  von  der  Mitte  des  Krystalles  absteht. 

Fig.  110  und  Fig.  1 1 1 (a.  f.  S.)  stellen  die  unter  dem  Namen  der  Sphe- 
nolde  bekannten  beiden  Halbflächner  eines  rhombischen  Octaeders,  Fig.  91 
(s.  S.  90),  dar.  Die  Dreiecke,  durch  welche  diese  Tetraeder  begrünzt  werden, 
sind  ungleichseitig  und  deshalb  kann  man  auch  das  Tetraeder  Fig.  11 1 
durch  keinerlei  Drehung  in  die  Stellung  Fig.  110  bringen.  Die  beiden  Körper 
Fig.  110  und  Fig.  111  sind  nicht  congruent,  sie  verhalten  sich  aber  wie 
Gegenstand  und  Spiegelbild,  wie  rechte  und  linke  Hand.  Wir  haben  also 


trisch  12seitigen  Pyramide. 
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hier  einen  Fall  von  nicht  congruenter  oder  nicht  überdeckbnrer 
Ilemiedrie.  Die  Sphenoide  kommen  nicht  isolirt  vor,  sondern  nur  in 

Combination  mit  anderen 
Flächen,  namentlich  mit  der 
rhombischen  Säule , bei  wel- 
cher Combination  sich  auch 
die  Nicht  - Ueßerdeckbar- 
keit  leichter  übersehen  lässt. 

Fig.  112  Btellt  eine  Com- 
bination der  geraden  rhombi- 
schen Säule  mit  dem  rhombi- 
schen Octaeder  dar,  wie  sie  den 
Axenverhältnissen  des  Zink- 
vitriols entspricht.  Wenn  nun 
hier  nach  dem  oben  für  das 
reguläre  Octaeder  angegebe- 
nen Gesetze  die  Hälfte  der 
Octaederflüchen  durch  Wach- 
sen der  benachbarten  Flächen 
versch windet , so  entsteht  die 
Combination  Fig.  1 1 3,  welche 
beim  Zinkvitriol  und  beim 
Bittersalz  sehr  häufig  beobach- 
tet wird. 

Bei  den  Zuckerkrystallen 
tritt  die  Ilemiedrie  häufig  in 
der  Weise  auf,  dass  die  Flächen  (I,  Fig.  100,  an  der  vorderen  Säulen- 
kante fehlen,  während  sie  an  der  hinteren  vorhanden  sind. 
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Gleichförmige  Fortpflanzung  des  Drucks  durch  fliis-  43 

sige  Körper.  Die  Eigenschaften  tropfbar  flüssiger  Körper  sind  durch 
zweierlei  Kräfte  bedingt:  die  Schwere  nämlich,’  welche  auf  sie  wie  auf 
alle  anderen  Körper  wirkt,  und  die  Molekularkräfte , deren  Wirkung  bei 
ihnen  gerade  auf  eine  solche  Weise  modificirt  ist,  dass  daraus  der  tropfbar 
flüssige  Zustand  hervorgeht.  Bei  den  tropfbaren  Flüssigkeiten  halten  sich 
nämlich  die  Coliäsions-  und  Expausionskraft.  in  der  Weise  das  Gleich- 
gewicht, dass  ohne  vollständiges  Verschwinden  des  Zusammenhanges  die 
einzelnen  Theilchen  sich  doch  noch  mit  der  grössten  Leichtigkeit  an  ein- 
ander verschieben  lassen.  Die  Theilchen  der  Flüssigkeiten  zeigen  kein 
Streben,  von  einunder  zurückzuweichen  und  immer  grössere  Volumina  ein- 
zunehmen, wie  wir  es  bei  den  Gasen  beobachten.  Das  Volumen  einer 
bestimmten  Menge  einer  tropfbaren  Flüssigkeit  ist  in  dem  auf  Seite  22 
angedeuteten  Sinne  unveränderlich,  sie  sind  also  mit  der  schon  dort  ange- 
deuteten  Beschränkung  incompressibel.  Aus  den  eben  erwähnten  Eigen- 
schaften lassen  sich  nun  alle  Gesetze  des  Gleichgewichts  tropfbar  flüssiger 
Körper  ableiten. 

Denken  wir  uns  irgend  ein  Gefäss,  ganz  mit  Wasser  angefüllt,  voll- 
ständig verschlossen.  Wird  nun  von  irgend  einer  Seite  her  ein  Druck 
auf  die  b Bissigkeit  ausgeübt,  so  werden  die  zunächst  getroffenen  Wasser- 
theilchen  ein  Bestreben  zeigen,  die  benachbarten  aus  ihrer  Stelle  zu  treiben, 
und  zwar  würden  diese,  in  Folge  der  leichten  Beweglichkeit,  nach  allen 
Seiten  hin  gleich  leicht  ausweichen,  wenn  ihnen  nur  irgendwo  ein  Ausweg 
gestattet  wäre;  daraus  ergiebt  sich  aber,  dass  die  flüssigen  Körper 

jeden  Druck,  welcher  auf  einen 
Theil  ihrer  Oberfläche  ausgeübt 
wird,  nach  allen  Seiten  gleicli- 
mässig  fortpflanzen. 

Es  sei  in  Fig.  114  der  horizon- 
tale Durchschnitt  eines  mit  Wasser 
gefüllten  allseitig  geschlossenen  Ge- 
lasses dnrgestellt,  an  welchem  sich 
in  gleicher  Höhe  vier  vollkommen 
gleiche  Röhren  befinden,  die  durch 
Kolben  verschlossen  sind.  Da  diese 
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Kolben  gleichen  Durchmesser  haben  und  in  gleicher  Höhe  liegen,  so  ha- 
ben sie  auch  vollkommen  gleichen  Druck  durch  die  Schwere  des  Wassers 
auszuhalten,  einen  Druck,  von  welchem  wir  also  vor  der  Hand  ganz  ab- 
sehen  können,  den  wir  also  als  nicht  vorhanden  betrachten  wollen. 

Würde  nun  durch  irgend  eine  Kraft  einer  der  Kolben,  etwa  A,  nach 
Innen  gedrückt,  so  pflanzt  sich  dieser  Druck  durch  das  Wasser  hindurch 
auf  die  übrigen  Kolben  fort,  und  man  müsste,  um  zu  verhindern,  dass 
diese  Kolben  herausgedrückt  werden,  auf  jeden  derselben  einen  nach  Innen 
gerichteten  Gegendruck  anbringen,  welcher  vollkommen  dem  auf  den 
Kolben  A wirkenden  Druck  gleich  ist;  das  Gleichgewicht  kann  also  nur  dann 
bestehen,  wenn  alle  vier  Kolben  durch  ganz  gleiche  Kräfte  nach  Innen 
gedrückt  werden. 

Der  Druck  pflanzt  Bich  jedoch  nicht  allein  vom  Kolben  A auf  die 
übrigen»Kolhen,  sondern  auf  alle  Theile  der  Gelasswand  fort,  so  dass  jeder 
Flächentheil  der  Gefasswand,  welcher  eben  so  gross  ist,  wie  der  Querschnitt 
des  Kolbens,  auch  einen  ebon  so  grossen  Druck  auszuhalten  hat. 

In  Fig.  115  ist  der  Durchschnitt  eines  ähnlichen  Geiasses  mit  zwei 
Röhren  dargestellt,  welche  gleichfalls  mit 
Kolben  geschlossen  sein  sollen,  die  Röhren 
und  folglich  auch  der  Querschnitt  der 
Kolben  sind  aber  nicht  gleich.  Es  sei  z.  B. 
die  Oberfläche  des  Kolbens  C 4mal  so 
gross,  als  die  des  Kolbens  A,  so  wird, 
wenn  irgend  eine  Kraft  gegen  den  Kolben 
A drückt,  der  Gesammtdruck  auf  den 
Kolben  C auch  4mal  so  gross  sein,  als  der 
auf  A wirkende,  weil  jedes  Flächenstück 
des  Kolbens  C,  welches  der  Oberfläche  des  Kolbens  A gleich  ist,  einen  eben 
so  grossen  Druck  auszuhalten  hat  als  A selbst. 

Wenn  man  also  den  Kolben  A mit  einer  Kraft  von  10  Pfund  nach 
Innen  drückt,  so  müsste  man  zur  Erhaltung  des  Gleichgewichts  an  dem 
Kolben  C einen  nach  Innen  gerichteten  Druck  von  40  Pfund  anbringen. 

Der  Druck  pflanzt  sich  nicht  allein  in  einer  Horizontalebene  fort,  wie 
dies  in  den  bisher  betrachteten  Beispielen  der  Fall  war,  sondern  nach 
allen  Seiten,  also  auch  nach  oben  und  nach  unten. 

Fig.  116  stellt  den  verticalen  Durchschnitt  zweier  unten  verbundener 

Röhren  von  ungleichem  Querschnitt 
dar.  Der  die  Röhren  verbindende 
Raum  sei  mit  Wasser  gefüllt  und  auf 
dieses  die  Kolben  A und  B aufgesetzt. 
Wenn  nun  auf  den  Kolben  A,  dessen 
Querschnitt  lOmal  kleiner  sein  mag, 
als  der  des  Kolbens  B,  ein  Gewicht, 
etwa  von  12  Pfund  aufgelegt  wird, 
bis  zum  Kolben  B fortpflanzen,  dass 


Fig.  1 16. 

f_jj. 

so  wird  sich  der  Druck  in  der  Weise 


Fig.  115. 
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gegen  jedeB  Flächenstück  von  B,  welches  eben  so  gross  ist  als  der  Quer- 
schnitt von  A,  ein  nach  oben  gerichteter  Druck  von  12  Pfund  wirkt,  mau 
müsste  also  den  Kolben  B mit  120  Pfund  belasten,  wenn  das  Gleichgewicht 
ungestört  bleiben  soll. 

Auf  der  gleichförmigen  Fortpflanzung  des  Drucks  durch  Flüssigkeiten 
beruht  die  hydraulische  Presse;  sie  besteht  aus  zwei  Haupttheilen,  einer 
Druckpumpe,  mittelst  deren  der  Druck  auf  das  Wasser  ausgeübt  wird,  und 
einem  Kolben  mit  einer  Platte,  welcher  den  Druck  empfangt,  um  ihn  auf  den 
zu  pressenden  Körper  zu  übertragen.  Fig.  117  ist  ein  Durchschnitt  der 
hydraulischen  Presse.  Fig.  118  a.  f.  S.  eine  äussere  Ansicht  der  Druck- 
pumpe von  der  rechten  Seite  der  Fig.  117  gesehen.  Durch  den  Hebel  l 
Fijj.  117.  wird  der  Kolben  S gehoben,  das 

Wasser  des  Behälters  b dringt  durch 
das  Sieb  r,  hebt  das  Ventil  i und 
gelangt  so  unter  den  Kolbens.  Wenn 
mau  den  Hebel  niederdrückt,  so  geht 
auch  der  Kolben  s nieder,  das  zu- 
rückgetriebene Wasser  scbliesst  das 
Ventil  hebt  das  Ventil  d und  ge- 
langt durch  die  Röhre  t in  den  Cy- 
linder  c der  Prelle;  hier  drückt  es 
nun  gegen  den  Kolben  p,  den  es  mit 
der  Platte  n hebt,  und  so  wird  der 
pressende  Körper  zwischen  n und  der 
festen  Platte  e zusammeugedrückt. 
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Wenn  der  Kolben  S durch  irgend  eine  Kraft  niedergedrückt  wird,  so 
hat  jeder  Flächentheil  der  Gefasswände,  welcher  dem  Querschnitt  des  Kol- 


Kig.  118. 


benss  gleich  ist,  einen 
gleichen  Druck  auszu- 
halten. Ist  also  der 
Querschnitt  des  Kol- 
bens p «mal  so  gross 
als  der  des  Kolbens  s, 
so  wird  der  Kolben  p 
mit  einer  Kraft  nk  ge- 
hoben, wenn  der  Kol- 
ben 8 mit  einer  Kraft 
k niedergedrückt  wird. 

Bezeichnen  wir  mit 
K den  Druck,  mit  wel- 
chem der  grosse  Kol- 
ben gehoben  wird,  so 
ist: 

Rt 

A'  — k tL-, 

r* 

wenn  r den  Halbmes- 
ser des  kleinen,  R den 
des  grossen  Kolbens 
bezeichnet.  Ist  nun 
ferner  1 der  Hebelarm, 
an  welchem  der  kleine 
Kolben  angehängt  ist, 
L der  Hebelarm,  an 
welchem  der  Arbeiter 
drückt,  so  ist: 


fc  = ßj, 


wenn  D den  Druck  bezeichnet,  welchen  der  Arbeiter  ausübt, 


mithin  haben  wir 


K = D 


L.R‘ 

l.r*  ' 


Ist  z.  B.  R = lOr  und  L = 61,  so  ist: 
K—  D . 600. 


Wenn  also  der  Hebel  bei  / mit  einer  Kraft  von  100  Pfund  nieder- 
gedriikt  wird,  so  wird  der  Kolben  p mit  einer  Kraft  von  60000  Pfund 
gehoben. 

Von  der  Kraft,  welche  am  Hebel  1 angewandt  wird,  geht  ein  Theil 
durch  Keiljung, widerstii lide  verloren , bevor  sie  sich  bis  zum  Kolben  p 
fortpflanzt;  deshalb  wird  der  Effect  stets  geringer  sein,  als  er  nach  den 
eben  angeführten  Betrachtungen  sein  sollte. 
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Communioirende  Röhren.  Denken  wir  uns  in  der  Vorrichtung  11 
Fig.  119  die  Dicke  der  Kolben  A und  B au/  Null  reducirt,  oder  denken 
wir  uns  statt  der  Kolben  nur  Wasserschichten,  so  werden  doch  die  Gleich- 
gewichtsbedingungen unverändert  dieselben  bleiben.  Wenn  auf  die  Schicht 
AC,  Fig.  120,  irgend  ein  gleichförmiger  Druck  ausgeübt  wird,  so  findet  d;  s 
Gleichgewicht  nur  dann  statt,  wenn  auf  die  «mal  grössere  Schicht  B I)  ein 
auch  «mal  grösserer  Druck  wirkt.  Wird  auf  die  Wasserschicht  A C eine 
Fig.  119.  . Fig.  120. 


Wassersäule  ACFG  aufgeschüttet,  so  ist  es  das  Gewicht  derselben,  wel- 
ches auf  A C drückt.  Will  man  diesem  Druck  durch  eine  auf  B I) 
lastende  Wassersäule  das  Gleichgewicht  halten,  so  muss  diese  Wassersäule 
B DH J nothwendig  «mal  so  schwer  sein  als  ACFG.  Soll  aber  die 
Wassersäule  BDJIJ  wirklich  »imal  schwerer  sein  als  ACFG,  so  müssen 
beide  Wassersäulen  gleiche  Höhe  haben,  da  ja  dio  Grundfläche  B D schon 
»mal  grösser  ist  als  A C. 

Für  cylindrische  verticale  Röhren,  die  unten  auf  irgend  eine  Weise  mit 
einander  in  Verbindung  stehen,  gilt  also  das  Gesetz,  dass  sie  mit  der  glei- 
chen Flüssigkeit  bis  zu  gleicher  Höhe  gefüllt  sein  müssen,  wenn  Gleich- 
gewicht stattfinden  soll , mag  nun  ihr  Durchmesser  gleich  sein  oder  nicht. 

Auf  dies  Gesetz  gründet  sich  die  Anwendung  der  Wasserwagen,  Fig.  121. 


Fig.  122. 


Fig.  121. 


Nur  bei  ganz  engen  Röhren  findet  eine  Abweichung 
statt,  die  später  besprochen  werden  wird. 

ySind  Flüssigkeiten  von  ungleichem  specifischen  'Gewicht 
in  die  beiden  Schenkel  gegossen,  so  sind  natürlich  die  Fliis- 
K sigkeitssäulen,  welche  sich  das  Gleichgewicht  halten,  nicht 
mehr  gleich  hoch,  sondern  ihre  Höhen  verhalten  sich  umge- 
kehrt wie  ihre  specifischen  Gewichte. 
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In  die  heberförmig  gebogene  Röhre,  Fig.  122  (s.  v.  S.),  sei  z.B.  Queck- 
silber und  dann  in  den  längeren  Schenkel  Wasser  gegossen.  Denken  wir  uns 
durch  die  Berührungsstelle  von  Quecksilber  und  Wasser  eine  horizontale 
Ebene  BA  gelegt,  so  wird  alles  Quecksilber  unter  BA  für  sich  im  Gleich- 
gewicht sein,  die  Höhe  der  Quecksilbersäule  AE  ist  aber  für  den  Fall 
des  Gleichgewichts  13,6  mal  geringer  als  die  Höhe  der  Wassersäule  FB  im 
anderen  Schenkel,  weil  das  specifische  Gewicht  des  Quecksilbers  13,6  mal 
so  gross  ist  als  das  des  Wassers. 

Was  man  nun  auch  für  verschiedene  Flüssigkeiten  anwenden  mag, 
immer  müssen  sich  die  Höhen  der  Säulen  umgekehrt  wie  ihre  spe- 
cifischen  Gewichte  verhalten.  So  hält  z.  B.  eine  8 Zoll  hohe  Sänle  von 
concentrirter  Schwefelsäure  einer  Wassersäule  von  14,8  Zollen,  und  eine 
• 8 Zoll  hohe  Säule  von  Schwefelöther  einer  Wassersäule  von  5,7  Zollen- 

das  Gleichgewicht. 

« 

41 

45  Freie  Oberfläoüe  der  Flüssigkeiten.  Aus  dem  Satze,  welcher 
zu  Anfang  des  vorigen  Paragraphen  bewiesen  wurde,  geht  nun  auch  her- 
vor, dass  die  freie  Oberfläche  einer  Flüssigkeit  in  irgend  einem  Gefasse 
nothwendig  horizontal  sein  muss.  Wir  können  uns  die  ganze  Flüssigkeits- 
masse in  eine  beliebige  Menge  verticaler  Sänlchen  zerlegt 
denken  und  diese  müssen  sich  unter  einander  nach  dem 
Principe  der  communicirenden  Röhren  das  Gleichgewicht 
halten.  Hätte  z.  B.  die  Oberfläche  der  Flüssigkeit  die 
Gestalt  der  Fig.  123,  so  könnten  sich  unmöglich  die 
Wassersäulen  cd  und  ab , welche  zur  Unterscheidung 
von  der  übrigen  Wassermasse  stärker  schraffirt  sind, 
das  Gleichgewicht  halten;  es  muss  nothwendig  ein  Sinken 
der  höheren  und  ein  Steigen  der  niedrigeren  erfolgen, 
bis  die  ganze  Oberfläche  rechtwinklig  ist  zur  Richtung 
der  Schwere. 

Wenden  wir  dies  auf  die  Oberfläche  des  Meeres  an,  welches  wir  als 
vollkommen  ruhig  betrachten  wollen,  so  ist  klar,  dass,  wenn  die  Schwer- 
kraft allein  wirkte  und  wenn  sie  stets  nach  dem  Mittelpunkt  der  Erde  ge- 
richtet. wäre,  die  Oberfläche  aller  Meere  Theile  einer  Kugeloberfläche  sein 
müssten. 

46  Bodendruck  der  Flüssigkeiten.  Wenn  flüssige  Massen  im 
Gleichgewicht  sind,  so  üben  Bie  in  Folge  ihrer  Schwere  einen  mehr  oder  minder 
bedeutenden  Druck  auf  den  Boden  und  die  Seitenwände  der  Gefässe  aus, 
in  denen  sie  enthalten  sind,  und  dessen  Werth  wir  nun  bestimmen  wollen. 
Zunächst  wollen  wir  den  Druck  untersuchen,  welcher  von  oben  nach  unten, 
oder  von  unten  nach  oben  auf  horizontale  Flächen,  alsdann  den  Druck, 
welcher  auf  die  Seitenflächen  ausgeübt  wird. 

In  Gefässen,  die  wie  in  Fig.  124  bis  127  gleiche  Grundfläche  haben 
und  bis  zu  gleicher  Höhe  mit  Wasser  gefüllt  sind,  hat  der  Boden  glei- 


Fig.  123. 


1 


Digitized  by  Google 


. Bodendruck  der  Flüssigkeiten.  103 

eben  Druck  auBzuhalten,  mag  nun  das  Gefass  oben  weit  oder  eng,  mag  es 
gerade  oder  schräg  sein. 

Der  Druck,  welchen  der  Boden  eines  mit  Wasser  gefüllten 
Gefässes  auszuhalten  hat,  ist  gleich  dem  Gewicht  einer  verti- 
calen  Wassersäule,  deren  BasiB  gleich  ist  jenem  Boden  und 
deren  Höhe  gleich  ist  der  Tiefe  des  Bodens  unter  dem  Wasser- 
spiegel. 

Der  Druck,  welchen  der  Boden  der  Gefässe  Fig.  124  bis  127  auszu- 
Fig.  124.  Fig.  125.  Fier.  126.  Fig.  127. 


halten  hat,  ist  also  gleich  dem  Gewichte  der  im  Gefass  Fig.  125  enthalte- 
nen Wassersäule. 

Wenn  man  allgemein  mit  S den  Flächeninhalt  des  Bodens,  den  man 
betrachtet,  mit  h die  Höhe  deB  Flüssigkeitsspiegels  über  dem  Boden  und 
mit  d das  Gewicht  der  Raumeinheit  der  Flüssigkeit  bezeichnet,  so  ist  der 
Druck  auf  den  Boden  gleich  s . h . d.  Ist  z.  B.  der  Flächeninhalt  des 
Bodens  3 Quadratfuss,  die  Höhe  des  Wasserspiegels  über  dem  Boden 
4 Fuss,  so  ist  der  Druck  auf  den  Boden  3 . 4 . 66  Pfund,  da  der  Cubik- 
fuss  Wasser  66  Pfund  wiegt  und  die  verticale  Wassersäule  3 . 4 ■=  12 
Cubikfuss  hält. 

Für  das  neue  französische  Maasssystem  ist  ri  — 1 , wenn  das  Gefass 
mit  Wasser  gefüllt  ist  (1  Kubikcentimeter  Wasser  wiegt  1 Gramm),  der 
Bodendruck  p ist  also  für  dieses  Maasssystem  p — S . h. 

Dass  der  Druck  auf  den  Boden  eines  geraden  cylindrischen  Gefässes, 
wie  Fig.  125,  gleich  ist  dem  Gewicht  deB  darin  enthaltenen  Wassers,  ist 
klar;  dass  aber  der  Druck  auf  den  Boden  der  oben  erweiterten,  verengten 
Fig  128  * und  Bchrägen  Gefässe  derselbe  sein  muss, 

bedarf  noch  eines  Beweises. 

fr.  V j Fig.  128  stellt  ein  Gefäss  vor,  welches 

; I sich  in  treppenförmigen  Absätzen  nach  oben 

^ ;J*lf***  erweitert.  Die  oberste  verticale  Wasser- 
säule  ab  cd  drückt  mit  ihrem  ganzen  Ge- 
; ' wicht  auf  die  Grundfläche  cd\  jeder  Theil 

LaJ  dieser  Grundfläche  hat  natürlich  gerade  das 

Gewicht  der  vertical  auf  ihm  lastenden 
Wassersäule  zu  tragen,  und  somit  ist  die  Wasserschicht  fg  durch  das  Ge- 
wicht der  Wassersäule/ ghi  gedrückt. 

Der  Druck  der  Wassersäule  hfgi  pflanzt  sich  vertical  nach  unten 


t 
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fort,  so  dass  die  Fläche  rs,  welche  gleich  f (J  ist,  nicht  nur  den  Druck  der 
unmittelbar  auf  ihr  lastenden  Wassersäule  rfys , sondern  auch  noch  den 

der  Wassersäule  f g hi  zu  tragen  hat.  — Die 
Fläche  rs  trägt  also  das  Gewicht  der  Wasser- 
säule rshi. 

Wenn  man  auf  diese  Weise  weiter  schliesst, 
so  ergiebt  sich,  dass  die  Basis  pq  einen 
Druck  auszuhalten  hat,  welcher  gleich  ist 
dem  Gewichte  der  Wassersäule  pqem. 

Dasselbe  gilt  auch  für  ein  Gefäss,  bei 
welchem,  wie  Fig.  1 30,  die  einzelnen  treppeu- 
förmigen  Absätze  eine  ganz  geringe  Höhe  haben,  der  Boden  ab  ist  durch 
das  Gewicht  der  Wassersäule  ab  cd,  gedrückt. 

Da  diese  Schlüsse  von  der  Höhe  und  den  Dimensionen  dieser  Absätze 
überhaupt  ganz  unabhängig  sind,  so  gelten  sie  auch  noch  für  den  Fall, 
dass  die  einzelnen  treppenform  igen  Absätze  verschwindend  klein  werden, 
sie  gelten  also  auch  noch  für  ein  Gefass  von  der  Form  Fig.  124. 

Fig.  131  stelle  ein 
unten  weites  Gefass  dar, 
an  welches  sich  oben  eine 
engere  Röhre  ansetzt. 
Das  Gefäss  sei  bis  f g 
mit  Wasser  gefüllt  Der 
Boden  ab  hat  zunächst 
das  Gewicht  der  Wasser- 
säule ab  cd  zu  tragen. 
Diese  ist  aber  selbst 
durch  die  Wassersäule 
hfgc  gedrückt,  deren  Gewicht  auf  die  Wasserschicht  he  presst.  Der  auf 
he  lastende  Druck  pflanzt  sich  nun  durch  das  Wasser  in  ab  cd  in  der 
Art  gleichförmig  fort,  dass  jeder  Theil  des  Bodens  a b,  welcher  eben  so 
groBB  ist  wie  he,  einen  dem  Gewicht  der  Wassersäule  fghc  gleichen  Druck 
auszuhalten  hat  Jedes  Flächenstück  des  Bodens,  welches  gleich  ist  he, 
hat  demnach  einen  Gesammtdruck  auszuhalten,  welcher  gleich  ist  dem  Ge- 
wicht einer  verticalon  Wassersäule,  deren  Basis  gleich  he,  deren  Höhe  aber 
gleich  ac  - f-  hf  ist;  daraus  folgt  nun  ferner,  dass  der  Gesammtdruck, 
welchen  der  Boden  a b auszuhalten  hat,  gleich  ist  dem  Gewicht  einer  gera- 
den Wassersäule,  deren  Basis  ab  und  deren  Höhe  um  ist. 

Darauf  gründet  sich  die  Real’sche  Presse. 

Wenden  wir  diese  Schlüsse  auf  das  Gefass  Fig.  132  an,  welches  bis 
Oben  hin  mit  Wasser  gefüllt  sein  soll,  so  ergiebt  sich,  dass  der  Druck  auf 
den  Boden  ab  gleich  ist  dem  Gewicht  einer  verticalen  Säule,  deren  Basis 
ab  und  deren  Höhe  ac  ist. 

Aus  .denselben  Gründen  sind  auch  die  Boden  der  Gelasse  Fig.  133 
und  Fig.  131  gerade  so  stark  gedrückt,  als  ob  sie  eine  gerade  Wassersäule 
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von  gleicher  Basis  und  gleicher  Höhe  zu  tragen  hätten,  da  ja  diese  Schlüsse 
ebenso  für  kleinere  und  endlich  auch  für  verschwindend  kleine  Absätze 
des  Gefasses  gültig  sind. 

Fig.  132.  Fig.  133.  Fig.  134.  Fig.  135. 


Aus  dem  Gesagten  ergiebt  sich  auch  nun  leicht  die  Richtigkeit  unseres 
Satzes  für  den  in  Fig.  135  dargestellten  Fall,  dass  das  Gefass  schräg  ist. 

Kurz,  der  Druck,  den  der  Boden  eines  mit  Wasser  gefüllten  Gefasses 
auszuhalten  hat,  ist  von  der  Form  dieses  Gefasses  ganz  unabhängig,  er 
hängt  bloss  von  der  Grösse  des  Bodens  und  seiner  Tiefe  unter  dem  Wasser- 
spiegel ab. 

Die  Behauptung,  welche  so  eben  theoretisch  begründet  wurde,  muss 
auch  noch  experimentell  bewiesen  werden,  und  dazu  eignet  sich  besonders 
der  Apparat  Fig.  136,  welcher  die  von  Massen  verbesserte  Form  eines 
ursprünglich  von  Pascal  herrührenden  Apparates  ist. 

Drei  unten  offene  Gefässe  A,  B und  C,  deren  untere  Oeffnung  ganz 
gleich,  deren  Form  aber  verschieden  ist,  können  der  Reihe  nach  auf 
Fig.  136.  einem  metallischen  Dreifuss 

aufgeschraubt  werden.  Die 
untere  Oeflnung  des  auf- 
geschraubten  Gefasses  wird 
nun  durch  eine  ebne  Glas- 
platte MN  geschlossen, 
welche  an  einem  Faden  T 
hängt  und  genau  auf  den 
wohl  abgeschliffenen  Rand 
des  Gefasses  passt.  — Der 
Faden  T ist  an  dem  einen 
Balken  einer  Wage  ange- 
hängt, während  auf  der 
Wagschale  der  andern  Seite 
Gewicht  liegt,  welches  die 
Platte  MN  mit  einer  be- 
stimmten Kraft  gegen  den 
Rand  des  Gefasses  drückt. 
Dieses  Gewicht  ist  so  regu- 
lirt,  dass  die  Platte  MN 
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vom  Rande  des  aufgeschraubten  Gefässes  abgedrückt  wird,  wenn  man  das- 
selbe bis  zur  Höhe  £ mit  Wasser  füllt.  Der  Versuch  zeigt  nun,  dass  die 
Höhe,  bis  zu  welcher  man  das  Gefass  füllen  muss,  um  das  Herabdrücken 
der  Platte  JOT  zu  bewirken,  genau  dieselbe  ist,  welches  der  drei  Gefässe, 
A oder  B oder  C,  aufgeschraubt  sein  mag. 

Daraus  folgt  nun  ferner,  dass  der  Satz,  welcher  Paragraph  42  nur 
für  gerade  cylindrische  Gefässe  bewiesen  wurde,  ganz  allgemein  wahr  ist, 
dass  in  communicirenden  Gefässen  für  den  Fall  des  Gleichgewichts  der 
Spiegel  der  Flüssigkeit  in  gleicher  Höhe  sein  muss,  welches  auch  übrigens 
die  Gestalt  der  Gefässe  sein  mag.  Dem  Druck  der  Wassersäule  ab  cd 
Fig.  137,  wird  das  Gleichgewicht  gehalten,  wenn  auf  cf  e in  Druck  wirkt, 


Fig.  137. 


beiden  Schenkeln  unsers  Gefässes 
Gleichgewicht  stattfinden  soll. 


welcher  dem  Gewicht  der  verticalen 
Wassersäule  efyh  gleich  ist.  Nun 
aber  übt  ja,  wie  wir  eben  gesehen 
haben,  die  imregelmässig  geformte 
schräge  Wassersäule  efik  auf  ihre 
Grundfläche  e f genau  denselben  Druck 
aus,  wie  die  gleich  hohe  gerade  Säule 
efgh,  folglich  muss  in  der  That  in 
das  Wasser  gleich  hoch  stehen,  wenn 


47  Seitendruck.  In  Folge  der  gleichförmigen  Fortpflanzung  des 
Drucks  durch  Flüssigkeiten  hat  nicht  allein  der  Boden  der  mit  Flüssig- 
keiten gefüllten  Gelasse  einen  Druck  auszuhalten,  sondern  auch  die  Seiten- 
wände, und  diesen  Seitendruck  wollen  wir  jetzt  näher  betrachten. 

Es  sei  ab , Fig.  138,  ein  Stück  der  verticalen  Wand  eines  mit  Wasser 
gefüllten  GefasseB,  so  bildet  es  ein  Stück  Gränzfläche 
der  horizontalen  Wasserschicht  ab  cd,  deren  Höhe  wir 
so  gering  annehmen  wollen,  dass  man  von  dem  Druck, 
welchen  diese  Wasserschicht  selbst  gegen  ihre  Gränz- 
flächen  ausübt,  abstrahiren  kann.  Auf  der  oberen 
Gränzfläche  a c dieser  Wasserschicht  lastet  aber  das 
Gewicht  der  Wassersäule  von  a C bis  zum  oberen 
Wasserspiegel,  deren  Höhe  wir  mit  h bezeichnen  wollen. 
Ist  nun  fy  ein  Flächenstück  der  Gränzfläche  ac,  wel- 
ches dem  Flächenstück  ab  der  Seiteuwand  gleich  ist 
und  dessen  Flächeninhalt  wir  mit  s bezeichnen  wollen, 
so  ist  offenbar  p = s . h . d,  der  Druck,  welchen 
es  auszuhalten  hat  (wenn  d das  Gewicht  der  Vcdumeneinheit  Wasser  be- 
zeichnet) und  dieser  Druck  pflanzt  sich  durch  die  Flüssigkeitsschicht  ab  cd 
in  der  Weise  gleichförmig  fort,  dass  auch  die  Flächenstücke  ab  und  cd 
den  Druck  p = s.h.d  auszuhalten  haben. 

Der  Druck,  welchen  ein  kleines  Stückchen  in  der  Seitenwand  eines 
Gefässes  auszuhalten  hat,  ist  also  dem  Gewicht  der  Flüssigkeitssäule  gleich, 
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welche  den  Flächeninhalt  des  fraglichen  Wandstückes  zur  Basis,  und  seine 
Tiefe  unter  dem  Wasserspiegel  zur  Höhe  hat.  In  einem  10  Meter  hohen 
Behälter  voll  Wasser  ist  z.  B.  der  Druck  auf  ein  Quadratcentimeter  der 
Seitenwand  in  einer  Tiefe  von  1 Meter  gleich  100  Grammen,  in  einer 
Tiefe  von  2 Metern  gleich  200  Grammen,  in  einer  Tiefe  von  10  Metern 
aber,  d.  h.  am  Boden,  gleich  1 Kilogramm  (2  Pfd.). 

Der  Druck,  den  irgend  ein  Punkt  «der  verticalen  Wand  irgend  eines 
mit  Wasser  gefüllten  Gelasse*  auszuhalten  hat,  lässt  sich  durch  Zeich- 
nung, Fig.  139,  anschaulich  machen.  Man  ziehe  in  a eine  wagerechte 

Linie  und  mache  ihre  Länge  a b gleich 
der  Tiefe  des  Punktes  a unter  dem 
Wasserspiegel,  so  kann  die  Linie  ab 
den  Druck  repräsentiren , den  der 
Punkt  a auszuhalten  hat.  Macht  man 
dieselbe  Construction  für  mehrere 
Punkte  der  verticalen  Linie  r s,  so  wer- 
den die  Endpunkte  aller  der  horizon- 
talen Drucklinien  in  die  Linie  rt  fallen. 

Es  folgt  daraus,  dass  der  Gesammt- 
druck,  welchen  die  Linie  rs  der  verti- 
calen Gefasswand  auszuhalten  hat,  durch  daR  Dreieck  rst  repräsentirt  ist. 

Der  Angriffspunkt  der  Resultirenden  aller  elementaren  Pressungen, 
welche  ein  Wandstück  auszuhalten  hat,  heisst  Mittelpunkt  d'es  Drucks. 

Er  liegt  immer  tiefer  als  der  Schwerpunkt  des  Wandstücks,  weil  ja  die 
Stärke  des  Drucks  nach  unten  wächst.  Der  Mittelpunkt  des  Drucks  für 
die  verticale  Linie  rs  ist  leicht  zu  ermitteln ; denn  es  ist  offenbar  derjenige 
Punkt  e,  in  welchem  die  Linie  rs  von  derjenigen  horizontalen  Linie  ge- 
troffen wird,  die  durch  den  Schwerpunkt  0 des  Dreiecks  rsf  geht.  Wir 
haben  hier  nur  eine  Linie  rs  betrachtet;  nehmen  wir  statt  derselben  einen 
beliebig  breiten  Streifen  der  verticalen  Wand,  so  hegt  der  Mittelpunkt  des 
Drucks  für  denselben  auf  seiner  verticalen  Mittellinie,  und  zwar  ist  seine 
Höhe  über  dem  Boden  */3  der  Höhe,  in  welcher  sich  der  Wasserspiegel 
über  dem  Boden  befindet 

. Druck  Im  Inneren  der  Flüssigkeiten,  Auftrieb.  Jede  48 

Schicht  einer  im  Gleichgewicht  befindlichen  Wassermasse  bat  von  beiden 
Seiten  her  einen  vollkommen  gleichen  Druck  auszuhalten.  Gegen  die  un- 
tere Seite  einer  horizontalen  Wasserschicht  wirkt  also  ein  ebenso  grosser 
Druck  von  Unten  her,  wie  der  ist,  welcher  von  Oben  her  auf  ihr  lastet 
Auf  der  horizontalen  Wasserschicht  ab,  Fig.  140  (a.f.S.)  lastet  z.  B.  das 
Gewicht  der  Wassersäule  abfg,  welches  durch  einen  vollkommen  gleichen, 
von  Unten  her  gegen  ab  wirkenden  von  den  benachbarten  Wassersäulen 
herrührenden  Druck  äquilibrirt  wird. 

Hätte  man  an  die  Stelle  der  Wassersäule  fgab  einen  festen  Körper 
in  die  Wassermasse  eingeschoben,  so  hätte  demnach  die  untere  Fläche  ab 


Fig.  139. 
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desselben  einen  nach  oben  gerichteten  Druck  auszuhalten,  welcher  dem 
Gewicht  der  Wassersäule  a b / (f  gleich  ist.  Dass  im  Inneren  der  Flüssig- 
keit ein  solcher  nach  oben  wirkende  Druck  wirklich  vorhanden  ist,  lässt 
sich  leicht  durch  den  Versuch  zeigen. 

Das  untere  Ende  einer  etwas  weiten  Glasröhre,  F'ig.  141,  ist  mit  einer 
Messingfassung  versehen,  deren  Rand  genau  eben  abgeschliffen  ist.  ab  ist 

Fig.  141. 


• b 


eine  Metallscheibe,  welche  in  ihrer  Mitte  einen  Huken  hat,  vermittelst 
dessen  man  sin  an  einer  durch  die  Rühre  hindurchgcheiiden  Schnur  anhän- 
geu  kamt,  so  dass,  wenn  mau  den  Faden  auzieht,  die  Scheibe  die  un- 
tere Oeffnung  der  Röhre  vollkommen,  verschliesst.  Auf  diese  Weise  ver- 
schlossen, wird  die  Röhre  in  Wasser  eingetaucht.  Nun  ist  cs  nicht  mehr 
nöthig,  den  Faden  anzuziehen,  um  das  Herunterfallen  der  Scheibo  zu  ver- 
hindern, weil  sie  durch  die  Flüssigkeit  nach  oben  gedrückt  wird.  Giesst 
man  Wasser  in  die  Röhre,  so  wird  die  Metallscheibe  durch  ihr  eigenes 
Gewicht  fallen,  sobald  das  Niveau  des  Wassers  in  der  Röhre  dem  äussem 
gleich  ist,  denn  nun  erleidet  die  Metallscheibe  durch  die  Flüssigkeit  glei- 
chen Druck  nach  unten  und  nach  oben. 

Dieser  Druck,  welcher  gegen  die  untere  Fläche  eines  jeden  in  eine 
Flüssigkeit  eingetauchten  Körpers  wirkt,  heisst  der  Auftrieb. 

49  Das  Archimedische  Prinoip.  In  Folge  des  im  vorigen 
Paragraphen  besprochenen  Auftriebs  verliert  ein  jeder 
Körper,  welcher  in  eine  Flüssigkeit  eingetaucht  ist,  von 
seinem  Gewichte  gerade  so  viel,  alB  die  aus  der  Stelle  ver- 
triebene Flüssigkeit  wiegt.  Oder  richtiger  gesagt:  Wenn  ein 
Körper  in  eine  Flüssigkeit  ein  getaucht  ist,  so  wird  ein  Theil 
seiuesGewichts  von  derFlüssigkeit  getragen,  welcher  dem 
Gewichte  der  aus  der  Stelle  getriebenen  Flüssigkeit  gleich  ist. 
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Man  kann  sich  von  der  Richtigkeit  dieses  Gesetzes,  welches  nach 
»einem  Entdecker  dasArchimedischePrincip  genannt  wird,  durch 
eine  einfache  Betrachtung  überzeugen.  Irgend  ein  gerades  Prisma  sei 
vertical  in  Wasser  eingetaucht,  wie  es  Fig.  142  zeigt,  so  ist  jeder  Druck 
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Fig.  142. 


auf  die  Seiten  des  Prismas  durch  einen  gleichen 
und  entgegengesetzten  aufgehoben.  Der  auf  der 
oberen  Fläche  lastende  Druck  ist  g . h,  der  nach 
oben  gerichtete,  gegen  die  untere  Fläche  wir- 
kende Druck  ist  g . h\  wenn  g den  Querschnitt 
des  Prismas,  h die  Tiefe  seiner  oberen  und  h' 
die  Tiefe  seiner  unteren  Grenzfläche  unter  dem 
Wasserspiegel  bezeichnet.  Der  Ueberschuss  des 
gegen  die  untere  Fläche  gerichteten  Drucks, 
der  Gewichtsverlust  A des  cingetauchten  Prismas 
ist  also 

A = g(h  ' — h ) = g.  II, 

wenn  wir  mit  II  die  Hohe  des  Prismas  bezeich- 
net g.U  ist  aber  nichts  anderes  als  das  Gewicht  eines  Wasserkörpers, 
welcher  mit  dem  eingetauchten  Prisma  gleichen  Cubikinhalt  hat. 

Es  sei  z.  B.  die  Basis  jenes  Prismas  1 Quadratcentimeter,  seine  Höhe 
10  Centimeter,  die  obere  Fläche  befinde  sich  3 Centimeter  unter  dem 
Niveau  des  Wassers,  so  hat  sie  einen  Druck  von  3 Grammen  zu  tragen. 
Die  untere  Fläche  ist  13  Centimeter  unter  dem  Wasserspiegel,  sie  hat  also 
einen  von  unten  nach  oben  wirkenden  Druck  von  13  Grammen  auszuhalten. 
Zieht  man  von  diesen  13  Grammen  die  Grösse  des  Drucks  von  3 Grammen 
ab,  welcher  auf  die  obere  Fläche  nach  unten  wirkt,  so  bleiben  10  Gramm 
für  die  Kraft,  mit  welcher  das  Prisma  durch  den  Druck  des  Wassers  nach 
oben  getrieben  wird.  10  Gramme  aber  ist  das  Gewicht  einer  Wassersäule, 
welche  mit  dem  Prisma  gleiches  Volumen  hat.  Bestände  dieses  I risma 
aUB  Marmor,  so  würde  es  27  Gramme  wiegen,  in  Wasser  eingetaucht  hat  es 
aber  einen  nach  oben  gerichtet  en  Ueberdruck  von  10  Grammen  auszuhalten, 
folglich  wird  es  sich  im  Wasser  gerade  so  verhalten,  als  ob  es  nun  10  Gramme 


leichter  geworden  wäre. 

Ist  das  Ihisma  nicht  in  Wasser,  sondern  in  eine  Flüssigkeit  eingetaucht, 
deren  specifisches  Gewicht  S ist,  so  ist 

der  Druck  gegen  die  untere  Flüche  . ...  ;/  .‘h  ■ S 

der  Druck  auf  die  obere  Fläche H • A ' • S 

also  der  Ueberschuss  des  unteren  Drucks.  . g(h'  h)s  — g • H • s- 
Es  ist  aber  g.H.S  das  Gewicht  einer Flüssigkcitsmasse  vom  specifischen 
Gewicht  s,  deren  Volumen  g . H gleich  dem  Volumen  des  cingetauchten 
Prismas  ist. 

Nehmen  wir  statt  eines  einzelnen  Prismas  ein  Bündel  von  mehreren, 
so  ist  klar,  dasB  jedes  einzelne  Prisma  durch  das  Eintauchen  in  eine  Flüs- 
sigkeit von  seinem  Gewichte  so  viel  verliert,  als  ein  gleiches  Volumen  der 
Flüssigkeit  wiegt,  folglich  ist  auch  der  Gewichtsverlust,  welchen  der  ganze 
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aus  mehreren  Prismen  zusammengesetzte  Körper  erleidet,  gleich  dem  Ge- 
wichte einer  Flüssigkeitsmasse,  deren  Volumen  dem  Gesammtvolumen  aller 

Prismen  gleich  ist.  Da  man  sich  aber  einen 
jeden  Körper  in  eine  Menge  solcher  vertical 
stehender  Prismen  von  sehr  kleinem  Durch- 
messer zerlegt  denken  kann,  so  lässt  sich  unser 
Schluss  auf  jeden  beliebigen  Körper  ausdehnen. 

Ein  ganz  anderes  Kaisonnement  fuhrt  uns 
zu  demselben  Resultate.  Denken  wir  uns,  der 
Raum,  den  der  in  Wasser  eingetauchte  Körper 
einnimmt,  sei  selbst  mit  Wasser  gelullt,  so 
wird  dieser  Wasserkörper  in  der  übrigen 
Wassermasse  schweben,  er  wird  nicht  steigen 
und  nicht  sinken.  Denken  wir  uns  nun  den 
Wasserkörper  durch  einen  anderen  ersetzt, 
der  bei  gleichem  Volumen  gleiches  Gewicht  mit  dem  Wasserkörper  hat,  so 
wird  auch  dieser  schweben,  sein  ganzes  Gewicht  wird  also  durch  das 
Wasser,  in  welchem  er  eingetaucht  ist,  getragen,  und  somit  ist  klar,  dass 
allgemein  von  dem  Gewicht  eines  jeden  in  Wasser  getauchten  Körpers  ein 
Theil  durch  daB  Wasser  getragen  wird,  welcher  dem  Gewichte  des  ver- 
drängten Wassers  gleich  ist. 

Von  der  Wahrheit  des  Archimedischen  Princips  kann  man  sich  auch 
durch  den  Versuch  überzeugen.  An  der  einen  Schale  einer  Wage,  Fig.  144, 


Fig.  143 


ist  ein  hohler  Cylinder  c angehängt,  an  welchem  wieder  ein  massiver 
Cy linder  p hängt,  der  ganz  genau  in  die  Höldung  des  oberen  hineinpasst. 
Auf  die  andere  Wagschale  legt  man  so  viele  Gewichte,  dass  das  Gleich- 
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gewicht  hergestellt  ist.  Taucht  man  nun  aber  den  Cylinder  p in  Wasser, 
so  verliert  er  dadurch  einen  Theil  seines  Gewichtes,  das  Gleichgewicht  ist 
also  gestört;  um  es  wieder  herzustellen,  braucht  man  nur  den  Cylinder  C 
voll  Wasser  zu  giessen,  was  offenbar  zeigt,  dass  p durch  das  Eintauchen 
in  Wasser  gerade  so  viel  an  Gewicht  verloren  hat,  als  das  Wasser  wiegt, 
welches  den  Cylinder  c ausfüllt.  Das  Volumen  des  in  r,  befindlichen  Wassers 
ist  aber  dem  Volumen  des  Wassers  gleich,  welches  der  Cylinder  p aus  der 
Stelle  treibt;  mithin  ist  der  Gewichtsverlust  von  p gleich  dem  Gewichte 
des  aus  der  Stelle  vertriebenen  Wassers. 

Bezeichnen  wir  mit  6f  das  Gewicht  eines  Körpers,  mit  W den  Ge- 
wichtsverlust, welchen  er  durch  Untertauchen  unter  Wasser  erleidet,  so  ist 
die  Kraft  K,  welche  ihn  im  Wasser  noch  niedertreibt: 

K = G - W. 

Ist  G > TP,  d.  h.  ist  der  Körper  schwerer  als  die  verdrängte  Wasser- 
masse, so  hat  K einen  positiven  Werth,  der  Körper  wird,  sich  selbst  über- 
lassen, untersinken. 

Ist  G < W,  d.  h.  ist  der  Körper  leichter  als  die  durch  ihn  ver- 
drängte Wassermasse,  so  wird  K negativ,  der  Körper  sinkt  nicht  mehr 
unter,  sondern  er  steigt  in  Folge  des  überwiegenden  Auftriebs  in  die  Höhe, 
bis  ein  Theil  desselben  über  die  Oberfläche  des  Wassers  hervorragt,  bis  er 
schwimmt 

Das  Gewicht  eines  schwimmenden  Körpers  ist  gleich 
dem  Gewicht  der  durch  den  untergetauchten  Theil  ver- 
drängten Flüssigkeit. 

Wenn  G = W,  so  ist  AT  = 0;  ein  Körper,  dessen  Gewicht  genau 
dem  Gewicht  eines  gleichen  Volumens  Wasser  ist,  wird,  in  Wasser  unter- 
getaucht, weder  sinken  noch  Bteigen,  er  wird  schweben. 

Einen  in  Wasser  schwebenden  Körper  könnte 
man  etwa  dadurch  herstellen,  dass  man  in  eine 
Kugel  von  weissem  Wachs  einige  Schrotkörner 
einknetet  Ein  so  hergestellter,  in  Wasser  schwe- 
bender Körper,  wird  in  Weingeist  uutersinken, 
in  Salzwasser  aber  schwimmen. 

Ein  solches  Schweben  lässt  sich  leifcht  mit 
Hülfe  eines  Apparates,  Fig.  145,  hervorbringen; 
die  hohle  Glaskugel  l ist.  zum  Theil  mit  Luft, 
zum  Theil  mit  Wasser  gefüllt  und  hat  unten 
eine  kleine  Oeffnung ; Bie  schwimmt  auf  dem  Was- 
ser eines  Glascylinders,  welcher  oben  mit  einer 
Blase,  oder  mit  Kautschuk  verschlossen  ist.  Drückt 
man  auf  die  Blase,  so  wird  etWaB  mehr  Wasser  in 
die  Kugel  l hineingepresst,  sie  wird  schwerer  und 
sinkt  nieder;  wenn  der  Druck  nachlässt,  dehnt 
sich  die  Luft  in  der  Kugel  l wieder  aus  und  treibt 


Fig.  14b. 
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etwas  Wasser  aus,  die  Kugel  wird  leichter  und  steigt;  es  ist  nun  leicht, 
den  Drück  so  zu  modificiren,  dass  die  Kugel  gerade  im  Wasser  schwebt, 
ohne  zu  sinken  oder  zu  steigen  (Cartesianische  Taucher). 

50  Bedingungen  des  Gleichgewichts  schwimmender  Kör- 
per. Wir  haben  im  vorigen  Paragraphen  gesehen,  dass  das  Gewicht 
eines  schwimmenden  Körpers  gerade  so  gross  ist  wie  das  Gewicht  der  ver- 
drängten Flüssigkeitsmasse;  damit  ein  Körper  aber  mit  Stabilität 
schwimmen  könne,  müssen  noch  weitere  Bedingungen  erfüllt  sein. 

Auf  einen  schwimmenden  Körper  wirken  zwei  Kräfte  in  entgegen- 
gesetzter Richtung:  sein  Gewicht,  im  Schwerpunkt  des  Körpers  angreifend, 
zieht  ihn  nach  Unten;  der  Auftrieb,  im  Schwerpunkt  der  verdrängten 
Wassermasse,  oder  richtiger  gesagt,  in  dem  Punkte  augreifend,  welcher  der 
Schwerpunkt  des  untergetauchten  Körpertheils  sein  würde,  wenn  dieses 
uutergetauchte  Stück  eine  vollkommen  gleichartige  Masse  wäre,  treibt  den 
Körper  nach  Oben.  Den  Angriffspunkt  des  Auftriebs  bezeichnet 
man  auch  mit  dem  Namen  Mittelpunkt  des  Wasserdrucks. 

Es  schwimme  z.  B.  auf  Wasser  eine  unten  zugeschmolzene  Glasröhre, 
Fig.  146,  deren  Schwerpunkt  s durch  Schrotkörner  oder  Quecksilber  sehr 
tief  liegt.  Der  Angriffspunkt  des  Auftriebs  liegt  in  m,  dem  geometrischen 
Mittelpunkte  des  untergetauchten  Theils. 

Ein  schwimmender  Körper  ist  im  Gleichgewichte, 
wenn  sein  Schwerpunkt  und  der  Angriffspunkt  düs  Auf- 
triebs in  einer  und  derselben  Yerticallinie  liegen;  und 
dieses  Gleichgewicht  ist  jedenfalls  ein  stabiles,  wenn  s 
tiefer  liegt  als  m. 

Für  ein  stabiles  Schwimmen  ist  es  jedoch  nicht  un- 
bedingt nöthig,  dass  der  Schwerpunkt  des  Körpers  tiefer 
liegt  als  der  Angriffspunkt  des  Auftriebs,  es  genügt,  dass 
der  Schwerpunkt  des  schwimmenden  Körpers  tiefer  liegt 
als  ein  anderer  Punkt,  welcher  den  Namen  des  Meta- 
cent rums  führt. 

Die  Lage  des  Metacentrums  ist  in  folgender  Weise 
bestimmt:  Denken  wir. uns  den  Schwerpunkt  S eines 
Körpers  und  den  Punkt  *»,  welcher  den  Angriffspunkt 
des  Auftriebs  in  dem  Falle  bildet,  dass  der  Körper  in 
seiner  Gleichgewichtslage  schwimmt,  wie  Fig.  147,  durch 
eine  gerade  Linie  verbunden,  so  können  wir  diese  Linie 
ab  als  Mittellinie  des  Körpers  bezeichnen.  Wird 
der  schwimmende  Körper  aus  seiner  Gleichgewichtslage  hcrausgebracht, 
Fig.  148,  so  nimmt  die  Mittellinie  ab  eine  schräge  Stellung  an,  zugleich 
aber  nimmt  der  Angriffspunkt  des  Auftriebs  eine  andere  Stelle  ein,  er  rückt 
in  unserem  Beispiel  in  den  Punkt  nt,  Fig.  148.  Ein  durch  den  neuen 
Angriffspunkt  dos  Auftriebs  gelegtes  Perpendikel  schneidet  nun  die  Mittel- 
linie ab  in  einem  Punkte  tj,  und  dieser  Punkt  q ist  das  Metacentrum. 


Fig.  146. 
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Das  Metacentrum  q,  Fig.  148,  bildet  den  Drehpunkt,  um  welchen  das 
in  S angreifende  Gewicht  des  schwimmenden  Körpers  denselben  zu  drehen 
strebt;  und  jedenfalls  wird  er  in  seine  Gleichgewichtslage  zurückgedreht, 
wenn  S unter  q liegt.  Ein  Körper  schwimmt  nlso  stabil,  so  lange  sein 
Schwerpunkt  unter  dem  Metacentrum  liegt;  er  schwimmt,  nicht  stabil,  er 
muss  Umschlägen,  wenn  sein  Schwerpunkt  über  dem  Metacentrum  liegt. 


Anwendung  des  Archimedischen  Princips  zur  Bestim-  51 
mung  des  speciflschen  Gewichts  fester  und  flüssiger  Kör- 
per. Das  Archimedische  Princip  liefert  uns  treffliche  Mittel,  das  specifischo 
Gewicht  fester  und  flüssiger  Körper  zu  bestimmen.  Um  die  Dichtig- 
keit eines  festen  Körpers  zu  berechnen,  muss  man  sein  absolutes  Ge- 
wicht und  das  Gewicht  eines  gleichen  Volumens  Wasser  kennen.  In 
den  meisten  Fällen  aber  lässt  sich  das  Volumen  eines  Körpers  durch 
Ausmessung  seiner  Dimensionen  entweder  nur  höchst,  schwierig,  oder  gar 
nicht  ausmitteln.  Nach  dem  Archimedischen  Princip  giebt  uns  ein  einziger 
Versuch  ohne  Weiteres  das  Gewicht  einer  Wassermasso,  welche  mit  dem 
zu  bestimmenden  Körper  gleiches  Volumen  hat,  wir  haben  nur  seinen  Ge- 
wichtsverlust beim  Eintauchen  in  Wasser  zu  bestimmen. 
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Um  diese  Bestimmung  mittelst  einer  Wage  leicht  ausführen  zu  kön- 
nen, wird  an  derselben  eine  kleine  Veränderung  angebracht,  wodurch  sie 
in  eine  sogenannte  hydrostatischeWage  umgewandelt  wird,  Fig.  149a.v.S. 
Man  hängt  nämlich  statt  der  einen  Wagschale  eine  andere  an,  welche  nicht 
so  weit  herabreicht  und  an  welcher  sich  unten  ein  Häkchen  befindet,  an  welches 
der  zu  bestimmende  Körper  mittelst  feiner  Fäden  angehängt  werden  kann. 
Ist  dies  geschehen,  so  kann  man  durch  Auflegen  von  Gewichten  auf  die 
andere  Wagschale  das  absolute  Gewicht  g des  Körpers  bestimmen.  Taucht 
man  ihn  nun  in  Wasser  ein , so  muss  man  auf  der  kurz  herabhängenden 
Wagschale  ein  Gewicht « auflegen,  um  das  Gleichgewicht  der  Wage  wieder 
herzustellen,  a ist  also  der  Gewichtsverlust,  welchen  der  Körper  beim  Ein- 


tauchen in  Wasser  erleidet,  folglich  — sein  specifisches  Gewicht. 


Wenn  ein  Körper  von  passender  Form,  etwa  ein  zum  Theil  mitQueck- 


Fig.  150. 


silber  gefülltes  Glasgetass,  wie  es  Fig. 
150  in  der  natürlichen  Grösse  dar- 
stellt, mittelst  eines  feinen  Platin- 
drahtes an  dem  einen  Arme  der 
Wage  angehängt  und  äquilibrirt  ist, 
so  ist  es  leicht,  den  Gewichtsverlust  zu 
ermitteln,  welchen  derselbe  beim  Ein- 
tauchen in  verschiedene  Flüssigkeiten 
erleidet,  und  da  dieser  Gewichts- 
verlust stets  dem  specifisclien  Gewicht 
der  Flüssigkeiten  proportional  ist,  in 
welche  das  Senkgläschen  eingetaucht 
wird,  so  kann  man  auf  diese  Weise 
leicht  das  specifische  Gewicht  von 
Flüssigkeiten  bestimmen.  Darauf 
gründet  sich  Mohr’s  Wage  zur  Be- 
stimmung des  specifhchen  Gewichts 
von  Flüssigkeiten  (siehe  dessen  Lehr- 
buch der  pharmaceutischen  Technik). 


52  Nicholson’s  Aräometer.  Zur  Bestimmung  des  specifisclien  Ge- 
wichts fester  Körper  kann  statt  der  Wage  das  Xicholson'sche  Aräometer 
angewendet  werden,  welches  in  Fig.  151  abgebildet  ist. 

An  einem  hohlen  Körper  B von  Messingblech  ist  unten  ein  Sieb  C 
angehängt,  oben  aber  ein  feines  Stäbchen  angebracht,  welches  einen  Teller 
trägt,  auf  den  man  kleinere  Körper  und  Gewichte  legen  kann.  In  Wasser 
eingetaucht,  schwimmt  das  Instrument,  und  zwar  aufrecht,  weil  dafür  ge- 
sorgt ist,  dass  sein  Schwerpunkt  möglichst  tief  liegt.  Das  Instrument 
ist  so  eingerichtet  , dass  der  oberste  Theil  des  Körpers  B noch  aus  dem 
Wasser  herausragt.  Legt  man  nun  den  Körper,  dessen  specifisches  Ge- 
wicht man  bestimmen  will,  etwa  ein  Mineral,  auf  den  Teller,  so  sinkt  das 
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Instrument  weiter  ein , und  durch  ferneres  Auflegen  von  Tarirgewichten 
kann  inan  es  leicht  dahin  bringen,  dass  es  genau  bis  zu  einem  Punkte  0 
eingesenkt  ist,  welchen  man  auf  irgend  eine  Weise  (gewöhnlich  durch 
einen  Feilstrich)  auf  dem  Stäbchen  markirt  hat.  Man  nimmt  nun  das 
Mineral  weg  und  legt  Btatt  dessen  so  viel  Gewichte  auf,  bis  das  Instrument 
wieder  genau  bis  0 einsinkt.  Auf  diese  Weise  erhält  man  das  absolute 
Gewicht  des  Körpers.  Es  betrage  »l  Milligramme. 

Hat  man  auf  diese  Weise  das  absolute  Gewicht  des  Minerals  bestimmt, 
so  werden  die  n Milligramme  wieder  weggenommen  und  der  Körper  in  das 
Sieb  gelegt.  Das  Instrument  würde  nun  wieder  bis  0 einsinken,  wenn 
der  in  das  Sieb  C gelegte  Körper  nicht  dadurch,  dass  er  jetzt  in  Wasser 
eihgetaucht  ist,  an  Gewicht  verlöre.  Man  wird  also  auf  den  Teller  noch 
Gewichte,  m Milligramme,  auflegen  müssen,  damit  das  Instrument  wieder 
bis  zur  Marke  eingetaucht  ist.  Man  hat  auf  diese  Weise  das  absolute  Ge- 
wicht des  Körpers  n und  das  Gewicht  eines  gleichen  Volumens  Wasser  m 

fl 

ermittelt;  das  gesuchte  specifische  Gewicht  ist  also  

Es  sei  z.  B.  das  specifische  Gewicht  eines  Diamanten  zu  bestimmen. 
Man  hat  ihn  auf  den  Teller  gelegt  und  so  viel  Tarirgewicht  zugefügt, 
dasB  das  Instrument  bis  0 einsinkt.  Nachdem  der  Diamant  weggenommen 
worden,  hatte  man  statt  seiner  1,2  Gramme  aufzulegen,  damit  das  Aräo- 
meter eben  so  weit  einsank;  es  beträgt  also  das  absolute  Gewicht  des 
Minerals  1,2  Grnmme.  Diese  werden  wieder  weggenommen  und  der 
Diamant  in  das  Sieb  gelegt;  um  es  nun  wieder  dahin  zu  bringen,  dass  das 
Instrument  bis  0 einsinkt,  muss  man  noch  0,34  Gramme  auf  den  Teller 
legen;  das  Gewicht  eines  dem  Diamanten  gleichen  Wasservolumens  ist  also 

1,2 

0,34  Gramme,  und  das  verlangte  specifische  Gewicht  - ’ = 3,53. 

0,34 

Auch  das  specifische  Gewicht  von  Flüssigkeiten  kann  man  mit  dem 
Nicholson’schen  Aräometer  bestimmen.  Da  das  Instrument  stets  so  weit 
einsinkt,  dass  das  Gewicht  desselben  sammt  den  Gewichten  auf  dem  Teller 
dem  Gewichte  der  der  verdrängten  Flüssigkeitsmasse  gleich  ist,  so  kann  man 
mit  Hülfe  dieses  Instruments  ausmitteln,  wie  viel  ein  bestimmtes  Volumen 
der  Flüssigkeit  wiegt.  Dazu  ist  aber  nöthig,  dass  man  das  Gewicht  des 
Instrumentes  selbst  kennt;  wir  wollen  es  mit  n bezeichnen.  Wenn  es,  in 
Wasser  eingetaucht,  bis  0 einsinken  soll,  so  muss  noch  Gewicht  zugelegt 
werden.  Bezeichnen  wir  dies  Zulaggewicht  mit  o,  so  ist  n -j-  a das  Ge- 
wicht der  verdrängten  Wassermasse. 

Taucht  man  nun  das  Instrument  in  eine  andere  Flüssigkeit,  so  W’ird 
man  irgend  ein  anderes  Gewicht  b anstatt  a auflegen  müssen,  um  ein 
Einsinken  bis  0 zu  bewerkstelligen;  b wird  grösser  sein  als  a,  wenn 
die  Flüssigkeit  schwerer,  kleiner  als  a,  wenn  sie  leichter  ist  als  Wasser. 
Das  Gewicht  der  verdrängten  Flüssigkeit  ist  n -(-  b ; das  Volumen  der- 
selben ist  aber  genau  so  gross  als  das  der  Wassermasse,  deren  Gewicht 
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n -f-  a ist,  weil  ja  das  Aräometer  in  beiden  Fällen  gleich  tief  einge- 
sunken ist. 

Das  Instrument  wiege  z.  B.  70  Gramme;  muss  man  20  Gramme  auf- 
legen,  damit  es  in  Wasser,  1,37  Gramme,  dnmit  es  in  Weingeist  bis  O 

70  -1-  i 37 

einsinkt,  so  ist  das  specifischc  Gewieht  des  Weingeistes  + — =0,793. 

“70+20 

Dieses  Aräometer  ist  um  so  empfindlicher,  je  dünner  das  Stäbchen 
im  Vergleich  zum  Volumen  des  Körpers  U ist. 

Mit  diesem  Aräometer  das  speeifische  Gewicht  von  Flüssigkeiten  zu 
bestimmen,  ist  immer  etwas  umständlich.  Man  könnte  eben  so  schnell 
mit  Hülfe  der  Wage  nach  dem  oben  angegebenen  Verfahren  mit  weit 
grösserer  Genauigkeit  zum  Ziele  kommen.  In  vielen  Füllen  des  praktischen 
Lebens  aber  kommt  es  darauf  an,  schnell  durch  ein  möglichst  einfaches 
Verfahren  das  speeifische  Gewicht  einer  Flüssigkeit  auszumitteln,  um  dar- 
aus auf  die  Qualität  derselben  zu  schliessen.  ln  solchen  Fällen  reicht 
Fig.  152.  es  aber  vollkommen  hin,  das  speeifische  Gewicht  bis  auf  zwei 
^ Decimalstellen  genau  zu  finden ; man  erreicht  dies  nm  schnell- 
sten durch  die  Scalenaräometer,  die  wir  sogleich  näher  be- 
trachten wollen. 


Scalenaräometer.  Mit  Hülfe  des  Nicholson’schen 
Aräometers  kann  man  das  speeifische  Gewicht  einer  Flüssig- 
keit aus  der  Vergleichung  des  absoluten  Gewichtes  gleicher 
Volumina  ableiten.  Der  Gebrauch  der  Scalenarüometer  aber 
gründet  Bich  darauf,  dass  bei  gleichem  Gewichte  zweier 
Flüssigkeitsmassen  ihre  Volumina  sich  umgekehrt  verhalten 
wie  die  specifischen  Gewichte. 

Es  stellt  Fig.  152  ein  Scalenaräometer  dar.  In  der  Regel 
bestehen  sie  aus  einor  cylindrischen  Glasröhre,  welche  unten 
erweitert  ist,  wie  man  in  der  Abbildung  sieht.  In  der  unteren 
Kugel  befindet  sich  etwas  Quecksilber,  wodurch  nur  bezweckt 
wird,  dass  das  Instrument  aufrecht  schwimmt.  Denken  wir  uns 
das  Instrument  in  Wasser  schwimmend,  so  ist  das  Gewicht  des 
verdrängten  Wassers  dem  Gewichte  des  Instrumentes  gleich. 
Senken  wir  es  nun  in  eine  andere  Flüssigkeit,  so  wird  es  tiefer 
oder  weniger  tief  cinsinken,  je  nachdem  die  Flüssigkeit  leichter 
oder  schwerer  ist  als  Wasser.  Gesetzt,  das  Aräometer  wiege 
10  Gramme,  so  wird  es,  in  Wasser  schwimmend,  10  Cubik- 
centimeter  verdrängen.  Taucht  man  es  in  Weingeist,  so  wird 
es  so  tief  einsinken,  dass  die  verdrängte  Weingeistmenge  auch 
10  Gramme  wiegt.  Aber  10  Gramme  Weingeist  nehmen  einen 
grösseren  Kaum  ein  als  10  Gramme  Wasser,  dns  Instrument 
muss  also  tiefer  cinsinken,  und  zwar  so,  dass  dns  in  Weingeist 
eingesenkte  Volumen  sich  zu  dem  in  Wasser  eingesenkten  um- 
gekehrt verhält  wie  die  specifischen  Gewichte  dieser  Flüssigkeiten. 
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Mau  begreift  nun  wohl,  (lass,  wenn  die  Röhre  zweckmässig  getheilt  ist,  man 
aus  einer  einzigen  leicht  auzustellenden  Beobachtung  das  Bpecifische  Gewicht 
einer  Flüssigkeit  ermitteln  kann.  Unter  allen  Scalen,  welche  man  auf  Aräo- 
metern angebracht  hat,  ist  unstreitig  die  von  Gay-Lussac  angegebene  die 
einfachste  und  zweckmässigste;  wir  wollen  deshalb  diese  zuerst  betrachten. 

Denken  wir  uns  an  einem  Aräometer  denjenigen  Punkt  a der  Röhre 
bezeichnet,  bis  zu  welchem  das  Instrument  in  Wasser  einsiukt,  alsdann  auf 
der  Röhre,  von  diesem  Punkte  ausgehend,  eine  Reihe  von  Theil  strichen  so 
angebracht,  dass  das  Volumen  eines  Röhrenstücks,  welches  zwischen  je 
zwei  solcher  Theilstriche  fällt,  1/ioo  von  dem  in  Wasser  einsinkenden  Vo- 
lumen ist.  Nehmen  wir  z.  B.  an,  das  Volumen  desjenigen  Thoils  des 
Aräometers,  welcher  im  Wasser  untergetaucht  ist,  betrüge  gerade  IOCubik- 
centiineter,  so  müsste  das  Volumen  des  Röhrenstücks,  welches  zwischen  je 
zwei  Theilstriche  fallt,  0,1  Cubikcentimeter  betragen. 

Der  Wasserpnnkt  a wird  mit  100  bezeichnet  und  die  Theilung  von 
unten  nach  ol>en  gezählt.  Die  auf  diese  Weise  getheilten  Aräometer  werden 
mit  dem  besonderen  Namen  Volumeter  bezeichnet. 

Gesetzt,  das  Aräometer  sänke  in  irgend  einer  Flüssigkeit  bis  zum 
Theilstrieh  80  der  Volumeterscala  ein,  so  weiss  man  dadurch,  dass  80 
Volumentheile  dieser  Flüssigkeit  so  viel  wiegen  wio  100  Volumentheile 
Wasser;  das  specifische  Gewicht  dieser  Flüssigkeit  verhält  sich  also  zu 

dem  des  Wassere  wie  100  zu  80,  es  ist  also  — — — oder  1,25. 


Wäre  das  Volumeter  in  einer  anderen  Flüssigkeit  bis  zum  Theilstrieh 
11G  der  Volumeterecala  eingesunken,  so  finden  wir  nach  derselben  Schluss- 
weise, dass  das  specifische  Gewicht  dieser  Flüssigkeit  y^-  = 0,802  ist. 


Kurz,  wenn  das  Volumeter  in  einer  Flüssigkeit  bis  zu  einem  be- 
stimmten Punkte  y der  Scala  einsinkt,  so  findet  man  das  speci- 
fische Gewicht  S der  Flüssigkeit,  wenn  man  die  Zahl  des  beob- 


achteten Scalenpunktes  in  100  dividirt,  d.  h.  es  ist  S — 


100 

~y~ 


Die  Genauigkeit  eines  solchen  Instrumentes  ist  um  so  grösser,  je 
grösser  die  Entfernung  eines  Theilstriches  von  dem  anderen,  je  dünner 
also  die  Röhre  im  Vergleich  zu  dem  Volumen  des  ganzen  Instruments  ist. 
Damit  jedoch  die  Röhre  nicht  gar  zu  lang  wird,  macht  man  kein  Volu- 
meter, welches  für  alle  Flüssigkeiten  anwendbar  ist,  sondern  Bolche,  welche 
entweder  nur  für  leichtere  oder  nur  für  schwerere  Flüssigkeiten  gebraucht 
werden  können.  Bei  den  ereteren  befindet  sich  der  mit  100  bezeichnet« 
Wasserpunkt  nahe  am  unteren,  bei  den  letzteren  aber  nahe  am  oberen 
Ende  der  Röhre. 


Bevor  man  die  Theilung  aufträgt,  hat  man  erst  durch  Vermehrung 
oder  Verminderung  der  Quecksilbermasse  in  der  Kugel  das  Instrument  so 
zu  reguliren,  dass  es  in  Wasser  bis  zu  einem  entweder  nahe  am  unteren  oder 
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oberen  Ende  der  Röhre  gelegenen  Punkt  einsinkt.  Ist  dies  geschehen,  so 
hat  man  einen  zweiten  Punkt  der  Scala  zu  bestimmen,  und  dies  geschieht 
auf  folgende  Art: 

Das  Instrument  sei  für  schwere  Flüssigkeiten  bestimmt,  also  der 
Wasserpunkt  am  oberen  Ende  der  Rohre.  Man  verschafft  sich  eine  Flüs- 
sigkeit, deren  specifisches  Gewicht  genau  1,25  ist;  eine  solche  Flüssigkeit 
lässt  sich  leicht  durch  Mischen  von  Wasser  und  Schwefelsäure  erhalten  und 
ihr  specifisches  Gewicht  mit  Hülfe  der  Wage  prüfen.  In  diese  Flüssigkeit 
taucht  man  nun  das  Instrument  und  merkt  sich  den  Punkt,  bis  zu  welchem 
es  einsinkt.  Das  specifische  Gewicht  1,25  entspricht  aber  dem  Theilstrich 
80  der  Volumeterscala;  dieser  zuletzt  markirte  Punkt  ist  also  mit  80  zu 
bezeichnen,  der  Zwischenraum  zwischen  ihm  und  dem  Wasserpunkt  in  20 
gleiche  Theile  zu  theilen  und  diese  Theilung  auch  noch  unterhalb  des 
Punktes  80  fortzusetzen. 

Ist  das  Volumeter  für  leichtere  Flüssigkeiten  bestimmt,  also  der 
Punkt  100  am  unteren  Ende  der  Röhre,  so  findet  man  einen  zweiten  Punkt 
der  Scala,  indem  man  das  Instrument  in  eine  Mischung  von  Wasser  und 
Weingeist  taucht,  deren  specifisches  Gewicht  genau  0,8  ist.  Das  specifische 
Gewicht  0,8  entspricht  dem  Theilstrich  125,  man  hat  also  den  Raum 
zwischen  diesem  Theilstrich  und  dem  Wasserpunkt  in  25  gleiche  Theile 
zu  theilen. 

In  der  Regel  ist  die  Theilung  auf  einem  Papierstreifen  gemacht  und 
in  dem  Inneren  der  Röhre  befestigt. 

Eine  zweite  rationelle  Theilungsart  der  Aräometcrscala,  welche  eben- 
falls von  Gay-Lussac  angegeben,  früher  aber  schon  von  Brisson  und 
G.  G.  Schmidt  ausgeführt  wurde,  ist  diejenige,  welche  unmittelbar  die 
specifischen  Gewichte  angiebh  Aräometer,  welche  mit  einer  solchen 
Scala  versehen  sind,  werden  Densimeter  genannt 

Die  folgende  Tabelle  giebt  an,  welche  Volumetergrade  den  daneben 
stehenden  specifischen  Gewichten  entsprechen. 


Specif. 

Gewicht. 

Entsprechende 

Volumeter- 

grade. 

Specif. 

Gewicht 

Entsprechende 

Volumeter- 

grade. 

2,0 

50,00 

1,1 

90,90 

1,9 

52,63 

1,0 

100 

1,8 

55,55 

0,95 

105,26 

1,7 

58,82 

0,90 

111,11 

1,6 

62,50 

0,85 

117,64 

1,6 

66,66 

0,80 

125,00 

1,4 

71,43 

0,76 

133,33 

1,3 

76,92 

0,70 

142,85 

1,2 

83,33 
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90-H 


80-U 


J+U 


1,2 


1,3 


70+ 


HM 


1,5 


6&. 


50. 


1,6 
+4-1,7 
l:  -1.8 

. 41.9 
2,0 


0,7 


140 


130 


Fig.  153  stellt  die  Volumeterscala  für  schwere  Flüssigkeiten,  also  von 
den  Theilstrichen  50  bis  100,  die  Fig.  154  Btellt  eine  solche  für  leichtere 
Fig.  153.  Fig.  154.  Flüssigkeiten,  also  von  100  bis  150 

dar.  In  Fig.  153  findet  man  aber 
lOO-f  | j“l,0  fj  | neben  der  Volumeterscala  noch  die 

Punkte  markirt,  welche  den  specifischen 
Gewichten  2,0  — 1,9  — 1,8  u.  s.  w. 
bis  1 , und  in  Fig.  154  diejenigen, 
welche  den  specifischen  Gewichten  1 
— 0,9  — 0,8  und  0,7  entsprechen. 
In  der  letzteren  Figur  findet  man 
ausserdem  noch  die  Punkte  für  die 
specifischen  Gewichte  0,95  — 0,85  und 
0,75  markirt. 

Theilt  man  den  Abstand  je  zweier 
auf  einander  folgender  Theilstriche  auf 
der  rechten  Seite  der  Fig.  153  in  10 
gleiche  Theile,  den  Abstand  je  zweier 
auf  einander  folgender  Theilstriche  auf 
der  rechten  Seite  der  Fig.  154  aber  in 
fünf  gleiche  Theile,  so  erhält  man  eine 
Densimeterscala,  für  welche  der 
Abstand  je  zweier  auf  einander  folgen- 
der Theilstriche  einer  Differenz  von 
*/ioe  'm  specifischen  Gewicht  entspricht, 
man  kann  also  mit  so  gctheilten  Aräo- 
metern das  specifische  Gewicht  un- 
mittelbar bis  auf  die  zweite  Decimal- 
stelle  ablesen.  Die  obige  Tabelle  sowohl, 
100  HKo  wi0  die  beiden  Figuren  153  und  154 
zeigen,  dass  für  gleiche  Differenzen 
des  specifischen  Gewichts  die  Theilstriche  am  unteren  Endo  der  Scala 
näher  aneinanderrücken  als  am  oberen. 


120 


110  j- 


r 


0,8 


++0,9 


Aräometer  für  besondere  Flüssigkeiten.  Im  praktischen  54 
Leben  ist  es  nicht  direct  der  Zweck,  das  specifische  Gewicht  einer  Flüssig- 
keit zu  erfahren,  sondern  man  will  den  Concentrationsgrad  einer  Salzlösung, 
die  Mischungsverhältnisse  einer  Flüssigkeit  kennen  lernen.  Diese  stehen 
nun  freilich  mit  dem  specifischen  Gewicht  in  genauer  Beziehung,  so  dass, 
wenn  man  mit  Hülfe  des  Aräometers  das  specifische  Gewicht  einer  Flüssig- 
keit ausgemittelt  hat,  man  daraus  auch  auf  die  Natur  der  Flüssigkeit 
echli essen  kann.  Man  hat  jedoch  für  solche  Flüssigkeiten,  welche  in  der 
Praxis  häufig  Vorkommen,  besondere  Aräometer  construirt,  welche  unmittel- 
bar die  Mischungsverhältnisse  angeben;  wir  wollen  hier  nur  eins  der 
wichtigsten,  nämlich  das  Alkoholometer,  näher  betrachten. 
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Dos  Alkoholometer  dient  zur  Bestimmung  des  Alkoholgehaltes  einer 
Mischung  von  Wasser  und  Weingeist 

Dob  specifischo  Gewicht  des  Alkohols  ist  0,794,  wenn  man  das  des 
Wassere  als  Einheit  annimmt;  eine  Mischung  von  Wasser  und  absolutem 
Fig.  155.  Alkohol  wird  also  eine  Dichtigkeit  haben,  welche  zwischen  1 und 
0,794  lallt  und  sich  mehr  der  einen  oder  der  anderen  Gränze 
nähert,  je  nachdem  die  Mischung  mehr  Wasser  oder  mehr  Alkohol 
enthält.  Die  Dichtigkeit  der  Mischung  weicht  jedoch  von  dem 
arithmetischen  Mittel  ab,  welches  man  uus  den  Mischungsverhält- 
nissen berechnet. 

Der  Grund  dieser  Abweichung  liegt  darin,  dass,  wenn  man 
Wasser  und  Weingeist  mischt,  eine  Contraction  stattfindet,  die 
wir  erst  durch  einen  Versuch  anschaulich  machen  wollen. 

Man  giesso  eine  Glasröhre,  Fig.  155,  welche  ungefähr  eine 
Länge  von  30  Zoll  hat,  halb  voll  Wasser  und  fülle  dio  andere 
Hälfte  mit  Weingeist  (für  Vorlesungen  ist  gefärbter  Woingoist  zu 
empfehlen),  so  werden  sich  die  Flüssigkeiten  nicht  mischen;  der 
Weingeist  schwimmt  auf  dem  Wasser.  Nachdem  das  offene  Ende 
durch  einen  Korkstöpfel  fest  verscldossen  worden  ist,  so  dasB 
durchaus  keine  Flüssigkeit  entweichen  kann,  kehrt  mau  die  Röhre 
um,  und  nun  wird  durch  das  Sinken  des  Wassers  alsbald  eine 
Mischung  der  Flüssigkeiten  vor  sich  gehen.  Hat  dio  Mischung 
vollständig  stattgefundeu,  so  sieht  man,  dass  die  vorher  ganz  volle 
Röhre  nicht  mehr  ganz  angefüllt  ist,  es  hat  Bich  ein  leerer  Raum 
gebildet,  der  in  der  Röhre  eine  Länge  von  ungefähr  */2  Zoll  einnimmt. 

1 00  Maassthcilc  Wussor-j-  0 Muassthoilo  Alkohol  geben  100  Maasslhcile 
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Aus  diesen  Angaben  folgt,  dass  das  specifisclie  Gewicht  einer  Mischung 
von  Wasser  und  Weingeist  stets  grösser  sein  muss  als  das  berechnete 
arithmetische  Mittel. 

Aus  der  folgenden  Tabelle  ersieht  man,  wieviel  Maasstheile  Wasser 
man  zu  den  in  der  ersten  Columnc  angegebenen  Maasstheilcn  Alkohol 
schütten  muss,  um  100  Maasstheilo  Mischung  zu  erhalten.  Das  specifischo 
Gewicht  der  so  erhaltenen  Mischungen  ist  in  der  letzten  Columnc  angegeben. 
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Maasstheile 

Alkohol. 

Maassthcile 
\V  asscr. 

Speeif.  Gew. 
der  Mischung. 

100 

0,00 

0,794 

90 

11,94 

0,834 

Ö0 

22,87 

0,864 

70 

33,14 

0,891 

60 

43,73 

0,914 

ÖO 

53,745 

0,935 

40 

63,44 

0,952 

30 

72,72 

O/JOG 

20 

81,72 

0,976 

10 

90,72 

0,987 

0 

100 

1,000 

Wenn  man  nun  an  einer  Aräometerröhre  diejenigen  Punkte  markirt, 
welche  den  specifischen  Gewichten  0,794  0,834  . . . 0,97(5  0,987  und 

1 entsprechen,  und  nie  mit  den  Zahlen  100,  90,  80  . . . 20,  10,  0 bezeich- 
net, wenn  man  ferner,  was  ohne  merklichen  Fehler  geschehen  kann,  den 
Raum  zwischen  je  zweien  dieser  Punkte  in  10  gleiche  Theile  theilt,  so  erhalt 
man  ein  Procent-Aräometer  filr  Weingeist,  d.  h.  ein  Aräometer,  an 
welchem  man  unmittelbar  ablesen  kann,  wieviel  Volumenproeente  Alkohol 
in  einer  Mischung  von  Wasser  und  Weingeist  sich  befinden.  Solche  Alko- 
holometer wurden  in  Frankreich  nach  Gay-Lussac’s,  in  Deutschland  nach 
Tralles’  Angaben  ausgeführt  und  es  ist  gesetzlich  bestimmt,  dass  der  Al- 
Fig.  150.  koholgehalt  des  der  Besteuerung  unterworfenen  Branntweins,  Wein- 
geistes u.  s.  w.  mit  Hülfe  dieses  Instrumentes  ermittelt  werden 
soll.  Beistehende  Scala,  Fig.  156,  zeigt  die  Hauptabteilungen 
eines  solchen  Alkoholometers  in  ihrem  richtigen  Verhältniss.  Man 
sieht,  wie  sich  erwarten  liess,  dass  die  Abtheilungen  ungleiche 
Grösse  haben.  Die  Scala  des  Alkoholometers  von  Tralles’  be- 
zieht sich  auf  eine  Temperatur  von  15°  C.  Da  sich  nun  das  spe- 
cifische  Gewicht  des  Weingeistes  mit  der  Temperatur  bedeutend 
ändert,  bo  bedürfen  die  Angaben  des  Alkoholometers  einer  Correc- 
tion,  wenn  der  zu  untersuchende  Weingeist  eine  andere  Tempe- 
ratur hat.  (Ausführliches  über  Alkoholometrie  im  Handwörter- 
buch der  Chemie  von  Liebig  und  Poggendorff.) 

Das  Volumeter  oder  Densimeter  kann  das  Alkoholometer  recht 
gut  ersetzen,  wenn  man  nur  eine  Tubelle  zur  Hand  hat,  in  welcher 
der  Alkoholgehalt  angegeben  ist,  welcher  den  verschiedenen  spe- 
cifischen  Gewichten  entspricht. 

Begreiflicher  Weise  kann  man  das  Alkoholometer  einzig  und  • 
allein  zu  dem  angegebenen  Zwecke  verwenden , für  jede  andere 
Flüssigkeit  ist  es  völlig  unbrauchbar.  Auf  ähnliche  Weise,  wie 
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das  Alkoholometer,  hat  man  auch  Aräometer  eonstmirt,  welche  den  Ge- 
halt einer  Säure,  einer  Salzlösung  u.  s.  w.  angeben  sollen.  Weil  je- 
doch ein  solches  Instrument  nur  für  eine  einzige  specielle  Flüssigkeit 
brauchbar  ist,  so  wendet  man  besser  ein  für  allemal  das  Volumeter  oder 
ein  Aräometer  an,  an  welchem  man  direct  das  specifisehe  Gewicht  der 
Flüssigkeit  ablesen  kann  und  sucht  den  Gehalt,  welcher  dem  beobachteten 
specifischen  Gewichte  entspricht,  in  Tabellen,  welche  eigens  zu  diesem 
Zwecke  berechnet  worden  sind. 

So  enthält  z.  B.  folgende.  Tabelle  das  specifisehe  Gewicht  einer  Mischung 
von  Schwefelsäurehydrat  (S0a  -(-  HO)  mit  Wasser  von  10  zu  10  Proc. 


Procent  von 
S03  -f-  HO. 

Spccif.  Gew. 

Gehalt  an 
wasserfreier 
Säure. 

100 

1,843 

81,63  Proc. 

90 

1,822 

73,47  „ 

80 

1,734 

65,30  „ 

70 

1,615 

57,14  „ 

60 

1,601 

48,98  „ 

50 

1,898 

40,81  „ 

40 

1,306 

32,65  „ 

30 

1,223 

25,49  „ 

20 

1,144 

16,32  „ 

10 

1,068 

8,16  „ 

0 

1,000 

0,00  „ 

Hat  man  nun  z.  B.  mit  Hülfe  des  Volumeters  oder  des  Densimeters 
gefunden,  dass  das  specifisehe  Gewicht  eines  Gemische«  von  Wasser  und 
Schwefelsäure  1,223  ist,  so  ersehen  wir  aus  obiger  Tabelle  (welche  übrigens 
nur  für  eine  Temperatur  von  1 5°  C.  genau  richtig  ist),  dass  es  30  Proc. 
Schwefelsäurehydrat  und  25,49  Proc.  wasserfreie  Schwefelsäure  enthält. 

In  die  Gasse  der  Procentaräometer  gehört  auch  die  sogenannt« 
Mostwage,  welche  dazu  dient,  den  Zuckergehalt  des  Traubenmostes  zu 
ermitteln.  Das  specifisehe  Gewicht  de*  Mostes  nimmt  mit  seinem  Gehalt 
an  (Trauben-)  Zucker  zu.  Der  Punkt  der  Scala,  bis  zu  welchem  das  Instrument 
in  einer  Lösung  einsinkt,  welche  20  Gewichtstheile  Traubenzucker  enthält, 
ist  mit  100,  der  Punkt,  welcher  einer  Lösung  von  12  Proc.  Zucker  entspricht, 
ist  mit  60  bezeichnet.  Der  Zwischenraum  zwischen  diesen  beiden  Punkten, 
von  welchen  der  eine  mehr  nahe  am  oberen,  der  andere  nahe  am  unteren 
Ende  der  Scala  liegt,  ist  in  40  Grade  getheilt.  Je  5 Grad  der  Most- 
wage entsprechen  also  einem  Zuckergehalt  von  1 Procent.  Ein  Most, 


16  Proc.  Traubenzucker. 
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Die  von  Oechsle  in  Pforzheim  construirten  Mostwagen  sind  von 
Silberblech  verfertigt,  und  haben  die  Fig.  157  abgebildete  Gestalt.  Die 
Scala  ist  an  einem  hohlen  quadratischem  Silberstäbchen  angebracht. 

Aräometer  mit  willkürlicher  Scala.,  Es  bleiben  jetzt  nur  53 
Fig.  157.  noch  die  älteren  Aräometerscalen  zu  erwähnen,  welche 
jedoch  durchaus  keinen  wissenschaftlichen  Werth  haben. 

Baume  bestimmte  an  den  für  leichtere  Flüssig- 
keiten bestimmten  Aräometern  ausser  dem  Wasser- 
punkte noch  einen  zweiten  fixen  Punkt  dadurch,  dass 
er  das  Instrument  in  eine  Lösung  von  1 Gewichtstheil 
Kochsalz  in  9 Gewichtstheilen  Wasser  tauchte.  Den 
Raum  zwischen  diesen  beiden  Punkten  theilte  er  in 
10  gleiche  Theile,  die  er  Grade  nannte;  die  Theilung 
ist  noch  über  den  Wasserpunkt  hinaus  um  40  Grade 
fortgesetzt.  Der  Wasserpunkt  ist  mit  10  bezeichnet, 
und  die  Grade  werden  nach  oben  gezählt. 

Für  schwere  Flüssigkeiten  wurde  der  zweite  feste 
Punkt  durch  Eintauchen  in  eine  Lösung  von  15  Thln. 
Kochsalz  in  85  Thln.  Wasser  bestimmt,  der  Zwischen- 
raum zwischen  diesem  und  dem  Wasserpunkt  in 

15  Grade  getheilt  und  die  Theilung  nach  unten  fort- 
gesetzt. Man  sieht  wohl,  dass  man  durch  ein  solches 
Instrument  weder  das  specifische  Gewicht,  noch  den 
Gehalt  einer  Flüssigkeit  erfahrt. 

Cartier  brachte  an  der  Baume’schen  Scala  eine 
unwesentliche  Veränderung  an,  er  machte  nämlich  die 
Grade  etwas  grösser,  so  dass  15  seiner  Grade  gleich 

16  Baume’schen  sind.  Wenn  er  dadurch  auch  nichts 
genützt  hat,  so  hat  er  doch  wenigstens  seinen  Namen 

verewigt,  denn  so  werthlos  seine  Scala  auch  ist,  so  ist  sie  doch  ungemein 
verbreitet. 

Das  Aräometer  von  Beck  hat  den  Wasserpunkt  zu  seinem  Nullpunkt 
den  nach  oben  gezählten  30sten  Grad  beim  specif.  Gewicht  0,85. 

Die  folgende  Tabelle  giebt  an,  welche  specifischen  Gewichte  den  in 
der  ersten  Columne  angegebenen  Gradzahlen  der  Baume’schen  Cartier’- 
achen  und  Beck’schen  Scala  entsprechen. 


Digitized  by  Google 


124  Hydrostatik  oder  d.  Lehre  vom  Gleichgewicht  d.  Flüssigkeiten. 

Aräometer  für  leichtere  Flüssigkeiten. 


Grade. 

Gaum  e. 

C a r t i e r. 

Beck. 

0 





1,000 

5 

— 

— 

0,971 

10 

1 

— 

0,944 

15 

0,965 

0,970 

0,919 

20 

0,933 

0,934 

0,895 

25 

0,903 

0,901 

0,872 

30 

0,875 

0,871 

0,850 

35 

0,849 

0,842 

0,829 

40 

0,824 

0,815 

0,809 

45 

0,800 

— 

0,791 

50 

0,778 

— 

0,773 

Aräometer  für  schwerere  Flüssigkeiten. 


Grade. 

Gaume. 

Geck. 

0 

1,000 

1,000 

5 

1,037 

1,030 

10 

1,077 

1,062 

16 

1,120 

1,097 

20 

1,167 

1,133 

25 

1,217 

1,172 

30 

1,273 

1,214 

35 

1,333 

1,259 

40 

1,400 

1,308 

45 

1,473 

1,360 

50 

1,565 

1,417 

55 

1,647 

1,478  . 

60 

1,750 

1,545 

65 

1,867 

1,619 

70 

2,000 

1,700 
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Elasticität  der  Flüssigkeiten.  Während  die  Molekularkräfte  5« 
bei  festen  Körpern  sich  im  Zustande  eines  stabilen  Gleichgewichts  be- 
finden, können  wir  den  Gleichgewichtszustand  der  Molekularkräfte  bei 
(lässigen  Körpern  gewissermaassen  als  einen  indifferenten  bezeichnen, 
denn  wie  man  auch  die  Theilchen  einer  Flüssigkeit  gegen  einander  ver- 
schieben mag,  so  kommen  sie  doch  in  dieser  neuen  gegenseitigen  Lage 
alsbald  wieder  ins  Gleichgewicht.  Gegen  eine  Verschiebung  der  Mole- 
küle einer  Flüssigkeit  reagirt  also  keine  merkliche  Elasticität,  wohl  aber 
macht  sich  eine  solche  gegen  eine  Compression  derselben  geltend. 

Expnnsionskraft  und  Cohösionskraft  stehen  bei  den  Flüssig- 
keiten in  der  Art  im  Gleichgewicht,  dass  bei  einer  Annäherung  der  Theil- 
chen die  Expnnsionskraft,  bedeutend  stärker  wachsend  als  die  Cohäsions- 
kraft,  so  sehr  das  Uebergewicht  erlangt,  dass  sie  einer  Compression  kräf- 
tigen Widerstand  entgegensetzt,  während  bei  wachsender  Entfernung  der 
Moleküle  der  Ueberschuss  der  Cohäsionskraft  nur  unbedeutend  wird,  bo 
dass  einer  Trennung  der  Theilchen  nur  ein  geringer  Widerstand  ent- 
gegenwirkt. 

Die  Zusammendrückbarkeit  der  Fl üssi gkei ten  lässt  sich 
mit  Hülfe  des  Fig.  158  a.  f.  S.  abgebildeten  Apparates  nachweisen  und 
messen.  Ein  bimförmiges  Gelass  B,  das  Piezometer,  ist  an  dem  einen 
Ende  einer  feinen  Thermometerröhre  angesetzt,  deren  unteres  Ende,  nach- 
dem B mit  Wasser  gefüllt  worden  ist,  in  ein  mit  Quecksilber  gefülltes 
Gelass  C gesetzt  wird.  Dadurch  ist  nun  ein  bestimmtes  Quantum  Wasser 
im  Piezometer  abgesperrt.  Durch  eine  geringe  Temperaturerhöhung  be- 
wirkt man,  dass  ein  wenig  Wasser  aus  dem  Piezometer  nustritt  und  dass 
alsdann  beim  Wiedererkalten  das  Quecksilber  im  Piezometerrohre  mn 
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einige  Linien  über  den  Spiegel  des  Quecksilbers  in  C steigt.  Das  Rohr 
des  Piezometers  ist  mit  einer  Scala  versehen,  und  es  muss  zum  Voraus  mit 


Fig.  158. 


rohre  aber  ergiebt  Bich,  wie 
gesetzt  war. 


Genauigkeit  ermittelt  sein,  wie  sich  der 
Rauminhalt  eines  zwischen  zwei  Theil- 
strichen  befindlichen  Röhrenstücks  zum 
Rauminhalte  des  ganzen  Gelasses  verhält. 

Neben  das  Piezometer  wird  ein  mit 
Luft  gefülltes  Rohr,  ein  Luftmanometer, 
in  das  Quecksilbergefäss  eingesetzt,  wel- 
ches dient,  um  die  Starke  des  Drucks  zu 
messen,  welchem  das  Piezometer  ausge- 
setzt wird. 

Um  zu  verhindern,  dass  durch  Ein- 
pressen des  Quecksilbers  in  das  Rohr  des 
Piezometers  das  Gelass  li  selbst  eine  Er- 
weiterung erfährt,  muss  dasselbe  von  Aussen 
dem  gleichen  Druck  ausgesetzt  sein  wie 
von  Innen.  Deshalb  wird  das  Quecksilber- 
gefäss C sammt  dem  Piezometer  li  und 
der  Luftröhre  in  das  Glasgefäss  A des  Com- 
presHionsapparates  gesetzt,  dieses  voll  Was- 
ser gegossen,  welches  mit  dem  Wasser  in 
li  gleiche  Temperatur  haben  muss,  und 
dann  das  Wasser  in  A mit  Hülfe  der 
oben  aufgeschraubten  Druckpumpe  D com- 
primirt. 

Bei  der  Stellung  des  Hahns  S,  wie  ihn 
die  Figur  zeigt,  wird  der  Kolben  der 
Druckpumpe  aufgezogen  und  dadurch  Was- 
ser aus  1'  aufgesaugt;  ist  der  Kolben  oben 
angokommen,  so  wird  der  Hahn  S um  eine 
Viertelumdrehung  nach  der  Rechten  ge- 
dreht, so  dass  nun  der  Pumpenstiefel  mit 
dem  Gefässe  A in  Verbindung  steht,  und 
dann  der  Kolben  wicdor  niedergedrückt. 
Dadurch  wird  die  ganze  Wassermasse  in 
A,  in  li  und  die  Luft  im  Manometerrohre 
comprimirt;  das  Quecksilber  steigt  im  Pie- 
zometerrohre, und  aus  der  Anzahl  der 
Theilstriche , um  welche  es  steigt , kann 
mau  auf  die  Compression  Bchliesseu,  welche 
das  Wasser  in  li  erlitten  hat;  aus  dem 
Steigen  des  Quecksilbers  im  Manometer- 
gross der  Druck  war,  dem  das  Wasser  aus- 
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Sobald  man  den  Hahn  s ro  stellt.,  dass  das  Gefass  A mit  F in  Ver- 
bindung kommt,  dass  also  der  Druck  in  A aufhört,  sinkt  das  Quecksilber 
in  det  Röhre  des  Piezometers  wieder  auf  seinen  ursprünglichen  Stand,  die 
Flüssigkeit  in  ß ist  also  gegen  Compression  vollkommen  elastisch. 

Es  versteht  sich  von  selbst,  dass  das  Wasser  in  ß vor  dem  Einfüllen 
durch  Kochen  luftfrei  gemacht  werden  muss. 

Statt  Wasser  kann  man  auch  andere  Flüssigkeiten  in  das  Piezometer 
bringen  und  auf  gleiche  Weise  ihre  Zusammendrückbarkeit  ermitteln. 

Eine  ausführliche  Darstellung  der  Versuche,  welche  C o 1 1 a d o n und 
Sturm  ül>er  die  Zusammendrückbarkeit  der  Flüssigkeiten  anstellten,  fin- 
det man  im  12ten  Bande  I’oggendorff’s  Annalen;  Oersted’s  Abhand- 
lungen über  denselben  Gegenstand  findet  man  im  9ten,  12ten  und  31sten 
Bande  desselben  Journals.  In  der  folgenden  Tabelle  sind  die  Resultate 
der  genannten  Naturforscher  zusammengestellt. 


Namen 

der 

Flüssigkeiten. 

Zusammendrückbarkeit  für  den  Druck 
einer  Atmosphäre  in  Millionentheilen  des 
ursprünglichen  Volumens. 

Colladon  und  Sturm. 

üersted. 

Quecksilber 

3,38 

2,65 

Schwefelsäure 

30,36 

Salpetersäure  ...... 

30,55 

Schwefelkohlenstoff .... 

31,65 

Essigsäure 

40,55 

Luftfreies  Wasser  .... 

40,65 

46,65 

Salpeteräther 

69 

Terpentinöl 

71,35 

Salzsäureäther  ...... 

84,25  für  die  1.  Atm. 

n ...... 

80,60  „ „ 9.  „ 

Alkohol  ......... 

94,95  „ „ l.  „ 

21,65 

W 

91,85  ,,  „ 9.  „ 

1 

87,35  „ „ 24.  „ 

Schwefeläther  bei  0°  . . . 

131,35  ,,  j,  1.  y, 

61,65 

19  11  11  ’ • • 

1*20,45  ,,  ,,  24.  „ 

11° 

ii  ii  1 1 • • • 

148,35  „ „ 1.  „ 

91  11  11  ••  • 

139,35  „ „ 24.  „ 

Man  sieht,  dass  die  Zahlen  von  Colladon  und  Sturm  immer  grösser 
sind  als  die  von  Oersted.  Beim  Quecksilber  und  dem  Wasser  ist  der 
Unterschied  gering,  beim  Schwefeläther  und  dem  Alkohol  ist  er  jedoch 
sehr  bedeutend.  Diese  beiden  letzten  Flüssigkeiten  und  der  Salzsäureäther 
zeigen,  dass  die  Zusammendrückbarkeit  mit  wachsendem  Druck  abnimmt. 
Endlich  sieht  man  auch  aus  der  Tabelle,  dass  der  Schwefeläther  bei  11° 
weit  stärker  zusammendrückbar  ist  als  bei  0°. 
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Bei  genauer  Untersuchung  ergiebt  sich,  dass  bei  gleichem  Druck  von 
Innen  und  Aussen  das  Volumen  des  PiezometorgefSsses  Ii  doch  nicht  voll- 
kommen unveränderlich  bleibt;  Regnault 
hat  diese  Fehlerquellen  auf  folgende  Weise 
zu  eliminiren  gesucht  (Memoires  de  l’Acad. 
des  Sciences  1847). 

Das  Piezometer  A Fig.  159  befindet  sich 
in  dem  CompressionsgefÜss  Ii.  Das  Innere 
des  Gelasses  H kann  durch  Oeffhen  des 
Ilahn  es  II  mit  der  äusseren  Luft,  durch  Oeff- 
nen  des  Hahnes  (i  mit  einem  Recipienten 
verbunden  werden,  zu  welchem  das  Rohr  F 
führt  und  welcher  mit  comprimirtcr  Luft 
gefüllt  ist.  Eben  so  kann  das  Innere  des 
Piezometers  A durch  den  Hahn  D mit 
der  äusseren  Luft  durch  den  Ilahn  E mit 
jenem  Recipienten  in  Verbindung  gesetzt 
werden. 

Sind  II  und  E geschlossen,  D und  G 
offen,  so  wird  das  Piezometer  nur  von  Aussen 
comprimirt,  der  Gipfel  der  Flüssigkeitssäule 
im  Piezometerrohr  steigt  um  eine  Grösse  w. 
— Sind  I)  und  G geschlossen,  II  und  E 
aber  offen,  so  ist  bloss  das  Innere  des  Piezo- 
meters einem  Druck  ausgesetzt,  der  Gipfel 
der  Flüssigkeitssäule  im  Piezometerrohr  sinkt 
um  eine  Grösse  w'  unter  seine  ursprüngliche 
Stellung.  — Werden  endlich  II  und  1)  ge- 
schlossen, E und  G aber  geöffnet,  so  ist  das 
Piezometer  Innen  und  Aussen  dem  gleichen 
Druck  ausgesetzt;  der  Gipfel  der  Flüssigkeitssäule  erleidet  nun  eine  De- 
pression, die  wir  mit  w"  bezeichnen  wollen.  — Durch  Combination  dieser 
drei  Beobachtungen  kann  man  nun  ermitteln,  wie  gross  im  letzteren  Fall 
die  Depression  hätte  sein  müssen,  wenn  das  Gefass  A gar  keine  Aenderung 
des  Volumens  erfahren  hätte.  Nach  dieser  Methode  fand  Grassi  (Annal. 
de  chim.  et  de  phys.  III.  Ser.  T.  31)  folgende  Werthe  für  die  Compression 
durch  den  Druck  einer  Atmosphäre: 
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Fig.  159. 


Cohäsion  der  Flüssigkeiten.  12'J 

Cohäsion  der  Flüssigkeiten.  WVnn  die  Flüssigkeiten  auch  7u 
keine  selbständige  Gestalt  haben,  wenn  sich  auch  die  einzelnen  Theilqhen 
ungemein  leicht  an  einander  verschieben  lassen,  so  hört  deshalb  doch  noch 
nicht  jeder  Zusammenhang  zwischen  ihnen  auf,  wie  dies  schon  aus  der 
Tropfenbildung  hervorgeht.  Giesst  man  etwas  Wasser  auf  eine  mit 
Bärlappsamen  (Semen  lycopodii)  bestäubte  Fläche  oder  etwas  Quecksilber 
in  ein  Porzellangefäss,  so  bilden  sich  fast  kugelförmige  Tröpfchen.  Wenn 
gar  kein  Zusammenhang  zwischen  den  einzelnen  Theilchen  des  Wassers, 
zwischen  denen  des  Quecksilbers  bestände,  so  müssten  die  Theilchen  gleich- 
sam wie  Staub  auseinauderfallen;  bei  langsamem  Ausgiessen  von  Flüssig- 
keiten aus  irgend  einem  Gefässe  würden  sie  nicht  in  einzelnen  Tropfen 
herabfallen;  ein  solcher  Tropfen  fallt  erst,  wenn  sein  Gewicht  gross  ge- 
nug ist,  um  gleichsam  ein  Ahreissen  von  der  übrigen  Masse  der  Flüssig- 
keit zu  bewirken. 

Ueberhaupt  ist  die  Tropfenbildung  nur  die  Folge  der  Cohäsion  der 
Flüssigkeiten.  Jede  sich  selbst  überlassene,  dem  Einfluss  äusserer  Kräfte 
entzogene  Flüssigkeitsmasse  muss  eine  Kugel  bilden,  wie  wir  dies  z.  B. 
an  den  herabfallenden  Regentropfen  beobachten.  Seihst  grössere  Flüssig- 
keitsmassen runden  sich  zur  Kugel  ab,  wenn  es  gelingt,  sie  dem  Einfluss 

der  Schwere  zu  entziehen.  Es  ge- 
schieht dies  dadurch,  dass  man  eine 
gewisso  Menge  einer  Flüssigkeit  mitten 
in  eine  andere  Flüssigkeit  bringt,  mit 
welcher  sie  sich  nicht  mischt,  mit  wel- 
cher sie  aber  vollkommen  gleiches  spc- 
cifisehes  Gewicht  hat;  z.  B.  Olivenöl 
(specif.  Gewicht  0,915)  in  eine  ent- 
sprechende Mischung  von  Wasser  und 
Weingeist.  Wenn  man  das  Oel  mit 
Hülfe  einer  Pipette  mitten  in  die  Mischung  hineinbringt  , so  kann  man 
wallnussgrosse  Oelkugeln  erzeugen,  welche  in  der  uingebeuden  Flüssigkeit 
schweben,  wie  Fig.  IGO  andeutet. 

Für  die  Cohäsion,  mit  welcher  die  einzelnen  Theilchen  einer  Flüs- 
sigkeit Zusammenhalten,  lässt  sich  in  folgender  Weise  ein  Maass  finden. 
Wenn  eine  feste  Scheibe  auf  die  Oberfläche  einer  Flüssigkeit  gesetzt  wird, 
so  kann  man  sie  in  verticaler  Richtung  nicht  mehr  in  die  Höhe  ziehen, 
wie  wenn  sie  frei  in  der  Luft  hinge;  es  ist,  um  sie  in  die  Höhe  zu  ziehen, 
eine  mehr  oder  minder  grosse  Kraft  nöthig.  Um  die  Kraft  zu  messen,  bedient 
man  sich  der  Wage.  An  den  einen  Arm  derselben  hängt  man  eine  horizon- 
tale Scheibe  an,  auf  der  anderen  Seite  legt  man  ein  Gegengewicht  auf, 
welches  sie  im  Gleichgewicht  hält.  Wenn  das  Gleichgewicht  hergestellt 
ist,  nähert  man  der  Scheibe  von  unten  die  Oberfläche  einer  Flüssigkeit, 
bis  die  Flüssigkeit  die  untere  Fläche  der  Scheibe  gerade  berührt,  Fig.  1 G 1 
a.  f.  S.,  legt  dann,  ohne  zu  stossen,  auf  der  anderen  Seite  Gewichte  auf  und 
bemerkt,  wie  viel  nöthig  ist,  um  die  Scheibe  von  der  Flüssigkeit  abeureisseti. 

Mnllnr’,  Lehrbuch  der  Physik,  flte  Anfl.  I.  9 
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Um  eine  Glasscheibe  von  118,360  Millimeter  Durchmesser  nbznreissen, 
waren  nach  Gay-Lussac’s  Versuchen  je  nach  der  Natur  der  Fliissigkei- 

Fig.  161. 


ten  verschiedene  Gewichte  nöthig,  wie  die  folgende  Tabelle  zeigt. 


Namen 

der 

Substanz. 

Spocifischea 

Gewicht. 

Temperatur. 

Gewicht. 

Wasser 

1 

8,r.«c. 

59,40  Grm. 

Alkohol 

0,8196 

8 

31,08  „ 

i»  .....  | 

■ 0,8595 

10 

32,87  „ 



0,9415 

8 

37,15  „ 

Terpentinöl  . . . 

0,8695 

8 

34,10  „ 

F.ine  Scheibe  von  gleichem  Durchmesser  ans  Kupfer  oder  irgend  einer 
Substanz  verfertigt,  welche  von  der  Flüssigkeit  benetzt  wird,  giebt  genau 
dieselben  Resultate.  Die  zum  Abreisscn  not  liige  Kraft  ist  also  unabhän- 
gig von  der  Natur  der  festen  Körper  und  hängt  nur  von  der  Natur  der 
Flüssigkeit  ah.  Ks  ist  leicht,  den  Grund  davon  einzusehen,  denn  beim 
Aufziehen  bleibt  immer  eine  Schicht  der  Flüssigkeit  an  der  Scheibe  hän- 
gen ; man  hat  also  durch  das  Ueliergewicht  auf  der  anderen  Seite  nicht 
die  Flüssigkeit  von  der  festen  Scheibe,  sondern  die  Moleküle  der  Flüssig- 
keit von  einander  getrennt,  man  hatte  also  die  Uohäsion  der  Flüssigkeit 
zu  überwinden.  Dip  in  Rede  stehenden  Versuche  geben  also  ein  Maass 
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fiir  die  Cohüsion  der  Flüssigkeiten,  also  für  die  Attraction,  weiche  zwi- 
schen den  Thailohen  derselben  stattfindet;  man  sieht  dass  diese  At- 
traction ziemlich  bedeutend  ist  und  dass  sie  sich  mit  der  Natur  der  Flüs- 
sigkeiten ändert. 

Spannung  gekrümmter  Oberflächen.  Die  Colmsion  der  58 
Flüssigkeitstheilchen  erklärt  zwar  vollkommen  dos  Zusammenhalten  der 
Moleküle,  welche  einen  Tropfen  bilden ; zur  Erklärung  der  kugelförmigen 
Abrundung  des  Tropfens  reicht  aber  die  Molekuiaranziehung  nicht  hin, 
weil  die  molekularen  Attractionen,  nur  auf  die  nächsten  Moleküle  wirkend, 
sich  nicht  in  ähnlicher  Weise  summiren,  dass  dadurch  dem  Gravitations- 
mittelpunkte der  Weltkörper  ähnlich  ein  An/.iehungsmittelpunkt  gebil- 
det würde. 

In  einer  Flüssigkeit  müssen  die  Moleküle  in  einer  solchen  Entfernung 
verharren,  dass  Attraction  und  Repulsion  einander  neutralisiren.  Es  ist 
dies  nur  dann  möglich,  wenn  die  Moleküle  in  parallelen  Schichten  gelagert 
sind,  in  der  Art,  dass  jedes  Molekül  von  zwölf  anderen  umgeben  ist,  un- 
gefähr so  wie  man  die  gleich  grossen  Kanonenkugeln  zu  lagern  pflegt.  Diese 
Anordnung  ist  dann  nicht  im  mindesten  gestört,  wenn  die  Flüssigkeit 
auch  eben  endigt.  Jedes  Molekül  ist  hier  nach  allen  Seiten  hin  voll- 
kommen gleichen  Einwirkungen  unterworfen,  alle  Moleküle  sind  hier  in 
Vollkommen  gleichen  Entfernungen  von  einander.  Diese  Anordnung  mag 
die  normale  Lagerung  der  Moleküle  heissen.  Wird  ein  Theil  der  Grenz- 
fläche gekrümmt,  so  kann  der  gegenseitige  Abstand  der  Moleküle  nicht 
mehr  nach  allen  Seiten  derselbe  bleiben,  und  eine  solche  Lagerung  mag 
anomal  gennnnt  werden. 

Sobald  durch  irgend  eine  äussere  Kraft  die  normale  Lagerung  der 
Moleküle  gestört  wird,  wird  auch  das  bisher  vollständige  Gleichgewicht 
gestört;  es  entsteht  eine  Spannung,  welche  den  gestörten  Parallelismus  der 
Schichten  wieder  herzuslcllen  strebt  und  welche  die  Flüssigkeitstheilchen 
sogleich  wieder  in  die  normale  Lagerung  zurückführt,  sobald  die  störende 
Ursache  zu  w'irken  aulhort.  Wenn  man  ein  Stäbchen,  welches  von  der 
Flüssigkeit  benetzt  wird,  in  dieselbe  eintaucht,  so  kann  man  durch  lang- 
sames Herausziehen  einen  Hügel  bilden,  der  nach  dem  Abreissen  sogleich 
w'ieder  in  die  Ebene  zuruckcilt.  Dies  könnte  nun  freilich  bloss  Folge  der 
Schwere  sein,  allein  dasselbe  findet  in  der  umgekehrten  Lage  der  Ebene 
statt.  Aus  einem  an  der  unteren  Hache  einer  horizontal  gehaltenen 
Glasplatte  hängenden  und  möglichst  ausgebreiteten  Tropfen  kann  man 
wie  vorher  einen  Hügel  Fierausziehen,  welcher  sich  nach  dem  Abreissen, 
der  Schwere  entgegen,  in  die  Ebene  zurückzieht. 

Eine  tropfbare  Flüssigkeit  strebt  also  in  einer  Ebene  zu  endigen. 
Nun  aber  kann  eine  ringsherum  freie  Masse  nicht  durch  die  einzige  Ebene 
begrünzt  werden.  M äre  sie  durch  ebene  Flächen  begrenzt,  so  würden  die 
Kanten  durch  die  Spannung  der  Moleküle  in  denselben  bald  abgeflacht 
werden ; ist  aber  die  Masse  durch  eine  krumme  Oberfläche  begränzt,  de- 
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ren  Krümmung  nicht  an  allen  Stellen  gleich  ist,  so  würde  an  den  stärker 
gekrümmten  Theilen  der  Oberfläche  nothwendig  auch  eine  stärkere  Span- 
nung stattfinden,  welche  die  Abrundung  zur  vollkommenen  Kugel  zur 
Folge  hat.  Auf  diese  Weise  geht  auch  die  Abrundung  des  Tropfens 
vor  sich. 

Die  oberflächlichen  Moleküle  einer  ringsum  freien  tropfbaren  Flüs- 
sigkeit bilden  demnach  ein,  die  innere  Masse  kräftig  zusammendrückendes 
Netzwerk.  Hat  man  eine  Seifenblase  gemacht,  so  behält  diese  ihre 
Grösse  bei,  wenn  man  die  Oeffnung  des  Röhrchens  zuhält;  sobald  man  es 
aber  öffnet,  verkleinert  sich  die  Iilase  mehr  und  mehr.  Wäre  die  Luft  in 
der  Blase  nicht  durch  die  uinschliessende  Flüssigkeitsschicht  zusammen- 
gedrückt gewesen,  wäre  eie  nicht  dichter  als  die  sie  umgebende  Atmo- 
sphäre, so  würde  sie  in  der  Blase  bleiben  und  nicht  dem  atmosphärischen 
Luftdruck  entgegen  durch  das  Röhrchen  entweichen. 

Diesen  von  einer  gekrümmten  Flüssigkeitsoberfläche  ausgeübten,  stets 
gegen  die  concave  Seite  der  Wölbung  hin  gerichteten  Druck  wollen  wir 
den  Cohäsionsdruck  nennen.  Er  wächst  mit  der  Stärke  der  Krüm- 
mung und  ist  von  der  Natur  der  Flüssigkeit  abhängig. 

Es  bezeichne  für  irgend  einen  Punkt  der  krummen  Flüssigkeitsober- 
fläche 11  den  grössten,  r den  kleinsten  Krümmungshalbmesser,  so  ist  nach 
den  Entwickelungen  von  La  place  und  Poisson  der  Cohäsionsdruck 


wo  a eine  von  der  Natur  der  Flüssigkeit  abhängige  Constante  ist.  Eine 
allen  äusseren  Kräften  entzogene,  nur  ihren  Molekularkräften  überlassene 
F’lüssigkeitsmasse  wird  nur  dann  im  Gleichgewicht  sein  können,  wenn  der 
Werth  von  D für  einen  Punkt  der  Oberfläche  eben  so  gross  ist  wie  für 
jeden  anderen.  Dies  ist  unbedingt  für  die  Kugel  der  Fall,  da  nicht  al- 
lein für  einen  bestimmten  Punkt  ihrer  Oberfläche  II  — r,  sondern  auch 
der  Krümmungshalbmesser  für  nlle  Punkte  der  Oberfläche  gleich  r wird. 
Für  jeden  Punkt  der  Kugeloberfläche  haben  wir  also 


59  Adhäsion  zwischen  festen  und  flüssigen  Körpern.  Zwi- 
schen festen  und  flüssigen  Körpern  finden  ähnliche  Adhäsionserscheinun- 
gen statt,  wie  zwischen  festen  Körpern  unter  einander,  d.  h.  die  Flüssig- 
keiten haften  mehr  oder  weniger  stark  an  den  Oberflächen  fester  Körper. 
Spritzt  man  z.  B.  einige  Wassertropfen  gegen  eine  vertical  stehende  Glas- 
scheibe, so  werden  sie  zum  Tlieil  daran  hängen  bleiben  und  nicht  herunter- 
laufen,  wie  es  der  Fall  sein  würde,  wenn  der  Schwerkraft  der  Tropfen 
nicht  durch  eine  andere  Kraft,  nämlich  durch  die  Anziehung,  welche  zwi- 
schen den  Theilchen  der  Flüssigkeit  und  der  Oberfläche  der  Glaswand 
stattfindet,  das  Gleichgewicht  gehalten  würde. 

Diese  Adhäsion  ist  auch  die  Ursache,  dass  Flüssigkeiten,  die  man  ans 
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einem  Gefasse  Busgiessen  will,  so  leicht  an  der  äusseren  Wand  herablaufen. 
Um  dies  zu  verhüten,  bestreicht  man  den  äusseren  Rand  der  Gefässe  mit 
Fett,  oder  man  lässt  die  ausfliessende  Flüssigkeit  an  einem  benetzten  Glas- 
stäbchen  herablaufen. 

Bei  den  in  §.  57  besprochenen  Versuchen  wurde  die  feste  Scheibe  von 
der  Flüssigkeit  benetzt;  eine  Adhäsion  ist  aber  zwischen  beiden  auch  dann 
noch  vorhanden,  wenn  keine  Benetzung  stattfindet,  wie  z.  B.  zwischen 
Glas  und  Quecksilber. 

Wiederholt  man  den  in  §.  57  beschriebenen  Versuch  auf  die  Weise, 
dass  man  die  Glasscheibe  auf  Quecksilber  setzt,  so  ist  bei  den  dort  ange- 
gebenen Dimensionen  ein  Zulaggewicht  von  158  Grammen  nöthig,  um  ein 
Abreissen  zu  bewirken.  Hier  aber  bleibt  kein  Quecksilber  au  dem  Glase, 
hängen,  das  Gewicht  von  158  Grammen  war  also  nöthig,  um  die  Adhä- 
sion des  Quecksilbers  an  die  Glasplatte  zu  überwinden. 

Die  Adhäsion  des  Quecksilbers  an  das  Glas  erklärt  einige  Erschei- 
nungen, welche  für  den  ersten  Anblick  auffallend  erscheinen.  So  bleibt 
z.  B.,  wenn  mau  wohl  gereinigte,  vollkommen  von  aller  Luft  befreite  und 
etwas  enge  Röhren  zum  Toricelli’schen  Versuch  anwendet,  manchmal  die 
ganze  Quecksilbersäule  bis  oben  hin  suspendirt,  und  es  sind  dann  einige 
Stösse  nöthig,  um  zu  machen,  dass  die  Quecksilbersäule  bis  zu  der  dem 
Luftdruck  entsprechenden  Höhe  herabfällt. 

Die  Adhäsion  und  die  Reibung  des  Quecksilbers  am  Glase  hat  bei  al- 
len Manometerröhren  einen  Einfluss,  der  um  so  störender  wird,  je  enger 
die  Röhren  sind.  Daher  sind  nicht  allein  für  Barometer,  sondern  auch  für 
alle  Manometer  weite  Röhren  vorzuziehen.  Bei  sehr  engen  Röhren  kann 
der  Einfluss  der  Wände  sehr  bedeutende  Fehler  veranlassen.  Man  fülle 
z.  B.  eine  heberförmig  gebogene  Thermometerröhre  halb  mit  Quecksilber, 
so  dass  es  in  beiden  Schenkeln  gleich  hoch  Bteht.  Saugt  man  nun  an  dem 
oberen  Ende  des  einen  Schenkels,  so  wird  in  diesem  Schenkel  das  Queck- 
silber steigen.  Ueberlässt  man  nun  wieder  die  Röhre  sich  selbst,  so  füllt 
das  Quecksilber  nicht  wieder  zurück,  es  bleibt  in  dem  einen  Schenkel  3, 

4 ja  5 Zoll  höher  stehen  als  im  anderen.  Solche  Röhren  geben  also,  als 
Manometerröhren  angewendet,  immer  sehr  unzuverlässige  Resultate. 

Wenn  das  Quecksilber  einer  Barometerröhre  längere  Zeit  im  Kochen 
erhalten  wird,  so  zeigt  sich  nachher  der  Meniskus  weit  flacher  als  sonst. 

Es  rührt  dies,  wie  Dulong  gezeigt  hat,  daher,  dass  in  Folge  des  langen 
Kochens  sich  etwas  Quecksilberoxyd  bildet,  welches  im  Quecksilber  auf- 
gelöst, dessen  Dichtigkeit  nicht  merklich  verändert,  wohl  aber  seine  Ad- 
häsion an  das  Glas  vermehrt. 

Der  Randwinkel.  Ueberall,  wo  ein  fester  Körper  mit  einer  GO 
Flüssigkeit  in  Berührung  kommt,  tritt  eine  Störung  der  freien  Oberfläche 
der  letzteren  auf.  Taucht  man  z.  B.  eine  Glasplatte  in  Wasser,  so  findet 
ein  Aufsteigen  des- Wassers  au  der  Glasfläche  statt  (Fig.  163  a.  f.  S.) 
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taucht  man  dagegen  die  Glasplatte  in  Quecksilber,  so  findet  eine  Depres- 
sion statt  (Fig.  164). 

Fig.  162.  Fig.  163.  Fig.  164. 


die  verticalo  Wand  eines  festen  Kör- 
pers dar,  welcher  in  eine  durch  die  horizontale  Oberfläche  AB  hegränzte 
Flüssigkeit  eingetaucht  ist.  Nehmen  wir  zunächst  an,  die  horizontule 
Oberfläche  der  Flüssigkeit  erstrecke  sich  noch  bis  an  die  verticale  Wand 
CI),  und  A sei  ein  Punkt  der  Kante,  in  welcher  die  horizontale  Ober- 
fläche der  Flüssigkeit  mit  der  Wand  zusammentrifft. 

Betrachten  wir  nun  die  Kräfte,  welche  auf  A wirken.  Die  Molekular- 
anziehungen  aller  innerhalb  des  Quadranten  IJ  AD  liegenden  Flüssigkeits- 
partikelchen, welche  auf  das  Theilchen  A wirken,  vereinigen  sich  zu  einer 
Resultirenden,  deren  Richtung  den  Winkel  BAD  halbirt  und  deren 
Grösse  wir  mit  P bezeichnen  wollen.  Eben  so  vereinigen  sich  dio  Mole- 
kularanziehungen,  welche  die  innerhalb  dos  Quadranten  FA  I)  liegenden 
Partikelchen  der  festen  Wand  anf  das  Flüssigkeitstheilchen  A ausühen, 
zu' einer  Resultirenden  Q , deren  Richtung  den  Winkel  FAD  halbirt. 
F.ino  den  Winkel  FA  C halbirende  Kraft  Q endlich  ist  dio  Resultirende 
der  Molekularanziehungen,  welche  von  den  innerhalb  des  Quadranten  FA  C 
liegenden  Partikelchen  der  festen  Wand  auf  A ausgeübt  werden. 

Die  verticalen  Composanten  der  beiden  Kräfte  Q heben  einander 
auf,  die  verticale  Cojnposnnte  der  Kraft  P ist  P COS.  45°.  Sie  ist  nach 
abwärts  gerichtet  und  summirt  sich  zu  der  auf  A wirkenden  Schwerkraft. 
Wir  wollen  die  Summe  aller  auf  A vertical  nach  abwärts  wirkenden 
Kräfte  mit  II  bezeichnen. 

Die  horizontale  Composante  der  Kraft  P ist  P COS.  45°;  sie  wirkt 
in  der  Richtung  von  A nach  B.  Die  Summe  der  horizontalen  Com- 
posanten  der  beiden  Kräfte  Q ist  2 Q cos.  45°;  sie  wirkt  in  der  Richtung 
von  A nach  F.  Bezeichnen  wir  die  Richtung  von  A nach  F als  die  j>o- 
sitive,  die  von  A nach  B also  als  dio  negative,  so  ist  dio  Summe  aller 
horizontalen  Kräfte,  welche  auf  das  Partikelchen  A wirken 
A'  = (2  Q — P)  cos.  45». 

Wenn  P 2 Q.  so  wird  K negativ,  K ist  also  eine  in  der  Richtung  von 
A nach  B wirkende  Kraft,  welcho  sich  mit  der  verticalen  Kraft  11  zu 
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einer  Resultirenden  II  verbindet,  deren  Richtung  innerhalb  des  Quadranten 
DA  li  liegt.  Auf  dieser  Resultirenden  R,  l''ig.  165,  muss  aber  die  freie  Ober- 
fläche der  Flüssigkeit  in  A rechtwinklig  stehen,  die  Oberfläche  der  Flüs- 
sigkeit wird  also  die  in  Fig.  1 65  abgebildete  Gestalt  annehmen  müssen, 
es  wird  eine  Depression  der  Flüssigkeit  an  der  Wand  statttinden. 

Wenn  P 2 (J,  so  ist  K positiv,  also  eine  von  A nach  V hin  wir- 
kende Kraft,  welche  sich  mit  II  zu  einer  Resultirenden  11  verbindet,  deren 
Richtung  innerhalb  des  Winkels  FAT),  Fig.  1(12,  liegt.  In  A muss 
die  Oberfläche  der  Flüssigkeit  rechtwinklig  auf  dieser  Resultirenden  R 
stehen,  und  da  sie  mit  wachsender  Fntfernung  von  der  Wand  nllmiilig  in 
die  Horizontale  übergehen  muss,  so  wird  die  Oberfläche  der  Flüssigkeit  in 
der  Nähe  der  Wand  die  in  Fig.  166  dargestellte  Form  annehmen,  es  fin- 
det ein  Aufsteigen  der  Flüssigkeit  an  der  Wand  statt. 

Wenn  P 2 (Jf,  wenn  ein  Ueberwiegen  der  Adhäsion  über  die  Co- 
lütsion  der  Fliissigkeitstheilcheu  stattfindet,  so  wird  der  feste  Körper 
durch  die  Flüssigkeit  benetzt.  Eine  Benetzung  tritt  nicht  ein, 
wenn  die  Cohäsion  der  Fliissigkeitstheilcheu  überwiegt,  wenn  P 2 Q. 

I)a  die  Resultirende  II,  Fig.  165  und  Fig.  166,  einen  bestimmten 
Winkel  mit  der  Wand  CD  macht,  dessen  Grösse  von  dem  Verhültniss  der 


Fig.  165. 


Fig.  166. 


Kräfte  P und  Q abhängt,  so  muss  auch  die  in  A an  die  Oberfläche  der 
Flüssigkeit  gelegte,  auf  11  rechtwinklig  stehende  Tnngento  stets  densel- 
ben Winkel  mit  der  Wand  CD  machen,  so  oft  dieselbe  Flüssigkeit  mit 
demselben  festen  Körper  in  Berührung  tritt.  Dieser  Winkel,  welcher  den 
Namen  Randwinkel  führt,  hat  folgende  Wcrtho: 

Für  Quecksilber  und  gewöhnliches  Glas  ...  45  Grad 

„ Quecksilber  und  Glas,  dessen  Oberfläche 


von  Luft  gereinigt  ist 55  „ 

„ Alkohol  und  Stahl 90  „ 

„ Wasser  und  Glas 150  bis  180  „ 


wenn  der  Randwinkel  von  A C,  Fig.  162,  aus  in  der  Richtung  nach  AB 
hin  gezählt  wird.  Dem  Werthe  des  Randwinkels  zufolge  ist  für  Alkohol 
und  Stahl  2 Q — P.  Die  Differenzen  im  Werth  des  Randwinkcls  für  Glas 
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und  Wasser  rühren  offenbar  von  Verschiedenheiten  im  Oberflächenzustand 
des  Glases  her. 


61  Haarröhrchen.  Wenn  man  das  eine  Ende  eines  engen  Glasröhrchens 
in  eine  Flüssigkeit  eintaucht,  so  steht  das  Niveau  der  Flüssigkeit  im  Röhr- 
chen nie  in  gleicher  Höhe  mit  dem  Spiegel  der  Flüssigkeit  ausserhalb.  In 
W asser  z.  II.  eingetaucht,  erhebt  sich  die  Flüssigkeitssäule  im  Röhrchen, 
Fig.  167.  Fig.  168.  fiff-  167;  wenn  man  hingegen  das  Glasröhrchen 
in  Quecksilber  eintaucht,  so  steht  der  Gipfel  der 
Quecksilbersäule  im  Röhrchen  tiefer,  Fig.  168. 
Diese  Erscheinungen  der  Hebung  und  Senkung 
werden  mit  dem  Namen  der  Capillarerschei- 
gen  bezeichnet,  die  Kraft  aber,  welche  sie  hervor- 
bringt und  welche  das  Resultat  der  Cohäsion  der 
Flüs8igkeitstheilehen  und  ihrer  Adhäsion  an  festen 
Körpern  ist,  heisst  Capillarattraction,  oder  auch  bloss  Capillarität. 

Es  ist  leicht,  sich  durch  den  Versuch  davon  zu  überzeugen,  dass  die 
Höhendifferenz  der  Spiegel  der  Flüssigkeit  in  und  ausser  der  Röhre  um 
so  grösser  ist,  je  enger  die  Röhren  sind.  Taucht  man  zwei  Röhrchen,  von 
denen  das  eine  einen  doppelt  so  grossen  Durchmesser  hat  als  das  andere, 
in  Wasser,  so  wird  das  Wasser  im  engeren  doppelt  so  hoch  steigen;  taucht 
man  sie  in  Quecksilber,  so  wird  im  engeren  die  Flüssigkeit  doppelt  so 
viel  niedergedrückt. 

Um  die  Höhe  genau  zu  messen,  bis  zu  welcher  die  Flüssigkeiten  im 
Haarröhrchen  aufsteigen,  brachte  Gay-Lussac  folgendes  Verfahren  in 

Anwendung.  Ein  weiteres  Gefäss  F, 
Fig.  169,  welches  die  Flüssigkeit 
enthält,  ruht  auf  einer  mit  drei  Stell- 
schrauben versehenen  Platte,  mit- 
telst deren  man  den  Rand  des  Ge- 
lasses F genau  horizontal  Btellen 
kann.  Auf  diesem  Rande  liegt  der 
Metallstreifen  HA,  in  welchem  ver- 
schiedene Haarröhrchen  von  ver- 
schiedenem Durchmesser  befestigt 
sind,  deren  unteres  Ende  in  der  Flüs- 
sigkeit des  Gelasses  Feingetaucht  ist. 

Die  Höhe  der  Punkte  a,  b und 
C,  bis  zu  welcher  die  Hüssigkeit  in 
den  verschiedenen  Rölirchen  über 
dem  Spiegel  der  Flüssigkeit  im  Ge- 
lass F aufsteigt,  lässt  sich  nun  aber 
deshalb  nicht  unmittelbar  mit  Ge- 
nauigkeit messen,  weil  die  Flüssigkeit  nicht  allein  an  der  Wand  des  Ge- 
fässes  F,  sondern  auch  au  der  äusseren  Wand  der  eingetauchten  Röhrchen 
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etwas  über  den  Flüssigkeitsspiegel  sich  erhebt.  Gay-Lussac  hat  diese 
Schwierigkeit  dadurch  umgangen,  dass  er  in  der  Metallplatte  DA  ein 
Metallstäbchen  CD  anbrachte,  auf  welchem  ein  feines  Schraubengewinde 
eingeschnitten  und  welches  oben  und  unten  mit  einer  Spitze  versehen 
ist.  Dieses  Stäbchen  wird  nun  so  weit  heruntergeschraubt,  dass  seine  un- 
tere Spitze  D eben  den  Flüssigkcitsspiegel  berührt.  — Nachdem  diese 
Einstellung  gehörig  ausgeführt  worden  ist,  wird  der  Höhenunterschied 
zwischen  der  oberen  Spitze  C und  den  Punkten  a,  b und  C mit  Hülfe  eines 
Kathetometers  (ein  Instrument,  dessen  Beschreibung  im  zweiten  Bande 
dieses  Lehrbuchs  zu  finden  ist)  gemessen,  und  daraus  ergiebt  sich  dann, 
wie  hoch  die  Punkte  a,  b und  C über  D liegen,  wenn  zum  Voraus  die 
Länge  des  Stäbchens  CD  mit  Genauigkeit  gemessen  worden  ist. 

Die  Durchmesser  der  Röhrchen  waren  vorher  dadurch  bestimmt  wor- 
den, dass  man  das  Gewicht  der  Quecksilbersäule  ermittelte,  welche  eine 
gemessene  Länge  des  Röhrchens  ausfüllt. 

Die  folgende  Tabelle  enthält  einige  auf  diesem  Wege  gefundene  Re- 
sultate. 


Namen 

der 

Substanz. 

Specif. 

Gewicht. 

Tempera- 

tur. 

Erhebung  in  einer  Röhre,  deren 
Durchmesser  war 

1,2944 

Millimeter. 

1,9038 

Millimeter. 

10,508 

Millimeter. 

W asser  . . 

1 

8,60  C. 

23,1634 

15,5861 

11 

Alkohol  . . 

0,8136 

8 

9,1823 

6,4012 

11 

11  • • 

0,8595 

10 

9,301 

11 

11 

11  • • 

0,9415 

8 

9,997 

11 

11 

»1  • * 

0,8135 

16 

7,078 

11 

0,3835 

Terpentinöl 

0,8695 

8 

9,8516 

11 

w 

Die  specifischen  Gewichte  sind  für  die  in  der  dritten  Columne  an- 
gegebenen Temperaturen  genommen. 

Die  Durchmesser  der  beiden  ersten  Röhren  verhalten  sich  umgekehrt 
wie  1,474  zu  1,  die  entsprechenden  beobachteten  Höhen  aber  verhalten 
sich  für  Wasser  wie  1,486  zu  1,  für  Weingeist  wie  1,434  zu  1.  Man 
kann  demnach  wohl  als  durch  den  Versuch  bestätigt  annehmen,  dass  die 
gehobenen  Säulen  sich  umgekehrt  verhalten  wie  die  Durch- 
messer derRöhren.  Berechnet  man  nach  diesen  Angaben  die  Höhe  der 
Säulen  von  Wasser,  Alkohol  und  Terpentinöl,  welche  in  einer  1 Millimeter 
weiten  Röhre  gehoben  werden  können,  so  erhält  man  folgende  Zahlen : 
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Namen 

der 

Substanz. 

Specif. 

Gewicht. 

Temperatur. 

Erhebung  in  einer  Röhre 
von  1 Millimeter  (0,159"') 
Durchmesser. 

Wasser  . . 

1 

8,5°  C. 

29,79mm  = 13,67"' 

Alkohol  . . 

0,81!« 

8 

12,18  = 5,60 

0,8135 

16 

9,15  — 4,19 

0,8595 

10 

12,01  = 5,51 

0,9415 

8 

12,91  = 5,92 

Terpentinöl 

0,8695 

8 

12,72  = 5,83 

Die  Temperaturen  und  gpecilisehen  Gewiehte  sind  mit  Sorgfalt  an- 
gegeben,  weil,  wie  es  scheint,  die  Differenz  des  Niveaus  für  eine  und  die- 
selbe Flüssigkeit  sich  gerade  wie  die  specifischen  Gewichte  derselben 
verhält. 

Die  Resultate,  welche  man  nach  diesem  Verfahren  erhält,  sind  ganz 
und  gar  unabhängig  von  der  Dicke  der  Röhre  und  der  Substanz,  aus  wel- 
cher sie  besteht,  vorausgesetzt,  dass  sie  von  der  Flüssigkeit  benetzt  wird. 

Khe  man  die  Röhrchen  zum  Versuche  an  wendet,  müssen  die  inne- 
ren Wände  vollständig  mit  der  Flüssigkeit  benetzt  und  von  allen  Un- 


Fig.  170. 


Fig  171  reinigkeiten  befreit  werden.  Es  ist  auch  we- 
sentlich, dass  man  die  flüssige  Säule  mehrmals 
oscilliren  lässt,  damit  man  die  wahre  Höhe  beob- 
achtet. 

Die  Erhebung  der  Flüssigkeiten  in  engen 
Röhrchen  so  wie  die  Senkung  derselben  ist  aber 
auf  das  Innigste  mit  der  Gestaltung  ihrer  Ober- 
fläche verknüpft.  Eine  Erhebung  findet  statt, 
wenn  der  Gipfel  der  Flüssigkeitssäule  in  der  Röhre 
einen  concaven  Meniskus  bildet,  wie  Fig.  170, 
während  sich  stets  eine  Depression  cinstellt,  wenn 
der  Gipfel  der  Flüssigkeit  einen  convexeu  Me- 


niskus bildet,  wie  Fig.  171. 


G2  Verschiedene  Höhen,  bis  zu  welchen  dieselbe  Flüssig- 
keit in  derselben  Röhre  Steigen  kann.  Wenn  eine  Röhre  zum  Ver- 
suche gedient  hat  und  man  sie  mit  Vorsicht  aus  der  Flüssigkeit  herausnimmt, 
so  beobachtet  man,  dass  die  flüssige  Säule,  welche  im  Inneren  der  Röhre 
hängen  bleibt,  immer  grösser  ist  als  sie  vorher  war,  da  die  Röhre  noch  in 
die  Flüssigkeit  eingetaucht  war.  Fis  sei  z.  R.  U b,  F’ig.  172,  die  Säule, 
welche  in  der  Röhre  aufsfeigt,  während  sie  in  die  Flüssigkeit  eingetaucht 
ist,  so  kann  die  Säule,  welche  in  der  Röhre  hängen  bleibt,  wenn  man  sie 
aus  der  Flüssigkeit  herausnimmt,  die  Höhe  cd,  Fig.  173,  oder  gar  die 
Höhe  f <j,  Fig.  174,  erreichen.  Dieser  Unterschied  hängt  von  dem  Tropfen 
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ab,  welcher  sich  am  unteren  Fäule  der  Röhre  bildet  und  welcher  ein  mehr 
oder  minder  convexer  Meniskus  ist.  In  der  That,  wenn  die  Rührenwände 
Kiff.  172.  F'ig.  173.  F'ig.  174.  F’ig.  175.  Fip.  176.  F'ip.  177. 


sehr  dick  Rind,  so  breitet  sich  der  Tropfen  aus,  und  in  diesem  halle  ist 
die  Erhebung  geringer;  wenn  aber  die  Wände  dünn  sind,  so  ist  der  con- 
vexe Meniskus  des  Tropfens  fast  gleich  dem  concaven  Meniskus  am  oberen 
Ende  der  Säule,  und  in  diesem  Falle  ist  die  Höhe  der  Säule  fr),  Fig.  174, 
welche  in  der  Röhro  hängen  bleibt,  fast  doppelt  so  gross,  als  die  Höhe  ab, 
Fig.  172,  der  Säule,  welch«!  man  beobachtet,  weun  dieselbe  Röhre  noch  in 
die  Flüssigkeit  eingetaucht  ist. 

Heberformig  gekrümmt«!  Röhren  bieten  ähnliche  Erscheinungen  dar 
und  sind  zugleich  für  die  Versuche  bequemer.  In  einer  hakenförmigen 
Röhre,  Fig.  172,  deren  Durchmesser  überall  gleich  weit  ist,  steht  die  Flüs- 
sigkeit in  beiden  Schenkeln  gleich  hoch,  so  lange  die  Flüssigkeit  noch 
nicht  das  Ende  des  kürzeren  Schenkels  erreicht.  Lässt  man  ganz  allmä- 
lig  in  den  längeren  Schenkel  Flüssigkeit  zufliessen,  so  steigt  das  Niveau 
bald  bis  zum  oberen  Rande  des  kürzeren  Schimkels.  Von  nun  an  steigt 
hei  fernerem  Zufliessen  im  längeren  Schenkel  die  Flüssigkeit  in  demselben, 
während  der  Meniskus  am  oberen  Ende  des  kürzeren  Schenkels  immer 
flacher  wird.  Wenn  man  genau  beobachtet,  so  findet  man,  dass  in  dem 
Moment,  in  welchem  der  Meniskus  ganz  verschwunden,  wo  also  die  Ober- 
fläche der  Flüssigkeit  im  kürzeren  Schenkel  eben  ist,  wie  Fig.  176, 

die  Höhendifferenz  von  a bis  b gleich  ist  der  Höhe  der  Flüssigkeits- 
säule, welche  in  demselben  Rohre  aufgestiegen  wäre,  wenn  man  es  in  die 
Flüssigkeit  eingetaucht  hätte.  Bei  fernerem  Zufluss  in  den  längeren  Schen- 
kel steigt  die  flüssige  Säule  noch  höher,  während  die  Oberfläche  der  Flüs- 
sigkeit im  kürzeren  Schenkel  convex  wird,  wie  F’ig.  177.  Das  Steigen 
dauert  fort,  bis  die  Höhendifferenz  cd,  F'ig.  177,  doppelt  so  gross  ist  als 
die  Höhendifferenz  ab,  Fig.  176.  In  diesem  Augenblick  ist  der  Meniskus 
auf  dem  kürzeren  Schenkel  eine  Halbkugel.  Wenn  nun  noch  Flüssigkeit 
im  längeren  Schenkel  zufliesst,  so  reisst  die  gewölbte  Oberfläche,  und  die 
Säule  füllt  mehr  oder  weniger  weit  herab,  je  nachdem  der  ablliessendc 
Tropfen  grösser  oder  kleiner  ist. 

Diese  FIrscheinungen  können  in  umgekehrter  Ordnung  hervorgebracht 
werden,  wenn  man  in  den  längeren  Schenkel  eine  Flüssigkeitssäule  bringt, 
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welche  so  hoch  ist,  als  sie  eben  noch  getragen  werden  kann,  und  dann 
nach  und  nach  am  Gipfel  des  kürzeren  Schenkels  etwas  Flüssigkeit  weg- 
nimmt. 

63  Haarröhrchen  von  verschieden  gestaltetem  Querschnitt. 

Wenn  der  enge  Raum  nicht  cylindrisch  ist,  wie  wir  bisher  angenommen 
.haben,  so  sind  die  Erscheinungen  etwaB  verwickelter,  jedoch  lassen  sie 
sich  oft  auf  ziemlich  einfache  Gesetze  zurückführen. 

Denken  wir  uns  eine  Röhre,  deren  innerer  Durchmesser  10  Milli- 
meter beträgt,  in  diese  eine  zweite  Röhre  geschoben,  deren  äusserer  Durch- 
messer 9 Millimeter  ist,  und  zwar  so,  dass  die  Axen  beider  Röhren  zu- 
sammenfallen, so  bleibt  zwischen  beiden  ein  ringförmiger  Raum  von  '/»  Milli- 
meter Dicke.  In  diesem  Raume  nun  finden  Capillarerscheinungen  statt, 
und  zwar  hat  man  durch  den  Versuch  gefunden,  dass  die  Höhendifferenz 
hier  gerade  eben  so  gross  ist,  wie  bei  einem  Röhrchen,  dessen  Durchmes- 
ser 1 Millimeter  beträgt.  Dieses  Resultat  lässt  sich  allgemein  so  aus- 
drücken:  in  einem  ringförmigen  Raume  von  beliebiger  Dicke  ist  die  He- 
bung oder  Senkung  gerade  eben  so  gross  wie  in  einer  cylindrischen  Rühre, 
deren  Durchmesser  doppelt  so  gross  ist  als  die  Dicke  dieses  ringförmigen 
Raumes. 

Wenn  der  innere  Cylinder  selbst  eine  hohle  Röhre  ist,  so  finden  in 
dieser  Röhre  und  in  dem  ringförmigen  Raume  die  Capillarerscheinungen 
gerade  so  statt,  als  ob  jeder  derselben  für  sich  allein  da  wäre.  Wäre  also 
der  Durchmesser  der  Röhre  gerade  doppelt  so  gross  als  die  Dicke  des 
Ringes,  so  würden  die  Gipfel  der  Säulen  in  beiden  gleich  hoch  Btehen. 
Wenn  die  Röhre  enger  ist,  so  ist  der  Gipfel  ihrer  Säule  höher,  wenn  es 
sich  um  eine  Hebung,  tiefer,  wenn  es  sich  um  eine  Senkung  handelt;  das 
Gegentheil  findet  statt,  wenn  die  Röhre  weiter  ist. 

Der  zwischen  zwei  parallelen  Platten  befindliche  Raum  ist  nichts  als 
ein  Stück  eines  ringförmigen  Raumes  von  unendlich  grossem  Halbmesser, 
die  Höhen  der  gehobenen  oder  gesenkten  Säulen  müssen  also  denselben 
Gesetzen  folgen,  wie  dies^ler  Versuch  in  der  That  bestätigt.  Welches 
auch  die  Entfernung  zweier  parallelen  Platten  sein  mag,  Bie  bringen  die- 
selbe Wirkung  hervor,  wie  eine  cylindrische  Röhre,  deren  Durchmesser 
doppelt  so  gross  ist.  als  die  Entfernung  der  Platten. 

Die  Fig.  178  stellt  zwei  Glasplatten  dar,  die  mit  ihren  vcrticalen 
Kanten  auf  der  einen  (linken)  Seite  zusammenstossen  und  einen  Winkel 
mit  einander  machen,  indem  sie  auf  der  entgegengesetzten  (rechten)  Seite 
mehr  oder  weniger  von  einander  entfernt  werden.  Wenn  man  nun  diese 
Platten  in  w asser  taucht,  so  muss  es  an  der  engeren  Stelle  auf  der  linken 
Seite  höher  steigen,  als  da  wo  die  Platten  weiter  von  einander  abstehen. 
An  allen  Stellen  zwischen  den  beiden  Platten  wird  die  Flüssigkeit  um  so 
höher  steigen,  je  mehr  man  sich  der  Kante  nähert,  in  welcher  beide  Plat- 
ten zusammenBtossen.  Es  ist  leicht  durch  einfache  Rechnung  zu  zeigen, 
dass  der  Gipfel  des  gehobenen  Wassers  eine  gleichseitige  Hyperbel  bildet. 
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deren  Asymptoten  auf  (1er  einen  Seite  die  Durchschnittslinie  der  Platten, 
auf  der  anderen  das  Niveau  der  Flüssigkeit  ist,  in  welche  sie  eingetaucht 
»ind. 

Die  Fig.  179  stellt  ebenfalls  zwei  gegen  einander  geneigte  Platten 
dar,  die  sich  aber  in  einer  horizontalen  Linie  schneiden;  die  geometrische 

Fig.  179. 


Ebene,  welche  ihren 
Winkel  halbirt,  kann 
selbst  horizontal  oder 
auch  mehr  oder  we- 
niger geneigt  sein. 
Wenn  man  zwischen 
dio  beiden  Platten 
einen  Wassertropfen 
bringt,  welcher  beide  Platten  berührt,  so  sieht  man,  dass  er  sich  augen- 
blicklich kreisförmig  abrundet  und  gegen  den  Scheitel  des  Winkels  hin- 
eilt. Seine  Geschwindigkeit  ist  grösser  oder  kleiner,  je  nachdem  der  Win- 
kel der  Platten  grösser  oder  kleiner  ist.  Iliilt  man  die  obere  Platte  stets 
wagerecht,  so  kann  man  es  durch  gehöriges  Neigen  der  unteren  Platte 
dahin  bringen,  dass  die  Attractivkraft , welche  den  Tropfen  gegen  den 
Scheitel  des  Winkels  zieht,  gerade  seiner  Schwere,  die  ihn  zur  schiefen 
Ebene  heruntertreibt,  das  Gleichgewicht  hält. 

Die  Erscheinungen,  von  denen  wir  eben  gesprochen  haben,  wieder- 
holen sich  bei  konischen  Röhren.  Die  kleine  Flüssigkeitssäule  bewegt  sich 
gegen  die  Spitze  des  Kegels,  wie  in  Fig.  180,  oder  gegen  die  weitere  Oeff- 
nung,  Fig.  181,  je  nachdem  sie  durch  zwei  concave  oder  durch  zwei  con- 


Fig.  180.  v Fig.  181. 


vexe  Menisken  begränzt  ist.  In  beiden  Fällen  kann  man  den  Tropfen  an 
einer  bestimmten  Stelle  der  Röhre  festhalten,  wenn  man  der  Röhre  eine 
entsprechende  Neigung  giebt. 

Das  Vorangehende  zeigt,  dass  feste  Körper  und  Flüssigkeiten  nicht 
in  Berührung  kommen  können,  ohne  dass  die  Oberfläche  der  beweglichen 
Flüssigkeit  eine  mehr  oder  weniger  merkliche  Formveränderung  erleidet. 

Die  Gestalt  der  Krümmungen  hängt  von  der  Gestalt  der  festen  Körper 


Fig.  178. 
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ab.  Es  fimlet  immer  eine  Erhebung  statt,  wenn  ilie  Flüssigkeit  die  Ober- 
fläche des  festen  Körpers  benetzt,  eine  Depression,  wenn  dies  nicht  der 
Fall  ist.  So  wird  z.  B.  eine  Nähnadel,  wenn  man  sie  mit  Alkohol  abge- 
waschen hat,  vom  Wasser  benetzt  und  geht  unter,  wenn  man  sie  auch  noch 
so  vorsichtig  auf  die  Oberfläche  der  Flüssigkeit  legt ; dagegen  schwilhint  sie, 
Fig  182  wenn  sie  etwas  fettig  ist,  so 

dass  sie  um  sich  herum  eine 
Depression  veranlasst.  Die 
Insekten,  welche,  Fig.  182, 
über  die  Oberfläche  des 
Wassers  dahin  laufen,  .wür- 
den bald  ganz  benetzt  in 
die  Flüssigkeit  hinabgezo- 
gen werden,  wenn  ihr  Kör- 
per nicht  gegen  die  Be- 
netzung gesichert  wäre.  Auch  die  Federn  der  Wasservögel  sind  stets  et- 
was fettig,  so  dass  sie  nicht  benetzt  werden;  das  Gefieder  bleibt  trocken, 
wenn  sie  auch  den  ganzen  Körper  untertauchen. 


Anziehung  und  Abstossung,  durch  Capillarität  hervor- 
gebracht. Körper,  welche  in  Flüssigkeiten  eingetaucht  sind  oder  auf 
ihnen  schwimmen,  bieten  so  merkwürdige  Erscheinungen  von  Anziehung 
und  Abstossung  dar,  dass  es  nöthig  ist,  hier  einige  Beispiele  anzuführen. 

Zwei  Korkkugeln,  welche  auf  Wasser  schwimmen  und  von  demselben 
benetzt  werden,  üben  gar  keine  Einwirkung  auf  einander  aus,  wenn  sie 
einigennaassen  weit  von  einander  entfernt  sind;  wenn  man  sie  aber  so 
weit  nähert,  dass  das  Wasser  zwischen  beiden  keine  Ebene  mehr  bildet, 
wie  Fig.  183,  so  erfolgt  eine  lebhafte  Anziehung. 

Zwei  Kugeln,  welche  nicht  benetzt  werden,  wie  Glaskugeln,  welche 
auf  Quecksilber  schwimmen,  üben  unter  gleichen  Umständen  gleichfalls 
eine  Anziehung  aus  (Eig.  184). 


Fig.  183. 


Fig.  181. 


— » 


Q ' 


" * 


Zwei  Kugeln  endlich,  von  deneu 

_ i \ t ^ die  eine  benetzt  wird,  die  andere 

nicht,  stossen  einander  ab,  wenu  sie 
in  die  gehörige  Nähe  gebracht  wer- 
- den  (Fig.  185). 

\ erticale  l’laften  bieten  äbnlicbe  Erscheinungen  dar  (Fig.  1 8(i, 
Fig.  187,  Fig.  188). 
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Man  glaubte  früher,  (lass  diese  Bewegungen  von  einer  directen  Ein- 
wirkung der  Materie  herrührten;  es  ist  aber  leiclit  einzusehen,  dass  sie 
Fig.  18»i.  Kig.  187  Fig.  iss. 


von  der  Krümmung  der  Flüssigkeit  abhängen,  weil  dieselben  Körper,  die 
sich  auf  Wasser  anziehen  oder  nbstoBsen,  bei  gleicher  Entfernung  im  lee- 
ren Raume,  in  Luft  oder  in  irgend  einem  Mittel,  welches  sie  von  allen 
Seiten  umgiebt,  gar  keine  Wirkung  auf  einander  ausüben. 


Erklärung:  der  Capillarerscheinungen.  Die  Hebung  oder  65 

Senkung  von  Flüssigkeiten  in  engen  Röhrchen,  zwischen  nahe  gestellten 
Platten  u.  s.  w.,  findet  nach  den  im  §.  57  entwickelten  Gesetzen  seine  voll- 
ständige Erklärung. 

W'ird  in  der  horizontalen  Oberfläche  einer  Flüssigkeit  ein  von  ihr 
benetzbares  Röhrchen  «•ingetaucht,  Fig.  189  (etwa  ein  Glasröhrchen  in 
Wasser),  so  wird  sich  innerhalb  des  Röhrchens  zunächst  ein  hohler  Menis- 
kus bei  « bilden;  auf  alle  Punkte  dieses  Meniskus 
wirkt  nun  der  in  §.  57  besprochene  Cohüsions- 
druck,  und  zwar  in  der  Richtung  von  unten  nach 
olien,  und  da  diesem  Cohäsionsdruck  keine  andere 
Kraft  entgegen  wirkt,  so  muss  die  Flüssigkeit  im 
Röhrchen  aufsteigen,  bis  das  Gewicht  der  gehobe- 
nen Flüssigkeitssäule  diesem  Cohüsionsdruck  das 
Gleichgewicht  hält.  Die  Höhe  der  gehobenen 
Flüssigkeitssäule  ist  also  der  Grösse  des  Coliä- 
sionsdruckes  proportional,  es  ist  11  = n I). 

Für  den  Cohnsionsdruck  haben  wir  aber,  da 
der  Meniskus  in  unserem  Falle  ein  Stück  einer  Kugeloberfläche  vom  Krüm- 
mungshalbmesser r ist,  nach  Gleichung  2)  auf  S.  132 


also  auch 
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Für  Wasser  und  Glas  bildet  der  Meniskus  eine  vollständige  Halbkugel 
(wenn  der  Randwinkel  180  Grad  ist)  und  in  diesem  Fall  ist  der  Krüm- 
mungshalbmesser r des  Meniskus  dem  Halbmesser  des  Röhrchens  gleich, 
die  Höhe  11  ist  also  nach  Gleichung  3 dem  Halbmesser  des  Röhrchens 
umgekehrt  proportional. 

Aber  auch  wenn  der  Randwinkel  nicht  180°  ist,  wenn  der  Krüm- 
mungshalbmesser des  Meniskus  r grösser  ist  als  der  Halbmesser  p des 
Röhrchens,  so  sind  doch  beide  Grössen  proportional.  Wir  können  r=  mp 
setzen,  wo  m eine  von  der  Natur  des  festen  Körpers  und  der  Flüssigkeit 
abhängige  Constante  ist,  wir  haben  also 

m p 

Die  Höhe  der  gehobenen  Flüssigkeitssäule  bleibt  also  stets 
dem  Halbmesser  p des  Röhrchens  umgekehrt  proportional,  wie 
dies  auch  durch  die  im  §.61  besprochenen  Versuche  bestätigt  wird. 

Zwischen  parallelen  Platten  bildet  der  Gipfel  der  gehobenen  Flüssig- 
keit eine  Rinne,  deren  Krümmungshalbmesser  r normal  zur  Ebene  der 
Platten  gleich  mp  ist,  wenn  p den  halben  Abstand  der  Platten  bezeich- 
net, während  der  Krümmungshalbmesser  li  in  der  Richtung  der  Platte 

unendlich,  also  -jy  = 0 ist.  Die  Grösse  des  Cohäsionsdruckes  ist  in  die- 


sem Fall  nach  Gleichung  1)  S.  132 

D = — = — , 

r mp 

also  die  Höhe  der  gehobenen  Wasserschicht: 

//=—•—. 

m p 

Die  Höhe  der  gehobenen  WTasserschicht  ist  also  nur  halb  so  gross  wie  die 
Höhe  der  in  einem  Röhrchen  gehobenen  Wassersäule,  wenn  der  Durch- 
messer der  Säule  dem  Abstand  der  Platten  gleich  ist.  Auch  hier  fuhrt 
uns  also  die  theoretische  Betrachtung  zu  demselben  Resultat  wie  die  in 
§.63  besprochenen  Versuche. 

Für  den  Fall  convexer  Menisken  ergeben  sich  dieselben  Gesetze  für 
die  Depression  der  Flüssigkeitssäulen. 

Auch  die  in  §.  63  besprochenen  Bewegungserscheinungen  in  Capillar- 
röhren  finden  nun  ihre  Erklärung.  In  den  konischen  Röhrchen  Fig.  180 
und  Fig.  181  ist  sowohl  für  den  Wassertropfen  als  auch  für  den  Queck- 
silbertropfen derjenige  Meniskus  am  stärksten  gekrümmt,  welcher  dem 
engeren  Ende  zugekehrt  ist,  auf  dieser  Seite  wird  also  auch  der  stärkere 
Cohäsionsdruck  wirken , und  dieser  ist  bei  dem  Wassertropfen  Fig.  180 
gegen  das  engere,  bei  dem  Quecksilbertropfen  Fig.  181  gegen  das  weitere 
Ende  der  Röhre  hin  gerichtet. 


66  Die  EndOSmOSe.  Wenn  man  Wasser  und  Oel  in  einer  Flasche 
zusammenschiittelt.  so  werden  sich,  der  Ruhe  überlassen,  die  beiden  Flüs- 
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sigkeiten  doch  alsbald  wieder  trennen,  und  nach  ihrem  specifischen  Ge- 
wichte ül>er  einander  lagern.  Es  rührt  dies  unstreitig  daher,  dass  die 
Anziehung  zwischen  zwei  Wassermolekülen  eben  so  wie  die  Anziehung 
zwischen  zwei  Oelmolekülen  grösser  ist  als  die  Anziehung  zwischen  einem 
W assertheilchen  und  einem  Oeltheilclien. 

Ganz  anders  verhnltcn  sich  Weingeist  und  Wasser.  Die  Anzie- 
hung zwischen  einem  Weingeist-  und  einem  Wassermolekül  ist  grösser  als 
die  Kraft,  mit  welcher  zwei  Wassermoleküle  oder  zwei  Weingeistmoleküle 
einander  anziehen,  weshalb  sich  auch  aus  Wasser  und  Weingeist  eine  Mi- 
schung hersteilen  lässt,  in  welcher  jede  der  beiden  Flüssigkeiten  vollkom- 
men gleichförmig  verbreitet  ist.  Ja  selbst  wenn  dio  beiden. Flüssigkeiten 
anfänglich  nach  ihrem  specifischen  Gewichte  geschichtet  sind,  d.  h.  wenn 
der  Weingeist  anfänglich  nuf  dem  Wasser  schwimmt,  so  wird  durch  die 
erwähnte  stärkere  Anziehung  zwischen  Wasser  und  Weingeist  nach  einiger 
Zeit  doch  eine  gleichförmige  Mischung  der  beiden  Flüssigkeiten  erfolgen. 
Ganz  ähnlich  verhalten  sich  Wasser  und  Schwefelsäure,  Wasser  und  eine 
eoncentrirte  Sulzlösung  u.  s.  w. 

Diese  Erscheinung  der  nnch  und  nach  eintretenden  gleichförmigen 
Mischung  zweier  Flüssigkeiten,  wird  mit  dem  Namen  der  Diffusion  be- 
zeichnet. Wasser  und  "Weingeist  diffundiren  in  einander,  während  zwi- 
schen Wasser  und  Oel  keine  Diffusion  stattfindet. 

Wenn  nun  zwei  Flüssigkeiten,  welche  sich  in  der  erwähnten  Weise 
zu  mischen,  gleichsam  gegenseitig  zu  durchdringen  streben,  wie  Wasser 
und  Weingeist,  Wasser  und  Schwefelsäure  u.  s.  w.,  nicht  in  unmittelbarer 
Berührung,  sondern  durch  irgend  einen  porösen  Körper  getrennt  sind,  so 
müssen  die  Flüssigkeiten  durch  diese  Wand  zu  einander  übergehen,  und 
da  nun  diese  poröse  Wand  meistens  die  eine  Flüssigkeit  leichter  durch- 
lösst  als  die  andere,  so  muss  die  Menge  der  Flüssigkeit  auf  der  einen  oder  der 
anderen  Seite  zunehmen.  Bringt  man  z.  B.  in  eine  unten  mit  Schweinsblase 
zugebundene  Glasröhre  eine  eoncentrirte  Lösung  von  Kupfervitriol,  taucht 
man  dann  die  durch  die  Blase  verschlossene  Oeffnung  in  ein  Gofäss  mit 
Wasser,  so  dringt  das  Wasser  allmälig  durch  die  Blaso  in  die  Röhre,  so 
dass  in  der  Röhre  die  Flüssigkeit  steigt,  während  sie  aussen  sinkt.  Um- 
gekelirt  sinkt  die  Flüssigkeit  in  der  Röhre,  wenn  das  Wasser  innen,  die 
Lösung  des  Kupfervitriols  aussen  ist.  Etwas  von  der  Lösung  des  Kupfer- 
vitriols dringt  freilich  auch  durch  die  Blase  zum  Wasser,  wie  man  bald 
an  der  Färbung  erkennt, 

Aehnliche  Erscheinungen  beobachtet  man,  wenn  man  in  die  Röhre 
Alkohol  giesst  und  sie  in  Wasser  taucht.  Nach  einiger  Zeit  sieht  man, 
dass  das  Niveau  der  Flüssigkeit  in  der  Röhre  gestiegen  ist. 

Man  nennt  diesen  Austausch  von  Flüssigkeiten  durch  eine  poröse 
Scheidewand  hindurch  Endosmose,  oder  richtiger  Diosmose. 

Um  die  Zunahme  der  Flüssigkeit  auf  der  einen  Seite  recht  auffallend 
zu  machen,  dient  das  von  Dutrochot  construirte  Endosmometer 
Fig.  190  a.  f.  S. j a ist  eine  Glasröhre,  deren  innerer  Durchmesser 
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1 bis  2 Millimeter  beträgt,  und  die  durch  einen  sehr  wohl  schliessen- 
den  Kork  in  dem  Halse  eines  weiteren  Glasgefasses  b befestigt  ist.  Das 
Gelass  b ist  unten  durch  eine  Thierblase  verschlossen.  Dieser  mit  der 
einen  Flüssigkeit  gefüllte  Apparat  wird  nun  in  ein  weiteres  Gefiiss,  wel- 
ches die  andere  Flüssigkeit  enthält,  eingesetzt,  ohne  dass  jedoch  die  Blase 
auf  dem  Boden  des  äusseren  Gefässes  aufsitzt. 

Fig.  190.  Das  Gefäss  b mit  der  Röhre  a sei  z.  B.  mit  Wein- 

geist gefüllt,  das  äussere  Gefass  enthalte  Wasser.  So- 
bald das  Gefass  b eingesetzt  ist,  wird  sich  alsbald  ein 
mechanisches  Gleichgewicht  zwischen  der  inneren  und 
äusseren  Flüssigkeit  und  der  Spannung  der  Blase  her- 
steilen.  Es  sei  »itt  das  Niveau  des  äusseren  Wassers, 
und  r der  Gipfel  der  Weingeistsäule  in  der  Röhre.  Nach 
einer  Viertelstunde  beobachtet  man  schon  eine  bedeu- 
tende Veränderung;  die  Flüssigkeit  ist  nämlich  schon 
um  einige  Millimeter  über  r hinaus  gestiegen,  und 
dieses  Steigen  dauert  fort.  Selbst  wenn  die  Röhre 
4 bis  5 Decimeter  hoch  ist,  lässt  sich  erwarten, 
dass  die  Flüssigkeit  nach  einigen  Stunden  den  Gipfel 
erreicht  hat,  um  oben  auszufliessen.  Das  Wasser  ist 
also  trotz  des  Druckes,  welchen  der  Alkohol  in  Folge 
seiner  Schwere  au(*  die  Blase  ausübt,  durch  die  Poren 
derselben  in  das  GefasB  b eingedrungen;  es  hat  also 
eine  Endosmose  des  Wassers  zum  Alkohol  durch  die 
Blase  hindurch  stattgefunden.  Macht  man  den  Ver- 
such in  umgekehrter  Ordnung,  indem  man  das  Was- 
ser innen,  den  Alkohol  aussen  hinbringt,  so  sinkt 
das  Niveau  in  der  Röhre,  während  es  aussen  steigt. 

Wenn  man  in  ein  Gefass  von  ungebranntem  Thon 
(etwa  eine  poröse  Thouzelle,  wie  sie  zu  Grove’s  und 
Bunsen’s  galvanischen  Batterien  gebraucht  werden)  Schwefelsäure  giesst 
und  es  dann  in  ein  anderes  Gefass  mit  Wasser  stellt,  so  findet  eine  ähn- 
liche Erscheinung  statt;  das  Wasser  sickert  durch  den  Thon  durch,  das 
Niveau  der  Flüssigkeit  im  Inneren  der  Thonzelle  Bteigt,  während  es  aussen 
sinkt. 

Die  Wirkung  der  EndosmoBe  dauert  fort,  wenn  auch  allmälig  immer 
schwächer,  bis  die  Flüssigkeiten  zu  beiden  Seiten  der  Scheidewand  ganz 
gleichartig  sind. 

Dass  der  Spiegel  der  Flüssigkeit  auf  der  einen  Seite  so  hoch  über 
das  Niveau  auf  der  anderen  Seite  steigen  kann,  rührt  daher,  dass  die  Po- 
ren der  Scheidewand  zu  fein  sind,  als  dass  ein  hydrostatischer  Druck  sich 
durch  dieselben  fortpflanzen  könnte.  Wenn  mnn  Wasser  in  eine  poröse 
Thonzelle  giesst,  so  werden  die  Wände  zwar  feucht,  aber  das  Wasser  tropft 
nicht  durch,  und  eine  Thierblase,  welche  gleichfalls  vom  Wasser  befeuch- 
tet wird,  kann  nicht  zum  Filtriren  des  Wassers  gebraucht  werden. 
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Welche  der  getrennten  Flüssigkeiten  an  Volumen  zunimmt,  hängt 
wesentlich  von  der  Natur  der  trennenden  Scheidewand  ab;  wenn  Wasser 
und  Weingeist  durch  eine  Kautschukplatte  getrennt  sind,  so  nimmt  das 
Wasser  an  Volumen  zu,  indem  der  Weingeist  leichter  durch  den  Kaut- 
schuk wandert  als  Wasser. 

Das  alltägliche  Leben  bietet  uns  mancherlei  Beispiele  endosmotischer 
Erscheinungen,  wohin  unter  anderen  auch  das  Aufquellen  von  Erbsen, 

Fig.  191.  Bohnen  u.  s.  w. , zu  rechnen  ist,  welche  man  in  Wasser 
legt.  — Wird  eine  etwas  dicke  gelbe  Rübe  oben  abge- 
sclmitten  und  ausgehöhlt,  wie  Fig.  191  zeigt,  so  dass 
noch  eine  1 */*  bis  2 Linien  dicke  Wand  übrig  bleibt, 
und  dann  die  Höhlung  mit  gestossenem  Zucker  gefüllt, 
so  findet  man  denselben  nach  einiger  Zeit  in  eine  con- 
eentrirte  Lösung  verwandelt,  während  die  umgebende 
Wurzelwand  sichtlich  zusammenschrumpft.  Hier  wird 
offenbar,  durch  einen  endosmotischen  Process  das  Wasser 
aus  den  Zellen  der  Wurzel  ausgezogen.  * 

Das  endosmotische  Aequivalent.  Jolly  hat  gezeigt,  dass  67 
Dutrochet’s  Endosmometer  kein  richtiges  Maass  für  die  Grösse  des  durch 
die  Scheidewand  stattfindenden  Austausches  von  Flüssigkeiten  sein  kann,  in- 
dem keineswegs  bloss  die  eine  Flüssigkeit  durch  die  Scheidewand  hindurch- 
geht. Untersucht  man  mit  einem  Aräometer  das  Wasser  und  den  Wein- 
geist, bevor  man  sie  in  den  Apparat  Fig.  190  einfüllt,  und  nachher,  nach- 
dem man  den  Versuch  abgebrochen  hat,  so  findet  man,  dass  das  specifi- 
sche  Gewicht  des  Wassers  abgenommon  hat,  während  das  des  Weingeistes 
stieg;  es  ist  also  nicht  bloss  Wasser  zum  Weingeist,  sondern  auch  umge- 
kehrt Weingeist  zum  Wasser  übergegangen;  die  Volumenvermehrung  des 
Weingeistes  rührt  also  nur  von  der  Differenz  der  beiden  entgegengesetz- 
ten .Strömungen  her.  Es  könnte  ein  Behr  bedeutender  Austausch  der  bei- 
den Flüssigkeiten  stattfinden,  ohne  dass  das  EndoBmometer  die  geringste 
Anzeige  davon  giebt,  wenn  nämlich  beide  Flüssigkeiten  in  gleichem  Maasse 
durch  die  Scheidewand  hindurchdringen. 

Um  zu  ermitteln,  in  welchem  Verhältniss  die  Wanderung  der  Sub- 
stanzen nach  entgegengesetzter  Richtung  geht,  wandte  Jolly  folgendes 
Verfahren  an: 

Das  'eine  Ende  einer  Glasröhre  wurde  mit  einem  Stück  Schweins- 
blaso  zugebunden,  in  dieselbe  die  Substanz  gebracht,  deren  endosmotisches 
Verhalten  gegen  Wasser  untersucht  werden  sollte,  z.  B.  Weingeist.  — 
Das  untere  Ende  dieser  Röhre  wurde  nun,  nachdem  sie  gewogen  worden 
war,  in  ein  grösseres  Gefass  mit  Wasser  eingetaucht;  nach  einiger  Zeit, 
etwa  nach  einem  Tage,  wurde  die  in  Folge  der  Endosmoso  eingetretene 
Gewichtszunahme  des  Inhalts  der  Glasröhre  ermittelt  (natürlich  mit  Beach- 
tung aller  nötliigen  Vorsichtsmaassregeln,  deren  Besprechung  nicht  hierher 
gehört)  und  das  äussere  Wasser  durch  frisches  ersetzt. 

10» 
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So  wurde  nun  fortgefahren,  bis  die  Röhre  keine  Gewichtszunahme 
mehr  zeigte;  es  ergab  sich  nun,  dass  der  Röhreninhalt  reines  Wasser  war; 
die  vorher  in  der  Röhre  befindlich  gewesene  Substanz  ist  ällmälig  zu 
dem  immer  wieder  weggegossenen  Wasser  des  äusseren  Gebisses  flber- 
gegangen. 

Hier  lässt  sich  nun  ausmitteln,  wie  viel  Wasser  gegen  die  ausgetre- 
tene Substanz  in  die  Röhre  eingetreten  ist. 

Um  den  Gang  der  Untersuchung  besser  übersehen  zu  können,  wollen 
wir  einen  solchen  Versuch  genauer  verfolgen. 

Das  Gewicht  der  Röhre,  leer,  aber  mit  feuchter  Blase,  betrag  37,81 
Gramme. 

In  dieselbe  wurden  2,4  Gramme  trocknen  Kochsalzes  gebracht  und 
sie  in  das  Wassergebiss  eingesetzt.  Ällmälig  ging  Wasser  durch  die  Blase 
zum  Kochsalz,  welches  gelöst  wurde;  das  Volumen  dieser  Lösung,  welche 
natürlich  immer  verdünnter  wurde,  nahm  mehr  und  mehr  zu,  bis  sich  end- 
lich nach  vier  Tagen  keine  Gewichtszunahme  mehr  zeigte.  Das  Gewicht 
der  Röhr*  betrag  nun  48,17  Gramme,  der  Inhalt  derselben,  welchar  aus 
reinem  Wasser  bestand,  wog  48,17  — 37,81  = 10,36  Gramme.  Wäh- 
rend diese  10,36  Gramme  Wasser  durch  die  Blase  in  die  Röhre  eintraten, 
sind  aber  die  2,4  Gramme  Kochsalz  in  entgegengesetzter  Richtung  hin- 
durch gegangen  oder  auf  1 Gramm  Kochsalz  4,3  Gramme  Wasser. 

Jolly  nennt  das  endosmotische  Aequivalent  einer  Substanz  die 
Zahl,  welche  angiebt,  wie  viel  Gewichtstheile  Wasser  gegen  einen  Ge- 
wichtstheil  der  fraglichen  Substanz  durch  dio  Blase  hindurchgehen;  es 
ist  also  4,3  das  endosmotische  Aequivalent  des  Kochsalzes. 

Auf  diese  Weise  ermittelte  Jolly  das  endosmotische  Aequivalent  fol- 
gender Substanzen: 


Kochsalz 

. 4,3 

Glaubersalz 

. 11,6 

Schwefelsaures  Kali  . . . 

. 12 

Schwefelsäure  Magnesia  . 

. 11,7 

Schwefelsaures  Kupferoxyd 

. 9,5 

Kalihydrat 

. 215 

Schwefelsäurehydrat . . . 

. 0,39 

Saures  schwefelsaures  Kali 

. 2,3 

Alkohol 

• 4,2 

Zucker 

• 7,1 

Aequivalent  mit  der  Tem- 


Im  Allgemeinen  nimmt  das  endosmotische 
peratur  zu. 

Die  Menge  der  in  gleichen  Zeiten  durch  die  Blase  zum  Wasser  über- 
tretenden Stoffe  ist  dem  Concontrationsgrad  der  Lösung  proportional. 

Ludwig  hat  durch  eine  sehr  genaue  Versuchsreihe  dargethan,  dass 
das  endosmotische  Aequivalent  für  denselben  Stoff  keineswegs . eine  con- 
stante,  sondern  dass  es  eine  von  dem  Concentrationsgrade  der  Flüssigkei- 
ten abhängige  Grösse  ist.  (Pogg.  Annal.  LXXV1I1,  307.) 
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Theorie  der  Endosmose.  Alle  zu  endosmotiachen  Versuchen  68 
brauchbaren  Scheidewände  sind  von  unzählig  vielen  ausnehmend  feinen 
Poren  durchzogen,  welche  zu  fein  sind,  als  dass  sich  durch  dieselben  ein 
hydrostatischer  Druck  fortpflanzen  kann.  — Wird  eine  solche  Zwischen- 
wand in  eine  Flüssigkeit  getaucht,  so  wird,  je  nach  der  Molekularanzie- 
hung, welche  zwischen  der  Membran  und  der  Flüssigkeit  besteht,  eine 
grössere  oder  kleinere  Menge  der  Flüssigkeit  resorbirt  und  zurückgehal- 
ten werden. 

Ueber  die  Resorption  von  Flüssigkeiten  durch  thierische  Blasen  hat 
Liebig  Versuche  angestellt,  welche  den  Vorgang  bei  den  endosmotischen 
Erscheinungen  sehr  schön  erläutern. 

100  Gewichtstheilc  trockner  Ochsenbluse  nehmen  in  24  Stunden  auf: 

208  Gewichtstheile  Wasser 


133 

T» 

Kochsalzlösung  (1,204  sjiecif.  Gewicht) 

38 

n 

Weingeist  (84  Proc.) 

17 

n 

Knochenöl. 

Das  Absorptionsvermögen  der  thierischen  Membranen  für  verschieden- 
artige Flüssigkeiten  ist  also  sehr  ungleich.  In  Wasser  gelegt,  quillt  die 
Blase  auf  und  wird  weich,  in  Alkohol  bleibt  sie  hart. 

Durch  Druck  lässt  sich  die  resorbirte  Flüssigkeit  aus  den  Poren  der 
Membran  nach  und  nach  entfernen,  durch  Druck  kann  man  die  Flüssig- 
keiten durch  die  Poren  der  Membranen  hindurch- 
treiben. 

W'enn  die  weite  OefFuuug  der  Röhre,  Fig.  192, 
mit  einer  Blase  Überbunden,  bis  « mit  Wasser  ange- 
füllt und  in  die  senkrechte  engere  Röhre  Quecksilbor 
gegossen  wird,  so  sieht  man,  wenn  die  Quecksilber- 
säule eine  gewisse  Höhe  erreicht  hat,  dass  sich  die 
ganze  Oberfläche  der  Blase  mit  feinen  Tröpfchen  be- 
deckt. 

Durch  eine  Ochsenblase  fliesst,  nach  I.iebig’s 
Versuchen,  Wasser  in  der  erwähnten  Weise  unter 
einem  Druck  von  12  Zoll  Quecksilber;  eine  gesättigte 
Kochsalzlösung  bedarf  eines  Druckes  von  18  bis 
20,  Knochenöl  34  Zoll.  Unter  einem  Druck  von 
48  Zoll  fand  noch  kein  merkliches  Ausfliessen  von 
Weingeist  statt. 

Wenn  eine  Blase,  welche  irgend  eine  Flüssigkeit 
resorbirt  hat,  mit  einer  Substanz  in  Berührung  ge- 
bracht wird,  welche  gleichfalls  eine  Anziehung  auf 
die  Theilchen  der  resorbirten  Flüssigkeit  äussert,  so 
wird  ein  Tlieil  dieser  Flüssigkeit  der  Blase  ent- 
zogen. 

Wenn  eine  mit  Wasser  gesättigte  Blase  mit  Koch- 
salz bestreut  wird,  so  entsteht  überall  da,  wo  das 


Fig.  192. 
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Salz  mit  dem  Wasser  in  Berührung  kommt,  welches  die  offenen  Poren  er- 
füllt, eine  gesättigte  Salzlösung,  da  aber  die  Resorptionsfahigkeit  der  Blase 
für  Salzlösung  geringer  ist  als  für  reines  Wasser,  so  tritt  ein  Theil  der 
Flüssigkeit  aus  und  fliegst  in  Tropfen  ab;  dabei  schrumpft  die  Blase  zu- 
sammen. 

Wird  ein  Stück  mit  Wasser  gesättigter  Blase  in  Alkohol  gelegt,  so 
verliert  sie  in  24  Stunden  ungefähr  die  Hälfte  ihres  Gewichtes,  was  von 
einem  Zusammenschrumpfen  und  Hartwerden  der  Blase  begleitet  ist. 

Diese  Thatsachen  erläutern  nun  den  Vorgang  der  Endosmose  ganz 
vortrefflich. 

Wenn  eine  Membran  zur  Trennung  zweier  Flüssigkeiten  dient,  so 
wird  sie  von  jedem  der  getrennten  Stoffe  durch  Molekularanziehung,  durch 
Resorption  in  sich  aufnehmen;  die  resorbirte  Flüssigkeit  wird  aber  nach 
der  anderen  Seite  der  Blase  wieder  austreten,  weil  sie  von  dort  her  durch 
eine  chemische  Anziehung  den  Poren  der  Blase  entzogen  wird.  Dieser 
Process  wird  fortdauern,  bis  die  auf  beiden  Seiten  befindlichen  Flüssig- 
keiten einander  gleich  geworden  sind. 

69  Einfluss  der  Verdunstung  auf  die  Endosmose.  Durch 

Verdunstung  wird  einer  Blase  in  ähnlicher  Weise  das  resorbirte  Wasser 
entzogen,  wie  wenn  man  sie  mit  Salz  bestreut  oder  in  Alkohol  legt.  Wenn 
also  ein  Blaseustück  fortwährend  einerseits  mit  Wasser,  andererseits  mit 
trockner  Luft  in  Berührung  ist,  so  wird  für  das  Wasser,  welches  auf  der 
einen  Seite  verdunstet,  von  der  anderen  Seite  her  frisches  Wasser  in  die 
Toren  eintreten. 

Füllt  man  eine  Röhre,  welche  auf  einer  Seite  mit  einer  Blase  zuge- 
bunden ist,  ganz  mit  Wasser,  stellt  man  sie  mit  dem  offenen  Ende  in  ein 
Geiass  mit  Quecksilber,  wie  es  Fig.  193  zeigt,  so  wird  in  dem  Maasse,  in 
Fig.  193. 
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welchem  das  Wasser  an  der  Blase  verdunstet,  das  Quecksilber  in  der  Röhre 
steigen ; für  eine  einfache  Ochsenblase  steigt  es  hiß  zu  einer  Höhe  von 
12  Zoll. 

Wenn  die  Röhre,  Fig.  194,  ganz  mit  Wasser  gefüllt  und  an  beiden 
Enden  mit  Blase  zugebunden  ist,  so  kann  in  die  Röhre  keine  neue  Flüs- 
sigkeit als  Ersatz  für  die  verdunstete  eintreten,  wenn  kein  Röhrenende  in 
eine  Flüssigkeit  eintaucht;  in  Folge  dessen  entsteht  aber  ein  luftverdünn- 
ter Raum  in  der  Röhre,  welcher  sich  durch  eine  concave  Wölbung  der 
Blasen  zu  erkennen  giebt;  wird  aber  das  eine  Ende  der  Röhre  in  ein  Ge- 
fass  mit  Salzwasser  gestellt,  wie  Fig.  195  zeigt,  während  der  andere 
Schenkel  der  Luftverdunstung  freigegeben  bleibt,  so  ist  einleuchtend,  dass, 
wenn  die  Verdunstung  bis  zu  einem  gewissen  Grade  fortgeschritten  ist, 
der  atmosphärische  Luftdruck  das  Salzwasser  durch  die  Poren  der  Bluse 
hindurchdrückt. 

Wenn  das  Salzwasser  durch  Indigotinetur  blau  gefärbt  worden  ist, 
so  sieht  man  schon  nach  wenigen  Stunden,  dass  sich  innerhalb  der  Röhre 
eine  bluue  Schicht  bildet,  die  sich  beständig  vermehrt. 

Wenn  man  eine  mit  wasserhaltigem  Weingeist  gefüllte  Schweins- 
blase in  die  Luft  hängt,  so  findet  eine  Exosmose  des  Wassers  durch  die 
Poren  der  Blase  und  eine  Verdunstung  desselben  an  seiner  Oberfläche 
statt,  in  Folge  deren  der  zurückbleibende  Weingeist  mehr  und  mehr  con- 
ceutrirt  wird. 

Es  ist  klar,  dass  die  Endosmose  eine  grosse  Rolle  hei  der  Verbrei- 
tung der  Säfte  im  Pflanzen-  und  Thierkörper  spielt,  weshalb  ihre  Kenut- 
niss  für  die  Physiologie  von  grosser  Wichtigkeit  ist. 

Difflisionsanalyse.  Das  Diffusionsvermögen  verschiedener  Sub-  70 
stanzen  ist,  wie  sich  aus  den  vergleichenden  Versuchen  von  Graham 
(Annal.  d.  Chern.  u.  Pharm.  Bd.  CXXI.)  ergiebt,  sehr  verschieden.  Unter 
einer  Wassersäule  von  ungefähr  14cm  Höhe,  welche  sich  in  einem  Glas- 
cylinder  befand , breitete  er  mittelst  einer  dünnen , bis  auf  den  Boden 
reichenden  Pipette,  eine  Schicht  lOprocentiger  verdünnter  Salzsäure 
aus,  welche  gerade  10  Gramm  Salzsäure  enthielt  und  deren  Höhe  un- 
gefähr ’/j  von  der  Höhe  der  Wassersäule  betrug.  Nachdem  der  Cylinder 
3 Tage  lang  ruhig  Btehen  geblieben  war,  hatte  sich  die  Salzsäure  in  der 
ganzen  Flüssigkeitssäule  verbreitet.  Es  wurden  nun  der  Reihe  nach  Schich- 
ten von  der  Säule  abgehoben,  deren  Höhe  jeweils  von  der  Gesammt- 
liöhe  der  Flüssigkeitssäule  betrug  und  jede  dieser  Schichten  auf  ihren  Ge- 
halt au  Salzsäure  untersucht;  es  ergab  sich 

der  Salzsäuregehalt  der  obersten  Schicht  ....  0,003  Gramm, 
ns»  fünften  n ....  0,043  „ 

» » » zehnten  » ....  0,595  » 

n » „ beiden  untersten  Schichten  3,699  „ 

Als  der  Versuch  ganz  in  gleicher  Weise  mit  einer  lOprocentigen  Lö- 
sung von  Chlornatrium  wiederholt  wurde,  ergab  sich,  dass  für  diese 
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Sufist  im  y.  die  Diffusion  nach  7 Tagen  ungefähr  eben  so  weit  vorgeschrit- 
ten war,  wie  für  Salzsäure  nach  3 Tagen.  Chloruatrium  difi'undirt 
also  2,33mal  langsamer  als  Salzsäure. 

In  diesem  Sinne  fand  Graham  ferner,  dass 

schwefelsaure  Magnesia  ungefähr  7 mal 


Zu«kfr * 7 „ 

Eiweiss „ -fön 

Caramel „ 98  , 


langsamer  diffundirt  als  Salzsäure. 

Curamel  ist  ein  Zersctzungsproduct  des  Starkezufkers,  welches  er- 
halten wird,  wenn  man  denselben  über  100u  erwärmt  Der  Stärkezucker 
wird  dadurch  unter  Bräunung  und  Wasserverlust  in  einen  Körper  ver- 
wandelt, welcher  nicht  mehr  süss  schmeckt,  nicht  mclir  gührungsfahig  ist 
und  die  Formel  CiS  IIa  0#  hat 

Der  Unterschied  im  Diflusionsvermögen  der  beiden  zuletzt  genann- 
ten Substanzen  zu  den  ersteren  ist  enorm.  Andere  Substanzen,  welche 
gleichfalls  sehr  langsam  diffundiren,  sind:  Kieselsäurehydrat,  die  Hy- 
drate der  Thonerde  und  analoger  Motalloxyde,  wenn  sie  in  der 
löslichen  Form  existiren;  ferner  Stärkemehl,  Dextrin,  die  Gummi- 
arten, Albumin,  Leim  u.  s.  w.  Alle  diese  Substanzen  gehören  einer  ■ 
Classe  chemischer  Individuen  an,  welche  durch  die  Unfähigkeit,  den  kry- 
stallinischen  Zustand  anzunehmen  und  durch  den  gallertartigen  Zustand 
ihrer  Hydrate  charakterisirt  sind.  — Den  Leim  als  Typus  dieser  Sub- 
stanzen betrachtend,  schlägt  Graham  vor,  sie  Colloidsubstanzen  zu 
nennen,  im  Gegensatz  zu  den  ungleich  leichter  diffundirenden  Krystal- 
loidsubstanzen. 

Dieses  ungleiche  Verhalten  der  genannten  Substanzen  kann  man  zur 
Trennung  derselben  benutzen.  Schichtet  man  vorsichtig  eine  Säule  von 
Wasser  über  einer  Schicht,  welche  aus  gelösten  Colloid-  und  Krystalloid- 
subetanzen  besteht,  so  wird  sich  nach  einiger  Zeit  eine  Quantität  der  letz- 
teren bis  in  die  obersten  Wasserschichten  verbreiten,  während  die  ersto- 
ren  Zurückbleiben. 

Eine  solche  Trennung  wird  noch  durch  den  Umstand  befördert,  dass 
die  durch  Stärkemehl,  thierischen  Schleim  u.  8.  w.  gebildeten  gallertarti- 
gen Massen  dem  Wasser  sowohl  wie  den  gelösten  Krystalloi'dsubstanzen 
den  Durchgang  gestatten,  die  Colloidsubstanzen  aber  zurückhalten.  Schon 
ein  dünnes  Häutchen  einer  solchen  Gallerte  bewirkt  eine  derartige  Tren- 
nung, wie  folgender  Versuch  zeigt 

Ein  Blatt  dünnes,  gut  planirten  Briefpapiers,  welches  keine  porösen 
Stellen  hatte,  wurde  durchgefeuchtet  und  dann  auf  die  Uberfläche  von  Was- 
ser gelegt,  das  sich  in  einem  Gelasse  befand,  dessen  Durchmesser  kleiner 
war  als  der  des  Papiere.  Das  Papier  wurde  alsdann  in  der  Mitte  so 
herabgedrückt,  dass  sich  eine  Vertiefung  bildete,  in  welche  eine  gemischte 
Lösung  von  Rohrzucker  und  arabischem  Gummi  gegossen  wurde.  Die 
Lösung  enthielt  5 Proc.  von  jeder  der  beiden  Substanzen.  Nach  24  Stun- 
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dun  hatte  das  Volumen  der  oberen  Flüssigkeit  in  Folge  endosmotischer 
Wirkung  bedeutend  zugenommen;  das  Wasser  unten  aller  enthielt  nun  */4 
der  gesummten  Zuckermasse  und  nur  eine  Spur  von  Gummi. 

Bas  l’apier  war  mit  Stärkemehl  plnnirt;  das  llautchcn  von  Stärke- 
mehlgallerte  in  dem  befeuchteten  Papier  Hess  den  Zucker  durch,  aber  nicht 
das  Gummi. 

Graham  bezeichnet  eine  solche  mittelst  Diffusion  durch  eine  Scheide- 
wand von  gallertartiger  Substanz  bewirkte  Scheidung  als  Dialyse. 

Das  zweckmässigste  Material  zur  Herstellung  einer  dialytischeu 
Scheidewand  ist  das  vegetabilische  Pergament  oder  Pergament- 
papier. Es  ist  nicht  planirtes  Papier,  welches  durch  kurzes  Eintauchen 
in  Schwefelsäure  eine  eigcnthiimliche  Metamorphose  erlitten  hat,  indem  es 
bei  pergamentähnlicher  Oonsistcnz  eine  grosse  Festigkeit  besitzt.  Solches 
Pergamentpapier  wird  bereits  fabriknüissig  dargestellt,  und  kann  in  vielen 
Fällen  die  tbierisohe  Blase  ersetzen.  Befeuchtet  lässt  sich  das  Pergament- 
papier leicht  über  einen  Ring  von  Guttapercha  spannen,  welcher  ungefähr 
2 Zoll  hoch  ist  und  8 bis  10  Zoll  im  Durchmesser  hat,  und  so  ein  Gefäss 
hersteilen,  dessen  Boden  durch  Pergamentpapier  gebildet  ist.  Die  so  er- 
haltene Vorrichtung  (den  Dialysator)  lässt  man  dann  in  einem  eine  be- 
trächtliche Menge  Wasser  enthaltenen  Gelasse  schwimmen,  nachdem  man 
die  gemischte  Lösung  hineingegossen  hat,  welche  dialysirt  werden  soll.  Ein 
halbes  Liter  Urin  gab,  in  den  Dialysator  gebracht,  nach  24stündiger  Dia- 
lyse die  darin  enthaltenen  Krystalloülsubstauzen  an  das  Wasser  ab;  letzte- 
res liess  dann  bei  dem  Verdampfen  im  Wasserbade  eine  weisso  Salzmasse 
zurück,  aus  welcher  durch  Behandlung  mit  Alkohol  Harnstoff’  in  so  rei- 
nem Zustande  ausgezogen  werden  konnte,  dass  er  sich  beim  Verdunsten 
des  Alkohols  in  Krystallbüscheln  ausschied. 

Man  begreift,  welchen  Vortheil  dieses  Verfahren  gewährt,  um  die 
Gegenwart  von  arseniger  Saure  in  organischen  Gemengen,  z.  B.  im  Magen- 
inhalt, nachzuweiseu. 

Ein  weiteres  Verfolgen  dieses  interessanten  Gegenstandes  würde  uns 
zu  tief  in  chemische  Details  führen. 
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71  Schwere  Luft.  l>ie  Luft,  welche  unsern  ganzen  Erdball  wie 
eine  leicht  bewegliche  mit  dem  Namen  der  Atmosphäre  bezeichnete 
Hülle  umgiebt,  stellt  sich  unseren  Sinnen  nicht  so  unmittelbar  als  raum- 
erfüllender Stoff  dar  wie  feste  und  tropfbar  flüssige  Körper,  aber  mittel- 
bar erkennen  wir  ihre  Existenz  in  zahlreiche  Erscheinungen,  wie  z.  B.  in 
dem  Druck,  welcher  auf  dem  Boden  des  Luftmeeres  lastet,  in  den  mecha- 
nischen Wirkungen  des  Windes  u.  s.  w. 

Die  chemischen  Entdeckungen  des  vorigen  Jahrhunderts  lehrten 
mehrere  Körper  kennen,  welche,  obgleich  ihrer  chemischen  Natur  nach  von 
der  Luft  verschieden,  doch  dieselben  physikalischen  Eigenschaften  besitzen 
und  welche  man  mit  dem  gemeinschaftlichen  Namen  der  Gase  bezeichnet. 
Die  bekanntesten  Gase  sind  Sau  erst  offgas,  Stickgas  (die  atmosphäri- 
sche Luft  ist  ein  Gemisch  dieser  beiden),  Wasserstoffgas,  Kohlen- 
säure, Chlorgag  u.  s.  w. 

Schon  sehr  früh,  ja  selbst  Bchon  vor  Aistoteles,  ver- 
muthete  man,  dass  auch  die  Luft  schwer  sei.  Diese  Wahr- 
heit wurde  jedoch  erst  1640  durch  Galiläi  bewiesen 
und  später  durch  Toricelli’s  schöne  Versuche  bestät  igt. 
Durch  folgenden  Versuch  lässt  sich  die  Schwere  der 
Luft  direct  naehweisen:  Auf  den  Hals  eines  Glasballons, 
Fig.  196,  ist  eine  Messingfassung  gekittet,  die  auf  eine  Luft- 
pumpe (deren  Einrichtung  alsbald  besprochen  werden 
wird)  aufgoschraubt  werden  kann.  In  dieser  Fassung 
befindet  sich  ein  Hahn,  mittelst  dessen  man  den  Ballon 
nach  Belieben  öffnen  oder  schliessen  kann.  Ist  der  Ballon 
auf  die  Luftpumpe  aufgeschraubt,  so  kann  mau  ihn 
evaeuiren  und,  nachdem  der  Hahn  geschlossen  worden 
ist,  an  den  einen  Arm  einer  Wage  anhängen.  Durch  Auflegen  von  Gewicht 
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auf  der  anderen  Seite  wird  das  Gleichgewicht  hergestellt.  Oeft'net  man 
nun  den  Hahn,  so  füllt  sich  der  Ballon  wieder  mit  Luft,  das  Gleichgewicht 
wird  gestört,  und  die  Wage  neigt  sich  nach  der  Seite  des  Ballons  hin. 
Auf  der  andern  Seite  muss  man  von  Neuem  Gewichte  auflegen,  um  das 
Gleichgewicht  wieder  herzustellen,  und  zwar  gerade  so  viel,  als  die  I.oft 
im  Ballon  wiegt.  Für  einen  Ballon  von  1 Liter  Inhalt  beträgt  die  Differenz 
der  Gewichte  mehr  als  1 Gramm,  woraus  als  erste  Annäherung  folgt,  dass 
1 Liter  (1,14  Quart)  Luft  unter  den  gewöhnlichen  Umständen  etwas  über 
1 Gramm  (16  Gran)  wiegt,  d.  h.  dass  das  Wasser  nicht  ganz  lOOOmal  so 
schwer  ist  als  gewöhnliche  Luft. 

Wie  die  atmosphärische  Luft,  so  sind  auch  alle  anderen  Gase  der 
Schwerkraft  unterworfen;  von  der  Bestimmung  des  specifischen  Gewichts 
der  verschiedenen  Gasarten  kann  erst  weiter  unten,  bei  der  Lehre  von  der 
Wärme,  die  Rede  sein. 

Elasticität  der  Luft.  Bei  den  gasförmigen  Körpern  ist  die  7'J 
Kxpansionskraft  der  Aetherhüllen  (§.  19)  weit  stärker  als  die  Cohäsion  der 
Körpermoleküle,  so  dass  ein  Gleichgewichtszustand  zwischen  den  Molekuhjr- 
kräften,  die  in  den  Gasen  thätig  sind,  nicht  möglich  ist.  Ein  solcher  Gleich- 
gewichtszustand kann  erst  durch  Hinzutreten  eines  äusseren  Drucks 
hergestellt  werden,  welcher  der  die  Theilcheu  der  Gase  auseinandertreiben- 
den Expansionskraft  entgegenwirkt,  welcher  dem  Bestreben  der  Gase  nach 
einer  grösseren  Ausdehnung  eine  Gränze  setzt. 

Dieses  Bestreben  der  Luft,  sich  auszudehnen,  wird  leicht  durch  fol- 
genden Versuch  nachgewiesen.  Man  legt  unter  die  Glocke  der  Luftpumpe 
eine  nur  wenig  Luft  enthaltende  und  deshalb  runzlige  Thierblase,  deren 
Oeffnung  fest  zugebunden  ist.  Nach  einigen  Kolbenzügen  schon  bläht  sich 
die  Blase  auf,  und  ist  endlich  gerade  so  straff  angespannt,  als  ob  man  mit 
aller  Gewalt  Luft  hineingeblasen  hätte.  Lässt  man  die  Luft  wieder  in  den 
Recipienten  hineintaeten,  so  schrumpft  die  Blase  wieder  zusammen.  Die 
in  der  Blase  eingeschlossene  Luft  hat  also  wirklich  ein  Bestreben,  sich  aus- 
zudehnen, nur  wird  demselben  durch  die  umgebende  Luft  Widerstand 
geleistet.  Dieser  Druck,  welchen  die  Luft  gegen  die  Wände  der  sie  ein- 
schliessenden  Gelasse  ausübt,  ist  dasjenige,  was  man  ihre  Elasticität, 
ihre  Spannkraft,  ihre  Tension,  ihre  Expansionskraft  nennt. 

Eine  Spiralfeder  zeigt  nur  dann  Elasticität,  wenn  man  sie  zusammen- 
drückt, sie  verliert  ihre  Spannkraft,  sobald  sie  in  ihren  ursprünglichen 
Zustand  zurückgekehrt  ist.  Die  Luft  hat  aber  immer  eine  Expansionskraft, 
es  giebt  für  sie  kein  ursprüngliches  Volumen,  weil  sie  immer  einen  grösse- 
ren Raum  einzunehmen,  strebt.  Brächte  man  1 Liter  gewöhnlicher  Luft 
in  einen  leeren  Raum  von  mehreren  Cubikmetern,  so  würde  sie  sich  in 
dem  ganzen  Raume  gleicliformig  verbreiten,  sie  würde  immer  noch  ein 
Bestreben  haben,  sich  auszudehnen,  und  würde  also  auch  noch  einen  Druck 
auf  die  Wände  ausübeu. 

In  Folge  ihres  Expansionsvermögens  können  die  Gase  keine  freie 
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Oberflüelie  lmben,  wio  die  tropfbar  flüssigen  Körper.  — Selbst  die  Atmo- 
sphäre hat  keine  scharfe  Griinze.  Mit  der  Erhebung  über  die  Erdober- 
fläche nimmt  die  Dichtigkeit  und  mit  ihr  auch  die  Expansionskraft  der 
Luft  nllmiilig  ab,  und  die  Griinze  der  Atmosphäre  wird  da  zu  Buchen  sein, 
wo  die  Expansionskraft,  mit  welcher  die  Lufttheilchen  sich  gegenseitig 
abstossen,  der  Schwerkraft  gleich  ist,  mit  welcher  sie  von  der  Erde  ange- 
zogen werden.  Bei  der  ausserordentlichen  Verdünnung  aber,  welche  die 
Luft  in  jenen  Regionen  darbietet,  kann  sie  keine  so  scharfe  Grenzfläche 
darbieten,  wie  wir  sie  au  den  Oberflächen  der  Gewässer  wahrnehnien. 

3 Druck  der  Luft.  In  Folge  ihrer  Schwere  muss  die  Luft  auf  alle 
Körper  der  Erdoberfläche  einen  Druck  ausüben,  wie  das  Wasser  auf  den 
Boden  der  Gelasse,  in  denen  es  enthalten  ist.  Von  der  Existenz  dieses 
Druckes  kann  man  sich  durch  folgenden  Versuch  überzeugen. 

Man  setze  nuf  den  Teller  der  Luftpumpe  einen 
Glas-  oder  Metallcylinder  mit  etwas  dicken  Wänden, 
welcher  oben  mit  einer  Thierblasc  vei-sehlossen  ist,  die 
stark  angespannt  und  an  dem  Rande  recht  festge- 
bunden sein  muss.  Die  Blase  erleidet  von  beiden 
Seiten  gleichen  Druck  und  bildet  deshalb  eine  Ebene. 
Wenn  man  nun  auf  irgend  eine  Weise  mehr  Luft  in 
den  (Tylimler  hineinbliese,  so  würde  sich  die  Blase 
nach  aussen  wölben;  zieht  man  umgekehrt,  mittelst 
der  Luftpumpe,  die  Luft  aus  dem  Cylinder  heraus,  so 
gewinnt  der  äussere  Luftdruck  das  Uebergewicht  und  drückt  die  Blase 
nach  innen.  Bei  den  ersten  Kolbenzügen  schon  wird  die  Blase  nach  In- 
nen gekrümmt;  je  mehr  man  auspumpt,  desto  mehr  nimmt  die  Krüm- 
mung zu,  bis  sie  endlich  in  Stücke  reisst,  wobei  ein  heftiger  Knall 
gehört  wird.  Dieser  Knall  wird  durch  das  rasche  Eindringen  der 
Luft  hervorgehracht;  man  kann  sich  aus  der  Kraft  dieses  Eindringens 
einen  Begriff  von  der  Grösse  des  Luftdrucks  machen,  welcher  auf  der 
Blase  lag. 

Auf  den  ersten  Augenblick  scheint  dieser  Versuch  sehr  auffallend,  weil 
doch  die  Luft  im  Zimmer  unmöglich  einen  so  enormen  Druck  ausüben  kann. 
Von  dem  Gewichte  der  Luftsäule,  welche  auf  der  Blase  ruht  und  sieh  von 
derselben  bis  zur  Decke  des  Zimmers  erstreckt,  rührt  freilich  diese  Wir- 
kung nicht  her,  denn  selbst  eine  Wassersäule  von  dieser  Höhe  könute  sie 
nicht  hervorbringen.  Hätte  man  den  Versuch  unter  freiem  Himmel  ange- 
stellt,  so  hätte  die  Blase  offenbar  den  Druck  einer  Luftsäule  auszuhalten 
gehabt,  deren  Höhe  gleich  ist  der  Höhe  der  ganzen  Atmosphäre.  Derselbe 
Druck  wirkt  aber  nucli  noch  im  Zimmer,  denn  die  Luft  des  Zimmers  ist 
ja  durch  den  vollen  Atmosphärendruck  gepresst. 

Wir  wollen  hier  zunächst  noch  einige  Erscheinungen  betrachten, 
welche  sich  durch  die  Wirkung  des  Luftdrucks  erklären  lassen. 

Taucht  man  das  eine  Ende  einer  Röhre  in  ein  mit  Wasser  gefülltes 


Fig.  197. 
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Gefasp,  so  wird  sich  die  Flüssigkeit  in  der  Röhre,  vorausgesetzt,  dass  dieselbe 
nicht  zu  enge  ist,  eben  so  hoch  stellen  wie  ausserhalb,  weil  der  Luftdruck 
in  der  Röhre  gerade  so  auf  das  Nivenu  der  Flüssigkeit  wirkt  wie  ausser- 
halb. Saugt  man  aber  einen  Theil  der  Luft  aus  der  Röhre,  so  steigt  die 
Flüssigkeit  in  ihr  utn  so  mehr,  je  länger  man  saugt.  Durch  dieses  Saugen 
wird  nämlich  der  Luftdruck  im  Inneren  der  Röhre  vermindert,  während 
der  äussere  Luftdruck  unverändert  bleibt.  Der  Uebersehuss  des  äusseren 
Luftdrucks  nun  presst  die  Flüssigkeit  im  Inneren  der  Röhre  in  die  Höhe, 
bis  das  Gewicht  der  gehobenen  Wassersäule  diesem  Uebersehuss  das  Gleich- 
gewicht hält. 

Wenn  man  eine  mit  Wasser  gefüllte,  mit  einem  Kork  geschlossene 
Flasche  umkehrt  und  den  Hals  in  ein  Hecken  mit  Wasser  taucht,  so  kann 
man  nun  unter  dem  Wasser  diesen  Kork  hernusziehen , ohne  dnss  das 
Wasser  aus  der  Flasche  nuslliesst,  weil  es  so  zu  sagen  durch  den  Luftdruck 
getragen  wird. 

Hebt  man  die  Flasche  langsam  in  die  Höhe,  bis  die  Mündung  des 
Halses  über  den  Spiegel  des  Wassers  im  Hecken  steht,  so  beginnt  jetzt 
freilich  das  Wasser  auszulaufen,  aber  nicht  etwa  weil  der  Luftdruck  zu 
wirken  aufhörte,  sondern  weil  nun  Luftblasen  in  die  Flasche  eindringen 
können.  Darauf  gründen  sich  einige  Vorrichtungen,  um  in  Gefnssen, 
aus  welchen  ein  gleichförmiger  Wasserabfluss  stattfindet,  stets  ein  nahezu 
unveränderliches  Niveau  zu  erhalten,  wie  dies  z.  B.  bei  dem  Apparat, 
Fig.  198,  der  Fall  ist.  Durch  das  Filter  des  Trichters  tropft  beständig 
Fig*  198.  Wasser  in  das  untergesetzte  Gelass,  in  Folge  dessen 

sinkt  der  Spiegel  der  Flüssigkeit  im  Trichter. 
Dieses  Sinken  kann  nur  fortdauern,  bis  die  untere 
Ooffnung  des  in  das  Wasser  des  Trichters  einge- 
taucliten  und  gleichfalls  mit  Wasser  gefüllten 
Ballons  frei  wird,  denn  nun  dringt  eine  Luftblase 
in  den  Ilallon  ein,  eine  ihr  entsprechende  Quantität 
Wasser  fliesst  aus,  um  die  untere  Oeffnung  des 
Ballons  wieder  auf  kurze  Zeit  zu  schliessen. 

So  kann  aus  dem  unten  offenen  Oelgefäss  « 
unserer  Lampen,  Fig.  199  a.  f.  S.,  erst  dann  Oel 
ausfliessen,  wenn  das  äussere  Niveau  b b so  weit  ge- 
sunken ist,  dass  die  untere  Oeffnung  des  Oelgefässes 
a für  einen  Augenblick  frei  wird.  Dahin  gehört 
auch  das  Tintenfass,  Fig.  200.  Aus  dem  Haupt- 
gefassc  kann  nur  dann  wieder  etwas  Tinte  in  das 
seitliche  oben  offene  Kintauchrohr  eintreten,  wenn  in 
demselben  die  Flüssigkeit  so  weit  gesunken  ist,  dnss 
eine  Luftblaso  in  das  Hnuptgefnss  eindringen  kann. 

Derintermittirende  Brunnen  ist  eine  auf  demselben  Principe 
beruhende  Spielerei. 

Wenn  man  ein  Trinkglas,  dessen  Rand  möglichst  eben  ist  (am  besten 
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mit  abgeschliffenem  Rande)  ganz  mit  Wasser  füllt,  ein  Papier  darauf  deckt 
und  dann  das  Glas  umkehrt,  Fig.  201,  so  läuft  das  Wasser  nicht  aus;  der 
Fig.  199.  Fig.  200. 


gegen  die  untere  Fläche  des  Papiers  wirkende  Luftdruck  hindert  das  Her- 
abfalleu  der  W assermassc.  Das  Papier  ist  nur  deshalb  nöthig,  um  das 


Fig.  202. 


Fig.  203. 


Glas  umkehreu  zu  können  ohne  dass  das  Wasser 
au  den  Seiten  ausläuft  und  Btatt  dessen  Luftblasen 
in  das  Gefüss  eindringen.  Wenn  die  untere  Oeff- 
nung  klein  genug  ist,  um  ein  solches  Auslaufen 
nicht  befürchten  zu  müssen,  wie  dies  beim  Stech- 
heber der  Fall  ist,  so  ist  das  Papier  nicht  mehr 
nöthig.  Der  Stcchheber  ist  ein  gewöhnlich  röhren- 
förmiges Gelass,  Fig.  202  und  203,  welches  oben 
und  unten  etwas  enger  und  an  beiden  Enden  offen 
ist.  Taucht  man  es,  wenn  beide  Oeffnungen  frei 
sind,  ganz  in  eine  Flüssigkeit,  so  füllt  es  sich  mit 
derselben,  und  wenn  man  nun  die  obere  Oeffnung 
mit  dem  Daumen  verschliesst , so  kann  man  deu 
Stcchheber  in  die  Höhe  ziehen,  ohne  dass  die  in 
demselben  enthaltene  Flüssigkeit  ausläuft. 


Der  Heber  ist  eine  gekrümmte  Röhre  bstl,  Fig.  204,  deren  Schenkel 


ungleiche  Länge  haben.  Wenn  der  kürzere  Schenkel  in  eine  Flüssigkeit 
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eingetaucht  und  die  ganze  Rohre  mit  derselben  gefüllt  ist,  so  läuft  sie  am 
Ende  a des  längeren  Schenkels,  welches  tiefer  liegt  als  b,  fortwährend  aus; 
man  kann  also  mit  Hülfe  eines  Hebers  leicht  ein  Gebiss  entleeren.  Die 
Wirkung  des  Hebers  ist  leicht  zu  erklären.  Auf  der  einen  Seite  hat  die 
Wassersäule  sa,  auf  der  anderen  die  Wassersäule  von  s bis  zum  Spiegel 
Hg.  204. 


sich  also  die  OefFnung  a in  der  Höhe  des 
Wasserspiegels  im  Gelasse  befände;  sobald  aber  a tiefer  liegt,  erhält  die 
Wassersäule  im  Schenkel  sa  das  Uebergewicht,  und  in  dem  Maasse,  als 
hier  das  Wasser  ausläuft,  wird  auf  der  anderen  Seite  durch  den  Luftdruck 
von  neuem  Wasser  in  die  Röhre  hineingetrieben,  so  dass  das  Ausfliessen 
bei  a fortdauert,  bis  der  Spiegel  der  Flüssigkeit  im  Gefasse  so  weit  ge- 
fallen ist,  dass  die  Oeffnung  b frei  wird. 

Um  den  Heber  bequem  füllen  und  in  Wirksamkeit  setzen  zu  können, 
wird  eine  Saugröhre  at,  I’ig.  205,  angebracht.  Einen  gewöhnlichen  Heber 
füllt  man  nämlich  dadurch,  dass  man  bei  a,  Fig.  204, 
saugt;  dabei  ist  aber  nicht  zu  vermeiden,  dass  man  et- 
was von  der  Flüssigkeit  in  den  Mund  bekommt,  was  in 
manchen  Fällen  unangenehm,  oft  sogar  gefährlich  sein 
kann,  wie  z.  B.  wenn  man  den  Heber  anwenden  will, 
um  ein  Gelass  mit  Schwefelsäure  zu  entleeren.  In 
einem  solchen  Falle  ist  das  Saugrohr  unentbehrlich; 
denn  wenn  man  die  Röhre  bei  b',  Fig.  205,  verschliesst, 
so  kann  man  durch  Saugen  bei  t den  ganzen  Schenkel 
ab'  füllen,  ohne  dass  die  Flüssigkeit  an  den  51  und  kommt. 
Das  Auslaufen  beginnt  alsdann,  sobald  man  das  Röhren- 
ende b'  wieder  öffnet. 

Eine  auf  die  Wirkung  des  Hebers  gegründete  Spielerei  ist  der 
Znuberbecher,  Fig.  206  a.  f.  S. 

Dass  beim  Heber  wirklich  der  Luftduiek  die  eben  bezeichnete  Rolle 
spielt,  lässt  sich  mit  Hülfe  des  einfachen  Apparates,  Fig.  207,  zeigen.  Der 


Fig.  205. 


der  Flüssigkeit  im  Gelass  ein  Bestreben,  ver- 
möge ihrer  Schwere  herabzulallen;  der  Schwere 
der  in  beiden  Schenkeln  befindlichen  Wasser- 
säulen wirkt  aber  auf  beiden  Seiten  der  Luftdruck 
entgegen,  welcher  auf  der  einen  Seite  gegen  die 
Oeffnung  tt,  auf  der  anderen  Seite  aber  auf  den 
Spiegel  des  Wassers  im  Gebiss  wirkt,  und  da- 
durch die  Bildung'  eines  leeren  Raumes  im  Inne- 
ren der  Röhre  verhindert,  welcher  sich  iiotb- 
wendigerweise  bei  s bilden  würde,  wenn  die 
Wassersäulen  auf  beiden  Seiten  herabliefen.  Da 
der  Luftdruck  auf  der  einen  Seite  so  stark  wirkt 
wie  auf  der  anderen,  so  würde  vollkommenes 
Gleichgewicht  stattfiuden,  wenn  die  Wassersäulen 

in  beiden  Schenkeln  oleieh  hoch  wären,  wenn 
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Hals  eines  zum  Theil  mit  Wasser  gefüllten  (inshnllons  ist  mit  einem  wolil- 
schliessenden  Kork  verschlossen,  welcher  doppelt  durchbohrt  ist.  In  dem 
einen  Loche  steckt  das  kurze  Röhrchen  ab,  im  anderen  def  fast  bis  auf 
den  Boden  reichende  Heber  cdc.  Wenn  man  den  lieber  durch  Einblasen 
bei  « zum  Fl iessen  gebracht  hat,  so  hört  dieses  Fliessen  alsbald  auf,  so- 
bald man  auf  irgend  eine  Weise  die  Oeffnung  bei  a verschliesst,  weil  nun 
die  äussere  I.ult  nicht  mehr  auf  den  Spiegel  des  Wassers  im  Ballon 
drücken  kann. 

Fig.  200.  Fig.  207.  Fig.  208. 


Durch  den  Heber  o,  Fig.  208,  kann  nur  so  lange  Wasser  aus  der 
Flasche  ausfliessen,  als  der  obere  Theil  derselben  durch  das  Rohr  b mit 
der  äusseren  Luft  in  Verbindung  stellt.  Wenn  das  aus  a nusiliessemle 
Wasser  auf  ein  Filter  gelangt,  durch  welches  es  nur  tropfenweise  abfliesst, 
so  wird  das  Niveau  des  Wassers  im  Trichter  bald  steigen  bis  die  freie 
Oeffnung  von  b verschlossen  ist.  Nun  hört  der  lieber  « zu  fliessen  auf 
und  fiingt  erst  wieder  zu  fliessen  an,  wenn  so  viel  Wasser  durch  das  Filter 
abgeflossen  ist,  dass  das  untere  Ende  des  Rohrs  b nicht  mehr  in  das 
Wasser  des  Trichters  eintaucht. 


4 Pumpen.  Wir  haben  bereits  in  Paragraph  73  gesehen,  wie  man  in 
einer  Röhre,  deren  unteres  Filde  in  Wasser  getaucht  ist,  dasselbe  dadurch 
in  die  Höhe  steigen  macht,  dass  man  an  dem  oberen  Ende  saugt.  Den  luft- 
verdünnten  Raum,  welcher  in  diesem  Fidle  durch  den  Mund  erzeugt,  wurde, 
kann  man  aber  auch  dadurch  hervorbringen,  dass  man  in  das  Rohr  einen 
luftdicht  schliessenden  Kolben  einsetzt.  Ist  das  unterere  Ende  des  Rohres 
in  Wasser  eingetnucht,  so  füllt  sich  das  Rohr  mit  dieser  Flüssigkeit,  wenn 
man  den  Kolben  in  die  Höhe  zieht,  wie  sich  dies  an  den  gewöhnlichen 
Spritzbüchsen  zeigen  lässt. 

Dies  l’rincip  wird  nun  auch  bei  Pumpen  zur  Hebung  bedeutenderer 
Wassermengen  angewandt.  Fig.  209  stellt  eine  Säugpumpe  der  ein- 
fachsten Construction  dar.  Das  hölzerne  Saugrohr  a stellt  in  dem  Brunnen- 
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schacht,  und  zwar  geht  es  bis  unter  den  Spiegel  des  in  der  Tiefe  sich 
Fig.  209  sammelnden  Wassers  li 

hinab.  Das  Wasser  kann 
durch  eine  seitliche  Oeff- 
nung,  .welche  zur  Ab- 
haltung von  Unreinig- 
keiten durch 
ein  Sieb  ver- 
schlossen ist, 
in  das  Saug- 
rohr eintre- 
ten.  Auf  das  nach  den 
Umstünden  kürzere  oder 
längere,  aus  einem  oder 
mehreren  Stücken  beste- 
hende Saugrohr  ist  nun 
das  etwas  weitere,  zwi- 
schen 2 und  3 Fuss  hohe 
genau  cylindrisch  nus- 
gebohrte Kolbenrohr 
b aufgesetzt,  in  welchem 
ein  Kolben  lnft-  und 
wasserdicht  schliessend 
auf-  und  abbewegt  wer- 
den kann. 

Das  obere  Ende  des 
Saugrohres  n ist  durch 
ein  Ventil  (hier  eine  in 
der  Mitte  mit  Metall  be- 
schlugene  Lederklappe) 
bedeckt,  welches  durch 
einen  Druck  von  unten 
gehoben,  also  geöflnet, 
durch  einen  Druck  von 
oben  aber  fest  auf  die 
Oeffnung  aufgedrückt, 
also  geschlossen  wird. 
Dieses  Ventil  bildet  ge- 
wissennaassen  den  Boden 
des  Kolbenrohres  b,  und 
wird  deshalb  das  Boden- 
ventil  genannt. 

Der  im  Kolbenrohre 
befindliche  Kolben  ist  an 
einer  eisernen  Stange 

Müller*«  Lehrbuch  d.  Physik.  6.  Aufl.  I.  11 
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befestigt,  welche  durch  eine  passende  Hebelvorrichtung  bewegt  werden 
kann;  dieser  Kolben  ist  selbst  wieder  hohl,  und  das  obere  Ende  dieser 
Höhlung  mit  einem  Ventil  in  gleicher  WeiBe  versehen  wie  das  obere  Ende 
des  Saugrohres,  so  dass  es  durch  einen  Druck  von  oben  geschlossen,  durch 
einen  Druck  von  »unten  geöffnet  wird. 

Der  Umfang  dieses  Kolbens  ist  durch  eine  Lederkappe  gebildet, 
welche  unten  um  den  hölzernen  Kolben  herum  festgenagelt  ist,  oben  aber 
frei  von  demselben  absteht,  so  dass  die  Lederkappe,  wenn  sich  einmal 
Wasser  über  dem  Kolben  befindet,  fest  gegen  die  Röhrenwände  angepresst 
und  dadurch  ein  guter  Schluss  erhalten  wird. 

Wenn  der  eben  am  unteren  Ende  des  Kolbenrohres  befindliche  Kolben 
in  die  Höhe  gezogen  wird,  so  wirkt  er  wie  ein  massiver  Kolben,  weil  sich 
das  Kolbenventil  schliesst,  und  es  bildet  sich  unter  demselben  ein  luft- 
verdünnter Raum;  das  Bodenventil  öffnet  sich  und  das  Wasser  steigt  in 
dem  Saugrohre  in  die  Höhe.  Beim  Niedergange  des  Kolbens  schliesst  sich 
zunächst  das  Bodenventil,  wodurch  daB  Zurückfallen  des  im  Saugrohr  ge- 
stiegenen Wassers  verhindert  wird,  das  Kolbenventil  aber  öffnet  sich  und 
lässt  die  noch  im  Kolbenrohre  befindliche  Luft  durch. 

Erst  nach  mehrmaliger  Wiederholung  der  Operation,  wenn  das  Wasser 
bis  in  das  Kolbcnrohr  gestiegen  ist,  beginnt  die  Pumpe  wirklich  Wasser 
zu  fördern.  Bei  jedem  Niedergange  wird  dann  das  im  Kolbenrohre  be- 
findliche Wasser,  welchem  nun  durch  das  Bodenventil  der  Rückweg  ver- 
schlossen ist,  durch  den  Kolben  hindurchgehen;  bei  jedem  Aufziehen  des 
Kolbens  wird  das  bereits  über  demselben  befindliche  Wasser  aus  dem 
Kolbenrohre  in  das  Steigrohr  gehoben,  aus  welchem  es  dann  durch  die 
seitliche  Oeflhung  r abfliesst,  während  zugleich  eine  neue  Wassermenge  von 
unten  her  in  das  Kolbenrohr  eingesaugt  wird.  . 

Bei  vollkommen  luftdichtem  Schluss  des  Kolbens  und  der  Ventile 
würde  man  bei  mittlerem  Luftdruck  das  Wasser  bis  zu  32  Fubb  aufsaugen 
können;  bei  der  geringen  Vollkommenheit  jedoch,  mit  welcher  solche 
Pumpen  ausgefuhrt  sind,  darf  das  Bodenventil  nicht  wolil  mehr  als  20  Fuss 
über  dem  Wasserspiegel  im  Bassin  angebracht  sein. 

Eine  etwas  anders  construirte  Säugpumpe  sieht  man  Fig.  210  ab- 
gebildet. 

Diese  Figur  bedarf  wohl  keiner  weiteren  Erläuterung. 

Um  das  Wasser  auf  grössere  Höhen  zu  heben,  um  es  in  Dampfkessel 
hineinzupressen  u.  s.  w.,  werden  Druckpumpen  angewandt,  welche  sich 
von  den  vorigen  dadurch  unterscheiden,  dass  der  Kolben  massiv  ist  und 
dass  das  aufgesnugte  Wasser  durch  ein  seitliches  Rohr  in  die  Höhe  ge- 
drückt wird,  dessen  unteres  Ende  durch  ein  nach  oben  sich  öffnendes 
Ventil  geschlossen  wird.  Fig.  211  stellt  eine  Druckpumpe  dar;  h ist  das 
Saugrohr,  r das  Kolbenrohr,  s das  Steigrohr. 

Der  Kolben  K geht  luftdicht  durch  die  Stopf büchse,  welche  das  obere 
Ende  des  Kolbenrohres  schliesst.  Beim  Aufgange  des  Kolbens  hebt  sich  das 
Säugventil  a,  um  Wasser  aus  dem  Saugrohr  durchzulassen,  während  das 
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Druckventil  b geschlossen  bleibt;  beim  Niedergange  des  Kolbens  schliesst 
sich  a,  und  das  vorher  aufgesaugte  Wasser  wird  nun  durch  das  geöffnete 
Ventil  b in  das  Steigrohr  s gepresst. 


Fig.  210. 


Bei  d und  C sind  Hähne  ange- 
bracht, die  man  abstellen  kann,  wenn 
die  Pumpe  nicht  mehr  arbeiten  soll. 

Der  Deckel/kann  entfernt  werden, 
wenn  man  die  Ventile  nachsehen 
will.  Er  ist  durch  eine  starke  Draht- 
feder aufgedrückt,  so  dasB  er  gehoben  wird,  wenn  der  Druck  zu  stark  wer- 
den sollte,  wie  es  z.  B.  erfolgen  kann,  wenn  das  Steigrohr  sich  verstopft 
hat  oder  der  Hahn  d geschlossen  bleibt,  während  c offen  ist  und  die  Ven- 
tile Bpielen.  Der  Deckel  / dient  also  in  diesem  Falle  als  Sicherheitsventil, 
indem  durch  sein  Heben  das  Bersten  der  Höhrenwände  verhindert  wird. 


Messung  des  Luftdruoks.  Als  die  Pumpenmacher  in  Florenz  75 
in  einem  Saugrohre  das  Wasser  über  32  Fuss  heben  wollten,  sahen  sie  zu 
ihrem  grössten  Erstaunen,  dass  es  nicht  höher  stieg.  Damals  erklärte  man 
das  Aufsteigen  der  Flüssigkeiten,  indem  man  sagte,  die  Natur  habe  einen 

11* 
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horror  vacui.  Galiliii  genügte  eine  solche  Erklärung  nicht,  nnd  als 
ihm  die  von  den  Pumpenmeistem  gemachte  Beobachtung  mitgetheilt  wurde, 
kam  er  sogleich  auf  die  Vermuthung,  dass  die  Schwere  der  Luft  die  wahre 
Ursache  dieser  Erscheinung  sei.  Sein  Schüler  Toricelli  gab  dafür  ent- 
scheidende Beweise.  Er  machte  ungefähr  folgende  Schlussfolge.  Wenn 
zwei  verschiedene  Elüssigkcitssäulen  sich  das  Gleichgewicht  halten  sollen, 
so  müssen  die  Höhen  der  beiden  Säulen  sich  umgekehrt  verhalten  wie 
ihre  specifischen  Gewichte.  Das  Quecksilber  wiegt  nahe  14  mal  so  schwer  als 
Wasser;  wenn  also  der  Druck  der  atmosphärischen  Luft  eine  Wassersäule 
von  32  Fuss  tragen  kann,  so  muss  er  auch  gerade  eine  Quecksilbersäule 
von  3S/m  Fuss,  d.  h.  von  nahe  28  Zoll  tragen  können.  Der  Versuch  ist 
leicht  anzustellen.  Man  füllt  eine  Glasröhre,  welche  ungefähr  30  Zoll  lang 
und  an  dem  einen  Endo  verschlossen  ist,  mit  Quecksilber,  hält  das  offene 
Ende  mit  dem  Finger  zu  und  kelirt  die  Röhre  um.  Taucht  man  das  mit 
dem  Finger  verschlossene  Ende  in  ein  flaches,  mit  Quecksilber  gefülltes  Ge- 
fäss  w,  Fig.  212,  zieht  man  alsdann  den  Finger  weg,  so  wird  das  Quecksilber 
Fig.  212  ura  e*n’8e  Zoll  fallen,  und  zwar  so  weit,  dass  die  Erhebung 
des  Quecksilbers  in  der  Röhre  über  das  Niveau  des  Queck- 
silbers in  dem  Geiasse  so  gross  ist,  wie  es  aus  den  eben  an- 
geführten Betrachtungen  folgt.  Die  in  der  Röhre  getragene 
Quecksilbersäule  ist  als  Gegengewicht  gegen  den  atmo- 
sphärischen Luftdruck  zu  betrachten.  Dieser  Apparat  ist 
das  Barometer.  Der  leere  Raum  über  der  Quecksilber- 
säule des  Barometers  ist  die  Toricelli’sche  Leere. 

Um  das  Rohr  zu  halten  und  um  es  zugleich  mit  einer 
Scala  zu  versehen,  kann  man  das  Gefiiss  tl  in  einen  Fuss  von 
Holz  stellen,  wie  es  Fig.  213  zeigt,  und  in  welchem  ein  ge- 
theiltes  Brett  eingeschoben  wird,  welches  in  der  Mitte  mit 
einem  Schlitze  zur  Aufnahme  der  Röhre  versehen  ist. 

Wir  können  nun  die  vorher  besprochenen  Resultate 
präciser  ausdrücken.  Die  verticale  Höhe  deB  Niveaus  in  der 
Röhre  über  dem  Niveau  im  Gelasse  heiBst  die  Barometer- 
höhe. Sie  ist  nicht  an  allen  Orten  und  nicht  zu  allen  Zeiten 
dieselbe.  Am  Ufer  des  Meeres  beträgt  sie  durchschnittlich 
76  Centimeter  oder,  was  sehr  nahe  dasselbe  ist,  28  pariser 
Zoll.  Eine  solche  Quecksilbersäule  von  1 Quadratcentimeter 
Grundfläche  hat  einen  Cubikinlmlt  von  76  Cubikcentimetern. 
Da  nun  ein  Cubikcentimeter  Quecksilber  13,59  Gramme 
wiegt,  so  ist  der  Druck  dieser  Säule  auf  ihre  Basis  76  X 
n 13,59  Gramme  = 1,033  Kilogrammen.  Die  atmosphärische 
Luftsäule,  welche  im  Niveau  des  Meeres  auf  einem  Quadrat- 
centimeter  Basis  ruht,  drückt  also  auf  die  Fläche  mit  einem 
Gewichte  von  1,033  Kilogrammen. 

Diese  Berechnung  würde  bei  Zugrundlegung  eines  anderen  Maass- 
systems viel  umständlicher  gewesen  sein,  weil  bei  anderen  Maasssystemen 
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keine  einfache  Beziehung  zwischen  Volumen  und  Gewicht  heBteht;  doch 
lasst  sich  unser  Resultat  jetzt  leicht  in  ein  anderes  Maasssystem  übertragen. 

Es  ist  1 Quadratzoll  preuss.  = 6,8405 
Quadratcentimeter,  jeder  Quadratzoll  Ober- 
fläche hat  also  durch  die  Atmosphäre  einen 
Druck  von  6,8405  X 1,033  = 7,066 
Kilogrammen  = 14,13  Pfund,  jeder 
Quadratfuss  hat  also  einen  Druck  von 
15,11  X 144  = 2035,72  Pfunden  aus- 
zuhalten. 

Ein  gleichförmiger  Gas-  oder  Flüssig- 
keitsdruck, welcher  in  der  Art  wirkt,  dass 
jedes  Quadratcentimeter  der  GefäSBwand 
einen  Druck  von  1 Kilogramm  oder  je- 
der Quadratzoll  einen  Druck  von  14 
Pfunden  auszuhalten  bat,  wird  einAtmo- 
sphärondruck  genannt.  Wenn  die 
Spannkraft  des  Dampfes  in  einem  Dampf- 
kessel so  gross  ist,  dass  jeder  Quadratzoll 
der  Kesselwand  einen  Druck  von  84  (= 

6 . 14)  Pfund  auszuhalten  hat,  so  sagt 
man,  der  Dampf  habe  eine  Spannkraft  von 
6 Atmosphären. 

Construction  des  Barometers.  76 

Man  bat  dom  Barometer  sehr  verschie- 
dene Formen  gegeben-,  welche  in  dem 
nächsten  Paragraphen  besprochen  werden 
sollen.  Welche  Form  man  aber  auch 
wählen  mag,  so  müssen  doch  stets  gewisse 
Bedingungen  erfüllt  sein,  wenn  man 
Genauigkeit  fordert. 

1)  Das  Quecksilber  muss  sehr  rein  sein, 
weil  sich  sein  specifisches  Gewicht  mit  seiner  Reinheit  ändert,  und  weil  das 
unreine  Quecksilber  am  Glase  anhängt.  Das  Quecksilber  des  Handels  hat  in 
der  Regel  nicht  die  erforderliche  Reinheit.  Man  reinigt  es  am  bestell 
dadurch,  dass  man  es  mit  reiner,  aber  stark  verdünnter  Salpetersäure 
wiederholt  schüttelt.  Will  man  auf  diesem  Wege  alle  Unreinigkeiten  weg- 
schafl'en,  bo  muss  man  das  Quecksilber  mehrere  Wochen  lang  mit  der  Säure 
iii  Berührung  lassen.  Nachdem  man  die  Säure  vom  Quecksilber  entfernt 
hat,  muss  man  dafür  sorgen,  dass  auch  keine  Spur  derselben  zurückbleibt, 
was  man  durch  wiederholtes  Auswaschen  mit  destillirtein  Wasser  erreicht. 

Das  destillirte  Quecksilber  enthält  stets  aufgelöstes  Quecksilberoxyd, 
welches  jedoch  durch  Schütteln  mit  verdünntem  Schwefelammonium  weg- 
gcschafft  werden  kann. 
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2)  Die  Höhe  der  durch  den  Luftdruck  getragenen  Quecksilbersäule 
muss  sehr  genau  gemessen  werden  können.  Dies  ist  jedoch  nur  dann 
möglich,  wenn  das  Barometerrohr  eine  vollkommen  verticale  Stellung  hat. 
Zur  Messung  dieser  Höhe  ist  in  der  Regel  neben  der  Quecksilbersäule  ein 
Maassstab  angebracht.  An  diesem  Maassstabe  befindet  sich  ein  beweglicher 
Zeiger,  der  mit  einem  Nonius  verbunden  ist  und  einen  Theil  des  Glasrohrs 
umschlicsst.  Dieser  Zeiger  wird  in  die  Höhe  der  zu  beobachtenden  Queck- 
silberkuppe gerückt  und  dann  der  Nonius  abgelesen.  Hat  man  jedoch 
während  deB  Einstellens  das  Auge  nicht  genau  in  die  Höhe  der  zu  beach- 
tenden Quecksilberkuppe  gehalten,  so  ist  auch  der  Zeiger  nothwendig 
falsch  eingestellt  worden,  nämlich  zu  hoch  oder  zu  tief,  wenn  Bich  das 
Auge  über  oder  unter  der  Kuppe  befand. 

Manchmal  ist  die  Theilung  auf  dem  Barometerrohre  selbst  eingeätzt, 
oder  man  hat  die  Theilung  gerade  hinter  das  Rohr  gebracht,  so  dass  das 
beobachtende  Auge  die  Quecksilberkuppe  gerade  vor  der  Theilung  erblickt. 
Auch  hier  ist  ein  Beobachtungsfehler  möglich  wio  beim  Zeiger,  dass  man 
nämlich  das  Auge  nicht  genau  in  die  Höhe  der  Quecksilberkuppe  hält  und 
deshalb  die  Höhe  der  Säule  etwas  zu  gross  oder  zu  klein  schätzt. 

Eine  äusserst  sinnreiche  Einrichtung  hat  Wilhelm  Weber  ange- 
geben, wodurch  dieser  Fehler  völlig  vermieden  wird  (Pogg.  Annal.  Bd.  XL, 
S.  28).  Die  Theilung  befindet  sich  auf  der  Vorderseite  eines  Streifens  von 
dickem  Spiegelglase,  auf  dessen  Hinterseite  die  eine  Längenhälfte  foliirt 
ist,  so  dass  der  Glasstreifen,  von  vom  betrachtet,  zur  Hälfte  durchsichtig 
ist,  zur  Hälfte  als  Spiegel  erscheint,  Fig.  214.  Das  Barometerrohr  ist 
hinter  diesem  Glasstreifen  so  angebracht,  dass  seine 
Mittellinie  gerade  hinter  der  Gränzlinie  des  Spiegels  liegt, 
dass  man  also  nur  die  eine  Hälfte  der  Quecksilbersäule 
sieht.  Wenn  die  Scala  vertical  steht,  so  ist  der  Punkt 
des  Spiegels,  an  welchem  der  Beobachter  das  Bild  seines 
Auges  erblickt,  genau  in  der  Höhe  das  Auges  selbst; 
wenn  man  also  das  Bild  des  Auges  gerade  neben  dem 
der  Quecksilberkuppe  erblickt,  so  hat  das  Auge  die  rich- 
tige Stellung,  lind  die  Beobachtung  ist  somit  von  dem 
vorher  gerügten  Fehler  frei. 

Dies  ist  jedenfalls  der  wesentlichste  Vortheil  der 
Weber’schen  Einrichtung,  überdies  aber  ersetzt  sie  den 
Nonius  vollkommen.  Es  ist  klar,  dass  man  in  dem 
Spiegel  das  Bild  der  Theilung  erblickt,  im  Bilde  erscheint 
aber  die  Entfernung  zweier  Theiletriche  kleiner  als  auf 
der  Theilung  selbst,  denn  das  Bild  der  Theilung  er- 
scheint dem  Beobachter  gerade  so,  als  ob  man  die 
Theilung  um  die  doppelte  Dicke  des  Glases  zurückgerückt 
hätte.  Es  stehen  demnach  die  Theilung  und  ilir  Bild 
gerade  in  einer  solchen  Beziehung  zu  einunder,  wie  Hauptthcilung  eines 
Maassstabes  zu  der  Noniustheiluug.  Es  gehört  jedoch  viel  Gewandtheit 
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im  Beobachten  dazu,  um  von  der  Wcber’schen  Scala  auch  noch  diesen 
Vortheil  zu  ziehen. 

Häufig  bringt  man  bei  Barometern  auch  Mikroskope  an,  um  die 
Quecksilberkuppe  zu  beobachten.  Bei  diesen  ist  natürlich  auch  ein  voll- 
kommen sicheres  Einstellen  gesichert. 

3)  Der  Kaum  über  der  Quecksilbersäule  muss  vollkommen  luftleer 
sein,  denn  wenn  Luft  in  diesem  Kaum  zurüekbliebe,  so  würde  ihre  Tension 
die  Quecksilbersäule  niederdrücken.  Um  diesen  Zweck  zu  erreichen,  wird 
das  Quecksilber  in  der  Röhre  auf  folgende  Weise  ausgekocht:  Man  füllt 
•/a  der  Röhrenlänge  mit  Quecksilber  an  und  kocht  es  seiner  ganzen  Aus- 
dehnung nach  über  einem  Kohlenfeuer;  alsdann  giesst  man  eine  neue 
Portion  Quecksilber  zu,  welches  aber  etwas  warm  sein  muss,  damit  die 
Röhre  nicht  springt,  und  kocht  die  neu  hinzugegossene  Quecksilbersäule 
auf  dieselbe  Weise,  und  so  fort  , bis  man  fast  die  ganze  Röhre  auf  diese 
Weise  behandelt  hat,  und  giesst  zuletzt  noch  etwas  heisses  Quecksilber 
auf,  um  die  Röhre  vollständig  zu  füllen.  Durch  dieso  Operation  wird  so- 
wohl die  Luft,  als  auch  die  Feuchtigkeit,  welche  an  den  Röhrenwänden 
anhaftet,  entfernt. 

Wenn  in  der  Toricelli’schen  Leere  noch  etwas  Luft  zurückgeblieben 
ist,  so  erkennt  man  .dies  daran,  dass,  wenn  man  das  Barometer  neigt,  das 
Rohr  sich  nicht  vollkommen  mit  Quecksilber  füllt,  sondern  dass  ein  kleines 
Luftbläschen  am  Gipfel  der  Röhre  zurückbleibt.  Nach  und  nach  dringt 
fast  immer  etwas  Luft  in  die  leere  Kammer  der  Barometer;  der  Fehler, 
der  daraus  entsteht,  ist  jedoch  um  so  geringer,  je  grösser  das  Volumen 
der  leeren  Kammer  ist. 

Je  länger  man  das  Quecksilber  in  der  Röhre  kocht,  desto  flacher  wird 
die  Kuppe  im  Barometerrohre,  ja  der  Quecksilberspiegcl  erscheint  zuletzt 
fast  ganz  eben.  Man  hielt  dies  früher  für  einen  Beweis,  dass  alle  Luft 
vollständig  aus  dem  Rohre  entfernt  sei;  Dulong  hat  jedoch  gezeigt,  dass 
das  Verschwinden  der  Quecksilberkuppe  daher  rühre,  dass  dom  Quecksilber 
etwas  Quecksilberoxyd  beigemengt  sei,  wodurch  das  Anhaften  an  das  Glas 
vermehrt  wird.  Dieses  Oxyd  bildet  sich  während  des  Auskochens. 

Die  Röhren,  welche  man  zu  Barometern  anwenden  will,  dürfen  nicht 
zu  eng  sein,  denn  bei  weiten  Röhren  bringt,  wie  schon  erwähnt,  ein  ganz 
kleines  Luftbläschen,  welches  etwa  in  den  leeren  Raum  eingedrungen  sein 
sollte,  einen  geringen  Fehler  hervor;  man  nimmt  deshalb  zu  sehr  genauen 
Barometern  mitunter  Röhren  von  6'"  Durchmesser.  Enge  Röhren  haben 
aber  noch  den  grossen  Nachtheil,  dass  sie  das  Barometer  unempfindlich 
machen.  Bei  engen  Röhren  ist  nämlich  der  Einfluss  des  Reibungswider- 
standes an  den  Glaswänden  und  des  Anhaftens  des  Quecksilbers  au  den- 
selben, namentlich  wenn  etwas  Quecksilberoxyd  dem  Quecksilber  beige- 
mischt ist,  so  bedeutend,  dass  geringe  Veränderungen  im  Luftdrucke  von 
einem  solchen  Barometer  gar  nicht  angegeben  werden,  d.  h.  der  Luftdruck 
kann  sich  etwas  ändern,  ohne  dass  die  Quecksilberkuppe  ihre  Stellung 
ändert;  es  ist  ein  Anstossen  des  Instrumentes,  eine  Erschütterung  nöthig, 
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damit  diese  Widerstände  überwunden  werden  und  die  Kuppe  ihre  richtige 
Stellung  einuimmt.  Selbst  bei  Barometern,  welche  man  nur  zu  Witterungs- 
beobachtungeu  anwenden  will,  darf  das  Rohr  nicht  weniger  als  eine  Linie 
Durchmesser  haben.  Von  den  Correctionen,  welche  man  an  den  gemessenen 
Barometerhöhen  in  Beziehung  auf  Capillarität  und  Temperatur  anzubringen 
hat,  wird  später  die  Rede  sein. 

Gehen  wir  nun  zur  näheren  Beschreibung  der  verschiedenen  Arten 
von  Barometern  über,  ohne  jedoch  die  Künsteleien  anzuführen,  durch 
welche  man  die  Barometer  in  zierliche  Möbel-  umgestalten  wollte  oder  sie 
empfindlicher  zu  machen  suchte,  ohne  jedoch  den  Zweck  zu  en-eichen. 


4 


4 


Fig. 


Das  GefäSSbarometer.  Die  einfachste  Form  des  Gelassbarometers 
haben  wir  bereits  auf  Seite  164  kennen  gelernt.  Allein  ein  solcher  Appa- 
rat, so  geeignet  er  auch  zur  Demonstration  sein  mag,  ist  zu.  fortgesetztem 
Gebrauche  weder  bequem,  noch  zu  genauen  Messungen  geeignet. 

Um  aus  dem  Barometer  ein  Instrument  zu  machen,  welches  stets  be- 
quem und  sicher  zu  handhaben  ist,  muss  man  vor  allen  Dingen  dafür 
2jg  sorgen,  dass  das  Rohr  mit  dem  Gelass  in 
fester  Verbindung  sind,  was  man  z.  B.  dadurch 
erreichen  kann,  dass  man  ein  Gefass  mit 
engerem  Halse  anwendet,  in  welchem  man 
die  Röhre  mittelst  eines  Korkes  einsetzt, 
welcher  mit  einer  eingeschnittenen  Rinne 
versehen  sein  muss,  damit  die  Luft  im  obe- 
ren Tlieile  des  Gefasses  mit  der  äusseren 
Luft  in  Verbindung  stehe.  Wir  werden  eine 
derartige  Vorrichtung  weiter  unten  kennen 
lernen. 

Bei  dem  gewöhnlichen  Barometer  ist  die 
Röhre  und  das  Gelass  aus  einem  Stück ; es  be- 
steht nämlich  aus  einer  Röhre,  Fig.  215, 
welche  unten  gekrümmt  ist,  mit  einem  weite- 
ren Gefässe  endigt  und  auf  einem  Brette 
befestigt  ist.  Bei  diesen  Barometern,  die  zu 
, genauen  Untersuchungen  weniger  geeignet 
sind,  befindet  sich  die  Scala  meist  auch  nur 
am  oberen  Theile  des  Instrumentes. 

Uiu  das  Gefassbarometer  zum  Transport 
auf  Reisen  geeigneter  zu  machen,  hat  ihm 
Lamont  die  Fig.  216  dargestellte  Form  ge- 
geben. Will  man  das  Barometer  transportiren, 
so  neigt  man  es  langsam,  bis  die  T o r i c e 1 1 i ’ sehe 
Leere  ganz  mit  Quecksilber  gefüllt  ist,  wobei 
dasselbe  vollständig  aus  dem  Gelass  zurück- 
tritt; alsdann  wird  das  unten  enge  Baromoter- 
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rohr  bei  « durch  ein  mit  etwas  Baumwolle  umwickeltes  Hölzchen  ver- 
schlossen, wie  man  in  Fig.  217  sieht. 


Die  Gelassbarometer  leiden  an  dem  Uebelstande,  dass  der  Spiegel  des 
Quecksilbers  im  Geföss,  welcher  doch  den  Nullpunkt  der  Tkeilnng  bilden 
Fig,  218.  soll,  keineswegs  unverändert  bleibt.  Wenn 

der  horizontale  Querschnitt  des  Gefässes  «mal 
grösser  ist  als  der  Querschnitt  der  Röhre, 
so  werden  auch  die  Höhenschwankungen  im 
Gefass  »mal  kleiner  sein  als  die  in  der  Röhre, 
das  Steigen  und  Fallen  des  Quecksilbers  im 
Gelass  wird  also  um  so  unbedeutender  sein, 
je  weiter  das  Gefass  im  Verhältniss  zur  Röhre 
ist.  Bei  genauen  Messungen  uiubs  man  deshalb 
an  den  beobachteten  Barometerhöhen,  noch 
eine  Correction  wegen  der  Schwankungen  des 
Quecksilberspiegcls  im  Gelass  anbringeu,  deren 
Grösse  natürlich  für  jedes  Instrument  beson- 
ders ermittelt  werden  muss. 

Bei  dem  Fortiu’schen  Barometer  ist 
durch  eine  eigcnthümliclie  Vorrichtung  dafür 
gesorgt,  dass  bei  jeder  Beobachtung  der 
Quecksilbcrspiegel  im  Gefass  genau  in  dieselbe 
Höhe  gestellt  werden  kann.  Der  Boden  des 
Gelasses,  welches  Fig.  2 1 8 ungefähr  in  natür- 
licher Grösse  halb  in  äusserer  Ansicht,  halb 
im  Durclischuitt  dargestellt  ist,  wird  uäiulich 
durch  einen  Lederbcutel  l (oder  besser  durch 
einen  Beutel,  dessen  innere  Seite  aus  nicht 
vulcanisirtem  Kautschuk  und  dessen  äussero 
aus  Leder  besteht)  gebildet,  gegen  welchen 
von  unten  her  der  abgerundete  Kopf  der 
Schraube  s drückt;  je  nachdem  mau  die 
Schraube  s dreht,  wird  also  der  Quecksilbcr- 
spiegel im  Gelass  guhoben  oder  gesenkt.  Am 
Deckel  des  Gefässes  aber  ist  ein  unten  zuge- 
spitzter Stift  r von  Elfenbein  befestigt,  dessen 
Bild  man  in  dem  Quecksilbcrspiegel  des  Ge- 
fässes erblickt.  Durch  Drehen  der  Schraube 
s ist  es  leicht,  die  Oberfläche  des  Quecksilbers 
gerade  bo  hoch  zu  heben,  dass  sie  eben  die 
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Spitze  des  Stiftes  berührt.  Diese  Spitze  nun  ist  der  Nullpunkt 
der  Barometerscala. 

Das  Rohr  dieses  Barometers  ist  vollständig  von  einer  Messinghülse  einge- 
schlossen,  in  welcher,  um  die  Quecksilberküppe  im  Rohre  beobachten  zu  kön- 
nen, oben  zwei  einander  gegenüberstehende  Schlitze  angebracht  sind.  Diese 
Messinghülse  trägt  eine  Scala,  deren  Nullpunkt  die  bereits  erwähnte  Elfen- 
beinspitze ist.  Um  den  Stand  der  Quecksilberkuppe  richtig  ablesen  zu  können, 
ist  auf  dem  getheilten  Messingrobr  eine  Hülse  aa,  Fig.  219,  verschiebbar,  in 
welcher  sich  ebenfalls  zwei  diametral  gegenüberstehende  Schlitze  befinden, 
welche  auf  die  Schlitze  des  Rohres  passen  und  nur  etwas  breiter  sind  als  jene, 
so  dass  man  noch  die  Theilung  des  Rohres  sehen  kann.  Die  oberen  Ränder 
der  beiden  Schieberschlitze  sind  genau  in  gleicher  Höhe,  und  um  eine  Beob- 
achtung zu  machen,  stellt  man  den  Schieber  so,  dass  diese  oberen  Ränder 
der  Schieberschlitze  in  gleicher  Höhe  mit  der  Quecksilberküppe  stehen. 
Die  eine  Seite  des  vorderen  Schieberschlitzes  ist  mit  einem  Nonius  versehen. 

Mittelst  cardanischer  Aufhängung,  d.  h.  um  zwei  zu  einander  recht- 
winklige horizontale  Azen  drehbar,  wird  nun  das  Instrument  in  den  Hals 
eineB  dreiseitigen  Statifs  eingesetzt,  wie  man  Fig.  220  sieht,  so  dass  das 
Barometerrohr  durch  das  bedeutende  Gewicht  des  Gefässes  stets  in  verti- 
Fig.  219.  Fig.  220.  caler  Richtung  erhal- 

ten wird.  Um  das 
Barometer  zu  trans- 
portiren,  wird  die 
Schraube  s,  Fig.  218, 
so  hoch  in  die  Höhe 
geschraubt,  dass  das 
Rohr  sowohl  wie  das 
Geiäss  vollständig  mit 
Quecksilber  gefüllt 
sind.  Die  zusammen- 
gelegten Füsse  des 
Statifs  bilden  dann  das 
Gehäuse,  in  welchem 
das  Instrument  ver- 
packt wird. 

Die  Anwendung  des 
beweglichen  Bodens 
zur  Einstellung  des 
Quecksilberspiegels 
imGeiass  auf  einen  be- 
stimmtenPunkte  rührt 
von  Horner  her, 
welcher  übrigens  den 
Boden  des  Gefässes 
nicht  durch  einen 
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Lederbeutel  herstellte,  sondern  dazu  einen  dicht  an  die  Wände  anschliessen- 
den mit  Leder  überzogenen  Kolben  gebrauchte,  welcher  durch  eine  Schraube 
auf-  und  niedergeschoben  werden  konnte. 

Die  Aufhängung  des  Barometers  in  einem  dreibeinigen  Statif  wurde 
zuerst  von  Engelfield  angewandt. 


Heberbarometer.  Den  bisher  besprochenen  Gefassbarometern  78 
gegenüber  bilden  die  Heberbarometer  eine  zweite  Hauptform  dieses 
wichtigem  Instrumentes,  welche  sich  durch  mehrfache  Vortheile  auszeichnet, 
namentlich  sind  die  Heberbarometer  bei  grösserer  Genauigkeit  weit  trans- 
portabeler  als  die  Gefassbarometer. 


Die  Heberbarometer,  Fig.  221,  sind  aus  einem  heberförmig 
gebogenen  Glasrohre  verfertigt,  welches  wenigstens  an  den 
Stellen  der  oberen  und  unteren  Quecksilberkuppo  gleichen 
Durchmesser  haben  muss. 

Bei  diesen  Barometern  hat  die  Quecksilberkuppe  im  kür- 
zeren Schenkel  durchaus  keine  feste  Stellung.  So  lange  die 
Temperatur  nicht  wechselt,  muss  bei  verändertem  Luftdruck 
die  Quecksilbersäule  in  dem  einen  Schenkel  genau  so  viel 
steigen,  wie  sie  im  anderen  fallt,  man  könnte  sIbo  aus  den 
Schwankungen  im  einen  Schenkel  auf  die  im  anderen  schliessen; 
da  jedoch  bei  wechselnder  Temperatur  auch  das  Volumen  des 
Quecksilbers  im  Barometer  sich  ändert,  so  ist  die  Beobach- 
tung beider  Kuppen  unerlässlich. 

Bei  den  Heberbarometern  sind  entweder 

1)  das  Kohr  und  die  Scala  fest; 

2)  die  Scala  fest  und  .das  Rohr  in  verticaler  Richtung 
verschiebbar; 

3)  das  Rohr  fest  und  die  Scala  verschiebbar. 

Im  ersten  Falle  ist  es  am  bequemsten,  wenn  der  Null- 
punkt der  Scala  noch  unter  der  unteren  Kuppe  liegt.  Man 
hat  alsdann  abzulesen,  wie  hoch  die  obere  und  wie  hoch  die 
untere  Kuppe  über  dem  fraglichen  Nullpunkte  liegt ; die  Diffe- 
renz der  beiden  Ablesungen  giebt  dann  die  Barometerhöhe. 

Bei  den  besten  nach  diesem  Princip  coustruirten  Baro- 
metern ist  die  Theilung  oft  auf  das  Glasrohr  selbst  geätzt. 

Die  Fig.  221  stellt  ein  Heberbarometer  der  zweiten  Art  dar. 
Das  Rohr  ist  auf  der  Messingplatte  d befestigt,  welche  mit  Hülfe 
der  Schraube  S auf-  und  niedergeschoben  werden  kann,  wo- 
durch dann  nuch  das  Bnrometerrohr  selbst  gehoben  oder  ge- 
senkt wird,  indem  die  messingenen  Halter  b und  c dasselbe  zwar 
auf  dem  Bretto  halten,  aber  doch  eine  Verschiebung  in  ver- 
ticalem  Sinne  gestatten.  Soll  eine  Beobachtung  gemacht  wer- 
den, so  wird  zunächst  die  untere  Kuppe  auf  den  Nullpunkt  der 
Scala  eingestellt  und  dann  der  Stand  der  oberen  abgelesen. 
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Bei  den  Heberbarometern  der  dritten  Art  ist  die  Scala  mittelst  eines 
in  eine  gezahnte  Stange  eingreifenden  Triebes  verschiebbar;  sie  wird  bei 
jeder  Beobachtung  so  eingestellt,  dass  der  Nullpunkt  der  Scala  in  die 
Höbe  der  unteren  Quecksilberkuppe  zu  stehen  kommt.  Barometer  dieser 
Coustruction  werden  namentlich  von  J.  G.  Greiner  jun.  in  Berlin  ganz 
vortrefflich  ausgeführt.  — Die  Barometerröhre  ist  ganz  in  ein  Brett  ein- 
gelassen, welches  nur  an  den  beiden  Stellen  durchbrochen  ist,  an  welchen 
beobachtet  werden  soll;  die  verschiebbare  Scala  iBt  auf  der  Vorderseite 
dieses  Brettes  angebracht.  Am  unteren  Ende  der  getheilten  Stange  ist 
ein  kleines  Mikroskop  befestigt,  welches  so  eingerichtet  ist,  dass  man  durch 
dasselbe  die  untere  Kuppe  des  Barometers  scharf  sehen  kann.  Der  Kreuzungs- 
punkt des  in  diesem  Mikroskop  angebrachten  Fadenkreuzes  liegt  in  gleicher 
Horizontallinie  mit  dem  Nullpunkte  der  Scnla  und  dieser  Kreuzungspunkt 
wird  genau  auf  den  Gipfel  der  unteren  Kuppe  eingestellt.  Am  oberen 
Ende  der  getheilten  Stange  ist  gleichfalls  aufs  Feinste  verschiebbar  ein 
Nonius  angebracht,  dessen  Nullpunkt  in  der  Horizontallinie  eines  von  ihm 
getragenen  zweiten  Mikroskops  liegt,  welches  auf  die  obere  Kuppe  ein- 
gestellt wird.  Der  Nonius  ist  so  getheilt,  dass  man  mit  demselben 
unmittelbar  0,02"'  ablesen  kann.  Ein  gleicher  Grad  von  Genauig- 
Fig.  222.  Fig.  223.  Fig.  224.  keit  ist  bei  dem  Fortin’schen  Baro- 
meter nicht  möglich,  selbst  wenn  man 
die  Einstellung  auf  die  obere  Kuppe 
mit  dem  Mikroskop  ausführen  wollte, 
weil  die  Einstellung  auf  die  Spitze  r 
im  Gelass,  Fig.  2 IS,  nicht  mit  der  Ge- 
nauigkeit ausgeführt  werden  kann,  wie 
die  Einstellung  auf  die  untere  Kuppe 
des  eben  beschriebenen  Instrumentes. 

Dessenungeachtet  behält  das  F or- 
tin’sche  Barometer  seinen  Werth  für 
heisse  Länder,  für  welche  eine  Befesti- 
gung des  Barometerrohres  auf  Holz 
nicht  rathsam  sein  dürfte. 

Besondere  Mühe  hat  man  dnrauf 
verwandt,  die  Heberbarometer  so  zu 
construiren,  dass  sie  bequem  und 
sicher  transportirt  werden  können. 
Fig.  222  stellt  das  Rohr  des  von  Gay- 
Lussac  angegebenen  Barometers  dar. 
Der  offene  Schenkel  hat  nur  eine 
capillare  Öffnung  a,  gross  genug,  um 
die  Luft  frei  eintreten  zu  lassen,  aber 
zu  klein,  als  dass  Quecksilber  durch 
dieselbe  auslaufen  könnte;  mau  darf 
also  das  Instrument  umkehren,  Fig.  223,  ohne  fürchten  zu  müssen,  dass 
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man  Quecksilber  verliert.  Damit  man  das  Barometer  aus  der  Lage  Fig. 
223  wieder  zur  Beobachtung  umkehren  könne,  ohne  dass  Luft  in  den 
längeren  Schenkel  eintreten  kann,  hat  Bunten  an  diesen  Barometern  die 
Fig.  224  abgebildete  Einrichtung  getroffen. 

Bei  den  Gay-Lussac’schen  Barometern  findet  man  die  Theilung  meist 
auf  das  Glas  geätzt. 

Fig.  225  stellt  den  sehr  zweckmässigen  Ver- 
✓m  Schluss  der  Greiner’sohen  Heberbarometer  dar. 

| (Jo  Der  offene  Schenkel  ist  nämlich  nahe  über  der 

Krümmung  bei  d etwas  verengert  und  unter  dieser 
Einschnürung  bauchig  erweitert.  In  diese  Er- 
weiterung erhebt  sich  vom  unteren  Rande  aus  eine 
konisch  verjüngte,  und  oben  bei  i offene  Fortsetzung 
des  unteren  Röhrentheils.  Das  Barometer  enthält 
nun  gerade  so  viel  Quecksilber,  dass  die  bauchige 
Erweiterung  noch  bis  d mit  Quecksilber  gefüllt 
bleibt,  wenn  man  durch  Neigen  des  Instrumentes 
die  Toricelli’sche  Leere  vollständig  mit  Queck- 
silber ausgefüllt  hat.  Zum  Verschluss  dient  als- 
dann ein  genau  in  die  Verengung  bei  d passender 
Kork  k,  welcher  am  unteren  Ende  einer  im  Lichten 
ungefähr  lmm  weiten,  bei  n zugeschmolzenen  Glas- 
röhre befestigt  ist.  Wenn  nun  selbst  kleine  Luft- 
blasen in  dem  abgesperrten  Theile  zurückblieben, 
so  können  diese  doch  niemals  in  der  Oeffhung  bei  f 
und  durch  diese  in  den  längeren  Schenkel  des 
Barometers  eindringen.  Wenn  bei  steigender  Tem- 
peratur das  abgesperrte  Quecksilber  sich  ausdehnt, 
so  kann  es  in  die  durch  den  Kork  k gesteckte 
Glasröhre  eintreten.  Es  ist  dafür  gesorgt,  dass 
während  des  Transportes  die  fragliche  Glasröhre 
sammt  dem  Kork  k in  der  Stellung  festgehalten 
wird,  in  welcher  sie  Fig.  225  darstellt.  Soll  das 
Instrument  gebraucht  werden,  so  wird  die  enge 
Glasröhre  sammt  dem  daran  steckenden  Kork  k in 
die  Höhe  gezogen. 

Wenn  ein  Heberbarometer  einige  Jahre  lang 
in  der  Beobachtungsstellung  hängen  bleibt,  so  wird 
die  Stelle  des  offenen  Schenkels,  an  welcher  die 
untere  mit  der  Luft  in  Berührung  stehende  Queck- 
Bilberkuppe  auf-  und  abspielt,  durch  anhaftendes 
Quecksilberoxyd  und  Quecksilber  verunreinigt,  was 
eine  genaue  Beobachtung  sehr  erschwert  und  end- 
lich ganz  unmöglich  macht.  Um  diesen  Uebel- 
stand  zu  vermeiden,  tliut  man  wohl,  das  Barometer  bo  nnfzuhüngen,  dass 
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das  Rohr  einen  Winkel  von  20  bis  30  Graden  mit  der  Verticalen  macht, 
und  es  nur  in  die  verticale  Stellung  zu  bringen,  wenn  man  eine  Beob- 
achtung machen  will. 


79  Variationen  des  Barometerstandes.  Das  Gewicht  der  atmo- 
sphärischen Luftsäule,  welche  sich  über  uns  befindet,  ist  durch  mancherlei 
Einflüsse  bedingt.  Der  beständige  Wechsel  der  Temperatur,  die  Winde, 
die  veränderliche  Menge  der  in  der  Luft  verbreiteten  Wasserdämpfe  fuhren 
fortwährende  Aenderungen  des  Luftdrucks  mit  Bich,  welcher  auf  das  Baro- 
meter wirkt.  Man  begreift  demnach  sehr  wohl,  dass  die  Barometersäule 
an  einem  und  demselben  Orte  nicht  stationär  bleiben  kann,  und  dass  sie 
mehr  oder  weniger  bedeutende  Variationen  erleidet.  In  unseren  Gegenden 
z.  B.  vergeht  fast  kein  Tag,  an  welchem  der  Barometerstand  sich  nicht  um 
einige  Millimeter  änderte.  Im  Allgemeinen  unterscheidet  man  zweierlei 
Arten  von  Schwankungen  des  Barometers,  nämlich  periodische  und  zu- 
fällige Schwankungen.  Die  ersteren  treten  regelmässig  zu  bestimmten 
Zeiten  ein  und  haben  eine  constante  Grösse;  die  letzteren  hingegen  sind 
unregelmässig,  so  dass  man  weder  ihre  Zeit  noch  ihre  Grösse  vorauBsehen 
kann.  Wir  werden  diesen  Gegenstand  in  der  Meteorologie  weiter  be- 
sprechen. 


Da  die  Variationen  des  Barometerstandes  an  demselben  Orte  nicht 


Fig.  22G. 


sehr  bedeutend  sind,  so  hat  man  sich  viel  Mühe  gebe- 
ben, diese  Schwankungen  dem  Auge  merklicher  zu 
machen.  Wir  w'ollen  hier  nur  zwei  solcher  Vorrichtun- 
gen betrachten,  die  ziemlich  verbreitet  sind. 

Fig.  226  Btellt  ein  von  Huyghens  construirtes 
Barometer  dar.  Die  Barometerröhre  a erweitert  Bich 
oben  beii»,  wo  sich  die  Toricelli’sche  Leere  befindet, 
und  unten  bei  c,  wo  eine  Flüssigkeit  von  geringerem 
specifischen  Gewicht  auf  das  Quecksilber  aufgegossen 
ist.  Das  Gefäss  c geht  in  eine  engere  oben  offene 
Röhre  d über,  so  dass  die  leichtere  Flüssigkeit,  etwa 
gefärbtes  Wasser  oder  gefärbter  Weingeist,  den  oberen 
Theil  von  C und  den  unteren  von  d füllt 

Das  Gefass  bei  h habe  gleichen  Durchmesser,  wie 
das  bei  c;  das  Rohr  bei  d habe  aber  einen  wmal  klei- 
neren Querschnitt  Wenn  die  Quecksilbersäule  in  b 
um  X Linien  sinkt,  so  steigt  der  Quecksilberspiegel  in 
C um  eben  bo  viel,  die  farbige  Flüssigkeit  in  der  Röhre 
d aber  um  fUC  Linien,  die  Höhe  der  farbigen  Flüssigkeit 
hat  also  um  (w — 1 )x  Linien  zugenommen.  Eine(» — l)x 
Linien  hohe  Säule  dieser  Flüssigkeit  drückt  ebenso  stark, 

( fl  1 ) X 

wie  eine  Linien  hohe  Quecksilbersäule,  wenn 
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S die  Zahl  ist,  welche  angiebt,  um  wie  vielmal  das  specifische  Gewicht 
der  farbigen  Flüssigkeit  geringer  ist  als  das  des  Quecksilbers. 

Wenn  also  das  Quecksilber  in  b um  xLinien  sinkt,  so  ist 

. . n — 1 

y = 2 x -j — x 

die  Höhe  einer  Quecksilbersäule,  welche  der  Abnahme  des  Luftdrucks  ent- 
spricht. Aus  dieser  Gleichung  ergiebt  sich 


„ _ sy 
• 2 s -j-  « — 1 

Es  sei  z.  B.  der  Querschnitt  der  Röhre  d 20mal  kleiner  als  der  von 
b und  C;  ferner  sei  die  farbige  Flüssigkeit  Wasser,  also  13,6raal  leichter 
als  Quecksilber,  so  ist  n = 20,  S = 13,6  und  also 

13,6  y 

x — — 0,294  v- 

2 . 13,6  -f-  20  — 1 y 

Fällt  ein  gewöhnliches  Barometer  um  y Linien,  so  fällt  also  das 
Quecksilber  in  b um  0,294  y Linien,  die  farbige  Flüssigkeit  in  d steigt 
aber  um  20 . 0,294  y , also  um  5,88  y Linien.  So  oft  also  ein  gewöhnliches 
Gefassbarometer  um  1 Linie  steigt  oder  fallt,  wird  die  farbige  Flüssig- 
keit unseres  Barometers  um  5,88  Linien,  also  fast  6mal  so  viel,  fallen  oder 
steigen. 

Ein  solches  Barometer  ist  sehr  zweckmässig,  wenn  es  sich  nur  um  die 
Beobachtung  der  Barometerschwankungen  und  nicht  um  genaue  Ermitte- 
lung der  absoluten  Barometerhöhe  handelt.  Die  Scala,  welche  hinter  der 
Röhre  d angebracht  ist,  wird  am  besten  so  angefertigt,  dass  man  einen 
Punkt  nahe  am  oberen  und  einen  nahe  am  unteren  Ende  derselben  durch 
Vergleichung  mit  einem  Normalbarometer  bestimmt  und  den  Zwischenraum 
eintheilt. 

Hook’s  Radbarometer  hat  folgende  Einrichtung:  Auf  dem  Queck- 
silber im  offenen  Schenkel  eines  Heberbarometers  schwimmt  ein  eisernes 
Gewicht;  von  diesem  Gewichte  geht  eine  Schnur  über  eine  Rolle,  welche 
auf  der  anderen  Seite  durch  ein  etwas  geringeres  Gewicht  gespannt  ist. 
An  der  Axe  der  Rolle  ist  ein  langer  Zeiger  befestigt,  dessen  Endpunkt 
also  einen  grossen  Weg  durchläuft,  wenn  das  Quecksilber  nur  wenig  steigt 
oder  fallt  und  dadurch  die  Rolle  dreht  — Zu  Messungen  ist  begreiflicher 
Weise  auch  ein  solches  Instrument  nicht  zu  gebrauchen. 


Grösse  des  Luftdrucks  bei  verschiedenem  Barometer-  80 
Stand.  Wir  haben  oben  ermittelt,  wie  gross  der  Luftdruck  ist,  welcher 
dem  Barometerstände  von  760  Millimeter  entspricht.  Ganz  auf  dieselbe 
Weise  lässt  sich  die  Grösse  des  Luftdrucks  für  jede  Barometerhöhe  be- 
rechnen. Man  wird  die  Resultate  finden,  wie  sie  in  folgenden  Tabellen  ent- 
halten sind. 
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Höhe  der 
Quecksilber- 
säule. 

Druck  auf 
ein  Quadrat- 
meter. 

Höhe  der 
Quecksilber- 
säule. 

Druck  auf 
ein  Quadrat- 
meter. 

Höhe  der 
Quecksilber- 
säule. 

Druck  auf 
ein  Quadrat- 
meter. 

.Millimeter. 

Kilogramme. 

Millimeter. 

Kilogramme. 

Millimeter. 

Kilogramme. 

500 

6793 

600 

8152 

700 

9510 

510 

6929 

610 

8287 

710 

9646 

520 

7065 

620 

8423 

720 

9782 

530 

7201 

630 

8559 

730 

9918 

540 

7336 

640 

8695 

740 

10054 

550 

7472 

650 

8831 

750 

10189 

560 

7608 

660 

8967 

760 

10325 

»70 

7744 

670 

9105 

770 

10461 

580 

7880 

680 

9238 

780 

10597 

500 

8016 

690 

9374 

790 

, 10733 

oder  nuch 


Höhe  der 
Quecksilber- 
säule in  par.  Z. 

Druck  auf  1 preusa. 
Quadratfuss  in  alt- 
preuss.  Pfund. 

Höhe  der 
Quecksilber- 
säule in  par.  Z. 

Druck  auf  1 preusa. 
Quadratfuss  in  alt- 
pretiB8.  Pfund. 

29 

2254 

24 

1865 

28 

2176 

23 

1787 

27 

2098 

22 

1710 

26 

2021 

21 

1633 

25 

1943 

20 

1554 

81  Wirkung  des  Luftdrucks  auf  den  menschlichen  Körper. 

Der  menschliche  Körper  ist  so  gut  wie  jeder  andere  dem  Drucke  der  At- 
mosphäre ausgesetzt,  und  da  die  Oberfläche  eines  ausgewachsenen  Men- 
schen weit  mehr  als  ein  Quadratmeter  beträgt,  so  ist  der  Totaldruck,  der 
von  allen  Seiten  her  gleichförmig  vertheilt  gegen  den  Körper  wirkt,  aller- 
dings sehr  bedeutend,  er  beträgt  30,000  bis  40,000  Pfund. 

Das  scheint  für  den  ersten  Augenblick  allerdings  unglaublich,  und 
es  giebt  viele  selbst  gebildete  und  geistreiche  Leute,  welche  eine  solche 
Behauptung  für  baarpn  Unsimi  halten,  welche  die  ganze  Lehre  von  Luft- 
druck als  falsch  verwerfen,  weil  sie  zu  solchen,  ihrer  Ansicht  nach  ganz 
absurden  Folgerungen  führt.  Drieberg,  welcher  ein  Werkchen  gegen 
den  Luitdruck  schrieb,  sagt  in  seiner  Vorrede:  „Nach  dem  weisen  Rath- 
schluBse  der  Physikbeflissenen  inüBson  wir  armen  Creaturen  uns  bekanut- 
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lieh  mit  einer  Luftlast  von  30.000  bis  40,000  Pfund  herumschleppen,  und 
selbst  die  Eisler,  wenn  sie  auf  der  grossen  Zehe  steht,  trägt  ihr  30,000 
Pfündchen  u.  s.  w.“ 

Eine  solche  Ausdrucksweise  zeigt  schon  ein  Missverstehen  der  Lehre 
vom  Luftdrucke,  denn  da  er  ja  gleichmässig  von  allen  Seiten,  also  von 
oben  und  unten,  von  vom  und  hinten,  von  der  rechten  und  linken  Seite 
wirkt,  so  kann  hier  weder  von  einem  „Schleppen“,  noch  von  einem  „Tra- 
gen“ die  Rede  sein:  solche  Ausdrücke  sind  nur  auf  einen  einseitigen  Druck 
anwendbar. 

Aber  man  könnte  einwenden,  wenn  ein  so  starker  Druck  auch  ganz 
gleichförmig  und  von  allen  Seiten  her  gegen  den  Körper  wirkt,  so  müsste 
er  ja  den  Körper  in  sich  selbst  zusammeupressen,  er  müsste  ihn  zermalmen ! 

Was  soll  also  zermalmt  werden  ? Das  Knochengerüst  ? es  könnte  noch 
einen  weit  stärkeren  Druck  aushalten.  Die  mit  Flüssigkeiten  und  Luft  ge- 
füllten Gefasse  und  Höhlungen  des  Körpers?  Die  im  Körper  befindliche 
Luft  ist  von  gleicher  Dichtigkeit  mit  der  äusseren,  sie  kann  also  durch 
den  Luftdruck  nicht  weiter  comprimirt  werden;  dass  aber  die  im  Körper 
enthaltenen  Flüssigkeiten  nicht  zerdrückt  werden  können,  versteht  sich 
von  selbst. 

Es  bleibt  demnach  nur  noch  etwa  der  Zweifel  zu  heben  übrig,  ob 
nicht  die  zarten  Häutchen  und  Gewebe,  welche  die  Hüllen  der  einzelnen 
Gefässchen  bilden,  durch  einen  so  starken  Druck  Noth  leiden  müssten. 
Von  einem  Zerreissen  der  zarten  Gewebe  kann  aber  keine  Rede  sein, 
weil  der  Druck  gleichmässig  von  beiden  Seiten  wirkt;  um  aber  die  Häut- 
chen etwa  zu  zerquetschen,  ist  der  Druck  nicht  stark  genug.  Da  es 
sich  hier  nur  um  kleine  Gefässchen  handelt,  so  kommt  auch  nur  der  Druck 
in  Betracht,  der  auf  die  kleine  Oberfläche  derselben  wirkt;  aus  der  obigen 
Tabelle  aber  kann  man  entnehmen,  dass  der  Luftdruck  auf  eine  1 Quadrat- 
centimeter  (ungefähr  20  Quadratlinien)  grosse  Oberfläche  nur  1 Kilogramm 
(2  Pfund),  auf  1 Quadratmillimeter  (ungefähr  */io  Quadratlinien)  aber  nur 
1 Centigramm  (ungefähr  3/5  Loth)  beträgt. 

Wenn  man  die  Sache  auf  diese  Weise  betrachtet,  so  fallt  alles  Auf- 
fallende und  Unbegreifliche  weg.  Die  Lehre  vom  Luftdrucke,  der  auf  den 
menschlichen  Körper  wirkt,  erhält  nur  dadurch  etwas  Paradoxes,  dass  man 
durch  die  Summation  der  Pressungen,  welche  auf  die  einzelnen  Theilchen 
wirken,  enorme  Zahlen  erhält,  während  doch  jedes  einzelne  Theilchen  für 
sich  mit  dem  Luftdrucke  im  Gleichgewichte  steht,  und  nicht  der  Total- 
druck einseitig  gegen  eine  Stelle  des  Körpers  wirkt. 

Wenn  mau  den  Luftdruck  von  irgend  , einer  Stelle  des  Körpers  ent- 
weder mit  Hülfe  eines  Schrüpfkopfes  oder  einer  Luftpumpe  wegnimmt,  so 
wird  der  Inhalt  der  Gefässchen  ein  Bestreben  geltend  machen,  sich  aus- 
zudehnen. 

Wie  wichtig  der  Luftdruck  für  die  Oekonomie  der  Kräfte  des  mensch- 
lichen Körpers  ist,  haben  die  classischen  Untersuchungen  der  Gebrüder 
Weber  gezeigt. 

MQU  er'«  Lehrbuch  der  Phynik.  iite  Au  fl.  I.  12 


Digitized  by  Google 


178  Vom  Gleichgewicht  der  Gase  und  dem  atmosphärischen  Druck. 

Betrachtet  man  das  Knochengerüst  des  menschlichen  Körpers,  so  fin- 
det man  an  jeder  Seite  des  Beckens  eine  spiegelglatte,  mit  einer  schlüpfri- 
gen Flüssigkeit  benetzte  Vertiefung,  die  Pfanne,  in  welche  der  kugel- 
förmige Kopf  des  Schenkelknochens  genau  hineinpasst,  wie  man  dieB  in 
Fig.  227  deutlich  sehen  kann,  welche  das  Becken  mit  den  Schenkelknochen 
darstellt. 

Der  vordere  Theil  des  Beckens  und  der  beiden  Schenkelköpfe  ist  in 
Fig.  227  durch  einen  senkrechten  Schnitt  weggenommen,  damit  man  besser 

sehen  kann,  wie  die  Schenkelköpfe 
in  den  Pfannen  sitzen ; da  sich  nun 
der  Schenkelkopf  in  der  Pfanne 
nach  allen  Seiten  leicht  drehen 
lässt,  so  begreift  man,  dass  das 
Bein  naoh  allen  Seiten  hin  be- 
weglich ist. 

Das  ganze  Gelenk  ist  durch 
eine  Kapselmembran  einge- 
hüllt, welche,  das  Becken  mit  dem 
Schenkelkopfe  verbindend,  an  dem 
knöchernen  Pfannenrande  und  am 
Halse  des  Schenkelkopfes  ange- 
wachsen ist. 

Wenn; man  auf  einem  Beine 
steht  und  das  andere  nur  so  viel 
krümmt,  dass  es  hängt,  ohne  den  Boden  zu  berühren,  so  kann  man  mit 
ungemein  geringer  Muskelanstrengung  das  hängende  Bein  hin  und  her 
chwingen  lassen.  Während  das  Bein  so  schwingt,  sind  die  Muskeln,  wel- 
sche das  Becken  mit  dem  Schenkelbeine  verbinden,  ganz  schlaff,  und  dar- 
aus schon  geht  hervor,  dass  diese  Muskeln  es  nicht  sein  können,  welche 
das  schwebende  Bein  tragen.  Die  Gebrüder  Weber  haben  dies  auch 
durch  den  Versuch  nachgewiesen,  indem  sie  an  einem  Leichname  alle  Mus- 
keln durchschnitten,  welche  den  Schenkel  mit  dem  Becken  verbinden.  Das 
frei  schwebende  Bein  fiel  nicht  herab,  wie  es  der  Fall  gewesen  wäre,  wenn 
es  im  Leben  durch  die  Muskeln  getragen  würde. 

Auch  die  Knpselmembran  wurde  durchschnitten,  und  das  Bein  fiel 
nicht  herab. 

DerScheukelkopfwird  also  in  der  luftdicht  schliessen- 
den  Pfanne  durch  den  Druck  der  atmosphärischen  Luft  zu- 
rückgehalten, oder  das  Gewicht  des  Beines  wird  von  dein 
Drucke,  den  die  atmosphärische  Luft  auf  dasselbe  von  un- 
ten nach  oben  ausübt,  äquilibrirt,  es  bedarf  also  keinerlei  Kraft- 
anstrengung, um  wahrend  des  Gehens  das  eben  nicht  auf  dem  Boden  ste- 
hende Bein  zu  tragen,  obgleich  das  Gewicht  desselben  nicht  unbedeu- 
tend ist. 

Die  Richtigkeit  dieses  Satzes  wurde  noch  durch  folgenden  Versuch 


Fig.  227. 
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bestätigt.  Es  wurde  durch  das  Becken  hindurch  mitten  in  die  Pfanne  ein 
kleines  Loch  gebohrt;  das  Bein  fiel  in  demselben  Augenblicke  herab,  in 
welchem  die  Spitze  des  Bohrers  die  Pfanne  eben  durchbrochen  hatte  und 
den  Schenkelkopf  noch  nicht  berührte.  Als  der  Schenkelkopf  nun  wieder 
in  die  Pfanne  hineingeschoben  wurde,  so  dass  seine  Kugelfläche  wieder 
genau  mit  der  Kugelfläche  der  Pfanne  in  Berührung  kam,  und  man  dann 
das  Loch  im  Becken  mit  dem  Finger  zuhielt,  wurde  das  Bein  auch  wieder 
durch  den  Luftdruck  getragen ; es  fiel  aber  sogleich  wieder  herab , sobald 
man  den  Finger  wieder  von  dem  Loche  wegnahm,  so  dass  die  Luft  von 
oben  eindringen  konnte. 

Die  Arme  werden  in  derselben  Weise  durch  den  Luftdruck  getragen 
wie  die  Beine. 


Das  Mariotte’sche  Gesetz.  Das  Mariotte’sche  Gesetz  lässt  82 
sich  so  ausdrücken:  Das  Volumen  der  Gase  verhält  sich  umge- 


Fig.  229.  Fig.  230. 


B 


II 


kehrt  wie  der 
Druck,  dem  sie 
ausgesetztsind, 
oder  in  einer  For- 
mel ausgedrückt 
V-.v=p:P, 
also  auch 
VP  = vp, 
wenn  V das  Volu- 
men einer  gegebe- 
nen Luitmasse  un- 
ter dem  Drucke  P, 
v aber  das  Volumen 
derselben  Luft- 
inasse  unter  dom 
Drucke  p bezeich- 
net. 

Um  dieses  Fun- 
damentalgesetz 
durch  den  Versuch 
zu  beweisen,  nehme 
man  eine  ge- 
krümmte cyhndri- 
sche  Röhre,  deren  kürzerer  Schenkel 
oben  geschlossen  ist,  während  der  län- 
gere Schenkel  offen  bleibt,  Fig.  228,  und 
welche  auf  einem  Brett  befestigt  ist.  Man 
giesse  zu  Anfang  nur  wenig  Quecksilber 
ein,  neige  dann  den  Apparat  ein  we- 
nig, damit  etwas  Luft  aus  dem  kürzeren 
12* 


M 
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Fig.  281. 


Schenkel  entweicht;  so  kann  man  es  leicht  dahin 
bringen,  dass  das  Quecksilber  in  beiden  Schenkeln 
gleich  hoch  steht,  Fig.  229.  Alsdann  ist  die  in  dem 
geschlossenen  Schenkel  abgesperrte  Luft  genau  dem 
Drucke  der  Atmosphäre  ausgesetzt.  Giesst  man  nun 
von  Neuem  Quecksilber  in  den  offenen  Schenkel,  so 
wird  der  Druck,  den  die  eingeschlossene  Luft  auszu- 
halten hat,  vermehrt,  sie  wird  dadurch  auf  einen  kleine- 
ren Raum  zusammengepresst.  Wenn  das  Quecksilber  im 
kürzeren  Schenkel  bis  zum  Punkte  N,  Fig.  230,  gestie- 
gen ist,  welcher  sich  in  der  Mitte  zwischen  M und  dem 
Gipfel  A der  geschlossenen  Röhre  befindet,  so  ist  die 
Luft  auf  die  Hälfte  ihres  vorherigen  Volumens  zu- 
sammengepresst; bezeichnet  man  nun  auf  dem  länge- 
ren Schenkel  den  Punkt  N',  welcher  mit  N gleiche 
Höhe  hat,  und  misst  man  daun,  wie  hoch  das  Queck- 
silber sich  im  längeren  Schenkel  noch  über  N'  erhebt, 
so  findet  man,  dass  die  Höhe  dieser  Quecksilbersäule 
genau  der  Barometerhöhe  gleich  ist ; die  in  dem  kur- 
zen Rohre  abgeschlossene  Luft  hat  demnach  jetzt 
einen  Druck  von  zwei  Atmosphären  auszuhalten. 

Bequemer  und  zweckmässiger  als  der  Appa- 
rat Fig.  228,  ist  der  für  denselben  Zweck  con- 
struirte  Apparat  Fig.  231.  Die  kürzere  Röhre, 
welche  wir  die  Manometerröhre  neunen  wollen, 
ist  oben  nicht  zugeschmolzen,  sondern  mit  einem 
Hahn  versehen,  dessen  Einrichtung  durch  Fig.  232 
erläutert  wird;  sie  ist  etwas  über  12,  die  Druck- 
röhre ist  ungefähr  65  Zoll  lang.  Die  beiden  Röh- 
ren sind  in  zwei  verticale  cylindrische  Löcher  des 
Eisenstücks  i eingekittet,  welche  unten  durch  einen 
horizontalen  Canal  verbunden  sind. 
— Dieses  EiBenstück  ist  sammt 
den  beiden  Röhren  auf  einem  in 
Zolle  getheilten  Brette  befestigt; 
der  Nullpunkt  der  Theilung  ist 
11  etwas  über  dem  Eisenstück  i,  und 
der  Theilstrich  12  bezeichnet  ge- 
rade das  obere  Ende  der  Com- 
pressiousröhre.  Die  Schraube  r, 
welche  auf  den  horizontalen  Ver- 
bindungscanal führt,  dient,  um 
das  Quecksilber  aus  dem  Apparat 
abzulassen  und  seinen  Stand  zu 
reguliren. 
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Um  den  Versuch  anzustellen,  wird  der  Hahn  h geöffnet  und  so  viel 
Quecksilber  durch  den  Trichter  des  langen  Rohres  eingegossen,  dass  es  in 
beiden  Röhren  gerade  bis  an  den  Nullpunkt  der  Theilung  reicht,  worauf 
dann  der  Hahn  h geschlossen  wird. 

Die  abgesperrte  unter  dem  Drucke  der  Atmosphäre  stehende  Luft 
nimmt  nun  im  Manometerrohre  gerade  die  Länge  von  12  Zollen  ein;  um 
sie  auf  die  Hälfte  ihres  Volumens  zusammenzupressen,  muss  man  in  dem 
längeren  Druckrohre  so  viel  Quecksilber  aufgiessen,  dass  es  in  demsel- 
ben gerade  um  die  Bnrometerhöhe  über  a steht,  um  aber  die  abgeBperrte 
Luft  auf  den  Raum  von  4 Zoll,  also  auf  */3  ihres  ursprünglichen  Volumens 
zusammenzupressen,  müsste  man  so  viel  Quecksilber  aufgiessen,  dass  es  im 
Druckrohre  um  zwei  Barometerhöhen  über  b steht. 

Eine  sehr  zweckmässige  Einrichtung  hat  Uhde  dem  unteren  Theile 
dieses  Apparates  gegeben;  das  Wesentliche  derselben  ist  aus  Fig.  233  zu 

ersehen.  Die  Röhre  r,  in  welcher  die  Luft 
comprimirt  wird,  ist  etwas  weiter  als  die 
Druckröhre  S-  Oben  ist  auf  die  Röhre  r eine 
durch  einen  ebenen  Deckel  geschlossene  Me- 
tallfassung  aufgekittet;  in  der  Metallplatte 
aber,  welche  auf  diese  Weise  die  obere  Gränzo 
der  Röhre  r bildet  , ist  eine  ganz  feine  Oeff- 
nung  angebracht,  welche  durch  die  unten  mit 
einem  Lederpfropf  versehene  Schraube  o ge- 
schlossen werden  kann.  Durch  den  Hahn  h 
kann  man  das  Quecksilber  aus  dem  Apparat 
in  ein  untergestelltes  Gefass  auslaufen  lassen. 

Arago  und  Dulong  haben  durch  eine 
besondere  Versuchsreihe  dargethan,  dass  das 
Mariotte’sche  Gesetz  wenigstens  für  at- 
mosphärische Luft  bis  zu  einem  Drucke 
von  27  Atmosphären  noch  keine  Aende- 
rung  erleidet.  Die  aus  13  sechsfüssigen  Glas- 
röhren mittelst  eiserner  Fassungen  zusammen- 
gesetzte Druckröhre  ihres  Apparates  war  an 
einem  Mastbaume  befestigt,  welcher  in  einem 
Thurme  des  College  Henri  IV.  aufgerichtet  worden  war.  Eine  genaue  Be- 
schreibung dieses  Apparates  sowie  der  mit  demselben  angestellten  Versuche 
findet  man  im  18ten  Bande  von  Poggendorff  s Annalen. 

Dass  das  Mariotte’sche  Gesetz  auch  noch  gültig  bleibt,  wenn  der 
Druck,  unter  welchem  die  Luft  steht,  geringer  ist  als  der  Druck  einer 
Atmosphäre,  lässt  sich  mit  Hülfe  des  Apparates,  Fig.  234  a.  f.  S.,  bestätigen. 

Eine  etwas  weite  eiserne  Röhre  r,  welche  oben  in  ein  weiteres  Ge- 
fass ab  endet  und  unten  geschlossen  ist,  wird  in  einem  Gestelle,  wie  es 
Fig.  234  zeigt,  bo  angebracht,  dass  sie  vertical  steht,  und  dann  ungefähr  bis 
zur  Höhe  »W  mit  Quecksilber  vollgegossen.  Nun  füllt  man  eine  Barome- 


Fig.  233. 
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terröhre,  wie  zum  Toricelli’schen  Versuche,  mit  Quecksilber,  jedoch 
nicht  ganz  voll,  Bondern  nur  so  weit,  dass  noch  etwa  2 bis  3 Zoll  nicht 


Fig.  234. 


mit  Quecksilber  angefüllt  sind. 
Verschliesst  man  die  Oeffnung 
mit  dem  Finger,  und  kehrt  man 
Bie  um,  so  wird  die  Luftblase 
in  den  oberen  Theil  der  Röhre 
hinaufsteigen.  Wenn  man  nun, 
wie  beim  Toricelli’schen  Ver- 
suche, das  untere  Ende  der 
Röhre  in  das  Quecksilber  des 
Gefasses  ab  taucht  nnd  dann 
den  Finger  von  der  Oeff- 
nung wegzieht,  eo  wird  die 
Quecksilbersäule  im  Baroraeter- 
rohre  bis  auf  einen  bestimmten 
Funkt  fallen.  Man  wird  aber 
sogleich  bemerken , dass  der 
Gipfel  s der  Quecksilbersäule 
nicht  so  hoch  über  nn  steht, 
als  die  Barometerhöhe  beträgt, 
weil  ja  im  oberen  Theile  unse- 
rer Röhre  sich  Luft  befindet 
und  kein  Vacuum  wie  beim 
Barometer. 

Wenn  man  die  Röhre  nie- 
derdrückt, so  dass  sie  weiter 
und  weiter  in  das  Quecksilber 
des  Rohres  r hinabreicht,  so 
wird  das  Volumen  der  oben 
eingeschlossenen  Luft  immer 
kleiner.  Man  drückt  nun  die 
Röhre  so  weit  hinab,  dass  das 
Quecksilber  in  derselben  genau 
in  der  Höhe  des  Quecksilberspie- 
gels  nn  steht;  in  diesem  Falle 
steht  die  abgesperrte  Luft  ge- 
nau unter  dem  Drucke  einer 
Atmosphäre. 

Die  Länge  der  abgesperrten 
Luftsäule,  welche  dem  Drucke  einer  Atmosphäre  ausgesetzt  ist,  wird  nun 
gemessen;  sie  sei  gleich  v. 

Zieht  man  das  Glasrohr  wieder  in  die  Höhe,  so  vermehrt  sich  das  Volu- 
men der  abgesperrten  Luft,  zugleich  erhebt  sich  auch  die  Quecksilberkuppe 
S über  den  Spiegel  nn.  Gesetzt,  man  habe  das  Rohr  so  weit  gehoben. 
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dass  die  abgesperrte  Luft  eine  I>änge  2 V in  der  Röhre  einnimmt,  so 
wird  die  Höhe  der  Quecksilberkuppe  über  dem  Spiegel  nn  gerado  die 
Hälfte  des  im  Augenblicke  zu  beobachtenden  Barometerstandes  sein.  Stände 
das  Barometer  auf  28",  so  würde  die  Quecksilberkuppe  s gerade  14"  über 
mm  stehen. 

Dio  Hälfte  des  atmosphärischen  Druckes  ist  also  durch  die  Quecksil- 
bersäule, welche  sich  unter  der  abgesperrten  Luft  befindet,  aufgehoben, 
und  der  Druck,  welchen  diese  abgesperrte  Luft  auszuhalten  hat,  ist  nur 
noch  dem  Drucke  einer  halben  Atmosphäre  gleich,  ihr  Volumen  aber  ist 
doppelt  so  gross,  als  es  war,  da  sie  den  Druck  der  ganzen  Atmosphäre 
auszuhalten  hatte. 

Hebt  man  die  Röhre  so  weit,  dass  die  abgesperrte  Luft  eine  Länge 
3 v in  der  Röhre  einnimmt,  dass  ihr  Volumen  also  3 mal  grösser  ge- 
worden ist,  so  beträgt  die  Höhe  der  Quecksilbersäule  in  unserm  Rohre  s/s 
der  Barometerhöho;  dio  abgesperrte  Luft  hat  also  nur  noch  einen  Druck 
von  ’/s  Atmosphäre  auszuhalten. 


Reduction  der  Gasvolumina  auf  den  Atmosphärendruck.  83 

Da  das  Volumen  der  Gase  von  dem  Drucke  abhängt,  dem  sie  ausgesetzt 
sind,  so  kann  man  aus  dem  gemessenen  Gasvolumeu  nur  dann  einen  siche- 
ren Schluss  auf  die  Gasmengen  machen,  wenn  dieser  Druck  bekannt  ist. 
Verschiedene  Gasmengen  können  nur  dann  ihrem  Volumen  proportional 
sein,  wenn  sie  gleichem  Drucke  ausgesetzt  sind;  will  man  also  zwei  Gas- 
volumina vergleichen,  welche  ungleichem  Drucke  ausgesetzt  sind,  so  muss 
man  berechnen,  wie  gross  das  Volumen  der  einen  Gasmenge  sein  würde, 
wenn  sie  demselben  Drucke  ausgesetzt  wäre  wie  die  andere.  In  der  Re- 
gel reducirt  man  die  Gasvolumina  auf  den  Druck  von  28  Zoll  oder  760 
Millimeter  Quecksilber,  d.  h.  man  berechnet,  wie  gross  das  Volumen  V 
einer  Gasmenge  sein  würde,  welche  unter  dem  Drucke  b das  Volumen  v 
einnimmt , wenn  sie  dem  Drucke  einer  Quecksilbersäule  von  760  Millime- 
tern ausgesetzt  wäre.  Nach  dem  Mariotte’schen  Gesetze  haben  wir 

V b_ 

v ~ 760  ’ 


also 


1) 


Eine  Gasmenge  nehme  z.  B.  unter  einem  Drucke  von  500  Millimetern  das 
Volumen  von  84  Cubikcentimetern  ein,  so  würde  dieselbe  Gasmenge  unter 
einem  Drucke  von  760  Millimetern  das  Volumen 

'-SS'“-«* 


also  nur  ein  Volumen  von  55,2  Cubikcentimetern  einnehmon. 

Da  das  Volumen  der  Gase  auch  von  ihrer  Temperatur  abhängig  ist, 
so  sind  auch  in  dieser  Beziehung  Reductionen  nöthig,  die  aber  erst  später 
bei  der  Wärmelehre  erörtert  werden  können. 
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84  Stereometer  und  Volumenometer.  Eine  sehr  sinnreiche  An- 
wendung hat  zuerst  ein  französischer  Physiker  Say  von  dem  Mariotte’-  • 
Fig.  235.  sehen  Gesetze  gemacht,  um  das  Volumen  pulverförmiger 
Körper  zu  bestimmen.  Später  sind  Apparate,  auf  die- 
selbe Methode  gestützt,  von  verschiedenen  Physikern, 
namentlich  von  Leslie,  Kopp  und  Regnault  vorge- 
schlagen worden.  Say’s  Apparat,  Fig.  235,  welchen 
derselbe  Stcreometer  nennt,  bat  folgende  Einrichtung. 

An  das  GlasgefasB  A setzt  sich  eine  möglichst  genau 
cy lindrische  Glasröhre  an.  Der  Rand  des  Gefässes  ist 
mit  Smirgel  abgeschliffen,  so  dass  der  innere  Raum  mit- 
telst einer  Glasplatte  luftdicht  abgesperrt  werden  kann. 
Das  Rohr  ist  mit  einer  Läugentheilung  versehen  und  ge- 
nau bestimmt,  welches  der  dem  Zwischenräume  zweier 
Theilstriclie  entsprechende  Rauminhalt  der  Röhre  ist. 

Während  der  Behälter  A offen  ist,  wird  nun  die  Bohre 
in  ein  mit  Quecksilber  gefülltes  Gefäss  bis  zum  Null- 
punkte o der  Theilung  eingetaucht.  Wird  nun  die  Glas- 
platte auf  den  Rand  von  A luftdicht  aufgesetzt,  so  ist 
ein  bestimmtes  Luftvolumen  V von  einer  Dichtigkeit  ab- 
gesperrt, welche  dem  Barometerstände  H entspricht. 

Wird  nun,  während  A geschlossen  bleibt,  das  Instrument  in  die  Höhe 
gezogen,  so  tritt  ein  Theil  der  Luft  aus  A in  die  Röhre,  während  das 
Quecksilber  von  unten  her  in  derselben  über  das  äussere  Niveau  steigt. 
Es  sei  v die  durch  Ablesung  an  der  Röhre  ermittelte  Zunahme  des  Luft- 
volumens, h die  Höhe  der  gehobenen  Quecksilbersäule,  so  haben  wir 


V+v  H 

V ~ H-h 


1) 


woraus  V berechnet  werden  kann,  weil  II,  h und  v bekannt  sind. 

Wiederholt  man  denselben  Versuch,  nachdem  man  den  pulverförrai- 
gen  Körpor,  dessen  Volumen  X man  bestimmen  will,  in  das  Reservoir  A 
gebracht  hat,  so  ist  das  Volumen  der  in  A nbgesperrten  Luft,  wenn  das 
Instrument  bis  zum  Nullpunkte  eingetaucht  ist,  gleich  V — X.  Erhebt 
man  die  Röhre,  bis  das  Volumen  der  abgesperrten  Luft  gleichfalls  tun  V 
zugenommen  hat,  so  haben  wir 

v — x -f-  v _ 1J_  . 

V — X — H-h' ’ 


wenn  h'  die  diesem  Falle  entsprechende  Hebung  der  Quecksilbersäule  in 
der  Röhre  ist.  Aus  2)  kann  man  aber  X berechnen,  da  Y schon  durch 
die  Gleichung  1)  ermittelt  worden  ist. 

Das  Volumenometer  von  Kopp  ist  Fig.  236  ungefähr  in  0,4  der 
natürlichen  Grösse  dargestellt.  Die  cylindrische  Glasröhre  ii  ist  oben  und 
unten  durch  Kork  luftdicht  verschlossen;  unten  aber  steht  ii  durch  ein 
gebogenes  engeres  Röhrchen  mit  dem  Glascylinder  k,  oben  durch  ein  Glas- 
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Fig.  236. 

■ 


rohr  mit  dem  Glasgefäss  rr  in  Verbindung.  Durch  den  oberen  Verschluss 
des  Cylinders  i geht  noch  ein  veiticales  engeres  Glasrohr  s hindurch,  wel- 
ches, unten  und  oben  offen,  fast  bis  auf  den  Boden  des  Cylinders  i hinab- 
reicht. 

Der  obere  etwaB  breite  Rand  des  Gascylinders  r ist  sorgfältig  plan 
abgeschliffen,  so  dass  man  mit  Hülfe  von  etwas  Fett  eine  Glasplatte  luft- 
dicht aufsetzen  kann,  welche  dann  noch 
durch  eine  Schraube  o fester  aufgedrückt 
wird. 

Der  untere  Theil  von  i und  k ist  mit 
Quecksilber  gefüllt,  wie  es  unsere  Figur 
zeigt,  ln  der  Röhre  k aber  sitzt  auf  dem 
Quecksilber  ein  Lederkolbeu  auf,  welcher 
zwar  nicht  absolut  luftdicht,  aber  doch 
quecksilberdicht  schliesst.  Wird  dieser 
Kolben  in  die  Höhe  gezogen,  so  geht  das 
Quecksilber  aus  i nach  k hinüber,  das  un- 
tere Ende  C der  Steigrohre  s wird  frei 
und  es  wird  sich  alsdann  der  obere  Theil 
von  i und  das  mit  demselben  in  Verbin- 
dung stehende  Gefäss  r mit  Luft  von  at- 
mosphärischer Dichtigkeit  füllen. 

Sobald  ab«-  nun  der  Kolben  in  k nie- 
dergedrückt und  dadurch  das  Quecksilber 
nach  i getrieben  wird,  kommt  auch  das  un- 
tere Ende  des  Steigrohrs  s wieder  unter 
den  Quecksilberspiegcl,  es  ist  also  da- 
durch ein  gewisses  Quantum  Luft  in  i und 
r abgesperrt,  welche  durch  ferneres  Nie- 
derdrücken des  Kolbens  in  k mehl-  und 
mehr  comprimirt  wird.  Hat  man  den  Kol- 
ben in  1;  niedergedrückt,  bis  der  Queck- 
silberspiegel in  i eben  die  Spitze  a berührt,  welche  ähnlich  wie  beim  For- 
tin’schen  Barometer  von  dem  oberen  Verschluss  der  Röhre  i hinabreicht, 
so  ist  die  abgesperrte  Luft  bis  zu  einem  gewissen  Grade  comprimirt,  und 
die  Grösse  dieser  Compression  ergiebt  sich  aus  der  Höhe,  bis  zu  welcher 
sich  das  Quecksilber  im  Steigrohre  s erhebt. 

Hätte  man  vor  Auflegen  der  Glasplatte  n irgend  einen  Körper  in  den 
Cylinder  r hineingelegt  und  dann  dieselbe  Operation  wiederholt,  so  wäre, 
wenn  daB  Quecksilber  bei  c steht,  weniger  Luft  abgesperrt  als  vorher,  und 
wenn  nun  das  Quecksilber  wieder  bis  « in  die  Höhe  gepresst  wird,  so  ist 
diese  geringere  Luftmenge  um  dieselbe  absolute  Grösse,  nämlich  um  don 
Kaum  zwischen  c und  «,  comprimirt  worden;  die  abgesperrte  Luft  ist  also 
jetzt  stärker  comprimirt  als  beim  vorigen  Versuche,  in  die  Steigrohre  muss 
also  auch  jetzt  eine  höhere  Quecksilbej-säule  gehoben  werden'  als  vorher. 
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Da  die  Höhe  der  Quecksilbersäule,  welche  in  der  Steigrohre  gehoben 
wird,  von  dem  Volumen  des  Körpers  abhängt,  welchen  man  in  den  Cylin- 
der  r hineinlegt  , so  lässt  sich  auch  aus  der  Höhe  der  gehobenen  Quecksil- 
bersäule das  Volumen  dieses  Körpers  ermitteln,  wenn  man  alle  hier  influi- 
renden  Umstände  gehörig  in  Rechnung  bringt. 

Wenn  man  pulverförmige  oder  flüssige  Körper  in  den  Cylindcr  r brin- 
gen will,  so  müssen  sie  in  irgend  einem  Gefasse,  welches  man  herausneh- 
men und  hineinsetzen  kann,  enthalten  sein;  man  wählt  dazu  am  besten  ein 
Gefass  von  Platin  oder  irgend  einem  anderen  nicht  oxydirbaren  Metalle, 
welches  ungefähr  die  Gestalt  von  r selbst  hat  und  auch  nicht  viel  kleiner 
ist.  Um  das  Volumen  dieses  Gefasses  nicht  in  Rechnung  bringen  zu  müs- 
sen, wollen  wir  es  als  einen  integrirenden  Theil  dos  Instrumentes  ansehen. 

Um  vermittelst  dieses  Apparates  leicht  das  Volumen  der  in  den  Cy- 
linder r gebrachten  Körper  finden  zu  können,  muss  man  das  Volumen  der 
Luft  kennen,  welches  abgesperrt  ist,  wenn  das  Quecksilber  eben  bei  c 
steht  und  sich  in  r das  leere  Platingefäss  befindet;  — dieses  Volumen  sei 
z.  B.  15,07  Cubikcentimeter.  Ferner  muss  das  Volumen  zwischen  c und 
tt  bekannt  sein,  um  welches  die  Luft  comprimirt  wird;  es  sei  2,5  Cubik- 
centimeter. 

Will  man  nun  das  Volumen  irgend  eines  Körpers  bestimmen,  so  hat 
man  ihn  in  das  Platingefäss  zu  legen  und  dieses  in  r einzubringen,  dann 
den  Kolben  von  seiner  höchsten  Stellung  aus  niederzudrücken.  In  dem 
Moment,  in  welchem  die  Oeffnung  C durch  das  Quecksilber  verschlossen 
wird,  ist  nun  ein  Luftquantum  x abgesperrt;  drückt  man  den  Kolben  wei- 
ter nieder,  bis  das  Quecksilber  mit  a in  Berührung  kommt,  so  ist  das 
Luftvolumen  X auf  X — 2,5  Cub.-C.  comprimirt.  Nehmen  wir  nun  z.  B. 
an , durch  diese  Compression  der  eingeschlossenen  Luft  sei  das  Quecksilber 
in  der  Steigrohre  s um  90  Linien  über  das  Niveau  des  Quecksilbers  in  i 
gehoben  worden,  während  der  Barometerstand  336”'  ist,  so  hat  offenbar 
jetzt  die  comprimirte  Luft  einen  Druck  von  336  -|-  90  = 426'"  auszu- 
halten, sie  ist  also  im  Verhältniss  von  426  zu  336  comprimirt  worden,  und 
daraus  orgiebt  sich  426  : 336  = X : x — 2,5,  woraus  sich  X = 11,72 
ergiebt. 

Nun  weiss  man  aber,  dass,  wenn  das  Platingefäss  leer  wäre  und  das 
Quecksilber  bei  C stände,  das  abgesperrte  Luftvolumen  15,07  Cub.-C.  be- 
tragen würde,  folglich  ist  das  Volumen  des  fraglichen  Körpers  15,07  — 
11,72  = 3,35  Cubikcentimeter. 

Setzen  wir  allgemein  den  Barometerstand  gleich  B,  die  in  der  Steig- 
rohre beobachtete  Quecksilberhöhe  gleich  II,  das  Volumen  zwischen  a und 
C gleich  v,  und  setzen  wir  diese  allgemeinen  Worthe  an  die  Stelle  der  ent- 
sprechenden Zahlenwerthe  obiger  Proportion,  so  ist 

B H : B = X : X — 4) 1) 

nnd  aus  dieser  Proportion  lässt  sich  X bestimmen.  Ist  aber  X gefunden, 
so  berechnet  man  leicht  das  Volumen  11  des  fraglichen  Körpers,  denn  es  ist 

R = V — x 2) 
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wo  V das  Volumen  bezeichnet,  welches  ahgesperrt  ist,  wenn  sich  in  r nur 
das  leere  Platingefäss  befindet  und  das  Quecksilber  eben  die  Oeflhung  C 
verschliesst;  der  Werth  von  V war  in  unserem  speciellen  Falle  15,07. 

Die  Werthe  von  V und  v sind  für  ein  und  dasselbe  Instrument  con-  . 
stante  Grössen,  welche  aber  natürlich  von  einem  Instrumente  zum  anderen 
variiren.  Sie  müssen  für  jedeB  Instrument  mit  möglichster  Sorgfalt  be- 
stimmt werden. 

Um  die  constanten  V und  v zu  bestimmen,  verfahrt  man  folgender- 
maassen.  Man  setzt  das  Platingefass  leer  ein,  treibt  das  Quecksilber  bis 
a und  beobachtet  die  Höhe  der  Quecksilbersäule  h in  der  Steigrohre.  Wenn 
der  gleichzeitige  Barometerstand  b ist,  so  hat  man 

v : V—h:b  + h 3) 

Jetzt  füllt  man  n Gramm  Wasser,  welche  tl  Cub.-C.  einnehmen,  in  da« 
Platingefass  und  wiederholt  denselben  Versuch.  Die  Höhe  der  jetzt  in  der 
Steigrohre  gehobenen  Quecksilbersäule  sei  h',  so  hat  man 

v : V — n = h' : b + V 4) 

Aus  den  Gleichungen  3)  und  4)  aber  ergeben  sich  die  Werthe  von  v und 
V,  da  alle  übrigen  Grössen  in  denselben,  nämlich  h,  h\  b und  n bekannt 
sind. 

Eine  zweite  Drahtspitze  b dient  zu  Controlversuchen.  An  der  Steig- 
rohre sind  zwei  Scalen  angebracht,  der  Nullpunkt  der  einen  ist  a,  dor  der 
anderen  aber  b.  Die  Höhe  der  Steigrohre  betrögt  etwa  16  Zoll. 

Für  solche  Substanzen,  welche  bei  höherem  Drucke  eine  grössere 
Quantität  Luft  absorbiren,  wie  dies  z.  B.  bei  der  Kohle  der  Fall  ist,  lässt 
sich  natürlich  auch  dieses  Instrument  nicht  anwenden. 

Hat  man  mit  Hülfe  des  Kopp’schen  Volumenometers  das  Volumen 
und  durch  die  Wage  das  absolute  Gewicht  des  zu  untersuchenden  Körpers 
bestimmt,  so  ist  sein  specifisches  Gewicht  leicht  zu  berechnen. 

Die  folgende  Tabelle  enthält  das  specifische  Gewicht  einiger  Körper, 
wie  es  Kopp  mit  Hülfe  seines  Instrumentes  bestimmte. 


Körper. 

Specif. 

Gewicht. 

Körper. 

Specif. 

Gewicht 

Bimsstein  (gepulvert)  . . 

2,15 

Lindenholz 

1,13 

Asche  von  Buchenholz  . 

2,85 

0 

O 

Tannenholz  .... 

1,16 

Stärkemehl 

1,56 

u 

Nussbaumholz  . . . 

1,17 

Flachs 

1,45 

ja 

Birnbaumholz  . . . 

1,23 

Seide  (rohe  Coconfäden) 

1,56 

•§ 

aj 

Eichenholz 

1,27 

Baumwolle 

1,27 

( 

Buchenholz  .... 

1,29 

Um  das  specifische  Gewicht  der  Holzfaser  zu  erhalten,  war  das  Holz 
fein  geraspelt  und  gut  getrocknet  worden.  Man  sieht  hier,  dass  das  spe- 
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• 

cifische  Gewicht  der  Holzfaser  weit  grösser  ist  als  das  eines  massiven  Holz- 
stücks, dass  also  das  Holzstück  ein  Aggregat  von  Holzfaserund  Luft  ist. 

Regnault’s  Volumenometer  ist*  Fig.  237  bis  241  abgebildet. 
A ist  ein  Glasballon  von  ungefähr  300  Cubikcentimeter  Inhalt.  Der  Hals 


Fig.  237 


Fig.  238. 


Fig.  239. 


Fig.  240. 


Fig. 


241. 


desselben  trägt  eine  Metallplatte,  welche  erlaubt,  den  'Ballon  mit  Hülfe 
von  vier  Schrauben  durch  Zwischenlegen  eines  gefetteten  Leders  (noch 
besser  einer  Platte  von  vulknnirsirtem  Kautschuk)  an  den  manometrischen 
Apparat  luftdicht  zu  befestigen. 

Von  A führt  nun  eine  Röhre  direct  in  die  Höhe;  sio  kann  durch  den 
Hahn  S abgesperrt  werden,  eine  andere  führt  zu  der  verticalen  14  Milli- 
meter weiten  Röhre  ab,  welche  nahe  an  ihrem  oberen  Ende  zu  einer  Ku- 
gel B erweitert  ist.  Auf  dieser  Röhre  ist  ein  Merkstrich  bei  m und  einer 
bei  p gemacht;  unten  ist  sie  in  eine  eiserne  Fassung  eingekittet  und  kann 
mittelst  des  Hahnes  r entweder  nach  unten  geöffnet,  oder  mit  der  Röhre 
cd  in  Verbindung  gesetzt  werden,  wie  es  die  Figuren  239  bis  241  erläutern. 

Das  Volumen  v der  Röhre  ab  zwischen  m und  p wird  dadurch  er- 
mittelt, dass  man  bei  geöffnetem  Hahn  s durch  die  Röhre  cd  Quecksilber 
eingiesst,  bis  es  bei  m steht,  und  dann  durch  den  in  die  Stellung  Fig.  239 
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gebrachten  Hahn  r ausfliesseu  lässt,  bis  es  auf  p gesunken  ist.  Die  aus- 
geflossene Quecksilbermenge  wird  gemessen. 

Auf  ähnliche  Weise  wird  das  Volumen  V der  Kugel  A und  der  Röh- 
renverbindung zwischen  A und  m ermittelt,  indem  man  das  Volumen  des 
Quecksilbers  misst,  welches  diesen  Raum  füllt. 

Ist  nun  V,  v und  ausserdem  noch  die  Höhendifferenz  h zwischen  m 
und  p ein-  für  allemal  ermittelt,  so  ist  es  leicht,  mit  diesem  Instrumente 
da«  Volumen  pulverformiger  Körper  zu  bestimmen. 

Erst  wird  die  Kugel  A leer  und  dann  ungefähr  bis  zur  Hälfte  mit 
dem  zu  untersuchenden  Pulver  gefüllt  gewogen,  um  das  absolute  Gewicht 
der  Substanz  zu  erhalten.  Nach  dieser  Wägung  wird  A augeschraubt; 
bei  geöffnetem  Hahne  s die  Röhre  ab  bis  m mit  Quecksilber  gefüllt  und 
dann  s geschlossen.  Die  abgeaperrte  Luft  hat  jetzt  das  Volumen  V — x, 
wenn  x das  Volumen  de«  Pulvers  bezeichnet;  sie  steht  unter  dem  Drucke 
der  Atmosphäre,  den  wir  mit  11  bezeichnen  wollen. 

Nun  lässt  man,  während  S geschlossen  bleibt,  durch  r Quecksilber 
auslaufeu,  bis  es  zum  Merkstrich  p gesunken  ist.  Jetzt  hat  die  abgesperrte 
Luft  das  Volumen  V — x v und  sie  steht  unter  dem  Drucke  H — h, 
wir  haben  also 

V — X 4-  r 11 

V - X — H-h' 

woraus 

x — y HU-h) 
x~  v ~ h 

Abweichungen  vom  Mariotte’schen  Gesetz.  Nachdem  85 
schon  früher  durch  mehrere  Physiker  die  allgemeine  Gültigkeit  des  Ma- 
riotte’schen Gesetzes  für  alle  Gase  sowohl,  wie  auch  seine  absolute 
Genauigkeit  für  atmosphärische  Luft  in  Zweifel  gezogen  worden  war,  nah- 
* men  Oersted  und  Swendsen  diesen  Gegenstand  im  Jahre  1826  wieder 
auf.  Nach  einer  freilich  nicht  sehr  genauen  Methode  fanden  sie  das  Ge- 
setz für  Luft  bis  zu  einem  Druck  von  68  Atmosphären  bestätigt ; für  nicht 
permanente  Gase  dagegen,  wie  z. B.  für  schweflige  Säure,  fanden  sie 
die  Compressibilität  grösser,  als  sie  nach  dem  M ar io tte 'sehen  Gesetze 
hätte  sein  sollen. 

Letzteres  fand  DeBpretz  vollkommen  bestätigt  (Aunal.  de  chim.  et 
de  pliys.  T.  XXXIV.).  Er  wandte  zu  seinen  Versuchen  einen  Apparat  an, 
welcher  dem  in  Eig.  158  S.  126  abgebildeten  ähnlich  war.  Statt  des  Pie- 
zometers B wurden  in  das  mit  Quecksilber  gefüllte  Gefäss  C mehrere 
Manometerröhren  eingesetzt,  wie  in  jener  Figur  eine  solche  rechts  von  B 
steht.  Die  eine  dieser  Röhren  war  mit  atmosphärischer  Luft,  die  übrigen 
waren  mit  anderen  Gasen,  und  zwar  so  weit  gefüllt,  dass  das  Quecksilber  in 
allen  gleich  hoch  stand.  Als  nun  diese  verschiedenen  Gase  in  dem  Ap- 
parat, Fig.  158,  einem  gleichen  Druck  ausgesetzt  wurden,  stieg  das  Queck- 
silber in  den  mit  Kohlensäure,  Schwefelwasserstoffgas,  Am- 
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moniakgas  u.  s.  w.  gefüllten  Röhren  höher  als  in  derjenigen,  welche 
atmosphärische  Luft  enthielt,  die  genannten  Gase  werden  also  durch  glei- 
che Vermehrung  des  Drucks  weit  stärker  comprimirt  als  Luft.  Wasser- 
stoffgas zeigte  ein  entgegengesetztes  Verhalten.  Bis  zu  15  Atmosphä- 
ren verhielt  sich  dieses  Gas  wie  die  Luft,  hei  stärkerem  Druck  aber  wurde 
es  weniger  stark  comprimirt. 

Pouillet  constatirte  diese  Thatsache  mit  Hülfe  des  Apparates 
Fig.  242.  Der  Hals  des  gusseisernen  Gefasses  V ist  mittelst  einer  Stopf- 
büchse geschlossen,  durch  welche  der 
massive  Kolben  K liindurchgeht;  der 
obere  Theil  desselben  ist  mit  einem 
Schraubengewiude  versehen,  welches 
sich  in  der  Schraubenmutter  M dre- 
hen lässt.  Aus  dem  unteren  Theil 
des  Gefasses  V führt  die  eiserne 
Röhre  t zu  einem  horizontalen  Ca- 
nal des  gusseisernen  Klotzes  F,  auf 
welchen  von  oben  her  zwei  verticale 
Canäle  münden.  Auf  diese  vertica- 
len  Canäle  sind  die  2 Meter  langen, 
genau  getheilten  Glasröhren  A und 
B aufgeschraubt.  Oben  sind  diese 
Glasröhren  offen,  aber  in  eine  feine 
Spitze  ausgezogen. 

Der  untere  Theil  des  Gefasses  V 
enthält  Quecksilber,  der  obere  Theil 
desselben  ist  mit  Oel  gefüllt.  Durch 
Umdrehung  des  Hebels  C wird  der 
Kolben  K niedergeschraubt,  und  da- 
durch das  Quecksilber  in  die  Röhren  0 
A und  B hineingetrieben,  bis  es  die 
Spitzen  derselben  erreicht  hat.  So- 
bald dies  der  Fall  ist,  setzt  man  die 
Spitze  der  einen  Röhre  mit  einer 
Glocke  in  Verbindung , welche  mit 
dem  zu  prüfenden  Gas  gefüllt  ist, 
während  die  Spitze  der  anderen 
durch  eine  Trockenröhre  mit  der 
äusseren  Luft  in  Verbindung  steht. 
Schraubt  man  nun  den  Kolben  in 
die  Höhe,  so  sinkt  das  Quecksilber  langsam  in  beiden  Röhren;  die  eine 
füllt  sich  mit  trockner  Luft,  die  andere  mit  dem  Gas  der  Glocke,  beide 
aber  unter  dem  Druck  der  Atmosphäre.  Sobald  das  Quecksilber  in  beiden 
Röhren  bis  zum  Punkte  o gesunken  ist,  werden  die  Spitzen  beider  Röhren 
vor  dem  Lötlirohr  zugeschmolzeu,  und  somit  ist  der  Versuch  vorbereitet. 


Fig.  212. 
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Wird  nun  der  Kolben  K abermals  niedergeschraubt,  so  wird  in  der 
einen  der  beiden  Glasröhren  atmosphärische  Luft,  in  der  anderen  das  zu 
prüfende  Gas  comprimirt,  und  man  kann  bei  dieser  Vorrichtung  den  Druck 
bis  auf  100  Atmosphären  steigern.  Die  folgende  kleine  Tabelle  ist  ein 
Auszug  aus  den  von  Pouillet  auf  diese  Weise  erhaltenen  Resultaten. 


V. 

V 

: V 

■ 

Kohlensäure. 

Stickoxydul. 

Sumpfgas, 

C’H‘ 

Oelbildendes  Gas, 
C4H4. 

1,09 

1,000 

1,000 

1,000 

1,000 

0,20 

0,989 

0,983 

0,992 

0,986 

0,10 

0,965 

0,956 

0,981 

0,972 

0,06 

0,919 

0,896 

0,956 

0,955 

0,025 

0,739 

0,732 

0,940 

0,919 

0,012 

— 

— 

0,850 

Die  Tabelle  giebt  für  vier  Gase  den  Werth  des  Quotienten  -pr,  d.  h. 

den  Quotienten,  welchen  man  erhält,  wenn  man  das  Volumen  v,  auf  wel- 
chen das  Gas  zusammengedrückt  wurde,  dividirt  durch  das  Volumen  V, 
welches  unter  gleichem  Druck  die  atmosphärische  Luft  einnimmt.  Die 
Werthe  von  V in  der  ersten  Verticalreihe  geben  an,  auf  den  wievielsten 
Theil  seines  ursprünglichen  Volumens  die  Luft  in  der  einen  Röhre  nach 
und  nach  comprimirt  wurde. 

Stickstoff,  Sauerstoff,  Wasserstoff,  Kohlenoxydgas  u.  s.  w.  verhielten 
sich  bis  zu  einem  Druck  von  100  Atmosphären  nach  diesen  Versuchen 
wie  Luft. 

Sumpfgas  und  ölbildendes  Gas,  obgleich  sie  bei  einem  Druck  von 
100  Atmosphären  noch  nicht  flüssig  wurden,  wurden  doch  stärker  com- 
primirt als  Luft. 

Die  Gase,  welche  bei  relativ  geringem  Druck  schon  tropfbar  flüssig 
werden,  wie  schweflige  Säure,  Kohlensäure,  Stickoxydulgas,  Ammoniak- 
gas u.  s.  w.,  sind  dagegen  merklich  stärker  compressibel  als  Luft. 

WaB  nun  die  Luft  selbst  aulangt,  so  deuteten  schon  die  bereits  im 
§.  82  erwähnten  Versuche  von  Dulong  und  Arago  darauf  hm,  dass 
bei  wachsendem  Druck  das  Volumen  derselben  rascher  abnimmt,  als  mau 
nach  dem  Mariotte’schen  Gesetz  erwarten  sollte,  wie  folgender  Auszug 
aus  den  von  ihnen  erhaltenen  Resultaten  zeigt. 


Digitized  by  Google 


192  Vom  Gleichgewicht  der  Gase  u.  dem  atmosphärischen  Druck- 


Druck. 

Beobachtetes 
Volumen.  j 

Berechnetes 

Volumen. 

Centimeter. 

76,000 

501,300 

500,078 

76,095 

76,198 

999,236 

37,851 

38,132 

1466,736 

25,885 

25,978 

2019,868 

18,525 

18,588 

'Wie  man  sieht,  sind  die  beobachteten  Volumina  stets  kleiner  als 
die  nach  dem  Mariotte 'sehen  Gesetz  für  den  in  der  ersten  Columne  an- 
gegebenen Druck  berechneten.  Weil  aber  die  Differenzen  gering  sind,  so 
nahmSn  Arago  und  D u 1 o n g an,  dass  sie  von  Beobachtungsfehlem  her- 
rührten. 

Eine  definitive  Lösung  erhielt  endlich  diese  Frage  durch  eine  von 
Regnault  im  Jahre  1845  ausgeführte  Untersuchung  (Mömoires  de  l’Aca- 
demie  des  Sciences  de  l’Institut  de  France,  T.  XXI).  Der  äusserst  zweck- 
mässig und  sorgfältig  construirte  Apparat,  dessen  er  sich  bediente,  hatte 
grosse  Aehnlichkeit  mit  dem  in  §.82  erwähnten  Apparat  von  Arago 
und  Dulong.  Die  3 Meter  lange  Manoraeterröhre  war  im  Inneren 
nahe  1 Centimeter  weit ; ihr  unteres  Ende  communicirte  mit  einer  30  Meter 
hohen  Druckröhre.  Durch  eine  Druckpumpe  wurde  das  Quecksilber 
von  unten  her  gleichzeitig  in  die  Manometerröhre  und  in  die  Druckröhre 
hineingepresst. 

Bei  den  Arago  - D u 1 o n g’ sehen  Versuchen  wird  die  nämliche  Luft- 
menge, welche  in  der  Manometerröhre  ursprünglich  eine  Länge  von  2 Me- 
ter einnahm,  durch  den  Druck  einer  Quecksilbersäule  von  30  Meter  Höhe 
auf  die  Länge  von  0,066...  Meter  zusammengedrückt,  der  gleiche  Fehler 
in  der  Ablesung  der  Quecksilberkuppe  wird  deshalb  bei  hohem  Druck  auf 
die  Messung  des  Gasvolumens  einen  verhältnissmässig  viel  nachtheili- 
geren Einfluss  ausüben , als  bei  geringem  Druck.  Ein  Ablesungsfehler 
von  lmm  z.  B.  würde  das  ursprüngliche  Volumen  um  1/jooo  fehlerhaft  an- 
geben, während  der  gleiche  Ablesungsfehler  die  Bestimmung  des  Gas- 
volumens bei  einem  Druck  .von  30  Metern  um  '/co  fehlerhaft  macht. 

Regnault  hat  diesen  Uebelstaud  auf  folgende  Weise  vermieden. 
Statt  das  Manometerrohr  oben  zuzuschmelzen,  setzt  er  einen  sehr  gut  gear- 
beiteten vollkommen  sicher  schliessonden  Hahn  auf  das  obere  Ende  der 
Manometerröhre , durch  welchen  derselbe  mit  einem  kupfernen  mit  com- 
primirtem  Gas  gefüllten  Reservoir  in  Verbindung  gesetzt  werden  kann. 
Ein  Merkzeichen  war  am  unteren  Ende  der  Manometerröhre  angebracht 
und  ein  zweites  in  der  Mitte  derselben,  so  dass  durch  dasselbe  das  Volu- 
meu  der  Röhre  vom  Halm  bis  zum  unteren  Merkzeichen  in  zwei  gleiche 
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Theile  getheilt  wurde.  Um  eineu  Versuch  zu  machen,  wird  der  Hahn  am 
oberen  Ende  des  Manometers,  den  wir  h nennen  wollen,  geöffnet,  und  aus 
dem  Gasreservoir  so  viel  Gas  in  die  Manometerröhre  hinübergetrieben, 
dass  dieselbe  bis  zum  unteren  Merkzeichen  mit  Gas  gefüllt  ist.  Nun  wird 
der  Hahn  h geschlossen,  das  im  Manometerrohre  nbgesperrte  Gas  nimmt 
nun  den  Raum  V„  unter  dem  Druck  P0  ein. 

Jetzt  lässt  man  die  Druckpumpe  spielen  bis  das  Quecksilber  im  Ma- 
nometerrohre die  zweite  Marke  erreicht  hat;  das  Volumen  des  abgesperr- 
ten Gases  ist  dadurch  auf  V\  (die  Hälfte  von  l’o)  vermindert,  der  Druck, 
unter  welchem  es  steht,  aber  auf  P,  erhöht  worden.  — Die  Versuche  wer- 
den nun  ganz  in  der  gleichen  Weise  für  einen  anfänglichen  Druck  P0 
wiederholt,  welcher  nach  und  nach  von  739mm  bis  9336nlm  gesteigert 
wurde;  es  wurde  also  bei  niederem  und  hohem  Druck  mit  gleich  grossem 
Gasvolumen  operirt. 

Die  Endresultate  der  Re gnau  1 t’schen  Untersuchung  sind  in  der 
folgenden  Tabelle  zusammengestellt.  Sie  giebt  den  Druck  (in  Metern  aus- 
gedrückt) an,  welcher  nöthig  ist,  ein  anfänglich  unter  1 Meter  Quecksilber- 
druck stehendes  Gas  auf  '/4,  '/io.  */i a und  '/ao  seines  ursprünglichen  Vo- 
lumens zu  comprimiren. 


.....  . 
Volumen. 

Druck 

- 

Luft. 

Kohlensäure. 

! Wasserstoff- 
gas- 

Meter.  * 

Meter. 

Meter. 

1 

1,0000 

1,0000 

1,0000 

Vs 

4,9794 

4,8288 

5,0116 

Y.o 

9,9162 

9,2262 

10,0560 

Vis 

14,8248 

13,1869 

15,1395 

VW 

19,7198 

16,7054 

20,2687 

Das  Mariotte’sche  Gesetz  gilt  also  für  kein  Gas  mit  voller  Strenge. 

Das  Wasserstoffgas  weicht  von  demselben  in  entgegengesetzter  Richtung 
ab  als  die  übrigen  Gase. 

Die  Luftpumpe.  Zu  den  unentbehrlichsten  und  wichtigsten  Instru-  86 
menten  des  Physikers  gehört  die  Luftpumpe,  welche  seit  ihrer  Erfindung 
(1650)  durch  Otto  von  Guericke  mancherlei  Veränderungen  und  Ver- 
besserungen erfahren  hat.  Wir  wollen  sie  zunächst  in  einer  möglichst 
«■infachen  Gestalt  kennen  lernen. 

Fig.  243,  a.f.S.,  stellt  eine  sogenannte  Handluftpumpe  dar,  wie  sie  ge- 
wöhnlich in  chemischen  Laboratorien  gebraucht  wird.  CC  ist  der  Stie- 
fel, d.  h.  ein  hohler  Mcssingcylinder,  in  welchem  ein  luftdicht  schliessen- 
der  Kolben  A auf  und  ab  bewegt  werden  kann. 

Mflllcr's  Lohrbuch  der  Physik,  «te  Aull.  I. 
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Von  dem  Boden  des  Cylinders  führt  ein  verticaler  Canal  herab  bis  zu 
dem  horizontalen  Rohre  s,  welches  durch  ein  Glasrohr  t mit  Hülfe  von 
Kautschukrnhrchen  mit  dem  Recipienten  g,  d.  h.  mit  dem  Raume  in  Ver- 
bindung gesetzt  werden  kann,  aus  welchem  man  die  Luft  entfernen  will. 


Digitized  by  Google 


195 


Die  Luftpumpe. 

Die  Glasröhre  t verbindet  nämlich  die  Messingröhren  s und  p,  von  welchen 
letztere  zu  dem  vertioalen  ('anale  ab  führt,  der  oben  in  der  Mitte  des  eben 
abgeschliffenen  Tellers  dd  mündet.  Auf  diesen  Teller  wird  dann  die  Glas- 
glocke g aufgesetzt,  deren  unterer  Rand  ebenfalls  eben  abgeschliffen  ist, 
und  der  des  hesseren  Schlusses  wegen  mit  Talg  oder  Schweinefett  bestri- 
chen wird. 

Der  Kolben  A besteht  aus  verschiedenen  Stücken,  nämlich  erstens 
einem  zum  Theil  hohlen  Messingstücke  K,  welches  von  einer  Lederkappe 
umgeben  ist,  die  fest  an  die  Wände  des  Cylinders  andrückt,  und  nament- 
lich beim  Aufziehen  des  Kolbens  noch  durch  den  von  oben  her  wirkenden 
Luftdruck  an  dieselben  gepresst  wird,  und  zweitens  aus  einem  von  unten 
her  in  K eingeschraubten  Metallstücke  L,  welches  in  der  Mitte  durch- 
bohrt ist  und  die  Bodenplatte  des  Kolbens  bildet. 

Dieses  Metallstück  L ist  nun  oben  mit  einem  Ventil  versehen , wel- 
ches dadurch  gebildet  wird,  dass  man  ein  Stück  Schweinsblase  so  über 
dasselbe  bindet,  dass  es  die  Oeffnung  des  verticalen  Canals  verschliesst, 
und  dann  seitlich  von  dieser  Oeffnung  zwei  Einschnitte  anbringt,  wie 
Fig.  244  zeigt,  welche  das  fragliche  Stück  im  Grund-  und  Aufriss  darstellt. 

Dieses  Ventil  wird  fest  auf  die  Oeffnung  aufgepresst,  wenn  der  Luft- 
druck von  oben  her,  es  wird  geöffnet,  wenn  er  von  unten  her  stärker  ist. 

Wird  der  eben  am  unteren  Ende  des  Stiefels  C aufsitzende  Kolben  A 
in  die  Höhe  gezogen,  so  entsteht  unter  dem  Kolben  ein  luftverdünnter 
Raum,  und  in  Folge  davon  tritt  ein  Theil  der  in  g befindlichen  Luft  in 
den  Cylinder  über.  Wird  dann,  wenn  der  Kolben  am  oberen  Ende  des 
Cylinders  C angekommen  ist,  der  Hahn  r geschlossen  und  so  die  Commu- 
nication  zwischen  dem  Stiefel  C und  dem  Recipienten  g unterbrochen,  so 
kann  beim  Niederdrücken  des  Kolbens  A die  herübergesaugte  Luft  nicht 
wieder  in  den  Recipienten  zurückkehren,  die  Luft  unter  dem  Kolben  wird, 
da  ihr  kein  Ausweg  bleibt,  allraälig  so  verdichtet,  dass  sie  einen  stärkeren 
Druck  ausübt  als  die  äussere  Luft,  sie  wird  also  das  Kolbenventil  heben 
und  durch  dasselbe  entweichen. 

Sobald  der  Kolben  auf  dem  Boden  des  Stiefels  angekommen  ist,  wird 
der  Hahn  r wieder  geöffnet  und  dann  durch  Wiederholung  derselben  Ope- 
ration von  Neuem  eine  Portion  Luft  aus  dem  Recipienten  g fortgeschafft. 

Da  das  beständige  Oeffnen  und  Schliessen  des  Hahnes  r lästig  ist,  so 
hat  man  die  centrale  Oeffnung  im  Boden  des  Cylinders  mit  einem  ähnli- 
chen Ventil  versehen,  wie  das  ist,  welches  sich  im  Kolben  befindet.  Die- 
ses untere  Ventil  öffnet  sich  beim  Aufziehen  und  schliesst  sich  beim  Nie- 
derdrücken des  Kolbens. 

In  unserer  Figur  sehen  wir  unter  der  Glocke  der  Luftpumpe  einen 
Apparat  stehen,  welcher  erst  später,  und  zwar  in  demjenigen  Paragraphen 
besprochen  werden  wird,  welcher  vom  Luftballon  handelt. 

Den  Grad  der  Luft  Verdünnung,  welchen  man  durch  Auspumpen  her- 
vorgebracht hat,  kann  man  durch  eine  sogenannte  Barometerprobe  messen. 
Für  die  kleinen  Handluftpumpen  ist  die  Barometerprobe  so  eingerichtet, 
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wie  Fig.  243  zeigt.  Eine  etwa  30  Zoll  lange  Glasröhre  b taucht  mit 
ihrem  unteren  Ende  in  ein  Gefass  voll  Quecksilber;  oben  ist  sie  umgebo- 
gen und  mittelst  eines  Kautschukröhrchens  an  die  Pumpe  befestigt.  Wenn 
der  Hahn  n geöffnet  ist,  so  steigt  das  Quecksilber  in  die  Röhre  b,  und  zwar 
um  so  höher,  je  weiter  die  Verdünnung  getrieben  wird.  Wenn  es  mög- 
lich wäre,  einen  ganz  luftleeren  Raum  durch  die  Luftpumpe  zu  erzeugen, 
so  würde  die  Höhe  der  im  Rohre  b gehobenen  Quecksilbersäule  der  Baro- 
meterhöhe gleich  sein. 

Man  begreift  leicht,  dass  mit  einem  derartigen  Instrumente  niemals 
ein  absolut  luftleerer  Raum  hervorgebracht  werden  kann,  wie  vollkommen 
es  auch  construirt  sein  mag;  denn  wie  lange  man  auch  fortpumpen  mag, 
so  wird  durch  jeden  neuen  Kolbenzug  die  im  Recipienten  befindliche  Luft 
doch  nur  von  Neuem  verdünnt  und  nie  vollständig  entfernt.  Aber  auch 
durch  noch  so  lange  fortgesetztes  Pumpen  kann  man  die  Verdünnung  der 
Luft  im  Recipienten  nicht  über  eine  gewisse  Gränze  bringen,  welche  iin 
nächsten  Paragraphen  näher  bezeichnet  werden  soll. 

Grössere  Luftpumpen  hat  man  in  sehr  verschiedenen  Formen  con- 
struirt, welche  der  Hauptsache  nach  in  zwei  Hauptclassen  zerfallen,  näm- 
lich in  Ventilluftpumpen  und  Hahnenluftpumpen.  Bei  den  ersteren 
wird  die  Unterbrechung  und  Wiederherstellung  der  Communication  des 
Stiefels  mit  dem  Recipienten  durch  ein  Ventil  bewerkstelligt,  bei  den 
letzteren  geschieht  dieses  durch  einen  Hahn. 

Bei  grösseren  Luftpumpen,  seien  es  nun  Hahn-  oder  Ventilluftpum- 
pen, sind  gewöhnlich  zwei  Stiefel  angebracht,  um  schneller  evacuiren  zu 
können. 

87  Die  zweistiefelige  Ventilluftpumpe.  Fig.  245  stellt  eine  zwei- 
stiefelige  Ventilluftpumpe  von  der  Seite  gesehen,  Fig.  246  stellt  die  vor- 
dere Ansicht  desselben  Instrumentes  dar.  Die  innere  Einrichtung  einer 
solchen  Luftpumpe  erkennt  man  aus  dem  Grübdriss,  Fig.  247,  a.  S.  198, 
und  dem  Durchschnitte,  Fig.  248,  a.  S.  198,  für  welchen  zu  bemerken  ist, 
dass  die  Durchschnittsebene  für  den  vorderen  Theil  des  Instrumentes  durch 
die  Mitte  des  Stiefels  D , für  den  hinteren  Theil  durch  die  Mitte  des 
ganzen  Instrumentes  geht. 

Im  Kolben  li,  dessen  Einrichtung  aus  Fig.  249,  a.  S.  198,  deutlicher  er- 
sehen werden  kann,  ist  ein  Ventil  angebracht,  welches  sich  durch  einen 
Druck  von  unten  öffnet,  durch  einen  Druck  von  oben  aber  geschlossen  wird. 

Die  Stange  ca,  Fig.  248,  bildet  das  Bodenventil.  Wenn  der  Kolben 
gehoben  wird,  so  wird  die  ganze  Stange  gehoben,  bald  aber  stösst  der 
Absatz  C an  die  obere  Platte  des  Cy lindere,  und  der  Koll>en  bewegt  sich 
nun  mit  einiger  Reibung  längs  der  ganzen  Stange  hin.  Sobald  der  Kol- 
ben niedergeht,  wird  der  abgestumpfte  Kegel  a in  die  unter  ihm  befind- 
liche konische  Ocffnung  gedrückt,  so  dass  die  obere  Fläche  dieses  KegelB 
mit  dem  Boden  des  Cylinders  in  eine  Ebene  zusammenfallt  und  der  Kol- 
ben sich  also  vollkommen  auf  diesen  Boden  aufsetzen  kann. 
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Dieselbe  Einrichtung  hat  auch  der  Kolben  im  anderen  Stiefel  S. 

Die  in  dem  Kolben  der  eben  bescliriebenen  Luftpumpe  angebrachten 
Ventile  sind  allerdings  schwer  zugänglich,  so  dass  ein  Reinigen  dessel- 
ben immer  ein  theilweises  Auseinandernehmen  der  Luftpumpe  erfordert. 
Ekling  in  Wien  hat  diesem  Uebelstande  auf  folgende  Weise  abzuhelfen  ge- 
sucht: er  lässt  den  Kolben  massiv  und  bringt  dagegen  ein  Ventil  ausser- 

Fig.  247. 


Fig.  248- 
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halb  des  Stiefels  an,  zu  welchem  dann  ein  Canal  von  der  Bodenplatte  aus 
fahrt.  Dieses  Ventil  öffnet  sich,  wenn  beim  Niedergange  des  Kolbens  die 
im  unteren  Theile  des  Cylinders  befindliche  Luft  comprimirt  wird,  und 
nun  durch  den  besprochenen  Canal  hindurch  gegen  die  untcro  Fläche  des 
Ventils  drückt,  um  endlich  durch  dasselbe  zu  entweichen.  Beim  Aufzie- 
hen des  Kolbens  schliesst  sich  dies  Ventil  natürlich  wieder. 

Die  Mitte  des  Tellers  R,  Fig.  247  und  248,  welcher  zum  Aufsetzen 
von  Glasglocken  dient,  wird  durch  eine  Schraube  gebildet,  auf  welche 
man  BallonB  u.  s.  w.  aufschrauben  kann.  Von  hier  führt  ein  Canal  biB  d, 
wo  er  sich  in  zwei  Arme  theilt,  von  welchen  der  eine  zum  Boden  des  Cy- 
linders D,  der  andere  zum  Boden  des  Cylinders  S führt. 

Derjenige  Cylinder,  in  welchem  der  Kolben  gerade  aufsteigt,  saugt 
Luft  aus  dem  Recipienten,  während  in  dem  anderen  Stiefel,  in  welchem 
der  Kolben  gleichzeitig  niedergeht,  die  vorher  aus  dem  Recipienten  ge- 
saugte Luft  durch  das  Kolbenventil  entweicht. 

Bei  diesen  Luftpumpen  ist  die  Barometerprobe  in  der  Regel  von  etwas 
anderer  Einrichtung  als  die  vorher  erwähnte.  Gewöhnlich  ist  sie  ein  ab- 
250  gekürztes  Barometer,  welches  in  eine  lange,  enge  Glasgloeke 
</.  Fig.  245  und  248,  eingeschlossen  ist,  die  mit  dem  Canal 
der  Maschine  in  Verbindung  steht.  Diese  Verbindung  kann 
mittelst  eines  Hahnes  willkürlich  unterbrochen  und  wieder 
bergestellt  werden.  Fig.  250  stellt  eine  isolirte  Barometer- 
probe von  7 Zoll  Länge  dar.  Das  Quecksilber  füllt  den  zu- 
gcschmolzenen  Schenkel  ganz  aus  und  beginnt  erst  zu  sin- 
ken, wenn  der  auf  den  offenen  Schenkel  wirkende  Luftdruck 
bis  auf  •/<  Atmosphärendruck  reducirt  ist.  Ist  dieser  Grad 
von  Verdünnung  erreicht,  so  giebt  die  Barometerprobe  stets 
den  Druck  der  Luft  im  Recipienten  an,  welcher  der  Diffe- 
renz im  Stande  der  beiden  Quecksilberkuppen  gleich  ist.  So- 
bald man  wieder  Luft  zulässt,  treibt  der  Druck  derselben  das 
Quecksilber  mit  Gewalt  in  die  verschlossene  Röhre  zurück ; 
man  muss  deshalb  das  Einströmen  massigen,  damit  der  Gip- 
fel der  Glasröhre  nicht  durchgeschlagen  wird. 


Fig.  251. 


Die  Kolbenstangen  der  beiden  Cy- 
linder sind  gezahnt  und  greifen  in  das- 
selbe Getriebe  ein;  wenn  die  eine  steigt, 
geht  die  andere  nieder,  und  diese  alter- 
nirende  Bewegung  wird  durch  die  Dre- 
hung einer  Kurbel  in  altemirender  Richtung  hervorgebracht. 

Der  Hahn  F,  welcher  Fig.  251  für  sich  allein  dargestellt  ist,  dient 
dazu,  um  den  Recipienten  nach  Belieben  von  den  Stiefeln  ganz  absperren 
oder  ihn  auch  mit  der  atmosphärischen  Luft  in  Verbindung  setzen  zu  kön- 
nen. Während  die  Luftpumpe  arbeitet,  wird  die  Verbindung  des  Recipien- 
ten mit  den  Stiefeln  durch  den  in  Fig.  261  zum  Punkt  verkürzten  Ca- 
nal W des  Hahnes  hergestellt.  Dreht  man  den  Hahn  aus  dieser  Stellung 
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durch  eine  Viertelnmdrehung  so,  dass  die  Oeffnung  0 gerade  auf  den  nach 
dem  Recipienten  führenden  Canal  stösst,  so  ist  derRecipient  mit  der  äusse- 
ren Luft  in  Verbindung;  wenn  aber  o gegen  die  Stiefel  gekehrt  wird,  bo 
ist  der  Recipient  vollständig  abgesperrt. 

Wie  vollkommen  mau  auch  alle  Theile  der  Luftpumpe  ausarbeiten 
mag,  so  ist  es  doch  nicht  möglich,  den  Kolben  so  zu  machen,  dass,  wenn 
er  auf  dem  Boden  des  Stiefels  sitzt,  sich  nun  gar  kein  Raum  mehr  zwi- 
schen dem  Kolben  und  dem  Stiefelboden  befände.  Ja,  selbst  wenn  der 
Kolben  absolut  genau  auf  den  Boden  passte,  so  ist  noch  ein  namhafter 
Raum  unmittelbar  unter  der  unteren  Fläche  des  Kolbenventils.  Wenn  nun 
beim  Niedergange  des  Kolbens  das  Kolbenventil  sich  hebt,  um  die  zusam- 
mengepresste Luft  entweichen  zu  lassen,  so  bleibt  immer  noch  in  dem  er- 
wähnten schädlichen  Raume  etwas  Luft  von  der  Dichtigkeit  der  Atmo- 
sphäre zurück.  Denken  wir  uns  nun  für  einen  Augenblick  während  des 
Aufsteigens  des  Kolbens  den  Recipienten  abgeschlossen,  so  wird  sich  die 
Luft  des  schädlichen  Raumes  in  dem  ganzen  Stiefelraume  verbreiten,  und 
ihre  Dichtigkeit  wird  sich  nun  zur  Dichtigkeit  der  atmosphärischen  Luft 
gerade  so  verhalten,  wie  das  Volumen  des  schädlichen  Raumes  zum  Volu- 
men des  ganzen  Stiefels.  Wenn  nun  die  im  Recipienten  zurückgebliebene 
Luft  auch  schon  bis  zu  diesem  Grade  verdünnt  ist,  so  ist  klar,  dass  durch- 
aus keine  Luft  mehr  aus  dem  Recipienten  in  den  Stiefel  übergehen  kann, 
wenn  auch  eine  Verbindung  zwischen  beiden  besteht,  und  somit  ist  denn 
die  Gränze  der  Luftverdünuung  mittelst  einer  gewöhnlichen  Luftpumpe 
gegeben.  Hat  man  einmal  diesen  Punkt  erreicht,  so  ist  alles  fernere 
Pumpen  nutzlos,  die  Barometerprobe  bleibt  stationär. 

Staudinger  in  Giessen  und  Stöhrer  in  Leipzig  haben  bei  ihren 
Handluftpumpen  dadurch  einen  weit  über  die  Wirkung  gewöhnlicher  In- 
strumente gehenden  Effect,  erzielt,  dass  sie  den  Cylinder  oben  luftdicht 
schlie8sen,  die  Kolbenstange  durch  eine  Stopfbüchse  gehen  lassen  und  auf 
der  oberen  Endplatte  des  Stiefels  ein  Ventil  anbringen,  welches  beim  Auf- 
ziehen des  Kolbens  die  Luft  aus  dem  oberen  Theile  des  Cylinders  entwei- 
chen, beim  Niedergehen  des  Kolbens  aber  keine  Luft  in  den  Cylinder  ein- 
trcten  lässt.  Bei  dieser  Einrichtung  befindet  sich,  wenn  der  Kolben  un- 
ten ankommt,  nur  verdünnte  Luft  über  dem  Kolbenventil,  der  schädliche 
Raum  kann  sich  also  auch  nur  mit  verdünnter  Luft  füllen. 

Bei  den  zweistiefeligen  Ventilluftpumpen,  wie  sie  oben  beschrieben 
sind,  wird  derselbe  Vortheil  durch  den  Babinet'schen  Hahn  erreicht. 

Das  Wesentliche  dieser  Einrichtung  besteht  darin,  dass,  wenn  ein  ge- 
wisser Grad  von  Verdünnung  erreicht  ist,  die  Verbindung  des  Stiefels  I) 
mit  dem  Recipienten  abgesperrt,  dagegen  eine  Verbindung  des  Stiefels  .S' 
mit  dem  Stiefel  1)  hergestellt  wird.  Nun  kann  nur  noch  der  Stiefel  S 
Luft  aus  dem  Recipienten  saugen;  wenn  aber  der  Kolben  in  S niedergeht  und 
der  in  D steigt,  so  wird  die  unter  dem  Kolben  in  S befindliche  Luft  nicht 
verdichtet,  sondern  sie  wird  ohne  Verdichtung  in  den  Cylinder  D liinüber- 
geschafft,  so  dass,  wenn  der  Kolben  in  S auf  dem  Boden  ankommt,  sich 
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im  schädlichen  Raume  keine  Luft  von  atmosphärischer  Dichtigkeit,  son- 
dern nur  eine  sehr  verdünnte  Luft  befindet. 

Wenn  nun  der  Kolben  in  S zu  steigen,  der  in  D niederzugehen  be- 
ginnt, so  wird  die  Communication  zwischen  den  beiden  Cylindem  durch 
das  Bodenventil  in  D unterbrochen  und  die  in  1)  unter  dem  Kolben  be- 
findliche Luft  durch  denselben  entfernt. 

In  den  Figuren  245  bis  248  ist  der  Ilabiuet’sche  Hahn  mit  h bezeich- 


Fig. 


253. 

D 


net;  seine  Einrichtung  ist 
aus  Fig.252  und  253  näher 
zu  ersehen.  Auf  den  Um- 
fang des  Hahnes  führen 
drei  Canäle;  einer  nach 
oben  führt  zum  Cylinder 
D\  einer  nach  unten  führt 
durch  ein  Rohr  t,  welches 
in  der  vorderen  Ansicht 
der  Luftpumpe,  Fig.  246,  deutlich  zu  sehen  ist,  zum  Boden  des  Stiefels 
S,  wo  es  mit  einer  Oeffimng  v,  Fig.  247,  mündet;  der  dritte  vom  Hahn 
nach  links  gehende  Canal  endlich  führt  zum  Rccipienten.  So  lange  der 
Hahn  die  Stellung,  Fig.  252  behält,  welcher  auch  Fig.  246  und  248  ent- 
spricht, sind  beide  Cylinder  mit  dem  Recipienten  in  Verbindung  und  je- 
der Cylinder  saugt  aus  dem  Recipienten,  wenn  sein  Kolben  aufBteigt.  Ist 
man  auf  diese  Weise  so  weit  gekommen,  dass  ein  ferneres  Pumpen  die 
Barometerprobe  nicht  weiter  fallen  macht,  so  wird  der  Hahn  h um  eine 
Viertelumdrehung  gedreht,  so  dass  er  in  die  Stellung  Fig.  253  kommt. 
Jetzt  ist,  wie  man  sieht,  die  Verbindung  zwischen  D und  S,  d.  h.  die 
Verbindung  zwischen  beiden  Stiefeln,  hergestellt,  aber  die  Verbindung  zwi- 
schen dem  Stiefel  D und  dem  Recipienten  R unterbrochen.  Nun  wird 
bei  weiterem  Pumpen  die  Barometerprobe  von  Neuem  sinken,  bis  eine 
neue  weitere  Gränze  der  Verdünnung  erreicht  ist.  Mit  Hülfe  des  Babi- 
net’schen  Hahnes  lässt  sich  die  Verdünnung  so  weit  treiben,  dass  die 
Barometerprobe  nur  noch  einen  Luftdruck  von  1 Millimeter  anzeigt. 


Zweistiefelige  Hahnenluftpumpe.  Während  die  im  vorigen  88 
Paragraphen  beschriebenen  zweistiefeligen  Ventilluftpumpen  vorzugsweise 
in  Paris  verfertigt  werden,  construiren  die  Berliner  Mechaniker  Hahnen- 
luftpumpen von  der  Fig.  254,  a.f.S.,  dargestellten  Form,  welche  wohl  auch  ohne 
detaillirte  Beschreibung  verständlich  sein  wird,  und  zwar  um  so  mehr,  da 
alle  Theile  mit  denselben  Buchstaben  bezeichnet  sind,  wie  die  entsprechen- 
den Tlreile  der  zweistiefeligen  Ventilluftpumpe.  Von  dem  Recipienten 
führt  ein  Rohr  k,  welches  in  unserer  Figur  nur  stellenweise  sichtbar  ist, 
zu  einem  Hahn  h,  welcher  sich  in  der  Bodenplatte  zwischen  den  beiden 
Cylindem  befindet;  je  nachdem  dieser  Hahn  gestellt  ist,  wird  durch  ihn 
die  Verbindung  entweder  des  einen  oder  des  anderen  Stiefels  mit  dem  Re- 
cipienten vermittelt,  wie  dies  Fig.  255  und  256  erläutern. 
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Wenn  der  Hahn  die  Stellung  Fig.  255  einninunt,  so  ist  durch  ihn 
der  Stiefel  rechts  (Z))  mit  dem  Recipieuten  in  Verbindung,  von  dem  Stie- 
fel links  (S)  führt  aber  ein  Canal  in  die  äussere  Luft,  dies  ist  also  die 
Stellung  des  Huhns,  wenn  der,  bei  dieser  Luftpumpe  nicht  mit  einem  Ven- 

Kig.  254, 
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til  versehene  Kolben  im  Stiefel  D gerade  in  die  Höhe,  der  in  S aber  nie- 
dergeht. 

Ist  der  Kolben  in  D oben,  der  in  S unten  angekommeu,  so  wird  der 
Hahn  h durch  eine  halbe  Umdrehung  in  die  Stellung  Fig.  256  gebracht, 
bo  dass  jetzt  S mit  dem  Recipienten  und  D mit  der  äusseren  Luft  com- 
municirt. 

Bei  jedem  Umsetzen  der  Kolbenbewegung  muss  natürlich  der  Hahn 
h um  eine  halbe  Umdrehung  gedreht  werden,  was  bei  vielen  derartigen 
Instrumenten  durch  eine  besondere  Vorrichtung  bewerkstelligt  wird,  deren 
Besprechung  nicht  hierher  gehört. 

Grasamann  hat  bereits  im  Jahre  1819  diesem  Hahn  eine  Einrich- 
tung gegeben,  mittelst  deren  er  tauglich  wird,  bei  der  zweistiefeligen  Hak- 
nenluftpumpe  dasselbe  Princip  in  Anwendung  zu  bringen,  welches  dem 
Babinet’schen  Hahn  bei  den  zweistiefeligen  Ventilluftpumpen  zu  Grunde 
liegt.  Der  Hahn  ist  nämlich  mit  einer  weiteren  Durchbohrung  n verse- 
hen, welche  rechtwinklig  zu  der  Ebene  der  bisher  betrachteten  Canäle 
steht.  Wird  nun  der  Hahn  aus  der  Stellung  Fig.  255  durch  eine  Viertel- 
umdrehung in  die  Stellung  Fig.  257  gebracht,  so  sind  nun  beide  Cylin- 
der  mit  einander  verbunden,  und  beide  sowohl  vom  Recipienten  als  auch 
von  der  äusseren  Luft  abgesperrt. 

Nachdem  nun  durch  die  oben  beschriebenen  Manipulationen,  bei  wel- 
chen der  Hahn  abwechselnd  aus  der  Stellung  Fig.  255  in  die  Stellung 

Fig.  255.  Fig.  256. 


Fig.  256  gebracht  wird,  die  so  mögliche  Gränze  der  Verdünnung  erreicht 

ist,  wird  von  nun  an,  wenn  der  Cylinder 
S Luft  aus  dem  Recipienten  gesaugt  hat, 
der  Hahn  aus  der  Stellung  Fig.  256  in  die 
Stellung  Fig.  257  gebracht,  und  also  beim 
Niedergange  des  Kolbens  in  S die  unter 
demselben  befindliche  Luft  in  den  Cylinder 
D geschafft,  so  dass,  wenn  nun  der  Kol- 
ben in  S unten  ankommt,  sich  nur  bedeu- 
tend verdünnte  Luft  im  schädlichen  Raume 
befindet.  Ehe  nun  das  Aufziehen  des  Kolbens  in  S wieder  beginnt,  wird 
der  Hahn  wieder  in  die  Stellung  Fig.  256  gebracht  u.  s.  w. 

Einstiefelig  doppelt  wirkende  Luftpumpen.  Gleichen  Effect  89 
wie  die  zweistiefeligen  geben  auch  die  einstiefeligen  doppelt  wirkeu- 


Fig.  257. 
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den  Luftpumpen,  d.  h.  solche,  bei  welchen  während  der  Kolben  in  die 
Höhe  geht,  die  Luft  aus  dem  Recipienten  in  den  unteren,  während  er 
hinabgeht  aber  in  den  oberen  Theil  des  Stiefels  gesaugt  wird.  An  sol- 
chen doppelt  wirkenden  Luftpumpen,  welche  übrigens  weit  weniger  ver- 
breitet sind,  als  die  zweistiefeligen,  hat  man  in  neuerer  Zeit  noch  die 
Verbesserung  angebracht,  dass  die  auf-  und  abgehende  Bewegung  des  Kol- 
bens durch  eine  Kurbel  vermittelt  wird,  deren  mit  einem  Schwungrad  ver- 
sehene Axe  stets  in  gleicher  Richtung  gedreht  wird.  Ausgezeichnete  In- 
strumente dieser  Art  werden  von  Staudinger  in  Giessen  verfertigt. 

•Sehr  einfach  und  zweckmässig  ist  die  Coustruction  der  doppelt  wir- 
kenden Luftpumpe  von  Bianchi,  Fig.  258,  deren  Spiel  durch  die  Durch- 
schnittsfigur 259  erläutert  wird.  Durch  einen  vor  B angesetzten  Kaut- 

Fig.  258. 
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schukschlauch,  der  über  eine  Drahtspirale  gezogen  ist,  wird  der  zu  eva- 
cuirende  Recipient  mit  dem  Stiefel  verbunden.  Beim  Niedergänge  des 

Kolbens  strömt  die  vom  Re- 
cipionten  kommende  Luft  durch 
das  Rohr  C bei  s in  den  obe- 
ren Theil  des  Cylinders  ein, 
während  die  im  unteren  Tlieile 
des  Cylinders  eomprimirte  Luft 
durch  das  Ventil  b und  die 
Höhlung  X der  Kolbenstange 
entweicht. 

Beim  Aufgange  des  Kolbens 
strömt  die  vom  Recipienten  kom- 
mende Luft  bei  s'  in  den  unteren 
Theil  des  Cylinders  ein,  wäh- 
rend die  in  dem  oberen  Theile 
desselben  befindliche  Luft  durch 
das  Ventil  « entweicht. 

Die  auf-  und  niedergehende 
Bewegung  des  Kolbens  wird 
bei  der  Bianchi’schen  Luft- 
pumpe dadurch  bewerkstelligt, 
dass  das  obere  Ende  der  Kol- 
benstange mit  dem  Kurbelarme 
in,  Fig.  258,  verbunden  ist. 

Durch  Umdrehung  des  Kur- 
belarmes  tu  wird  aber  die  Kol- 
benstange nicht  allein  aufgezo- 
gen und  dann  wieder  hin- 
. . untergeschoben,  sohdcrn  ihr 

oberes  Ende  wird  auch  bald  nach  rechts  bald  nach  links  bewegt.  Damit 
aber  die  Kolbenstange  auch  dieser  letzteren  Bewegung  folgen  könne,  ist 
der  Cylinder  um  eine,  mit  der  Bodenplatte  zusammenhängende  horizontale 
Axe  B N drehbar,  in  derem  vorderen  Theile  bei  B sich  der  Canal  befindet, 
durch  welchen  die  vom  Recipienten  kommende  Luft  in  den  Stiefel  eintritt 
und  welche  in  zwei  Zapfenlagern  ruht,  von  welchen  in  Fig.  258  nur  das 
vordere  sichtbar  ist.  Wenn  also  die  Kurbel  umgedreht  wird,  so  muss  der 
Cylinder  um  diese  Axe  ganz  bo  oscilliren,  wie  es  bei  oscillirenden  Dampf- 
maschinen der  Fall  ist. 

Da  die  Maschine  durch  ein  gleichförmiges  Umdrehen  des  Schwung- 
rades V in  Gang  gesetzt  wird,  so  bedarf  sie  nur  einer  sein-  geringen  Kraft- 
anstrengung und  da  der  gusseiserne  Cylinder  derselben  ziemlich  bedeu- 
tende Dimensionen  hat,  so  evaeuirt  sie  sehr  rasch. 

Bei  B ist  ein  dem  Babinet’schen  (S.  200)  entsprechender  Hahn  an- 
gebracht, auf  dessen  nähere  Beschreibung  wir  hier  nicht  eingehen  können. 
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90  Die  wichtigsten  Luftpumpenversuche.  Otto  von  Guericke 
machte  mit  seiner  Maschine  den  merkwürdigen  Versuch  mit  den  Magde- 
r,.  burger  Halbkugeln, 

Fig.  262.  Fig.  2(50.  welcher  darin  bestand, 

eine  Hohlkugel  von  Me- 
tall, deren  Hälften,  Fig. 
260,  nur  einfach  auf 
einander  gesetzt  waren, 
luftleer  zu  machen.  Ehe 
die  Luft  ausgepumpt  ist, 
sind  die  beiden  Hälften 
leicht  zu  trennen,  wenn 
aber  im  Inneren  keine 
Luft  mehr  vorhanden  ist, 
um  dem  äusseren  Luft- 
drucke das  Gleichgewicht 
zu  halten,  so  halten  sie 
ausserordentlich  stark  zu- 
sammen. Mag  z.  B.  der 
Radius  der  Kugel  nur 
1 Decimeter  sein,  bo  be- 
trägt der  Querschnitt  der 
Kugel  314  Quadratcentimeter,  und  demnach 
ist  der  äussere  Druck,  welcher  die  Hälften 
zusammenpresst,  mehr  als  314k.  Um  den 
Contact  vollständiger  zu  machen,  beschmiert 
man  die  Ränder  der  Halbkugeln,  welche  auf 
einander  gesetzt  werden,  mit  Fett,  wie  eine  auf 
den  Teller  der  Luftpumpe  zu  setzende  Glocke ; 
ein  Hahn,  welcher  während  des  Auspumpens 
geöffnet  ist,  wird,  bevor  man  die  zusaminen- 
gedrückteil  Halbkugeln  von  der  Luftpumpe 
abschraubt , geschlossen , um  den  Wieder- 
eintritt der  Luft  zu  verhindern. 

Dass  der  Druck  der  Atmosphäre  es  ist, 
welcher  das  Quecksilber  inB  Barometerrohr 
hinaufdrückt,  lässt  sich  sehr  schön  mittelst 
der  Luftpumpe  zeigen.  Ein  Barometer  B, 
Fig.  261,  welches  aus  einer  Toricelli’schen 
Röhre  besteht,  die  in  dem  als  Gefass  dienen- 
den Gläschen  g mittelst  eines  Korkes  einge- 
steckt ist,  der,  um  den  Zutritt  der  Luft  zu 
gestatten,  mit  einer  Rinne  versehen  Bein  muss, 
wird  unter  dem  langen  und  engen  Recipien- 
ten  R auf  den  Teller  der  Luftpumpe  gebracht. 


Fig.  261. 
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Wird  nun  evacuirt,  so  wird  der  Druck  vermindert,  welcher  auf  dem  Queck- 
silberspiegel im  Gefäss  g lastet,  das  Quecksilber  in  der  Röhre  sinkt;  es 
steigt  wieder,  sobald  die  I.uft  wieder  zugelassen  wird. 

Unter  den  vielen  Luftpumpenversuchen  wollen  wir  nur  noch  einige 
andeuten.  Man  zeigt  z.  B.  mit  Hülfe  der  Luftpumpe,  dass  brennende  Kör- 
per im  luftleeren  Raume  verlöschen;  dass  der  Rauch  wie  ein  schwerer  Kör- 
per zu  Boden  f&llt;  dass  Luft  im  Wasser  absorbirt  enthalten  ist;  dass  sich 
eine  Luftschicht  zwischen  den  Flüssigkeiten  und  den  Wänden  der  Gefässe 
befindet,  in  welchen  sie  enthalten  sind,  denn  diese  Luftschicht  zeigt  sich 
durch  eine  Menge  kleiner  Bläschen,  welche  in  dem  Verhältniss  wachsen, 
als  der  Luftdruck  abnimmt.  Mit  Hülfe  der  Luftpumpe  kann  man  laues 
Wasser  zum  Kochen  bringen  u.  s.  w. 

Von  einigen  Versuchen  mit  der  Luftpumpe  war  schon  früher  die 
Rede,  von  anderen  wird  noch  später  die  Rede  sein ; es  bleibt  hier  nur  noch 
der  Fallversnch  im  leeren  Raume  zu  betrachten  übrig,  welcher  schon  oben 
erwähnt  wurde. 

Am  bequemsten  lässt  sich  der  Fallversuch  im  leeren  Raume  mit  der 
Fallröhre,  Fig.  262,  anstellen.  Eine  Glasröhre  von  ungefähr  1 Zoll  Durch- 
messer und  6 Fass  Länge  ist  oben  und  unt^p  mit  einer  Messingfassung 
luftdicht  zugekittet;  die  untere  enthält  einen  Hahn  und  kann  auf  die 
Luftpumpe  aufgeschraubt  werden.  In  der  Röhre  befindet  sich  ein  etwas 
grosses  Schrotkorn  und  eine  Papierscheibe  von  ungefähr  4 Linien  Durch- 
messer. Wenn  nun  die  Röhre,  nachdem  sie  luftleer  gemacht  worden  ist, 
vertical  gehalten  und  dann  rasch  umgekehrt  wird,  so  fallt  das  Bleikügel- 
chen und  das  Papierstück  gleich  schnell,  was  bei  der  lufterfüllten  Röhre 
nicht  der  Fall  ist.  Man  hat  hier  einen  ziemlich  langen  Fallraum  und 
kann  den  Versuch  beliebig  oft  wiederholen,  weil  nun  ein  abermaliges  Um- 
kehren der  Röhre  ein  abermaliges  Fallen  bewirkt. 

Compressionspumpen.  Um  die  Luft  in  einem  Recipienten  zu  91 
verdichten,  kann  man  jede  Hahnenluftpumpe  gebrau- 
chen, nur  muss  der  Hahn  entgegengesetzt  gestellt  wer- 
den, wie  beim  Verdünnen,  d.  h.  derjenige  Stiefel,  in 
welchem  der  Kolben  gerade  in  die  Höhe  geht,  muss 
mit  der  äusseren  Luft,  derjeuige,  in  welchem  der  Kol- 
ben niedergeht,  muss  mit  dem  Recipienten  in  Ver- 
bindung stehen. 

Ballons,  in  welchen  die  Luft  comprimirt  werden 
soll,  werden  auf  der  Schraube  in  der  Mitte  des  Luft- 
pumpentellers aufgeschraubt;  Recipienten  aber,  wel- 
che auf  den  Teller  aufgesetzt  werden,  müssen  in  der 
Fig.  263  dargestellten  Weise  auf  den  Teller  der 
Luftpumpe  aufgedrückt  und  auf  ihm  festgehalten 
werden. 

Bei  Ventilapparaten,  welche  zum  Verdichten  der 


Fig.  263. 
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Fig.  264. 


Luft  dienen  sollen,  müssen  sich  die  Ventile  nach  der 
entgegengesetzten  Seite  öffnen  wie  bei  der  Luftpumpe. 

Eine  der  bekanntesten  Formen  der  Oompressions- 
pumpe  ist  die,  welche  inan  zum  Laden  der  Windbüchse 
anwendet.  Der  Recipient  der  Windbüchse  ist  aus 
Schmiedeeisen  verfertigt;  ein  Ventil,  welches  sich  nach 
innen  öffnet,  lässt  die  Luft  zwar  eintreten,  hindert  aber 
ihren  Austritt.  An  diesen  Recipieuten  wird  ein  Rohr 
angeschraubt,  wie  man  in  Fig.  264  sieht,  in  welchem 
ein  Kolben  luftdicht  auf-  und  abgeschoben  werden  kann. 
Wenn  sich  der  Kolben  am  unteren  Ende  des  Lade- 
rohrs befindet,  so  kann  Luft  durch  zwei  seitliche  Lö- 
cher <i  eintreten;  diese  Luft  wird  nun  beim  Hinauf- 
treiben des  Kolbens  in  das  Reservoir  hineingepresst. 
Zieht  mau  den  Kolben  wieder  nieder,  so  kann  die  Luft 
aus  dem  lierservoir  nicht  zurücktreten,  die  Röhre  aber 
füllt  sich  mit  einer  neuen  Portion  Luft,  die  nun  auch 
in  das  Reservoir  gepresst  wird,  u.  s.  w. 

Wi'|ii  man  mit  Hülfe  der  ComprcBsionspumpe  die 
Luft  im  Recipieuten  der  Windbüchse  bis  auf  8 oder 
10  Atmosphären  comprimirt  hat,  wird  ein  Lauf  ange- 
schraubt, welcher  der  Kugel  die  Richtung  geben  soll. 
Das  Ventil,  welches  den  Recipienten  verschliesst,  wird 
durch  den  Drücker  momentan  geöffnet,  so  dass  ein  Theil 
der  eingeschlossenen  Luft  mit  grosser  Gewalt  entweicht 
und  die  Kugel  forttreibt;  das  Ventil  schliesst  aber  augen- 
blicklich wieder.  Mit  einer  guten  Windbüchse  kann  man 
eine  Kugel  mit  eben  so  grosser  Geschwindigkeit  fort- 
schiessen, wie  mit  einem  Feuergewehr.  Man  kann,  ohne 
von  Neuem  zu  laden , mehrere  Schüsse  nach  einander 
thun,  und  zwar  um  so  mehr,  je  grösser  der  Recipient  ist. 

Fig.  265  zeigt  die  Einrichtung  einer  kleinen  von 
Silber  mann  jun.  construirten  Compressionspumpe, 
welche  dazu  dient,  Gas  aus  einem  Raume  in  einen  an- 
deren zu  bringen.  Das  zu  entleerende  Reservoir  wird 
bei  a,  der  zu  füllende  Recipient  wird  bei  d ange- 
schraubt. Beim  Aufziehen  de%  massiven  Kolbens  öflhet 
sich  das  Ventil  i,  um  das  Gas  in  den  Cylinder  zu  sau- 
gen, von  welchem  unsere  Figur  nur  den  untersten 
Theil  zeigt.  Beim  Niederdrücken  des  Kolbens  wird  h 
geschlossen,  das  Ventil  c aber  geöffnet  und  das  Gas 
durch  d in  den  Recipienten  getrieben. 


92  Messung  des  Druckes  eingeschlossener  Gase.  Solche  Appa- 
rat«!, welche  dazu  dienen,  den  Druck  zu  messen,  welchen  in  irgend  einem 
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abgesperrten  Raume  befindliche  Gase  nuszulialten  haben,  werden  mit  dem 
gemeinschaftlichen  Namen  der  Manometer  bezeichnet.  Die  Barometer- 
proben  der  Luftpumpen  sind  also  auch  Manometer. 

Fig.  265.  9 


In  Fällen,  wo  der  zu  messende  Druck  sehr  gering  ist,  wendet  man 
für  den  fraglichen  Zweck  Flüssigkeitssäulen  an,  welche  in  doppelt,  gebo- 
genen Röhren,  Fig.  26C,  enthalten  sind.  Das  eine 
Fig.  266.  Fig.  267.  Ende  « des  Manometerrohres  wird  mittelst  eines  Kor- 
kes in  eine  entsprechende  Oeffnung  des  Gnsbehülters 
eingesetzt,  oder  mittelst  einer  Messingfassung  auf  die- 
selbe aufgeschrnuht.  Ist  nun  der  Druck  des  Gases  auf 
den  Gipfel  der  Flüssigkeitssäule  im  Schenkel  bc  grös- 
ser als  der  Druck  der  atmosphärischen  Luft,  welcher 
auf  der  Flüssigkeitssäule  in  de  wirkt,  so  muss  die 
Flüssigkeit  im  äusseren  Schenkel  cd  höher  stellen  als 
im  inneren. 

Solche  Manometer  wendet  man  zur  Messung  des 
Druckes  an,  unter  welchem  das  Gas  in  den  Gasometern 
und  Leitungsröliren  der  Gnsbeleuchtungsanstnlten  steht. 
Als  Sperrungsflüssigkeit,  dient  in  diesem  Falle  gefärb- 
tes Wasser.  Fig.  267  zeigt  eine  etwas  andere  Form 
des  offenen  Ilebermnnorneters. 

Ganz  ähnlich  sind  die  Manometer  construirt,  durch  welche  der  Luft- 
druck in  Gebläsen  gemessen  wird  und  welche  den  Namen  der  Wind- 
messer führen. 

Zu  diesen  Manometern  können  wir  auch  die  Welt er’sclien  Sicher- 
heiteröhren rechnen,  welche  Fig.  268  und  Fig.  269,  a.  f.  S.,  in  zwei  ver- 
schiedenen Formen  dargestellt  sind.  Durch  den  Kork,  welcher  das  Glas- 
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gebiss,  Fig.  268,  verschliesst,  in  welchem  ein  Gnu  entwickelt  werden  Roll 
gehen  zwei  Köhren  hindurch.  Die  eine,  nicht  weiter  in  (Ine  Gefäse  hin- 
Fig  2C8  Fig  269.  unterfahrend,  ist  die  Ab- 

zugsrohre für  das  ent- 
wickelte Gbb,  die  andere, 
bis  in  die  Flüssigkeit 
hinunterreichend,  ist  die 
Sicherheitsröhre.  Soll  das 
Gas  ausströmen,  so  muss 
der  Gasdruck  im  Inneren 
des  Glasgetiisses  grösser 
sein  als  der  Druck  der 
äusseren  Luft,  die  Flüs- 
sigkeit wird  also  in  der 
Sicherheitsröhre  in  die 
Höhe  getrieben,  und  aus 
der  Höhe  der  in  dersel- 
ben stehenden  Flüssig- 
keitssäule erkennt  man 
die’ Grösse  des  Ueberdruckes  im  Inneren  des  Gebisses.  In  gleicher  Weise  kann 
man  die  Grösse  des  Gasdruckes  im  Gebiss,  Fig.  269,  aus  der  Niveaudiffe- 
renz  der  Sperrflüssigkeit  in  der  doppelt  gebogenen  Röhre  erkennen. 

Wenn  der  Druck  des  eingeschlossenen  Gases  oder  Dampfes  stärker  wird, 
als  in  den  bisher  betrachteten  Fällen,  so  muss  man  Quecksilber  statt  des  Was- 
sers als  Sperrungsttüssigkeit  an  wenden;  für  bedeutend  stärkeren  Druck  aber 
muss  man  die  Dimensionen  des  Apparates  vergrössern.  Fig.  270  stellt  ein 
grösseres  Manometer  dar.  Der  untere  Theil  eines  überall  luftdicht  verschlosse- 
nen gusseisernen  Gebisses  g ist  mit  Quecksilber  gefüllt,  und  in  dieses  taucht 
eine  ungefähr  120  Zoll  hohe  eiserne  Röhre  Mi  von  1 Zoll  äusserem  Durch- 
messer. Der  obere  Theil  von  <J  communicirt  durch  das  Rohr  r mit  dem 
Dampfkessel,  so  dass  der  Dnick  des  Dampfes,  auf  uie  Oberfläche  des 
Quecksilbers  in  <)  wirkend,  dasselbe  in  der  Röhre  Mi  in  die  Höhe  treibt. 
Da  man  wegen  der  Undurchsichtigkeit  des  Kohrs  den  Stand  des  Queck- 
silbers nicht  direct  sehen  kann,  so  ist  auf  der  Oberfläche  des  Quecksilbers 
in  Mi  ein  eiserner  Schwimmer  angebracht,  der  an  einer  über  die  Rolle  t 
geschlungenen  Schnur  hängt.  Auf  der  anderen  Seite  hängt  an  dieser 
Schnur  ein  als  Zeiger  dienendes  Gewicht  z,  welches  etwas  kleiner  ist  als 
das  Gewicht  des  Schwimmers,  so  dass  Z auf-  oder  niedergeht,  wenn  das 
Quecksilber  in  m sinkt  oder  steigt.  Auf  der  Scala,  vor  welcher  Z sich 
bewegt,  ist  der  Druck  des  Dampfes  entweder  in  Atmosphären  (wie  in  un- 
serer Figur)  oder  in  I'funden  (auf  den  Quadratzoll)  ausgedrückt. 

Fig.  271  erläutert  die  Einrichtung  des  Gebisses  g. 

Statt  des  Gebissmanometers  Fig.  270  wird  auch  das  Huberraanometer 
Fig.  272  angewandt. 

Solch  lange  Köhren,  die  bei  höherem  Dampfdrücke  nicht  einmal  aus- 
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reichen,  kann  man  natürlich  nur  bei  stehenden  Dampfmaschinen  anbrin- 
gen.  In  Fällen,  wo  es  darauf  ankommt,  den  Manometerapparat  auf  einen 
kleineren  Raum  zusammenzubringen,  werden  oft  solche  gebraucht,  welche 
nach  dem  durch  Fig.  273  erläuterten  Princip  constrnirt  sind. 

Eine  ganze  Reihe  heberförmig  gebogener  Rühren  ist.  mit  einander 
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verbunden ; die  untere  Hälfte  derselben  bis  zum  Strich  oo  ist  mit  Quecksilber,  die 
obere  Hälfte  ist.  mit  Wasser  gefüllt.  Nur  in  der  äussersten  Röhre  O steht 

kein  Wasser  auf  dem  Quecksilber.  Hier 
drückt  die  atmosphärische  Luft  auf 
das  Quecksilber,  während  von  b her 
der  Dampfdruck  wirkt;  durch  diesen 
Dampfdruck  wird  nun  das  Quecksilber 
in  der  ersten  Röhre  niedergedrückt,  es 
muss  also  in  der  zweiten  steigen;  das 
Gleiche  wird  nun  bei  den  folgenden 
Röhrenpaaren  stattfinden;  das  Queck- 
silber wird  niedergedrückt  in  der  er- 
nten, dritten,  fünften  und  siebenten 
Röhre;  gehoben  in  der  zweiten,  vier- 
ten, sechsten  und  achten. 

Ist  in  der  letzten  Röhre  Nr.  8 das 
Quecksilber  um  X Zoll  über  sein 
ursprüngliches  Niveau  gehoben,  so 
ist  es  in  7 um  eben  so  viel  niederge- 
drückt; durch  das  Wasser  in  dem 
oberen  Theile  der  Röhren  7 und  6 
pflanzt  sich  also  ein  Druck  B -f-  2x  auf  die  Oberfläche  des  Quecksilbers 
in  6 fort,  wenn  man  mit  B den  Druck  der  bei  a in  die  Röhre  8 eindriu- 
genden  Atmosphäre  bezeichnet.  Da  das  Quecksilber  in  6 aber  gleichzei- 
tig um  2 X höher  steht  als  in  5,  so  pflanzt  sich  auf  die  Oberfläche  des 
Quecksilbers  in  4 der  Druck  B -j-  2/  -j-  Ix  fort.  In  derselben  Weise 
fortschliessend  findet  man,  dass  in  der  Röhre  1 der  Dampf  mit  einer  Kraft 
I)  — B -j-  4 . 2 x — B -f-  Sx  drücken  muss,  wenn  in  8 das  Quecksil- 
ber um  x Zoll  über  sein  ursprüngliches  Niveau  gehoben  werden  soll. 

Bei  dieser  Betrachtung  ist  das  Gewicht  des  Wassers  gegen  das  des 
Quecksilbers  ganz  vernachlässigt  worden;  bedenkt  man  aber,  dass  in  Summa 
eine  Wassersäule  von  8 x /.oll  Höbe  dem  Quecksilberdrucke  entgegen  wirkt, 
und  dass  das  Wasser  14  mal  leichter  ist  als  Quecksilber,  so  ist  der  genaue 
Werth  von 

1)  — B -(-  8,r  — s ,4  x — B - j-  7,43  .r. 

Hat  der  Apparat  im  Allgemeinen  n Röhrenpaare,  so  ist 
T)  = Ti  -)-  2 iir  ~ jj  r = -f-  2 n.r  (l  — </,,) 

— B -f-  1.857  . v . 

Für  lß  Röhren,  also  8 Rohrenpaare,  hätte  man  also 
1)  — B -f  14,8  X. 

Wäre  in  diesem  Falle  das  Quecksilber  in  der  offenen  Röhre  um  10  Zoll  über 
seinen  ursprünglichen  Stand  gestiegen,  also  X ~ 10,  so  ergäbe  sich  dem- 
nach D gleich  6 Atmosphären. 
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Fig.  275. 


Bei  einem  derartigen  Instrumente  muss  nur  die  letzte  Röhre  von  Glas, 
die  Übrigen  können  aus  Eisen  gefertigt  sein. 

Alle  Manometer,  die  wir  bisher  betrachtet  haben, 
sind  auf  der  einen  Seite  offen,  so  dass  hier  der  Druck 
der  Atmosphäre  wirken  kann.  Man  hat  aber  auch  noch 
andere  Manometer,  bei  denen  das  Quecksilber  nicht  in 
eine  oben  offene,  sondern  in  eine  oben  verschlossene 
Röhre  hineingetrieben  wird,  so  dass  der  hervorgebrachte 
Druck  vorzugsweise  durch  die  Compression  der  in  der 
Röhre  abgesperrten  Luft  gemessen  wird.  Einen  derarti- 
gen Apparat  haben  wir  schon  Seite  126  kennen  gelernt. 
Fig.  275  zeigt  einen  auf  demselben  Principe  beruhenden 
Apparat,  wie  er  auf  Dampfkesseln  oder  Dampfleitungen 
aufgeschraubt  werden  kann.  Durch  den  Canal  a ver- 
breitet sich  der  Dampfdruck  in  den  von  allen  Seiten 
luftdicht  verschlossenen  Raum  b.  In  demselben  steht, 
auf  dem  Boden  befestigt  , ein  eisernes  zum  Theil  mit 
Quecksilber  gefülltes  Gefass  und  in  dieses  taucht  eine 
mit  Luft  gefüllte  Glasröhre  ein.  Der  Druck  des  Dam- 
pfes treibt  das  Quecksilber  in  das  Rohr,  wodurch  die 
eingeschlossene  Luft  coraprimirt  wird.  Wenn  sie  auf  l/2, 
>/«,  V»  u'  8-  w-  ihres  ursprünglichen  Volumens  compri- 
mirt  ist,  so  übt  sie  einen  Druck  von  2,  4,  8,  u.  s.  w.  Atmo- 
sphären auf  den  Gipfel  der  Quecksilbersäule  aus. 

Um  das  Compressionsrohr  besser  zu  schützen,  ist  es 
meist  von  einem  mit  zwei  diametral  gegenüberliegenden 
4 bis  5 Millimeter  breiten  Schlitzen  versehenen  Metall- 
rohr umgeben,  auf  welchem  auch  die  Scala  angebracht  ist. 
Wenn  die  Röhren  solcher  Compressionsmanome- 
ter  cylindrisch  sind,  so  werden  natürlich  die  Abtheilungen  der  Scala,  welche 
gleichen  Druckdifferenzen  entsprechen,  nach  oben  hin  sehr  rasch  abnehmen. 
Um  dies  zu  verhindern,  macht  man  die  Röhren  oft  von  unten  nach  oben 
verjüngt,  ganz  oben  aber  in  eine  kugelförmige  Erweiterung  auslaufend. 


Metallmanometer.  Wenn  eine  aus  dünnem  Metallblech  gebildete  93 
Röhre  von  abgeplattetem  Querschnitt  und  ungefähr  so  gebogen,  wie  es 
Fig.  276,  a.  f.  S.,  darstellt,  überall  hennetisch  verschlossen  ist  und  nur  durch 
das  Röhrchen  r mit  der  äusseren  Luft  in  Verbindung  steht,  so  wird  sich  das 
Rohr  starker  krümmen,  wenn  man  durch  das  Ansatzröhrchen  r die  Luft 
aus  dem  Inneren  herauszieht,  es  wird  sich  dagegen  mehr  strecken,  wenn 
man  die,  Luft  im  Inneren  comprimirt. 

Es  lässt  sich  dies  leicht  zeigen,  wenn  man  die  Vorrichtung  Fig.  276, 
a.  f.  S.,  durch  das  Röhrchen  r mit  einer  Luftpumpe  in  V erbindung  setzt;  sobald 
man  evaeuirt,  nähern  sich  die  Hörner  « und  b.  Setzt  man  dagegen 
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die  Vorrichtung  auf  eine  Compressionspumpe , so  entfernen  »ich  die  Hör- 
ner von  einander,  wenn  die  Luft  im  Iunereu  verdichtet  wird. 

Eine  Bolche  Röhre  ist  nun  im  Bourdou’schen  Metallmanometer, 
Fig.  277,  zur  Anwendung  gebracht.  Die  dünnwandige  Röhre  abc  ist  von  ellip- 


Fig.  277. 


tischem  Quersclmitt;  ihre  grosse 
Axe  betrögt  ungefähr  1 1 , ihre 
kleine  Axo  betrögt  4 Millimeter. 
Sie  befindet  sich  in  einem  Gehäuse, 
welches  in  Fig.  277  von  der  ge- 
wöhnlich durch  eine  Metallplatte 
geschlossenen  Rückseite  aus  sicht- 
bar ist.  Wenn  der  Apparat  auf 
einem  Dampfkessel  aufgeschraubt 
ist  und  der  Dnmpf  durch  den  ge- 
öffneten llahn  h in  das  Rohr  abc 
Fig.  27«. 


eindringt,  so  wird  cs  durch  den  Druck  des  Dampfes  mehr  gestreckt,  das  Ende 
C wird  nach  der  rechten  Seite  hin  bewegt  und  dadurch  mittelst  des  Eisen- 
stöbchcns  f ein  um  den  Zapfen  (I  drehbarer  Hebel  in  Bewegung  gesetzt. 
Das  Stäbchen  / greift  an  dem  kürzeren  Arme  dieses  Hebels  an,  während 
der  längere  Arm  desselben  durch  einen  Zeiger  gebildet  wird,  welcher  sich 
auf  der,  dem  Beschauer  der  Figur  abgewendeten  Seite  des  Gehäuses  befin- 
det. Je  mehr  das  Ende  C der  Röhre  abc  durch  den  Druck  des  oinge- 
schlosscuen  Dampfes  nach  dir  rechten  Seite  hin  bewegt  wird,  desto  wei- 
ter bewegt  sich  die  Spitze  dieses  Zeigers  über  eine  empirische  Scala  hin 
nach  der  entgegengesetzten  Seite. 

Dieses  Manometer  hat  den  grossen  Vorzug,  dass  es  nicht  zerbrech- 
lich und  dabei  leicht  transportabel  ist.  In  der  That  wird  es  auf  Locomo- 
tiven  vielfach  angewandt. 

Auf  demselben  I’rincipc  beruht  nuch  das  sogenannte  Aneroid-Ba- 
rometer.  Wenn  das  Rohr,  Fig.  270  luftleer  gemacht  ist,  so  wird  seine 
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Krümmung  doch  uoch  variiren,  j<‘  nachdem  der  äussere  Luftdruck  grösser 
oder  kleiner  wird;  bei  wachsendem  Luftdrucke  nimmt  die  Krümmung  des 
Rohres  zu,  hei  abnehmendem  Luftdrucke  hingegen  nimmt  sie  ah. 

Fig.  27b  stellt  ein  möglichst  einfach  coustruirtes  Aneroid-Barometcr 

dar.  Die  nahezu  kreisförmige,  luft- 
leer gemachte  Röhre  ist  in  ihrer  Mitte 
bei  1)  auf  die  Bodenplatte  des  Ge- 
häuses befestigt,  im  Uebrigen  aber 
ist  sie  frei.  Wenn  der  Luftdruck  ab- 
nimmt , so  entfernen  sich  die  freien 
Hilden  A und  C des  Rohres  von  ein- 
ander und  bewirken  dadurch  mittelst 
der  Metallstübchen  CD  und  A die 
Drehung  eines  Ilehels,  dessen  länge- 
rer Arm  mit  einem  gezahnten  Bogen 
i Ic  endet.  Dieser,  bei  abnehmendem 
Luftdruck  nach  rechts  gehende  ge- 
zahnte Bogen  greift  aber  in  einen 
Trieb  ein,  auf  dessen  Axe  ein  Zeiger 
befestigt  ist,  der  sich  nun  nach  der 
entgegengesetzten  Richtung  drehen 
muss  wie  ik.  Wenn  dagegen  der  Luftdruck  zunimmt,  so  krümmt  sieh 
die  Röhre  stärker  und  die  Spiralfeder  ll  kann  die  Axe  des  Zeigers  wieder 
zurückdrehen,  so  dass  also  die  Spitze  desselben  sieh  hei  wachsendem  Luft- 
drücke nach  der  Rechten  bewegt. 

Die  Scala  dieses  Instrumentes  kann  natürlich  auch  nur  durch  Ver- 
gleichung mit  einem  anderen  Barometer  graduirt  werden. 

Um  das  Rohr  luftleer  zu  machen,  verfahrt  man  auf  folgende  Weise; 

ln  der  Art,  wie  es  Fig  276  zeigt,  mit  einem  Röhrchen  r von  Zinn 
versehen,  wird  das  gekrümmte  Rohr  mittelst  der  Luftpumpe  ovaeuirt,  und 
alsdaiui  das  Röhrchen  r nahe  an  seiner  Ansatzstelle  fest  zugedrückt,  ahge- 
sehnitten  und  dann  verlöthet. 

Fig.  278  stellt  die  Form  dar,  welche  Bourdon  dem  Aneroid-Baro. 
meter  gegeben  hat.  Das  ursprünglich  von  Vidi  constmirte  Aneroid-Baro- 
meter  besteht  aus  einer  luftleer  gemachten  hermetisch  verschlossenen  Dose 
von  dünnem  Kupferblech,  deren  cnnnelirter  Deckel  hei  wechselndem  Luft- 
druck bald  mehr,  bald  weniger  stark  eingedrückt  wird.  Die  Bewegun- 
gen, welche  auf  diese  Weise  der  Mittelpunkt  des  Deckels  macht,  werden 
durch  ein  Hebelwerk  vergrössert  und  auf  einen  Zeiger  übertragen.  Der 
Mechanismus  dieser  Instrumente  ist  weit  schwerer  zu  übersehen,  als  der 
in  Fig.  278  dargestellte. 

Der  Heronsball.  Durch  den  Hals  eines  Gelasses,  welches  nur  91 
zum  Theil  mit  Wasser  gefüllt  ist,  geht  eine  Röhre  fast  bis  auf  den  Boden. 

Die  Röhre  endigt  oben  in  eine  Spitze  mit  feiner  Oeffnung.  Wenn  die  Luft 


Fig.  278. 
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im  oberen  Tlieile  de»  Gelasse»  auf  irgend  eine  Weise  compriuiirt  worden 
ist,  so  treibt  der  Druck,  den  sie  auf  die  Oberfläche  des  Wassers  ausübt, 
dasselbe  aus  der  feinen  Oeflirang  in  Gestalt  eines  aufsteigenden  Strahles 
hervor.  Man  kann  zum  Gelasse  ein  Arzneiglas  nehmen,  welches  durch 
einen  Kork  verschlossen  ist,  diuii  welchen  eine  zu  einer  fehlen  Spitze  aus- 
gezogene Glasröhre  hindurchgeht.  Wenn  die  Glasröhre  wenig  oder  gar 
nicht  in  das  Gefass  hincinrugt,  so  hat  man  die  sogenannten  Spritzflaschen, 
mit  welchen  die  Chemiker  ihre  Niederschläge  auswaschen.  Die  Compres- 
sion  der  Luft  geschieht  bei  dieser  Art  von  Ilcrousball  mit  Hülfe  des  Mun- 


Fig.  280. 


des,  indem  man  die  Luft  durch  die  Röhre 
einbläst.  Wenn  die  im  Apparate  einge- 
schlossene Luft  die  Dichtigkeit  der  umge- 
benden Atmosphäre  hat,  und  man  densel- 
ben unter  die  Glocke  der  Luftpumpe  setzt, 
so  beginnt  das  Springen,  sobald  man  cva- 
cuirt.  Sollen  diese  Apparate  einen  grösse- 
ren Druck  auBhalten,  so  führt  mau  sie  ganz 
in  Metall  aus.  ln  diesem  Falle  ist  im  Halse 
ein  Hahn  befestigt,  über  welchen  die  Aus- 
flussspitze angeschraubt  werden  kann,  Fig. 
279.  Die  Compression  der  Luft  geschieht 
mittelst  einer  Compressionspumpe,  welche 
man  an  der  Stelle  der  Spitze  nufschraubt. 
Wenn  das  Gelass  geladen  ist,  schliesst  man 
den  Hahn,  entfernt  die  Pumpe  und  schraubt 
die  Spitze  auf.  Sobald  nun  der  Hahn  ge- 
öffnet wird,  springt  das  Wasser  hervor  bis 


Fig.  279. 


zu  einer  mit  der 
Grösse  des  Druckes 
wachsenden  Höhe. 

Wenn  man  die 
Einrichtung  trifft, 
dass  die  Luft  im 
Heronsball  durch 
den  Druck  einer 
Wassersäule  com- 
primirt  wird,  so  er- 
hält man  einen 
Heronsbrunnen. 
Fig.  280  stellt 
einen  möglichst 
einfach  construir- 
ten  Heronsbrunnen 
dar.  Wenn  man  in 
den  Trichter/ Wus- 
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ser  eingiesBt,  bo  wird  es  durch  das  Rohr  « in  das  Gelass  C herabfliessen 
und  die  Luft  in  demselben  absperren,  welche  nun  durch  die  Wassersaule 
in  der  Röhre  a comprimirt  ist.  Dieser  Druck  pflanzt  sich  durch  das  Rohr 
b zum  Heronsball  d fort  und  bewirkt  so  das  Springen  desselben. 

Die  Feuerspritze  Fig.  281  ist  eine  Verbindung  der  Druckpumpe  9Ö 
mit  dem  Ueronsball.  Die  l’umpenstiefel,  von  denen  wir  vor  der  Hand  nur 

Fig.  281. 


den  einen  rechts  betrachten  wollen,  stehen  in  einem  mit  Wasser  gefüllten 
Kasten.  Wenn  der  Kolben / aufgezogen  wird,  so  hebt  sich  die  Klappe  d , 
und  das  Wasser  dringt  in  den  Stiefel.  Beim  Niedergange  des  Kolbens 
schliesst  sich  das  Ventil  d,  die  Klappe  c wird  geöffnet  und  das  Wasser  wird 
durch  das  Gurgelrohr  b in  den  Windkessel  a gepresst.  Dieser  Wind- 
kessel ist  nichts  Anderes  als  ein  grosser  Heronsball;  je  mehr  Wasser  in 
den  Windkessel  gepumpt  wird,  desto  mehr  wird  die  Luft  im  oberen  Theile 
desselben  comprimirt.  Das  Rohr  h reicht  fast  bis  auf  den  Boden  des  Wind- 
kessels; bei  (j  wird  eine  Röhre  mit  enger  Oeffnung,  der  Schwanenhals, 
angeschraubt.  Durch  den  Druck,  welchen  die  im  Windkessel  comprimirte 
Luft  auf  das  Wasser  in  demselben  fortwährend  ausübt,  wird  ein  starker 
Wasserstrahl  aus  der  Oeffnung  des  Schwanenhalses  hervorgetrieben.  Au 
einer  Oeffnung,  welche  sich  in  der  Wand  des  Windkessels  nahe  am  Boden 
befindet,  kann  ein  Schlauch  mit  einer  metallenen  Spitze  angeschraubt  wer- 
den, welche  eine  Oeffnung  wie  der  Schwanenhals  hat;  auch  dieser  Schlauch 
liefert  einen  Wasserstrahl,  den  man  leichter  lenken  und  der  Feuerstelle 
näher  bringen  kann  als  den  Wasserstrahl  des  Schwanenhalses. 

Der  Auf-  und  Niedergang  der  Kolben  wird  durch  einen  zweiarmigen 
Hebel  bewerkstelligt.  An  diesem  Hebel  sind  die  beiden  Kolbenstangen 
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so  liefestigt,  dass  der  eine  Kolben  steigt,  wenn  der  andere  niedergeht, 
dass  also  ohne  Unterbrechung  dem  Windkessel  neues  Wasser  zugeführt 
wird. 

In  unserer  Figur  ist  die  Spritze  in  einem  Momente-  dargestellt,  in 
welchem  der  Kolben  rechts  niedergeht,  während  der  Kolben  auf  der  lin- 
ken Seite  steigt;  auf  der  linken  Seite  wird  also  gerade  Wasser  in  den 
Stiefel  eingesaugt,  während  auf  der  rechten  Seite  eben  Wasser  in  den 
Windkessel  eingepresst  wird. 

Es  ist  nicht  gerade  nothwendig,  dass  eine  Feuerspritze  zwei  Cylinder 
habe,  und  in  der  That  werden  kleinere  Feuerspritzen  nur  mit  einem  Cy- 
lindcr  construirt;  in  diesem  Falle  ist  freilich  der  Wasserzugang  in  den 
Kessel  alt  emirend,  dessenungeachtet  aber  wird  aus  dem  Rohre  des  Wind- 
kessels ein  continuirlicker  Wasserstrahl  hinausgetrieben,  weil  die  compri- 
mirte  Luft  auch  noch  wirkt,  während  der  Kolben  aufgezogen  wird.  Es 
finden  dabei  allerdings  Schwankungen  in  der  Kraft  statt,  mit  welcher  der 
Wasserstrahl  hervordriugt,  denn  diese  nimmt  allmälig  ab,  während  der 
Kolben  aufgezogen  wird,  und  sie  wächst  dann  wieder,  während  der  Kol- 
ben niedergedrückt,  also  eine  neue  Quantität  Wasser  in  den  Windkessel 
hineingepresst  wird. 


‘Hi 


Der  Luftballon.  Das  Gesetz 


des  Archimedes  gilt  für  Gase 
ebenso  wie  für  Flüssigkeiten.  Ein 
Körper,  welcher  in  ein  Gas  cin- 
go  taucht  ist,  verliert  einen  Theil 
seines  Gewichtes,  welcher  dem 
Gewichte  des  verdrängten  Gases 
gleich  ist.  Es  lässt  sich  dies  mit 
Hülfe  des  BaroscopB  dnrthun,  wel- 
ches in  Fig.  282  als  unter  der 
Glocke  der  Luftpumpe  stehend 
dargestellt  ist.  Es  besteht  aus 
einem  Wagbalkon,  an  welchem 
auf  der  einen  Seite  eine  bohle 
Glaskugel  angeb  äugt  ist,  wäh- 
rend der  andere  Arm  eine  weit 
kleinere  massive  Metallkugel 
trägt,  die  an  einein  Schrauben- 
gewinde etwas  nach  rechts  oder 
links  geschoben  werden  kann,  um 
dadurch  das  Gleichgewicht  mit 
der  holden  Glaskugel  herzustellen. 

Ist  das  Gleichgewicht  in  der 
Art  bergestellt,  dass  der  Wage- 
balken horizontal  steht,  wenn  der 
ganze  Apparat  von  Luft  umgo- 


Eig.  282. 
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ben  ist,  bo  wird  er  unter  die  Glocke  der  Luftpumpe  gebracht.  Sobald 
man  evacuirt,  hört  das  Gleichgewicht  auf;  der  Arm,  an  welchem  die  hohle 
Glaskugel  hängt,  sinkt  um  so  tiefer  je  verdünnter  die  Luft  unter  der  Glocke 
wird. 

Es  lässt  sich  davon  leicht  Rechenschaft  geben.  Es  sei 
G das  Gewicht  der  Glaskugel 
M das  Gewicht  der  Metallkugel 
L der  Gewichtsverlust  der  Glaskugel  j wenn  sie  in  Luft  einge- 
I der  Gewichtsverlust  der  Metallkugel  1 taucht  sind, 

so  ist.  wie  uns  das  ursprüngliche  Gleichgewicht  am  Wagcbalken  lehrt: 


im  leeren  Raume, 


G — L — M - 1 

also 

G = M + L — / 


<la  nun  aber  jedenfalls  L l,  weil  das  Volumen  der  hohlen  Glaskugel 
grösser  ist  als  das  der  Metallkugel,  so  ist  auch  G Jl/,  im  luftleeren 
Raume  ist  also  die  Glaskugel  schwerer  als  die  Metallktigel,  obgleich  sie 
sich  im  lufterfüllten  Raume  in  der  Wage  das  Gleichgewicht  hielten. 

Auf  dem  Gewichtsverlust  der  rings  von  Luft  umgebenen  Körper  1m:- 
niht  auch  das  Steigen  des  Luftballons.  Ein  Körper  muss  nämlich  in 
der  Luft  aufsteigen,  sobald  sein  Gesainmtgewicht  kleiner  ist  als  das  Ge- 
wicht eines  gleichen  Volumens  atmosphärischer  Luft. 

Einen  solchen  Körper  kann  man  aber  herstellen,  wenn  man  eine  ent- 
sprechende Hülle  mit  einem  Gose  füllt,  welches  leichter  ist  als  die  Luft. 
Eine  solche  Vorrichtung  wird  ein  Luftballon  genannt. 

Die  Brüder  Montgolfier  construirten  einen  grossen  Ballon  von  ge- 
firnisstem Papier  oder  Tnffet,  welcher  unten  eine  Ooffnung  von  einigen 
Quadratfussen  hatte.  In  einiger  Entfernung  unter  dieser  Ooffnung  war 
ein  Korb  von  Metalldraht  augehängt,  welcher  mit  brennenden  Stoffen  ge- 
füllt war.  Durch  die  Verbrennung  derselben  wird  eine  Menge  warmer, 
leichter  Luft  gebildet,  welche  aufsteigt  und  bald  den  ganzen  Ballon  an- 
füllt.  Sobald  die  warme  Luft  im  Ballon  summt  der  Hülle  und  Allem,  was 
duran  hängt,  leichter  ist  als  die  verdrängte  Luitmenge,  muss  der  Ballon 
steigen;  er  nimmt  den  bronnondeiiKörper,  der  ihm  die  Steigkraft  verleiht, 
mit  in  die  Höhe.  Der  Ballon  muss  so  lange  steigen,  bis  er  in  eine  Höhe 
kommt,  in  welcher  die  Luft  schon  so  verdünnt  ist,  dass  das  Gewicht  des 
Ballons  dem  der  verdrängten  Luftmenge  gleich  ist.  Der  erste  Luftballon 
dieser  Art,  welche  man  Montgolfieren  nennt,  stieg  zu  Anonay  den  5. 
Juni  1783.  * 

Am  19.  September  desselben  Jahres  liess  Montgolfier  in  Gegen- 
wart des  Königs  zu  Versailles  einen  Luftballon  steigen,  an  wolchem  ein 
Käfig  mit  einem  Schaf,  einem  Bahn  und  einer  Ente  angehängt  war.  Pi- 
latre  de  Rozier  und  der  Marquis  von  Arlandes  unternahmen  mit  einer 
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Montgolfiere,  welche  Fig.  283  abgebildet  ist,  am  21.  November  1783  die 
erste  Luftfahrt. 

Charles,  ein  bekannter  Physiker,  Professor  zu  Paris,  hatte  den 
glücklichen  Gedanken,  statt  der  warmen  Luft  WasserstoffgaB  anzuwenden, 

Fig.  283. 


von  welchem  Cavendish  bereits  im  Jahre  1766  nachgewiesen  hatte,  dass 
sein  sjH-cifisches  Gewicht  beinahe  14mal  geringer  ist  als  das  der  atmo- 
sphärischen Luft. 

Den  ersten  mit  Wasserstoffgas  gefüllten  Iiallon  Hess  Charles  am  27. 
August  1783  steigen  und  am  1.  December  1783  stieg  er  mit  einem  sol- 
chen 500  Cubikmeter  Wasserstoffgns  habenden,  von  Robert  begleitet,  in 
die  Luft.  ln  wenigen  Minuten  hatten  sie  eine  Höhe  von  3000  Fuss 
erreicht  und  legten  in  diesen  Regionen  einen  Weg  von  5 Meilen  in 
2 Stunden  zurück.  Charles  stieg  in  den  Tuilericn  auf.  Die  ganze  Be- 
völkerung von  Paris  war  in  Bewegung.  Alle  öffentlichen  Plätze,  alle  hoch- 
liegenden Orte  waren  mit  Zuschauern  bedeckt.  Ein  Kanonenschuss  gab 
das  Signal  der  Abfahrt,  und  man  sah  den  Ballon  sich  wie  ein  Meteor  am 
Horizont  erheben.  Hoch  in  den  Lüften  sah  man  noch  die  flatternden  Fähn- 
chen, von  der  Sonne  beleuchtet,  und  die  Schiffer,  welche  ruhig  die  Erde 
grössten.  Nie  hat  wohl  ein  physikalisches  Experiment  solche  allgemeine 
Bewunderung  erregt. 
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In  der  Schlacht  bei  FlcuruB  am  26.  Juni  1794  bedienten  sich  die 
Franzosen  eines  Luftballons,  um  die  Bewegungen  der  Oestreicher  zu  be- 
obachten. Im  Jahre  1804  unternahmen  Gay-Lussac  und  Biot  eine  Luft- 
fahrt zu  wissenschaftlichen  Zwecken,  bei  welcher  sie  eine  Höhe  von  4000 
Meter  erreichten.  Eine  zweite  Fahrt  unternahm  Gay-Lussac  allein  und 
erreichte  eine  Höhe  von  7000  Metern,  die  grösste  Höhe,  zu  der  je  ein 
Mensch  gelangt  war.  (Humboldt  und  Bonpland  sind  am  Chimhorasso 
bis  zu  einer  Höhe  von  6100  Metern  aufgestiegen.)  In  einer  solchen  Höhe 
fühlte  man  eine  empfindliche  Kälte:  Gay-Lussac’s  Thermometer  zeigte 
— 10°C.,  während  am  Boden  eine  Hitze  von  30°C.  war.  Die  Luft  war 
so  trocken,  dass  die  hygroskopischen  Körper  rasch  ihre  Feuchtigkeit  ver- 
loren, der  Himmel  erschien  sehr  dunkelblau.  Nach  einer  Fahrt  von 
6 Stunden  hatte  Gay-Lussac  in  horizontaler  Richtung  einen  Weg  von 
15  Meilen  zurückgelegt  und  sank  in  der  Nähe  von  Rouen  langsam  nieder. 


In  neuerer  Zeit  werden  die  Luftballons  häufig  mit  Leuchtgas  gefüllt. 
Sie  müssen  in  diesem  Falle  grösser  sein  als  die  für  Wasserstoff  constmirten, 
weil  das  Leuchtgas  schwerer  ist  als  Wasserstoffgas. 

Kleine  Luftballons  zu  Experimenten  bei  Vorlesungen  werden  aus  Gold- 
schlägerhaut oder  aus  Collodium  verfertigt. 

Seifenblasen,  welche  mit  Wasserstoffgas  gefüllt  sind,  steigen  gleich- 
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falls  in  die  Höhe.  Es  sind  dies  ohne  Zweifel  die  kleinsten  Luftballons, 
welche  man  zu  machen  im  Stande  ist. 

Steigkraft  des  Luftballons.  Ein  Cubikmeter  Luft  im  Normal- 
zustände (Temperatur  0°C.,  Luftdruck  760  Millimeter)  wiegt  nahezu  1,3 
(genauer  1,299)  Kilogramm.  Das  Wasserstoffgas  ist  unter  übrigens  glei- 
chen Umständen  0,07  (genauer  0,0688)  mal  leichter  als  atmosphärische 
Luft,  1 Cubikmeter  Wasserstoffgas  im  Normalzustände  wiegt  also  1,3  X 
0,07  oder  in  runder  Zahl  0,09  Kilogramm.  Die  Differenz  dieser  Gewichte, 
1,3  — 0,09  = 1,21  Kilogramm,  repräsentirt  also  die  Steigkraft  von 
1 Cubikmeter  Wasserstoffgas. 

Der  Luftballon,  in  welchem  Charles  und  Robert  aufstiegen,  hatte 
einen  Rauminhalt  von  500  Cubikmetern.  Bei  0UC.  Temperatur  und  760 
Millimeter  Barometerstand  würde  also  die  Steigkraft  des  Wasserstoffgases 
im  Ballon  500  . 1,21  oder  605  Kilogramm  betragen. 

Das  Leuchtgas,  welches  in  neuerer  Zeit  häufig  zur  Füllung  von 
Luftballons  angewandt  wird,  ist  weit  schwerer  als  Wasserstoffgeis,  sein 
speciGscheB  Gewicht  ist  ungefähr  0,63  von  dem  der  atmosphärischen  I.uft, 
1 Cubikmeter  Leuchtgas  wiegt  also  im  Normalzustände  ungefähr  0,82  Kilo- 
gramm; es  bleibt  also  für  jedes  Cubikmeter  Leuchtgas  noch  eine  Steig- 
kraft von  1,3  — 0,82  = 0,48  Kilogramm.  500  Meter  Leuchtgas  haben 
demnach  nur  eine  Steigkraft  von  240  Kilogramm,  sie  ist  also  weit  gerin- 
ger als  die  Steigkraft  eines  gleichen  Volumens  Wasserstoffgas. 

Für  die  Montgolfiere  ist  die  Steigkraft  noch  weit  geringer.  In  einem 
grossen  Ballon  steigt  die  Temperatur  der  heissen  Luft  höchstens  auf  60 
bis  70°  C.,  so  dass  die  Dichtigkeit  der  im  Ballon  eingeschloBsenen  Luft 
ungefähr  0,8  der  Luft  von  0°C.,  woraus  sich  für  das  Cubikmeter  der  er- 
wärmten Luft  nur  eine  Steigkraft  von  0,26  Kilogramm,  für  500  Cnbik- 
meter  also  nur  eine  Steigkraft  von  130  Kilogramm  ergiebt.  Man  muss 
also  einer  Montgolßere  schon  sehr  grosse  Dimensionen  geben,  wenn  sie 
einigermaassen  bedeutende  Lasten  mit  in  die  Höhe  nehmen  soll. 

Bezeichnen  wir  allgemein  mit  S das  Gewicht  von  1 Cubikmeter  atmo- 
sphärischer Luft,  mit  s'  das  Gewicht  von  1 Cubikmeter  eines  anderen  Ga- 
ses, so  ist  die  Steigkraft  für  1 Cubikmeter  dieses  ringsum  von  atmosphä- 
rischer Luft  umgebenen  Gases 
S — s' 

und  für  V Cubikmeter  ist  alsdann  die  Steigkraft 

v (s  - .s'). 

Bezeichnen  wir  mit  Cr  das  Gewicht  des  Ballons,  d.  h.  das  Gewicht 
der  Hülle  mit  Allem  was  daran  hängt,  so  ist  die  Steigkraft,  mit  welcher 
die  ganze  Vorrichtung  nufströgt, 

V (s  — s')  — G. 
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Absorption  der  Gase  durch  feste  Körper.  Dass  zwischen  9S 
den  Theilchen  fester  und  gasförmiger  Körper  eine  bedeutende  Anziehung 
stattfindet,  geht  am  augenscheinlichsten  aus  folgendem  Versuche!  hervor. 
Löscht  man  eine  glühende  Kohle  unter  Quecksilber  nb,  lasst  man  sie  dann 
in  einem  Glascylinder,  Fig.  285,  in  die  Höhe  steigen,  dessen  oberer  Theil 
mit  Kohlensäure  gefüllt  ist,  welche  durch  Quecksilber  von  der  Verbindung 
mit  der  äusseren  Luft  abgesperrt  wird,  und  deren 
Volumen  ungefähr  20  mal  so  gross  ist  als  das  der 
Kohle,  so  wird  in  kurzer  Zeit  die  Kohlensäure  von 
der  Kohle  dermaassen  verdichtet,  dass  das  Queck- 
silber im  Cylinder  bis  obenhin  steigt.  Die  ganze 
Masse  der  Kohlensäure,  welche  vorher  den  ganzen 
oberen  Theil  des  Cylinders  erfüllte,  ist  jetzt  durch 
die  zwischen  der  Kohle  und  dem  Gase  stattfindende 
Anziehung  in  den  Poren  der  Kohle  verdichtet,  das 
Gas  ist  absorbirt  worden.  Derselbe  Versuch  ge- 
lingt auch  mit  vielen  anderen  Gasen. 

Wenn  die  Kohle  längere  Zeit  an  der  Luft  ge- 
legen hat,  so  gelingt  der  Versuch  nicht  mehr  ganz, 
was  sehr  begreiflich  ist,  wenn  man  bedenkt,  dass 
die  Kohle  atmosphärische  Luft  und  den  in  der  Luft 
verbreiteten  Wasserdampf  absorbirt,  und  dass  da- 
durch natürlich  ihre  Absorptionsfähigkeit  für  andere  Gase  vermindert 
wird. 

Wenn  man  eine  Kohle,  welche  Gase  absorbirt  hat,  unter  die  Luft- 
pumpe bringt  oder  glüht,  so  lasst  sie  die  absorhirten  Gase  wieder  frei. 

Nach  den  Versuchen  von  Saussure  absorbirt  1 Volumen  luftfreie 


Fig.  285. 
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Buchsbaumkohle  bei  12°C.  und  einem  Barometerstände  von  723  Millime- 
ter folgende  Gasvolumina: 

Ammoniakgas 90 

Schweflige  Säure 65 

Schwefelwasserstoffgas 55 

Kohlensäure 35 

Sauerstoff 9,4 

Stickstoff 7,5 

Wasserstoff 1,75  . 9 

Die  leichten  condensirbaren  Gase  werden  also  stärker  absorbirt  als 
die  permanenten. 

Die  Absorptionsfähigkeit  verschiedener  Kohlenarten  ist  nicht  dieselbe; 
so  absorbirt  z.  B.  ein  Volumen  Buchsbaumkohle  7,5,  ein  Volumen  Tannen- 
kohle nur  4,5  Volumina  atmosphärischer  Luft. 

Die  Absorption  der  Gase  ist  jederzeit  von  einer  Wärmeentwickelung 
begleitet,  die  um  so  bedeutender  ist,  je  heftiger  die  Absorption  vor  sich 
geht.  Die  Warmeentwickelung,  welche  eine  jede  Gasabsorption  begleitet, 
läBBt  sich  auf  folgende  Weise  anschaulich  machen.  Das  untere  Ende  einer 
*/2  bis  1 Zoll  weiten  Glasröhre  wird  durch  einen  Kork  geschlossen  und  in 
diesen  ein  Glasröhrchen  a,  Fig.  286,  gesteckt,  dessen  obe- 
res Ende  ungefähr  bis  zur  oberen  Fläche  des  Korkes  reicht. 
Ueber  dem  Kork  wird  zunächst  eine  Schicht  Baumwolle 
b ausgebreitet  und  darauf  eine  I’nrtie  Kohlenpulver 
k geschüttet,  welches  eine  Zeit  lang  unter  der  Glocke 
der  Luftpumpe  gestanden  hat  und  dadurch  von  Luft  be- 
freit worden  ist.  In  dieses  Kohlenpulver  wird  das  Ge- 
fass  eines  Thermometers  eingesenkt.  Lässt  man  nun 
durch  das  Röhrchen  a einen  Strom  von  Kohlensäuregas 
eintreten,  so  steigt  alsbald  das  Thermometer.  Bei  einem 
derartigen  Versuche,  bei  welchem  das  Kohlenpulver  nicht 
luftfrei  gemacht  worden  war,  stieg  das  Thermometer 
von  15  auf  20°  C. 

Die  durch  Condensation  von  Gasen  entwickelte 
Wärme  kann  unter  Umständen  bis  zur  Entzündung  stei- 
gen, wie  z.  B.,  wenn  grössere  Mengen  von  Kohlen,  wel- 
che zum  Behuf  der  Pulverfnbrikation  durch  Destillation 
in  geschlossenen  Gelassen  liergestellt,  alsbald  in  Mahl- 
fassern  zu  Pulver  verrieben  und  zu  grossen  Haufen  auf- 
geschüttet werden. 

Sauerstoflgns  wird  von  Platinschwamm  (fein  verteiltes  Platin)  sehr 
stark  absorbirt.  Wenn  Wasserstoffgas  nuf  einen  mit  verdichtetem  Sauer- 
stoffgase gesättigten  Platinschwamm  strömt,  so  verdichten  sich  die  Gase 
unter  solcher  Warmeentwickelung,  dass  das  Platin  glüheud  wird  und  den 


Fig.  286. 
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Strom  Ton  Wasserstoffgas  entzündet.  Darauf  gründet  sich  die  Döberei- 
ner’sche  Zündmuschine. 

Dadurch,  dass  sich  der  feste  Körper  in  einem  fein  vertheilteu  Zu- 
stande befindet,  wie  dies  beim  Kohlenpulver  und  dem  Platinschwamm  der 
Fall  ist,  wird  die  Absorption  bedeutend  befördert,  weil  alsdann  viele  Be- 
rührungspunkte zwischen  dem  festen  Körper  und  dem  Gase  vorhanden 
sind;  doch  ist  dieser  fein  vertheilte  poröse  Zustand  nicht  durchaus  noth- 
wendig,  um  die  Verdichtung  der  Gase  zu  bewirken,  sie  findet  auch  statt, 
wenn  der  feste  Körper  eine  vollkommen  glatte,  ja  wenn  er  eine  metallische 
Oberfläche  hat,  nur  ist  in  diesem  Falle  die  Verdichtung  nicht  so  bedeu- 
tend. Wenn  man  ein  Stück  Platin  mit  vollkommen  metallischer  Ober- 
fläche in  ein  Gemenge  von  Sauerstoffgas  und  Wasserstoffgas  bringt,  so 
werden  die  beiden  Gase  so  sehr  verdichtet,  dass  sie  sich  allmälig  zu  Was- 
ser verbinden. 

Nicht  Platin  und  Kohle  allein  zeigen  dieses  merkwürdige  Verhalten 
gegen  Gase,  sondern  mehr  oder  weniger  alle  festen  Körper.  Jeder  feste 
Körper  ist  daher  gleichsam  mit  einer  verdichteten  Atmosphäre  von  irgend 
einem  Gase  umgeben,  welche  sich  oft  nur  sehr  schwer  von  ihm  trennen 
lässt,  und  mit  welcher  er  sich,  wenn  man  seine  Oberfläche  davon  auch 
vollkommen  befreit,  nach  einiger  Zeit  doch  wieder  umgiebt,  wenn  er  in 
Berührung  mit  Gasen  bleibt.  So  ist  z.  B.  das  Glas  stets  mit  einer  Hülle  von 
verdichteter  Luft  umgeben,  die  man  bei  der  Anfertigung  von  Barometern 
nur  durch  das  Kochen  des  Quecksilbers  in  der  Rölire  entfernen  kann. 
Giesst  man  Wasser  in  einen  Glaskolben  und  bringt  man  dann  denselben 
über  Feuer,  so  sieht  man  bald,  wie  sich  an  dem  Boden  eine  Menge  klei- 
ner Bläschen  bilden,  noch  lange  ehe  das  Kochen  des  Wassers  beginnt.  Es 
ist  dies  die  vorher  wegen  ihrer  grossen  Verdichtung  gar  nicht  wahrge- 
nommene Luftschicht,  die  nun,  durch  die  Wärme  ausgedehnt,  Bläschen 
bildet.  Aehnliche  Bläschen  sieht  man  auch,  wenn  man  das  Gefass  mit 
Wasser  unter  den  Becipienten  der  Luftpumpe  bringt  und  dann  auspumpt. 

Solche  gasförmige  Körper,  welche  leicht  in  den  flüssigen  Zustand 
übergehen  (Dämpfe),  werden  durch  die  Anziehung,  welche  feste  Körper 
auf  sie  ausüben,  flüssig  gemacht.  So  zieht  z.  B.  Chlorcalcium  den  Was- 
serdampf mit  grosser  Begierde  an,  verdichtet  ihn  zu  Wasser  und  zerfliesst 
endlich  in  dem  Wasser.  Auch  das  Kochsalz,  namentlich  wenn  es  viel 
Chlormagnesium  enthält,  zieht  den  Wasserdampf  aus  der  Luft  an  und  wird 
feucht;  ebenso  verhält  sich  die  Pottasche  und  viele  andere  Körper. 

Solche  Körper,  welche  den  Wasserdampf  aus  der  Luft  anziehen,  heis- 
sen hygroskopische  Körper;  ausser  den  schon  angeführten  sind  auch 
Holz,  Haare,  Fischbein  u.  s.  w.  hygroskopisch. 

Hauohbilder.  Eine  Reihe  höchst  interessanter,  von  Moser  ent-  99 
deckter  Erscheinungen  findet  durch  die  Molckularwirkungen  zwischen 
festen  und  gasförmigen  Körpern  ihre  Erklärung. 

Wenn  man  auf  eine  Glastafel  mit  einem  Holzstäbchen  oder  irgend 
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einem  anderen  Körper  schreibt,  so  werden  durch  Behauchen  die  Charak- 
tere deutlich  hervortreteu.  Jeder  polirte  Körper,  Metalle,  Harz,  Holz 
u.  s.  w.,  zeigt  dasselbe  wie  die  Glastafel. 

Auf  eine  jodirte  Silberplatte  wurde  ein  gravirter  Metallstempel,  eine 
vertieft  geschnittene  Achatplatte  und  ein  Hornring  gelegt.  Als  nachher 
die  jodirte  Platte  den  Quecksilberdämpfen  ausgesetzt  wurde,  zeigte  sich 
ein  deutliches  Bild  aller  Figuren  des  Steins,  der  Buchstaben  des  Metall- 
stempels und  des  Ringes. 

Eine  jodirte  Silberplatte  ist  zu  diesen  Versuchen  nicht  nöthig;  wenn 
man  einen  Stempel  auf  irgend  einer  Metallplatte  einige  Zeit  stehen  lässt, 
so  zeigt  sich  nachher  beim  Behauchen  der  Platte,  oder  noch  besser,  wenn 
man  sie  den  Quecksilberdämpfen  aussetzt , ein  Bild  des  Stempels.  Die 
Dämpfe  schlagen  sich  vorzugsweise  bald  an  denjenigen  Stellen  nieder,  an 
welchen  eine  Berührung  stattfand,  bald  an  den  nicht  berührten  Stellen. 

Eine  unmittelbare  Berührung  ist  nicht  einmal  nöthig;  wenn  der  Stem- 
pel in  ganz  geringer  Entfernung  über  die  Platte  gehalten  wird , so  tritt 
das  Bild  gleichfalls  hervor,  sobald  man  die  Platte  behaucht  oder  den 
Quecksilberdämpfen  aussetzt. 

Diese  Wirkungen  haben  allerdings  viel  Aehnlichkeit  mit  den  Wir- 
kungen des  Lichts  auf  Daguerresche  Platten,  und  Moser  sucht  sie  des- 
halb durch  die  Annahme  zu  erklären,  dass  jeder  Körper  gewissermaassen 
selbstleuchtend  sei,  dass  er  bIbo  Strahlen  aussendet,  welche  auf  andere 
Körper  gerade  so  wirken,  wie  die  Lichtstrahlen,  obgleich  sie  die  Netzhaut 
im  Auge  nicht  afliciren.  W'aidele  erklärt  dagegen  diese  Erscheinungen 
folgendermaassen : 

Im  Allgemeinen  ist  jeder  Körper  von  einer  verdichteten  Gasschicht 
eingehüllt;  das  absorbirte  Gas  bildet  um  seine  Oberfläche  eine  Atmosphäre, 
wie  die  Luft  um  den  Erdball.  Wenn  man  einen  Körper  ausglüht,  so  wird 
er  dadurch  von  den  bereits  absorbirten  Gasen  befreit;  eine  Silbcrplatte, 
welche  mit  frisch  ausgeglühtem  Trippel  geputzt  wird,  erhält  dadurch  den 
höchsten  Grad  von  Reinheit.  Ein  Körper,  welcher  frisch  gereinigt  ist, 
wird  natürlich  Dämpfe  weit  stärker  an  seiner  Oberfläche  verdichten  kön- 
nen als  ein  solcher,  welcher  schon  in  eine  GasBchicht  eingehüllt  ist. 

Wenn  nun  ein  Stempel  auf  eine  Platte  gesetzt  wird,  so  werden  sich 
im  Allgemeinen  die  Oberflächen  beider  Körper  nicht  in  einem  gleichen 
Zustande  der  Reinheit  befinden;  an  den  Berührungsstellen  geht  also  ge- 
wissermaassen ein  Austausch  der  Atmosphären  vor  sich.  Die  Platte  wird 
an  der  Stelle,  wo  der  Stempel  lag,  je  nach  den  Umstünden  mehr  oder 
weniger  Gase  verdichtet  haben  als  an  anderen  Stellen , hier  werden  also 
auch  die  Dämpfe  schwächer  oder  stärker  condensirt  werden. 

Diese  ErklärungsweiBe  begründet  Waidele  durch  viele  Versuche, 
von  denen  wir  nur  die  wichtigsten  anlühren  wollen. 

Auf  die  eine  Hälfte  einer  mit  frisch  geglühtem  Trippel  geputzten 
Silberplatte  wurde  frisch  ausgeglühtes  Kohlenpulver  gestreut,  auf  die  an- 
dere Hälfte  solches  Kohlenpulver,  über  welches  ein  Strom  von  Kohlensäure 
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geleitet  worden  war.  Nach  1 bis  2 Minuten  wurde  alles  Kohlenpulver  mit 
reiner  Baumwolle  von  der  Platte  abgekehrt.  Wenn  man  sie  nun  be- 
hauchte, so  condensirte  sich  der  Wasserdampf  auf  der  Hälfte,  auf  welcher 
das  kohlensäurehaltige  Kohleupulver  gelegen  hatte,  mit  bräunlicher,  auf 
der  anderen  Hälfte  mit  bläulicher  Färbung.  Den  Quecksilberdäuipfan  aua- 
gesetzt,  condensirten  sich  dieselben  nur  auf  der  Hälfte  der  Platte,  auf  wel- 
cher das  frisch  ausgeglühte  Kohlenpulver  gelegen  hatte. 

Da,  wo  das  frisch  ausgeglühte  Pulver  gelegen  hatte,  ist  die  Ober- 
fläche der  Platte  fast  noch  ganz  rein,  hier  werden  also  die  Wasserdämpfe 
sowohl  als  die  Quecksilberdämpfe  stärker  verdichtet  als  da,  wo  die  Platte 
durch  die  Berührung  mit  dem  kohlensäurelialtigen  Kohlenpulver  schon  mit 
einer  dichten  Atmosphäre  von  Kohlensäure  bedeckt  ist. 

Wenn  man  auf  eine  frisch  präparirte,  also  ganz  reine  Platte  einen 
Stahlstempel  aufsetzt,  der  durch  längeres  Liegen  in  Kohlenpnlver,  welches 
mit  Kohlensäure  gesättigt  war,  mit  einer  dichten  Atmosphäre  von  Kohlen- 
säure überzogen  ist  und  ihn  nach  10  Minuten  wegnimmt,  so  erscheint 
sein  Bild,  wenn  man  die  Platte  den  Quecksilberdämpfen  aussetzt,  die  sich 
vorzugsweise  da  condensiren , wo  Platte  und  Stempel  nicht  in  unmittel- 
barer Berührung  waren,  denn  hier  konnte  sich  die  Platte  nicht  so  schnell 
mit  einer  Gasatmosphäre  bedecken  als  da,  wo  sie  mit  einer  dichten  At- 
mosphäre des  Stempels  in  Berührung  war. 

Wenn  dagegen  die  Platte  mit  einer  Gasatmosphäre  versehen  ist,  und 
man  einen  frisch  gereinigten  Stempel  aufsetzt,  so  werden  nach  Wegnahme 
desselben  die  Quecksilberdämpfe  umgekehrt  da  condensirt,  wo  der  Stem- 
pel und  die  Platte  in  Berührung  waren. 

Wenn  Platte  und  Stempel  ganz  rein  sind,  oder  wenn  Platte  und  Stem- 
pel in  Kohlenpulver  gelegen  haben,  welches  mit  Kohlensäure  gesättigt 
war,  so  erhält,  man  gar  kein  Bild  des  Stempels. 

Moser  hat  ferner  gefunden,  dass,  wenn  man  auf  irgend  einen  polir- 
ten  Körper  einen  Papierschirm  legt,  in  welchen  beliebige  Figuren  ausge- 
schnitten sind,  alsdann  die  Platte  behaucht  und  das  Wasser  verdunsten 
lässt,  und  darauf  den  Schirm  wegnimmt,  dass  alsdann  bei  einem  al>ermali- 
gen  Behauchen  die  ausgeschnittene  Figur  wieder  sichtbar  wird,  indem  nun 
hier  die  Wasserdämpfe  anders  condensirt  werden  als  an  den  Stellen,  wel- 
che vorher  nicht  behaucht  worden  waren. 

Wenn  man  mit  einem  Wassertropfen,  welcher  an  einem  Glasstabe 
hängt,  über  irgend  eine  polirte  Platte  hiniiihrt,  ohne  dass  gerade  Wasser 
auf  der  Platte  hängen  bleibt,  so  werden,  wenn  mau  nachher  die  Platte  be- 
haucht, die  Züge  sichtbar  werden,  in  welchen  der  Tropfen  über  die  Platte 
hingeführt  wurde. 

Moser  erklärt  diese  Erscheinungen  durch  die  Annahme  eines  laten- 
ten Lichtes,  er  nimmt  nämlich  an,  dass  Licht  in  ähnlicher  Weise  ge- 
bunden und  wieder  frei  werden  könne  wie  die  Wärme.  Wir  können  auf 
diese  sehr  unwahrscheinliche  Theorie  hier  nicht  weiter  eingehen.  Auch 
diese  Erscheinungen  erklärt  Waid  eie  mit  überraschender  Einfachheit. 
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Wenn  man  einen  Wassertropfen,  welcher  an  einem  Glasstäbchen  hängt, 
über  eine  Platte  hinführt,  welche  mit  einer  Gasatmosphäre  bedeckt  ist,  so 
absorbirt  er  einen  Theil  des  Gases,  und  folglich  muss  der  Weg  des  Tro- 
pfens auf  der  Platte  sichtbar  werden,  wenn  man  sie  nachher  anhaucht. 

Wenn  mau  auf  eine  nicht  sehr  sorgfältig  gereinigte  Platte  ein  Blatt 
Papier  legt,  aus  welchem  irgend  eine  Figur  ausgeschnitten  ist;  wenn  man 
dann  die  Platte  behaucht,  das  Blatt  wegnimmt  und  das  Wasser  verdampfen 
lässt,  so  nimmt  dies  verdampfende  Wasser  die  Gasatmosphäre  grössten- 
theils  mit  weg,  während  sie  an  den  nicht  bethaut  gewesenen  Stellen  bleibt; 
bei  einem  abermaligen  Behauchen  muss  also  natürlich  hier  der  Wasser- 
dampf stärker  condensirt  werden  als  auf  der  übrigen  Platte.  Was  diese 
Ansicht  unterstützt,  ist  der  Umstand,  dass  das  Bild  der  ausgeschnittenen 
Figur  auf  einer  frisch  und  sorgfältig  gereinigten  Platte  nie  recht  deutlich 
wird,  während  es  sich  auf  solchen  Platten,  die  man  vorher  absichtlich  mit 
einer  Atmosphäre  von  Kohlensäure  oder  Ammoniakgas  versehen  hat,  am 
schönsten  darstellt. 


100  Absorption  der  Gase  durch  Flüssigkeiten.  Flüssigkeiten 


Fig.  287. 


zeigen  gegen  Gase  ein  ganz  ähnliches  Verhalten  wie 
das,  welches  wir  so  eben  bei  den  festen  Körpern  be- 
trachtet haben.  Man  kann  dies  recht  anschaulich  ma- 
chen, wenn  man  den  oben  (S.  223)  angeführten.  Ver- 
such in  der  Weise  abändert,  dass  man  die  Kohlen- 
säure durch  Ammoniakgas  ersetzt  und  statt  der  Kohle 
Wasser  in  dem  Glascylinder  aufsteigen  lässt.  Das 
Ammoniakgas  wird  von  dem  Wasser  mit  solcher  Be- 
gierde absorbirt,  dass  alsbald  alles  Gas  verschwunden 
ist  und  sich  die  ganze  Röhre  mit  Flüssigkeit  füllt. 

Die  Absorptionsfähigkeit  des  Wassers  für  verschie- 
dene Gase  ist  sehr  ungleich,  wie  aus  folgender  Ta- 
belle hervorgeht. 
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und  dadurch  verschliessen 
kann.  An  dem  Stuhle  befin- 
den sich  die  beiden  Stahlfedern 


Die  Angaben  verschiedener  Physiker  für  ein  und  dasselbe  Gas  sind 
sehr  abweichend,  was  daher  rührt,  dass  ihre  Beobacht ungsmethoden  mehr 
Fig.  288.  oder  weniger  mangelhaft  wa- 

ren. In  neuerer  Zeit  hat  Bu  n - 
sen  eine  sehr  genaue  Methode 
zur  Messung  der  Absorption 
der  Gase  in  Wasser  angege- 
ben und  nach  derselben  von 
den  früheren  sehr  abweichende 
Resultate  gefunden. 

Der  zu  diesen  Versuchen 
angewandte  Apparat  hat  fol- 
gende Einrichtung : Das  in 

Millimeter  getheilte  und  ka- 
librirte  Absorptionsrohr  C, 
Fig.  288,  ist  an  seinem  unte- 
ren offenen  Ende  mit  einer 
aufgekitteten, in  die  Schrauben- 
mutter des  kleinen  Stuhles  (Ml, 
Fig.  289,  passenden  Schrauhen- 
spindel  b versehen,  vermittelst 
deren  man  das  offene  Ende  des 
Altsorptionsrohras  gegen  die 
mit  vulkanisirtem  Kautschuk 
überzogene  Bodenplatte  des 
kleinen  Stuhles  aa  schrauben 


Fig.  289. 


C C,  welche  in  zwei  perpendiculär  laufende  Falze  der  inneren  Höhlung 
des  Fusses  f,  Fig.  288,  passen,  so  dass  sich  der  Stuhl,  wenn  er  in 


Digitized  by  Google 


230  Molekularwirkungen  gasförmiger  Körper. 

die  Höhlung  des  Kusses  gesenkt  ist , auf  und  nieder  bewogen , aber 
nicht  um  seine  Axe  drehen  lässt.  Es  wird  dadurch  bewirkt,  dass  die  Ab- 
sorptionsröhre,  welche  gegen  die  Kautschukplatte  des  in  den  Falzen  fest- 
gehaltenen Stuhles  geschraubt  ist,  durch  eine  geringe  Axendrehung  nach 
links  oder  rechts  geöffnet  oder  wieder  verschlossen  werden  kann. 

In  dieses  mit  Quecksilber  gefüllte,  in  einer  Quecksilberwaune  stehende 
Absorptionsrohr  lässt  man  nun  zunächst  eine  Portion  des  zu  untersuchenden 
Gases  eintreten,  und  nachdem  man  die  zur  Hestimmung  seines  Volumens  V, 
seiner  Temperatur  und  des  Druckes  P,  unter  dem  es  steht,  nöthigen  Ab- 
lesungen vorgenommen  hat,  wird  eine  angemessene  Quantität  luftfreien 
Wassers  zugelassen,  das  Absorptionsrohr  durch  Aufschrauben  des  oben  be- 
sprochenen kleinen  Stuhles  unter  Quecksilber  geschlossen  und  dann  in  den 
unten  mit  Quecksilber,  oben  mit  Wasser  gefüllten  Glascylinder  gg,  Fig.  288, 
eingetaucht.  — Die  Temperatur  dieses  Wassers  wird  an  dem  Thermo- 
meter k abgelesen. 

Hierauf  wird  das  Absorptionsrohr  durch  Drehen  auf  die  oben  ange- 
gebene Weise  geöffnet , der  Druck,  unter  welchem  das  eingeschlossene 
Gas  steht,  durch  Flingiessen  von  Quecksilber  in  den  Trichter  r bis  zu  einem 
beliebigen  Grade  vermehrt,  das  Absorptionsrohr  unten  wieder  zugeschraubt 
und  dann  das  Glasrohr  gg  oben  durch  Aufschrauben  eines  Deckels  voll- 
kommen geschlossen.  Dieser  Deckel  ist  in  der  Mitte  mit  einer  Kautschuk- 
platte versehen,  welche,  auf  den  Gipfel  des  Absorptionsrohres  aufgedrückt, 
dasselbe  so  fest  hält,  dass  man  nun  den  ganzen  Apparat  tüchtig  schütteln 
kann.  Nachdem  nun  diese  Operation  so  lange  wiederholt  worden  ist,  bis 
sich  nach  dem  Oeffnen  des  Absorptionsrohres  keine  Verminderung  des  Gas- 
volumens mehr  zeigt,  werden  abermals  die  nöthigen  Ablesungen  vorge- 
nommen, um  das  Volumen  V des  übrigen  Gases,  das  Volumen  des  Wassers 
im  Absorptionsrohre,  den  Druck  P\  unter  welchem  das  eingeschlossene  Gas 
steht,  u.  s.  w.  zu  erfahren. 

Da  nun  V das  Volumen  des  in  das  Absorptiometer  gebrachten 
Gases  unter  dem  Druck  P vorder  Absorption  ist,  so  ist  das  auf  den  Norrnal- 

V.P 

druck  7 60mm  reducirte  Volumen  dieser  Gasmenge  t>  = ------  (§.83).  Das 

nach  der  Absorption  bei  unveränderter  Temperatur  unter  dem  Druck  P' 
übrig  bleibende  Volumen  V würde  unter  dem  Normaldruck  das  Volumen 

V'P' 

V1  =r  — — - eingenommen  haben;  mithin  ist  das  auf  den  Normaldruck  re- 
1 60 

ducirte  Volumen  g des  absorbirten  Gases 

g = v — v' 1) 

Die  von  der  gleichet!  Wassermenge  bei  der  gleichen  Temperatur  ein- 
mal unter  dem  Druck  523mm  und  dann  unter  dem  Druck  725n,m  absorbir- 
ten in  der  eben  angedeuteten  Weise  auf  den  Normaldruck  reducirten  Vo- 
lumina von  Kohlensäure  waren  nach  einem  Versuche  von  B linsen  27,3 
und  38,6. 

Da  nun  38,6:27,3  in  der  That  sehr  nah  gleich  725:523  ist,  so  er- 
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giebt  sich  aus  diesem , wie  aus  einer  Reihe  von  anderen  Versuchen  das 
wichtige  Gesetz:  dass  unter  sonst  gleichen  Umständen  die  von 
einer  Flüssigkeit  absorbirten  Gasmengen  dem  Drucke  pro- 
portional sind. 

Mit  dem  Namen  des  Absorptionscoefficienten  einer  Gasart 
bezeichnet  man  nach  B u n s e n , das  (auf  0°  C.  rcducirte)  Gasvolumen,  wel- 
ches von  der  Volumeneinheit  der  Flüssigkeit  unter  dem  Quecksilberdruck 
von  760ml“  absorbirt  wird.  ’ 

Dieser  Absorptionscoefficient  lässt  sich  leicht  berechnen,  wenn  man 
das  Gasvolumen  g ermittelt  hat,  welches  unter  dem  Druck  P'  von  dem 
Flüssigkeitsvolumen  h absorbirt  wird. 

Nach  dem  oben  angeführten  Gesetz  würde  nämlich  von  demsel- 
ben FlüSBigkeitsvolumen  h unter  dem  Normaldruck  von  760mm  das  Gas- 
volumen 


760 


absorbirt  werden.  Das  von  der  Volumeinheit  der  Flüssigkeit  unter  dem 
Normaldruck  absorbirte  Gasvolumen  ist  demnach 


a 


9 760 

~ h P' 


2) 


Setzen  wir  in  Gleichung  2)  für  g seinen  Werth  bei  1),  so  kommt 


a 


1 . .760 


und  wenn  wir  für  i<  und  v'  ihre  obigen  Werthe  setzen 


M 

a 


1 

h 

l 

h 


/ V.P 
\ 760 
(VP 

Vp' 


V P'  \ 760 
760  ) P' 


3) 


Die  Grösse  « ist  aber  nichts  anderes  als  der  Absorptionscoefficient. 

Bei  einem  mit  Stickstoffgas  und  Wasser  bei  einer  Temperatur  von 
18°  C.  angestellten  Versuch  ergaben  sich  aus  den  Beobachtungen  am 
Absorptiometer 

V = 32,608  P = 429,3 

V=  16,52  P'=  730,5 

h =182,37 

Setzt  man  diese  Werthe  in  Gleichung  3),  so  ergiebt  sich 
a = 0,01448 

als  Absorptionscoefficient  des  Stickstoffs  in  Wasser  bei  einer  Temperatur 
von  18°  C. 

Für  dieselben  Substanzen  ändert  sich  der  Absorptionscoefficient  mit 
der  Temperatur. 

Für  Kohlensäure  und  Wasser  fand  Bunsen  folgende  zusammengehö- 
rige Werthe  der  Temperatur  und  des  Absorptionscoefficienten: 
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t a tu 

4,4°  C.  1,4698  16,6°C.  0,9692 

8,4  1,2426  19,1  0,8963 

13,8  1,0652  22,4  0,8642 

woraus  er  die  Interpolationsformel 

u = 1,7967  — 0,07761 1 + 0,0016424  «* 
ableitet,  welche  das  empirische  Gesetz  darstellt,  nach  welchem  der  Ab- 
sorptionscoefliaieut  der  Kohlensäure  in  Wasser  von  der  Temperatur  ab- 
hängt. 

In  ähnlicher  Weise  fand  15  unsen  für  die  Absorptionscoefficienten 
verschiedener  Gase  folgende  Interpolationsformeln: 

Stickstoff  in  Wasser  . . . 0,020346  — 0,00053887«  + 0,000011156«* 

„ in  Alkohol  . . . 0,126338  — 0,000418«  -j-  0,000006«» 

Wasserstoff  in  Wasser  . . 0,0193 

„ in  Alkohol  . .0,06925  — 0,0001487«  -(-  0,000001«* 

Kohlenoxyd  in  Wasser  . . 0,032874 — 0,00081632«  -(-  0,0000164«* 

„ in  Alkohol  . . 0,20443 

Grubengas  in  Wasser  . . . 0,05449  — 0,0011807«  + 0,000010278«* 

„ in  Alkohol  . .0,522586—  0,0028655«  -f- 0,0000142«* 

Methylgas  in  Wasser  . . . 0,0871  — 0,0033242«  -j-  0,0000603«* 

Oelbildendes  Gas  in  Wasser  0,25629  — 0,00913631«  -j-  0,000188108«* 
„ „ in  Alkohol  3,59498  — 0,057716«  0,0006812«* 

Kohlensäure  in  Wasser  . . 1,7967  — 0,07761«  -f-  0,0016424«* 

„ in  Alkohol  . . 4,32955  — 0,09395«  -j-  0,00124«* 

Sauerstoff  in  Wasser  . . . 0,04115  — 0,000109«  -f-  0,00002256«* 

„ in  Alkohol  . . . 0,2825 

Der  Absorptiouscoefficient  von  Wasserstoff  in  Wasser  bleibt  zwi- 
schen 0*  und  20°  C.,  der  von  Kohlenoxyd  in  Alkohol  und  von  Sauerstoff  in 
Alkohol  bleiben  zwischen  0°  und  24°  ungeändert. 

Zur  Bestimmung  der  Absorptionscoefficienten  Bolcher  Gase,  welche 
das  Quecksilber  angreifen  oder  welche  vom  Wasser  in  unverhältnissmässi- 
ger  Menge  verschluckt  werden,  lässt  sich  das  Absorptiometer  nicht  mehr 
anwenden.  Was  die  in  diesen  Fällen  von  Bunsen  angewandten  experi- 
mentellen Methoden  betrifft,  so  müssen  wir  auf  dessen  „ gasometrische 
Methoden“  (Braunschweig  1857)  verweisen,  und  begnügen  uns  die  wich- 
tigsten seiner  hierhergehörigen  Resultate  anzuführen: 

Schwefelwasserstoff  in  Wasser  4,3706  — 0,083687«  -j-  0,0005213«* 

„ in  Alkohol  17,891  — 0.65598«  -(-  0,00661«* 

Schweflige  Säure  in  Wasser  . 79,789  — 2,6077«  -j-  0,02935«* 

„ „ in  Alkohol  . 328,62  — 16,95«  + 0,312<* 

Ammoniak  in  Wasser  . . . 1049,63  — 29,496«  -j-  0,6769«* 

101  Absorption  von  Gasgemengen.  Wenn  zwei  oder  mehrere 
Gase  mit  einander  gemischt  sind,  so  erfolgt  die  Absorption  proportional 
dem  Drucke,  welchen  jeder  der  Gemengtheile  ausüben  würde,  wenn  er 
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sich  allein  in  dem  vom  Gasgemenge  erfüllten  Raum  befände.  Diesen,  die 
Absorption  des  Gemengtheils  bedingenden  Druck  nennt  Bunsen  den 
partiären  Druck.  Die  atmosphärische  Luft  besteht  z.  B.  aus 
0,2096  Volumtheilen  Sauerstoff  und 
0,7904  Volumtheilen  Stickstoff. 

Steht  nun  eine  bestimmte  Menge  atmosphärischer  Luft  unter  dem  Druck 
P,  so  ist  der  partiäre  Druck,  unter  welchem  das  Sauerstoffgas  absorbirt 
wird,  0,2096  P,  während  die  Absorption  des  Stickstoffs  unter  dem  Druck 
0,7904  P vor  sich  geht. 

Bezeichnen  « und  ß die  Absorptionscoefficienten  des  Sauerstoffs  und 
des  Stickstoffs,  so  werden  demnach  von  der  Einheit  des  Wasservolumens 
aus  einer  unter  dem  Normaldruck  stehenden  Luftmasse  absorbirt 
0,2096«  Volumina  Sauerstoff  und 
0,7904/3  Volumina  Stickstoff; 

demnach  ergiebt  sich  für  atmosphärische  Luft  der  Absorptionscoefficient 
y = 0,2096  a -f-  0,7904/3. 

Setzt  man  für  a und  ß dieWerthe  der  Absorptionscoefficienten  von  Sauer- 
stoff und  Stickstoff  bei  0°  C.,  so  kommt 

y = 0,008625  -f-  0,016151  = 0,024776. 

Das  bei0°C.  von  der  Einheit  des  Wasservolumens  aus  der  atmosphärischen 
Luft  absorbirte  Gasvolumen  0,024776  besteht  aber  aus  0,008625  Volum- 
theilen Sauerstoff  und  0,016151  Volumtheilen  Stickstoff,  es  enthält  also 
34  Proc.  Sauerstoff  und  66  Proc.  Stickstoff.  Das  von  Wasser  aus  der  At- 
mosphäre absorbirte  Gasgemenge  ist  also  an  Sauerstoff  reicher  als  die  at- 
mosphärische Luft  selbst. 

In  der  angegebenen  Weise  geht  jedoch  die  Absorption  von  Sauerstoff 
und  Stickstoff  aus  der  atmosphärischen  Luft  nur  dann  vor  sich,  wenn  die 
procentische  Zusammensetzung  des  Rückstandes  unverändert  bleibt,  wenn 
also  das  Volumen  des  absorbirenden  Wassers  verschwindend  klein  ist  ge- 
gen das  Luftvolumen,  welches  mit  demselben  in  Berührung  ist.  Wenn 
diese  Bedingung  nicht  erfüllt  ist,  so  wird  in  Folge  der  ungleichen  Ab- 
sorption der  Bestandtheile  die  procentische  Zusammensetzung  des  unabsor- 
birt  zurückbleibenden  Gases,  also  auch  der  partiäre  Druck  verändert  und 
dadurch  die  Berechnung  der  absorbirten  Gasmengen  verwickelter.  Aus 
diesem  Grunde  würde  man  auch  aus  directen  Versuchen  mit  dem  Absorp- 
tiometer einen  anderen  Werth  für  den  Absorptionscoefficienten  der  at- 
mosphärischen Luft  finden. 

Diffusion  der  Gase.  Flüssigkeiten,  welche  sich  nicht  gegenseitig  102 
lösen  oder  chemisch  mit  einander  verbinden,  können  wohl  auf  einige  Augen- 
blicke gemengt  sein;  bald  aber  trennen  sie  sich,  sie  lagern  sich  nach  der 
Ordnung  ihrer  specifischen  Gewichte,  wie  z.  B.  das  Oel  auf  dem  Wasser 
schwimmt.  Bei  Gasen  findet  eine  ganz  gleichförmige  Mengung  statt. 

Diese  Fundamentalwahrheit  ist  durch  einen  directen  Versuch  ausser 
Zweifel  gesetzt  worden.  Berthollet  verband  zwei  Ballons , von  denen 
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der  eine  a,  Fig.  290,  mit  Wasserstoffgas,  der  andere  e mit  Kohlensäuregas 
gefüllt  war,  durch  eine  Röhre,  die  durch  Hähne  gesperrt  werden  konnte. 
Nachdem  der  Apparat  so  aufgestellt  war,  dass  der  mit  dem  leichteren  Wasser- 
stoffgas  gefüllte  Ballon  über  dem  anderen  stand,  wurden  die  Hähne  geöff- 
net. Nach  einiger  Zeit  hatte  sich  die  Hälfte  des  Wasserstoffgases  trotz 
seiner  Leichtigkeit  in  dem  unteren  Ballon  verbreitet,  während  die  Hälfte 
des  Kohlensäuregases  in  den  oberen  Ballon  hinaufgestiegen  war. 

Jedes  der  beiden  Gase  verbreitet  sich  also  gleichförmig  in  dem  gan- 
zen Raume  gerade  so,  als  ob  das  andere  gar  nicht  da  wäre. 

Diese  Erscheinung  der  gleichförmigen  Mengung  der  Gase  wird  mit 
dem  Namen  der  Diffusion  bezeichnet. 

Was  für  die  Mischung  zweier  Gase  gilt,  gilt  auch  für  mehrere.  Das 
allgemeine  Princip,  nach  welchem  die  Mischung  gasförmiger  Körper  vor 
sich  geht,  ist  folgendes : Wenn  man  in  einen  und  denselben  Raum 
verschiedene  Gase  bringt,  welche  keine  chemische  Wir- 
kung auf  einander  ausüben,  so  verbreitet  sich  jedes  gleich- 
förmig durch  den  ganzen  Raum. 

Wenn  zwei  verschiedenartige  Gase  durch  eine 
poröse  Scheidewand  getrennt  sind,  so  geht  der  Aus- 
tausch der  Gase  durch  diese  Scheidewand  hindurch 
vor  Bich , und  zwar  bemerkt  man  hier  eine  ähn- 


Fig.  292. 


Fig.  291. 


liehe  Erscheinung  wie  diejenige,  welche  wir  bei  den  Flüssigkeiten  unter 
dem  Namen  Endosmose  kennen  gelernt  haben;  man  findet  nämlich, 
dass  verschiedene  Gase  nicht  mit  gleicher  Geschwindigkeit  durch  die  po- 
röse Scheidewand  hindurchdringen , so  dass  die  Gasmenge  auf  der  einen 
Seite  ab-  oder  zunimmt. 

Um  dies  durch  den  Versuch  anschaulich  zu  machen,  kann  man  in 
folgender  Weise  verfahren : Eine  ungefähr  1 Zoll  weite,  oben  durch  einen 
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1 bis  2 Linien  dicken,  vollkommen  trockenen  Gypspfropf  b,  Fig.  291,  ge- 
schlossene Glasröhre,  wird  mit  Wasserstoffgas  oder  mit  Leuchtgas  gefüllt, 
während  sie  unten  durch  Quecksilber  oder  Wasser  gesperrt  ist,  wie  die  Fi- 
gur andeutet.  Ueberlässt  mau  nun  die  Vorrichtung  sich  selbst,  so  sieht  man 
alsbald  die  Flüssigkeit  in  der  Röhre  steigen  und  schon  nach  einigen  Mi- 
nuten steht  sie  um  eine  namhafte  Höhe  über  dem  äusseren  Flüssigkeiten 
spiegol.  Das  Gasvolumen  in  der  Röhre  hat  also  abgenommen,  weil  Wasser- 
stoffgas  durch  den  Gypspfropf  hindurch  in  die  Atmosphäre  diffundirt  ist. 
Freilich  ist  auch  in  umgekehrter  Richtung  durch  den  Pfropf  atmosphäri- 
sche Luft  in  den  Cylinder  eingedrungen,  allein  das  Volumen  der  einge- 
tretenen Luft  ist  weit  geringer  als  das  Volumen  des  ausgetretenen  Wasser- 
stoffs. 

Um  das  Gesetz  der  Diffusion  durch  poröse  Scheidewände  hindurch  zu 
ermitteln,  muss  man  dadurch,  dass  man  die  Röhre  allmälig  tiefer  und  tie- 
fer einsenkt,  dafür  sorgen,  dass  das  Niveau  des  Quecksilbers  in  der  Röhre 
stets  dem  äusseren  gleich  bleibt,  weil  ohne  diese  Vorsich tsmaassregel  mehr 
atmosphärische  Luft  eindringt,  als  wenn  bloss  eine  DifFusions Wirkung  statt- 
gefunden hätte.  Um  aber  das  Diffusionsrohr  nach  und  nach  tiefer  einsen- 
ken  zu  können , wählt  man  zur  Aufnahme  der  Sperrflüssigkeit  einen  Glas- 
cylinder  von  der  Fig.  292  dargestellten  Form. 

Graham  hat  diese  Erscheinung  zuerst  näher  untersucht.  Nach  dem 
von  ihm  aufgestellten  Gesetz  verhalten  sich  die  Geschwindigkei- 
ten, mit  welchen  die  Gase  in  entgegengesetzter  Richtung  die 
Scheidewand  durchziehen,  umgekehrt  wie  die  Quadratwurzeln 
aus  ihren  specifischen  Gewichten.  Setzen  wir  das  specifisclie  Ge- 
wicht der  Luft  gleich  1,  so  ist  das  des  Wasserstoffgases  0,06926;  gegen 
1 Volumen  Wasserstoff,  welches  aastritt,  wer  den  also  Vo, 06926  Volumina 
Luft  eintreten;  das  Volumen  des  austretenden  Wasserstoffgases  soll  also 

—r — = 3,80mal  grösser  sein  als  das  der  eintrctemlen  Luft. 

V 0,06926 

Zwischen  Endosmose  und  der  Diffusion  der  Gase  findet  also  ein  we- 
sentlicher Unterschied  statt.  Wälirend  die  Ungleichheit  der  entgegenge- 
setzten Strömungen  bei  der  Endosmose  lediglich  durch  die  ungleiche  Mole- 
kularanziehung bedingt  wird,  welche  die  Scheidewand  auf  die  Flüssigkei- 
ten ausübt,  kommt  bei  der  Diffusion  der  Gase  die  Natur  der  Scheidewand 
gar  nicht  in  Betracht;  das  Verhältniss  der  Strömungen  hängt  von  dem 
Verhältniss  der  specifischen  Gewichte  der  Gase  ab. 

Nach  höchst  sorgfältig  angestellten  Versuchen  von  Bassen  ist 
Grahara’s  Diffusionsgesetz  nicht  genau.  Ein  mit  Wasserstoffgas  ange- 
stellter  Versuch , bei  welchem  Wasser  als  Sperrflüssigkeit  angewendot 
wurde,  gab  z.  B.  folgende  Resultate:  Das  Anfangsvolumen  des  Wasserstoffs 
im  Diffusionsrohr  war  645,  als  das  Wasserniveau  in  der  Röhre  1 Milli- 
meter höher  stand  als  Aussen.  Während  nun  das  Wasserstoff  gas  durch 
den  Gypspfropf  diffundirte,  also  das  Gasvolumen  in  der  Röhre  abnahm, 
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wurde  das  Diffusionsrolir  immer  in  der  Weise  niedergesenkt,  dass  der 
Höhenunterschied  zwischen  dem  inneren  und  äusseren  Wasserspiegel  stets 
1 Millimeter  betrug. 

Nachdem  das  Gasvolumen  im  Diffusionsrohr  auf  193  abgenommen 
hatte,  fand  keine  weitere  Aeuderung  des  Volumens  mehr  statt,  die  Diffu- 
sion des  Wasserstoffs  war  also  beendigt,  es  waren  also  193  Volumtheile 
atmosphärischer  Luft  gegen  645  Volumtheile  Wasserstoffgas  eingetreten. 
. 645 

Der  Quotient  = 3,34  ist  aber  merklich  geringer  als  3,80,  wie  er 
i yd 

nach  dem  Graham 'sehen  Gesetze  hätte  sein  müssen. 

Diese  Abweichung  vom  Graham’schen  Gesetz  hängt  mit  den  Aus- 
strömungsgesetzen  der  Gase  zusammen,  wir  werden  deshalb  am  Schlüsse 
des  neunten  Capitels  auf  diesen  Gegenstand  zurückkommen. 
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Bewegung  fester  Körper  unter  dein  Einfluss  beschleuni- 
gender Kräfte. 


Ruhe  Ulld  Bewegrung.  Ein  Körper,  welcher  seine  Stellung  ge-  103 
gen  andere  ändert,  ist  in  Bewegung;  er  ist  in  Ruhe,  wenn  keine  solche 
Veränderung  mit  ihm  vorgeht.  Alle  Ruhe,  alle  Bewegung,  welche  wir 
beobachten,  ist  nur  relativ,  nicht  absolut.  Die  Bäume  sind  in  Ruhe  in 
Beziehung  auf  die  benachbarten  Berge , die  Bäume  haben  eine  unveränder- 
liche Stellung  auf  dem  Erdboden,  aber  Bäume  und  Berge  sind  deshalb 
nicht  in  absoluter  Ruhe.  Sie  durchlaufen  mit  dem  ganzen  Erdbälle,  auf 
welchem  sie  fest  stehen,  die  ungeheure  Bahn  unseres  Planeten.  Obgleich 
wir  aber  wissen,  dass  wir  mit  unserer  Erde  die  Himmelsräume  durchflie- 
gen, indem  sie  sich  um  die  Sonne  dreht,  so  können  wir  doch  über  unsere 
absolute  Bewegung  nichts  sagen,  denn  wir  müssten  wissen,  ob  die  Sonne 
wirklich  ein  unbewegliches  Centrum  der  Welt  ist.  Alles  aber  scheint  an- 
zudeuten, dass  die  Sonne  selbst  im  Weltenraume  fortschreitet. 

Wir  haben  bei  jeder  Bewegung  zwei  wesentliche  Dinge  zu  betrachten, 
die  Richtung  und  die  Geschwindigkeit. 

Wenn  ein  Körper  sich  stets  nach  derselben  Richtung  bewegt,  so  ist 
seine  Bahn  geradlinig,  wenn  sich  aber  die  Richtung  seiner  Bewegung 
fortwährend  ändert,  so  ist  seine  Bewegung  krummlinig.  Wenn  man  sich 
in  dem  Punkte  der  Curve,  welchen  der  Körper  in  einem  bestimmten  Mo- 
mente einnimmt,  eine  Tangente  an  die  Curve  gezogen  denkt,  so  zeigt  uns 
diese  Tangente  die  Richtung,  welche  in  diesem  Augenblicke  die  Bewegung 
des  Körpers  hat. 

Gleiohförmige  Bewegung.  Ein  Körper  hat  eine  gleichförmige  104 
Bewegung,  wenn  er  in  gleichen  Zeiten  gleiche  Räume  zurücklegt.  Wenn 
ein  Körper,  der  Bich  in  gerader  Linie  bewegt,  in  jeder  Minute  gleich  viel, 
etwa  60  Fuss,  fortschreitet,  in  jeder  halben  Minute  30,  in  jeder  Secunde 
1 Fuss,  so  bewegt  er  sich  gleichförmig.  Weil  hier  die  in  gleichen  Zeiten 
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durchlaufenen  Räume  gleich  sind,  so  folgt,  dass  das  Verhältnis  zwischen 
Zeit  und  Raum  constant  bleibt.  Dieses  Verhältnis  nennt  man  die  Ge- 
schwindigkeit der  gleichförmigen  Bewegung.  In  der  doppelten,  drei- 
fachen Zeit  ist  auch  der  durchlaufene  Raum  der  doppelte  oder  dreifache; 
das  Verhältniss  bleibt  also  dasselbe.  Die  Zahl,  welche  die  Geschwindig- 
keit ausdrückt,  hängt  davon  ab,  welche  Einheiten  man  für  Raum  und  Zeit 
wählt.  Wollte  man  die  Geschwindigkeit  nur  durch  eine  Zahl  ausdrücken, 
ohne  anzugeben,  welcher  Einheiten  man  sich  bedient,  so  würde  die  Ge- 
schwindigkeit noch  durchaus  unbestimmt  sein.  Am  einfachsten  drückt  man 
die  Geschwindigkeit  dadurch  aus,  dass  man  angiebt,  wie  weit  sich  der 
Körper  in  der  Zeiteinheit,  etwa  in  einer  Minute,  einer  Secunde,  bewegt. 
So  geht  z.  B.  ein  erwachsener  Mensch  in  der  Regel  mit  einer  Geschwindig- 
keit von  2,5  Fuss  in  der  Secunde.  Ein  gewöhnlicher  Wind  hat  eine  Ge- 
schwindigkeit von  60  Metern,  der  Sturmwind  aber  eine  solche  von  2700 
Metern  in  der  Minute.  Die  beiden  letzten  Geschwindigkeiten  sind  unter 
sich  vergleichbar,  weil  sie  in  denselben  Einheiten  ausgedrückt  sind;  die 
Geschwindigkeit  des  Sturmwindes  ist  45mal  so  gross  als  die  des  gewöhn- 
lichen Windes.  Wollte  man  die  oben  angegebene  Geschwindigkeit  des 
Menschen  mit  der  des  Sturmwindes  vergleichen , so  müsste  man  sie  erst 
auf  gleiche  Einheit  reduciren. 

Weil  die  Materie  trag  ist,  muss  sich  ein  Körper,  welcher  einmal  eine 
gleichförmige  Bewegung  hat,  fortwährend  nach  derselben  Richtung  und 
mit  derselben  Geschwindigkeit  bewegen,  wenn  nicht  Kräfte  auf  ihn  wir- 
ken, welche  entweder  seine  Richtung  allein,  oder  seine  Geschwindigkeit 
allein,  oder  auch  Richtung  und  Geschwindigkeit  zugleich  ändern;  denn 
durch  sich  selbst  kann  ein  Körper  in  dieser  Hinsicht  nichts  verändern, 
weder  den  Zustand  der  Ruhe  noch  den  der  Bewegung.  Auf  diese  Weise 
ist  das  Gesetz  der  Trägheit  zu  verstehen  und  nicht  wie  es  sich  die  alten 
Philosophen  dachten,  welche  behaupteten,  dass  die  Materie  eine  vorherr- 
schende Neigung  zur  Ruhe  habe. 

Wenn  wir  sehen,  dass  die  Bewegung  eines  Körpers  irgendwie  verän- 
dert wird,  dass  seine  Geschwindigkeit  ab-  oder  zunimmt,  dasB  die  Bewe- 
gung ganz  aufhört  oder  dass  sie  ihre  Richtung  ändert , so  ist  diese  Ver- 
änderung jeder  Zeit  durch  eine  äussere  Ursache  veranlasst.  Ein  Stein,  den 
wir  nach  der  Sonne  werfen,  müsste  bis  zu  der  Sonne  fortfliegen , wenn  er 
nicht  durch  den  Widerstand  der  Luft  und  durch  die  Schwere,  welche  ihn 
nach  der  Erde  zurückzieht,  daran  gehindert  würde. 

103  Beschleunigte  und  verzögerte  Bewegung.  Eine  stetige 
Veränderung  der  Geschwindigkeit  kann  nur  durch  eine  fortwährend  wir- 
kende Kraft  hervorgebracht  werden ; eine  solche  Kraft  aber  nennt  man 
eine  beschleunigende  odereine  verzögernde,  je  nachdem  durch 
sie  die  Bewegung  beschleunigt  oder  verzögert  wird.  Wenn  in  irgend 
einem  Moment  der  veränderlichen  Bewegung  alle  beschleunigenden  oder 
verzögernden  Kräfte  zu  wirken  aufhörten,  so  würde  von  dem  Augenblicke 
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an  die  Bewegung  eine  gleichförmige  sein;  die  Geschwindigkeit  einer  ver- 
änderlichen Bewegung  in  einem  gegclienen  Augenblicke  bestimmt  man 
dadurch,  dass  man  ausmittelt,  wie  weit  sich  der  Körper  in  der  Zeiteinheit 
bewegen  würde,  wenn  von  dem  fraglichen  Momente  an  alle  Beschleuni- 
gung und  Verzögerung  aufhörte. 

Eine  Bewegung  heisst  gleichförmig  beschleunigt  oder  gleich- 
förmig verzögert,  wenn  die  Geschwindigkeit  in  gleichen  Zeiten  gleich 
viel  zu-  oder  abnimmt.  Solche  Bewegungen  werden  durch  Kräfte  hervor- 
gebracht, welche  fortwährend  gleich  stark  wirken,  wie  dies  bei  der  Schwere 
der  Fall  ist.  Ein  schwerer  Körper  fallt  mit  gleichförmig  beschleunigter 
Geschwindigkeit. 

Wenn  man  von  der  Voraussetzung  ausgeht,  dass  die  Intensität  der 
Schwere  an  den  verschiedenen  Stelle'n,  welche  der  fallende  Körper  durch- 
läuft, dieselbe  sei  (und  die  Erfahrung  berechtigt  uns  in  der  That  zu  die- 
ser Annahme,  wenigstens  innerhalb  gewisser  Gränzen),  so  lassen  sich  alle 
Gesetze  des  freien  Falls  durch  einfache  Schlüsse  entwickeln. 

Da  die  Schwere  in  jedem  Momente  des  Falles  auf  dieselbe  Weise 
wirkt,  so  muss  sie  die  Geschwindigkeit  des  fallenden  Körpers  in  gleichen 
Zeiten  auch  gleichviel  vermehren,  d.  h.  die  Bewegung  muss  eine  gleich- 
förmig beschleunigte  sein.  Wenn  der  fallende  Körper  während  der  ersten 
Fallsecunde  eine  Geschwindigkeit  g erlangt,  so  muss  er  also  nach  2,  3, 
4 ...  t Secunden  eine  Geschwindigkeit  2 g,  3 g,  \g  . . .tg  erlangt  haben. 
Es  lässt  sich  dies  in  Worten  allgemein  so  ausdrücken:  die  Geschwin- 
digkeit eines  frei  fallenden  Körpers  ist  stets  der  verflossenen 
Fallzeit  proportional;  oder  es  ist 

v = g t 1) 

wenn  v die  Geschwindigkeit  bezeichnet,  welche  der  Körper  während  einer 
Fallzeit  von  t Secunden  erlangt  hat,  g aber  seine  Geschwindigkeit  am 
Ende  der  ersten  Secunde  darstellt. 


Welchen  Raum  muss  aber  demnach  der  Körper  in  I,  2,  3,  4 ...  t 
Secunden  durchfallen?  Zu  Anfang  der  ersten  Secunde  ist  seine  Geschwin- 
digkeit gleich  0,  zu  Ende  derselben  ist  sie  g.  Da  nun  die  Geschwindig- 
keit gleichförmig  zunimmt,  so  muss  der  in  einer  Secunde  durclifallene 
Raum  offenbar  gerade  eben  so  gross  sein,  als  ob  sich  der  Körper  während 
einer  Secunde  mit  einer  Geschwindigkeit  bewegt  hätte,  welche  zwischen 
der  Anfangs-  und  Endgeschwindigkeit,  also  zwischen  0 und  g in  der  Mitte 
liegt.  Diese  mittlere  Geschwindigkeit  aber  ist  */*  g,  und  ein  Körper,  der 
sieh  eine  Secunde  lang  mit  der  Geschwindigkeit  '/2(f  bewegt,  durchläuft 
den  Raum  '/5  g. 

Ebenso  können  wir  durch  Schlüsse  den  Fallraum  finden,  welchen  der 
Körper  in  zwei  Secunden  durchfallt.  Die  Anfangsgeschwindigkeit  ist  0, 
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ein  Körper,  welcher  sich  zwei  Secunden  lang  mit  dieser  Geschwindigkeit 

bewegt,  durchläuft  einen  Raum  2.2^-. 

In  drei  Secunden  durclifallt  der  Körper  einen  Raum  3 . 3 denn 

die  Anfangsgeschwindigkeit  ist  0,  die  Endgeschwindigkeit  3 ff,  also  die 

mittlere  Geschwindigkeit  3 und  mit  dieser  Geschwindigkeit  muss  ein 

Körper  sich  drei  Secunden  lang  gleichförmig  bewegen,  wenn  er  denselben 
Weg  zurücklegen  soll,  den  ein  schwerer  Körper  in  drei  Secunden  durchfällt. 

\\  ir  wollen  diese  Schlu6sweise  allgemein  machen.  Wenn  ein  Körper 
t Secunden  lang  fällt,  so  muss  er  einen  Weg  zurücklegen,  welcher  dem- 
jenigen gleich  ist,  den  er  während  derselben  Zeit  bei  gleichförmiger  Be- 
wegung zurückgelegt  hätte,  wenn  seine  Geschwindigkeit  das  Mittel  zwi- 
schen der  Anfangsgeschwindigkeit  0 und  der  Endgeschwindigkeit  g . t, 

also  ^ . t gewesen  wäre.  Ein  Körper  aber,  welcher  sich  t Secunden  lang 
mit  der  Geschwindigkeit  ~t  bewegt,  durchläuft  einen  Raum 

« = f •** 2) 

das  heisst  in  Worten:  die  Fallräume  verhalten  sich  wie  die 
Quadrate  der  Fallzeiten. 

Aub  Gleichung  2)  ergieht  sich 

. ‘=vy « 

und  aus  der  Combination  von  1)  und  2) 

v = V 2 gs 4) 

Nach  Gleichung  4)  verhalten  sich  also  die  Geschwindigkeiten 

wie  die  Quadratwurzeln  aus  den  entsprechenden  Fallhöhen. 


106  Versuche  Über  das  Fallgesetz.  Beim  freien  Fall  sind  die 
in  wenig  Secunden  durchfallenen  Räume  und  die  erlangten  Geschwindig- 
keiten viel  zu  gross,  als  dass  man  ihn  zur  Bestätigung  des  Fallgesetzes 
gebrauchen  könnte,  und  zwar  ist  dies  um  so  weniger  möglich,  als  eben 
der  grossen  Geschwindigkeit  wegen  der  Widerstand  der  Luft  bedeutende 
Störungen  veranlasst. 

Galiläi  studirte  zuerst  die  Fallgesetze,  indem  er  Kugeln  auf  einer 
schiefen  Ebene  herunterrollen  liess.  Zur  Anstellung  der  Galiläi’schen 
Fallversuche  bedient  man  sich  am  besten  einer,  etwa  10  bis  1 2 Fuss  langen 
Fallrinne  von  Holz,  Fig.  293,  welche  im  Inneren  möglichst  glatt  polirt  sein 
muss,  und  welche  in  Fuss  und  Zoll  eingetheilt  ist.  Ist  g die  beschleu- 
nigende Kraft  der  Schwere,  d.  h.  ist  ff  die  Geschwindigkeit,  welche 
ein  frei  fallender  Körper  am  Ende  der  ersten  Secunde  erlangt  hat,  so  ist 
nach  §.  28  ff  . sin.  X die  beschleunigende  Kraft,  welche  die  Kugel  in  der 
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Fallrinne  lieruntertroibt,  wenn  x den  Winkel  bezeichnet,  welchen  nie  mit 
der  Horizontalen  macht;  durch  Verkleinerung  des  Winkels  ,r  hat  man 

Fig.  293. 


es  also  in  der  Gewalt,  den  Fall  auf  der  schiefen  Ebene  so  langsnm  zu  ma- 


chen,  als  man  will.  Ist  die  Fallrinne  so 

gestellt , dass  g . sin.  — 2', 

dass  also  der  Fallraum  der  ersten  Secunde 

1 Fuss  ist,  so  wird  man  linden, 

dass  die  Kugel  in  2,  3 u.  s. 

w.  Secunden 

einen  Weg  von  4,  9 u.  s.  w. 

Fuss  in  der  Fallrinne  durchläuft,  dass  sich  also  die  Fallräume  wirklich  wie 

die  Quadrate  der  Fallzeiten  verhalten. 

Beim  freien  Fall  sind  demnach  (der  Luftwiderstand  abgerechnet)  fol- 

gende  die  zusammengehörigen 

Werthe  vor 

t,  V und  8! 

t 

V 

S 

1.  Secunde  30  Fuss 

15  Fuss 

2. 

60  „ 

60  „ 

3. 

90  „ 

135  „ 

4- 

120  „ 

240  „ 

5- 

150  „ 

375  „ 

Oder  in  Metermaass : 

t 

V 

8 

1.  . . 

9,8  . . 

4,9 

2.  . . 

19, G . . 

19,6 

'S... 

29,4  . . 

44,1 

4 . . 

39,2  . . 

78,4 

5.  . . 

49,0  . . 

122,5 

ßeim  freien  Fall  wäre  demnach 


1/  = 30  par.  Fass  oder  9,8  Meter. 

Es  sind  dies  jedoch  nur  angenähert  richtige  Werthe  für  die  be- 
schleunigende Kraft  der  Schwere.  Der  genaue  Werth  von  </,  wie  er  sich 
aus  Pendelversuchen  crgieht,  ist 

(/  = 9,809  Meter  oder 

<j  — 30'  2"  4,3"'  altfranzüsisches  Maass,  oder 
g = 31'  3"  0,5'"  prenssisches  Maass. 

Galilüi  selbst  machte  Versuche  über  den  freien  Fall.  Später  wieder- 
holten Riccioli  und  Grimaldi  dieselben  an  dem  Thurme  Degli  Asinelli 
in  Bologna.  Die  genauesten  Versuche  darüber  hat  Dechalles  angestellt. 
Die  beobachteten  Fallräume  sind  stets  kleiner,  als  man  nach  der  Theorie 
St  O Iler'*  Lehrbuch  der  riiyaik.  s.  And  I.  16 
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erwarten  Bollte,  diese  Differenz  rührt  jedoch  nur  von  dem  Widerstande  der 
Luft  her,  der  iui  quadratischen  Verhältnisse  der  Geschwindigkeit  wächst. 
Hui  der  Fallmaschine  und  der  Fallriuuc  ist  der  Luftwiderstand  ohne  Einfluss. 


Die  Adwood’sehe  Fallmaschine  besteht  im  Wesentlichen  aus 
einer  um  eine  horizontale  Axe  leicht  drehbaren  Rolle,  Fig.  294,  welche 
],-j,r  01)4  auf  dem  Gipfel  einer  ungefähr  (5  Fuss 

hohen  verticalen  Säule  befestigt  ist. 
Ueber  die  Rolle  ist  eine  Schnur  ge- 
schlungen , an  deren  Enden  gleiche 
Gewichte  in  und  n hängen.  Legt  man 
auf  der  einen  Seite  ein  Uebergewicht 
r auf,  so  wird  das  Gleichgewicht  ge- 
stört; die  Gewichte  n -f-  r auf  der 
einen  Seite  fallen,  das  Gewicht  in  auf 
der  anderen  Seite  wird  gehoben.  Die 
Geschwindigkeit,  mit  welcher  die  Be- 
wegung vor  sich  geht,  ist  weit  geringer 
als  beim  freien  Falle,  weil  die  bewe- 
gende Kraft,  die  Schwerkraft  des 
Uebergewielites  r,  nicht  allein  die 
Masse  r,  sondern  die  Masse  M -(-  n -}-  r 
in  Bewegung  zu  setzen  hat. 

Wäre  z.  B.  jedes  der  Gewichte  Hl 
und  ii  7 Lotli,  r aber  1 Lotli,  so  hätte 
das  Uebergewicht  von  1 I/oth  (abge- 
sehen von  der  Masse  der  Rolle)  eine 
Masse  von  15  Lotli  in  Bewegung  zu 
setzen;  die  Bewegung  wird  nach  den- 
selben Gesetzen  vor  sich  gehen  wie 
beim  freien  Falle,  nur  mit  dem  einzigen 
Unterschiede,  dass  die  Intensität  der 
beschleunigenden  Kraft  hier  15lnal 
kleiner  ist.  Wenn  also  ein  frei  fallen- 
der Körper  in  der  ersten  Secunde 
15  Fuss  durchfällt,  so  wird  hier  der 
Fallrauni  der  ersten  Secunde  1 Fuss 
sein. 

Man  sieht  wohl  ein,  dass  die  Be- 
wegung um  so  langsamer  werden  wird, 
je  kleiner  das  Uebergewicht  r im 
Verhältnis»  zu  M -(-  n ist,  und  man 
kann  also  durch  zweckmässige  \ er- 
ändenmg  von  r die  Bewegung  so  langsam  machen  als  man  will. 

Um  die  Fnllräume  bequem  messen  zu  können,  ist  an  einer  zweiten 
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vertikalen  Säule  eine  Theilnng  angebracht , deren  oboniter  Punkt  der 
Nullpunkt  der  Scala  ist.  Zwei  Schieber,  von  denen  der  obere  durchbrochen 
ist,  können  an  jeder  Stelle  der  Scala  festgestellt  werden. 

Soweit  ist.  die  Kenntniss  des  Apparates  nöthig,  um  den  Zusammen- 
hang der  Versuche  zu  verstehen. 

Zunächst  lässt  Rieh  mit  der  Fallmnschinc  leicht  darthun: 

1)  Dass  sich  dio  Fallräume  verhalten  wie  die  Quadrate 
der  Fallzeiten.  Hat  man  das  Uebergewicht,  dessen  zweckmässigste 
Gestalt  man  Fig.  235  sieht,  so  gerichtet,  ilnss  der  Fallrnuiu  der  ersten 
Secunde  1 Zoll  ist,  so  werden 

in  2 Sekunden  4 Zoll, 


1) 
i r» 
25 


durchlaufen. 

Ileiindet  sich  als< 

Fig.  295. 


Fig.  290. 
| 


das  untere  Knde  des  fallenden  Gewichtes  n zu 
Anfang  der  Bewegung  am  Nullpunkte  der  Scala,  so 
hat  man  den  undurchbrochenen  Schieber  bei  den 
Theilstrichen  4,  9,  16,  25  u.  s.  w.  fcstzustellen,  wenn 
n am  Knde  der  zweiten,  dritten,  vierten  u.  s.  w. 
Secunde  aufschlagen  soll. 

Sodann  lässt  man  mit  Hülfe  der  Fallmaschine 
naehweisen : 

2)  Dass  die  Endgeschwindigkeit  der  zweiten,  dritten 
vierten  u.  s.  w.  Fallsecunde  2mal,  3mal,  4 mal  u.  s.  w. 
so  gross  ist  als  die  Endgeschwindigkeit  der  ersten, 
dass  also  die  Geschwindigkeit  des  fallenden 
Körpers  der  Fallzeit  proportional  ist. 

Zu  diesem  Zwecke  hat  das  Uebergewicht  »'  die 
(iestalt  Fig.  296,  so  dass  es  auf  dem  durchbrochenen 
Schieber  liegen  bleibt,  wenn  das  Gewicht  n hindurch- 
gegangen ist.  Es  ist  nun  klar,  dass  von  dem  Augen- 
blicke an,  in  welchem  das  Uebergewicht  abgehoben 
wird,  keine  beschleunigende  Kraft  mehr  auf  die  Massen 
l»  und  n wirkt,  sie  werden  sieh  also  von  dem  Augen- 
blicke an,  in  welchem  das  Uebergewicht  weggenommen 
wird,  mit  gleichförmiger  Geschwindigkeit  fort- 
lind  zwar  in  derjenigen  Geschwindigkeit , welche  sie  in  dem 
Momente  hatten,  in  welchem  das  Uebergewicht  auf  den  durchbrochenen 
Schieber  nufschlng. 

Nehmen  wir  an,  das  Ueliergewicht  sei  wieder  so  regulirt,  dass  der 
Fallraum  der  ersten  Secunde  1 Zoll  ist,  so  ist  nach  den  obigen  Aus- 
einandersetzungen die  Endgeschwindigkeit  der  ersten  Secunde  2 /oll.  d.  h. 
wenn  das  Uebergewicht  am  Ende  der  ersten  fallsecunde  abgenoinmeii  würde, 
so  würde  tl  in  jeder  folgenden  Secunde  2 Zoll  zurücklegen. 

16* 


bewegen , 
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Wird  unter  sonst  gleichen  Verhältnissen  das  Uehergewicht  r erst  am 
Ende  der  zweiten,  dritten,  vierten  u.  s.  w.  Fallsecunde  abgenommen,  so 
wird  also  die  erlangte  Endgeschwindigkeit  4 Zoll,  ö Zoll,  8 Zoll  u.  s.  w.  sein. 

Bezeichnen  wir  nun  die  Höhe  des  Gewichtes  n mit  h,  so  wird  das 
Uelfcrgewicht  am  Ende  der  zweiten  Fallsecunde  (wenn  also  ein  \\  eg  von 
4 Zoll  durchfallen  ist)  abgenommen,  wenn  der  durchbrochene  Schieber  so 
gestellt  ist,  dass  die  obere  Flüche  desselben  sich  (4  — h)  Zoll  unter  dein 
Nullpunkte  befindet.  Das  Gewicht  n wird  alsdann  am  Ende  der  dritten, 
der  vierten,  der  fünften  Secunde  Aufschlägen,  wenn  der  zweite  Schieber 
bei  4 — )—  4,  bei  4 — f—  8,  bei  4 -f-  12  u.  s.  w.  steht. 

Soll  das  Uehergewicht  am  Ende  der  dritten  Fallsecunde  abgenommen 
werden,  so  muss  der  obere  Schieber  (9  — h ) Zoll  unter  den  Nullpunkt 
gestellt  werden,  der  untere  Schieber  aber  6,  12,  18  Zoll  unter  9",  wenn 
das  Gewicht  u am  Ende  der  vierten,  fünften,  sechsten  u.  s.  w.  Secunde  auf 
demselben  aufschlagen  soll. 

Ebenso  kann  man  es  einrichten,  dass  das  Uehergewicht  am  Ende  der 
vierten,  fünften  u.  s.  w.  Secunde  abgenommen  wird,  und  man  findet  dann, 
dass  die  erlangte  Geschwindigkeit  8,  10  u.  s.  w.  Zoll  ist. 

Wir  hallen  bisher  die  Reibung  ganz  unberücksichtigt  gelassen  und  den 
Hergang  der  Sache  betrachtet,  wie  er  sein  würde,  wenn  keine  Reibung  statt- 
fände. Um  den  Einfluss  der  Reibung  so  gering  als  möglich  zu  machen,  wendet 
man  sogenannte  Frictionsrollen  an;  aber  selbst  in  diesem  Falle  ist 
es  nöthig,  auf  das  Gewicht  n noch  ein  kleines,  etwa  aus  einem  ganz  dün- 
nen Metallblech  herzustellendes  Gewicht  q aufzulegen  (unter  r),  welches 
so  justirt  werden  muss,  dass  es  gerade  der  Reibung  das  Gleichgewicht  halt. 

Es  sind  je'  i nur  noch  einige  Erläuterungen  in  Betreff  der  Fallmaschine 
beizufügen.  der  Regel  ist  mit  der  Fallmaschine  ein  Pendel  in  Verbin- 
dung gebracht,  welches  zum  Zählen  der  Fallsecuuden  dient,  und  mit  dessen 
erstem  Schlage  die  Fallbewegung  beginnen  muss.  Die  sehr  einfache  Pendelvur- 
richtung  unserer  Fallmaschine  ist  aus  Fig.  297  deutlicher  zu  ersehen. 

Gerade  dem  Nullpunkte  der  Theilung  gegenüber  befindet  sich  eine  um 
ein  Scharnier  drehbare  Messingplatte  s,  Fig.  298,  welche  entweder  in  Folge 
ihrer  Schwere  vertical  herabhängt,  wie  es  Fig.  297  zeigt,  oder  in  horizon- 
tale Stellung  gebracht,  durch  einen  Haken  unterstützt  werden  kann,  wie 
man  in  Fig.  298  sieht.  Auf  dieser  horizontal  gehaltenen  Platte  steht  nun 

das  Gewicht  n vor  dem  Beginn  der  Bewegung. 
Der  Haken,  welcher  die  Platte  s unterstützt, 
bildet  aber  das  eine  Ende  eines  Hebels  /, 
welcher,  wenn  man  das  Pendel  in  Bewegung 
setzt,  bei  dem  ersten  Schlage  dessellien  etwas 
auf  die  Seite  geschoben  wird,  so  dass  die 
Platte  S,  nun  ihrer  Unterstützung  beraubt, 
herabfällt,  dass  also  auch  mit  dem  ersten 
Pendelschlage  das  Fallen  des  Gewichtes  n beginnt. 

Die  Schwingungen  des  Pendels  werden  dadurch  hörbar  gemacht,  dass 


Fig.  298. 
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Fi  fr.  2!I7. 


der  gabelförmige  Doppelliammer  /(, 

Fig.  294  und  297  bei  jedem  Hin-  und 
bei  jedem  Hergange  des  Pendels  auf 
ein  auf  der  Vorderseite  desselben 
befestigtes  Glöckchen  schlägt. 

Gleichförmig  verzögerte  Be-  10S 
wegung.  Wenn  ein  Körper  durch 
irgend  einen  Stoss  vertieal  in  die  Höhe 
geworfen  wird,  so  wird  er  mit  ab- 
nehmender Geschwindigkeit  steigen; 
nach  einiger  Zeit  hört  seine  nach  auf- 
wärts gerichtete  Bewegung  auf  und  er 
beginnt  zu  fallen.  Pie  Gesetze  dieser 
Bewegung  folgen  unmittelbar  aus  dem 
Vorhergehenden. 

Gesetzt,  der  Körper  sei  mit  einer 
Geschwindigkeit  von  150’  in  die  Höhe 
geworfen  worden,  so  würde  er,  wenn 
die  Schwere  nicht  wirkte,  in  jeder 
Secunde  150'  steigen.  Pa  die  Schwere 
einem  fallenden  Körper  in  1,  2,  3,  4,  5 
u.  s.  w.  Secunden  eine  Geschwindigkeit 
von  30',  60',  90',  120',  150'  u.  s.  w. 
ertheilt,  welche  der  Richtung  unserer 
Bewegung  entgegengesetzt  ist,  so  ist 
klar,  dass  die  Geschwindigkeit  des 
steigenden  Körpers  am  Ende  der  ersten 
Secunde  150  — 30  = 120'  ist;  am 
Ende  der  zweiten  Secunde  ist  diese 
Geschwindigkeit  150  — 60  = 90'; 
am  Ende  der  dritten  150  — 90  = 60'; 
am  Ende  der  vierten  150  — 120  = 30; 
am  Ende  der  fünften  endlich  150  — 

150  = 0,  und  nun  beginnt  also  der 
Körper  zu  fallen.  Wir  haben  hier  das 
Beispiel  einer  gleichförmig  verzögerten 
Bewegung,  denn  die  Geschwindigkeit  des 
steigenden  Körpers  nimmt  in  jeder  Se- 
cunde um  gleich  viel,  nämlich  um  30'ab. 

Stellen  wir  dies  allgemeiner  dar.  Es 
sei  n die  Geschwindigkeit  im  Beginn 
des  Steigens,  so  ist  die  Geschwindig- 
keit des  Körpers  nach  t Secunden 
v = n — gt. 
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Das  Steigen  hört  auf,  wenn  V — 0,  wenn  also  d.  h.  wenn  die 

in  t Secunden  erlangte  Fallgeschwindigkeit  der  Geschwindigkeit  gleich  ist, 
mit  welcher  der  Kör[K‘r  zu  steigen  begonnen  hat. 

I)io  Zeit  T,  welche  der  Körper  braifcht,  um  den  Gipfel  seiner  Bahn 
zu  erreichen,  ist  demnach 

r — — • 

9. 

Eine  Kanonenkugel,  welche  mit  1200  Fuss  Geschwindigkeit  vertical 
in  die  Höhe  geschossen  wird,  würde  also  den  höchsten  Punkt  ihres  Weges 
1200 


nach 


30 


— 40  Secunden  erreichen. 


Suchen  wir  nun  die  Höhe  zu  bestimmen,  welche  der  steigende  Körper 
nach  einer  gegebenen  Zeit  erreicht  hat.  Bei  dem  oben  zu  Anfänge  dieses 
Paragraphen  gewählten  Beispiele  würde  der  Körper  nach  1,  2,  3 u.  s.  w. 
Secunden  die  Höhe  von  150,  300,  450  u.  s.  w.  Fuss  erreicht  haben,  wenn 
die  Schwere  ihn  nicht  herabzöge.  Wie  wir  aber  gesehen  haben,  zieht  ihn 
die  Schwere  in  der  ersten  Seeumle  15  Fuss  herab,  in  2 Secunden  4.15 
oder  60',  in  3 Secunden  0 . 15  oder  135'.  Seine  Höhe  am  Ende  der  ersten 
Secunde  ist  also  150  — 15  = 135';  am  Ende  der  zweiten,  dritten  Secunde 
ist  seine  Höhe  300  — 00  = 240',  450  — 135  “ 315'  u.  s.  w.  Nach 
5 Secunden  hätte  er  die  Höhe  von  750'  erreicht,  ist  aber  durch  die 
Wirkung  der  Schwere  15  X 5-  — 375'  herabgezogen,  er  befindet  sich 
also  wirklich  in  einer  Höhe  von  750  — 357  = 357  Fuss,  und  nun  lie- 
ginnt  er  wieder  zu  fallen. 

Betrachten  wir  die  Sache  allgemeiner,  ln  t Secunden  würde  der  Körper 
vermöge  seiner  ursprünglichen  Geschwindigkeit  u zu  der  Höhe  nt  steigen, 

er  ist  aber  durch  die  Schwere  um  ~ t:  herabgezogen  worden,  seine  wirk- 
liche Höhe  ist  demnach 

9 


nt 


t*. 


Da  der  Gipfel  der  Bahn  erreicht  wird,  wenn  t — — , so  findet  man 

9 

die  Höhe  II  des  Körpers  für  diesen  Moment,  wenn  man  in  obiger  Formel 
statt  t diesen  Werth  setzt;  es  ergiebt  sich: 

H*  (J  H-  H‘  »t* 

9 20*  _ tj  2 (j  2 tj 

Die  mit  der  Geschwindigkeit  von  1200  Fuss  vertical  in  die  Höhe  ge- 

. tI  , 12003  1440000 

schossene  Kanonenkugel  erreicht  also  eine  Höhe  II  = — — — = — 

2 . 30  60 

= 24000  Fuss. 

Nach  Gleichung  3)  auf  Seite  240  haben  wir  für  die  Zeit  t , welche 
ein  Körper  braucht,  um  den  Raum  S zu  durchfallen,  den  Werth 

>=V'i  *• 
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die  Zeit  T',  welche  ein  Korner  braucht,  uni  die  Höhe  II  — - zu  durch- 

2 g 

fallen,  ist  demnach 

T,  _V-  . — -_1/Z  _ JL 

V g 2 <j  V ff 

d.  h.  zum  Herabfallen  braucht  der  Körper  eben  so  viel  Zeit, 
wie  zum  Steigen. 

Die  Geschwindigkeit  V,  welche  durch  das  Herabfallen  von  der  Höhe 
II  erlangt  wird,  ist  nach  Gleichung  4)  Seite  240 


V — V 2<jll  — — n. 


d.  h.  der  Körper  kommt  mit  derselben  Geschwindigkeit 
unten  wieder  an,  mit  der  er  zuerst  zu  steigen  begann;  oder 
um  einen  Körper  bis  zu  einer  Höhe  //  vertical  in  die  Höhe 
zu  treiben,  muss  man  ihm  eine  Anfangsgeschwindigkeit, 
ertheilen,  die  gerade  so  gross  ist  als  diejenige,  welche  er 
durch  den  freien  Fall  von  der  Höhe  II  herab  erlangt. 


Fall  auf  der  schiefen  Ebene.  Bezeichnet  <j  wie  bisher  die  be-  1(19 
schlounigende  Kraft  der  Schwere,  x den  Winkel,  welchen  die  schiefe  F.bene 
mit  der  Horizontalen  macht,  so  ist  <j . sin.  J die  beschleunigende  Kraft, 
welche  den  Körper  zur  schiefen  Ebene  herabtreibt.  (S.  Paragraph  28  S.  55.) 

Der  Weg  s,  welchen  der  frei  fallende  Körper  in  t Secumlen  zurück- 
legt, ist  s — -j- 1-\  auf  der  schiefen  Ebene  durchläuft  er  in  derselben  Zeit 

den  Weg  s'  = ^ (sin.  .r) t-  = s . sin. x.  — In  Fig.  299  sei  nun  ab  die 

schiefe  Ebene,  UC  der  Raum  S,  welchen  der  frei  fallende  Körper  in  t Secumlen 
durchfällt,  so  findet  man  den  Weg  s\  welchen  ein  Körper  in  derselben  Zeit  auf 
der  schiefen  Ebene  durchläuft  durch  Construetion,  wenn  man  von  c ein  Per- 
pendikel C(l  auf  ab  fallt.  Es  ist  hier  offenbar  <l(l  — aC  . sin.X,  oder  ad 
— s . sin.X,  es  ist  also  ad  der  gesuchte  Fallraum  s'  auf  der  schiefen  Ebene. 

Fig.  299.  Fig.  300. 


n 


<* 
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Denken  wir  uns  in  einen)  Kreise,  dessen  Kbene  vertieal  steht,  den 
verticslen  Durchmesser  a c,  Fig.  300  a.  vor.  S.,  ferner  von  irgend  einem  Punkte 
(((des  Umfanges  aus  die  Sehnen  du  und  de  gezogen,  so  ist  bekanntlich  dac 
ein  rechtwinkliges  Dreieck,  und  wenn  man  mit  X den  Winkel  bezeichnet, 
welchen  de  mit  der  Verticalen  macht,  so  ist  x auch  der  Winkel  zwischen 
ad  und  der  Horizontalen;  ferner  ist  ud  ~ aC.sill.X,  es  wird  also  die 
Sehne  ud  in  derselben  Zeit  durchlaufen,  welche  ein  frei  fallender  Körper 
braucht,  um  den  verticalen  Durchmesser  ac  zu  durchfallen. 

Dies  gilt,  welche  Stellung  der  Punkt  d auch  auf  dem  Kreisumfange 
einnehmen  mag;  alle  von  a , Fig.  301,  ausgehenden  Sehnen  werden  in 
gleicher  Zeit  durchlaufen,  wie  der  verticale  Durchmesser  ac. 

Fig.  301.  • Fig.  302. 


A 


Denken  wir  uns  durch  C in  Fig.  300  eine  Sehne  cf  parallel  mit  ad 
gezogen,  so  hat  cf  nicht  allein  gleiche  Neigung  gegen  die  Horizontale 
wie  ad,  sondern  auch  gleiche  Länge,  woraus  dann  folgt,  dass  alle  in  c, 
Fig.  302,  zusammenlaufenden  Sehnen  des  Kreisos  in  gleicher  Zeit  durch- 
laufen werden,  wie  der  verticale  Durchmesser  ac. 


Fig.  303. 


In  Fig.  303  sei  ab  eine  schiefe  Ebene, 
deren  Länge  wir  mit  l und  deren  verticale 
Höhe  wir  mit  k bezeichnen  wollen.  Die 
Geschwindigkeit,  mit  welcher  ein  von  a 
aus  auf  der  schiefen  Ebene  herabrollender 
Körper  in  b ankommt,  ist 

c' -1,  V = V2 g(ßin.xji . . . . 1) 

Die  Geschwindigkeit,  mit  welcher 
ein  von  a vertical  herabfallender  Körper  in  c ankommt,  ist  aber 


V = y 2 (jh. 

Es  ist  aller  h = 1 . sin.x  oder  1 — 


h 


sin.x 


Setzen  Wir  diesen  Werth 


von  1 in  Gleichung  1)  bo  kommt 

V=]/‘2ijh, 

es  ist  also  V = v,  d.  h.,  wenn  ein  Körper  auf  einer  schiefen 
Ebene  den  Weg  ab  zurückgelegt  hat,  so  erlangt  er  stets 
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dieselbe  Geschwindigkeit,  als  ob  er  die  Höhendifferenz 
zwischen  rt  und  b,  also  die  Länge  «c  frei  durchfallen  hätte. 

Wurfbewegung.  In  den  bisher  betrachteten  Fällen  war  die  110 
Bewegung  eine  geradlinige,  und  die  beschleunigende  oder  verzögernde 
Kraft  wirkte  in  der  Richtung  eben  dieser  Bewegung.  Sobald  dies  nicht 
mehr  der  Fall  ist,  soliahl  eine  beschleunigende  Kraft  in  einer  Rich- 
tung auf  den  Körper  wirkt,  welche  nicht  mit  der  Richtung  seiner  Be- 
wegung zusammcnfällt,  so  muss  die  Balm  nothwendig  eine  krummlinige 
sein.  Wir  können  hier  zwei  Fälle  unterscheiden.  Entweder  ist  die  Rich- 
tung der  beschleunigenden  Kraft  für  nlle  Punkte  der  durchlaufenen 
Bahn  dieselbe,  wie  man  dies  ohne  merklichen  Fehler  bei  der  Wurf- 
bewegung annehmen  kann,  oder  die  Richtung  der  beschleunigenden 
Kraft  ist  an  verschiedenen  Punkten  der  Bahn  nicht  mehr  dieselbe,  son- 
dern stets  nach  einem  Centralpunkte  convergirend,  wie  bei  der  Central* 
bewegun  g. 

Wenn  ein  Körper  in  einer  anderen  als  in  der  verticalen  Richtung 
geworfen  wird,  so  beschreibt  er  eine  krumme  l.inie,  deren  Gestalt  eich 
aus  den  Gesetzen  des  Falles  leicht  ableiten  lässt.  Nehmen  wir  den  ein- 
fachsten Fall,  nämlich  den,  dass  der  Körper  durch  irgend  eine  Kraft  in 
horizontaler  Richtung  fortgestossen  worden  sei.  Wenn  die  Schwere  nicht 
wäre,  so  würde  er  sich  fortwährend  in  horizontaler  Richtung  bewegen, 

Fig  304.  und  zwar  mit  gleichförmiger 

Geschwindigkeit.  Vermöge 
— dieses  Stosscs  würde  er  in 
der  ersten  Secunde  den  Weg 
ab,  Fig.  304,  in  der  zweiten 
den  gleich  grossen  Weg  bc 
u.  s.  w.  zurücklegen,  er 
müsste  sich  also  am  Ende  der 
ersten,  zweiten,  dritten  u.  s.  w. 
Secunde  in  den  Punkten  b , C,  d 
u.  s.  w.  befinden.  Durch  die 
Schwere  aber  ist  er  gesunken. 

In  der  ersten  Secunde  ist  er 
um  15  Fuss  gefallen,  er  wird 
sich  also  am  Ende  derselben 
nicht  in  b,  sondern  15  Fuss 
unter  b befinden.  Am  Ende 
der  zweiten  Secunde  ist  er 
60  Fuss  unter  c,  am  Ende  der 
dritten  135  Fuss  untere! u.s.  w. 

Dio  krumme  Linie,  welche 
der  Körper  auf  diese  Weise  be- 
schreibt, ist  eine  Parabel. 
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Wenn  der  Stoss  in  irgend  einer  anderen  Richtung  statt  findet,  so  lasst 
sieh  die  gleichfalls  parabolische  Bahn  auf  dieselbe  Weise  durch  C011- 
struction  ermitteln. 

Die  Bahn,  welche  ein  geworfener  Kölner  wirklich  beschreibt,  weicht 
wegen  des  Widerstandes  der  Luft  von  der  rein  parabolischen  Gestalt  ab. 

I Centralbewegung.  Dass  wir  die  Richtung  der  Schwerkraft  au 
verschiedenen  Stellen  der  Bahn  eines  geworfenen  Körpers  als  parallel  be- 
trachten konnten,  liegt  nur  daran,  dass  die  Länge  der  durchlaufenen  Bahn 
verschwindend  klein  ist  gegen  die  Entfernung  des  Erdmittelpunktes, 
gegen  welchen  der  geworfene  Körper  doch  stets  hingetrieben  wird.  Sobald 
aber  die  Balm  des  Körpers  eine  namhafte  Länge  im  Vergleich  zur  Ent- 
fernung des  Anzieluingsinitte) punktes  hat,  haben  wir  es  mit  einer  Cen- 
tral bewegu  n g zu  thun.  In  diese  Kategorie  gehört  die  Bewegung  des 
Mondes  um  die  Erde,  der  lade  und  der  übrigen  Planeten  um  die  Sonne. 
Denken  wir  uns,  dass  der  Punkt  <i,  Fig.  305,  welcher  durch  eine  stetig 
wirkende  Anziehungskraft  nach  dem  Punkte  m hingetrieben  wird,  beim 

Beginne  seiner  Bewegung  durch  irgend 
eine  momentan  wirkende  Kraft  einen 
Stoss  in  der  Richtung  « b erhalten 
hätte,  so  wird  er  sich  weder  in  der 
Richtung  ab,  noch  in  der  Richtung  uc 
bewegen,  sondern  in  einer  anderen  ad, 
die  sich  nach  dem  Gesetze  des  Paral- 
lelogramms der  Kräfte  ausmittcln  lässt. 
Um  die  Betrachtung  einfacher  zu 
machen,  wollen  wir  annehmen,  dass 
die  stets  nach  »»  gerichtete  anziehende 
Kraft  stosswei.se  in  kleinen  Intervallen 
wirke.  Alan  wird  sich  hei  dieser  Be- 
trachtungsweise um  so  weniger  von  der  Wahrheit  entfernen,  je  kleiner 
man  sieh  die  Intervalle  denkt. 

Wenn  der  seitswärts  gerichtete  Stoss  für  sieh  allein  den  materiellen 
Punkt  in  einem  kleinen  Zcitthcilchen  t von  a nach  b,  die  anziehende  Kraft, 
für  sich  allein  wirkend,  ihn  in  derselben  Zeit  nach  C führen  würde,  so  be- 
wegt er  sich  unter  Einwirkung  beider  Kräfte  in  dem  Zeittheilclien  t von 
a nach  <1.  In  < I angokonunen,  würde  er  sich  in  der  Richtung  de  weiter 
bewegen,  und  zwar  würde  in  der  Zeit  t der  Weg  gerade  so  gross  sein 
wie  ad,  wenn  nicht  die  anziehende  Kraft  von  Neuem  wirkte,  und  zwar  so, 
als  ob  der  Körper  in  d einen  Stoss  erhalten  hätte,  der  ihn,  für  sich  allein 
wirkend,  in  der  Zeit  t von  d nach  f geführt  haben  würde.  Durch  diese 
abermalige  Einwirkung  der  anziehenden  Kraft  wird  also  der  Körper  wieder 
von  der  Richtung  de  ahgelenkt  und  nach  <)  geführt.  Man  begreift  daraus 
leicht,  dass,  wenn  der  Körper  in  a einmal  einen  seitwärts  gerichteten 
Stoss  empfangen  hat,  die  anziehende  Kraft  aber  stossweise  in  kleinen  Inter- 
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vallen  wirkt,  dass  alsdann  der  Körper  ei»  Polygon  beschreiben  muss, 
welches  sich  einer  krummen  Linie  um  so  mehr  nähert,  je  kleiner  jene 
Intervalle  sind.  Wenn  die  anziehende  Kraft  stetig  wirkt,  wie  dies  in 
der  Natur  wirklich  der  Fall  ist,  so  ist  die  Bahn  eine  krumme  Linie,  deren 
Natur  von  dem  Verhältnis»  der  Bie  bedingenden  Kräfte  abhängt. 

Die  Kraft,  welche  den  Körper  stets  nach  dem  Anziehungsmittelpunkte 
hintreibt,  wird  mit  dem  Namen  Centripotalkraft  bezeichnet.  Wenn  in 
irgend  einem  Momente  der  Centralbewegung  die  Centripetalkrnft  zu 
wirken  aufhörte,  so  wurde  von  dem  Augenblicke  an  der  Körper  sich  in  der 
Fig.  306.  Richtung  der  Tangente  fortbewegen,  und 

zwar  mit  einer  Kraft,  welche  den  Namen 
Tangentialkraft  fuhrt. 

Je  nach  dem  Verhältnis»  zwischen 
Tangentialkraft  und  Centripetalkrnft  kann 
die  Bahn  ein  Kreis,  eine  Ellipse  u.  s.  w. 
sein. 

Die  Art  und  Weise,  wie  durch  Zu- 
sammenwirken einer  beständig  gegen  einen 
l festen  Mittelpunkt  hin  wirkenden  Kraft 

j und  eines  einmaligen  seitlichen  Stosscs 

eine  Centralbewegung  zu  Stande  kommt, 
lasst  sich  durch  folgenden  Versuch, 
Fig.  306,  sehr  anschaulich  machen. 

Von  der  Decke  eines  Zimmers  herab 
hängt  an  einer  dünnen  Schnur  eine  me- 
tallische Kugel.  Zieht  man  sie  aus  ihrer 
. Gleichgewichtslage  heraus,  so  wird  sie 

stets  durch  eine  gegen  ihre  frühere 
Gleichgewichtslage  gerichtete  Kraft  afticirt 
sein.  Lässt  man  die  Kugel  einfach  los, 
so  geräth  sie  in  eine  einfacho  Pendel- 
bewegung, deren  Gesetze  wir  später  be- 
trachten werden;  theilt  man  ihr  aber  einen 
seitlichen  Stoss  mit,  wenn  sie  sich  eben  an 
der  Stelle  ihrer  grössten  Ausweichung 
liefindet,  so  wird  sie  von  nun  an  eine 
krumme  Linie  um  den  Punkt  der  Gleich- 
gewichtslage herum  beschreiben,  welche  bei 
gehörig  abgemessener  Stärke  des  seitlichen 
j Stosscs  sehr  nahe  kreisförmig  sein  wird. 

liier  haben  wir  also  die  kreisförmige 
Bewegung  eines  Körpers,  der  durch  eine 
beständig  wirkende  Kraft  gegen  den 
Mittelpunkt  seiner  Bahn  getrieben  wird, 
ähnlich  wie  der  Mond  nach  der  Erde,  die 
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Erde  nach  der  Sonne  hin  angezogen  wird.  Bei  unserm  Versuche  werden 
freilich  die  Kreise  allmälig  kleiner  und  kleiner,  bis  endlich  die  Kugel  in 
dem  Mittelpunkte  zur  Ruhe  kommt  ; allein  dies  ist  nur  die  Folge  des  Luft- 
widerstandes und  der  Reibung  am  Aufhängepunkte  der  Schnur. 

Wir  können  uns  hier  nur  mit  der  kreisförmigen  Centralbewegung 
beschäftigen,  und  zwar  wollen  wir  zunächst  die  Beziehung  ausmitteln, 
welche  zwischen  der  Grösse  der  Centripetalkraft,  dem  Halbmesser  des 
Kreises  und  der  Umlaufszeit  stattfindet. 

ln  Fig.  307  sei  in  der  Mittelpunkt  des  Kreises,  welchen  der  Körper« 


Fig.  307. 


beschreibt;  ab  sei  der  Weg,  welchen  er  in  der 
Zeiteinheit,  etwa  in  1 Secundo  zurücklegt.  Fällt 
man  nun  von  h ein  Perpendikel  b(l  auf  den  von 
« ausgezogenen  Durchmesser  des  Kreises,  so  ist 
offenbar  ad  der  Weg,  um  welchen  der  Körper«  in 
der  Zeiteinheit  gegen  «»  hin  sich  bewegen  würde, 
wenn  der  Körper  in  « nicht  schon  eine  Tangen- 
tialgeschwindigkeit hätte,  sondern  lediglich  durch 
die  Centripetalkraft  gegen  in  hin  getrieben  würde. 

Einem  bekannten  Satze  der  Geometrie  zu- 
folge ist  nun«/»  (wenn  wir  den  Bogen  als  gerad- 
linig betrachten,  was  ohne  merklichen  Fehler 
geschehen  kann,  wenn  ab  nur  ein  kleiner  Theil 
des  Kreisumfanges  ist)  die  mittlere  Proportionale 
zwischen  ad  und  ««,  es  ist  also 


und  daraus 


ab-  = ad  X «« 

, ubJ 
ad  — — • 


I'.s  ist  aber  an  der  Durchmesser  des  Kreises,  also  2 r,  wenn  wrir  mit 
r den  Halbmesser  desselben  bezeichnen;  ferner  ist  der  in  der  Zeiteinheit 
zurückgelegte  Bogen  ab  gleich  dem  Kreisumfange,  dividirt  durch  die  Um- 

2 7T  K 

laufszcit,  also  ab  — — — . Bezeichnen  wir  nun  den  Weg  « d,  um  welchen 

sich  der  Körper  « unter  alleinigem  Einfluss  der  Centralkraft  dom  Mittel- 
punkte «i  in  der  Zeiteinheit  nähern  würde,  durch  p,  so  haben  wir  also 

2 n>r 

p ~ ~W~' 

Die  Endgeschwindigkeit  welche  der  Körper  unter  dem  Einfluss  der 
Centripetalkraft  am  Ende  der  ersten  Secunde  erlangen  würde,  wenn  er 
von  a aus  gegen  in  fiele,  ist  aber  gleich  2 p,  also 
4 it  - r 

V = > • • • • ’ • ; • * 

und  diese  Grösse  nimmt  man  gewöhnlich  als  Maass  für  die  Centripetalkraft. 

Bei  einer  kreisförmigen  Centralbewcgung  ist  also  die 
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Centripetalkraft  dem  Halbmesser  des  Kreises  direct  und 
dem  Quadrate  der  Umlaufszeit  umgekehrt  proportional. 


Die  Schwungkraft.  Wenn  eine  schwere  Kugel  nm  Ende  einer  112 
Fig.  3u8  Schnur  in  Ml,  Fig.  308,  befestigt  um  den  Punkt  c 

umgedreht  wird,  so  dass  die  Kugel  einen  Kreis  um 
den  Mittelpunkt  r beschreibt,  so  wird  die  Schnur 
fortwährend  eine  Spannung  auszuhalten  haben, 
welche  mit  der  Schnelligkeit  der  Umdrehung 
wächst.  Wenn  in  irgend  einem  Momente  die  Schnur 
durchschnitten  würde,  so  würde  die  Kugel  nicht 
mehr  im  Kreise  sich  fortbewegen,  sondern  sich  ver- 
möge ihrer  Trägheit  in  tangentialer  Richtung  von 
'ff'  ihrer  früheren  Bahn  entfernen. 


erleidet,  nennt 
Fig.  309. 


Die  Ursache  der  Spannung,  welche  die  Schnur 
man  C en t r i fu galk ra ft,  Fliehkraft,  Schwung- 
kraft. Da  aber  hier  der  Widerstand  der  Schnur  den- 
selben Effect  hervorbringt,  wie  die  oben  bei  der  freien 
Centralbewegung  betrachtete  Centripetalkraft,  so  ist  klar, 
dass  die  Centrifugalkraft  gleich  und  entgegengesetzt  ist, 
und  dass  von  der  Centrifugalkraft  Alles  gilt,  was  von  der 
Centripetalkraft  gesagt  wurde,  d.  h.  die  Schwungkraft 
wächst  im  Vcrhältniss  der  Halbmesser  der  Bahnen  und 
im  umgekehrten  der  Quadrate  der  Umlaufszeiten.  Dass 
die  Spannung  der  Schnur,  dass  also  die  Schwungkraft 
auch  der  rotirenden  Masse  proportional  sei,  versteht  sich 
von  selbst. 

Schwungkraft  tritt  überall  da  auf,  wo  eine  Rotation 
um  eine  feste  Axe  stattfindet  und  die  einzelnen  Theilchen 
auf  irgend  eine  Weise  verhindert  sind,  sich  von  jener 
Axe  zu  entfernen,  also  z.  B.  bei  einem  Schwungrad, 
einem  Mühlstein  u.  s.  w.  Bei  einer  Schleuder,  wie  sie 
Fig.  309  dargestellt  ist,  sieht  man  in  derThat  den  Stein 
in  tangentialer  Richtung  fortfliegeu,  sobald  die  Hand  das 
eine  Schnürende  fahren  lässt,  der  Stein  also  nicht  mehr 
zurückgehalten  wird.  Bei  einem  rasch  umgedrehten 
Schleifsteine  fahren  die  Wassertropfen  in  tangentialer 
Richtung  weg,  sobald  die  Schwungkraft  grösser  wird  als 
die  Adhäsion  des  Wassers  zum  Stein. 

Um  Versuche  über  die  Schwungkraft  anzustellen, 
wird  die  sogenannte  Schwung-  oder  Ccntrifugal- 
maschine  angewandt.  Fig.  310a.  f.  S.  stellt  eine  solche 
Schwungmaschine,  wie  sie  Mechanicus  Oechsle  in  Pforzheim 
construirt,  ungefähr  in  1 '|0  der  natürlichen  Grösse  dar. 
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Die  Umdrehung  des  gusseisernen  Schwungrades  C,  welches  um  eine 
vertienle  Axe  drehhnr  ist,  wird  durch  einen  Kiemen  auf  die  hölzerne  Spule 
S übertragen,  welche,  gleichfalls  um  eine  vertienle  eiserne  Axe  drehbar) 
einen  weit  geringeren  Durchmesser  besitzt  als  das  Schwungrad.  Wäre 
•/..  It.  der  Durchmesser  des  Hades  lOmal  so  gross,  als  der  Durchmesser  der 
Spule,  so  würde  s 10  Umdrehungen  machen  müssen,  während  das  Schwung- 
rad linnl  umgedreht  wird,  und  so  ist  es  möglich,  bei  massiger  Umdrehungs- 
geschwindigkeit von  r die  Axe  der  Spule  in  rasche  Rotation  zu  versetzen. 

Fig.  310. 


n 


Die  Axe  der  Spule  endet  oben  bei  a mit  einem  konischen  Zapfen,  auf 
welchem  die  zu  verschiedenen  Versuchen  über  Schwungkraft  dienenden  Appa- 
rate aufgesetzt  werden  können. 

Eine  sehr  zweckmässige  Einrichtung  haben  in  neuerer  Zeit  mehrere 

Berliner  Mechaniker  der 
Sehwnnginaschine  dadurch 
gegeben,  dass  sie  die  ganze 
Vorrichtung  auf  einem 
Brette  befestigt  haben, 
welches,  um  ein  Scharnier 
drehbar,  nach  Belieben 
horizontal  oder  auch,  wie 
es  Fig.  311  zeigt,  vertieal 
gestellt  werden  kann,  wo- 
durch die  Schwungmaschine 
auch  noch  für  verschiedene 
akustische  und  optische 
Versuche  brauchbar  ge- 
macht wird. 

Gehen  wir  nun  zur  Be- 
trachtung einiger  mit  der 
Schwungmaschine  anzu- 
stellender Versuche  über. 
Dass  die  Schwungkraft  dem  Radius  des  durchlaufenen  Kreises  propor- 
tional ist,  lässt  sieh  mit  Hülfe  des  Apparates  Fig.  312  naehweisen.  Ein 
Brettchen,  welches  mittelst  der  Hülse  h auf  den  Zapfen  (l  der  Schwung- 


Kig.  311. 
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mnsehine,  Fip.  310,  aufgesetzt  wird,  trügt  an  seinen  Enden  zwei 
kurze  vertieale  Arme,  zwiselien  denen  ein  dünnes  Metallstauben  oder 

ein  Metalldraht  ausgespannt  ist.  Die- 
ser Metalldraht  geht  durch  zwei  Ku- 
geln von  Holz,  Metall  oder  Elfen- 
bein hindurch,  welche  durch  zwei 
Schnüre  mit  einander  verbunden 
sind,  so  dass  die  Entfernung  beider 
Kugeln  von  einander  stets  dieselbe  ist,  sobald  die  Schnüre  angespannt  sind. 
Das  Loch  in  den  Kugeln  muss  so  gross  sein,  dass  sie  sich  mit  der  grössten 
Leichtigkeit  auf  dem  Drahte  verschieben  lassen.  Nehmen  wir  an,  die 
Kugeln  seien  ungefähr  so  gestellt,  wie  es  die  Figur  zeigt,  so  würden  sie, 
wenn  der  Apparat  in  Hotation  versetzt  wird,  sich  von  der  Mitte  des 
Drahtes  entfernend  nach  beiden  Seiten  auseinanderfahren  mal  an  den  End- 
brettchen anscldapcn,  wenn  es  die  Schnur  nicht  verhinderte.  Da  nun  die 
Kugeln  nicht  auseinanderfahren  können,  so  wird  diejenige,  für  welche  die 
Schwungkraft  stärker  ist,  die  andere  mich  sich  ziehen.  Wenn  nun  aber 
die  Kugeln  gerade  so  gestellt  sind,  dass  die  Schwungkraft  für  beide  gleich 
ist,  so  werden  sie  sich  nicht  von  der  Umdrehungsaxc  entfernen  können  und 
sich  also  im  Kreise  bewegen  müssen,  ohne  nach  den  Endplatten  hinzufahren. 

Dieses  Gleichgewicht  findet  nun  statt,  wenn  sich  die  Entfernungen 
beider  Kugeln  von  der  Mitte  des  Drahtes  umgekehrt  verhalten  wie  ihre 
Massen.  Wäre  die  grössere  Kugel  2-,  3-,  4 mal  so  schwer  als  die  andere, 
so  müsste  die  kleinere  Kugel  2-,  3-,  4mal  so  weit  von  der  Umdrehungs- 
axe,  also  von  der  Mitte  des  Drahtes,  entfernt  sein. 

Dass  sich  die  Schwungkraft  unter  übrigens  gleichen  Umständen  um- 
gekehrt verhält,  wie  das  Quadrat  der  Umlaufszeit,  dass  sje  also  bei  2-,  3-, 
4mal  kleinerer  Umlaufszeit  4-,  9-,  lfimal  grösser  wird,  lässt  sich  mit  Hülfe 
des  Apparates  Fig.  313  nachweisen.  Innerhalb  eines  ans  vier  Brettchen 
gebildeten  Rahmens,  welcher,  wie  der  vorige 
Apparat,  auf  die  Schwunginnschine  aufgesetzt 
werden  kann,  ist  ein  Winkelhebel  dbc  angebracht, 
welcher  bei  b um  eine  horizontale  Axe  leicht  dreh- 
bar ist.  Bei  d trügt  er  eine  Metallkugel,  bei  C 
aber  eine  Metallplatte,  auf  welche  verschiedene 
Gewichte  aufgelegt  werden  können.  Sobald  dieser 
Apparat  um  seine  Axe  gedreht  wird,  strebt  die 
Kugel  <1  sich  von  derselben  zu  entfernen  und  die  Gewichte  bei  r zu  heben, 
was  in  der '1  hat  erfolgt,  sobald  die  Schwungkraft  der  Kugel  tl  gross  genug 
geworden  ist.  Nehmen  wir  an,  das  auf  c gelegte  Gewicht  sei  so  justirt, 
dass  die  Kugel  b an  das  Seitenbrett  anschlägt,  wenn  das  Schwungrad  der 
Schwungnmscliine  lmnl  in  der  Seeunde  umgedreht  wird,  so  wird  bei 
doppelter  Umdrehungsgeschwindigkeit  dasselbe  erfolgen,  wenn  auf  c 
so  viel  (iewicht  gelegt  wird,  dass  der  Druck,  mit  welchem  die  Blatte  r 
aut  ihrer  Unterlage  aulliegt,  4mul  so  gross  ist  als  vorher. 


Fig.  313. 
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Der  in  Fig.  314  in  etwas  grösserem  Maassstabe  als  die  vorher- 
gehenden Figuren  abgebildete  Apparat  dient,  um  zu  erläutern,  wie  die  Ab- 


Kig.  314. 


Fig.  315. 


plattung  der  Erde  eine  Folge  ihrer  Axendrehung  ist. 

An  dem  unteren  Ende  der  eisernen 
Axe  b,  welche  auf  die  Schwungmaschine 
aufgesetzt  wird,  sind  mehrere  elastische 
Streifen  an'  und  er!  von  Messingblech 
befestigt,  die  oben  wieder  in  einer  leicht 
auf  der  Axe  b verschiebbaren  lliilse  zu- 
sammenlaufen. Im  Zustande  der  Ruhe 
strecken  sich  die  Federn  «,  a',  C und 
c\  so  dass  die  Hülse  an  dem  Knopfe  k 
ansteht;  sobald  aber  der  Apparat  rasch 
um  die  Axe  b rotirt,  nehmen  die  Metall- 
streifen die  in  unserer  Figur  angedeutete 
Gestalt  an,  indem  alle  Theilchen  derselben 
sich  möglichst  weit  von  der  Rotations- 
axe  zu  entfernen  streben.  Je  schneller 
die  Umdrehung,  desto  mehr  werden 
die  Streifen  gekrümmt,  desto  tiefer 
wird  also  die  Hülse  herabgezogen. 

Der  Apparat,  Fig.  315,  zeigt  zwei 
Glasröhren,  welche  an  beiden  Enden 
zugeschmolzen  oder  auch  nur  gut  mit 
Kork  verschlossen,  in  einem  passenden 
auf  die  Schwungraaschine  aufzusetzenden  Gestell,  so  befestigt  sind,  dass  die 
nach  aussen  gekehrten  Enden  höher  stehen  als  die  nach  innen  gekehrten. 
Die  eine  dieser  Röhren  enthält  eine  kleine  Kugel  von  Elfenbein  oder 
schwerem  Holz,  die  andere  ist  zum  Theil  mit  Quecksilber  und  gefärbtem 
Wasser  gefüllt.  Sobald  der  Apparat  in  Rotation  versetzt  wird,  läuft  die  Ku- 
gel in  der  einen  Röhre  in  die  Höhe,  während  in  der  anderen  das  Quecksilber 
Fig.  310.  die  höchste 

E Jb  Stelle  in  der 

IfcSWvMd Röhre  ein- 

nimmt, worauf 

■ ^rju.ivauu — -j/" —■■■■■■—  ■ -1  dann  das  Was- 

I f ser  und  zu  un- 

\ I / terst.  die  noch 

in  der  Röhre 

/w  _ enthaltene  Luft 

™ Fig.  316  zeigt 

11  eine  andere 

Vorrichtung, 

P'i  i,:  «MBH  deren  man  sich 
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statt  der  Schwungmaschine  zu  Versuchen  über  Centrifugalkraft  bedienen 
kann;  sie  wird  wold  ohne  Erläuterung  verständlich  sein. 

Um  mit  Hülfe  einer  solchen  Vorrichtung  den  Satz  zu  beweisen,  dass 
die  Centrifugalkraft  dem  Quadrate  der  Umlaufszeit  umgekehrt  proportio- 
nal ist,  hat  man  eine  dem  Apparat  Fig.  313  ähnliche  Vorrichtung  aufzu- 
setzen und  die  Rotation  dadurch  zu  bewirken,  dass  man  die  Schnur  über 
eine  Rolle  gehen  lässt  und  an  ihrem  freien  Ende  ein  entsprechendes  Ge- 
wicht anhüngt.  Durch  das  Niedergehen  dieses  Gewichtes  nimmt  nun  die 
Umdrehungsgeschwindigkeit  proportional  der  Fallzeit  zu.  Ist  das  Ge- 
wicht, welches  an  der  Schnur  zieht,  gerade  so  gemacht,  dass  die  Kugel  d 
an  der  Seite  anschlägt,  nachdem  die  Bewegung  eine  Secunde  gedauert  hat, 
so  wird  man  bei  c ein  4faches,  ein  9faches  Gewicht  auflegen  müssen,  wenn 
der  Anschlag  der  Kugel  d erst  nach  zwei  und  nach  drei  Secunden  erfolgen  soll. 

Wenn  man  ein  Gefäss  mit  Wasser,  an  einer  Schnur  befestigt,  wie 
Fig.  317.  zeigt,  und  es  mit  der  Hand  in  verticaler  Ebene  umschwenkt,  so 
Fig  317.  flieBst  das  Wasser  nicht  aus,  selbst  wenn  das  Gefäss  an  der 
obersten  Stelle  seiner  Kreisbahn  Bich  befindet,  wo  der  Boden 
nach  oben  und  die  Oeffnung  nach  unten  gerichtet  ist,  weil 
unter  diesen  Umständen  die  Schwungkraft  grösser  ist  als 
die  Schwerkraft. 


Grösse  des  Druckes  und  der  Spannung,  wel-  113 
che  die  Schwungkraft  erzeugt.  Es  ist  in  vielen 
Fällen  zu  wissen  nothwendig,  wie  gross  der  Druck  oder  der 
Zug  ist,  welchen  ein  Körper  von  bekanntem  Gewichte  bei 
seiner  Rotation  um  eine  feste  Axe  hervorbringt. 

Bezeichnet  man  den  Druck  oder  den  Zug  des  herumge- 
schleuderten  Körpers  mit  I) , sein  Gewicht  mit  P,  die  be- 
schleunigende Kraft  der  Schwere  mit  g und  die  beschleuni- 
gende Kraft,  mit  welcher  Bich  die  Masse  P von  der  Axe  zu 
entfernen  strebt,  mit  v,  so  haben  wir  offenbar 

g:  V = P-.l) 

abo 

v.P 

y ' 

für  v aber  ist  der  Werth  bei  1)  S.  252  zu  setzen,  folglich 
haben  wir 

4 jr'-r 


D = 


D~  ‘ gt'  ' 

oder  wenn  wir  für  n seinen  Zahlenwerth  3,14  und 
seinen  iu  Fussen  ausgedrückten  Werth  30  setzen, 

Pr 

»-315  i r 

wo  natürlich  r auch  in  Fussen  ausgedrückt  sein  muss. 


für  g 


D = 


<0 
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Es  werde  z.  B.  eine  3 Pfund  schwere  Kugel  an  einer  2 Fuss  lan- 
gen Schnur  so  schnell  herumgesehleudert , dass  jeder  Umlauf  in  *'4  Se- 
cunden  vollendet  wird,  so  ist 

D = 1,315-— — — 14  Pfund. 

0,75} 

Die  Schnur  wird  also  uiit  einer  Kralt  von  14  Pfunden  gespannt  sein. 
Wäre  unter  sonst  gleichen  Umständen  die  Umdrehungsgeschwindigkeit 
3mal  grösser,  so  würde  die  Spannung  der  Schnur  9inal  stärker,  sie  würde 
also  126  Pfund  geworden  sein.  Man  sieht,  wie  durch  gesteigerte  Ge- 
schwindigkeit die  Schwungkraft  leicht  eine  enorme  Grösse  erreichen  kann. 

Für  Metermaass  geht  Gleichung  a)  über  in 

Pr 

D — 4,024  — b) 

In  dieser  Gleichung  ist  natürlich  auch  r in  Metern  auszudrücken. 
1)  erhält  man  in  derselben  Gewichtseinheit,  in  welcher  P ausgedrückt  ist. 
Es  sei  z.  B.  P — 10  Kilogramm,  r — 3 Meter,  t — 1.5  Secunden,  so  kommt 
r.  30 

I)  = 4 • - 53  Kilogramm. 

Mit  Erfolg  hat  mau  in  neuerer  Zeit  die  Schwungkraft  in  der  Indu- 
strie benutzt,  z.  B.  in  Zuckerfabriken  um  den  Zucker  vom  Syrup  zu  reini- 
gen; in  Färbereien  um  Game  und  Zeuge  schnell  zu  trocknen  u.  s.  w. 

Babo  hat  die  Schwungkraft  auch  bei  chemischen  Arbeiten  in  An- 
wendung gebracht,  namentlich  um  Krystalle  von  syrupartiger  schmieriger 
Mutterlauge  zu  trennen  und  um  das  Absetzen  von  Niederschlägen  zu  be- 
schleunigen, welche  unter  den  gewöhnlichen  Umständen  sehr  lauge  suspen- 
dirt  bleiben.  Wenn  nämlich  die  beschleunigende  Kraft,  mit  welcher  sich 
die  geschwungene  Flüssigkeitsmasse  von  der  Rotationsaxe  zu  entfernen 
strebt,  »imal  so  gross  ist  als  die  beschleunigende  Kraft  der  Schwere,  so 
iBt  auch  die  Differenz  zwischen  der  Centrifugalkraft  der  Wasgerpartikel- 
chen  und  der  Centrifugalkraft  der  suspendirten  Theilchen  «mal  so  gross 
als  die  Differenz  der  specifischen  Gewichte  des  Wassers  und  des  suspen- 
dirten Körpers,  es  muss  also  auch  eine  rasche  Ausscheidung  erfolgen,  wenn 
der  Werth  von  V gross  genug  ist. 

Freie  Axen.  Ist  die  Masse  eines  rotirenden  Körpers  symmetrisch 
um  seine  Umdrehungsaxe  geordnet,  so  wird  diese  Axe  in  Folge  der  Rota- 
tion des  Körpers  keinen  Druck,  keine  Spannung  nach  irgend  einer  Seite 
auszuhalten  haben,  weil  die  Schwungkraft  jedes  Theilchens  des  rotirenden 
Körpers  durch  eine  gleiche  und  entgegengesetzte  aufgehoben  wird.  Eine 
Axe,  bei  welcher  dies  der  Fall  ist,  wird  eine  freie  Axe  genannt;  Bei- 
spiele freier  Axen  bieten  uns  ein  Schwungrad,  ein  Kreisel  u.  s.  w. 

Ein  Körper,  welcher  um  eine  freie  Axe  rotirt,  besitzt  in  Beziehung 
auf  dieselbe  stets  eine  mehr  oder  minder  grosse  Stabilität,  d.  h.  es  zeigt 
sich  ein  Bestreben,  die  Rotationsaxe  in  unveränderter  Richtung  zu  erhalten. 
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wie  dies  am  besten  durch  den  Kreisel  erläutert  wird.  Ein  Kreisel,  Fig.  318, 
welcher  aus  einem  bleiernen  flachen  Cylinder  besteht,  dessen  Umdrehungs- 
axe  unten  mit  einer  stählernen  etwas  abgerundeten  Spitze  versehen  ist, 
kann  eine  halbe,  ja  eine  ganze  Stunde  lang  auf  dieser  Spitze  rotiren,  ohne 
umzufallen  (Busolt’s  Farbenkreisel,  Pogg.  Anna).  Bd.  XXXII,  S.  656). 

Wenn  nun  auf  eine  solche  freie  und  nach  jeder  Richtung  hin  auch 
frei  bewegliche  Axe  von  aussen  her  irgend  eine  störende  Kraft  einwirkt, 


Fig.  818.  Fig.  319. 


Schiebung  der  Axe  rechtwinklig  zur 

Richtung  der  störenden  Kraft.  Man  kann  dieBe  Erscheinung  an  jedem 
Kreisel,  am  bequemsten  vielleicht  an  dem  allgemein  bekannten  Brumm- 
kreisel (Brummtoppich)  beobachten. 

Fig.  319  stellt  einen  solchen  Kreisel  dar.  Wenn  die  Rotationsaxe 
desselben,  gleich  nachdem  er  angelassen  worden  ist,  nicht  vertical  steht, 
sondern  mit  der  Richtung  des  Bleilothes  einen  Winkel  macht,  wie  es  die 
Figur  zeigt,  so  fallt  er  nicht  etwa  um,  wie  man  auf  den  ersten  Anblick 
wohl  vermuthen  könnte,  weil  der  Schwerpunkt  nicht  unterstützt  ist,  son- 
dern die  Axe  dos  Kreisels  beschreibt  in  langsamer  Bewegung  die  Ober- 
fläche eines  Kegels,  wie  dies  in  unserer  Figur  durch  punktirte  Linien  an- 
gedeutet ist,  ohne  dass  der  Kreisel  sich  mehr  gegen  die  horizontale  Ebene 
neigt;  ja  der  Kreisel  richtet  sich  allmälig  mehr  und  mehr  auf,  bis  endlich 
seine  Axe  senkrecht  steht,  welches  letztere  jedoch  nur  eine  Folge  der  Rei- 
bung ist,  welche  die  Spitze  des  Kreisels  am  Boden  zu  überwinden  hat; 
dieses  Aufrichten  des  Kreisels  würde  nicht  stattfinden,  wenn  keine  Rei- 
bung stattfände. 

Wenn  der  Kreisel  in  der  Richtung  rotirt,  welche  der  Pfeil  a andeu- 
tet, so  dreht  sich  die  Rotationsaxe  in  der  Richtung  des  Pfeiles  b. 

Der  Kreisel  fällt  erst  um,  wenn  seine  Rotationsgesehwindigkeit  bis 
zu  einem  gewissen  Grade  abgenommen  hat. 

Noch  viel  schöner  und  sicherer  lässt  sich  diese  langsame  Drehung 
einer  Rotationsaxe  an  den  von  M a g u u s und  Fessel  zu  diesem  Zwecke 
conBtruirten  Gyroscopen  zeigen.  Fig.  320  a.  f.  S.  stellt  ein  Fessel’- 
sches  GyroBcop  dar:  a ist  eine  runde  messingene  Scheibe,  deren 
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äussere  Begrenzung  durch  einen  dicken  messingenen  Wulst  gebildet  wird. 
Durch  die  Mitte  dieser  Scheibe  geht  eine  stählerne  in  Spitzen  laufende  Axe 
b,  welche  von  einem  messingenen  Ringe  c getragen  wird.  Der  Ring  C ist  end- 
lich wieder  in  dem  Ringe 
Fig.  320.  rf  befestigt  und  um  eine  Axe 

»l  M drehbar,  welche  recht- 
winklig auf  der  Axe  b 
steht. 

Der  Ring  A ist  mit  ei- 
nem Ansatz  versehen,  wel- 
cher das  Stahlstäbclien  f 
trägt,  und  welcher  mittelst 
eines  horizontalen  Stiftes 
in  der  Gabel  ? befestigt  ist. 
Die  Gabel  i aber  sitzt  am 
oberen  Ende  eines  Stahl- 
stäbchens /),  dessen  untere 
Hälfte  in  einer  verticnl 
stehenden  Hülse  steckt,  so 
dass  die  ganze  obere  Vor- 
richtung um  die  verticale 
Axe  h und  um  den  horizon- 
talen Stift  drehbar  ist,  wel- 
cher durch  i und  den  an 
dem  Ringe  d befestigten 
Ansatz  geht.  DndieScheibo 
a nun  ausserdem  noch  um  die  Axen  b und  w drehbar  ist,  so  ist.  also  hin- 
länglich für  ihre  allseitige  freie  Beweglichkeit  gesorgt. 

An  dem  Stäbchen  f ist  ein  Gewicht  g angehangt,  welches,  an  einer  Ihv 
stimmten  Stelle  festgestellt,  gerade  dem  Ringe  d mit  Allem,  was  sich  inner- 
halb desselben  befindet,  das  Gleichgewicht  hält,  so  dnss  also  der  Apparat 
von  selbst  in  einer  solchen  Stellung  stehen  bleibt,  wie  es  die  Fig.  320  zeigt. 

Rückt  man  nun  das  Gewicht  g an  dem  Stäbchen  / hinauf  oder  nimmt 
man  es  ganz  weg,  so  bekommt  der  Ring  d mit  der  Scheibe  a das  Uober- 
gewicht  und  senkt  sich,  bis  er  auf  den  Rand  der  Säule  anstiisst,  in  wel- 
cher h steckt ; rückt  man  dagegen  das  Gewicht  g von  der  Gleichgewichts- 
stellung aus  an  dem  Stäbchen  f mehr  herab,  so  lallt  natürlich  das  Ueber- 
gewicht  auf  die  Seite  von  g\  die  ganze  Vorrichtung  wird  um  die  horizon- 
tale in  i steckende  Axe  gedreht,  bis  g auf  dem  Boden  oder  an  dem  Fusae 
des  Gestelles  austösst. 

Die  eben  besprochenen  Gleichgewichtsverhältnisse  beziehen  sich  aber 
nur  auf  den  Ruhezustand  des  Apparates;  die  Sache  ändert  sieh  sogleich, 
wenn  man  der  Scheibe  a eine  hinlänglich  rasche  Rotation  um  die  Axe  h 
ertheilt. 

Die  Rotation  der  Scheibe  « wird  dadurch  hervorgebracht,  dass  man 
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eine  auf  die  stählerne  Axe  b aufgewickelte  Schnur  rasch  abzieht,  während 
man  den  King  C festhält. 

Wird  nun,  nachdem  das  Gewicht  g ganz  entfernt  oder  doch  so  weit 
hinaufgerttckt  ist,  dass  das  Uebergewicht  auf  Seite  des  Ringes  d und  sei- 
nes Inhaltes  ist,  die  Scheibe  a in  rasche  Rotation  versetzt,  während  der 
ganze  Apparat  ungefähr  die  Stellung  hat,  wie  es  die  Figur  zeigt,  so  scheint 
die  Scheibe  mit.  ihrem  Ringe  der  Schwere  nicht  mehr  zu  gehorchen;  denn 
die  Neigung  des  Stäbchens  f uud  der  Axe  b gegen  die  Verticale  bleibt 
unverändert,  während  sich  die  ganze  Vorrichtung  um  die  verticale  Axe  h 
dreht,  und  zwar  in  einer  Richtung,  welche  derjenigen  gerade  entgegen- 
gesetzt ist,  nach  welcher  sich  eben  der  oberste  Punkt  der  rotirenden 
Scheilw  bewegt. 

Erst  wenn  die  Rotationsgeschwindigkeit  der  Scheibe  a bis  zu  einem  ' 
gewissen  Grade  abgenommen  hat,  beginnt  der  Ring  d mit  der  Scheibe  a 
ganz  allmälig  herabzusinken. 

Wenn  man  das  Gegengewicht  ij  an  dem  Stäbchen  f mehr  und  mehr 
herunterschiebt,  so  dass  das  Uebergewicht,  welches  den  Winkel  des  Stäb- 
chens f und  der  Axe  h mit  der  Verticaleu  zu  vergrössern  sucht,  kleiner 
und  kleiuer  wird,  so  wird  unter  übrigens  gleichen  Umständen  die  Drehung 
um  die  Axe  h immer  langsamer  werden,  bis  sie  endlich  ganz  aufhört,  wenn 
<}  so  befestigt  ist,  dass  es  dem  Ringe  d mit  seinem  Inhalte  gerade  das 
Gleichgewicht  hält  und  in  eine  Drehung  von  entgegengesetzter  Richtung 
übergeht,  wenn  g so  weit  heruntergeschoben  wird,  dass  das  Uebergewicht 
auf  seiner  Seite  ist  und  ein  Bestreben  zeigt,  den  Winkel  zu  verkleinern, 
welchen  das  Stäbchen  f und  die  Axo  b mit  der  Verticaleu  machen. 

Wie  sich  die  fragliche  Erscheinung,  wenigstens  in  ihren  Haupt- 
Zügen,  ohne  Calcül  erklären  lässt,  hat  Poggendorff  in  seinen  Anna- 
len (Bd.  XU,  S.  348)  ge- 
zeigt. 

Wenn  die  materielle 
Scheibe  nopq,  Fig.  321, 
um  die  Axo  a b,  dio 
einen  bestimmten  Win- 
kel mit  der  Vertiealen 
cd  macht,  sehr  rasch  ro- 
tirt,  so  haben  alle  Theil- 
chen  der  Scheibe  tangen- 
tiale Geschwindigkeiten 
erlangt,  welche  für  die 
Punkte  0,p,q  und  n durch 
Pfeile  angedeutet  sind. 

Wirkt  nun  auf  die 
Scheibe  eine  Kraft,  wel- 
che die  Axe  a b der  ver- 
tiealen cd  zu  entfernen 


Fig.  321. 
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also  die  Scheibe  um  die  Axe  oq  oder  eine  damit  parallele  zu  drehen  strebt, 
so  wird  der  nächste  Effect  sein,  dass  die'  Scheibe  in  der  That  ein  wenig 

gedreht,  dass  also  p et- 
was gesenkt,  n etwas  ge- 
hoben wird.  Dadurch 
werden  nun  die  Geschwin- 
digkeiten, mit  welchen^) 
und  n behaftet  sind,  nicht 
alterirt,  sie  werden  ge- 
wissermaassen  parallel 
mit  sich  selbst  verscho- 
ben. Anders  verhält  es 
sich  mit  den  materiellen 
Theilchen  in  0 und  q ; sie 
werden  genöthig,  aus  der 
Richtung  der’l’angential- 
geschwindigkeiten , mit 
welchen  sie  eben  behaf- 
tet sind,  herauszutreten ; 
das  Theilchen  o z.  B.  wird  genöthigt,  die  Richtung  0 S einzuschlagen.  Dadurch 
wird  aber  offenbar  die  ursprüngliche  Geschwindigkeit  o r in  zwei  Seiten- 
kräfte zerlegt,  von  welchen  die  eine  os  die  Richtung  bezeichnet,  welche  die 
in  0 an  die  Peripherie  gelegte  Tangente  annehmen  muss,  während  die  an- 
dere Seitenkraft  ot  rechtwinklig  zur  Ebene  der  Scheibe  als  ein  Druck 
wirkt,  welcher  eine  Drehung  um  die  Axe  up  zu  bewirken  strebt,  und 
zwar  in  der  Art,  dass  die  obere  Hälfte  der  Axe  ab  sich  nach  vorn  bewegt. 

Wird  in  gleicher  Weise  die  Geschwindigkeit  zerlegt,  mit  welcher  ur- 
sprünglich ein  materielles  Theilchen  in  q behaftet  war,  bo  ergiebt  sich 
eine  Seitenkraft , welche  von  q aus  nach  oben  gerichtet  ist , welche  also 
die  Scheibe  in  der  gleichen  Richtung  zu  drehen  strebt,  wie  ot. 

Eine  Kraft  also,  welche  die  Axe  ab  der  Verticalen  zu  entfernen  strebt, 
hat,  wenn  die  Scheibe  rotirt,  die  Folge,  dass  der  Rotationsaxe  eine  Dre- 
hung mitgetheilt  wird,  welche  rechtwinklig  zu  derjenigen  ist,  welche  die 
störende  Kraft  direct  hervorzubriugen  strebt. 

Die  Bewegung,  welche  dadurch  der  Axe  ab  mitgetheilt  wird,  ist  zu- 
nächst wenigstens  ganz  dieselbe,  als  oh  eine  Umdrehung  um  die  Verticale 
C <1  erfolge,  und  zwar  in  unserem  speciellen  Falle  so,  dass  dabei  b vor-  und 
« zurücktritt,  dass  also  die  Drehung  der  Rotationsuxe  um  die  Verticale 
von  oben  gesehen  in  der  Richtung  erfolgt , nach  welcher  sich  der  Zeiger 
einer  Uhr  bewegt. 

Dass  unter  den  gegebenen  Umstanden  die  Drehung  der  Rotationsaxe 
in  der  eben  bezeichneten  Richtung  wirklich  stattfindet,  davon  kann  man 
sich  am  Fessel’schen  Apparate  überzeugen. 

Bei  diesem  ersten  Effecte  bleibt  aber  der  Vorgang  nicht  stehen.  Sobald 
Hine  Drehung  der  rotirenden  Scheibe  um  die  Axe  >i p erfolgt,  wird  nun  auch 


Fig.  223. 
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die  Richtung  der  Tangentialgeschwindigkeiten  in  H und  p alterirt.  Das 
Theilchen  p,  welches  die  Tangentialgeschwindigkeit  p V liatte , wird  eine 
Tangentialgeschwindigkeit  in  der  Richtung  pf  annehmen  müssen,  die  Ge- 
schwindigkeit pv  wird  also  in  zwei  Componcnten  zerlegt  , von  denen  die 
eine  nach  pf  gerichtet  ist,  während  die  andere  p (J  als  ein  Druck  auf  die 
Scheibe  wirkend  dahin  strebt,  die  Axe  ab  der  Verticalen  zu  nähern;  eine 
gleiche  Wirkung  geht  aus  der  Zerlegung  der  ursprünglichen  Tangential- 
geschwindigkeit von  n hervor. 

In  Folge  der  Drehung  der  Rotationsaxe  treten  also  Kräfte  auf,  wel- 
che die  Rotationsaxe  der  Verticalen  zu  nähern  streben,  also  der  ursprüng- 
lich störenden  Kraft  gerade  entgegeilwirken,  welche  dahin  strebt,  die  Ro- 
tationsaxe von  der  Verticalen  zu  entfernen;  so  kommt  es  denn,  dass,  wenn 
die  Rotationsgeschwindigkeit  gross  genug  ist,  der  Winkel  zwischen  der 
Rotationsaxe  und  der  Verticalen  eoustant  erhalten  wird. 

Eine  vollständige  Erklärung  der  hierher  gehörigen  Ei'scheniungen 
nicht  allein  der  Art,  sondern  auch  der  Grösse  nach,  ist  ohne  höhere  Rech- 
nung nicht  wohl  möglich.  Eine  vollständige  Theorie  des  Kreisels  so  wie 
der  auf  den  gleichen  Erklärungsgrund  zurückzuführenden  Erscheinung  der 
Präcession  (s.  kosmische  Physik  2te  Aull.  §.  35  und  §.  100)  hat  schon 
Euler  gegeben,  und  man  findet  dieselbe  im  dritten  Rande  seiner  Mecha- 
nik, welche  vor  Kurzem  erst  wieder  in  deutscher  Uebersetzung  mit  Anmer- 
kungen und  Erläuterungen  von  Wolfers  herausgegehen  wurde. 

Leistung  oder  Arbeit  einer  Kraft.  Wenn  eine  beschleuni-  115 
gende  Kraft  auf  einen  Körper  wirkt,  so  muss  er  sich  in  der  Richtung  der- 
selben bewegen,  es  sei  denn,  dass  sie  nicht  hinreicht,  um  die  dieser  Be- 
wegung etwa  entgegenwirk  enden  Widerstandskräfte  zu  überwinden. 

Ist  die  beschleunigende  Kraft  grösser  als  die  ihr  eutgegenwirken- 
den  Widerstandskräfte,  so  muss  eine  beschleunigte  Bewegung  er- 
folgen. Je  grösser  die  Widerstandskraft,  ein  desto  grösserer  Theil  der 
beschleunigenden  Kraft  wird  zu  ihrer  Ueberwindung  consumirt  werden, 
um  so  geringer  wird  also  die  Beschleunigung  ausfallen.  Halten  sich  im 
Zustande  der  Bewegung  die  beschleunigende  Kraft  und  die  Widerstands- 
kraft gerade  das  Gleichgewicht,  so  ist  die  Beschleunigung  gleich  Null,  es 
kann  also  nur  eine  gleichförmige  Bewegung  stattfinden. 

Wenn  bei  den  Versuchen  mit  der  Atwood’schen  Fallmaschine  das 
Uebergewicht,  welches  die  Bewegung  eingeleitet  hat,  mittelst  des  durch- 
brochenen Schiebers  abgehoben  worden  ist,  so  dauert,  wie  wir  gesehen 
haben,  die  Bewegung  gleichmässig  fort,  wenn  auf  dem  niedergehenden  Ge- 
wichte n noch  ein  Uebergewicht  ([  liegen  bleibt,  welches  gerade  der  Rei- 
bung das  Gleichgewicht  hält  (S.  244).  Hier  besteht  nun  die  Arbeit  die- 
ses Uebergewichtes  <]  darin,  die  Reibung  an  der  Axe  der  Rolle  zu  über- 
winden; dagegen  besteht  die  Arbeit  der  Schwere  des  niedersinkeuden  Ge- 
wichtes n darin,  den  Widerstand  der  Schwere  des  aufsteigenden  Gewich- 
tes »»  zu  überwinden. 
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Wenn  eine  Locomotive  auf  ebener  Eisenbahn  mit  gleichmässiger  Ge- 
schwindigkeit einen  Wagenzug  fortfuhrt,  so  besteht  die  Arbeit  der  Dampf- 
kraft  in  der  Ueberwindung  der  Reibungswiderstände,  welche  an  allen  ein- 
zelnen Wagen  stattfinden. 

Wenn  ein  Arbeiter,  an  einem  Haspel  arbeitend,  einen  Stein  hebt,  so 
besteht  seine  Arbeit  in  der  Ueberwindung  der  Schwere  des  Steins  und  des 
Reibungswiderstandes  um  die  Axe  der  Welle. 

Beim  Zermahlen  des  Getreides  besteht  die  Arbeit  in  der  Ueberwin- 
dung der  Cohäsionskraft  desselben. 

Bei  der  Leistung  einer  Kraft  kommen  zweierlei  Dinge  in  Betracht, 

1)  die  Grösse  des  Widerstandes,  welcher  überwunden  werden  soll,  und 

2)  die  Länge  des  Weges,  auf  welchem  der  Widerstand  in  jeder  Zeiteinheit 
überwunden  werden  muss.  Bei  der  Hebung  von  Lasten  kommt  es  also 
darauf  an,  wie  gross  das  Gewicht  der  zu  hebenden  Last  ist  und  wie  hoch 
sic  in  einer  Secunde  gehoben  werden  soll.  Um  die  Kraft  zu  kennen,  wel- 
che nöthig  ist,  um  ein  Fuhrwerk  auf  ebener  Strasse  fortzuziehen,  muss 
man  die  Grösse  des  Reibungswiderstandeg  und  die  Länge  des  Weges  ken- 
nen, welcher  in  jeder  Secunde  zurückzulegen  ist. 

Bezeichnet  man  mit  W die  Leistung  oder  Arbeit  einer  Kraft,  so  ist. 
sie  gleich  dem  Product,  welches  man  erhält,  wenn  man  die  Grösse  der 
constant  wirkenden  Kraft  K,  welche  dem  Widerstande  das  Gleichgewicht 
hält,  mit  dom  in  der  Zeiteinheit  zurüekgelegten  Weg  S multiplicirt,  es  ist 
also  W ~ K S. 

Um  die  verschiedenen  mechanischen  Leistungen  der  Kräfte  mit  ein- 
ander vergleichen  zu  können,  muss  man  sie  auf  eine  bestimmte  Einheit 
beziehen;  die  zu  überwindenden  Widerstände  vergleicht  man  deshalb  mit 
der  Hebung  der  Lasten  und  nimmt  als  Einheit  der  Kraftwirkung  die  ver- 
ticale  Hebung  der  Gewichtseinheit  um  die  Längeneinheit. 

Legt  man  das  ncufrnnzösischc  Maasssystem  zu  Grunde,  so  ist  die  Ein- 
heit der  mechanischen  Kraftwirkung  das  Kilogrammometer  oder  das 
Meterkilogramm,  d.  h.  die  Hebung  einer  Last  von  1 Kilogramm  auf  die 
Höhe  von  1 Meter.  Legt  man  Fuss  und  Pfund  als  Langen-  und  Gewichts- 
einheit zu  Grunde,  so  ist  das  Fusspfund  die  Einheit,  nach  welchem  man 
die  Leistung  einer  Kraft  schätzt. 

1 Kilogrammometer  ist  gleich  6,8  Fusspfund  preussisch. 

Im  Durchschnitt  kann  ein  Pferd  eine  Arbeit  verrichten,  welche  gleich 
75  Kilogrammometer  (75km)  per  Secunde  ist.  Nach  englischem  Maass  ist 
eine  solche  Pferdekraft  542,  nach  preussischem  Maass  510  Fusspfund  in 
der  Secunde.  Wenn  man  sagt,  eine  Dampfmaschine,  ein  Wasserrad  oder 
irgend  ein  anderer  Motor  übe  eine  Kraft  von  6 Pferdokräften  aus,  so  heisst 
das,  er  verrichte  per  Secunde  eine  Arbeit  von  6 X 75  Kilogrammometer, 
d.  h.  sämmtliche  Widerstände,  welche  bei  Umdrehung  der  Masrhinenaxe 
überwunden  werden  müssen,  sind  gerade  so  gross,  als  ob  durch  die  Um- 
drehung dieser  Axen  in  jeder  Secunde  eine  Last  von  6 X 75  Kilogram- 
men 1 Meter  hoch  gehoben  werden  sollten. 


Digitized  by  Google 


265 


Leistung  oder  Arbeit  einer  Kruft. 

Der  Nutzeffect  einer  Kraft,  welche  an  einer  mechanischen  Potenz, 
etwa  an  einem  Haspel,  einem  Flaschenzug,  einer  Schraube  wirkt,  wird 
durch  eine  solche  Maschine  in  keinerlei  Weise  vergrüssert,  d.  h.  die  me- 
chanische Arbeit,  welche  man  mit  Hülfe  der  Maschinen  vollbringt,  ist 
durchaus  nicht  grösser  als  diejenige,  welche  die  an  der  Muschine  wirkende 
Kraft  unmittelbar  verrichtet. 

An  einem  Seile  z.  B.,  welches  um  eine  einfache  Rolle,  Fig.  14,  S.  43,  ge- 
schlungen ist,  kann  ein  Mann  bequem  eine  Last  von  25  Pfunden  um  2'/a  Fuss 
in  der  Secunde  heben,  also  eine  Arbeit  von  62,5  Fusspfund  in  der  Se- 
cunde  verrichten.  Hängt  aber  die  Last  an  einem  Wellbaum,  Fig.  323, 
dessen  Radius  4mal  kleiner  ist  als  der  Hebelarm  VC,  an  welchen  der  Ar- 
beiter angreift,  so  würde  man  zwar  mit  derselben  Kraftanstrengung  eine 
vierfache  Last,  jedoch  auch  mit  4mal  geringerer  Geschwindigkeit  heben 
können;  drückt  der  Arbeiter  an  dem  Hebel  mit  einer  Kraft  von  25  Pfund 


Fig.  323. 


und  legt  er,  mit  der  Hand  diesen  Druck  ausübend,  in  jeder  Secunde  einen 
Weg  von  2,5  Fuss  zurück,  verrichtet  er  also  ein«  mechanische  Arbeit  von 
62,5  Fusspfund,  so  wird  dadurch  der  100  Pfund  schwere  Stein  in  jeder 
2,5 

Secunde  um  — — , also  0,625  Fuss  hoch  gehoben,  der  Nutzeffect  ist  also 
4 

100  X 0,625  = 62,5  Fusspfund,  mithin  gleich  der  mechanischen  Arbeit, 
welche  die  Kraft  unmittelbar  verrichtet.  Untersuchen  wir  die  Wirkungs- 
weise anderer  Maschinen,  der  Schraube,  des  Flascht nzuges,  der  verschiede- 
nen Räderwerke,  so  werden  wir  stets  zu  demselben  Resultate  gelangen, 
dass,  was  man  auf  der  einen  Seite  an  Kraft  gewinnt,  auf  der  anderen 
Seite  an  Geschwindigkeit  verloren  geht,  dass  also  die  mechanische  Arbeit 
durch  Maschinen  durchaus  nicht  vermehrt  wird. 


Digitized  by  Google 


2f>6 


Bewegung  fester  Körper  etc. 

Der  Nutzeffect  einer  Maschine  kann  also  höchstens  der  mechani- 
schen Arbeit  gleich  sein,  welche  die  Kraft  unmittelbar  hervorzubringen  im 
Stande  ist.  ln  der  Praxis  wird  aber  ein  solcher  Nutzeffect  nie  erreicht, 
weil  immer  ein  Theil  der  Kraft  zur  Ueberwindung  von  Reibungswidor- 
standen  in  der  Maschine  verbraucht  wird,  also  für  den  Nutzeffect  verloren 
geht.  Die  Maschinen  dienen  daher  nur,  um  die  Art  der  Bewegung  zu 
verwandeln,  nicht  aber  um  den  Nutzeffect  zu  vergrösBern. 

lfi  Lebendige  Kraft.  Wenn  ein  Körper  in  Bewegung. ist,  so  kommt 
er  nur  dadurch  zur  Ruhe,  dass  äussere  Kräfte  dieser  Bewegung  ent- 
gegenwirken , ein  bewegter  Körper  kann  also  gewissermaassen  als  ein 
Kraftmagazin  betrachtet  werden,  denn  indem  allmälig  seine  Geschwin- 
digkeit abnimmt,  überwindet  er  bald  mehr  bald  weniger  Widerstände,  je 
nachdem  seine  Masse  und  seine  Geschwindigkeit  grösser  oder  kleiner  ist. 

Wenn  ein  bewegter  Körper  einen  gleichmässig  wirkenden  Widerstand 
zu  überwinden  hat,  wird  er,  ehe  er  zur  Ruhe  kommt,  einen  Weg  noch 
zurücklegen,  dessen  GrÖBse  von  der  Grösse  des  Widerstandes  abhängt.  Um 
nun  die  Wirkuugsfahigkeit  eines  bewegten  Körpers  zu  messen,  muss  man 
also  einen  bestimmten  Widerstand  als  Einheit  annehmen,  und  als  solche 
nimmt  man  den  Widerstand  an,  den  seine  Schwere  dem  verticalen  Aufstei- 
gen entgegensetzt. 

Wenn  ein  Körper  von  einer  gewissen  Höhe  H herabgefallen  ist,  so 
erlangt  er  dadurch  eine  solche  Geschwindigkeit  , dass  er  mit  dieser  Ge- 
schwindigkeit vertical  aufwärts  geworfen  bis  zu  der  Höhe  II  steigen 
würde  (S.  247). 

Darauf  beruht  ja  die  Pendelbewegung;  in  der  Gleichgewichtslage 
kommt  das  Pendel  mit  einer  solchen  Geschwindigkeit  an,  dass  es  auf  der 
anderen  Seite  eben  so  hoch  steigt,  als  es  zuvor  herabgefallen  war. 

Gesetzt,  eine  Kugel  von  6 Pfund  sei  135  Fuss  hoch  frei  herabgefal- 
len, so  hat  sie  eine  soldie  Geschwindigkeit  erlangt,  dass  sie  vermöge  der- 
selben wieder  135  Fuss  steigeu  würde;  sie  kann  also  einen  mechanischen 
Effect  ausüben,  welcher  der  Hebung  einer  I,ast  von  6 Pfund  auf  die  Höhe 
von  135  Fuss  gleich  ist. 

Den  Fallraum  von  135  Fuss  durchläuft  ein  frei  fallender  Körper  in 
3 Secunden ; die  Geschwindigkeit,  die  er  in  dieser  Zeit  erlangt,  ist  90  Fuss. 
Wenn  nun  die  Kugel  von  6 Pfund  überhaupt  eine  Geschwindigkeit  von 
90  Fuss  hat,  gleichviel  auf  welche  Weise  sie  dieselbe  erlangte,  so  kann  sie 
vermöge  dieser  Geschwindigkeit  einen  mechanischen  Effect  ausüben,  wel- 
cher der  Hebung  von  6 Pfund  auf  die  Höhe  von  135  Fuss  gleich  ist. 

Man  nennt,  lebendige  Kraft  eines  in  Bewegung  begriffenen  Körpers 
das  Product  seiner  Masse  und  der  Höhe,  zu  welcher  er,  ver- 
möge seiner  Geschwindigkeit,  vertical  aufsteigen  würde. 

In  dem  eben  besprochenen  Beispiel  ist  also  6 X 135  — 810  Fuss- 
pfund  die  lebendige  Kraft  der  (ipfündigen  Kugel,  welche  90  Fuss  Ge- 
schwindigkeit hat. 
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Nach  den  Beziehungen  zwischen  Fallraum  und  Geschwindigkeit,  wel- 
che wir  oben  (S.  240)  kennen  lernten,  ist 


v * 


wenn  s den  Fallraum,  o die  zugehörige  Geschwindigkeit  und  g die  End- 
geschwindigkeit der  ersten  Fallsecunde  bezeichnet;  wenn  ein  Körper  von  der 
Masse  M die  Geschwindigkeit«  hat,  so  ist  demnach  Beine  lebendige  Kraft  W 

W = Ms  — M — 1) 

2g  ’ 

t Die  lebendige  Kraft  eines  Körpers  ist  also  dem  Qua- 
drate seiner  Geschwindigkeit  proportional. 

Weiss  man,  wie  hoch  ein  Körper,  der  eine  bestimmte  Geschwindig- 
keit hat,  vermöge  derselben  vertical  aufsteigen  würde,  so  kann  man  leicht 
berechnen , wie  weit  er  sich  noch  fortbewegen  wird , wenn  ein  Wider- 
stand zu  überwinden  ist,  welcher  grösser  oder  kleiner  ist  als  seine  Schwere; 
in  demselben  Verhältniss,  in  welchem  der  Widerstand  geringer  ist,  wird 
der  noch  zu  durchlaufende  Weg  grösser. 

Eine  Eisenbahn  bilde  z.  B.  von  « bis  6,  Fig.  324,  eine  schiefe  Ebene, 
Fig.  334.  von  ^ bis  e aber  laufe 

sie  horizontal  fort.  Ein 
einzelner  Wagen  komme, 
die  schiefe  Ebene  herab- 
rollend , bei  b mit  einer 
Geschwindigkeit  von  30 
Fuss  in  der  Secunde  an, 
so  ist  leicht  zu  berechnen,  wie  weit  er  noch  auf  der  horizontalen  Bahn  fort- 
rollen wird,  ehe  er  zur  Ruhe  kommt,  wenn  die  Grösse  der  Reibung  bekannt 

ist.  Nach  der  Formel  s = ist  die  Höhe,  zu  welcher  er  vermöge  der 

2g 

Geschwindigkeit  von  30  Fuss  vertical  aufsteigen  würde,  s = = 15 

Fuss;  der  Widerstand  der  Reibung,  welcher  beim  Fortrollen  auf  der  Bahn 
überwunden  werden  muss,  sei  nun  300mal  geringer  als  derjenige,  welchen 
die  Schwere  dem  verticalen  Aufsteigen  entgegensetzt,  so  wird  der  Wa- 
gen noch  15  X 300  = 4500  Fuss  fortlaufen,  ehe  er  zur  Ruhe  kommt. 

Kennt  man  die  lebendige  Kraft  eines  Körpers  und  die  Grösse  des 
Widerstandes , den  er  bei  seiner  ferneren  Bewegung  zu  überwinden  hat, 
so  kann  man,  wie  wir  gesehen  haben,  die  Weite  des  Weges  berechnen, 
den  er  noch  zurückzulegen  vermag;  kennt  man  aber  die  lebendige  Kraft 
eineB  Körpers  und  die  Weite  des  Weges,  den  er  noch  zurücklegt,  so  kann 
man  die  Grösse  des  Widerstandes  berechnen,  wie  durch  folgendes  Beispiel 
erläutert  wird. 

Wenn  ein  700  Pfund  schwerer  Rammklotz.  5 Fuss  hoch  herabfallend, 
in  20  Schlägen  einen  mit  Eisen  beschlngenen  400  Pfund  schweren  Pfahl 
6 Zoll  tief  eintreibt,  wie  gross  ist  die  Widerstandsfähigkeit  des  Bodens? 
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Wenn  ein  Klotz  5 Fuss  herabgefallen  ist,  so  ist  seine  Geschwindigkeit 
V — V 2 fjs ’=  V^6Ö  .ir  = VsÖÖ  = 17,3. 

Der  Klotz  tri  fit  den  Pfahl  und  nach  dem  Stoss  würde  die  gemein- 


schaftliche Geschwindigkeit  sein  173,  X 


7°Q = 173— — 12. 

700  -f-  400  11 


Mit  dieser  Geschwindigkeit,  V — 12  Fass,  würde  Klotz  und  Pfahl 
122  144 

zusammen  auf  eine  Höhe  s ==  — — = — 2,4  Fuss  hoch  steigen. 


In  20  Schlagen  dringt  aber  der  Pfahl  nur  6 Zoll,  in  einem  einzigen 
Schlage  aber  nur  0,025  Fuss  tief  ein,  der  Widerstand  des  Bodens  ist  also 
weit  grösser  als  der  Widerstand  der  Schwere,  und  zwar  im  Verhältnis« 
von  0,025  zu  2,4,  d.  h.  der  Widerstand,  welchen  der  Boden  dem  Eintreiben 
des  Pfahles  entgegensetzt,  ist  also  96mal  so  gross,  als  der,  welchen  die 
Schwere  seiner  und  des  Klotzes  Hebung  entgegensetzt.  Zur  Hebung  des 
Pilots  sammt  Klotz  sind  1100  Pfund  nöthig,  zum  Niederdrücken  des  Pfahls 
also  1100  X 96  = 105600  Pfund. 


Auf  diesen  Prineipien  beruht  auch  die  Messung  von  grossen  Geschwin- 


Fig.  325. 


digkeiten  mittelst  dos  balli- 
stischen Pendels,  welches 
Fig.  325  dargestellt  ist. 

Ein  mit  Eisen  beschlagener 
Holzblock  von  bedeutendem 
Gewichte  hangt  von  mehreren 
Stangen  getragen  an  einer  Axe 
C.  Eine  Spitze  E durchläuft, 
wenn  die  ganze  Vorrichtung 
um  die  Axe  C gedreht  wird, 
die  kreisförmige  Rinne  B D und 
zeichnet  ihre  Spur  in  weiches 
Wachs.  Aus  der  Länge  dieser 
Spur  beurt heilt  man  die  Grösse 
der  Ausweichung  des  Pendels. 
Das  Pendel  ist  3 bis  4 Meter 
lang  und  sein  Totalgewicht  be- 
trägt gegen  4000  Kilogramm. 

Wrenn  nun  gegen  diese  be- 
deutende Masse  aus  einer  nahe 
stehenden  Kanone  eine  Kugel 
abgeschossen  wird,  so  wird  durch  deren  Stoss  das  ballistische  Pendel  in  Be- 
wegung gesetzt,  und  aus  der  Grösse  des  Ausschlags  kann  man  dann  die 
Geschwindigkeit  berechnen,  mit  welcher  das  Pendel  seine  Gleichgewichtslage 
verlies«,  woraus  sich  dann  auch  ferner  die  Geschwindigkeit  ergiebt.  mit 
welcher  die  Kugel  gegen  den  Holzklotz  anschlug.  (Siehe  meinen  Supple- 
mentband zum  Grundriss  der  Physik  S.  73.) 
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Von  den  Trägheitsmomenten.  Wenn  eine  beschleunigende  117 
Kraft,  an  einem  bestimmten  Hebelarm  angreifend,  eine  Umdrehung  um  eine 
feste  Axe  zu  bewirken  strebt,  so  wird  jede  träge  Masse,  welche  mit  dieser 
Axe  fest  verbunden  nn  der  Umdrehung  Antheil  nimmt,  einen  der  Beschleu- 
nigung entgegenwirkenden  Widerstand  bilden,  und  es  hängt  die  Um- 
drehungsgeschwindigkeit ab  von  dem  .Verhältniss  der  beschleunigenden 
Kraft  zur  Grösse  des  Trägheitswiderstandes. 

Die  Grösse  des  Widerstandes,  welchen  eine  träge  Masse  einer  Be- 
schleunigung der  Umdrehung  entgegensetzt,  hängt  alier  nicht  allein  von 
der  Grösse  dieser  Masse,  sondern  auch  von  ihrer  Entfernung  von  der 
Umdrohungsnxe  ab,  wie  dies  durch  die  folgende  Betrachtung  anschaulich 
gemacht  werden  soll. 

An  einer  horizontalen  möglichst  leicht  umdrehbaren  Axe  seien  zwei 
Rollen  von  gleicher  Einrichtung  wie  das  Rad  der  Atwood’schen  Fall- 
maschine  befestigt,  deren  grössere  gerade  einen  doppelt  so  grossen 
Durc h m esser  hat  wie  die  kleinere. 

Einmal  sei  nun  über  die  grössere  Rolle  eine  Schnur  geschlungen,  und 
nn  jedes  Ende  derselben  eine  Masse  r»,  Fig.  326,  in  einem  andern  Falle 
aber  sei  an  jedem  Ende  einer  über  die  kleinere  Rolle  geschlungenen  Schnur 
die  Masse  M angehängt,  Fig.  327. 


Fig.  326.  Fig.  327. 


Wird  in  beiden  Fällen  dasselbe  Uebergewicht  p nn  dem  Umfang  der 
grösseren  Rolle  angebracht,  so  wird  die  ganze  Vorrichtung  in  eine  mit 
beschleunigter  Geschwindigkeit  vor  sich  gehende  Umdrehung  versetzt.  In 
dem  einen  Falle  hat  die  beschleunigende  Kraft  p (ausser  der  Masse  der 
Rollen,  die  wir  hier  nicht  in  Betracht  zu  ziehen  brauchen)  die  an  dem 
Hebelarm  2 angebrachte  träge  Masse  2 »l,  im  anderen  Falle  aber  die  au 
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dem  Hebelarm  1 angebrachte  träge  Masse  2 M in  Bewegung  zu  setzen 
(wenn  man  den  Halbmesser  der  kleineren  Rolle  mit  1,  den  der  grösseren 
mit  2 bezeichnet). 

Der  Winkel,  uns  welchen  die  ganze  Vorrichtung  im  ersten  Falle. 
Fig.  326,  von  Beginn  der  Bewegung  an  in  der  Zeit  t gedreht  wird,  sei  y ; 
die  Geschwindigkeit,  welche  dabei  die  Masse  2 fH  erlangt,  sei  v,  so  ist  die 
lebendige  Kraft,  welche  während  der  Zeit  t durch  die  Einwirkung  der  be- 
schleunigenden Kraft  p der  trägen  Masse  2 m ertheilt  wird 

/ = 2 m — = m — 1) 

2 g g 

Im  zweiten  Falle,  Fig.  327,  wird  die  beschleunigende  Kraft  p in  der- 
selben Zeit  t der  trägen  Masse  2 M eine  Geschwindigkeit  raittheileu,  welche 
wir  mit  V bezeichnen  wollen;  die  lebendige  Kraft  also,  welche  die  Masse 
2 M während  der  Zeit  t erlangt  hat,  ist 

v*  V* 

L = 2Mj-  = M — 2 ) 

2t/  ,j 

Soll  in  beiden  Fällen  die  Umdrehungsgeschwindigkeit  dieselbe  sein, 
d.  h.  soll  in  beideu  Fällen  die  Axe  in  der  Zeit  t um  den  Winkel  y um- 


gedreht  werden,  so  muss  offenbar 


V = — p,  also 


4)2 

L = M — 3) 

4</ 

sein.  Es  fragt  sich  nun,  wie  gross  man  die  am  Umfang  der  kleineren 
Rolle  angebrachte  träge  Masse  2 M machen  müsse,  damit  unter  dem  Ein- 
fluss der  beschleunigenden  Kraft  p die  Umdrehung  ganz  in  derselben 
WeiBe  erfolge,  wie  für  den  Fall,  dass  au  dem  Umfang  der  grösseren  Rolle 
die  träge  Masse  2 Hl  angebracht  ist? 

In  den  beiden,  in  Fig.  326  und  327,  dargestellteu  Fällen  wird  offen- 
bar die  Umdrehung  in  gleicher  Weise  erfolgen,  wenn  die  an  dem  Umfange 
der  kleinen  Rolle  angebrachte  träge  Masse  2 M der  beschleunigenden 
Kraft  denselben  Trägheitswiderstand  entgegensetzt,  wie  die  am  Umfang 
der  grossem  angebrachte  trüge  Masse  2 m. 

Bei  gleichem  Trägheitswiderstande  wird  aber  dieselbe  beschleunigende 
Kraft  in  gleicher  Zeit  auch  stets  die  gleiche  lebendige  Kraft  hervorbrin- 
gen; wenn  also  in  beiden  Füllen  die  Umdrehung  in  gleicher  Weise  erfol- 
gen soll,  so  müssen  die  in  beiden  Fällen  in  gleichen  Zeiten  erzeugten  le- 
bendigen Kräfte  dieselben,  es  muss  also  l — L sein.  Setzen  wie  aber 
für  1 und  L ihre  Werthe  bei  1)  und  3),  so  kommt 
»’•  ,f  V- 

m — M - — 

.'/  4 <7 

also  Jl / = 4 M 

Einer  beschleunigenden  Kraft  also,  welche  eine  Umdrehung  um  eine 
feste  Axe  zu  bewirken  strebt,  setzt  eine  in  der  Entfernung  1 von  der  Axe 
befindliche  träge  Masse  4 m denselben  Trägheitswiderstand  entgegen,  wie 
eine  in  der  Entfernung  2 von  der  Axe  befindliche  träge  Masse  m. 
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In  gleicher  Weise  fortschliessend  ergiebtsich,  dass  in  3,4  ...  » mal  grös- 
serer Entfernung  von  der  Umdrehungsaxe  eine  9-,  lOmal  ...  »-mal  gerin- 
gere Masse  angebracht  werden  muss,  wenn  der  Trägheitswiderstand  gegen 
pine  die  Umdrehung  bewirkende  beschleunigende  Kraft  unverändert  bleiben 
soll,  oder  mit  andern  Worten:  Wenn  bei  unveränderter  Stärke  und  bei 
unverändertem  Angriffspunkte  der  beschleunigenden  Kraft 
träge  Massen  um  eine  feste  Axe  umdreht  werden  sollen,  so  müssen 
sich  die  trägen  Massen  umgekehrt  verhalten  wie  die  Quadrate 
ihrer  Entfernung  von  der  Umdrehungsaxe,  wenn  die  Winkel- 
geschwindigkeit stets  dieselbe  bleiben  soll. 

Das  Product,  welches  man  erhält,  wenn  man  die  träge  Masse  »»  mit 
dem  Quadrate  ihrer  Entfernung  r vom  Drehpunkte  multiplicirt,  also  das 
Product  m rs,  wird  das  Trägheitsmoment  der  Masse  m genannt;  es 
ist  die  träge  Masse,  welche  man  statt  der  gegebenen  in  der  Entfernung  1 
vom  Drehpunkte  anbringen  müsste,  wenn  bei  ungeänderter  Grösse  und  bei 
ungeändertem  Angriffspunkte  der  beschleunigenden  Kraft  durch  diese  Ver- 
tauschung die  Winkelgeschwindigkeit  nicht  verändert  werden  soll. 

Das  eben  entwickelte  Gesetz  gilt,  es  mag  nun  die  beschleunigende  Kraft 
eine  fortdauernde  Umdrehung  oder  eine  hin-  und  hergehende  Bewegung  her- 
vorbringen, wie  wir  Bie  bei  einem  Pendel  beobachten;  eine  Pendelvorrich- 
tung  ist  aber  besonders  bequem,  um  die  Richtigkeit  unseres  Gesetzes  durch 
den  Versuch  zu  prüfen. 

Die  Fig.  328  stellt  einen  geraden  eingetheilten  Stab  vor, 
welcher  in  der  Mitte  mit  einer  Schneide  o versehen  ist,  wie 
die,  welche  den  Drehpunkt  eines  Wagbalkens  bildet.  Wenn 
man  nun  1 Decimeter  weit  unter  und  über  dieser  Schneide 
eine  etwa  2 Pfund  schwere  Bleilinse  befestigt  und  die 
Schneide  auf  ihre  Unterlage  aufsetzt,  so  ist  die  Stange  mit 
ihren  Linsen  im  Zustande  des  indifferenten  Gleichgewichts, 
denn  der  Schwerpunkt  des  Systems  fällt  mit  seinem  Dreh- 
punkte zusammen;  sobald  man  aber  am  unteren  Ende  des 
Stabes  ein  kleines  Uebergewicht  anbringt,  so  ist  nun  das  Ganze 
ein  Pendel.  Die  Schwingungen  dieses  Pendels  sind  aber  un- 
gleich langsamer,  als  die  Schwingungen  eines  einfachen  Pendels 
von  der  Länge  ab;  denn  die  einzige  Kraft,  welche  das  ganze 
System  in  Bewegung  setzt,  ist  die  Schwere  des  unteren  Blei- 
gewichtes; dieses  hat  aber  nicht  allein  seine  eigene  Masse  in 
Bewegung  zu  setzen,  wie  es  bei  einem  einfachen  Pendel  der 
Fall  gewesen  wäre , sondern  es  hat  auch  noch  die  Massen  der 
Linsen  bei  c und  d zu  bewegen. 

Nimmt  man  nun,  nachdem  man  die  Schwingungszeit 
dieses  Pendels  beobachtet  hat,  die  zwei  Linsen  bei  c und  d 
weg  und  bringt  man  2 Decimeter  weit  von  der  Schneide 
zwei  Linsen  von  '/a  Pfund,  also  4mal  leichtere,  an,  so  wird  durch 
diese  Vertauschung  die  Selnvingungszeit  durchaus  nicht  geän- 


Fig.  .328. 
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dert;  sie  bleibt  auch  unverändert,  wenn  man  3 Decimeter  über  und  unter 
dem  Drehpunkte  */»  Pfund  schwere  Linsen  anbringt,  während  natürlich 
die  Linse  b,  welche  hier  allein  als  beschleunigende  Kraft  wirkt,  stets  an 
derselben  Stelle  angebracht  bleibt. 


118  Berechnung  des  Trägheitsmomentes.  Um  das  Trägheits- 
moment eines  Körpers,  welcher  um  eine  Axe  gedreht  werden  soll,  durch 
Rechnung  zu  bestimmen,  muss  man  sich  denselben  in  lauter  kleine  Theil- 
chen  zerlegt,  denken  und  für  jedes  Theilchen  das  Trägheitsmoment  berech- 
nen, indem  man  die  Masse  desselben  mit.  dem  Quadrate  seiner  Entfernung 
von  dem  Drehpunkte  multiplicirt;  die  Summe  aller  einzelnen  so  berechne- 
ten Trägheitsmomente  ist  das  Trägheitsmoment  des  Körpers.  Eine  der- 
artige Berechnung  lässt  sich  ohne  grosse  Schwierigkeiten  ausführen,  wenn 
es  sich  um  homogene  Körper  von  einfach  geometrischen  Formen  handelt. 
Es  sei  z.  B.  das  Trägheitsmoment  eines  Stabes  AU,  Fig.  329,  zu  he- 
fig. 329.  rechnen,  dessen  Länge 

A H sehr  gross  ist  im  Ver- 

fe..rrifrsrJi  -!‘1  gleich  zu  seinem  Quer- 

schnitt, und  dessen  Umdrehungsaxe  an  dem  einen  Ende  desselben  bei  A 
liegt.  Denken  wir  uns  den  Stab  durch  Querschnitte  in  eine  grosse  Zahl 
dünner  Scheibchen  zerlegt,  deren  jedes  die  Länge  6 hat,  so  ist  das  Gewicht 
eines  solchen  Scheibchens 

L6, 

wenn  P das  Gewicht  und  L die  Länge  des  ganzen  Stabes  bezeichnet.  — 
Bezeichnen  wir  ferner  mit  a,  b,  C,  d u.  s.  w.  den  Abstand  des  ersten, 
zweiten,  dritten,  vierten  u.  s.  w.  Scheibchens,  so  ist  offenbar  das  Trägheits- 
moment des  ganzen  Stabes 


a3ö  + b*Ö  + c3<5  -f  d*ö  + . . . ■ | 


Nun  aber  ist  b — a -f-  Ö,  c = b -(-  ö,  d — C -)-  ö u.  s.  w.,  es  ist 
also  auch 

bJ  = a3  -f-  3aJö  4-  3 aö‘  -f  6* 

C3  = b*  -j-  3 b3Ö  -j-  3 bö2  + ö3 

d‘—  c3  4-  3 c-  Ö -f  3 c ö3  4"  ö;‘ 

u.  s.  w. 

und  wenn  man,  was  wegen  der  Kleinheit  von  d erlaubt  ist,  diejenigen 
Glieder  vernachlässigt,  welche  d3  und  ö ; enthalten,  so  ergiebt  sich 

b3  — a 3 


a-ö  = ■ 


6 -' <5  = 


b' 


c-d  = 


3 

d 3 — 
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es  ist  also 
, \b:<  — n' 


T — 


]>■  d< 


yl X‘ 


e'  — rj 

+ 3 »’ 


LI  3 1 3 ' 3 1 ”■  3 

wenn  mit  .r,  y und  Z der  Abstand  der  letzten  Scheibchen  bezeichnet  wird. 
Die  ganze  unter  der  Klammer  stehende  Summe  reducirt  sich  aber  auf 
s*  — a1 


3 


Da  aber  Z — L ist  und  (I  wegen  seiner  Kleinheit  ver- 


nachlässigt werden  kann,  so  ergiebt  sich 

t * A’=  PJk ,) 

L 3 3 ’ 

d.  h.  in  Worten:  das  Trägheitsmoment  eines  Stabes,  dessen  einer  Endpunkt 
die  Umdrehungsaxe  bildet,  ist  dasselbe,  als  ob  der  ganze  Stab  gewichtlos 
und  an  seinem  andern  Ende  eine  Masse  vereinigt  wäre,  welche  '/»  von 
der  Masse  des  gegebenen  Stabes  beträgt. 

Danach  lässt  sich  nun  leicht  auch  das  Trägheitsmoment  eines  um 
seinen  Mittelpunkt  C,  Fig.  330,  rotirenden  oder  oscillirenden  Stabes  AB 
Fig.  330.  ableiten;  denn  wenn  ]) 

* ^ und  1 das  Gewicht  und 

die  Länge  von  jeder  der 

Hälften  A C und  B C bezeichnen,  so  ist  das  Trägheitsmoment  von  jeder 
V) 

dieser  Hälften  folglich  das  Trägheitsmoment  des  ganzen  Stabes  */,,  pl‘. 

ö 

Bezeichnet  man  aber  mit  L die  Gesammtlänge,  mit  P das  Gesammtgewicht 

P L 

des  Stabes,  so  ist  n = — und  1 — — , und  wenn  man  diese  Werthe  für  1 
* 2 2 

und  p substituirt,  so  ergiebt  sich  für  das  gesuchte  Trägheitsmoment  der  Werth 

T—  —~Jd  2) 

12 

Das  Trägheitsmoment  eines  prismatischen  rectangulären  Stabes, 
Fig.  331,  welcher  um  eine  durch  seinen  Schwerpunkt  gelegte,  mit.  der 
Fig  331  Kante  ab  parallele  Axe  rotirt  oder  oscillirt,  ist 

L*  + B * 


12 


■ P 


3) 


wenn  L und  B die  Länge  der  Kanten  b d und  b f be- 
zeichnen, welche  nicht  mit  der  Umdrehungsaxe  parallel 
sind. 

Die  Formel  3)  geht  in  Gleichung  2)  über,  wenn  B 
sehr  klein  ist  im  Vergleich  zu  L. 

Aus  Betrachtungen,  welche  den  oben  durchgeführten 
ähnlich  sind,  ergiebt  sich,  dass  das  Trägheitsmoment 
einer  homogenen  kreisförmigen  Scheibe,  welche 
um  ihren  Mittelpunkt  rotirt, 

J=  '/«  PPJ 

ist,  wenn  P das  Gewicht  und  li  den  Halbmesser  der  Scheibe  bezeichnet. 
Bei  Körpern  von  complicirter  Gestalt  ist  die  Berechnung  des  Träg- 
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heitsmomentes  ohne  Integralrechnung  nicht  ausführbar  und  wenn  dieselben 
inehr  oder  weniger  unregelmässig  gestaltet  sind,  ganz  unmöglich;  in  solchen 
Fällen  aber  kann  man  das  gesuchte  Trägheitsmoment  auf  experimen- 
tellem Wege  bestimmen.  Zu  diesem  Zwecke  braucht  man  nur  den  frag- 
lichen Körper  durch  eine  beschleunigende  Kraft  von  liekannter  Grösse  in 
Rotation  zu  versetzen  und  die  Geschwindigkeit  zu  beobachten,  welche  er 
in  einer  gegebenen  Zeit  erlangt. 

Ein  erläuterndes  Beispiel  bietet  die  Fallmaschine.  An  einer  der- 
artigen Maschine  musste  ein  Uebergewicht  r von  2 Grammen  angewandt 
werden,  um  zu  bewirken,  dass  der  Fallraum  der  ersten  Secunde  1 Zoll, 
also  '/ms  des  beim  freien  Fall  in  der  ersten  Secunde  durchlaufenen  Raumes 
betrage,  während  jede  der  Massen  VI  und  n 1 00  Gramme  wog. 

Das  Uebergewicht  von  2 Grammen  hat  hier  offenbar  die  Trägheit 
einer  Masse  zu  überwinden,  welche  192mal  so  gross  ist  als  seine  eigene, 
also  384  Gramme  beträgt;  da  nun  die  Gewichte  m,  u und  r zusammen 
202  Gramme  wiegen,  so  bleiben  für  das  Trägheitsmoment  der  Rolle  noch 
182  Gramme  übrig,  d.  h.  eine  beschleunigende  Kraft,  welche  die  Rolle  in 
Rotation  zu  setzen  strebt,  hat  ein  eben  so  grosses  Trägheitsmoment  zu 
überwinden,  als  ob  die  Rolle  gewichtlos  und  nur  au  ihrem  Umfang  eine 
Masse  von  182  Grammen  angebracht  wäre. 

119  Vom  StOSS.  Wenn  ein  in  Bewegung  begriffener  Körper  auf  sei- 
ner Bnhn  mit  irgend  einem  anderen  Körper  zusainmentriflt , so  entsteht 
ein  Stoss,  in  Folge  dessen  jeder  den Bewegungsznstand  des  anderen  mehr 
oder  weniger  modificirt.  Der  nächste  in  sehr  kurzer  Zeit  vollendete  Er- 
folg des  Stosses  ist  eine  Formveränderung  der  zusammentrefifenden  Kör- 
per, welche  vorübergehend  ist  bei  elastischen,  bleibend  bei  nicht  elasti- 
schen Substanzen. 

ln  Beziehung  nuf  die  Lage  des  Punktes,  in  welchem  ein  Körper  zuerst 
durch  einen  anderen  ihn  treffenden  gestossen  wird,  unterscheidet  man  cen- 
trale und  excentriBche  (nicht  centrale)  Stösse.  Denkt  man  sich  auf 
der  Oberfläche  des  Körpers  in  dem  Punkte,  auf  welchen  der  Stoss  erfolgt, 
eine  Normale  gezogen,  so  ist  der  Stoss  central,  wenn  diese  Nor- 
male durch  den  Schwerpunkt  des  Körpers  geht;  der  Stoss  ist 
excentrisch,  wenn  dies  nicht  der  Fall  ist. 

Wie  also  auch  eine  homogene  Kugel  mit  ande- 
ren Körpern  Zusammentreffen  mag,  so  erleidet  sie 
stets  einen  centralen  Stoss,  weil  alle  Normalen  der 
Kugeloberfläche  durch  den  Mittelpunkt  derselben  ge- 
hen; wird  jedoch  ein  homogener  Körper  M von  der 
Gestalt  Fig.  332  im  Punkte  S von  irgend  einem  an- 
deren getroffen,  so  ist  der  Stoss  in  Beziehung  auf  die- 
sen Körper  M nicht  central,  weil  die  Normale  sb 
nicht  durch  den  Schwerpunkt  C des  Körpers  M geht. 
In  Beziehung  auf  die  Bewegungsrichtung  uuter- 


Fig.  332. 
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scheitlet  man  den  geraden  und  den  schiefen  Stoss.  Heim  geraden 
Stoss  fällt  die  Bewegungsrichtung  mit  der  Normalen  des  Berührungs- 
punktes zusammen,  beim  schiefen  Stoss  ist  dies  nicht  der  Fall. 

Der  Stoss  zweier  Kugeln  wird  also  ein  gerader  sein,  wenn  sich  beide 
in  der  Verbindungslinie  der  Mittelpunkte  bewegen. 

Wir  können  uns  hier  nur  mit  dem  geraden  centralen  Stoss  be- 
schäftigen. 


B 

1 


Vom  Stoss  unelastischer  Körper.  Wenn  zwei  unelastische  120 
Körper  A und  Ji,  Fig.  333,  mit  verschiedenen  Geschwindigkeiten  behaf- 
tet, zusammenstossen , so  findet  zunächst  eine  gegenseitige  Zusnmmen- 
Fig.  333  driic-kung,  eine  Formverän- 

derung statt,  welche  been- 
digt ist,  wenn  die  Ge- 
schwindigkeit  beider  Kör- 
per die  gleiche  geworden 
ist.  Es  ist  nun  die  Auf- 
gabe, diese  gemeinschaftliche  Endgeschwindigkeit  zu  finden. 

Es  seien  M und  My  die  Massen  der  beiden  Körper,  r und  Ct  ihre 
Geschwindigkeiten,  welche  positiv  bezeichnet  werden  sollen,  wenn  sic  von 
der  Linken  zur  Rechten  gerichtet  sind.  Die  Bewegungsgrössen  der  bei- 
den Körper  sind  Mr  und  Aly  rx ; was  der  eine  nach  dem  Stoss  an  Bewe- 
gungsquantität eingebüsst  hat,  um  so  viel  hat  die  Bewegungsquantität  des 
anderen  zugenommen,  und  danach  lässt  sich  die  gemeinschaftliche  Ge- 
schwindigkeit V nach  dem  Ktosse  berechnen.  Nehmen  wir  an,  dass  bei 
gleichgerichteter  Geschwindigkiet  beider  Körper  die  Geschwindigkeit  r des 
Körpers  A grösser  sei  als  die  Geschwindigkeit  Ct  des  Körpers  1 i,  so  ist 
der  Verlust  an  Bewegungsquantität , welchen  A durch  den  Stoss  erleidet, 

M (c  — v),  die  Zunahme  der  Bew'egungsquantität  von  7i  ist  dagegen 
Mi  (v  — C|),  wir  haben  also 

M (c  — t>)  — Mx  («  — Ci), 


und  daraus 


Mr  + Mi  C, 


M -f  Mi  

W enn  sich  Ii  in  entgegengesetzter  Richtung  von  A bewegt,  so  ist 
Ci  negativ,  und  man  erhält 

Mr,  — Mi  c, 

— M+  M- 

Jeder  Stoss  unelastischer  Körper  ist  von  einem  Verlust  an  lebendiger 
Kraft  verbunden.  Die  lebendige  Kraft  des  Körpers  A ist  vor  dem  Stoss 


v = r 


M 


die  des  Körpers  li  ist 


rA 

2H 


18* 
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also  die  Summe  der  lebendigen  Kräfte  vor  dem  Stoss 

p'2  p ^ 

m4—  + My  ■£- 2) 

2 </  1 2 ff 

wo  für  ff  der  Zahlenwerth  30  zu  setzen  ist,  wenn  die  Geschwindigkeit  in 
Pariser  Fussen,  9,8,  wenn  sie  in  Metern  ausged rückt  ist. 

Nach  dem  Stoss  ist  die  lebendige  Kraft 


(M+M,)  — 


3) 


Zieht  man  den  Werth  (3)  von  (2)  ab,  so  erhält  man  als  Verlust  an 
lebendiger  Kraft  durch  den  Stoss 


M 


c-  — V1 


+ My 


2 ff  ' 2ff 

Dieser  Werth  lässt  sich  in  folgender  Weise  umformen 

k = Yj  (C  + f)  (c  — »0  + (r>  + *0  (ci  — «) 

« = M-  {c  + v)  (c-v)  -2L  {*  + c,)  (t-  - Cy)  . . 4) 

- (/  £ !/ 

Setzen  wir  in  die  Differenz  C — V für  V seinen  obigen  Werth  bei  1), 


so  kommt 


und 


_ My  (C  — C|) 
n~V—  M + My 


M (r  — v) 


MMX  (c  - ry) 


M + My  ’ 
da  aber  M (c  — t’)  — My  (v  — c,),  so  ist  auch 

, ft  , _ MMy  (<•  — Cy) 

M,(,  c)  — » 

setzt  man  diese  Werthe  für  M {r  — v)  und  My  (v  — ry)  in  Gleichung  4) 
so  kommt 

MMy  (c  Cy)  (C  -f-  V — l’  — Ci) 

M+  My  ’ 2 ff 

MMy  (c  — c,)* 

“ ~ M -f-  My  ‘ 2 ff  


'>) 


Die  Grösse  ^ bezeichnet  man  als  das  harmonische  Mit- 

M — My 

tel  der  Massen  M und  My. 

(, c c,)ä 

Nach  Gleichung  4)S.  240  ist  aber  der  Fallraum,  welcher  der 

Geschwindigkeitsdifferenz  (c  — Cy)  entspricht,  d.  h.  die  Höhe,  welche  ein 
Körper  durchfallen  muss,  wenn  er  die  Geschwindigkeit  C — C,  erlan- 
gen soll. 

Nach  diesen  Bemerkungen  lässt  sich  die  Gleichung  5)  in  Worten  so 
ausdrücken : 

Wenn  zwei  unelastische  Massen  M und  My , welche  mit 
den  G eschw in d i gkei ten  c und  c,  behaftet  sind,  zusammen- 
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stossen,  so  ist  der  auf  die  Form  Veränderung  beider  ver- 
wendete Verlust  an  lebendiger  Kraft  das  Product,  welches 
in  a n erhält,  wenn  man  das  harmonische  Mittel  der  beiden 
Massen  multiplicirt  mit  der  Fallhöhe,  welche  der  Diffe- 
renz der  Geschwindigkeiten  entspricht,  mit  denen  die  bei- 
den Massen  vor  dem  Stoss  behaftet  waren. 

Wenn  z.  B.  auf  einer  Eisenbahn  zwei  Züge  von  120000  Pfund  und 
160000  Pfund  in  entgegengesetzter  Dichtung  mit  den  Geschwindigkeiten 
C = 20  Fuss  und  C|  = — 15  Fuss  sich  bewegend  zusammenstossen , so 
entsteht  ein  auf  die  Zerstörung  der  I.ocomotiven  und  Wagen  verwendeter 
Arbeitsverlust,  welcher  bei  vollständigem  Mangel  an  Elasticität  aller  zum 
Stoss  gelangenden  Tlieile  sein  würde 
(20  4-  15)*  120000  . 160000  35*  1920000 

¥7j 280000 = 60  • 28  = 1344000  Fu8SPfd' 

Aus  den  obigen  Betrachtungen  und  Berechnungen  geht  hervor,  wie 
nachtheilig  Stösse  in  einer  Maschine  wirken  müssen,  welche  nicht  geradezu 
zur  Ausübung  von  Stössen  bestimmt  ist,  sondern  in  welcher  dieselben  nur 
in  Folge  mangelhafter  Coustructiou  auftreten.  Solche  Stösse  verzehren 
nicht  allein  ganz  unnöthiger  Weise  einen  grossen  Theil  lebendiger  Kraft, 
sondern  sic  führen  auch  die  Maschine  selbst  einem  raschen  Ruine  ent- 
gegen. 


StOSS  elastischer  Körper.  Wenn  zwei  Körper  im  geraden  cen-  121 
tralen  Stoss  Zusammentreffen,  so  ist  der  erste  Effect  eine  gegenseitige  Zu- 
sammendrückung, welche  so  lange  fortdauert,  bis  die  Geschwindigkeit  der 
beiden  Massen  die  gleiche  geworden  ist.  Ist  bis  zu  diesen  Momeuten  die 
Verschiebung  der  Theilchen  beider  Körper  über  ihre  Elasticitätsgränze 
hinausgegangen,  so  dass  ihre  Formverändenmg  (wenn  nicht  Zertrümme- 
rung erfolgt)  eine  bleibende  ist,  so  erfolgt  die  fernere  Bewegung  nach  den 
im  vorigen  Paragraphen  besprochenen  Gesetzen.  Ist  jedoch  durch  Zu- 
sammendrückung der  beiden  zusammenstossendeu  Körper  in  dem  Augen- 
blicke, in  welchem  ihre  Geschwindigkeit  die  gleiche  geworden  ist,  ihre 
Elasticitätsgränze  noch  nicht  überschritten , so  streben  nun  beide  Körper, 
ihre  ursprüngliche  Gestalt  wieder  anzunchmen,  wodurch  sie,  in  dem  Be- 
rührungspunkt gegen  einander  drückend,  gleichsam  einen  abermaligen 
StOBs  erleiden.  Jede  Kugel  erhält  durch  die  Wiederherstellung  der  Form 
gleichsam  den  Stoss  zurück,  welchen  sie  während  der  Zusammendrückung 
auf  die  andere  ausgeübt  hat. 

Zur  Construction  der  Formel  wollen  wir  wieder  wie  im  vorigen 
Paragraphen  von  dem  Fall  ausgehen,  dass  sich  beide  Körper  nach  dersel- 
ben Seite  hin  (nach  der  rechten)  bewegen.  Die  links  sich  befindende  Ku- 
gel A , deren  Masse  M ist,  habe  die  grössere  Geschwindigkeit  c;  wenn  sie 
gegen  die  andere  Kugel  B.  deren  Masse  und  deren  Geschwindigkeit 
Ci  ist,  anstösst,  so  verliert  sie  beim  Anstoss  während  der  Zusammen- 
drückung bis  zu  dem  Moment,  in  welchem  beide  Kugeln  gleiche  Geschwin- 
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digkeit  haben,  die  Beweguugsquantitut  31  (c  — l>),  wo  v dieselbe  Bedeu- 
tung hat  wie  in  §.  120.  Die  Bewegungsquantität  der  Kugel  li  bat  dabei 
aber  um  31  (c  — v)  angenommen.  Wahrend  nun  beide  Kugeln  ihre  ur- 
sprüngliche Gestalt  wieder  aunehmen,  erleidet  jede  Kugel  einen  Rückstoss, 
welcher  dem  Stoss  gleich  ist,  den  sie  der  anderen  ertheilt  hat;  die  Kugel 
A wird  also  abermals  einen  Verlust  an  Bewegungsquantität  erleiden,  wel- 
cher gleich  ist  31  (c  — 0) ; der  (iesammtverlust  an  Bewegungsquantität, 
welchen  die  Kugel  A nach  Beendigung  des  elustischen  Stosses  erlitten  hat, 
ist  also 

2 31  (c  — r). 

In  gleicher  Weise  ergiebt  sich  für  den  Gewinn  an  Bewegungsquanti- 
tät,  welchen  die  Kugel  U bis  zu  dem  Moment  erfahren  hat,  wo  beide  Ku- 
geln ihre  ursprüngliche  Gestalt  wieder  angenommen  haben  und  aus  einan- 
der zu  fahren  beginnen, 

2 M,  (v  — c,). 

Die  Geschwindigkeit  von  A wird  also  nach  Beendigung  des  elasti- 
schen Stosses  sein 

V — c — 2 (c  — v)  — 2 v — c 1) 

Die  Geschwindigkeit  von  Ji  wird  aber  geworden  sein 

V,  = C,  + 2 (v  — c,)  = 2 v — c,  . . . . 2) 

Setzen  wir  in  diese  Werthe  von  V und  V für  v seinen  Werth  bei 
1)  auf  Seite  275,  so  kommt 

V - ~ M'  > c + 2 c‘  * 

31  + M,  ' 

und 

(31,  - M)  c,  + 2 31  c 

‘ ~ 3/  31,  4) 

Für  den  in  der  ersten  Aufgabe  dos  §.  120  betrachteten  Fall  erhält 
man,  wenn  beide  Kugeln  vollkommen  elastisch  sind, 

y_  (3  — 10)  10  + 2. 10.3  — 70  + 00  10 

— io  + 3 — Tä  ~ — Ts 

y _ (10  — 3)  3 + 2 . 3 . 10  21  + 60  81 

' _ 10  + 3 “ 13  “ 13' 

Da  der  Werth  von  V das  Vorzeichen  — hat,  so  bewegt  sich  A nach 
Beendigung  des  elastischen  Stosses  in  einer  Richtung,  welche  derjenigen 
entgegengesetzt  ist,  welche  er  vor  dem  Stoss  hatte. 

Die  Bewegungsquantität  der  beiden  Kugeln  vor  dem  Stoss  war 


31c  + 31,  c, 5) 

Mach  dem  elastischen  Stoss  ist  sie 

31V  + 31,  V, 6) 


Setzen  wir  für  1 und  V,  ihre  Werthe  1)  und  2),  so  kommt 

31 1 + 3/!  V,  = 31  (2  v — c)  + 31,  (2  c — C|) 

= 2 (31  + 31,)  v - (31  c + 31,  c,). 

Nun  aber  ist  nach  §.  120,  Gleichung  1) 

(M  + 31,)  v = 31c  + 31,  c,. 
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Setzt  man  nun  Air  (M  -f-  Mi)  v diesen  Werth  in  obige  Gleichung, 
so  kommt 

M V -f  Mi  V,  = 2 (Mc  + Mi  «,)  - (Mc  + If,  <:,) 

M V + Mi  Vi  = Mc  + Mi  ct 7) 

I>ie  Bewegungsquantität  ist  nach  dem  elastischen  Stoss 
eben  so  gross  wie  vor  demselben. 

Gehen  wir  nun  zur  Bestimmung  der  lebendigen  Kräfte  nach  dem 
elastischen  Stoss  Uber. 

Zieht  man  Gleichung  2)  ab  von  Gleichung  1),  so  kommt 


V — V,  = c,  — c 

und  daraus 

V+c=  V,  +e, 8) 

Aus  der  obigen  Gleichung  7)  ergiebt  sich  aber 

M(V-c)  — Mi  (c,  — Vi) 9) 


Durch  Multiplication  der  Gleichungen  9)  und  8)  erhält  man  aber 
M{V‘  - c‘)  = Mi  {cf  - FT), 
und  daraus  endlich 

M V-  + Mi  V{  — Mc‘  + Mi  cf, 

d.  h.  die  Summe  der  lebendigen  Kräfte  nach  dem  elastischen 
Stoss  ist  eben  so  gross  wie  vor  demselben,  beim  elastischen  Stoss 
findet  also  kein  Verlust  an  lebendiger  Kraft  statt, 

Das  einfache  Pendel,  Fig.  334,  besteht  aus  einer  schweren  Ku-  122 
gel,  welche  am  Ende  eines  biegsamen  Fadens  aufgehängt  ist.  Bringt  man 

die  Kugel  aus  ihrer  Gleichgewichtslage,  d.  h. 
bringt  man  das  Pendel  aus  seiner  verticalen 
Stellung,  so  macht  es,  wenn  man  es  loslässt, 
ohne  ihm  irgend  einen  Anstoss  zu  geben, 
Schwingungen,  welche  fortwährend  in  der- 
selben Verticalebene  bleiben.  Bringt  man 
z.  B.  das  Pendel  in  die  Lage  fa,  so  beschreibt 
die  Kugel  den  Bogen  ft  C,  in  c kommt  sie  mit 
solcher  Geschwindigkeit  an,  dass  sie  auf  der 
anderen  Seite  bis  b steigt,  d.  h.  zu  der  Höhe 
des  Punktes  ft;  vom  Punkto  b geht  die  Ku- 
gel abermals  zurück,  durchläuft  in  umge- 
kehrter  Richtung  wieder  den  Bogen  b ca 
und  setzt  auf  dieselbe  Weise  seine  Schwin- 
gungen fort.  Beim  Niedergange  des  Pendels 
nimmt  seine  Geschwindigkeit  fortwährend 
zu,  beim  Aufsteigen  nimmt  sie  ab;  in  dem  Momente  also,  in  welchem  das 
Pendel  die  Gleichgewichtslage  passirt,  hat  es  seine  grösste  Geschwindigkeit. 

Der  Winkel  afc  heisst  Ausschlagswinkel  oder  auch  nur  Aus- 
schlag. 


Fig.  334. 
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Die  Bewegung  von  a bis  b oder  von  b biß  a heisst  eine  0 sei  11a- 
t i o u ; von  (i  Ins  I ist  eine  halbe  niedergehende , von  1 bis  b eine  halbe 
aufsteigende  Oscillation. 

Die  Amplitude  einer  Oseillatiou  ist  die  in  Graden,  Minuten  und 
Secunden  ausgedrückte  Grösse  des  Bogens  ab. 

Die  Dauer  einer  Oscillation  ist  die  Zeit,  welche  das  Pendel  nöthig 
hat,  um  diesen  Bogen  zu  durchlaufen. 

Nach  dem  ersten  Anblicke  sollte  man  aus  den  Versuchen  scldiessen, 
dass  die  Bewegung  eines  Pendels  immer  fortdauern  müsste,  denn  wenn  es 
von  a ausgehend  auf  der  anderen  Seite  zu  einer  gleichen  Höhe  b ansteigt, 
so  muss  es  von  b ausgehend  auch  wieder  bis  u steigen , und  es  wird  so 
denselben  Weg  zum  zweiten,  zum  dritten  Male  u.  s.  w.  bis  ins  Unendliche 
machen  müssen. 

Dieser  Schluss  würde  ganz  richtig  sein,  wenn  b wirklich  absolut 
gleiche  Höhe  mit  a hätte ; aber  die  Reibung  am  Aufhängepunkte  f , der 
Widei-stand  der  Luft,  welche  di.)  Kugel  vor  sich  wegtreiben  muss,  machen 
es  unmöglich,  dass  die  Kugel  genau  wieder  bis  zu  der  Höhe  steigt,  von 
welcher  sie  herabfiel.  Die  Differenz  wird  freilich  erst  nach  einer  Reihe 
von  Schwingungen  merklich,  und  statt  sich  zu  verwundern,  dass  die  Be- 
wegung nicht  ewig  fortdauert,  muss  man  sich  vielmehr  wundern,  dass  sie 
so  lange  dauert;  denn  ein  Pendel  kann,  ohne  still  zu  stehen,  Stunden  lang 
fortschwingen. 

Das  Pendel  ist  eins  der  einfachsten,  aber  auch  eins  der  wichtigsten 
Instrumente  der  Physik , wie  cs  sich  noch  im  Laufe  dieses  Capitels  zei- 
gen wird. 

123  Gesetze  der  Pendelschwingungen.  Die  Gesetze  der  Pendel- 
schwingungen sind  folgende: 

1)  Die  Dauer  kleiner  Oscillationeu  eines  und  desselben  Pendels  ist 
von  ihrer  Amplitude  unabhängig,  d.  h.  sie  sind  isochron.  Wenn  z.  B.  ein 
Pendel  mit  einer  Amplitude  von  2°  bis  3U  schwingt,  so  ist  die  Schwiu- 
gungsdauer  gerade  so  gross,  als  ob  die  Amplitude  nur  1",  oder  nur  >/io 
Grad  betrüge. 

2)  Die  Dauer  der  Oscillatiouen  ist  vom  Gewichte  der  Kugel  und  von 
der  Natur  ihrer  Substanz  unabhängig. 

3)  Die  Schwingungsdauer  zweier  ungleich  langer  Pendel  verhält  sich 
wie  die  Quadratwurzel  aus  den  Pendellängen,  d.  h.  es  ist 

t = tu  yt 

wo  I die  Schwingungsdauer,  / die  Pendellänge  und  m einen  noch  näher  zu 
bestimmenden  constanten  Factor  bezeichnet. 

Diese  Gesetze  ergeben  sich  aus  dem,  was  oben  über  den  Fall  auf  der 
schiefen  Ebene  gesagt  wurde;  denn  der  Bogen,  welchen  die  Pendelkugel 
durchläuft,  ist  nichts  als  eine  schiefe  Ebene,  deren  Neigung  gegen  die 
horizontale  sich  coutiuuirlich  ändert.  . 

Das  erste  dieser  Gesetze  lässt  sich  lölgendermaasseu  entwickeln:  ln 
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Fig.  335. 


335  sei  bc  das  um  den  Winkel  v aus  der  Gleichgewichtslage  ba  ent- 
fernte Pendel.  Eine  durch  c gezogene 
Verticale  cf  stellt  uns  nun  die  auf  die 
Kugel  c wirkende  ■ Schwerkraft  dar, 
die  wir  durch  g bezeichnen  wollen; 
nach  dem  Parallelogramm  der  Kräfte 
/ | Fig.  336. 


ist  di  die  Kraft,  welche  von  c aus  das  Pendel  nach  der  Gleichgewichts- 
lage hintreibt,  während  ch  die  Kraft  darstellt,  welche  die  Schnur  spannt. 
Es  ist  nun  aber  offenbar  cJi  = <J  .sin.  v,  d.  h.  die  beschleunigende  Kraft, 
welche  das  Pendel  nach  seiner  Gleichgewichtslage  hintreibt,  ist  stets  dem 
Sinus  des  Ausschlagwinkels  proportional.  Ist  also  die  Pendelkugel  einmal 
bis  c,  Fig.  336,  aus  der  Gleichgewichtslage  gebracht,  so  dass  der  Aus- 
schlagswinkel v ist,  das  andere  Mal  nur  halb  so  weit,  bis  (/,  so  dass  der 
Ausschlagswinkel  1 2 v ist,  so  haben  wir  einmal  die  beschleunigende  Kraft 
g . sin.  v,  das  andere  Mal  g . sin.  */*». 

Wenn  der  Winkel  o nicht  gross  ist,  so  ist  sin.  V bis  auf  eine  ver- 
schwindende Grösse  gleich  dem  Doppelten  von  sin.  1 2 v ; wenn  die  Pendel- 
kugel also  von  dem  Punkte  c herahftillt . so  ist  die  beschleunigende  Kraft, 
welche  im  ersten  Moment  die  Bewegung  bewirkt,  doppelt  so  gross,  als 
wenn  die  Pendelkugel  in  C ihren  Niedergang  begonnen  hätte,  der  Bogen 
c:  d,  den  wir  so  klein  annehmen  wollen , dass  wir  ihn  als  geradlinig  be- 
trachten können,  und  der  Bogen  d fV,  welcher  nur  halb  so  gross  ist,  wer- 
den also  in  gleichen  Zeiten  durchlaufen,  wenn  die  Bewegung  einmal  in  c, 
ein  andermal  in  cf  beginnt. 

Denken  wir  uns  dicht  hinter  einander  zwei  gleiche  Pendel  aufgehängt, 
das  eine  bis  c,  das  andere  bis  c'  gehoben  und  gleichzeitig  losgelassen,  so 
werden  sie  gleichzeitig  in  den  Punkten  d und  d'  ankommeu,  wenn  c d' 
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= '/>  cd.  Die  beschleunigende  Kraft  in  d ist  aber  doppelt  so  gross  als 
in  d\  ausserdem  aber  langt  das  eine  Pendel  in  d mit  einer  Geschwindig- 
keit an,  welÄhe  doppelt  so  gross  als  diejenige  ist,  mit  welcher  das  andere 
den  Punkt  d!  passirt,  und  daraus  folgt  denn,  dass  auch  in  dem  nächsten 
kleinen  Zeittheilcben  das  eine  Pendel  einen  doppelt  so  grossen  Weg  zu- 
rücklegt als  das  andere.  Auf  diese  Weise  fortschliessend  findet  man  end- 
lich, dass  beide  Pendel  gleichzeitig  in  a ankommen  müssen. 

Diese  Schlussweise  lässt  sich  auch  noch  anwenden,  wenn  das  Verhält- 
nis» der  Ausschlagswinkel  nicht  gerade  das  von  1 zu  2,  sondern  ein  ande- 
res ist,  weil  für  kleine  Ausschlagswiukel  die  beschleunigende  Kraft  stets 
der  Entfernung  von  der  Gleichgewichtslage  proportional  ist;  und  so  lässt 
sich  allgemein  zeigen,  dass  bis  zu  einer  gewissen  Gränze  hin  die  Schwin- 
gungsdauer von  der  Grösse  der  Ausschlagswiukel  unabhängig  ist. 

Um  dies  Gesetz  durch  den  Versuch  zu  bestätigen,  muss  man  die  Zeit 
genau  bestimmen,  welche  nöthig  ist,  damit  ein  Pendel  mehrere  hundert 
Schwingungen  macht.  Macht  man  diese  Beobachtung  zu  Anfang  der  Be- 
wegung, wenn  die  Amplitude  4°  bis  5°  ist,  später,  wenn  sie  nur  noch  2° 
bis  3°  beträgt,  und  zuletzt,  wenn  die  Oscillationen  so  klein  geworden  sind, 
dass  man  sie  mit  der  Lupe  beobachten  muss,  so  findet  man,  dass  die  Oscil- 
lationen in  diesen  drei  Stadien  wirklich  isochron  sind. 

Das  Gesetz  des  Isochronismus  gehört  zu  den  ersten  Entdeckun- 
gen Galiläi’s.  Man  erzählt,  dass  er,  noch  sehr  jung,  in  dem  Dome  zu 
Pisa  zufällig  die  Schwingungen  einer  am  Gewölbe  aufgehängten  Lampe 
wahrnahra  und  dass  ihm  die  periodische  Wiederkehr  dieser  Bewegungen 
und  die  Gleichheit  ihrer  Dauer  auffiel.  Mehr  bedurfte  es  nicht,  um  sein 
Genie  zu  wecken,  und  so  wurde  die  Beobachtung  eines  Kindes  die  Quelle 
grosser  Entdekungen. 

Das  zweite  Gesetz  ist  sehr  leicht  durch  den  Versuch  nachzuweisen. 

Man  macht  mehrere  Pendel  von  gleicher  Länge,  die  Kugel  des  einen 
von  Metall,  die  des  anderen  von  Wachs,  die  des  dritten  von  Holz  u.  s.  w., 
und  man  wird  finden,  dass  sie  alle  gleiche  Schwingungsdauer  haben. 

Wenn  die  Schwere  ein  Pendel  oscilliren  macht,  so  wirkt  sie  auf  jedes 
Atom  der  Materie,  aus  welcher  die  Kugel  besteht;  jedes  Atom  der  Kugel 
wird  durch  seine  eigene  Schwere  getrieben,  mul  folglich  kann  auch  eine 
Vermehrung  der  Atome  keinen  Einfluss  auf  die  Geschwindigkeit  der  Oscil- 
lationen haben.  Könnte  man  ein  einziges  Atom  Eisen  an  einem  gewicht- 
losen Faden  aufhüugen,  so  müsste  es  gerade  so  schnell  oscilliren,  als  ob 
man  ihrer  zwei,  drei,  vier  oder  eine  ganze  Kugel  von  Eisen  anhüugt-  Die 
Schwere  könnte  aber  auf  ein  Wachsmolekül  anders  wirken,  als  auf  ein 
Eisenmolekül.  Dass  dies  nicht  der  Fall  ist,  dnss  die  Schwere  auf  eiue 
Masse  von  Eisen  nicht  anders  wirkt  als  auf  eiue  gleiche  Masse  von  Gold, 
Platin,  Wachs  u.  s.  w.,  beweist  eben  dieser  Versuch  mit  dem  Pendel.  Der 
früher  erwähnte  Fallversuch  im  luftleeren  Raume  ist  nur  ein  roher  Ver- 
such, weil  wir  hier  nur  die  Wirkung  der  Schwere  während  einer  ausser- 
ordentlich kurzen  Zeit  beobachten  können.  Das  Pendel  aber  macht  es 
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möglich , die  Wirkung  der  Schwere  auf  verschiedene  Stoffe  ganze  Stun- 
den lang  zu  beobachten. 

Von  den  Gesetzen  des  Falles  auf  der  schiefen  Ebene  ausgehend,  ge- 
langt man  durch  folgende  Schlussweise  zu  dem  oben  angeführten  drit- 
ten Gesetze  der  Pendelschwingungen. 

Sinn  denke  sich  den  Schwingungsbogen  ab,  Fig.  337,  eines  Pendels 
in  so  viel  gleiche  Theile  getheilt,  dass  man  jedes  dieser  Bogentheilchen 
als  geradlinig  betrachten  kann.  Wenn  nun  der  Ausschlagswiukel  eines 
Fig.  338.  Fig.  337. 


längeren  Pendels  eben  so  gross  ist,  so 
muss  sich  der  Schwingungsbogen  cd 
desselben  zu  ab  verhalten  wie  die 
Pendellänge  fc  zu  fa.  Denken  wir 
uns  den  Bogen  de  in  eben  so  viel 
gleiche  Theile  getheilt  wie  den  Bogen 
ab,  so  werden  auch  die  einzelnen 
Theile  im  Verhältnis  der  Pendellän- 
gen stehen.  Wenn  also  dos  eine  Pen- 
del 4mal  so  lang  ist  als  das  andere,  so  werden  auch  jene  Unterabtheilun- 
gen des  Bogens  de  4mal  so  gross  sein  als  die  entsprechenden  Theile  des 
Bogens  ab.  Der  Winkel,  welchen  das  oberste,  das  zweite,  dritte  u.  s.  w.  Bo- 
gentheilchen von  ab  mit  der  Horizontalen  mucht,  ist  gleich  dem  Winkel, 
welchen  das  erste,  zweite,  dritte  u.  s.  w.  Bogentheilchen  von  cd  mit  dersel- 
ben macht;  auf  den  entsprechenden  Theilen  von  ab  und  cd  ist  demnach 
auch  die  beschleunigende  Kraft  dieselbe. 

Wenn  aber  verschiedene  Wege  mit  gleicher  beschleunigender  Kraft 

durchlaufen  werden,  so  lehrt  uns  die  Formel  s = ^ t1,  dass  sich  die  Fall- 
zeiten verhalten  wie  die  Quadratwurzeln  der  Fallräume;  wenn  also  der 
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Bogen  cd  2-,  3-,  4-,  «mal  so  gross  ist  als  der  Bogen  ab,  so  wird 
die  Zeit,  in  welcher  ein  Theilchen  von  cd  durchlaufen  wird,  auch 
V 2,  V 3 , V" 4 , V «mal  so  gross  sein  als  die,  in  welcher  das  entspre- 
chende Theilchen  von  ab  durchlaufen  wird.  Da  dies  aber  für  alle  Bogen- 
theilchen  gilt,  so  gilt  es  auch  für  ihre  Summe,  was  denn  mit  anderen  Wor- 
ten heisst,  die  Schwingungsdauer  ist  der  Quadratwurzel  aus  der  Pendel- 
länge proportional. 

Um  die  Richtigkeit  des  dritten  Gesetzes  durch  den  Versuch  nachzu- 
weisen, hat  man  nur  die  Schwingungsdauer  verschieden  langer  Pendel  zu  ver- 
gleichen. Wenn  sich  z.  B.  die  Pendellängen  wie  die  Zahlen  1:4:9  verhalten, 
so  verhalten  Bich  die  entsprechenden  Schwingungszeiten  wie  1:2:3.  Am  be- 
quemsten hängt  man  zu  diesem  Versuche  die  Kugeln  an  einem  doppelten  Faden 
auf,  wie  Fig.  338  a.  vor.  S.  zeigt.  Während  ein  Pendel,  dessen  Länge  4 Fuss 
ist,  eine  Oscillation  macht,  macht  das  viermal  kürzere  Pendel  zwei  Oscil- 
lationen;  und  während  ein  Pendel  von  1 Fuss  Länge  dreimal  hin  und  her 
geht,  macht  ein  9 Fuss  langes  nur  einen  Hin-  und  Hergang. 

Die  eben  besprochenen  Gesetze  sind  von  der  Intensität  der  Schwere 
ganz  unabhängig.  Wenn  die  Schwerkraft  auch  hundertmal  stärker  oder 
schwächer  wirkte,  so  würden  kleine  Schwingungen  eines  und  desselben 
Pendels  doch  isochron  bleiben,  und  die  Schwingungszeiten  verschieden  lan- 
ger Pendel  würden  sich  noch  immer  wie  die  Quadratwurzeln  ihrer  Länge 
verhalten.  Die  absolute  Dauer  der  Oscillationen  ändert  sich 

aber  mit  der  Intensität  der  Schwer- 
kraft. Dasselbe  Pendel  wird  schneller  oscil- 
liren  müssen,  wenn  die  Intensität  der 
Schwerkraft  wächst,  und  langsamer,  wenn 
sie  abnimmt. 


Fig.  339. 


// 


/ 
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Mathematische  Entwickelung 
des  Pendelgesetzes.  Die  Relation  zwi- 
schen der  Schwingungsdauer,  der 
Pendellänge  und  der  beschleunigen- 
den Kraft  der  Schwere  ist  durch  die 
Formel 

t-.yr  . . . . i) 

v 9 

ausgedrückt,  in  welcher  t die  Schwingungs- 
dauer, 3r  das  Peripherieverhältniss  3,14  ..., 
I die  Pendellänge  und  g die  beschleuni- 
gende Kraft  der  Schwere  bezeichnet. 

Das  für  die  Physik  so  wichtige,  durch 
die  Gleichung  1)  ausge- 
„ sprochene  Gesetz  wird 
gewöhnlich  mit  Hülfe 
höherer  Rechnung  be- 
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wiesen;  Kolik  hat  eine  elementare  Entwickelung  desselben  gegeben 
(Baumgartner's  und  Ettingshausen'«  Zeitschrift,  1.  Band),  welche 
hier  in  etwas  veränderter  Form  folgt. 

Es  sei  »/,  Fig.  339 , der  Aufhängepunkt  eines  einfachen  Pendels, 
dessen  Kugel  zwischen  den  Punkten  « und  0 hin  und  her  schwingt.  Der 
Ausschlagswinkel  ntna  sei  mit  x bezeichnet.  Wenn  nun  die  Pendelkugel 
von  a ausgehend  den  Weg  ab  zurückgelegt  hat,  so  kommt  sie  in  b mit 
einer  Geschwindigkeit  an,  welche  nach  §.  109  gleich  derjenigen  ist,  welche 
ein  Körper  erlangt,  wenn  er  die  verticale  Höhendifferenz  eil  der  beiden 
Punkte  a und  b durchfällt.  — Nun  aber  ist  Cll  — tnd  — nie.  Bezeich- 
net man  den  Winkel  awb  mit  )/,  so  ist  der  Winkel  bmn  — x — y, 
und  also  auch  «i  il  — 1 . cos.  (x  — y),  während  »M  c—l . ros.  r ist,  vorausge- 
setzt, dass  die  Pendellängc  ma  mit  / bezeichnet  wird.  Es  ist  also  auch 

eil  — s — 1 ros.  (x  — y)  — I ros.  x 
und  die  Geschwindigkeit  r,  welche  ein  Körper  erlangt,  wenn  er  die  ver- 
ticale Höhe  s dnrchfSllt,  ist  also 

v — V 2 ifs  — V'iyl  Jcos.  (.r  — y)  — cos.r,  { 


Der  Ausdruck  ros.  (x  — y)  — ros..r  lässt  sieh  aber  noch  uniformen. 
Nach  einer  bekannten  trigonometrischen  Formel  (Trigonometrie  S.  16)  ist 


cos.  A — cos.  II  — 2 sin. 


A 4-  11 


— . s/n. 


B - A 


Setzt  man  in  dieser  Gleichung  X — y an  die  Stelle  von  A.  und  X 
anstatt  B,  so  kommt 

cos.  ( x — y)  — ros.  x — 2 sin.  '/»  ( 2x  — y)  sin.  '/»  ?/• 

So  lange  die  Winkel  X und  y klein  genug  sind,  kann  man  den  Bogen 
statt  des  Sinus  setzen,  es  ist  also  tür  diesen  Fall 


cos.  (x  — y)  — 


ros.  x = (2  x — y) 


1 

2 


und  also  auch 

v = Vyl  (2 x — y)  y 


2) 


Fig.  340. 


und  dies  ist  der  Werth  für 
die  Geschwindigkeit,  mit 
welcher  die  Peudelkugel  in 
b,  Fig.  339,  ankommt. 

Denken  wir  uns  nun 
den  Schwingungsbogen  ao, 
Fig.  339,  zu  einer  geraden 
Linie  ao,  Fig.  340,  ent- 
wickelt, auf  welcher  zwi- 
schen den  Endpunkten  a 
und  0 ein  Körper  nach 
denselben  Gesetzen  oscil- 
lirt,  wie  die  Pendelkugel 


auf  dem  Bogen  ao,  Fig.  339;  nehmen  wir  ferner  ab,  Fig.  340,  gleich  dem 
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Bogen  ab,  Fig.  339,  so  kommt  der  um  n oseillirende  Körper,  von  ft  aus- 
gehend, in  b,  Fig.  340,  mit  derselben  Geschwindigkeit  an,  wie  die  Pen- 
delkugel in  h,  Fig.  339,  nämlich  mit  einer  Geschwindigkeit,  deren  Werth 
durch  die  Gleichung  2)  gegeben  ist. 

Ueber  uo  als  Durchmesser  sei  nun  ein  Halbkreis  gezogen  uud  in  b ein 
Perpendikel  auf  a 0 errichtet,  welches  denselben  in  Y schneidet.  Kommt  nun 
ein  Körper,  welcher  von  ft  aus  den  Bogen  ft  r durchlaufen  hat,  in  r mit  der 
Geschwindigkeit  rs  — r an,  so  ist  der  mit  ao  parallele  Antheil  dieser  Ge- 
schwindigkeit gleich  rt  gleich  c.ros.  «,  wenn  « den  Winkel  srt  bezeich- 
net. Nun  ist  aber  offenbar  der  Winkel  brn  auch  gleich  «,  folglich  COS.« 

•rb 

= b aber  ist  die  mittlere  Proportionale  zwischen  ab  und  bo,  also 

rb  = V ab.bo. 

Da  wir  mit  3'  den  Ausschlagswinkel  und  mit  1 die  Länge  des  Pendels, 
Fig.  339,  bezeichnet  haben,  so  ist  an  in  Fig.  339  und  in  Fig.  340,  also 
auch  r n gleich  / . T;  ferner  aber  ist  ab  = 1.1/  und  bo  — I (2  j:  — ;/), 
also  rb  = \/~ I'1  (2 x — y)  y und  endlich 

\f  l1  (2  x — y)  y 

cos.  a = 

l.x 

und  also 

, cV (2  x — y)  y V (2  x — y)  y 

l.x  x 

nimmt  man  aber  an,  dass  c — X V^f/l  sei,  so  ergiebt  sich 

rt  = V~(/T(2x  — y)  y. 

Dieser  Werth  ist  aber  dem  Werth  von  v in  Gleichung  2)  ganz  gleich; 
wenn  wir  also  annehmen,  dass  ein  Körper  mit  der  gleichförmigen  Ge- 
schwindigkeit xV gl  den  zum  Durchmesser  ao  gehörigen  Kreis  durch- 
läuft, so  wird  für  irgend  einen  Punkt  r des  Kreises  der  mit.  ao  parallele 
Antheil  dieser  Geschwindigkeit  gerade  eben  so  grosB  sein,  wie  die  Ge- 
schwindigkeit, mit  welcher  der  nach  dem  Pendelgesetz  auf  ao  sich  bewe- 
gende Körper  in  dem  Punkte  b ankommt,  welcher  den  Fusspunkt  des  von 
r auf  ftO  gefällten  Perjiendikels  bildet-  Daraus  folgt  aller,  dass  dieser 
fingirte,  im  Kreise  sich  bewegende  Körper  den  Halbkreis  in  derselben  Zeit 
zurücklegen  muss,  in  welchem  die  Pendelkugel  den  Durchmesser  «0  be- 
schreibt. Der  Umfang  des  Kreises  ist  aber  in  unserm  Falle  nix,  und  ein 
Körper,  der  sich  mit  der  Geschwindigkeit  x\^yl  bewegt,  braucht,  um 
diesen  Weg  zurückzulegen,  die  Zeit 


und  dies  ist  also  auch  die  Zeit,  welche  ein  Pendel  von  der  Länge  1 braucht, 
um  eine  Schwingung  zu  vollenden,  wie  bereits  zu  Anfang  dieses  Para- 
graphen angeführt  wurde. 
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Aus  Gleichung  1)  ergieht  sich 
jrJ? 

9 ~ 

und  für  t = 1 

9 — 

kennnt  man  also  die  Länge  I des  Secundenpendels,  so  lmt  man  dieselbe 
nur  mit  wJ  zu  mutlipliciren , um  den  Zahlenwerth  der  beschleunigenden 
Kraft  der  Schwere  mit  weit  grösserer  Genauigkeit  zu  erhalten,  als  man  sie 
aus  Fallversuchen  abzuleiten  im  Stande  wäre. 


Der  Schwingungspunkt.  Diese  Formel  gilt  aber  nur  für  ein  125 
einfaches  Pendel,  welches  man  auch  ein  mathematisches  nennt.  Ein 
solches  Pendel  kann  man  sich  wohl  vorstellen,  aber  nicht  construiren ; denn 
es  müsste  ans  einem  einfachen , gewichtlosen  Faden  bestehen , und  an  sei- 
nem Ende  dürfte  sich  nur  ein  schwerer  Punkt  befinden. 

Jedes  Pendel,  welches  diesen  beiden  Forderungen  nicht  entspricht, 
ist  ein  zusammengesetztes  Pendel.  Ein  gewichtloser  und  unbiegsamer  Fa- 
den also,  an  welchem  sich  nur  zwei  schwere  Moleküle  m und  n,  Fig.  341, 
befinden,  würde  demnach  schon  ein  zusammengesetztes  Pendel  sein.  Das 
Fig.  341.  Molekül  »(,  welches  dem  Aufhängepunkte  näher  ist  als  n,  würde 
f für  sich  allein  schneller  schwingen  nls  »;  weil  aber  die  beiden 

Moleküle  verbunden  sind,  so  wird  in  die  Bewegung  von  11  be- 
schleunigen, und  umgekehrt,  wird  n die  Bewegung  von  m ver- 
zögen), die  Schwingungen  werden  deshalb  mit  einer  Geschwin- 
digkeit vor  sich  gehen,  welche  zwischen  den  Geschwindigkei- 
ten liegt,  mit  welchen  jedes  der  Moleküie  in  und  n für  sich 
allein  schwingen  würde.  Sie  sind  gleich  den  Schwingungen 
eines  einfachen  Pendels,  welches  länger  als  f Dl,  und  kürzer 
als  f n ist.  Eben  so  verhält  cs  sich  mit  jedem  materiellen 
Pendel.  Diejenigen  Theile  des  Pendels  nämlich,  welche  dem 
Aufhängepunkte  am  nächsten  liegen,  sind  in  ihrer  Bewegung 
durch  die  entfernteren  verzögert,  die  entfernteren  aber  durch 
die  näheren  beschleunigt.  Es  muss  demnach  auch  in  jedem 
zusammengesetzten  Pendel  einen  Punkt  geben , welcher  durch 
die  übrige  Masse  des  Pendels  weder  beschleunigt  noch  ver- 
zögert ist,  welcher  gerade  so  schnell  schwingt  wie  ein  einfaches  Pendel, 
dessen  Länge  seiner  Entfernung  vom  Aufhängepunkte  gleich  ist.  Dieser 
Punkt  heisst  Schwingungspunkt,  Centrum  oscillationis.  Wenn  inan 
von  der  Länge  eines  zusammengesetzten  Pendels  spricht,  so  versteht  man 
darunter  die  Entfernung  dieses  Punktes  vom  Auf  häugepunkte  oder,  was  dns- 
selbe  ist,  die  Länge  eines  einfachen  Pendels  von  gleicher  Schwingungsdauer. 

Da  man  zu  Versuchen  nur  zusammengesetzte  Pendel  anwenden  kann, 
so  kommt  es  darauf  an,  die  Länge  eines  einfachen  Pendels  zu  bestimmen, 
welches  eben  so  schnell  schwingen  würde  als  das  zur  Beobachtung  ange- 
wandte zusammengesetzte. 


Üiu 
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Am  meisten  nähert  sich  dem  einfachen  Pendel  ein  solches,  welches 
aus  einem  möglichst  dünnen  Faden  besteht,  an  dessen  unterem  F,nde  eine 
Kugel  oder  ein  Doppelkegel  hängt.  Als  Faden  hat  man  feine  Metalldrähte 
oder  Aloefaden  genommen;  der  letzteren  namentlich  bedienten  sich  die 
iranzösischen  Akademiker  bei  ihren  Versuchen  unter  dem  Aequator  und 
Zach  in  Gotha.  Die  angehängte  Masse  muss  aus  einer  Substanz  von 
möglichst  grossem  specifischen  Gewichte  gefertigt  sein.  Man  hat  dazu 
Blei,  Messing,  Silber  oder  Platin  angewandt. 

Borda  fand,  dass  zu  Paris  ein  solches  Pendel  von  12  Fuss  Länge 
(144  Zoll)  in  einer  Stunde  1818  Schwingungen  machte.  Es  ist  demnach 
für  / — 144  Zoll  t = 1,98  Secunden,  also 
und  daraus  1,98  — »f  V 144 

m — 0,165. 

Die  Länge  x des  Secundenpendels  ergiebt  sich  demnach  aus  der  Gleichung 
1 = 0,165  Vä 


r — = 36,73  Pariser  Zoll. 

0,165* 


Borda  stellte  seine  Versuche,  welche  in  der  That  die  ersten  wahr- 
haft genauen  Pendelbeobachtungen  waren,  im  Jahre  1790  auf  der  Stern- 
warte von  Paris  an.  Biot,  Bouvard  und  Mathieu  haben  diese  Ver- 
suche im  Jahre  1808  wiederholt.  Sie  wandten  Borda's  Verfahren  und 
einen  ähnlichen  Apparat  an.  Humboldt  und  Arago  haben  im  Jahre 
1818  Borda’s  Resultate  durch  ein  anderes  Verfahren  bestätigt..  Xach  al- 
len diesen  Beobachtungen  ist  die  Länge  des  Secundenpendels  für  Paris 
993,86  Millimeter. 

Das  Secundenpendel  ist  also  nur  um  6,14  Millimeter  kürzer  als  ein 


Meter. 


Setzt  man  in  der  Formel  t = 


für  t den  Werth  1 und 


l = 993,8666,  so  findet  man  die  beschleunigende  Kraft  der  Schwere 
g = 9,809  Meter. 


126  Bestimmung  des  Schwingungspunktes  an  einem  zu- 
sammengesetzten Pendel.  An  einer  hölzernen  Stange,  Fig.  342, 
welche  um  eine  in  ihrer  Mitte  angebrachte  Schneide  oscilliren  kann,  sei 
eine  m Gramme  schwere  Linse  a (deren  Masse  wir  uns  in  ihrem  Schwer- 
punkt concentrirt  denken  wollen)  von  1 Deeiraeter  unter  der  Schneide  be- 
festigt, so  bildet  diese  Vorrichtung  ein  Pendel,  dessen  Schwingungszeit 
wir  mit  t bezeichnen  wollen. 

Die  Srhwingungszeit  1 würde  "gleich  der  eines  einfachen  Pendels  von 
der  länge  / sein,  wenn  die  Stange  gewichtlos  wäre. 

Mag  nun  aber  die  Stange  gewichtlos  sein  oder  nicht,  so  wird  die 
Schwingungszeit  des  Pendels  unverändert  bleiben,  wenn  man  statt  der 
Linse  a von  1 Decimeter  weit  von  der  Schneide  die  träge  Masse  Dl  l*  (das 
Trägheitsmoment  der  Linse  u)  anbräehte,  und  auf  diese  die  beschleunigende 
Kraft  ml  (das  statische  Moment  der  Linse  a ) wirken  liesse. 
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Es  lässt  sich  dies  irn  Versuch  wirklich  ausführen:  Man  hat  nur 

1 Deeimeter  unter  der  Schneide  eine  Linse  b,  Fig.  343,  deren  Gewicht  r, 
und  1 Deeimeter  über  der  Schneide  eine  Linse  c anzu bringen,  deren  Ge- 
wicht y durch  folgende  Bedingungsgleichungen  gegeben  ist 
x -f-  y = mP 


woraus  sieh 


— V — ml, 

m 


2 

in 


(/•  + 1) 


Wenn  also  die  Linse  a.  Fig.  342,  100  Gramm  schwer  und  5 Deci- 
ineter  von  der  Schneide  entfernt  ist,  so  wird  die  Schwingungsgeschwindig- 
keit dieselbe  sein  wie  die  des  Pendels  Fig.  343,  wenn  die  1 Deeimeter 

unter  der  Schneide  befindliche  Linse  (25  -f-  5)  = 1500  Gramm, 

F ig.  342.  Fig.  343.  die  1 Deeimeter  über  der  Schneide  befindliche  Linse 
. 100 

c aber  — — (25  — 5)  = 1000  Gramm  schwer  wäre, 

vorausgesetzt,  dass  die  Pendelstange  in  beiden  Fällen 
dieselbe  bliebe. 

Umgekehrt  lässt  sich  eine  an  der  besprochenen 
Pendelstange  in  der  Entfernung  1 von  der  Schneide 
befindliche  träge  Masse  31,  auf  welche  die  beschleuni- 
gende Kraft  G wirkt,  ohne  Aenderung  der  Schwingungs- 
zeit durch  eine  einzige  au  die  Stange  angehängte 
Masse  ersetzen,  deren  Gewicht  m und  deren  Abstand 
l von  der  Schneide  durch  folgende  Bedingungs- 
gleichungen gegeben  ist 

mP  = 31 
in  I = G, 
woraus  Bich  ergiebt 

M 
G 
G * 

m ~ 31  ' 

Hätte  man  z.  B.  1 Deeimeter  über  der  Schneide 
eine  Linse  von  300  Grm.,  1 Deeimeter  unter  der 
Schneide  eine  Linse  von  500  Grm.  angebracht,  so 
wäre  31  = 800,  G = 200  und  demnacli 
800  . . 200  . 200 


* = üü:=:4und  m = =z:mr:  = 50- 

Nehmen  wir  die  Pendelstange  in  obiger 


Möller’«  I.ehrbnch  d.  Physik.  8.  And.  I. 


die  Pendelstange  in  obiger  Be- 
trachtung als  gewichtlos  an,  so  ist  1 die  Länge  eines 
einfachen  Pendels,  welches  so  schnell  schwingt  wie 
ein  zusammengesetztes,  dessen  Trägheitsmoment  gleich 


19 
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M ist,  und  welches  durch  eine  in  dem  Abstand  1 vom  Drehpunkt  an- 
greifende Kraft  (i  in  Bewegung  gesetzt  wird. 

Fig.  344.  Nach  diesen  Betrachtungen  können  wir  nun  den  Schwin- 

gungspunkt eines  aus  zwei  schworen  Punkten  zusammengesetz- 
ten Pendels  berechnen.  An  einer  uubiegsamen , gewichtlosen 
Linie.  Fig.  344,  seien  bei  a und  b in  den  Abständen  iJ  und 
r vom  Drehpunkt  die  Massen  )»'  und  m angehängt,  so  sind 
»V2  und  m r'1  die  Trägheitsmomente,  mr  und  in'  r'  aber  die 
statischen  Momente  derselben.  Das  Trägheitsmoment  des  Pen- 
dels ist  also 

M = mV*  4*  mri> 

die  beschleunigende  Kraft  aber,  welche  das  Pendel  in  Bewe- 
gung setzt,  ist 

es  ergiebt  sich  demnach  für  die  Länge  eines  einfachen  Pendels 
von  gleicher  Schwingungsdauer 

M m'r'-  -}  mr2 

G m'r'  -(-  mr 

Diese  Betrachtung  lässt  sich  auf  ein  aus  3,  4.  5 u.  s.  w.,  aus  unendlich 
vielen  materiellen  Punkten  zusammengesetztes  Pendel  ausdehnen,  und  man 
kommt  so  zu  dem  wichtigen  Satze:  Für  ein  materielles  Pendel  findet 
man  die  Entfernung  des  Schwingungspunktes  vom  Aufhüugepunkte,  wenn 
man  die  Summe  der  Trägheitsmomente  aller  materiellen 
Punkte  durch  die  Summe  ihrer  statischen  Momente  di- 
vidirt.  Diese  Entfernung  ist  also  stets  durch  einen  Ausdruck  von  der 
Form 

mr * -f  mV2  -f-  m"r"!  -(-  etc. 


b*  / 


I = ^ 


l = 


mr  -f-  m'r' 

gegeben. 

o8cilliren  kann,  ist  ]\[  = 


4-  m"  r"  4-  etc. 

welche  um  einen  ihrer  Endpunkte 


Für  eine  einfache  Stange 

PL 2 . 

— - — (§.  118),  während  offenbar  in  diesem  Falle 


PL 

G — —j— , wenn  P das  Gewicht  und  L die  Länge  der  Stange  bezeich- 
net. Danach  ergiebt  sich  aber  für  die  Länge  l eines  einfachen  Pendels, 
welches  mit  jener  Stange  gleiche  Oscillationszeit  hat : 

PL 


2 =JL- 


Ein  homogener,  überall  gleich  dicker  3 Fuss  langer  Stal»  z.  B.  bildet 
nlso,  an  einem  seiner  Endpunkte  aufgehängt,  ein  Pendel,  welches  gleiche 
Schwingungszeit  hat  mit  einem  2 Fuss  langen  einfachen  Pendel. 


127  Experimentelle  Bestimmung  des  Trägheitsmomentes 
oscillirender  Körper.  Wir  haben  gesehen,  dass  die  S-^wingungs- 
dauer  eines  einfachen  Pendels 
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ist;  wenn  man  aber  mit  einem  materiellen  Pendel  zu  thun  hat,  so  ist  für 
I die  lAnge  des  einfachen  Pendels  zu  setzen,  welches  mit  dem  gegebenen 
gleiche  Schwingungsdauer  hat,  d.  h.  der  Abstand  des  Schwingungspunktes 


-p-,  wenn  man  mit  K das 


vom  Aufhängepunkte.  Dieser  Abstand  ist  aber 

Trägheitsmoment  des  Pendels,  mit  C die  Summe  der  statischen  Momente 
aller  auf  das  Pendel  wirkenden  beschleunigenden  Kräfte  bezeichnet  Wir 
haben  also  für  ein  materielles  Pendel 


* 


* V 


K 

Cg 


Wird  an  den  oscillirenden  Körper  eine  Masse  von  bekanntem  Trägheits- 
moment Q so  angebracht,  dass  die  beschleunigende  Kraft,  welche  das  Pen- 
del oscilliren  macht,  ungeändert  bleibt  so  muss  nun  der  Körper  langsamer 
oscilliren.  Bezeichnen  wir  jetzt  seine  Schwingungszeit  mit  so  ist 

K +Q 


f 


V 


Cg 


2) 


Aus  den  Gleichungen  1)  und  2)  lässt  sich  aber  K leicht  durch  Elimina- 
tion berechnen.  — Wir  wollen  dies  durch  einige  Beispiele  erläutern. 


Fig.  345. 


4 


t 


i 


Ein  Pendel  von  der  Fig.  345  dargestellten  Einrichtung, 
dessen  Gesammtlänge  1 1 Decimeter  betrug,  machte  ohne  die 
Linsen  c und  d 68  Schwingungen  in  der  Minute;  zu  einer 
Schwingung  waren  also  0,882  Secunden  erforderlich ; wir  ha- 
ben demnach 

1 K 

0,882  = n 1 ~7i — • 

' Cg 

Nachdem  sowohl  2 Decimeter  über  als  auch  2 Decimeter  un- 
ter der  Schneide  eine  Linse  von  220  Gramm  angebracht  wor- 
den war,  während  die  Linse  b unverändert  an  ihrer  Stelle 
blieb,  so  machte  nun  das  Pendel  48  Schwingungen  in  der  Mi- 
nute, es  ist  also  I'  — 1,25".  Das  Trägheitsmoment  der  bei- 
den Linsen  C und  d zusammengenominen  ist  4 .220.2  =1760, 
mithin  ist 

K 4-  1760 


1,25  = n \ 


Cg 


aus  der  Combinatiou  dieser  Gleichung  mit  der  vorhergehen- 
den ergiebt  sich  K — 1745  und  C = 225,7,  da  man  für  g 
den  in  Decimetern  ausgedrückten  Werth  98,09  zu  setzen  hat; 
d.  h.  das  Pendel  Fig.  345  schwingt  ohne  die  Linsen  c und  d 
gerade  ebenso  als  ob  nn  einer  gewichtlosen  Stange  l Decimeter 
weit  von  der  Schneide,  eine  träge  Masse  von  1745  Gramm 

19' 
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angebracht  wäre,  auf  welche  eine  beschleunigende  Kraft  von  225,7  Gram- 
men wirkt. 

Dieselbe  Methode  zur  Bestimmung  des  Trägheitsmomentes  lässt  sich 
aber  auch  noch  in  Anwendung  bringen,  wenn  ein  Körper  nicht  unter  dem 
Einfluss  der  Schwerkraft,  sondern  unter  dem  Einfluss  irgend  einer  andern 
beschleunigenden,  aber  der  Schwerkraft  ähnlich  wirkenden  Kraft  oscillirt, 
welche  man  jederzeit  auch  auf  das  Maass  der  Schwerkraft  zurückführen 
kann.  Ein  Beispiel  mag  dies  erläutern. 

Ein  in  einer  messingenen  Hülse  liegender  an  einem  Faden  aufgehäng- 
ter 2,7  Decimeter  langer  Magnetstab  brauchte  10  Secunden  zu  einer 
Schwingung.  Um  sein  Trägheitsmoment  zu  ermitteln,  wurde  ein  1 30  Gramm 
Fig.  346.  schwerer  Messingring 

von  0,66  Decimeter 
Radius  in  der  Weise 
aufgelegt,  wie  Fig.  346 
zeigt,  und  nun  betrug 
ilie  Schwingungsdauer 
1 3 Secunden.  Das 
Trägheitsmoment  des 
Ringes  ist  hier  offen- 
bar 130.0, 66J=56, 6, 
wir  haben  also 


10  = n 


und  IS 


3 = n \ 


K -f-  56,6 


Ca 


woraus  sich  ergiebt  A = 82  und  (J  = 0,824  Gramm.’  Das  Trägheits- 
moment des  Magnetstabcs  (auf  1 Decimeter  Abstand  vom  Drehungspunkte 
bezogen)  ist  also  gleich  82  Gramm  und  die  beschleunigende  Kraft  des 
Erdmagnetismus  wirkt  auf  den  Magnetstab  gerade  ebenso  wie  eine  Kraft, 
welche  gleich  ist  dem  Druck  eines  Gewichtes  von  0,824  Gramm  und  welche 
in  der  Richtung  des  magnetischen  Meridians  wirkend  1 Decimeter  weit 
von  der  Drebungsaxe  angreift. 


128  Das  Reversionspendel.  Um  die  Länge  des  Secundenpendels  mit 
möglichster  Genauigkeit  zu  finden,  brachte  zuerst  Bohnenberger  das 
Reversionspendel  in  Vorschlag,  welches  später  auch  Kater  in  England 
in  Anwendung  brachte,  ohne  Bohnen berger’s  Vorschlag  zu  kennen. 

Das  Reversionspendel  ist  ein  Pendel,  welches  mit  zwei  einander 
zugewendeten  Schneiden  versehen  ist,  wie  man  aus  Fig.  347  und  Fig.  348 
sehen  kann , und  welches  so  justirt  ist,  dass  die  Schwingungsdauer  unver- 
ändert dieselbe  bleibt,  mag  man  nun  das  Peudel  um  die  Schneide  u oder 
um  die  Schneide  li  oscilliren  lassen. 


Es  wird  dies  bei  dem  Kat  e r 'sehen  Reversionspendel,  Fig.  347.  dadurch 
erreicht,  dass  man  die  Laufgewichte  r und  tp  in  entsprechender  Weise 
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verschiebt;  bei  dem  Reversionspendel.  Fig.  348,  geschieht  es  durch  Ver- 
schiebung der  einen  oder  auch  der  beiden  Linsen. 

Fig.  347.  Kig.  348.  Fig.  340.  Fig.  3.r»0.  Hat  man  es  nun  dahin  ge- 

n bracht,  dass  die  Schwingungs- 

dauer des  Pendels  für  die  eine 
,1  | Ar  Schneide  genau  so  gross  ist,  wie 

für  die  andere,  so  ist  die  En t- 

(fernung  der  beiden  Schnei- 
j|  T 1 den  gleich  der  Länge  eines 

einfachen  Pendels  von  glei- 
Ai  eher  Schwingungsdauer, 

a fi  ! IHe  Richtigkeit  dieser  Be- 

hauptung lasst  sich  durch  fol- 
gende Betrachtung  beweisen. 

Bezeichnen  wir  mit  M die 
Summe  der  Trägheitsmomente, 
H ' r;  aller  materiellen  Punkte,  aus  wel- 

t eben  ein  Reversionspendel,  Fig. 

347,  besteht,  mit  G die  Summe 
der  statischen  Momente,  so  ist 

nach  $.  126  ~ = l die  Länge 

I T des  einfachen  Pendels,  welches 

fl  ! mit  ihm  gleiche  Schwingungs- 

gS . 5!  jb  T“  daucr  lmt. 

M*  Aus  den  Erörterungen  des 

El  §.  126  ergiebt  sich  aber  ferner, 

dass  unser  materielles  Pendel,  auch 
a u äquivalent  ist  einem  idealen  Pen- 

del,  welches  aus  einer  gewicht- 
losen  starren.  um  den  Punkt  o,  Fig.  349,  oscillirenden Stange 
vfc/  besteht,  an  welchen  in  dem  Abstand  1 unter  a das  Gewicht 

% I 

a 13  in  dem  Abstand  1 über  a aber  das  Gewicht 


» = j <*’  - 


angebracht  ist.  Denken  wir  uns  an  der  gewichtlosen  Stange  Fig.  349  den 
Punkt  b so  bestimmt,  dass  ab  = I,  so  wäre  also  b der  Schwingungs- 
punkt dieses  idealen  Pendels,  welches  sich  in  jeder  Beziehung  dem  mate- 
riellen Pendel  Fig.  347  gleich  verhält. 

Denken  wir  uns  nun  das  ideale  Pendel  Fig.  349  umgekehrt  in  h 
aufgehängt,  wie  Fig.  350  zeigt,  so  haben  wir-  eine  gewichtlose  Stange, 
an  welcher  das  Gewicht  X in  der  Entfernung  (1  — 1),  das  Gewicht  >J  an 
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der  Entfernung  (l  -f-  1)  vom  Aufhängepunkt  b angebracht  ist;  wir  haben 
also  für  die  Trägheitsmomente  der  Massen  x und  y in  diesem  Fig.  350 
dargestellten  Falle 

X (l  — l)'3  und  y (1  -f-  l)2 
und  für,  die  statischen  Momente  derselben 

X ( l — lj  und  y (1  1); 

für  die  Länge  des  einfachen  Pendels,  welches  mit  dem  Fig.  350  darge- 
stellten gleiche  Schwingungsdauer  hat,  ergiebt  sich  demnach 

_ X 0 - l)»  + y (/  4-  l)» 

* 0 0 + y (i  4-  1)  ' 

Substituirt  man  in  dieser  Gleichung  für  X und  y ihre  obigen  Werthe,  so 
ergiebt  sich  nach  Ausführung  aller  Reductionen 

L = l. 

Das  ideale  Pendel  Fig.  349  oscillirt  also  gleich  schnell,  mag  nun  der 
Punkt,  a oder  der  Punkt  b als  Aufhängepunkt  dienen:  im  ersten  Falle  ist 
b,  im  zweiten  Falle  aber  ist  a der  Schwingungspunkt. 

Was  nun  aber  von  diesem  idealen  Pendel  gilt,  gilt  auch  iür  das  ihm 
entsprechende  materielle  Pendel  Fig.  347.  Es  schwingt  gleich  schnell, 
mag  es  nun  in  u oder  in  b aufgehängt  sein,  und  zwar  gerade  eben  so 
schnell,  wie  ein  einfaches  Pendel  von  der  Länge  uh. 

129  Die  Pendeluhr.  Die  wichtigste  Anwendung,  die  man  vom  Pendel 
gemacht  hat,  ist  die  Regulirung  der  Uhren.  In  jeder  Uhr  muss  eine  be- 
schleunigende Kraft  wirken,  um  die  Bewegung  hervorzubringen  und  zu 
erhalten.  Nun  aber  ist  aus  dem,  was  über  beschleunigende  Kräfte  gesagt 
wurde,  klar,  dass,  wenn  der  beschleunigenden  Kraft  nicht  eine  andere 
gleiche  Kraft  oder  ein  Bewegungshinderniss  entgegenwirkt , die  Bewegung 
nicht  gleichförmig  bleiben  kann,  sondern  dass  sie,  wie  bei  einem  fallenden 
Körper,  schneller  und  schneller  wird.  Bei  unseren  Wanduhren  wird  die 
beschleunigende  Kraft  durch  Gewichte  gebildet,  welche  an  einer  Schnur 
hängen,  die  um  eine  horizontale  Axe  geschlungen  ist.  Wenn  das  Ge- 
wicht durch  seine  Schwere  herabgezogen  wird,  wird  durch  die  Schnur 
die  Axe  umgedreht  und  dadurch  das  ganze  Uhrwerk  in  Bewegung  gesetzt. 
Die  Bewegung  eines  fallenden  Gewichtes  ist  aber  eine  beschleunigte,  folg- 
lich würde  auch  die  Uhr  anfangs  langsam,  dann  schneller  und  schneller 
gehen  müssen,  wenn  ihr  Gang  nicht  regulirt  würde,  und  diese  Regulirung 
wird  nun  durch  das  Pendel  bewerkstelligt. 

Wie  das  Pendel  den  Gang  einer  Uhr  reguliren  könne,  ist  aus  Fig. 
351  ersichtlich.  An  der  Axe,  um  welche  die  Schnur  mit  dem  Gewichte 
P geschlungen  ist,  ist  ein  gezahntes  Rad  befestigt.  Ueber  diesem  Rade 
befindet  sich  ein  Anker  A CB,  welcher  je  nach  seiner  Stellung  bald 
auf  der  einen,  bald  auf  der  anderen  Seite  in  die  Zähne  des  Rades  ein- 
greift. Dieser  Anker  wird  durch  die  Schwingungen  des  Pendels  hin  und 
her  geführt. 
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Fig.  351. 


Dir  Figur  stellt  das  Pendel 
gerade  in  der  Lage  vor,  wo  es 
seine  äusserste  Stellung  links 
hat.  Das  Rad , welches  durch 
das  Gewicht  in  der  Richtung  des 
Pfeils , gedreht  wird . kann  aber 
bei  dieser  Stellung  des  Pendels 
nicht  voraugehen,  weil  der  Zahn 
a durch  den  Haken  A des  An- 
kers aufgehalten  wird;  sobald 
aber  das  Pendel  zurückgeht, 
geht  A auf  die  Seite  und  der 
Zahn  (t  wird  vorheigelassen ; die 
Bewegung  des  Rades  wird  aber 
doch  alsbald  wieder  gehemmt, 
weil  nun  auf  der  anderen  Seite 
der  Haken  li  des  Ankers  nieder- 
geht und  an  diesen  dann  der 
Zahn  b des  Rades  anstösst,  sobald 
das  Pendel  seine  äusserste  Stel- 
lung rechts  erreicht  hat. 

Geht  nun  das  Pendel  abermals 
nach  der  Linken , so  wird  der 
Zahn  C durch  A angehalten.  Bei 
jedem  Hin-  und  Hergange  geht 
also  das  Rad  nm  einen  Zahn  wei- 
ter , bei  jedem  Pendelschlage  also 
um  eine  halbe  Zahnweite  voran. 
Hat  das  Rad  30  Zähne,  so  wird 
ein  Zeiger,  welcher  an  der  Axe 
desselben  befestigt  ist,  in  60 
Sprüngen  den  ganzen  Kreis- 
umfang durchlaufen. 

Die  Axe  des  Ankers  bildet  aber 
nicht  unmittelbar  die  Schwin- 
gungsaxe  des  Pendels.  Dieses 
würde,  in  Zapfen  sich  bewegend, 
zu  viel  Reibung  zu  überwinden 
haben.  Es  ist  hinter  dem  Anker 
mittelst  eines  Stückchens  einer 
Uhrfeder  aufgehängt.  An  der 
Axe  des  Ankers  aber  ist  ein  Me- 
tallstab g befestigt,  der  mittelst 
eines  auf  der  Pendelstange  befe- 
stigten Stiftes  geführt  wird,  in- 
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dem  dieser  Stift  durch  einen  am  unteren  Ende  von  y angebrachten  Schütz 
hindurch  geht. 

Das  Pendel  hat  bei  seinen  Oscillationen  verschiedene  Widerstände 
zu  überwinden,  weshalb  es  allmälig  zur  Rübe  kommt,  wenn  es  für  sich 
allein  Bchwingt.  Im  Uhrwerk  wird  nun  aber-dem  Pendel  sein  Bewegungs- 
verlust dadurch  stets  ersetzt,  dass  der  Zahn,  an  der  schiefen  Fläche  des 
austretenden  Ankerannes  hinschleifend , diesem  eine  kleine  Beschleuni- 
gung mittheilt. 

Eine  solche  Vorrichtung  nennt  man  eineHemmung  oder  ein  Echap- 
pement. 

Bei  Taschenuhren  ist  das  Gewicht  durch  eine  gespannte  Stahlfeder, 
das  Pendel  aber  durch  die  Balance  ersetzt,  d.  h.  durch  einen  Metallring, 
welcher  von  einer,  vermöge  ihrer  Elasticität  um  ihre  Gleichgewichtslage 
schwingenden  Spiralfeder  hin  und  her  bewegt  wird. 

130  Einheit  dea  Längenmaasses.  Kater  stellte  seine  Versuche 
mit  dem  Reversionspendel  besonders  deshalb  mit  so  grosser  Genauigkeit 
an,  weil  man  beabsichtigte,  in  England  ein  neues  Maasssystem  einzuführen, 
dessen  Einheit  die  Länge  des  Londoner  Secundenpeudels  sein  sollte. 

Fast  sämmtliche  Längeneinheiten  sind  den  Dimensionen  des  mensch- 
lichen Körpers  entnommen,  und  ihre  ursprüngliche  Bestimmung  hing  darum 
auch  von  manchen  Zufälligkeiten  ab.  Man  kam  deshalb  auf  die  Idee, 
eine  unveränderliche  Grösse  der  Natur  zur  Einheit  zu  nehmen.  Schon 
Huyghens  schlug  dazu  die  Länge  des  Secundenpendels  vor. 

Zur  Zeit  der  französischen  Revolution,  als  man  ein  neues  Maasssystem 
in  Frankreich  einführen  wollte,  nahm  man  die  Idee  wieder  auf;  allein  die 
zur  Bestimmung  des  neuen  Systems  niedergesetzte  Commission,  bestehend 
aus  Borda,  Lagrange,  Laplace,  Monge  und  Condorcet,  wandte  ge- 
gen diese  Einheit  ein,  dass  sie  ein  fremdes  Element,  nämlich  die  Zeit,  ent- 
hielte, und  entschied  sich  dahin,  die  Längeneinheit  von  der  unveränder- 
lichen Länge  eines  Erdmeridians  abzuleiten. 

Zu  diesem  Zwecke  wurde  durch  genaue  Gradmessungen  die  Länge 
des  Erdmeridians  ermittelt,  und  der  40millionste  Theil  desselben,  also  der 
lOmillionste  Theil  eines  Erdmeridian-Quadranten  zur  Längeneinheit  ge- 
wählt. Diese  Einheit  wurde  Meter  genannt.  Das  Meter  wurde  in  10 
Decimeter,  100  Centimeter  und  1000  Millimeter  getheilt. 

Aus  dem  Lüngenmaasse  wurde  nun  das  Flächenmaass , das  Körper- 
maass  und  das  Gewichtsmaass  abgeleitet. 

Das  Metermaass  ist  unter  allen  Maasssystemen  das  einzige,  welches 
wissenschaftlich  begründet  ist.  Die  einfachen  Beziehungen  zwischen  dem 
Lüngenmaasse.  dem  Körpermaasse  und  dem  Gewicht  machen  es  in  maucher 
Hinsicht  empfehlenswert!!.  Bei  wissenschaftlichen  Untersuchungen  bedient 
man  sich  auch  jetzt  fast  überall  dieses  Maasses. 

Durch  Vergleichung  mit  dem  Meter  sind  nun  aber  auch  alle  anderen 
Maasse  fest  bestimmt.  So  ist  z.  B. 
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1 pariser  Fuss  . . . . = 3248,39  Millimeter, 

1 preussischer  oder  rheinl.  Fuss  = 313,853  Millimeter; 

demnach  ist 

1 pariser  Zoll  . . . . = 27,070  Millimeter. 

1 rheinl.  Zoll  = 26,154  Millimeter. 

Variationen  der  Schwingungen  eines  Pendels.  Kurz  131 

nachdem  Galiläi  die  Grundgesetze  des  Pendels  entdeckt  hatte,  machte 
sich  Huyghens  durch  seine  trefflichen  Arbeiten  über  das  Pendel  um  die 
Wissenschaft  sehr  verdient.  Er  bestimmte  zuerst  genau  den  Schwingungs- 
punkt des  physischen  Pendels,  wandte  das  Pendel  an,  um  den  Gang  der 
Uhren  zu  reguliren,  und  machte  somit  zuerst  eine  genaue  Zeitmessung 
möglich.  Dieser  ausgezeichnete  Gelehrte  war  jedoch  der  Meinung , dass 
ein  Pendel  an  allen  Orten  der  Erde  gleich  schnell  oscilliren  müsse , was 
Newton  bestritt.  Im  Jahre  1672  machte  der  französische  Astronom 
Richer  eine  Reise  nach  Cayenne,  welches  nur  5 Grad  nördlich  vom 
Aequator  liegt.  Als  er  hier  seine  Pendeluhr  aufstellte,  fand  er,  dass  sie 
täglich  21/-1  Minute  nachging;  er  musste  das  Pendel  nahe  um  5 , Linien 
verkürzen,  um  den  Gang  gehörig  zu  reguliren.  Er  konnte  dies  um  so 
weniger  einer  Störung  der  Uhr  während  der  Reise  zuschreiben , da  die 
Uhr,  nach  Paris  zurückgebracht,  148  Secunden  täglich  vorging  und  das 
Pendel  deshalb  wieder  verlängert  werden  musste. 

Es  war  somit  erwiesen,  dass  ein  und  dasselbe  Pendel  an  verschiedenen 
Orten  der  Erde  nicht  gleich  schnelle  Schwingungen  macht.  Man  stellte 
später  die  genauesten  Beobachtungen  an  verschiedenen  Orten  an  und  be- 
stimmte für  jeden  derselben  die  Länge  des  Secundenpendels.  Die  folgende 
Tabelle  enthält  eine  Reihe  solcher  von  Sabine  gemachter  Bestimmungen. 


Orte. 

Breite. 

Länge  des  Secun- 
denpondels  in 
engl.  Zollen. 

St. Thomas  .... 

0°  24'  41" 

39,012 

Trinidad  

10°  38'  56"  N. 

39,019 

Bahia 

12»  69'  21"  S. 

39,024 

Jamaica 

17»  56'  7"  N. 

39,035 

New-York  .... 

40«  42'  43"  N. 

39,101 

London  .... 

51»  31'  8"  N. 

39,139 

Drontheim  .... 

63°  25'  54"  N. 

39,174 

Grönland 

74»  82'  19"  N. 

39,208 

Spitzbergen  . . . 

79»  43'  68"  N. 

39,215 

Näheres  über  diesen  Gegenstand  in  der  kosmischen  Physik. 
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132  Gleitende  Reibung1.  Bin  schon  mehrfach  besprochener  Wider- 
stand, welcher  fast  auf  alle  Bewegungen  einen  bedeutenden  Einfluss  aus- 
übt, ist  die  Reibung.  Um  eine  nur  etwas  grosse  Last  auf  einer  horizon- 
talen Ebene  fortzuschleifen,  ist  ein  bedeutender  Kraftaufwand  nöthig.  wel- 
cher lediglich  von  den  Reibung» widerständen  herrührt.  Wäre  die  Ebene 
sowohl,  auf  welcher  die  Last  fortgeschleift  werden  soll,  als  auch  die  Un- 
terfläche  der  Last  selbst  absolut  hart  und  glatt  (was  in  der  Natur  nie 
der  Fall  ist)  und  lande  ausserdem  nicht  die  mindeste  Adhäsion  zwischen 
den  über  einander  hin  gleitenden  Flächen  statt,  so  könnte  die  kleinste 
Kraft  die  grösste  Last  in  Bewegung  setzen,  und  einmal  angestoasen  müsste 
sich  die  Last  mit  gleichförmiger  Geschwindigkeit  auf  der  horizontalen 
Ebene  fortbewegen. 

Die  Reibung  rührt  unstreitig  daher,  dass  die  Erhabenheiten  einer 
jeden  der  über  einander  hingleitenden  Flächen  in  die  Vertiefungen  der 
anderen  eingreifen.  Wenn  nun  Bewegung  stattflnden  soll,  so  müssen  ent- 
weder die  hervorragenden  Theilchen  von  der  Masse  ihres  Körpers  abge- 
rissen, oder  der  eine  Körper  muss  fortwährend  über  die  Unebenheiten  hin- 
weggehoben werden.  Ersteres  bildet  vorzugsweise  statt,  wenn  die  reiben- 
den Flächen  sehr  rauh , letzteres , wenn  sie  mehr  geglättet  sind.  Je 
glatter  die  reibenden  Flächen  sind,  desto  mehr  Einfluss  gewinnt  auch  die 
Adhäsion,  welche  namentlich  bei  Anwendung  von  flüssiger  oder  lialli- 
fliissitrer  Schmiere  von  Bedeutung  wird. 

Um  Versuche  über  gleitende  Reibung  anzustellen,  wandte  Coulomb 
den  Fig.  352  dargestcllten  Apparat  an.  Ein  Kästchen  A , welches  man 


Fig.  352. 


nach  Belieben  mit  Gewichten  belasten  kann,  ruht  auf  zwei  horizontalen 
Schienen,  welche  neben  einander  gelegt  sind.  Eine  an  dem  Kästchen  be- 
festigte Schnur  geht  über  eine  Rolle  C und  trägt  an  ihrem  freien  Ende 
eine  Wagschale  1),  auf  welche  so  lange  Gewichte  zugelegt  werden,  bis 
dadurch  das  Kästchen  A in  Bewegung  gesetzt  wird. 

Nehmen  wir  an,  die  untere  Fläche  des  Kästchens  sei  durch  eine  eiserne 
Platte  gebildet  und  die  Schienen  seien  gleiclifalls  von  Eisen ; ferner  be- 
trage das  Gewicht  des  Kästchens  A,  summt  Allem,  was  darin  liegt,  25 
Pfund,  so  wird  die  Bewegung  eintreten,  sobald  das  auf  die  Wagschale  I) 
aufgelegte  Gewicht  sammt  dem  Gewichte  der  Wagschale  7 Pfund  beträgt. 
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Die  zur  Ueberwindung  der  Reibung  hier  anzuwendende  Kraft  betragt  also 
in  diesem  Falle  7/.2i  oder  28  Procent  der  Last. 

Wäre  das  Gewicht  des  Kästchens  .4  2ma],  3mal  so  gross  gewesen, 
so  hätte  an  der  Schnur  auch  eine  doppelte,  dreifache  Kraft  ziehen  müssen, 
um  die  Reibung  zu  überwinden,  und  so  ergiebt  sich : 

1)  Die  Reibung  ist  dem  Drucke  proportional,  mit  welchem 
die  Flächen,  welche  über  einander  hergleiten  sollen,  auf  ein- 
ander gedrückt  werden. 

Hätte  man,  ohne  sonst  etwas  zu  ändern,  die  eisernen  Schienen  breiter 
oder  schmäler  gemacht,  so  würde  man  doch  immer  zu  demselben  Resul- 
tate gekommen  sein , d.  h.  zur  Ueberwindung  der  Reibung  würden  immer 
28  Procent  der  Last  uütliig  gewesen  sein,  und  so  ergiebt  sich: 

2)  Die  Reihung  ist  unabhängig  von  der  Ausdehnung  der 
reibenden  Flächen. 

Die  Zahl,  welche  angiebt,  der  wievielte  Theil  der  Last  zur  Ueber- 
windung der  Reibung  verwandt  werden  muss,  wird  der  Reibungs- 
coefficient  genannt.  Für  Eisen  auf  F.isen  ist  dieser  Coefficient,  wie 
wir  gesehen  haben,  0,28  oder  genauer  0.277;  der  Reibungscoefficient 
ändert  sich  jedoch  mit  der  Natur  der  reibenden  Flächen.  Die  fol- 
gende Tabelle  enthält  einige  der  in  der  Praxis  wichtigsten  Reibungs- 
coefficienten. 


Eisen  auf  Eisen  . . 

Eisen  auf  Messing 

Eisen  auf  Kupfer 

Eichen  auf  Eichen 

Eichen  auf  Kiefern  . 

Kiefern  auf  Kiefern  . 

Durch  eine  zweckmässige  Schmiere  kann  der  Reibungswiderstand 
noch  verringert  werden.  Für  Metalle  ist  Oel,  für  Holz  hingegen  Talg  das 
beste  Schmiermittel. 

Bei  Hölzern  ist  es  nicht  gleichgültig,  wie  die  Fasern  laufen;  die 
Reibung  ist  nämlich  bei  gekreuzten  Fasern  (-)-)  viel  geringer  als  bei 
parallelen  (=). 

Gleitende  Reibung  findet  unter  Anderem  auch  überall  da  statt, 
wo  Zapfen  in  ihren  Pfannen  gedreht  werden.  Untersuchen  wir  z.  B.  den 
Effect  der  Reibung  an  dem  schon  öfter  betrachteten  Haspel,  Fig.  353  (a.  f.  S.). 
Das  Gewicht  des  Wellbaumes  selbst  mit  Allem,  was  daran  befestigt  ist,  be- 
trage 75Pfd.,  der  zu  hebende  Stein  wiege  100  Pfd.,  also  die  am  Hebel  F 
wirkende  Kraft  25  Pfd.,  so  ist  der  Gesammtdruck,  welchen  die  Zapfen- 
lager auszuhalten  haben,  7 5 — j—  1 00  — 25  = 200  Pfd.  Wenn  die  Za- 
pfenlager von  Messing,  die  Zapfen  aber  von  Eisen  sind,  so  beträgt  der 
Reibungswiderstand , welcher  am  Umfange  der  Zapfen  wirkt,  26,3  Proc., 
der  Effect  der  Reibung  ist  also  derselbe,  als  ob  man  statt  ihrer  um  den 


. 0,277 
. 0,263 
. 0,170 
i 0,418  = 
• (0,273  -f 
. 0,667 
. 0,562. 
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Zapfen  eine  Sclinul'  in  derselben  Richtung  geschlungen  hätte,  wie  das 
Seil,  welches  die  Last  tragt,  und  an  dieser  Schnur  ein  Gewicht  200  X 0.263 


big.  3.V». 


oder  52,6  Pfd.  angeliängt  hätte;  oder  als  wenn  die  am  Umfange  des  Well- 


haumes  wirkende  Last  um 


52,6 


= 10,5  Pfd.  grosser  gewesen  wäre,  vor- 


ausgesetzt nämlich , dass  der  Durchmesser  des  Zapfens  ljt  vom  Durch- 
messer des  Wellbaumes  ist.  Es  werden  also  bei  diesem  Haspel  circa  10 
Procent  der  angewandten  Kraft  für  die  Ueberwindung  der  Reibungswider- 
stände verzehrt. 

Wenn  ein  Körper,  welcher  bis  dahin  mhig  auf  seiner  Unterlage  lag, 
in  Bewegung  gesetzt  werden  soll,  so  ist  die  dabei  zu  überwindende  Rei- 
bung etwas  grösser  als  die  Reibung,  welche  überwunden  werden  muss,  wenn 
die  Bewegung  bereits  eingeleitet  ist. 


133  Wälzende  Reibung  findet  da  statt,  wo  ein  runder  Körper,  etwa 
eine  Kugel,  ein  Cylinder,  über  die  Unterlage  hinwegrollt.  Es  kommt  da- 
bei die  Unterlage  stets  mit  neuen  Punkten  des  rollenden  Körpers  in  Be- 
rührung. Der  hierbei  entstehende  Widerstand  ist  bei  Weitem  geringer 
als  der  Widerstand  der  gleitenden  Reibung.  Coulomb  verwandte  zu  sei- 
nen Versuchen  über  wälzende  Reibung  Walzen  von  Guajac-  und  Ulmen- 
holz, deren  Durchmesser  von  2 bis  12  Zoll  variirte  und  die  er  auf  Un- 
terlagen von  Eichenholz  wälzen  Hess.  Um  auch  den  Druck  abzuänderu, 
mit  welchem  die  Walze  auf  die  Unterlage  aufgedrückt  wird,  wurden  zwei 
Schnüre  a über  die  Walze  gelegt  und  an  beiden  Seiten  gleiche  Gewichte 
angehängt,  wie  Fig.  354  andeutet.  Das  Uebergewicht,  welches  die  Bewe- 
gung hervorbringen  soll,  wurde  in  die  an  der  Schnur  h hängende  leichte 
Wagscliale  gelegt. 
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Nach  diesen  Versuchen  ist  die  wälzende  Reihung  dem  Drucke  direct 
lind  dem  Halbmesser  der  Walze  umgekehrt  proportional,  oder  es  ist 
Fig.  354.  ,,  P 

I = v--R' 

wenn  F die  wälzende  Reibung.  P den 
Druck  und  11  den  Radius  der  Walze 
bezeichnet.  Coulomb  fand 
für  Walzen  aus  Guajaeholz  den  eonstun- 
ten Factor <p  = 0,018 

für  Walzen  aus  Ulmenholz  (p  = 0,031. 

Für  gusseiserne  Rüder,  welche  auf 
gusseisernen  Schienen  laufen,  fand  W e i s - 
buch  <p  = 0,018. 

Die  obige  Formel  setzt  voraus, 
dass  die  Kraft  F an  einem  Hebelarm 
angreift  , welcher  dem  Halbmesser  der 
M alze  gleich  ist,  wie  es  bei  der  obigen 
Anordnung  der  Fall  war;  wenn  aber  die  Kraft  an  dem  oberen  Ende  C 
der  Malze,  Fig.  355.  angreift,  so  ist  die  wälzende  Reibung  nur  halb  so 
gross,  wie  im  vorigen  Falle. 

Fig.  355.  Fig.  356. 


P 


Wo  es  auf  Verminderung  der  Reibungswiderstände  ankommt,  sucht 
man  wo  möglich  die  gleitende  Reibung  in  eine  wälzende  zu  verwandeln; 
um  schwere  Lasten  fortzuschafl'en,  legt  man  dieselben  auf  Walzen,  Fig.  356, 
und  darin  liegt  auch  der  Vortheil  der  Räder  unserer  Fuhrwerke,  an  deren 
Umfang  nur  wälzende  Reibung  .zu  überwinden  ist,  während  die  gleitende 
Reibung  lediglich  aufdieAxen  redncirt  bleibt,  wo  die  Ueberwindung  dersel- 
lien  einen  bedeutend  geringeren  Kraftaufwand  in  Anspruch  nimmt,  als  wenn 
dieselbe  Last  foitgeschleift  werden  sollte;  denn  wahrend  der  Magen  um 
den  Umfang  eines  Rades  vorangeht,  macht  das  Rad  um  die  Axe  nur  eine 
Umdrehung,  die  gleitende  Reibung  ist  also  nur  auf  dem  kurzen  M’ege  des 
Axenumfanges  zu  überwinden  gewesen.  Daraus  geht  hervor,  dass  der 
Roibungswiderstand  an  einem  Rade  um  so  geringer  ausfallen  wird,  je  klei- 
ner der  Halbmesser  der  Axe  und  je  grösser  der  Halbmesser  des  Rades  ist. 

Um  die  Zapfenreibung  zum  Tlieil  noch  in  wälzende  Reibung  zu  ver- 
wandeln, legt  man  die  Zapfen  einer  MVlIe  oder  eines  Rades  nicht  in  eiu 
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Zapfenlager,  sondern  auf  sogenannte  Frictionsrollen,  deren  Einrichtung 
durch  Fig.  357  erläutert  wird.  Die  Frictionsrollen  bestehen  aus  zwei 
Räderpaaren,  von  denen  das  eine,  aus  den  Rädern  A und  B gebil- 
det, das  vordere  Ende  derAxe  trägt,  uni  welche  das  Rad  TU  gedreht  wer- 
den soll,  während  das  hintere  Ende  dieser  Axe  in  gleicher  Weise  auf  den 
Rädern  A'  und  B'  (A1  ist  in  der  Figur  gänzlich  verdeckt)  aufliegt.  Die 
Umdrehungaxen  der  beiden  dicht  hintereinander  liegenden  zusammengehö- 
rigen Räder  wie  A und  B sind  um  mehr  als  den  Halbmesser  und  um 
weniger  als  den  Durchmesser  eines  solchen  RadeB  von  einander  entfernt,  so 
dass  sie  oben  mit  einander  einen  einspringenden  Winkel  bilden , in  wel- 
chen die  Axe  des  Rades  TU  hineingelegt  wird. 

Bezeichnet  P die  auf  der  Axe  des  Rades  TU  ruhende  Last,  J den 
Coefficienten  für  gleitende  Reibung,  so  ist  f P die  Reibung,  welche  zu  über- 
winden wäre,  wenn  die  Axe 
des  Rades  TU  sich  in  einem 
Zapfenlager  drehen  müsste, 
und 

K = f.P.u  . . . 1) 

ist  die  mechanische  Arbeit, 
welche  durch  Ueberwindung 
dieser  Zapfenreibung  bei  jeder 
Umdrehung  des  Rades  ver- 
richtet würde,  wenn  U den 
Umfang  der  Axe  bezeichnet. 

Nun  aber  dreht  sich  der 
Zapfen  des  Rades  TU  nicht  in 
einem  Zapfenlager,  sondern 
auf  dem  Umfange  der  Fric- 
tionsrollen, deren  Axen  zusam- 
men nahezu  ebenfalls  die  Last 
P zu  tragen  haben,  so  dass 
f P nun  auch  die  Summe  der 
Reibung  an  den  Axen  der 
Frictionsrollen  bezeichnet. 
Dreht  sich  nun  das  Rad  W 
um,  so  findet  am  Umfänge  sei- 
ner Axe  eine  wälzende  Keibung  statt,  welche  sehr  unbedeutend  ist,  allein 
die  Räder  A und  B einerseits,  so  wie  Ä und  B'  andererseits  drehen  sich 
um  ihre  Axen,  und  an  diesen  Axen  ist  nun  die  gleitende  Reibung  zu  über- 
winden. 

Die  Axe  des  Rades  TT  macht  aber  n Umdrehungen,  während  die 
Frictionsräder  nur  eine  machen,  jeder  Umdrehung  des  Rades  TU  ent- 
spricht nur  — Umdrehung  der  Frictionsräder,  es  ist.  also  K'  — — / Pu' 
n ii 

die  mechanische  Arbeit,  welche  bei  jeder  Umdrehung  des  Rades  TU  durch 
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Ueberwinduug  der  Reibung  an  den  Axen  der  Frictionsrollen  überwunden 
werden  muss,  wenn  M den  Umfang  einer  jeden  dieser  Axen  bezeichnet. 

1 u 

Es  ist  aber  — offenbar  gleich  -y,  wenn  u,  wie  bereits  erwähnt,  den 
n U 


Umfang  der  Axe  des  Rades  W,  U aber  den  Umfang  einer  Frictionsrolle 
bezeichnet.  Folglich  ist  auch 


A'  = f.P.u’ 


11 

U 


Vergleichen  wir  den  Werth 
von  K,  so  sehen  wir,  dass 

K'  = K^j 


von  K1  bei  2)  mit  dem  obigen  Werth 


3) 


Durch  Anwendung  der  Frictionsrollen  wird  also  der  Reibungswider- 


stand im  Verhältniss 


«' 

u 


, d.  h.  in  dem  VerhiiltniBS  vermindert,  in  welchem 


der  Umfang  der  Frictionsrollen  zum  Umfang  ihrer  Axen  steht,  oder  auch, 
was  dasselbe  ist,  in  dem  Verhältniss,  in  welchem  der  Halbmesser  der 
Friction8rollenaxe  kleiner  ist,  als  der  Halbmesser  der  Frictionsrolle  selbst. 

Wäre  z.  B.  der  Radius  der  Frietionsrollenaxe  */10  vom  Radius  der 
Frictionsrolle,  so  würde  der  zu  fiberwindende  Reibungswiderstand  nur  Vjo 
von  dem  sein,  welchen  die  Umdrehung  des  Rades  IFerfahren  würde,  wenn 
seine  Axe  direct  in  Zapfenlagern  liefe. 


Nutzen  und  Anwendung  der  Reibung.  Wir  haben  bisher 
Fig.  358.  die  Reibung  nur  als  ein  Bewegungs- 

hinderniss  betrachtet,  welches  bei  Ma- 
schinen einen  bedeutenden  Theil  der 
bewegenden  Kraft  verzehrt,  also  offen- 
bar nachtheilig  auf  den  Nutzeffect 
wirkt;  allein  diese  Reibung,  welche 
hier  freilich  störend  wirkt,  bringt 
uns  in  anderen  Fällen  ungleich  mehr 
Vortheil,  und  in  vielen  Fällen  machen 
wir  von  derselben  für  unsere  Zwecke 
Anwendung. 

Zunächst  könnten  wir  ohne  Rei- 
hung weder  sicher  gehen  noch  stehen, 
wie  uns  das  Glatteis  zeigt,  auf  wel- 
chem nur  eine  stark  verminderte  Rei- 
hung stattfindet;  dass  der  Nagel  in 
der  Wand  hält,  ist  lediglich  eine 
Folge  der  Reibung;  ohne  Reibung 
würden  wir  keinen  Körper  fest  in  den  Hunden  halten  können,  sie  wür- 
den uns  entgleiten  wie  ein  schlüpfriger  Fisch. 


134 
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Beim  Betrieb  von  Maschinen  machen  wir  häufig  Anwendung  von  der 
Reibung  zur  Fortpflanzung  der  Bewegung;  denn  nur  durch  die  Reibung 
wird  es  möglich,  mittelst  Seilen  oder  Riemen  die  Bewegung  eines  Rades 
auf  ein  anderes  zu  übertragen,  wie  dies  z.  B.  bei  der  Schwungmaschine, 
Fig.  310  auf  Seite  254  und  bei  der  Drehbank  der  Fall  ist. 

Ein  Seil,  an  dessen  einem  Ende  eine  Last  P,  Fig.  358,  hängt,  sei 
über  einen  horizontal  liegenden,  nicht  drehbaren  Cylinder  geschlungen,  so 
ist  die  Reibung,  welche  das  Seil  am  Umfange  des  Cylinders  zu  überwin- 
den hat,  wenn  die  Last  P niedergehen  soll,  sehr  bedeutend,  so  dass  eine 
geringe  Kraft  Q hiureicht,  um  das  Herabsinken  von  P zu  verhindern. 


v ist 

ungefähr  B/l0 

P 

bei 

*/«  Um wickelung  des  ( 

Zylinders, 

V a 

. 37loo 

P 

T* 

7* 

n 

n 

Q - 

v 'VlOO 

P 

tl 

i 

V 

n 

Q . 

v ,S/l000 

P 

V 

2 

T> 

r> 

Q * 

v 71000« 

P 

1) 

4 

T» 

« 

Man  macht  hiervon  Gebrauch,  um  eine  grosse  untheilbare  Last  von 
einer  gewissen  Hohe  berabzulassen , indem  man  das  Seil,  an  welchem  die 
Last  hängt  , um  einen  festgeklammerten  runden  Stamm  schlagt  und  das 
andere  Ende  des  Seiles  in  die  Hand  nimmt. 

So  kann  ein  Fasszieher,  wenn  er  beim  Hinablassen  eines  vollen  Fas- 
ses in  einen  Keller  das  dabei  angewandte  Seil  3mal  um  einen  quer  über 
die  Kellerthür  gelegten  Stamm  wickelt,  mit  einer  Kraft  von  25  Pfund  eine 
Last  von  132  Centnem  ohne  Gefahr  hinablassen. 

Ohne  Reibung  würde  eine  Locoraotive  nicht  im  Stande  sein,  einen 
Wagenzug  fortzubringen.  Die  Kraft  der  Dampfmaschine  der  Loeomotive 
bewirkt  zunächst  eine  Umdrehung  der  Treibräder.  Diese  Rüder  laufen  nun 
entweder  um,  während  die  Loeomotive  fortrollt;  dann  müssen  sämmtliche 
Reibungs-  und  sonstige  Widerstände  an  dem  Wagenzug  überwunden  wer- 
den, welcher  der  Loeomotive  folgt  ; — oder  die  Treibräder  drehen  sich 
um,  während  die  Loeomotive  an  ihrer  Stelle  stehen  bleibt,  dann  ist  die 
gleitende  Reibung  zu  überwinden,  welche  beim  Schleifen  der  Treibräder 
auf  den  Schienen  entsteht.  Es  ist  nun  klar,  dass  der  Zug  fortgehen  wird, 
so  lange  die  Summe  aller  Widerstände,  welche  beim  Fortrollen  des  ganzen 
Wagenzuges  überwunden  werden  müssen,  noch  kleiner  ist  als  die  gleitende 
Reibung,  welche  am  Umfange  der  Treibräder  entstände,  wenn  sie  umge- 
dreht  werden  sollten,  ohne  dass  die  Loeomotive  fortrollt. 

ist  die  fortzuziehende  Last  zu  gross,  so  findet  in  der  That  ein  Um- 
laufen der  Treibräder  ohne  entsprechendes  Fortrollen  statt,  wie  man  dies 
bei  grossen  Güterzügen  oft  bemerkt,  wenn  der  Zug  sich  in  Bewegung 
setzen  soll,  weil  beim  Anfänge  der  Bewegung  nicht  allein  die  Reibungs- 
widerstände, sondern  auch  der  Tragheitswiderstand  der  bedeutenden  in 
Bewegung  zu  setzenden  Masse  überwunden  werden  muss. 

Aus  dem  Allen  geht  hervor,  dass  es  bei  der  Loeomotive  nicht  allein 
darauf  ankommt,  dass  die  Maschine  mit.  grosser  Kraft  die  Räder  umdreht  . 
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Bondern  auch  darauf,  das»  die  gleitende  Reibung , welche  beim  Schleifen 
der  Treibräder  auf  den  Schienen  entsteht,  recht  gross  ist;  diese  Reibung 
wächst  aber  mit  dem  Gewicht  der  Locomotive;  die  Dampfmaschine  der 
Locomotive  muss  also  nicht  allein  die  gehörige  Kraft  entwickeln,  sondern 
die  Locomotive  selbst  muss  auch  das  genügende  Gewicht  haben,  welches  um 
so  grösser  sein  muss,  je  grössere  Lasten  fortgezogen  werden  sollen;  deshalb 
muss  man  auch  nicht  allein  stärkere,  sondern  auch  schwerere  Maschinen 
anwenden,  wenn  die  Eisenbahn  nur  eine  Steigung  von  1 bis  l'/j  Fuss  auf 
eine  Länge  vou  100  Fuss  hat. 

Man  wendet  die  Reibung  auch  an,  um  die  mechanische  Leistung  ver- 
schiedener Motoren  zu  bestimmen.  In  der  Regel  besteht  die  Arbeit  der 
Motoren,  z.  B.  der  Wasserräder,  Dampfmaschinen  u.  s.  w.  in  der  Umdre- 
hung einer  Welle,  deren  Bewegung  dann  auf  irgend  eine  Weise  fortge- 
pflanzt wird.  An  diese  Welle  wird  nun , um  die  Leistung  des  Motors 
zu  bestimmen,  während  die  Maschine  keine  weitere  Arbeit  verrichtet,  ein 
sogenanntes  Bremsdynamometer  angelegt,  welches  Fig  359  in  seiner 
einfachsten  Form,  unter  welcher  es  nach  seinem  Erfinder  der  Prony’- 
sche  Zaum  genannt  wird,  dargestellt  ist. 


Fig.  359. 


G 


A ist  der  Durchschnitt  des  horizontalen  Wellbaumes,  an  welchen  der 
Zaum  angelegt  werden  soll.  Der  Hebel  li  C ist  mit  einem  Holzstück  D 
versehen,  welches  unten  so  ausgeschnitten  ist,  dass  es  auf  den  Wellbaum 
passt.  Die  Kette  E ist  mit  Holzstückchen  besetzt,  welche  sicli  von  unten 
her  an  den  Wellbaum  anlegen.  Durch  Anziehen  der  Schrauben  F wird 
das  Holzstück  D von  oben,  jene  kleinen  Holzstückchen  von  unten  her 
fester  gegen  die  Axc  A augedrückt. 

Dreht  sich  nun  die  Welle  um , während  der  Hebel  in  seiner  Stellung 
festgchalten  wird,  so  muss  am  Umfange  der  Welle  ein  bedeutender  Rei- 
bungswdderstand  überwunden  werden,  welcher  durch  Anziehen  oder  Nach- 
lassen der  Schrauben  F beliebig  vermehrt  oder  vermindert  werden  kann. 

Durch  Regulirung  der  Schrauben  F und  des  Gewichtes  G , welches 
am  Ende  des  Hebelarmes  B C hängt,  sucht  man  es  nun  dahin  zu  bringen, 
dass  die  Welle  dieselbe  Umdrehungsgeschwindigkeit  annimmt,  welche  sie 
bei  ihrer  normalen  Arbeit  hat,  während  der  Hebel,  kleine  Oscillationen 
abgerechnet,  horizontal  bleibt.  Ist  dies  der  Fall,  so  hält  die  Last  G der 
Reibung  das  Gleichgewicht,  und  es  ist  nun  leicht,  die  mechanische  Arbeit 
MQller'i  Lohrbuch  der  1‘hyalk.  • tc  AuÜ.  I.  20 
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der  Welle,  welche  eben  in  der  Ueberwindung  dieses  Reibuugswiderstandes 
bestellt,  zu  berechnen. 

In  C zieht  das  Gewicht  G den  Hebel  herab;  aber  auch  durch  sein 
eigenes  Gewicht  wird  er  auf  dieser  Seite  herabgezogen,  und  dies  muss  mit 
in  Rechnung  gebracht  werden,  man  muss  das  Moment  des  Hebels  auf  den 
Punkt  C redueiren,  d.  li.  man  muss  ermitteln,  welche  Kraft  in  C angrei- 
fend genau  eben  so  wirkt,  wie  der  Hebel  selbst.  Es  lässt  sich  dies  leicht 
durch  den  Versuch  ermitteln;  man  mache  die  Schrauben  F ganz  los,  be- 
festige in  C eine  Schnur,  die,  nach  oben  gehend,  über  eine  Rolle  geschlun- 
gen ist,  und  hänge  so  viel  Gewicht  au,  dass  der  Hebelarm  gerade  wage- 
recht gehalten  wird,  so  stellt  dies  Gewicht  p den  auf  den  Punkt  C redu- 
cirten  Hebel  dar. 

Setzen  wir  nun  P = G -\-  p,  bezeichnen  wir  mit  l die  Lä.nge  des 
Hebelarmes  C A , so  ist  P 1 das  statische  Moment , welches  der  Reibung 
am  Umfange  der  Welle  das  Gleichgewicht  halt,  oder,  mit  anderen  Worten. 
PI  ist  diejenige  Kraft,  welche  am  Hebelarm  1 angreifend  der  Reibung 
am  Umfange  der  Welle  das  Gleichgewicht  halt. 

Während  jeder  Umdrehung  ist  diese  Last  gleichsam  um  den  Weg  2 -t 
fortzuführen.  Macht  die  Welle  n Umdrehungen  in  der  Secunde,  so  ist  also 

W = 2 zr  P l n 

die  in  jeder  Secunde  verrichtete  mechanische  Arbeit. 

Es  sei  z.  B.  CA  — l = 10';  die  Welle  mache  sechs  Umdrehungen  in 
jeder  Minute,  es  sei  also  n — ,/Jq , während  auf  der  Wagschale  so  viel 
Gewicht  aufgelegt  ist,  dass  P = 500  Pfund  ist,  so  ist  der  mechanische 
Effect 

W — 2 . 3,14  . = 3140  Fusspfund 


per  Secunde,  die  Leistung  des  Motors  ist  also 
kraften  gleichzusetzen. 


3140 
510  ’ 


d.  h.  sechs  Pferde- 
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Hydrodynamik  oder  die  Bewegungsgesetze  der  Flüssigkeiten. 


Toricelli ’S  Theorem.  Wenn  mau  in  (lie  Seitenwand  oder  in  den  135 
Boden  eines  mit  einer  Flüssigkeit  gefüllten,  oben  offenen  Gefösses  ein  Loch 
macht,  welches  im  Vergleich  mit  den  Dimensionen  des  Gefiisses  klein  ist, 
so  strömt  die  Flüssigkeit  mit  einer  Geschwindigkeit  aus,  welche  um  so 
grösser  ist,  je  tiefer  sieh  die  Oeffnung  unter  dem  Spiegel  der  Flüssigkeit 
befindet.  Der  Zusammenhang  zwischen  Ausflussgeschwindigkeit  und  Druck* 
höhe  lässt  sich  am  einfachsten  auf  folgende  Weise  ausdrücken : Die  Aus- 
flussgeschwindigkeit ist  gerade  so  gross  wie  die  Geschwindig- 
keit, welche  ein  frei  fallender  Körper  erlangen  würde,  wenn  er 
von  dem  Spiegel  der  Flüssigkeit  bis  zur  Ausflussöffnung  her- 
abfiele. 

Dieser  Satz  ist  unter  dem  Namen  des  Toricelli’sehen  Theorems  be- 
kannt. Er  lässt  sich  durch  folgende  Schlussweise  ablciten. 

Wenn  die  Flüssigkeitssehicht  ab  C(l,  Fig.  360,  welche  sieh  unmittel- 
bar über  der  Oeffnung  ab  befindet,  frei  herabfiele,  ohne 
durch  die  über  ihr  lastende  Flüssigkeit  beschleunigt  zu 
sein,  so  würde  sie  die  Oeffnung  mit  derjenigen  Geschwin- 
digkeit verlassen,  welche  der  Höhe  de  entspricht,  die  wir 
mit  h bezeichnen  wollen.  Diese  Geschwindigkeit  ist 
V — V 2 g h (8.  240).  Nun  aber  ist  die  ausströmende 
Schicht  nicht  bloss  durch  ihre  eigene  Schwere  beschleu- 
nigt, sondern  durch  die  Schwere  der  ganzen  auf  ihr  la- 
stenden Flüssigkeit.  Die  beschleunigende  Kraft  der 
Schwere  g verhält  sich  demnach  zur  beschleunigenden  Kraft  g\  welche  die 
flüssigen  Theilchen  wirklich  austreibt,  wie  ac  zu  af  oder  wie  h zu  s, 
wenn  die  Druckhöhe  mit  S bezeichnet  wird,  d.  h. 

h : s — g : g', 

und  also  ist  die  auf  die  ausfliessende  flüssige  Schicht  wirkende  beschleu- 

20* 


Fig.  3G0. 
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nigende  Kraft  <f  = ^ S.  Wenn  aber  die  beschleunigende  Kraft,  welche 

auf  die  ausfliessende  Schicht  wirkt,  nicht  g,  sondern  g'  ist,  so  ist  auch  die 
Ausflussgeschwindigkeit  v'  — V 2g'h,  und  wenn  wir  in  diesen  Werth 
von  v'  den  eben  abgeleiteten  Werth  von  g'  setzen,  so  erhalten  wir  für  die 
Ausflussgeschwindigkeit  den  Werth 

v'  ■■ — V~2gs. 

Dies  ist  aber  dieselbe  Geschwindigkeit,  welche  ein  Körper  erlangt, 
wenn  er  eine  Höhe  s durchfallt. 

Aus  diesem  Satze  folgt  unmittelbar: 

1)  Die  Ausflussgeschwindigkeit ' hangt  nur  von  der  Tiefe 
der  Oeffnung  unter  dem  Niveau,  aber  nicht  von  der  Natur  der 
Flüssigkeit  ab.  Bei  gleichen  Druckhöhen  muss  also  Wasser  und  Queck- 
silber gleich  schnell  ausfliessen.  Jede  Quecksilbersclücht  wird  zwar  durch 
einen  Dmck  ausgetrieben,  welcher  13,6mal  so  gross  ist  als  beim  Wasser, 
dagegen  ist  aber  auch  die  Masse  eines  Quecksilbertheilchens,  welches  aus- 
fliesst,  13,6mal  grösser  als  die  eines  gleich  grossen  Wasservolumens. 

2)  Die  Ausflussgeschwindigkeiten  verhalten  sich  wie  die 
Quadratwurzeln  der  Druckhöhen.  Aus  einer  Oeffnung,  welche  100 
Zoll  unter  dem  Wasserspiegel  liegt,  muss  also  das  Wasser  mit  lOmal  grös- 
serer Schnelligkeit  ausfliessen,  als  aus  einer  anderen,  welche  nur  1 Zoll 
unter  dem  Niveau  liegt. 

13G  Apparate  zu  Versuchen  über  die  Ausflussgeschwin- 
digkeit. Um  das  Toricelli’sche  Gesetz  durch  das  Experiment  zu  prü- 
fen, wendet  man  GeflUse  an,  deren  Rauminhalt  bedeutend  ist  im  Vergleiche 
zu  der  Grösse  der  Oeffnung.  Die  Oeffnuugen  selbst  müssen  in  ganz  dünne 
MetallblSttchen  gemacht  sein , welche  man  in  die  Seitenwand  oder  in  den 
Boden  des  Gelasses  eiusotzen  kann;  denn  wenn  die  Oeffnuugen  sich  in 
einer  dicken  Wand  befanden,  so  würde  die  Ausflussgeschwindigkeit  zu  sehr 
durch  die  Reibung  an  den  Wänden  der  Oeflnuug  vermindert  werden. 

Besonders  zweckmässig  zu  Versuchen  über  den  Ausfluss  von  Flüssig- 
keiten ist  derFig.  361  abgebildete,  im  Wesentlichen  nach  Weisbach  con- 
struirte  Apparat.  Die  drei  Abflussöffnungen  liegen  1,  4 und  9 Decimeter 
unter  einem  im  oberen  Theile  des  Gefässes  angebrachten  Merkzeichen,  bis 
zu  welchem  es  mit  Wasser  gefüllt  wird.  Der  Verschluss  der  Abflussöff- 
nungen wird  durch  kleine  mit  vulkanisirtem  Kautschuk  besetzte  Kolben 
bewerkstelligt,  welche  man  nach  Belieben  auf  die  Oeffnung  aufdrücken, 
wie  es  die  mittlere  Oeffnung  darstellt,  oder  von  derselben  zurückziehen 
kann,  wie  man  es  bei  der  obersten  Oeffnung  sieht.  Den  Oeffnuugen  gegen- 
über sind  Stopfbüchsen  angebracht,  durch  welche  die  Stangen  hindurch- 
gehen, mittelst  deren  man  jene  Kolben  vor-  und  rückwärts  schieben  kann. 

Statt  der  in  unserer  Figur  dargestellten  Ausflussöffnungen,  aus  wel- 
chen der  Wasserstrahl  iu  horizontaler  Richtung  hervorspringt , kann  man 
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auch  kurze  Röhren  anschrauben,  welche  mit  einer  nach  oben  gerichteten 
Oeffnung  versehen  sind,  so  dass  man  auch  Versuche  mit  dem  aufsteigen- 
den Wasserstrahl  anstellen  kann. 


Fig.  361. 


Wenn  man  Ausfluss- 
versuche bei  unveränder- 
ter Druckhöhe  anstellen 
will,  so  muss  man  dafür 
sorgen , dass  oben  stets 
so  viel  Wasser  in  das 
Reservoir  zufliessen  kann, 
als  durch  die  Ausfluss- 
Öffnung  abfliesst. 

Ein  anderer  Apparat, 
welcher  zu  Versuchen 
über  die  Ausflussgc- 
schwindigkeit  dienen 
kann,  ist  der  in  Fig.  362 
a.  f.  S.  abgebildete.  An 
einer  grossen  Glasflasche 
mit  verticaleu  Wänden 
ist  unten  seitlich  ein  Loch 
gemacht  und  auf  dieses 
eine  Messingfassung  mit 
einer  kurzen  Messing- 
röhre r aufgekittet.  Die 
Röhre  r dient  zur  Auf- 
nahme der  Abflussöff- 


nungen. 

Damit  der  Ausfluss  längere  Zeit  unter  unverändertem  Druck  stattfinde, 
wird  der  Hals  der  Flasche  mittelst  eines  Korkes  verschlossen,  durch  wel- 
chen eine  oben  und  unten  offene  Glasröhre  hindurchgeht,  deren  untere 
Oeffnung  a sich  unter  dem  Wasserspiegel  befindet.  In  dem  Maasse  nun, 
als  unten  Wasser  ausfliesst,  dringt  die  Luft  durch  die  Glasröhre  b a ein, 
indem  fortwährend  Luftblasen  von  « in  den  oberen  Theil  der  Flasche  auf- 
steigen; auf  diese  Weise  ist  aber  die  ganze  Wassermasse  von  a aufwärts 
durch  den  Luftdruck  äquilibrirt,  so  dass  nur  die  Höhe  der  Flüssigkeitssäule 
von  «bis  zur  Ausflussöfl'nung  herunter  die  Ausflussgeschwindigkeit  bedingt. 

Es  ist  nun  auf  der  Flasche  eine  Theilung  angebracht,  deren  Null- 
punkt in  der  Höhe  der  Ausflussöffnung  liegt,  während  die  folgenden  Theil- 
striche  1,2,  3 u.  s.  w.  Decimeter  über  demselben  angebracht  sind  (man 
kann  natürlich  für  diese  Theilung  auch  jede  andere  Längeneinheit  anwen- 
den). Der  Ausfluss  wird  nun  mit  einer  Geschwindigkeit  stattfinden, 
welche  einer  Druckhöhe  von  1 , 2 , 3 oder  4 Decimetern  entspricht,  wenn 
man  die  Röhre  so  stellt,  dass  ihr  unteres  Ende  sich  in  der  Höhe  des  Theil- 
strichs  1,  2,  3 oder  4 befindet. 
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Um  einen  Wasserstrahl  verticnl  in  die  Höhe  springen  zu  lnssen,  kann 
man  ein  gebogenes  kurzes  Ginsrührrhen  mittelst  eines  Korkes  in  r einsetzen, 
wie  es  die  Figur  zeigt. 

137  Versuche  über  Ausflussgeschwindigkeit.  Um  das  oben 
in  §.  135  entwickelte  Gesetz  durch  den  Versuch  zu  prüfen,  scheint  es  am 

einfachsten,  einen  Wasserstrahl 
vertical  in  die  Höhe  steigen  zu 
lassen;  denn  wenn  man  das  Was- 
ser nus  der  Oeffnung  o,  Fig.  362, 
vertical  ausstrümen  lässt,  so  sollte 
man  jenem  Gesetze  zufolge  erwar- 
ten, dass  der  Wasserstrahl  voll- 
kommen die  Druckhöhe  errei- 
chen würde ; hat  man  also  in  dem 
Apparate  Fig.  362  die  Itöhre  ab 
so  hoch  in  die  Höhe  gezogen, 
dass  ihr  unteres  Ende  sich  in  der 
Höhe  des  Theilstrichs  4 befindet, 
so  müsste  der  verticale  Wasser- 
strahl bis  zur  Höhe  dieses  Theil- 
strichs 4,  also  bis  (I  steigen. 

Der  Versuch  aber  zeigt,  dass 
der  verticale  Wasserstrahl  die 
theoretische  Höhe  nicht  erreicht, 
woran  jedoch  nur  die  Bewegungs- 
hindernisse Schuld  sind;  den 
wesentlichen  Einfluss  übt  aber 
das  vom  Gipfel  wiederherab- 
fallende  Wasser  aus,  indem  es 
das  freie  Aufsteigen  des  nachfol- 
genden Wnssers  hindert ; deshalb  steigt  auch  der  Strahl  augenblicklich  höher, 
sobald  man  die  Ausflussöffnung  so  wendet,  dass  der  ausfliessende  Strahl 
einen  gnnz  kleinen  Winkel  mit  der  Verticalen  macht,  dass  also  das  Wasser 
neben  dem  nufsteigenden  Strahle  herabfallt.  In  diesem  Falle  kann  unter 
günstigen  Umständen,  d.  h.  wenn  möglichst  wenig  Reibung  stattfindet,  der 
Strahl  eine  Höhe  erreichen,  welche  0.9  der  Druckhöhe  ist. 

Eine  bessere  und  in  der  That  vollkommen  genügende  Uelwreinstim- 
mung  mit  dem  Gesetz  erhält  mnn,  wenn  man  mit  horizontal  ausfliessenden 
Wasserstrahlen  experimentirt.  Ein  in  horizontaler  Richtung  ausfliessender 
W asserstrahl  beschreiht  eine  Parabel,  deren  Gestalt  von  der  Ausflussgeschwin- 
digkeit abhängt.  Gesetzt  die  Oeffnung  «,  Fig.  363,  befände  sieh  1 Deoi- 
meter  unter  dem  Wasserspiegel,  so  ist  nach  dem  Toricelli’schen  Gesetz  die 
Ausflussgeschwindigkeit  1/2.51,8.0,1  = 1,1  Meter.  Wenn  also  ein  Was- 
sertheilchen  in  einem  bestimmten  Momente  die  Oefihung  verlässt,  so  wird 
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es  nach  1 Secunde  in  horizontaler  Richtung  1,4  Meter  von  derselben  ent- 
fernt sein.  Ein  eben  ausströmendes  Wassertheilchen  wird  also  nach 
*/lo  Secunden  in  horizontaler  Richtung  0,28  Meter  von  der  Oeffnung 

entfernt  sein;  in  J/10  Secunden 
fallt  es  aber  um  0,196  Meter 
herab.  Wenn  man  demnach  von 
der  Oeffnung  a,  Fig.  363,  in 
verticaler  Richtung  die  Länge 
n b — 0,1 9(i  Meter  herab  misst, 
so  muss  eine  von  b aus  in  hori- 
zontaler Richtung  nach  dem  Was- 
serstrahle hin  gezogene  Linie  br 
denselben  in  einer  Entfernung 
von  0,28  Meter  treffen. 

Aus  einer  Oeffnung  d,  welche 
4 mal  so  tief  unter  dem  Wasser- 
spiegel liegt  als  o,  strömt  der 
Wasserstrahl  mit  der  doppelten  Geschwindigkeit  hervor.  Wenn  man  also 
von  d aus  0,196  Meter  herabmisst  und  dann  in  horizontaler  Richtung  eine 
Linie  gegen  den  Strahl  hingezogen  denkt,  so  muss  sie  densell>en  in  einer 
Entfernung  2 . 0,28  also  in  eine  Entfernung  von  0,56  Meter  treffen. 

Dass  der  horizontal  ausfliessende  Wasserstrahl  in  der  That  die  dem 
Gesetz  entsprechende  Parabel  beschreibt,  davon  überzeugt  man  sich  am 
besten,  wenn  man  die  Parabel  auf  Papier  oder  auf  einem  Brette  construirt 
und  sie  dann  dicht  hinter  den  ausfliessenden  Strahl  hält,  ln  Fig.  364 
sind  die  Parabeln  des  horizontal  ausfliessenden  Wasserstrahls  für  eine 
Druckhöhe  von  1 und  von  4 Deeimetern  in  1 l0  der  natürlichen  Grösse 
construirt. 


Fig.  363. 


Fig.  364. 

s b e d 
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138  Ausflussmenge.  Die  Wassermenge,  welche  aus  einer  Oeffnung 
in  einer  gegebenen  Zeit  hervorspringt,  hängt  offenbar  von  der  Grösse  der 
Oeffnung  und  der  Ausflussgeschwindigkeit  ab.  Wenn  alle  Wassertheilchen 
die  Oeffnung  mit  der  Geschwindigkeit  passirten,  welche,  nach  dein  Tori- 
celli’schen  Theorem,  der  Druckhöhe  entspricht,  so  würde  die  in  einer 
Secunde  ausfliessende  Wassermenge  einen  Cylinder  bilden,  dessen  Basis 
gleich  der  Oeffnung  und  dessen  Höhe  gleich  dem  Wege  ist,  den  ein  Wasser- 
theilchen vermöge  seiner  Geschwindigkeit  in  einer  Secunde  zurücklegt. 
Dieser  Weg  ist  nun  aber  die  Ausflussgeschwindigkeit  selbst,  also  V 2 gs, 
und  wenn  wir  also  den  Flächeninhalt  der  Oeffnung  mit  / bezeichnen,  so 
ist  die  Ausflussmenge  in  einer  Secunde 

in  —f.yzgs. 

Für  eine  Druckhöhe  von  0,1  Meter,  welcher  eine  Ausflussgeschwindig- 
keit  von  140  Centimeter  entspricht,  und  eine  Oeffnung  von  2 Millimeter 
Durchmesser,  welche  nlso  0,0314  Quadratcentimeter  Querschnitt  hat,  giebt 
die  Rechnung  eine  Ausflussmenge  von  4,4  Cubikcentimeter  per  Secunde, 
also  264  Cubikcentemeter  per  Minute. 

Stellt  man  den  Versuch  an,  so  findet  man  nur  eine  Ausflussmenge  von 
169  Cubikcentimetern. 

Diese  Differenz  zwischen  der  sogenannten  theoretischen  und  der  beob- 
achteten Ausflussmenge  beweist  unwiderleglich,  dass  nicht  alle  Wasser- 
theilchen die  Oeffnung  mit  der  Geschwindigkeit  passiren,  welche  der  Druck- 
höhe entspricht.  In  der  That  haben  im  Querschnitte  der  Oeffnung  nur  die 
in  der  Mitte  sich  befindenden  Wasserfäden  diese  Geschwindigkeit,  während 
sie  für  die  mehr  nach  dem  Rande  der  Oeffnung  hin  ausfliessenden  geringer 
ist,  wie  dies  auch  nothwendig  nach  der  folgenden  Betrachtung  sein  muss. 

In  einem  weiten  Gelasse  mit  enger  Oeffnung  kann  die  ganze  flüssige 
Masse,  mit  Ausnahme  der  in  der  Nähe  der  Oeffnung  befindlichen  Theile, 
als  ruhend  betrachtet  werden.  Die  nach  einander  ausströmendeu  Schichten 
beginnen  also  ihre  Bewegung  nicht  zu  gleicher  Zeit,  die  vordersten  haben 
bereits  das  Maximum  der  Geschwindigkeit  erreicht,  während  die  hintersten 
erst  ihre  Bewegung  beginnen.  Es  würde  dies  ein  Zerreissen  der  auf  ein- 
ander folgenden  Schichten  zur  Folge  haben,  wenn  sich  leere  Räume  bilden 
könnten.  Weil  dies  aber  nicht  möglich  ist,  so  ziehen  sich  die  einzelnen 
Schichten  mehr  in  die  Länge,  während  ihr  Durchmesser  abnimmt;  in  dem 
Maasse  nun,  als  der  Querschnitt  der  Schichten  sich  vermindert,  müssen 
andere  Wassertheilchen  von  den  Seiten  zufliessen;  da  diese  aber  ihre  Be- 
wegung rechtwinklig  gegen  die  Oeffnung  erst  später  beginnen,  so  ist  klar, 
dass  sie  mit  einer  geringeren  Geschwindigkeit  in  der  Oeffnung  selbst  au- 
kommen  als  die  centralen  Wasserlinien. 

Während  also  der  Kern  des  ausfliessenden  Strahls  in  dem  Momente, 
in  welchem  er  die  Oeffnung  verlässt,  die  der  Druckhöhe  entsprechende  Ge- 
schwindigkeit hat,  ist  er  von  Wasserfädeu  umgeben,  deren  Geschwindigkeit 
um  so  geringer  ist,  je  näher  sie  dem  Runde  der  Oeffnung  sind;  und  dar- 
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aus  folgt  denn,  dass  die  Ausflussmenge  geringer  sein  muss,  als  wenn  alle 
Theilchen  die  Oeffnung  mit  der  Geschwindigkeit  des  Kernstrahls  verliessen. 

Die  wahre  Ausflussmenge  beträgt  ungefähr  64  Procent  der  sogenann- 
ten theoretischen.  Die  wahre  Ausflussmenge  ist  also 

M — c.f  V 2// s, 

wo  man  für  den  constanten  Factor  c den  Zahlen werth  0,64  zu  setzen  hat. 
Mit  wachsender  Druckhöhe  nimmt  der  Zahlenwerth  des  constnnten  Factors 
C etwas  ab. 


Constitution  des  ausfliessenden  Strahles.  Gleich  nachdem 
der  flüssige  Strahl  die  Oeffnung  verlassen  hat,  beobachtet  man  eine  auf- 
fallende Veränderung  desselben;  er  zieht  sich  nämlich  rasch  zusammen;  in 
einer  Entfernung  von  der  Oeffnung*  welche  dem  Halbmesser  der  Oeffnung 
gleich  ist,  beträgt  der  Flächeninhalt  des  Querschnitts  des  Strahles  nur 
noch  */3  vom  Flächeninhalte  der  Oeffnung  selbst,  so  dass  also  an  dieser 


13» 


F.  366.  F.  367.  Fig.  365.  Stelle  der  Durchmesser  des  Strahles 

ungefähr  0,8  vom  Durchmesser  der 
Oeffnung  ist. 

Dieses  Zusammenziehen  des  Strah- 
les wird  mit  dem  Namen  der  Con?- 
tractio  venae  bezeichnet. 

Man  glaubte  früher,  dass  von  der 
bezeichneten  Stelle  an  der  Strahl  sich 
wieder  ausbreitete;  Savart  hat  aber 
gezeigt,  dass  ein  solches  C-ontrac- 
tionsmaximum  nur  bei  aufwärts  gerichteten  Strahlen  statt- 
finde; bei  anderen  Strahlen  nimmt  die  Zusammenziehung 
fortwährend,  wenn  auch  kaum  merklich,  zu. 

Die  Fig.  365  stellt  diese  Contraction  des  Strahles  dar; 
die  Entfernung  der  Stelle  cd,  von  welcher  an  die  fernere 
Znsammenziehung  fast  unmerklich  wird,  von  der  Oeffnung 
a b ist  etwas  grösser  als  der  Halbmesser  der  Oeffnung  selbst. 
cd  ist  ungefähr  a/m  der  Länge  ab. 

Die  Ursache  der  Contractio  venae  ist  wohl  keine  andere 
als  die,  welche  schon  im  Inneren  des  GefUsses  den  Seitenzu- 
fluss  der  Wassertheilchen  veranlasst. 

Verfolgen  wir  den  flüssigen  Strahl  auf  seinem  Laufe  wei- 
ter, so  finden  wir,  dass  er  aus  zwei  wohl  zu  unterscheiden- 
den Theilen  besteht;  der  eine  'l'heil,  welcher  der  Oeffnung 
zunächst  liegt,  ist  ruhig  und  durchsichtig  wie  ein  massiver 
Glasstab,  der  andere,  entferntere  Theil  erscheint  zerrissen 
und  aus  einer  Reihe  getrennter  Tropfen  bestehend. 

Fig.  366  stellt  einen  flüssigen,  von  oben  nach  unten  ge- 
richteten Strahl  dar,  wie  er  dem  Auge  erscheint;  an  ist  der 
klare  1 heil ; in  n beginnt  der  gestörte  Theil  des  Strahles, 
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welcher  abwechselnd  aus  Bäuchen  und  Knoten  besteht.  Fig.  367  a.  vor.  S. 
stellt  den  Strahl  dar,  wie  er  nach  Savart’s  Untersuchungen  wirklich  ist. 
Der  ganze  gestörte  Theil  ist  aus  einer  Reihe  von  Tropfen  zusammenge- 
setzt. Die  Bäuche  bestehen  aus  breiten,  in  horizontaler  Richtung  ausge- 
dehnten Tropfen,  die  Knoten  aber  aus  solchen,  welche  in  vertiealer  Rich- 
tung verlängert  sind.  Da  aber  die  Knoten  und  Bäuche  eine  fixe  Stellung 
haken,  so  muss  ein  und  derselbe  Tropfen  abwechselnd  breit  und  lang  wer- 
den, je  nachdem  er  sich  an  der  Stelle  eines  Bauches  oder  Knotens  befin- 
det; jeder  Tropfen  muss  also  in  regelmässigen  Perioden  aus  einer  Gestalt 
in  die  andere  übergehen.  Alle  Tropfen  scheinen  gleiche  Grösse  zu  haben 
und  denselben  Veränderungen  unterworfen  zu  sein.  Zwischen  je  zwei  die- 
ser Tropfen  scheint  noch  ein  weit  kleinerer  sich  zu  befinden,  wodurch  die 
Bäuche  ein  röhrenartiges  Ansehen  erhalten. 

Die  Gegenwart  der  Luft  hat  auf  die  Form  und  die  Dimensionen  des 
Strahles  keinen  Einfluss. 

Wenn  die  Oeflnungen  nicht  kreisförmig  sind,  so  erleidet  der  Strahl 
Fig.  368.  Fig.  369.  Fig.  370.  sehr  merkwürdige  Formveränderun- 
gen. Ein  Strahl  z.  B.,  welcher  aus 
einer  quadratischen  Oeffnung  in  ho- 
rizontaler Richtung  hervorspringt, 
hat  in  verschiedenen  Entfernungen 
von  der  Oeffnung  die  Querschnitte, 
Fig.  368,  369  und  370.  Es  rührt 
dies  gewiss  grösstentheils  daher,  dass  die  Stelle,  bis  zu  welcher  hin  die 
starke  Contraction  stattfindet,  nicht  für  alle  Theilchen  in  gleicher  Entfer- 
nung von  der  Oeffnung  liegt,  weil  ja  der  Durchmesser  der  Oeffnung  nicht 
nach  allen  Richtungen  derselbe  ist. 

140  Einfluss  der  Ansatzröhren  auf  die  Ausflussmenge.  Wenn 

der  Ausfluss  nicht  durch  Oeflnungen  geschieht,  welche  in  eine  dünne  Wand 
gemacht  sind,  sondern  durch  kurze  Röhren,  so  finden  merkwürdige  Mo- 
dificationen  statt,  die  wir  jetzt  näher  betrachten  wollen. 

Wenn  die  kurze  Ansatzröhre  selbst  die  Gestalt  des  contrahirten 
Strahles  hat,  so  übt  sie  weiter  keinen  Einfluss  auf  die  Ausströmung  des 
Wassers  aus. 

Durch  kurze  cylindrischc  und  nach  Aussen  konisch  erweiterte  An- 
satzröhren fliesst  der  Strahl  entweder  frei  durch,  wie  durch  eine  Oeffnung 
welche  gleichen  Durchmesser  mit  dem  inneren  Ende  der  Röhre  hat,  Fig.  371, 
und  in  diesem  Falle  übt  die  Röhre  keinen  Einfluss  aus;  oder  das  Wasser 
hängt  sich  an  die  Wände  der  Röhre,  so  dass  die  Flüssigkeit  die  ganze  Röhre 
ausfüllt  und  einStrnhl  vom  äusseren  Durchmesser  der  Röhre  ausfliesst,  Fig.  372  ; 
in  diesem  Falle  veranlasst  die  Ansatzröhre  eine  Verminderung  der  Aus- 
flussgeschwindigkeit und  eine  Vermehrung  der  Ausflussmenge.  Während 
eine  Oeffnung  in  dünner  Wand  0,64  der  theoretischen  Ausflussmenge 
giebt,  erhält  man  durch  eine  cylindrischc  Ansatzröhre  84  Procont,  voraus- 
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gesetzt  , dass  die  Länge  der  Röhre  ihrem  vierfachen  Durchmesser  gleich 
ist.  Bei  geringer  Druckhöhe  ist  der  Strahl  stets  anhängend,  bei  grosser 
Druckhöhe  hingegen  ist  er  frei.  Bei  mittlerem  Drucke  kann  man  ihn 


Fig.  371. 


Fig.  372. 


nach  Belieben  bald  frei,  bald  anhängend  machen;  ein  geringes  Ilinderniss 
stellt  das  Anhängen  her,  und  oft  reicht  ein  ganz  schwacher  Stoss  hin,  um 
den  Strahl  wieder  frei  zu  machen. 

Ein  konisches  nach  aussen  erweitertes  Ansatzrohr  bewirkt,  im  Falle 
es  voll  ausfliesst,  wie  in  Fig.  372  eine  noch  grössere  Vermehrung  der  Aus- 
flussmenge als  ein  cylindrisches. 

Es  ist  bereits  bemerkt  worden,  dass  die  Vermehrung  der  Ausfluss- 
menge von  einer  Verminderung  der  Ausflussgeschwindigkeit  begleitet  ist. 
Der  Grund  davon  ist  leicht  einzusehen.  Die  Adhäsion  des  Wassers  an  die 
Röhrenwände  ist  keine  beschleunigende  Kraft,  sie  kann  die  lebendige  Kraft 
des  ausfliessenden  Strahls  nicht  vermehren.  Bezeichnen  wir  mit  M die 
Ausflussmenge  durch  eine  Oeffnung  in  dünner  Wand,  durch  r die  entspre- 


chende Geschwindigkeit,  so  ist 


Mv 2 

2 g 


die  lebendige  Kraft  des  Strahls.  Wenn 


nun  die  Ausflussmenge  M vermehrt,  wenn  sie  M'  wird,  so  muss  doch  die 
lebendige  Kraft  des  ausfliessenden  Strahls  unverändert  bleiben,  es  ist  also 


oder 


M ■%-  — M1  -- 
2 9 2 g 


i/*  = v* 


M 

M' 


v ist  also  kleiner  als  v. 

Es  ist  jetzt  noch  zu  untersuchen,  wie  es  kommt,  dass  Ansatzröhren 
die  Ausflussmenge  auf  die  erwähnte  Weise  vermehren  und  die  Ausfluss- 
geschwindigkeit dagegen  vermindern. 

Indem  das  Wasser  in  das  Ansatzrohr  einst  römt,  erleidet  es  eine  Con- 
traction,  wie  wenn  es  ans  einer  Oeffnung  in  dünner  Wand  ausflösse; 
weiterhin  aber,  sobald  einmal  die  Röhrenwände  benetzt  sind,  bewirkt 
die  Adhäsion  an  die  Röhrenwände,  dass  sich  die  Ansatzröhre  vollständig 
ausfüllt,  und  somit  ist  der  Querschnitt  des  Strahles  durch  das  Ansatzrohr 
vergrössert,  er  ist  beim  Austritte  aus  dem  Rohre  grösser  als  an  der  Stelle 
der  Contraction,  wie  man  dies  in  Fig.  372  siebt. 
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Wpnn  nun  die  Wassertlieilchen,  den  ganzen  Querschnitt  der  Röhre 
ansfüllend,  dieselbe  mit  der  Geschwindigkeit  verliessen,  mit  welcher  sie 
die  Stelle  der  grössten  Contraction  passiren,  so  müsste  nothwendig  ein 
Zerreissen  der  auf  einander  folgenden  Wnsserschichten  eintreten.  Die 
Trennung  der  Wassertlieilchen,  also  die  Bildung  von  leeren  Räumen,  wird 
aber  durch  den  Druck  der  Luft  verhindert,  welche  den  Eintritt  der  Was- 
sertheilchen  in  das  Rohr  beschleunigt , dagegen  aber  auch  den  Ausfluss 
aus  demselben  verzögert.  Durch  den  Druck  der  Luft  werden  die  aus- 
fliessenden  Wassertlieilchen  so  viel  zurückgehalten,  dass  dadurch  ein  vol- 
ler Ausfluss  möglich  wird. 

Dass  der  Luftdruck  hier  wirklich  diese  Rolle  spielt,  geht  vorzüglich 
daraus  hervor,  dass,  wenn  das  Wasser  in  einen  luftleeren  Raum  ausfliesst, 
der  Ausfluss  stets  in  der  Fig.  371  dargestellten  Weise  stattfindet,  also  die 
Ausflussmenge  nicht  vermehrt  wird. 

Macht  man  in  die  Seitenwand  der  Ansatzröhre  da, 
wo  die  grösste  Contraction  stattfindet,  ein  Loch,  so  wird 
durch  diese  Oeffnung  Luft  cingesaugt,  und  der  Strahl 
hört  auf  continuirlich  zu  sein. 

Wenn  in  eine  solche  von  olienher  gemachte  Seiten- 
öffhung  eine  heberförmig  gebogene  Röhre  x y,  Fig.  373, 
eingesetzt  wird , deren  unteres  Ende  in  ein  Gelass  mit 
Wasser  oder  Quecksilber  mündet,  so  wird  durch  das  Be- 
streben des  Wassers,  in  der  Ansatzröhre  einen  luftleeren 
Raum  zu  bilden,  die  Flüssigkeit  in  der  Röhre  xy  in  die 
Höhe  gesaugt.  Dieses  Phänomen  des  Snugens  beweist 
ebenfalls  den  Einfluss  des  Luftdrucks  auf  die  soeben  be- 
trachteten Erscheinungen.  Da  eine  konische  Ansatzröhre 
eine  noch  grössere  Ausflussmenge  giebt  als  eine  cylindrische,  so  muss  sie 
auch  ein  stärkeres  Saugen  erzeugen,  d.  h.  es  wird  in  der  Röhre  xy  unter 
übrigens  gleichen  Umstünden  durch  ein  konisches  Ansatzrohr  die  aufge- 
sangte  Flüssigkeitssäule  zu  einer  grösseren  Höhe  gehoben  als  durch  ein 
cylindrisches. 

141  Reibungswiderstand  in  langen  Röhren.  Mit  der  nach  der 

Gleichung  v = V 2 g s berechneten  Geschwindigkeit  fliesst  eine  Flüssig- 
keit nur  durch  eine  in  dünner  Wand  angebrachte  Oeffnung  aus;  wenn  da- 
gegen der  Ausfluss  durch  lange  und  enge  Röhren  stattfindet,  so  findet  ein 
R e i b u ngs  w id  erst  a n d statt,  zn  dessen  Ueberwindung  ein  Theil  der 
Druckhöhe  verwendet  wird,  so  dass  der  Ausfluss  nur  mit  einer  geringeren, 
einem  Theil  der  Druckhöhe  entsprechenden  Geschwindigkeit  stattfindet. 

Es  sei 

S die  wirkliche  Druckhöhe,  also  die  Höhendifferenz  zwischen  der  Mün- 
dung der  Röhre  und  dem  Wasserspiegel  im  Behälter, 

S der  Antheil  der  Druckhöhe,  welcher  zur  Ueberwindung  der  Reibungs- 
widerstände in  der  Röhre  verwendet  wird, 


Fig.  373. 
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sJ  der  Rest  der  Druckhöhe,  welcher  die  Beschleuuiguug  für  den  an  der 
Mündung  des  Rohres  mit  der  Geschwindigkeit  v hervortretendeu  Was- 
serstrahl abgiebt,  so  haben  wir  zunächst 

v = V*gs' (1) 

oder 

, V1 

2 g v ’ 

und  S = S -f-  s' (3) 

Der  Reihungswiderstand  in  der  Röhre,  also  auch  die  Druckhöhe  s, 
welche  ihm  das  Gleichgewicht  hält,  ist  proportional 

1.  der  Länge  l der  Röhre, 

2.  umgekehrt  dem  Umfange,  also  auch  umgekehrt  dem  Durchmesser 
d der  Röhre  und 

3.  dem  Quadrat  der  Geschwindigkeit  v,  mit  welcher  das  Wasser  die 
Röhre  durchläuft,  es  ist  also 

s = at>*  ^ (4) 

wenn  a einen  constanten  Factor  bezeichnet.  Setzen  wir  in  Gleichung  (3) 
für  s'  und  s ihre  Werthe  bei  (2)  und  (4),  so  kommt 
1)2  1 

s=h  + avtd' 

. & 

oder,  wenn  man  a = - — setzt, 

2 9 

g — 4.  — 

~ 2 g ' 2 <j  ' d 

*-5(,  + *t) « 

und  daraus 

V = V («0 

oder  für  Meter maass  

v — 4,429  y (7) 

Der  Factor  b ist  jedoch  keineswegs  ganz  coustant,  er  nimmt  ab,  wenn 
die  Geschwindigkeit  zunimmt.  Aus  den  in  dieser  Beziehung  augestellten 
Versuchen  ergab  sich 

, „ , 0,009471 

b = 0,01439  -f-  - (6) 

V v 

Die  Gleichung  (6)  gilt  jedoch  nur  für  den  Fall,  dass  die  Röhrenlei- 
tung überall  gleich  weit  und  ziemlich  gerade,  namentlich,  dass  kein  beson- 
derer Widerstand  beim  Eintritt  aus  dem  Reservoir  in  die  Röhre  zu  über- 
winden ist. 
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Wenn  das  aus  dem  Gefässe,  Fig.  374,  durch  die  Röhre  ac  ausfliessende 
Wasser  auf  seinem  Wege  keine  Reibung  zu  überwinden  hätte,  wenn  es 


Fig.  374. 


bei  C mit  der  Geschwindigkeit 
ausflösse,  welche  der  vollen  Druck- 
höhe entspricht,  so  hätten  die 
Röhreuwände  keinerlei  Druck  nus- 
zuhalten. In  Folge  des  zu  über- 
windenden Reibungswiderstandes 
aber  hat  jede  Stelle  der  Röhre 
einen  Druck  auBzulialten,  welcher 
dem  Reibungswiderstande  propor- 
tional ist,  der  auf  dem  Wege  von 
der  fraglichen  Stelle  bis  zur  Mün- 
dung C der  Röhre  noch  zu  über- 
winden ist. 

Wird  in  die  Ausflussrohre  bei 
a ein  verticales  Glasrohr  eingesetzt,  so  wird  das  Wasser  in  ihm  bis  zu  einer 
Höhe  ad  aufsteigen.  Der  Druck  der  Wassersäule  ad  hält  dem  Reibungs- 
widerstande  das  Gleichgewicht , welchen  das  durch  die  Röhre  strömende 
Wasser  auf  dem  Wege  von  a bis  c noch  zu  überwinden  hat. 

Wird  in  der  Mitte  zwischen  a und  C,  also  bei  b eine  vertieale  Glas- 
röhre eingesetzt  , so  wird  in  ihr  das  Wasser  nur  bis  zu  einer  Höhe  be 
steigen,  welche  nur  1 t ad  ist,  weil  der  auf  dem  Wege  von  b bis  czu  überwin- 
dende Widerstand  nur  die  Hälfte  von  dem  von  a bis  c zu  überwinden  ist. 

Wenn  man  überhaupt  an  irgend  einer  Stelle  der  Röhre  ac  eine  ver- 
tieale Glasröhre  cinsetzt,  so  wird  das  Wasser  in  derselben  so  hoch  steigen, 
dass  der  Gipfel  der  Wassersäule  auf  die  gerade  Linie  de  fallt. 

142  Ausfluss  durch  Capillarröhren.  Um  die  Gesetze  des  Aus- 
flusses von  Flüssigkeiten  durch  Capillarröhren  zu  untersuchen,  wandte 
Poisseuille  den  Fig.  375  abgcbildcten  Apparat  an.  Die  Capillarröhre 


Fig.  375. 


A H ist  au  eine  weitere, 
mit  einer  kugelförmigen 
Erweiterung  versehenen 
Glasröhre  angesetzt. 
Ueber  und  unter  der  Ku- 
gel sind  die  Marken  M 
und  N angebracht;  das 
Volumen  des  Gelasses 
zwischen  M und  N ist 
genau  bestimmt.  Nach- 
dem der  Apjiarat  durch 
Saugen  mit  der  Flüssig- 
keit gefüllt  ist,  wird  das 
obere  Ende  desselben  mit 
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einem  Reservoir  verbunden,  welches  comprimirte  Luft  enthält,  deren  Druck 
durch  ein  Quecksilbermanometer  gemessen  wird.  Man  beobachtet  die  Zeit, 
welche  erforderlich  ist,  damit  unter  constantem  Druck  der  Spiegel  der 
Flüssigkeit  von  jl / bis  N sinkt;  wird  alsdann  der  Versuch  bei  verschie- 
denem Druck  wiederholt,  so  findet  man,  diiss  die  Ausflusszeit  für  dieselbe 
Flüssigkeitsmenge  dem  Drucke  pro}>orti»nal  ist. 

Mit  einer  76  Millimeter  langen  und  0,142  Millimeter  weiten  Röhre 
fand  z.  B.  Poisseuille  folgende  zusammengehörige  Werthe  von  Druck 
und  Ausflusszeit: 


Druck 

Austlusszeit 

beobachtet 

berechnet 

77,76>mn 

10361  Sec. 

193,(13 

1 5233  „ 

6231  Sec. 

774,64 

! 1308  „ 

1307  „ 

Die  Zahlen  der  letzten  Columne  sind  von  der  Ausflusszeit  für  den 
Druck  77,76  Millimeter  ausgehend  in  der  Voraussetzung  berechnet,  dass 
die  Ausflusszeit  dem  Drucke  proportional  sei;  die  so  berechneten  Zahlen 
stimmen  fast  ganz  genau  mit  den  beobachteten  überein. 

Aus  diesen  Beobachtungen  ergiebt  sich  also,  dass  die  Ausfluss- 
geschwindigkeiten  durch  Capillarröhren  dem  Drucke 
selbst  proportional  sind  und  nicht  der  Quadratwurzel  aus  dem 
Drucke,  wie  es  sein  müsste,  wenn  auch  hier  das  Tor icel li’sche  Gesetz 
gültig  wäre. 

Poisseuille  fand  ferner,  dass  die  in  gleichen  Zeiten  ausströmeuden 
Flüssigkeitsmengen  unter  sonst  gleichen  Umständen  umgekehrt  der 
Länge  der  Röhre  und  direct  der  vierten  Potenz  des  Durch- 
messers proportional  sind. 

Bezeichnet  man  demnach  mit  Q die  Ausflussmenge  einer  gegebenen 
Zeit,  mit  S die  Druckhöhe,  mit  L die  »Länge  und  mit  1)  den  Durchmes- 
ser der  Capillarröhre,  so  ist 


S.D* 
* L ' 


wenn  N einen  constanteu  Factor  bezeichnet. 


Der  Factor  N ändert  sich  nicht  allein  von  einer  Flüssigkeit  zur  an- 
dern, sondern  er  ändert  sich  auch  für  eine  und  dieselbe  Flüssigkeit  mit 
der  Temperatur,  wie  die  folgenden  von  Girard  ermittelten  Zahlen  dar- 
thun,  welche  die  Ausflusszeit  gleicher  Volumina  verschiedener  Flüssigkei- 
keiten  durch  dieselbe  Röhre  und  bei  gleichem  Drucke  angeben. 
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Wasser 

Alkohol  (Bpecif.  Gew.  0,88) 

Terpentinöl 

Kochsalzlösung  (',  3)  . . 

Salpeterlösung  ('/a)  • ■ 


Temperatur 

Ausflusszeit 

10®... 

1036  Sec. 

' f 60  . . . 

306  „ 

( 0 . . . 

2750  ,. 

’ (59  . . . 

763  „ 

119  ..  . 

13315  „ 

' /53  . . . 

830  „ 

1 3 . . . 

1337  „ 

' /60  . . . 

443  „ 

| 0 . . . 

681  „ 

' >60  ..  . 

310  „ 

Während  die  Ausflussgeschwindigkeit  der  Flüssigkeiten  aus  Oeffnun- 
gen  in  dünnen  Wänden  nach  dem  Toricelli’schen  Gesetze  lediglich  eine 
Function  des  Druckes  ist,  erscheint  dieses  Gesetz  beim  Ausfluss  durch 
Capillarröhren  vollständig  umgewandelt,  indem  hier  die  Molekularwirkun- 
gen zwischen  den  Theilchen  der  Flüssigkeit  und  denen  der  Röhrenwand 
einen  Einfluss  gewinnen,  welcher  bei  den  Fällen,  auf  welche  das  Tori- 
celli’sche  Gesetz  passt,  völlig  verschwinden. 


143  Reaotion,  welche  durch  das  Ausströmen  der  Flüssig- 
keiten erzeugt  wird.  Denken  wir  uns  ein  Gcfäss,  welches  mit  Was- 
ser gefüllt  ist,  so  bleibt  Alles  in  Ruhe,  weil  jeder  Seitendruck  durch  einen 
vollkommen  gleichen,  aber  entgegengesetzten  aufgehoben  wird.  Wenn 
man  aber  die  Wand  an  irgend  einer  Stelle  durchbohrt,  so  dass  das  Wasser 
hervorspringt,  so  ist  der  Druck  au  dieser  Stelle  offenbar  weggenommen. 

während  das  der  Oeffnung  diametral 
gegenüberliegende  Wandstück  noch 
gerade  bo  stark  gedrückt  wird  als 
vorher.  Der  Druck  auf  diejenige  Ge- 
fässwand,  in  welcher  sich  die  Oeff- 
nung befindet,  ist  also  geringer  als 
der  Druck,  welchen  die  gegenüber- 
stehende  Wand  aushält;  mithin  wird 
das  ganze  Gelass  sich  in  einer  Rich- 
tung bewegen  müssen,  welche  der  Rich- 
tung  des  ausfliessenden  Wasserstrahls 
entgegengesetzt  ist,  wenn  diese  Be- 
wegung nicht  durch  Reibung  oder  auf 
irgend  eine  andere  Weise  verhindert 
wird.  Es  ist  dieB  dem  Rückstosse 
der  Geschütze  zu  vergleichen.  Man 
kann  die  beim  Ausfliessen  des  Wassers  wirkende  Reaction  durch  einen  Ap- 
parat anschaulich  machen,  welcher  unter  dem  Namen  des  S eg  n er  'sehen 


Fig.  376. 
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Vom  Stosse  des  Wassers. 

Wasserrades,  B'ig.  376,  bekannt  ist.  Es  besteht  aus  einem  um  eine 
verticale  Axe  leicht  drehbaren  Gelasse  A,  an  dessen  unterem  Ende  sich 
zwei  oder  Jvier  horizontale  Köhren  befinden,  die  alle  (von  der  Mitte  aus 
gesehen)  auf  derselben  Seite  mit  kleinen  Oeffnungen  versehen  sind.  Das 
Gelass  dreht  sich  nach  der  den  ausströmenden  Wasserstrahlen  entgegen- 
gesetzten Richtung. 

Vom  Stosse  des  Wassers.  Eine  höchst  interessante  Reihe  von  144 
Erscheinungen  beobachtet  man,  wenn  man  einen  flüssigen  Strahl  gegen 
einen  festen  Köqier  stossen  lässt.  Sie  wurden  zuerst  von  Savart  näher 
untersucht;  hier  können  wir  sie  nur  ganz  kurz  anführen. 

Eine  Röhre  von  6 Fuss  Höhe  und  4 Zoll  Durchmesser  war  vertical 
aufgestellt  und  au  ihrem  unteren  Boden  ein  dünnes  Wandstück  angebracht, 
in  welchem  sich  eiuc  kreisrunde  OelTnung  von  4 bis  5'"  Durchmesser  befandi 
durch  welche  das  Wasser  aus  dem  Gelasse  ausfloss.  Anstatt  aber  den 
Strahl  frei  fallen  zu  lassen,  ward  er  ungefähr  1 Zoll  unter  der  Oeffnung 
von  einer  Metallscheibe  aufgcfaugen,  welche  1 Zoll  Durchmesser  hat,  wohl 
polirt  war,  und  deren  Mittelpunkt  genau  unter  der  Mitte  der  Oeffnung  stand. 

Nachdem  der  flüssige  Strahl  die  Scheibe  getroffen  hat,  breitet  er  sich 
aus  und  nimmt  eine  Gestalt  an,  wie  sie  B’ig.  377  im  Aufrisse  und  B'ig.  378 
im  Grundrisse  dargestellt  ist.  Bei  abnehmender  Druckhöhe  geht  diese 
Gestalt  des  Phänomens  alhuülig  in  die  Fig.  373  und  B'ig.  380  abgebildete 
über. 

Fig.  377.  Fig.  373. 


Aehnliche  Erscheinungen  beobachtet  mau,  wenn  aufwärts  gerichtete 
oder  horizontale  Strahlen  eine  solche  Scheibe  treffen;  ebenso,  wenn  zwe,i 
horizontale  Strahlen,  in  entgegengesetzter  Richtung  sich  bewegend , mit 
gleicher  oder  ungleicher  Geschwindigkeit  gegen  einander  stossen. 
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Lebendige  Kraft  der  Wassergefälle.  Wenn  da»  Wasser 
eines  Baches  von  einer  gewissen  Höhe  herabfällt,  so  erlangt  es  eine  be- 
stimmte Geschwindigkeit,  eine,  lebendige  Kraft,  vermittelst  deren  es 
einen  entsprechenden  mechanischen  Effect  hervorbringen  kann.  Wären 
wir  im  Stande,  die  lebendige  Kraft  des  hcrabfallenden  Wassers  vollstän- 
dig anf  ein  Wasserrad  zu  übertragen,  so  könnte  dasselbe  eine  mechanische 
Arbeit  verrichten,  welche  der  Hebung  einer  der  herabgefallenen  Wasser- 
masse gleichen  Last  auf  die  Höhe  des  Gelalles  äquivalent  ist,  d.  h.  Mh  ist 
theoretisch  Effect  eines  Gefälles,  wenn  M die  in  einer  gegebenen 
Zeit  herabgefallene  Wassermasse  und  h die  verticale  Höhe  des  Gefallen 
bezeichnet. 

Wenn  z.  B.  von  einer  Höhe  von  24  Fuss  in  jeder  Secunde  eine  Was- 
sermasse von  800  Pfund  herablallt,  so  ist  der  theoretische  Effect  dieses 
Gefälles  19200  Fusspfund. 

Wir  wollen  im  Folgenden  den  theoretischen  Effect  eines  Gelalles  mit 
E bezeichnen. 

In  der  Praxis  lässt  sich  aber  dieser  sogenannte  theoretische  Effect 
nie  erreichen,  denn : 

1.  erlangt  das  in  einem  Bache  oder  in  einem  Gerinne  herabfliessende 
Wasser  in  Folge  von  Reibung  an  den  t'analwänden  und  sonstigen  Bewe- 
gungshindernissen nie  die  volle  der  Fallhöhe  entsprechende  Geschwindigkeit ; 

2.  lässt  sich  die  lebendige  Kraft  des  Wassers  nie  vollständig  auf  ein 
Wasserrad  übertragen,  es  bleibt  dem  Wasser  immer  noch  eine  mehr  oder 
minder  grosse  Geschwindigkeit  übrig,  mit  der  es  abfliesst; 

3.  geht  noch  ein  grosser  Theil  der  an  das  Wasserrad  wirklich  über- 
tragenen lebendigen  Kraft  durch  Ueberwindung  von  Reibungswiderstän- 
den u.  s.  w.  verloren. 

Der  wirkliche  Nutzeffect  eines  Wasserrades  wird  also  stets  be- 
deutend kleiner  sein  als  der  theoretische  Effect. 

Die  eben  erwähnte  Art  der  Uebertragung  der  lebendigen  Kraft  des 
herabfallenden  Wassers  findet  bei  den  unterschlüchtigen  Rädern  statt.  Hier 
wirkt  also  die  Schwerkraft  in  der  Weise,  dass  sie  dem  hcrabfallenden  Was- 
ser eine  gewisse  Geschwindigkeit  ertheilt,  und  dass  alsdann  die  vermöge 
dieser  Geschwindigkeit  dem  Wasser  inwohnende  lebendige  Kraft  auf  das 
Rad  übertragen  wird. 

Die  Schwerkraft  eines  herabfallenden  Körpers  kann  aber  auch  noch 
auf  andere  Weise  für  mechanische  Arbeit  verwerthet  wrerden,  indem  mau 
nämlich  nicht  erst  den  Körper  frei  fällen,  also  ihn  nicht  die  ganze  der 
Fallhöhe  entsprechende  Geschwindigkeit  grlangen  lässt,  sondern  indem  man 
die  Beschleunigung  gleichsam  im  Moment  ihrer  Entstehung  sogleich  coiT- 
sumirt,  also  einen  Fall  ohne  Beschleunigung  oder  doch  mit  bedeutend  ver- 
ringerter Beschleunigung  eintreten  lässt. 

Ein  Fall  der  Art  tritt  z.  B.  ein,  wenn  an  der  Schnur  der  Fallmaschine 
auf  der  einen  Seite  ein  nur  wenig  grösseres  Gewicht  hängt  als  auf  der  an- 
deren; in  dieser  Weise  wird  auch  die  mechanische  Kraft  des  niederfallen- 
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den  Wassers  bei  den  obcrschlächtigen  Hadern  benutzt.  Hier  wirkt 
das  herbsinkende  Wasser  durch  Druck,  im  enteren  Falle  durch  Stoss. 

Verticale  "Wasserräder.  Die  gewöhnlichen  Wasserräder  dre-  14t) 
hen  sich  in  verticaler  F.hene  um  eine  horizontale  Axe.  Man  unterschei- 
det drei  Hauptarten  der  verticalen  Wasserräder,  unterschlüchtige, 
oberschlächtige  und  mittclschlächtige. 

Bei  den  nnterschlächtigen  Rädern,  Fig.  381,  stehen  die  Schau- 
feln rechtwinklig  auf  dem  Umfange  des  Hades.  Die  untersten  Schaufeln 
sind  in  das  Wasser  eingetaucht,  welches  mit  einer  Geschwindigkeit  fort- 
fliesst,  welche  von  der  Höhe  des  Gefälles  abhängt. 


Fig.  381. 


Das  fliessende  Wasser  setzt  nun  auch  das  Rad  in  Bewegung  und  theilt 
ihm  eine  Geschwindigkeit  mit,  welche  nach  Umständen  bald  grösser  bald 
kleiner  sein  wird. 

Wenn  der  Stoss  des  Wassers  dem  Rade  eine  Geschwindigkeit  mit- 
theilen soll,  welche  derjenigen  gleich  ist,  mit  welcher  das  Wasser  fliessen 
würde,  wenn  das  Rad  gar  nicht  da  wäre,  so  darf  das  Rad  dieser  Bewe- 
gung gar  keinen  Widerstand  entgegensetzen,  es  darf  also  gar  nicht  bela- 
stet sein,  mithin  kann  es  in  diesem  Falle  gar  keine  mechanische  Wirkung 
hervorbringen,  der  Effect  ist  gleich  Null. 

Andererseits  könnte  man  das  Rad  so  stark  durch  ein  Gegengewicht  be- 
lasten, dass  der  Stoss  des  Wassers  cs  gar  nicht  in  Bewegung  zu  setzen  vermag, 
dass  das  Wasser  des  Gefälles  nur  einen  statischen  Druck  ausübt,  welcher  je- 
nem das  Gleichgewicht  hält.  In  diesem  Falle  ist  der  Effect  abermals  Null. 
Aus  dieser  Betrachtung  geht  hervor,  dass,  wenn  das  Rad  eine  Arbeit  voll- 
bringen soll,  es  mit  einer  Geschwindigkeit  sich  bewegen  muss,  wclcho  gc- 
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ringer  ist  bIr  die  des  frei  fliessenden  Wassers;  Theorie  und  Erfahrung  zei- 
gen, dnsB  man  die  vortheilhafteste  Wirkung  erhält,  wenn  die  Geschwindig- 
keit des  Hades  halb  so  gross  ist  als  die  Geschwindigkeit,  welche  der  Höhe 
des  Gefälles  entspricht. 

Daravis  geht  hervor,  dass  bei  einem  gewöhnlichen  unterschlächtigen 
Hade  nur  die  Hälfte  der  mechanischen  Kraft  des  Gefälles  zur  Wirkung 
kommt,  indem  das  Wasser  noch  mit  der  Hälfte  der  Geschwindigkeit  ab- 
fliesst,  mit  welcher  es  vor  dem  Rade  ankam;  der  Effect  eines  solchen  Ha- 
des kann  also  den  Werth  1 E nie  übersteigen. 

Allein  selbst  diese  Wirkung  kann  in  der  Praxis  nicht  erreicht  wer- 
den, weil  immer  ein  Theil  der  Kruft  durch  Adhäsion  des  Wassers  an  den 
Wänden  des  Gerinnes,  durch  Heibungswidcrstände  u.  s.  w.  verloren  geht. 
Sorgfältig  angestellte  Versuche  ergaben  für  unterschlächtige  Räder,  welche 
sich  in  einem  Gerinne  bewegen,  so  dass  kein  seitliches  Abfliesseu  des  Was- 
sers stattfinden  kann,  den  Werth 

e — 0,3  E. 

Bei  freihängenden  Rädern  aber,  wie  man  sie  an  Schiffsmühlen  an- 
bringt, wo  das  Wasser  seitlich  abfliessen  kann,  ist  der  Effect  noch  weit 
mehr  vom  absoluten  Maximum  entfernt. 

Die  unterschlächtigen  Räder  werden  da  angewandt,  wo  man  über  ein 
Gefälle  von  ziemlich  bedeutender  Wassermenge,  aber  geringer  Fallhöhe, 
zu  disponiren  hnt. 

Weil  durch  die  eben  betrachteten  unterschlächtigen  Räder  bei  dem 
rechtwinkligen  Stosse  des  Wassers  gegen  die  Schaufeln  das  mechanische 
Moment  des  Gefälles  so  sehr  schlecht  benutzt  wird,  hat  Poncelet  ein  un- 
terschlächtiges  Rad  mit  krummen  Schaufeln,  Fig-  382,  construirt,  dessen 
Effect  dem  absoluten  Maximum  weit  näher  kommt. 


Fig.  382. 
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Wenn  das  Wasser  ganz  ohne  Stoss  auf  das  Rad  kommen  soll,  so  müss- 
ten die  Schaufeln  am  Radumfange  mit  der  Richtung  der  Tangente  Zusam- 
menfällen; wollte  man  aber  die  Schaufeln  wirklich  so  construiren,  dass  die- 
ser Bedingung  Genüge  geleistet  wird,  so  wäre  der  Austritt  des  Wassers 
aus  dem  Rade  gehemmt;  auch  darf  das  Wasser  seine  Geschwindigkeit  doch 
nicht  vollständig  an  das  Rad  alltreten,  weil  ihm  sonst  keine  Geschwindig- 
keit zum  Abflüsse  mehr  bliebe.  Somit  ist  auch  Ihm  dem  l’oncelet’schen 
Rade  ein  gewisser  Verlust,  die  Widerstände  ungerechnet,  unvermeidlich. 

Solche  Räder  mit  krummen  Schaufeln  sollen  einen  Effect  geben,  wel- 
cher J/a  bis  3/4  des  absoluten  Maximums  ist.  Der  grössere  Effect  der 
Poncelet’schen  Räder  erklärt  sich  dadurch,  dass  das  Wasser,  indem  es 
auf  der  krummen  Schaufel  hinaufsteigt,  seine  Geschwindigkeit  verliert  und 
jgrösstentheils  an  das  Rad  abgiebt. 

Die  oberschlächtigen  Räder,  Fig.  383,  werden  bei  höheren  Ge- 
fallen von  geringerer  Wassermasse,  bei  kleineren  Gebirgsbächen  angewandt. 
Das  Wasser  füllt,  von  oben  auf  das  Rad  laufend,  die  Zellen  auf  der  einen 
Seite  des  Rades,  welches  eben  durch  dieses  Uebergewicht  umgedreht  wird. 


Fig.  383. 


Nahe  am  unteren  Ende  des  Rades  läuft  das  \\  asser  aus  den  Zellen  wieder 
aus.  Bei  oberschlächtigen  Rädern  geht  ebenfalls  ein  Theil  des  meclmni- 
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sehen  Momentes  des  Gefälles  verloren,  weil  die  Zellen  das  Wasser  nicht 
bis  zum  tiefsten  Punkte  des  Hades  behalten  können,  sondern  schon  früher 
auszugiessen  beginnen.  Ein  gut  gebautes  oberschlächtiges  Rad  soll  einen 
Effect  hervorbringen,  welcher  75  Procent  des  absoluten  Maximums  beträgt, 
vorausgesetzt,  dass  es  sich  langsam  umdreht;  denn  bei  rascher  Umdrehung 
bleibt  das  Wasser  in  den  Zellen  in  Folge  der  Centrifugalkraft  nicht  hori- 
zontal, sondern  es  steigt  nach  aussen,  so  dass  es  noch  früher  aus  den  Zel- 
len herausfällt. 

Das  mittelschlächtige  Rad  bildet  eine  Art  Mittelgattuug  zwischen  dem 
unterschlächtigen  und  dem  oberschlächtigen. 


Horizontale  Wasserräder.  Schon  früher  hatte  man  versucht, 
horizontale  Wasserräder  zu  construiren;  allein  erst  in  neuerer  Zeit  sind 

Fig.  384. 
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sie  allgemeiner  in  Gebrauch  gekommen.  Die  horizontalen  Wasserräder 
sind  unter  dem  Namen  der  Turbinen  bekannt. 

Fig.  384  stellt  eine  für  ein  niedriges  Gefälle  construirte  Turbine  dar. 

Aus  dem  Behälter  A geht  das  Wasser  durch  den  von  dem  ringförmi- 
gen Wulst  p eingeschlossenen  Kaum  Ji  nieder ; durch  die  Bodeuplatte  »i 
wird  es  aber  genöthigt,  seitwärts  in  horizontaler  Richtung  auszuströmen, 
wie  es  durch  die  Pfeile  angedeutet  ist.  Die  Bodenplatte  n wird  durch 
eine  gusseiserne  Hülse  getragen,  welche  auf  dem  oberen  Gebälk  befestigt 
ist  und  innerhalb  deren  sieh  die  sogleich  näher  zu  besprechende  Axe  X 
drehen  kann.  Ii  ist  also  gewissermaassen  ein  am  Boden  geschlossenes  Ge- 
lass mit  einer  ringsherumlaufenden  zwischen  p und  dem  äusseren  Umfange 
der  Bodenplatte  befindlichen  ringförmigen  Oeffnung,  aus  welcher  das  Was- 
ser in  horizontaler  Richtung  hervorschiessen  würde,  wenn  kein  Ilindemiss 
vorhanden  wäre.  — Das  hier  ausfliessende  Wasser  strömt  nun  aber  zu- 
nächst in  ein  horizontales  Schaufelrad  S,  welches  ringsum  die  ringförmige 
Oeffnung  von  7?  umgiebt  und  welches  durch  den  an  der  verticalen  Axe  X 
befestigten  Teller  T getragen  wird.  In  unserer  Figur  ist  dies  Rad  der 
grösseren  Deutlichkeit  wegen  so  dargestellt,  als  ob  */<  desselben  ausge- 
schnitten wäre,  während  links  '/«  desselben  perepectiviscli  gezeichnet  ist. 

Es  ist  klar,  dass  bei  der  Stellung  der  Schaufeln,  wie  sie  in  unserer 
Figur  dargestellt  sind,  das  Rad  unter  dem  Einfluss  des  durch  dieselben 
ausströmenden  Wassers  in  der  Richtung  rotiren  muss,  welche  durch  den 
grösseren  Pfeil  angedeutet  ist. 

Fourneyron,  welcher  die  horizontalen  Wasserräder  eigentlich  erst 
in  die  Praxis  einführte,  machte  die  Bodenplatte  Jl  ganz  eben  und  besetzte 
sie  mit  Leitcu r ven,  welche,  wie  Fig.  385  andeutet,  das  ausströmendo  \V  as- 
ser  in  möglichst  zweckmässiger  Richtung  gegen  die  Schaufeln  des  Rades 
führen. 

Fig..3&5. 
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Kine  gut  construirte  Fourueyron’sche  Turbine  giebt.  einen  Nutz- 
effect von  75  Procent.  Gftdiat  vereinfachte  die  Turbinen  durch  Weglas- 
sung der  Leitcurven,  wodurch  allerdings  auch  der  Nutzeffect  etwas  gerin- 
ger wurde  (70  Procent).  Die  Fig.  386  stellt  ungefähr  die  Einrichtung 
einer  Gadiat’ sehen  Turbine  dar. 

Fig.  386. 


Die  Turbinen,  welche  mancherlei,  hier  nicht  zu  besprechende  Modi- 
ficationen  erlitten  haben,  erweisen  sich  unter  andern  auch  hei  Bohr  hohen 
Gefallen,  welche  keine  verticalen  Kader  mehr  zulassen,  sehr  zweckmässig. 

148  Reactionsräder.  Schon  früher  hatte  man  jedoch  ohne  Erfolg 
versucht,  das  Segner’ sehe  Wasserrad  im  Grossen  auszuführen,  um  Maschi- 
nen durch  dasselbe  zu  treiben;  man  erhielt  immer  nur  einen  sehr  ge- 
ringen Effect.  Der  Grund  davon,  dass  diese  Versuche  so  ungünstig  aus- 
fielen,  lag  keineswegs  darin,  dass  die  hier  thütige,  bewegende  Kraft  zu  ge- 
ring war,  sondern  dass  der  untere  der  beiden  Zapfen,  um  welche  sich  der 
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Apparat,  dreht,  das  ganze  Gewicht  einer  grossen  Wassemiasse  zu  tragen 
hatte,  in  Folge  dessen  ein  unverhältnissmässig  grosser  Reibungswiderstand 
zu  überwinden  war. 

Diesen  Uebelstand  hat  man  dadurch  gehoben,  dass  man  das  Wasser 
nicht  von  oben,  sondern  von  unten  in  die  horizontalen  Arme  einströmen 
lässt.  Pas  Wesentliche  einer  solchen  Anordnung  ist  aus  Fig.  387  zu  erse- 
hen. Pas  Reservoir  wird  durch 
eine  gusseiserne  Röhrenleitung 
gebildet,  welche  unten  horizon- 
tal umgebogen  ist.  und  mit  einem 
vertical  in  die  Höhe  gehenden 
Röhrenstück  a endet.  Aus  der 
OefTnung  bei  a strömt  das  Was- 
ser in  die  Hülse  b , welche  sich 
in  einer  am  oberen  Ende  von 
a angebrachten  Stopfbüchse 
drehen  kann.  Durch  die  Hülse 
b gelangt  das  Wasser  in  die 
horizontalen  Armee  und  strömt 
durch  die  Oeflnungen  bei  o aus. 

Jedenfalls  ist  die  Reibung, 
welche  ein  solches  Rad  bei  sei- 
ner Umdrehung  zu  überwinden 
bat,  äusserst  gering;  denn  das 
Gewicht  des  Rades  mit  Allem, 
was  daran  befestigt  ist,  wird 
fast  vollstiindigdurch  den  Druck 
der  Wassersäule  getragen. 

In  der  Praxis  hat  sich  diese  Einrichtung  trefflich  bewährt.  Ein  von 
Althans  nach  diesem  I’rincip  construirtes  Wasserrad  befindet  sich  zu  Val- 
lendar, Vi  Meile  unterhalb  C'oblenz,  wo  es  eine  Lohmiihle  treibt.  Per 
Durchmesser  dieses  Rades  beträgt  24  rheinl.  Fuss;  die  Höhe  der  Wassersäule 
in  der  Röhrenleitung,  welche  1 '/j  bis  2 Fuss  Durchmesser  hat,  ist  96  Fuss. 
Die  Ausllussöflhungen  können  nach  Bedürfniss  grösser  oder  kleiner  gemacht 
werden,  je  nachdem  die  Quelle  reichlicher  oder  weniger  reichlich  Wasser 
giebt.  Pas  Rail  macht  olmo  Last  90  bis  120  Umdrehungen  in  einer  Minute, 
mit  Last  aber  nur  30  bis  40.  Pie  Menge  des  ausfliessenden  Wassers  be- 
trägt 18  bis  20  Cubikfuss  in  der  Minute.  Es  wäre  wohl  kaum  auf  eine 
andere  Weise  möglich  gewesen,  mit  der  geringen  Wassermenge  dieses  Ge- 
fälles eine  Maschine  zu  treiben. 

Ganz  in  der  Nähe  von  Vallendar  befindet  sich  ein  zweites  Reactions- 
rad,  welches  nur  6 Fuss  Durchmesser,  aber  vier  Arme  hat,  welche  so  ge- 
formt sind,  daBB  je  zwei  einander  gegenüberstehende  ein  S bilden  und  das 
Wasser  an  der  Spitze  der  gekrümmten  Arme  ausfliesst.  Pie  Wassersäule, 
welche  dieses  Rad  treibt,  ist  120  Fuss  hoch. 
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Bei  der  F.inrichtnng  Fig.  387  muss  aus  ähnlichen  Gründen , wie  bei 
dem  unterschlüchtigen  Rade  mit  flachen  Schaufeln,  ein  grosser  Theil  der 
mechanischen  Kraft  des  Gefälles  verloren  gehen;  denn  wenn  das  Was- 
ser seine  Geschwindigkeit  vollständig  an  das  Rad  abtreten  und  aus  den 
Oeflnungen  ohne  Geschwindigkeit  ahfallcn,  wenn  also  das  Rad  mit  einer 
der  Fallhöhe  entsprechenden  Geschwindigkeit  rotiren  soll,  so  ist  der  Druck 
gegen  die  Rückwand,  also  auch  der  mechanische  Effect,  Null;  das  Wasser 
muss  also  noch  einen  Theil  seiner  Geschwindigkeit  behalten.  Auch  hier 


Fig.  .338. 


lässt  sich  durch  Krümmung  der 
Arme,  deren  Gestalt  ungefähr  die 
in  Fig.  388  verzeichnete  ist.  viel  ge- 
winnen. Das  Wasser  tritt,  durch 
das  Rohr  strömend  und  gegen  die 
gekrümmten  Wände  drückend,  seine 
Geschwindigkeit  nach  und  nach  an 
das  Rad  ab.  so  dass  es  an  der  Oeffhung 
fast  ohne  Geschwindigkeit  abfällt. 

In  Schottland  Bind  solche  Reactionsturbinen  sehr  verbreitet,  weshalb 
sie  auch  schottische  Turbinen  genannt  werden.  Fig.  389  stellt  eine 
praktisch  nusgeführte  Reactions-Turbine  mit  drei  Ausflussöffhungen  dar. 

Fig.  389. 
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Die  Schraubenturbine. 

Die  Schraubenturbine.  Eine  sehr  leicht  verständliche  Form  der  149 
horizontalen  Wasserräder  Bind  die  Scliraubenturbinen,  welche  seit 
einigen  Jahren  in  Frankreich  mit  Erfolg  in  die  Praxis  eingeführt  wurden. 

Fig.  390  stellt  eine  solche  Turbine  dar.  Das  Wasser  strömt  aus  dem  Be- 

Fig.  390. 


hälter  A durch  den  hohlen  Cylinder  li  11  herab.  In  diesen  hohlen  Cylinder 
ist  aber  ähnlich  einer  Wendeltreppe  in  einem  runden  Thurme  eine  aus  Eisen- 
blech gebildete  Schraubeufläche  gelegt,  welche,  an  einem  centralen  Dorn 
befestigt,  sich  mit  diesem  um  eine  verticale  Axe  drehen  kann.  — Nehmen 
wir  nun  zunächst  an,  der  centrale  Dom  sei  featgestellt,  so  könnte  offenbar 
das  Wasser  nicht  verticnl  durch  den  Cylinder  Jili  herabfallen,  sondern  es 
müsste  über  die  Schrauhenfläche  henmterfliessen.  Dabei  aber  übt  das 
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Wasser  in  verticaler  Richtung  einen  Druck  auf  die  Schraubenfläche  aus, 
welchen  man  in  zwei  Seitenkräfte  zerlegen  kann,  von  welchen  die  eine, 
parallel  mit  der  Schraubenfläche  wirkt,  während  die  andere  horizontale 
Seitenkraft  dahin  strebt,  die  Schraube  um  ihre  verticale  Axe  umzu- 
drehen. 

Nach  dieser  Auseinandersetzung  begreift  man  nun  leicht,  dass  das 
durch  die  Schraube  niederströmende  Wasser , wenn  die  Axe  X.  X drehbar 
ist,  eine  Rotation  derselben  in  solcher  Richtung  bewirken  wird,  dass  sich 
der  vordere  Theil  der  Schraube  in  der  Richtung  des  kleinen  Pfeils  n be- 
wegt. 

Es  ist  bisher  nur  von  einer  Scbniubenflärhe  die  ltedo  gewesen;  in  der 
That  haben  wir  es  aber  bei  der  Turbine  Fig.  390  mit  einer  doppelten 
Schraube  zu  thun,  indem  um  denselben  Dom  zwei  Schraubenflächen  gelegt 
sind;  die  eine  ist  rst,  die  andere  xyz. 

Die  Wassersäulemnaschine.  Bei  der  Wassersäulenmaschine 
drückt  die  wirkende  Wassersäule , das  Aufschlagwasser,  gegen  einen  in 
einem  Cylinder  beweglichen  Kolben  und  theilt  demselben  eine  hin-  und 
hergehende  Bewegung  mit,  die  dann  von  dem  Kolben  aus  weiter  fortge- 
pflanzt wird. 

In  der  Regel  werden  die  Wassersäulenmascliinen  angewandt,  um  Was- 
ser auf  eine  bedeutende  Höhe  zu  heben.  So  wird  z.  B.  die  Snlzsoole  von 
Reichenhnll  in  Oberbaiern  auf  Umwegen  30  Stunden  weit  nach  Rosenheim 
geleitet,  um  hier,  sowie  auch  an  einigen  Zwischenorten,  z.  B.  in  Trauen- 
stein, versotten  zu  werden.  Auf  diesem  Wege  befinden  sich  9,  sämmtlich 
von  Reichenbach  construirte  Wassersäulenmaschinen,  welche  die  Soole 
über  Berge  beben.  Obgleich  alle  Wassersäulenmaschinen  auf  demselben 
Principe  beruhen,  so  ist  ihre  Ausführung  doch  in  mannigfacher  Hinsicht 
verschieden. 

Fig.  391  stellt  eine  Wassersnulenmaschine  im  Durchschnitt  dar.  Die 
Röhre  A führt  dns  Aufschlagwasser  der  Maschine  zu ; es  tritt  abwechselnd 
unten  und  dann  wieder  oben  in  den  Cylinder  1}  ein  und  treibt  dadurch 
den  Kolben  C abwechselnd  auf  und  nieder. 

Um  die  Abwechselung  im  Eintreten  des  Wassers  hervorzubringen,  ist 
eine  Vorrichtung  angebracht,  welche  der  Steuerung  bei  Dampfmaschinen 
ganz  ähnlich  ist.  In  dem  Cylinder  (I  bewegen  sich  zwei  mit  einander  ver- 
bundene Kolben;  bei  der  in  der  Zeichnung  dargestellten  Stellung  dieser 
Kolben  tritt  das  Aufschlagwasser  bei  e in  den  grossen  Cylinder  und  treibt 
den  Kolben  C in  die  Höbe.  Das  Wasser,  welches  sich  über  C befindet, 
tritt  bei  f aus  dem  Cylinder  aus,  um  durch  das  Rohr  g abzufliessen. 

Wenn  der  Kolben  C oben  angekommen  ist,  müssen  die  Kolben  in  der 
Röhre  (1  so  verstellt  werden,  dasB  nun  das  Aufschlagwasser  von  oben  in  den 
grossen  Cylinder  eintreten  kann;  dies  geschieht  dadurch,  dass  das  Kolben- 
svstem  in  der  Röhre  d so  weit  aufgezogen  wird,  dass  der  obere  der  beiden 
kleinen  Kolben  oberhalb  des  kurzen  Rohres  f,  der  untere  oberhalb  e zu 
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stehen  kommt;  bei  dieser  Stellung  tritt  nun  das  Aufscldagwasscr  aus  d 
oben  durch  f in  den  Cylinder  />’  ein,  wahrend  das  unter  C befindliche 
Wasser  durch  e und  h frei  abfliesst. 

Das  Auf- und  Niedergehen  der  Steuerungskolben  in  d kann  auf  uiannig- 


Fig.  HOI. 


fache  Weise  bewerk- 
stelligtwerden; in  un- 
serer Figur  ist  eine 
möglichst  einfache 
Vorrichtung  darge- 
stellt. Die  an  dem 
Kolben  C befestigte 
Kolbenstange  geht 
durch  eine  in  dem 
oberen  Deckel  des  Cy- 
linders  li  befindliche 
Stopfbüchse  hindurch ; 
sie  trägt  oben  eine 
(juerschiene  i i,  welche, 
wenn  der  Kolben  (J 
nahe  am  oberen  Ende 
seiner  Hahn  angekom- 
men  ist,  bei  k ans  toset 
und  dadurch  die 
Stange  in  die  Höhe 
schiebt,  an  welcher  die 
Steuerungskolben  be- 
festigt sind.  Wenn  nun 
der  Kolben  C wieder 
niedergeht,  so  bleiben 
die  Steuerungskolben 
unverändert  an  ihrer 
Stelle,  bis  C nahe  am 
unteren  Ende  seiner 
Bahn  angekommen  ist; 
dann  aber  stösst  die 
Schiene  i i bei  l an 
und  schiebt  die  Steue- 
rungskolben bis  in 
ihre  tiefste  Stellung 
herab , so  dass  nun 
wieder  das  Aufschlag- 
wasser von  unten  in 
den  Cylinder  B ein- 
strömt 

Betrachten  wir  wei- 
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ter,  wie  die  Bewegung  des  Kolbens  C fortgepflanzt  und  verwandt  wird. 

Mit  dem  Kolben  C ist  vermittelst  einer  durch  eine  Stopfbüchse  ge- 
benden Stange  der  Kolben  a in  Verbindung,  welcher  einen  weit  kleineren 
Durchmesser  hat  als  C;  der  Auf-  und  Niedergang  des  Kolbens  C bewirkt 
also  einen  Auf-  und  Niedergang  des  Kolbens  a.  Dieser  Kolben  a ist  aber 
der  Kolben  einer  doppelt  wirkenden  Saug-  und  Druckpumpe;  wenn  rt  in 
die  Höhe  geht,  so  entsteht  in  der  Kammer  b eine  Verdünnung,  das  untere 
Ventil  öffnet  sich,  und  es  wird  durch  tlie  Saugröhre  N Wasser  in  die  Kam- 
mer b gehoben.  Durch  den  Aufgang  des  Kolbens  a wird  aber  zugleich 
Wasser  in  die  Kammer  C hineingepresst,  das  untere  Ventil  derselben 
schliesst-,  das  obere  öffnet  sich,  das  Wasser  wird  also  aus  C in  die  Steig- 
rohre S gehoben. 

Beim  Niedergange  des  Kolbens  schliessen  sich  die  Ventile,  die  el>en 
offen  waren,  und  umgekehrt;  es  wird  Wasser  in  die  Kammer  C gesaugt, 
aus  b aber  in  die  Steigröhre  gehoben. 

Wenn  der  Querschnitt  des  Kolbens  C 2-,  3-,  4 mal  grösser  ist  als  der 
des  Kolbens  «,  so  kann  man  (die  Reibungs-  und  sonstige  Widerstände  un- 
berücksichtigt) eine  Wassersäule  heben,  welche  2-,  3-,  4nml  so  hoch  ist  als 
die  Druckhöhe  des  Aufschlagwassers. 

Bei  einer  derartigen  Wassersäulenmaschine  beträgt  die  Höhe  des  Auf- 
schlagwassers 14(/;  sie  hebt  die  Salzsoole  auf  eine  Höhe  von  346';  diese 
Salzwassersaule  aber  entspricht  einer  Süsswassersäule  von  3!)7';  der  Durch- 
messer des  Kolbens  G ist  20 l/ä,  der  des  Köllens  a 10  Zoll,  der  grössere 
Kolben  hat  also  einen  nahezu  4mal  grösseren  Querschnitt.  Dass  die  ge- 
hobene Wassersäule  nicht  4mal  so  hoch  ist  als  die  Höhe  des  Aufschlag- 
wassers, also  nicht  560’  beträgt,  rührt  daher,  dass  eine  bedeutende  Kraft 
zur  Ueberwindung  der  Reibungs-  und  sonstigen  Widerstände  nöthig  ist. 
Diese  Maschine  giebt  ungefähr  70  I’rocent  des  theoretischen  Effectes;  denn 
397  verhält  sich  zu  5(10  nahe,  wie  70  zu  100. 

Die  Wassersäulenmaschine  zu  llsang.  ebenfalls  zwischen  Reichenhall 
und  Rosenheim,  die  aber  etwas  anders  construirt  ist,  hebt  die  Soolc  aüf 
eine  Höhe  von  1218’,  was  der  Hebung  einer  Säule  von  süssem  Wasser  auf 
die  Höhe  von  1460'  gleich  ist.  Der  Durchmesser  des  grösseren  Kolbens 
ist  25"  8"',  der  des  kleineren  11"  31//". 

Bei  der  Umwandlung  der  auf-  und  niedergehenden  Bewegung  dos 
Kolbens  in  eine  gleichförmig  rotirende,  wie  dies  bei  der  Dampfmaschine 
der  Fall  ist,  stösst  man  bei  der  Wassersäulenmaschine  auf  grosse  Schwie- 
rigkeiten, weil  das  Wasser  nicht  elastisch  ist  wie  der  Dampf.  Doch  hat 
Reichenbach  hei  einer  kleinen  zu  Toscana  aufgestellteu  Maschine  auch 
diese  Schwierigkeit  durch  eine  sinnreiche  Einrichtung  der  Steuerungskol- 
ben überwunden;  wir  können  aber  hier  nicht  weiter  auf  diesen  Gegen- 
stand eingehen. 

131  Der  hydraulische  Widder  oder  Stossheber  wurde  1797 
von  Montgolficr,  dem  Erfinder  des  Luitballous,  construirt  und  ist  eben 
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so  wichtig  wegen  de»  Prinrips,  auf  welchem  er  beruht,  »Ih  auch  wegen 
seiner  Anwendung.  Versuchen  wir  zuerst  das  Princip  dieser  Maschine 
deutlich  zu  machen.  Denken  wir  uns.  das»  einige  Theilchen  eines  Körpers 
(mag  er  nun  fest  oder  flüssig  Bein),  der  sich  mit  einer  gewissen  Geschwin- 
digkeit bewegt,  plötzlich  angehalten  werden,  so  werden  die  übrigen  nicht 
direct  angehaltenen  Theilchen  de»  Körpers  auf  die  erstereu  verschiedene 
Wirkungen  ausüben.  Die  vorderen  Theilchen  streben  die  angehaltenen 
entweder  nachzuziehen,  oder  sie  trennen  sich  von  ihnen;  die  hinteren, 
welche  gleichfalls  ihre  Bewegung  fortzusetzen  streben , werden  gegen  die 
angehaltenen  drücken.  Wenn  z.  B.  ein  Pfeil,  welcher  »ich  schnell  bewegt, 
in  der  Mitte  seiner  Länge  angehalten  würde,  so  würde  der  vordere  Theil 
durch  sein  Bestreben , den  übrigen  Theil  nachzuziohen , in  seiner  ganzen 
Länge  eine  Spannung  aushalten  müssen , welche  unter  Umständen  stark 
genug  sein  kann,  um  ein  AbreiBsen  zu  veranlassen.  Der  hintere  Theil 
des  Pfeils  hingegen  würde  ein  Bestreben  haben,  den  angehaltenen  Theil 
weiter  zu  treiben,  und  würde  deshalb  in  seiner  ganzen  Länge  einen  durch 
die  nachfolgenden  Theilchen  veranlassten  Druck  auszuhalten  haben.  Eben 
so,  wenn  eine  Wassersäule  sich  in  einer  Bohre  bewegt  und  plötzlich  durch 
irgend  ein  Hindernis»  aufgehalten  wird , so  wird  dieses  Hindernis»  wegen 
der  erlangten  Geschwindigkeit  des  Wassers  einen  Stoss  aushalten  müssen, 
und  dieser  StosB  pflanzt  sich  durch  die  ganze  Wassersäule  fort.  Während 
dieser  Zeit,  welche  sehr  kurz  ist,  haben  auch  die  Röhrenwände  einen  Druck 
auBZulialten,  welche  von  der  Geschwindigkeit  der  aufgehaltenen  Wasser- 
säule abhängt. 

l''ig.  392  stellt  einen  hydraulischen  Widder  im  Durchschnitt  dar.  Das 

Fig.  392. 
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Wasser  eines  höher  gelegenen  Bassins  wird  durch  die  Röhre  A herabgelei- 
tot. Diese  Röhre  hat  nahe  an  ihrem  unteren  Ende  eine  nach  oben  ge- 
richtete Oeffnung,  durch  welche  das  Wasser  ausfliesst.  Das  Ventil  B befin- 
det  sich  auf  dem  Wege  des  ausflicsBendeu  Wassers;  wenn  also  die  Ge- 
schwindigkeit dieses  WasserB  eine  bestimmte  Grösse  erreicht  hat,  so  wird 
das  Ventil  B mit  in  die  Höhe  gerissen  und  dadurch  die  Ausflussöffnung 
verschlossen.  Da  in  diesem  Augenblick  die  Strömung  des  Wassers  plötz- 
lich gehemmt  wird,  so  müssen  alle  Röhren  wände  einen  Stoss  erleiden, 
welcher  im  Stande  ist,  einen  weit  grösseren  Druck  zu  überwinden  als  der- 
jenige ist,  welcher  der  Druckhöhe  des  Wassere  zukommt.  Durch  diesen 
Stoss  werden  nun  die  Ventile  E geöffnet  und  eine  Partie  Wasser  in  den 
Windkessel  F getrieben,  aus  dem  es  in  die  Steigrohre  G gelangt  und  in 
dieser  zu  einer  grösseren  Höhe  gehoben  wird  als  der  Spiegel  im  Bassin, 
aus  welchem  es  kam,  weil  ja  die  Luft  in  F stärker  comprimirt  ist,  als 
es  durch  den  hydrostatischen  Druck  des  Wassers  im  Bassin  geschehen 
kann.  Sobald  sich  nach  diesem  Stosse  das  Gleichgewicht  wieder  herge- 
stellt hat,  lallt  das  Ventil  B wieder  durch  sein  eigenes  Gewicht  herab, 
das  Wasser  flieset  wieder  über  B ab,  bis  es  das  Ventil  abermals  in  die 
Höhe  reiset  und  dadurch  einen  neuen  Stoss  veranlasst,  der  eine  neue  Por- 
tion Wasser  in  den  Windkessel  F treibt. 

Mohr  hat  ein  Modell  construirt,  welches  möglich  macht,  das  Princip 
des  hydraulischen  Widders  auch  mit  ganz  unbedeutenden  Mitteln  in  Vor- 
lesungen zu  zeigen. 

Mohr ’s  Stossheber  kann  leicht  aus  Glasröliren  und  einem  messinge- 
nen Ausflussveutilchcn  hergestellt  werden.  Letzteres,  aus  Messingblech 
verfertigt,  istFig.  393  in  natürlicher  Grösse  dargestellt.  Auf  der  horizon- 
talen Röhre  < l sitzt  senkrecht  das  kurze  Röhrchen  b,  oben  mit  einer  Scheibe 
geschlossen,  in  der  sich  ein  kleines  Loch  W befindet.  Durch  dieses  Loch 
geht  der  Stiel  des  Ventilchens  C,  dessen  Scheibe,  als  unsichtbar,  punktirt 
angedeutet  ist.  Der  Stiel  hat  durch  den  Bügel  a und  das  Metallstreifchen 
e senkrechte  und  gerade  Führung. 

Dieses  Ventil  ist  in  die  Mitte  zweier  Glasröhren  eingekittet,  wie  es 
Fig.  394  darstellt. 

Die  senkrechte  Röhre  f führt  das  Wasser  herab.  Dasselbe  strömt  zu 
der  kleinen  Ueffnung  »»  heraus,  und  die  ganze  herabsinkende  Wassersäule 
nimmt  eine  Beschleunigung  an , womit  sie  endlich  das  Vcutilchen  C hebt, 
und  gegen  die  obere  Platte  der  Röhre  b antreibt  ; damit  ist  hier  der  Aus- 
fluss gehemmt,  und  die  ganze  in  heftiger  Bewegung  begriffene  Wasser- 
säule stösst  an  dem  Ventil  vorbei  in  den  Windkessel  w,  Fig.  394,  indem 
sie  das  auf  der  Glasröhre  tj  ruhende  Ventil  augenblicklich  hebt.  Dieses 
Ventil  entspricht  den  Ventilen  E,\ Fig.  392,  sowie  denn  überhaupt  die 
einzelnen  Theile  des  hydraulischen  Widders  Fig.  392  sich  an  dem  Apparat 
Fig.  394,  nur  in  etwas  anderer  Gestalt,  wiederfinden. 

Jo  grösser  die  Oeffnung  Dl  über  dem  Ventile  (Fig.  393)  ist,  desto  be- 
schleunigter wird  das  Wasser  sinken , und  desto  stärker  wird  der  Stoss 
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sein,  durch  welchen  das  Wasser  in  den  Windkessel  tritt,  desto  höher  wird 
also  auch  das  Wasser  aus  p spritzen.  Lässt  man  das  Ventilohen  c nur 
wenig  sinken , was  man  mit  dem  verschiebbaren  Kügelchen  r (Fig.  393) 
reguliren  kann , so  folgen  die  Stösse  rasch  auf  einander.  Beschwert  man 
das  Ventil  C oben,  so  wird  es  erst  bei  einer  grösseren  Geschwindigkeit 
gehoben  und  deshalb  das  Wasser  höher  aus  p ausspritzen. 

Füllt  man  den  Windkessel  w fast  ganz  mit  Wasser  an,  so  folgen  die 
Fig.  394.  Fig.  393. 


Stösse  rascher  auf  einander,  und  das 
Wasser  spritzt  höher,  als  wenn  der 
Windkessel  mit  Luft  gefüllt  ist. 

Der  scheinbare  Widerspruch,  dass 
das  Wasser  aus  p höher  spritzt,  als 
das  Niveau  in  h , löst  sich  durch  die 
Betrachtung,  dass  nicht  alles  durch  f 
herabfliessende  Wasser  zu  dieser 
Höhe  gelangt,  sondern  ein  grosser 
Theil  unten  mit  geringer  Geschwin- 
digkeit bei  d ausfliesst.  Die  an  diesem 
verschwindende  Bewegung  erscheint 
an  der  kleinen  Menge  des  ausge- 
spritzten als  vermehrte  Höhe. 
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152  Gasometer.  Wenn  oin  Gas  in  einem  Gelasse  eingeschlossen  ist,  in 
welchem  sieh  irgend  eine  Oeffnung  befindet,  so  wird  es  durch  diese  Oeff- 
nung  ausströmen,  sobald  das  Gas  im  Gebisse  stärker  comprimirt  ist  als  die 
äussere  Luft.  Die  Gesetze  des  Ausflusses  der  Gase  durch  Oeflhungen  in 
dünnen  Wänden,  durch  kurze  Ansatzröhren , durch  Leitungsröhren,  sind 
denjenigen  ganz  analog,  welche  wir  schon  bei  tropfbar-flüssigen  Körpern 
kennen  gelernt  haben.  Gasbehälter,  welche  so  eingerichtet  sind,  dass  ein 
constanteg  Ausströmen  des  Gnses  unterhalten  werden  kann,  nennt  man 
Gasometer. 


Kisr-  395. 


In  chemischen  Laboratorien 
werden  gewöhnlich  Gasometer 
angewandt,  wie  sie  Fig.  395 
zeigt.  A ist  ein  Cylinder  von 
laekirtem  Blech,  welcher  unge- 
fähr 10  bis  18  Zoll  hoch  ist, 
10  bis  12  Zoll  Durchmesser 
hat,  und  dessen  oberer  Deckel 
etwas  nach  oben  gewölbt  ist. 
Auf  diesem  Deckel  ruht  auf 
drei  Stützen  ein  zweiter,  ölten 
offener  Cylinder  H,  der  alter 
nur  */s  80  hoch  ist.  Der  obere 
Cylinder  ist  mit  dem  unteren 
durch  zwei  Röhren  verbunden, 
von  denen  die  eine,  b,  gerade 
in  der  Mitte  des  Deckels  sich 
befindet.  Sie  darf  durchaus 


Digitized  by  Google 


Gasometer. 


339 


nicht  in  den  unteren  Cylinder  hineinragen.  Eine  zweite  Verbindungsröhre 
a geht  fast  auf  den  Boden  des  unteren  Cylinders.  In  jeder  dieser  Röhre 
befindet  sieh  ein  Hahn,  vermittelst  dessen  man  nacli  Belieben  die  Verbin- 
dung der  beiden  Cylinder  hersteilen  und  unterbrechen  kann.  Bei  e befin- 
det sich  eine  kurze  horizontale  Röhre,  welche  ebenfalls  durch  einen  Hahn 
verschlossen  werden  kann , und  an  welcher  vorn  ein  Schraubengewinde 
eingeschnitten  ist,  um  andere  Röhren  und  Ausströmungsöffnungen  an- 
schrauben zu  können.  Nahe  am  Boden  des  unteren  Cylinders  befindet 
sich  bei  d eine  aufwärts  stehende  Oeffnung,  welche  mittelst  einer  Schraube 
oder  eines  Korkes  verschlossen  werden  kann. 

Wenn  man  den  unteren  Cylinder  mit  einem  Gase  füllen  will,  füllt 
man  ihn  erst  mit  Wasser,  und  zwar  auf  folgende  Weise.  Die  Oeffnung 
bei  d wird  verschlossen,  die  drei  Hähne  geöffnet  und  dann  in  das  obere 
Gefäss  Wasser  gegossen.  Das  Wasser  fliesst  in  den  unteren  Cylinder,  und 
wenn  dieser  so  weit  gefüllt  ist,  dass  Wasser  durch  c auszufliessen  beginnt, 
schliesst  man  den  Hahn  daselbst.  Der  Rest  von  Luft,  welcher  nun  noch 
im  Cylinder  sich  befindet,  entweicht  durch  das  Rohr  b.  Ist  der  untere 
Cylinder  auf  diese  Weise  mit  Wasser  gefüllt  , so  werden  die  Hähne  der 
Verbindungsröhren  geschlossen  und  die  Schraube  oder  der  Kork  bei  d 
weggenommen.  Wasser  kann  hier  nicht  ausfliessen,  weil  es  durch  den  Luft- 
druck äquilibrirt  ist.  Wenn  man  aber  bei  d ein  Gasleifungsrobr  einsteckt, 
bo  wird  neben  diesem  Rohre  das  Wasser  ausfliessen,  während  aus  demsel- 
ben fortwährend  Gasblasen  in  den  oberen  Theil  des  Behälters  aufsteigen. 
Auf  diese  Weise  füllt  sich  der  untere  Cylinder  mehr  und  mehr  mit  Gas. 
Wie  weit  der  Cylinder  mit  Gas  gefüllt  ist,  sicht  mau  an  dem  Glasrohre  /, 
welches  mit  dem  Gefasse  A oben  und  unten  in  Verbindung  steht,  so  dass 
das  Wasser  in  diesem  Glasrohre  so  hoch  steht  wie  im  Cylinder. 

Nachdem  das  ganze  Reservoir  mit  Gas  gefüllt  ist,  wird  die  Oeffnung 
bei  d verschlossen  und  der  Hahn  der  Verbindungsröhre  a geöffnet.  Sobald 
nun  der  Halm  C geöffnet  wird,  strömt  dos  Gas  hier  mit  einer  dem  Drucke 
der  Wassersäule  in  der  Röhre  a entsprechenden  Geschwindigkeit  aus. 

Eckling  in  Wien  verfertigt  jetzt  solche  Gasometer  von  Glas,  welche 
höchst  elegant  sind  und  bei  welchen  man  die  ganze  Einrichtung,  der  Durch- 
sichtigkeit des  Materials  wegen,  leicht  übersieht.  Es  versteht  sich  von  sei  bst, 
dass  hier  das  Wasserstandsrohr  f,  Fig.  395,  wegfällt.  Fig.  396,  a.  f.  S. , stellt 
einen  solchen  Apparat  in  ’/t«  der  natürlichen  Grösse  dar.  Das  untere  Glas- 
gefäss  A hot  oben  einen  engeren  Hals,  der  in  eine  Kupferbüchse  einge- 
kittet ist.  In  der  Mitte  des  etwas  gewölbten  Deckels  dersell>cn  erhebt 
sich  eine  Röhre,  die  bei  r,  einen  Hahn  hat,  der  geöffnet  das  Gas  durch  ein 
horizontales  Rohr  bei  0 ausströmen  lässt.  Der  obere  Wasserbehälter  ist 
unten  eben  so  gefasst  wie  A oben.  Ein  Rohr  a führt  von  demselben  fast 
bis  zum  Boden  von  A ; C ist  nur  eine  Stütze.  Um  A mit  Wasser  zu  fül- 
len, wird  die  Oeffnung  bei  d geschlossen,  der  Hahn  c und  der  Hahn  der 
Röhre  a geöffnet  und  in  das  obere  Gefäss  Wasser  eiugegossen.  Sobald 
das  untere  Gelass  mit  Wasser  gefüllt  ist,  werden  beide  Hähne  geschlossen, 
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d geöffnet  und  nun  hier  das  Gas  eingeleitet.  Sobald  das  Gasometer  mit 
Gas  gefüllt  ist,  wird  d geschlossen  und  der  Hnhn  a geöffnet,  so  dass  das 
Gas  in  A durch  eine  Wassersäule  gepresst  ist.  Der  Hahn  e ist,  wie  auf 
der  Vorderfläche  angedeutet  ist,  doppelt  durchbohrt,  so  dass  je  nach  der 
Stellung  desselben  das  eingeschlossene  Gas  abgesperrt  wird . oder  durch 
die  horizontale  Röhre,  oder  auch  in  verticaler  Richtung  in  das  obere 
Wassergetass  austritt,  welches  als  Wasserwanne  dienend  benutzt  werden 
kann,  um  das  Gas  in  Glocken  oder  Flaschen  umzufüllen. 

Fig.  Fig.  31*7. 


Fig.  397  stellt  ein  noch  einfacheres  Gasometer  mit  gläsernem  Gelass 
dar,  welches  wohl  ohne  weitere  Erläuterung  verständlich  sein  wird. 

Die  grossen  Gasometer,  welche  man  zur  Gasbeleuchtung  anwendet, 
sind  nach  einem  anderen  Principe  coiiBtruirt;  ein  oben  verschlossener  Holil- 
cylinder,  Fig.  398,  taucht  in  ein  grosses  mit  Wasser  gelulltes  Reservoir,  des- 
sen mittlerer  Theil  auch  ausgemauert  Bein  kann.  Solche  Cylinder  sind  aus 
Eisenblech  verfertigt  und  haben  oft  noch  über  30  Fuss  im  Durchmesser, 
so  dass  sie  über  2700  (‘ubikfuss  Gas  aufnehmen  können  und  mehr  als 
20000  Pfund  wiegen.  Das  in  der  Höhlung  eines  solchen  Cylinders  ent- 
haltene Gas  wird  durch  sein  Gewicht  unter  einem  Druck  gehalten,  welcher 
grösser  ist  als  der  Druck  der  Atmosphäre.  Für  unser  Beispiel  beträgt  dieser 
Ueberschusa  des  Druckes  20000  Pfund  auf  eine  Kreisfläche  von  30  Fuss 
Durchmesser,  was  ungefähr  dem  Drucke  einer  Wassersäule  von  5 Zoll 
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gleiehkommt ; ausserhalb  muss  also  das  Wasser  5 Zoll  höher  stehen  als 
im  Cylinder. 

Von  unten  aufsteigend  ragt  nun  eine  Röhre  S in  den  Cylinder  hinein, 

Fig.  398. 


so  dass  ihr  oberes  otfenes  Ende 
über  dem  Wasserspiegel  sieh 
befindet;  diese  Röhre  vertheilt 
sich  in  eine  Menge  enger  Röh- 
ren, die  zu  den  einzelnen  Gas- 
sehnäbeln  führen , aus  denen 
daun  das  Gas  mit  einer  Ge- 
schwindigkeit ausströmt,  welche 
dem  Drucke  im  Gasometer  ent- 
spricht. Diese  Geschwindig- 
keit wird  dadurch  -regulirt, 
dass  man  den  Deckel  des  Be- 
hälters -1  mehr  oder  weniger 
mit  Gewichten  belastet.  Um 
das  Gasometer  zu  füllen,  wird 
ein  im  Vertheilungsrobre  >S 
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befindlicher  Iluhn  geschlossen,  dagegen  aber  der  Unbn  eines  zweiten  Roh- 
res 11  geöffnet,  welches  das  Innere  des  Gasometers  mit  dem  Apparate  ver- 
bindet, in  welchem  das  Gas  bereitet  wird. 

Nach  demselben  Frincip  werden  auch  kleinere  Gasometer  für  Labora- 
torien construirt.  ln  Fig.  399  a.  v.  S.  ist  ein  solches  abgebildet  und  wohl 
ohne  weitere  Erklärung  verständlich.  Es  ist  liier  nur  eine  Zuleitungs- 
röhre angebracht,  durch  welche  man  das  Gasometer  zuerst  füllt,  um  es 
nachher  aus  demselben  Rohre  ausströmen  zu  lassen. 


Gebläse.  Bei  Ilohöfen  Und  Schmiedefeuern  wendet;  man  Gebläse 
von  verschiedener  Einrichtung  an.  Die  zweckniässigste , jetzt  fast  allge- 
mein eingeführte  Art  ist  das  Cylindergebläse,  welches  Fig.  400  abgebildet 
ist.  In  einem  wohl  ausgebohrfen  gusseisernen  Cylinder  A , in  welchem 
ein  Kolben  C,  an  den  Wänden  luftdicht  schliessend , auf  und  nieder  be- 
wegt werden  kann , geht  die  Kolbenstange  a luftdicht  durch  die  in  der 
Fig.  400.  Mitte  des  oberen  Deckels 

befindliche  Stopfbüchse. 
Durch  die  Oeffnung  bei 
b communicirt  der  obere, 
durch  die  Oeffnung  bei 
d der  untere  Theil  des 
Cyliuders  mit  der  freien 
Luft;  die  Oeffnungeu  bei 
(J  und  f aber  verbinden 
den  Cylinder  mit  einem 
viereckigen  Kasten  E. 
Bei  b und  d befinden 
sich  Klappen,  die  sich 
nach  innen,  bei  ()  und  f 
aber  solche,  die  sich  nach 
aussen  öffnen.  Wenn 
nun  der  Kolben  nieder- 
geht , schliesst  sich  die 
Klappe  bei  d,  die  bei  f 
aberöffnet  sich,  uud  alle 
Luft  aus  dem  unteren 
Tlieile  des  Cylinders  wird 
in  den  Raum  E getrie- 
ben. Unterdessen  aber 
ist  die  Klappe  bei  (J  ge- 
schlossen , durch  die 
Klappe  bei  b dringt  Luft 
von  aussen  her  in  den  oberen  Theil  des  Cylinders.  Wenn  der  Kolben 
wieder  in  die  Höbe  geht,  schliesst  sich  b , und  alle  Luft,  die  beim  Nieder- 
gange des  Kolbens  hier  ciugedrungen  war,  wird  durch  die  Oeffnung  bei  <j 
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in  den  Kasten  E geschafft,  während  f geschlossen  ist  und  sich  der  untere 
Theil  des  Cvlinders  wieder  durch  die  geöffnete  Klappe  d mit  Luft  füllt. 
Die  in  E comprimirte  Luft  strömt  durch  ein  Rohr  r nach  dem  Feuer- 
raume. 

Die  Geschwindigkeit  des  Kolbens  ist  am  grössten,  wenn  er  die  Mitte 
desCylinders  passirt,  sie  nimmt  um  so  mehr  ah,  je  mehr  er  sich  der  oberen 
oder  unteren  Gränze  seines  Weges  nähert.  Daraus  geht  hervor,  dass  der 
Wind,  welchen  ein  solcher  Cylinder  liefert,  nicht  gleichmüssig  bei  r aus- 
strömt.  Da  aber  für  die  meisten  SchmelzprocesBO  ein  gleichmässiger 
Windstrom  nöthig  ist,  so  muss  man  dafür  sorgen,  ihn  zu  reguliren.  Man 
erreicht  dies  entweder  dadurch,  dass  man  an  demselben  Windkasten  E 
drei  Cylinder  anbringt,  deren  Kolben  nicht  gleichzeitig  die  Mitte  ihres 
Weges  passiren,  oder  auch  dadurch,  dass  man  die  Luft  aus  .Korst  in  einen 
Behälter  treten  lässt,  dessen  Rauminhalt  sehr  gross  ist  im  Vergleich  zum 
Volumen  des  Cylinders.  Je  grösser  dieser  Luftbehälter  ist,  welcher  den 
Namen  Regulator  führt,  desto  weniger  F.influss  hat  die  Unregelmässig- 
keit der  Kolhenbewpgniig  auf  die  Gleichmässigkeit  des  aus  dem  Regulator 
austretoiulen  I .uftstromes. 

Als  Regulator  bei  Gebläsen  wendet  man  entweder  einen  aus  Eisen- 
blech luftdicht  zusammengenieteten  Ballon  an,  dessen  Inhalt  40-  bis  50mal 
so  gross  ist  als  der  des  Cylinders,  oder  den  Fig.  401  abgebildeten  Wasser- 

Fig.  401. 

C 


regulator,  der  seinem  Wesen  nach  ganz  mit  dem  Gasometer  übereinkommt, 
wie  er  zur  Gasbeleuchtung  angewandt  wird.  In  den  Kasten  Li,  welcher 
aus  luftdicht  zusammengenieteten  eisernen  Platten  besteht  und  dessen 
Inhalt  den  des  Cylinders  weit  übertrifft,  strömt  durch  das  Rohr  I)  vom 
Cylinder  her  die  Luft  ein,  durch  das  Rohr  C aber  wieder  aus.  Die  Luft 
im  Kasten  li  ist  unten  durch  Wasser  gesperrt,  dessen  Niveau  rr  im  Kasten 
nothwendig  tiefer  steht  als  der  Spiegel  V0  ausserhalb.  Von  der  Differenz 
der  Höhen  der  Wasserspiegel  hängt  der  Grad  der  Conipression  der  Luft 
in  li  und  also  auch  die  Geschwindigkeit  des  Ausflusses  durch  das  Rohr 
C ab. 

Betrachten  ■wir  noch  einige  andere  Gebläse. 

Fig.  402,  a.f.  S.,  stellt  einen  gewöhnlichen  kleinen  Küche  nblasbalg  im 
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Durchschnitt  dar.  Beim  Aufriehen  der  oberen  Platt«  wird  die  Boden- 
klappe k gehoben  und  der  innere  Baum  füllt  sich  mit  Luft,  welche  beim 

Fig.  402. 


Niederdrücken  des  oberen  Deckels,  da  sich  nun  die  Klappe  k schliesst.  zur 
Düse  d hinausgetrieben  wird.  Kin  solcher  Blaslmlg  giebt  also  nur  einen 
intermittirendeu  Luftstrom,  niimlich  nur  beim  Niedergnnge  des  oberen 
Deckels. 

Um  einen  coutinuirlichen  Luftstrom  zu  liefern,  muss  der  Blasbalg 
zwei  getrennte  Luftbeliälter  A und  7f,  Fig  403  haben;  die  Platte  sowohl, 
welche  die  beiden  Bäume  trennt , wie  die  Bodenplatte  des  unteren  Behäl- 
ters B haben  Löcher,'  die  mit  Lederklappen  bedeckt  sind.  Wenn  die 

Fig.  403. 


Bodenplatte  von  B in  die  Höhe  gezogen  wird,  so  schliesst  sich  die  Oefl- 
nung  bei  A',  das  Ventil  bei  h aber  wird  geötlhet  und  alle  Luft,  die  in  B 
enthalten  ist,  wird  in  den  oberen  Baum  .1  getrieben.  Der  bewegliche 
Deckel  von  A ist  aber  durch  einen  Stein  belastet,  wodurch  die  in  A be- 
findliche Luft  durch  die  Oeffnung  bei  0 ausgetriebeu  wird,  und  zwar  auch 
während  des  Niederganges  der  Bodenplatte  von  B.  Während  dieses  Nieder- 
ganges schliesst  sich  I),  k wird  gehoben  und  so  füllt  sich  B abermals  mit 
Luft,  welche  durch  ein  abermaliges  Aufziehen  der  Bodenplatte  wieder  in 
den  oberen  Raum  A getrieben  wird. 

Das  Wassertrommelgebläse,  welches  zu  den  ältesten  Gebläsevor- 
richtungen gehört,  beruht  auf  dem  Phänomen  des  Saugens,  welches  wir 
schon  oben  Seite  315  kennen  gelernt  haben.  Wir  wissen  bereits,  dass, 
wenn  aus  irgend  einer  Oetl'uung  ein  Wasserstrahl  vertical  nach  unten  aus- 
fliesst  (S.  313),  er  alsbald  zerreisst-,  wobei  natürlich  Luft  zwischen  die  ein- 
zelnen Tropfen  eindringt.  Fällt  nun  der  Wasserstrahl  in  einer  Bohre 
herab,  so  wird  sich  natürlich  ein  Streiten  kundgeben,  durch  irgend  seitlich 
an  der  ltöhre  angebrachte  Löcher  Luit  einzusaugen  und  mit  dem  fallenden 
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Wasserstrahl«  herunterzureissen.  Itaraiif  heruht  min  das  Wassertrommel- 
gebläse.  welches  Fig.  404  abgebildet  ist.  Aus  dem  \N  asscrbehälter  stürzt 
das  Wasser  durch  eine  Röhre  in  den  Windkasten  H,  welcher  oben  geschlos- 
sen ist.  unten  aber  eine  Ausflussöffnung  bat.  Das  * 'tf-  'RH. 

berabstürzende  Wasser  saugt  nun  Luft  durch  die 
Löcher  A ein  und  reisst  sie  mit  Gewalt  in  den 
Windkasten  li,  aus  welchem  sie  durch  die  Düse 
1)  ausströmt,  wehrend  das  Wasser  bei  f'aus- 
fliesst. 

Die  Betrachtung  der  Ventilatoren  oder 
Centrifugalgebläsc,  der  Sch  ra  ubengebläse 
u.  s.  w.  würde  uns  hier  zu  weit  führen. 

Gesetze  des  Ausströmens  der  Gase. 

Für  die  Ausflussgeschwindigkeit  der  Gase  gelten 
dieselben  Gesetze,  wie  hei  Flüssigkeiten,  d.  h. 
die  Ausflussgeschwindigkeit  ist  (Seite  308) 

V = V 2 IJ8 1) 

wenn  s die  Druckhöhe  bezeichnet.  Hier  aber  ist 
s eine  Grösse,  die  nicht  direct  durch  die  Beobach- 
tung gegeben  ist,  wie  bei  tropfbar-flüssigen  Kör- 
pern. Gewöhnlich  wird  niimlich  der  Druck,  wel- 


154 


eher  die  Luft  aus  einem  Reservoir  austreibt,  durch  die  Höhe  h einer  Was- 
ser- odor  Quecksilbersäule  gemessen . welche  man  an  einem  Manometer 
beobachtet.  Die  comprimirende  Fliissigkeitssäule  ist  also  hier  anderer 
Natur  als  das  ausströmende  Gas,  und  um  die  Gleichung  1)  zur  Berech- 
nung von  v in  Anwendung  bringen  zu  können,  muss  erst  die  Höhe  S einer 
Gassäulc  von  der  Dichtigkeit  des  eingeschlossenen  Gases  ermittelt  werden, 
welche  der  Wasser-  oder  Quecksilbersäule  von  der  Höhe  h das  Gleich- 
gewicht hält.  Der  so  berechnete  Werth  von  s ist  dann  in  Gleichung  1) 
einzusetzen. 

Gehen  wir  nun  zur  Berechnung  des  Werthes  von  ,s  für  den  Fall  über, 
dass  das  eiugeschlossene  Gas  atmosphärische  Luft  ist. 

Bei  einem  Barometerstand  von  0,7(5  Metern  ist  das  specifische  Gewicht 
der  Luft  (auf  Wasser  bezogen)  gleich  0,00129.  Wenn  aber  die  in  einem 
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Gasometer  eingeschlossene  Luft  bei  einem  Barometerstand  von  b Metern 
ausser  dem  Druck  der  Atmosphäre  noch  eine  Quecksilbersäule  von  h Me- 
tern zu  tragen  hat,  so  ist  ihr  specifisches  Gewicht 

d — 0,00129  b^rh  ■ 

0,76 

Die  Höhe  einer  Luftsäule  von  dieser  Dichtigkeit,  welche  einer  Queck- 
silbersäule von  h"‘  das  Gleichgewicht  hält,  ergiebt  sich  aber  aus  der  Pro- 
portion 

d : q — h : S, 

wenn  d das  gpccifische  Gewicht  der  eingeschlossenen  Luft,  q aber  das  des 
Quecksilbers  (beide  auf  Wasser  bezogen)  bezeichnen.  Es  ist  also 


oder  wenn  man  für  q und  d ihre  Werthe  setzt: 


, 13,6  • 0,76 

s — 1 ' 0,00129  ( b + h) 


s — 8012 


h 

b + h' 


Setzen  wir  diese  Werthe  von  s in  Gleichung  1),  so  kommt 

r = V *,  • 800  yA, 

oder  wenn  man  für  </  seinen  Zahlenwertb  9,81  setzt: 


Nach  dieser  Gleichung  lässt  sich  nun  auch  die  Geschwindigkeit  berech- 
nen, mit  welcher  Luft,  welche  sich  unter  dem  Drucke  h befindet,  in  den 
leeren  Baum  einströmt.  Man  hat  für  diesen  Fall  nur  b = 0 zu  setzen 
und  erhält  alsdann 

\/h 

c — 396,5  y j-  = 396,5 , 

also  stets  den  gleichen  Werth  von  V , welches  auch  der  Werth  von  h 
sein  mag. 

Die  Ausflussmenge  in  einer  Sccunde  würde  man  erhalten,  wenn  man 
den  Querschnitt  der  Oeflhung  / mit  diesem  Werthe  von  V multiplicirt, 
vorausgesetzt,  dass  in  jedem  Punkte  des  Querschnitts  die  ausströmenden 
Lufttheilchen  mit  dieser  Geschwindigkeit  passiren.  Die  Ausflussmenge  in 
t Secunden  würde  demnach  sein 


M = / t • 396,5 


V 


h 

b + h 
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Die  Erfahrung  aber  zeigt , wie  wir  dies  ja  auch  schon  bei  tropfbar- 
flüssigen  Körpern  gesehen  haben,  dass  die  wirkliche  Ausflussmenge  gerin- 
ger ist  als  die  theoretische;  und  zwar  hat  man  die  theoretische  Ausfluss- 
menge mit  einem  bestimmten  Factor  ft  zu  multipliciren,  um  die  wirkliche 
zu  erhalten. 

Für  Wasser  ist  bekanntlich  dieser  Factor  0.64  uml  ist  fast  ganz  un- 
abhängig von  der  Druekhöhe,  indem  er  nur  sehr  unbedeutend  wächst, 
wenn  die  Druckhöhe  abnimmt.  Für  Gase  aber  ist  der  Werth  von  ft  sehr 
veränderlich.  Nach  Schmidt,  welcher  diesen  Gegenstand  zuerst  einer 
genaueren  Untersuchung  unterworfen  hat,  ist  ft  bei  einer  Druckhöhe  von 
3 Fuss  (Wasser)  gleich  0,52.  Nach  d’Aubuisson’s  Versuchen  ist,  inner- 
halb der  Druckhöhen  0,1  bis  0,5  Fuss,  der  Werth  von  ft  = 0,65  zu  set- 
zen. Solche  Verschiedenheiten  können  nicht  wohl  von  Beobachtungsfehlern 
herrühren,  und  beweisen  unzweifelhaft  eine  Veränderlichkeit  von  ft. 

Eine  sehr  genaue  Reihe  von  Versuchen  hat  Koch  über  diesen  Gegen- 
stand angestellt.  Er  hat  gefunden,  dass,  wenn  die  Druckhöhe  von  6 Fuss 
(Wasser)  bis  0,15  Fuss  abnimmt,  der  Werth  von  ft  von  0,5  bis  auf  0,6 
wächst.  Buff  hat  gezeigt,  dass,  wenn  man 

ft  = 0,626  (1  — 0,789  VJi) 

setzt,  wo  h,  wie  bisher,  die  Druckhöhe  bezeichnet,  die  nach  dieser  Formel 
berechneten  Werthe  sehr  gut  mit  den  Koch’schen  Beobachtungen  über- 
einstimmen, dass  also  diese  Formel  das  empirische  Gesetz  für  die  Verän- 
derlichkeit des  Ausflusscoefficienten  ft  ist.  Spater  hat  Buff  hierüber  selbst 
genaue  Versuche  bei  geringem  Drucke,  wie  er  besonders  in  der  Praxis 
vorkommt,  augestellt,  welche  gleichfalls  die  Veränderlichkeit  des  Coeffi- 
cieuten  ft  in  der  erwähnten  Weise  bestätigen. 

Die  Differenz  zwischen  der  theoretischen  und  wirklichen  Ausfluss- 
menge hat  hier  einen  ganz  analogen  Grund,  wie  bei  den  tropfbar-flüssigen 
Körpern,  und  es  lässt  sich  daraus  schliessen,  dass  auch  hier  eine  ('ontmc- 
tiO  miete  stattfinden  muss,  obgleich  wir  sie  nicht  unmittelbar  beobachten 
können. 

Cylindrische  Ansatzröhren  ebenso  wie  konische , mag  nun  die  weite 
Oeffnung  nach  innen  oder  nach  aussen  gekehrt  Bein,  vermehren  die  Aus- 
flussmenge der  Gase. 

Auafluasgeschwindigkeit  verschiedener  Gase  bei  glei-  !.»;» 
Chem  Druck.  Wenn  sich  in  einem  Reservoir  nicht  Luft,  sondern  ein 
anderes  Gas  befindet,  so  ist  klar,  dass  man  in  der  Gleichung 

v V 2 y s 

für  5 einen  anderen  Werth  zu  setzen  hat  als  den  für  atmosphärische  Luft 
geltenden,  und  zwar  ändert  sich  der  Werth  von  S im  umgekehrten  Vcr- 
hältniss,  wrie  das  specifische  Gewicht  des  Gases:  für  ein  Gas,  dessen  speci- 
fisches  Gewicht  mnal  grösser  ist  als  das  der  atmosphärischen  Luft,  ist  der 
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Werth  von  s »mal  kleiner;  wir  haben  also  für  die  AusflusBgeschwindigkeit 
eines  Gases,  dessen  specifisches  Gewicht  nmal  grösser  ist,  als  das  der  Luft, 

« — 396,5  \/»  (b  -f  h) ' 

wenn  b und  h die  oben  angegebene  Bedeutung  haben.  UntersonBt  glei- 
chen Umständen  verhält  sich  also  die  AuBflussgeschwindigkeit 
verschicdencrGase  umgekehrt,  wie  die  Quadrat  Wurzel  ausihren 
specifischen  Gewichten.  Bei  gleichem  Bruck  wird  also  die  Ausströ- 


mungsgeschwindigkeit des  Wasserstoffgases 


38  und  die 


des  Kohlensäuregases 


VrS“0-1 


81  mal  so  gross  sein  als  die  der 


atmosphärischen  Luft,  da  das  specifische  Gewicht  des  Wasserstoffgases  und 
der  Kohlensäure  0,069  und  1,524  sind,  wenn  man  das  specifische  Gewicht 
der  Luft  zur  Einheit  nimmt. 

Bas  specifische  Gewicht  eines  Gases  ist  demnach  dem  Qua- 
drat seiner  Ausströmungsgeschwindigkeit  umgekehrt,  alsodem 
Quadrat  der  Zeit  direct  proportional,  welche  ein  gegebenes  Gas- 
volumen unter  sonst  gleichbleibenden  Umständen  braucht,  um  aus  einer 
feinen  Oeffnung  auszuströmen. 

Bezeichnen  wir  mit  t und  f die  Zeiten,  welche  zwei  gleiche  Volumina 
verschiedener  Gase  brauchen , um  bei  gleichem  Bruck  durch  die  gleiche 
Oeffnung  auszuströmen,  so  haben  wir  also 

7 -f  •••; '> 

wenn  wir  mit  s und  & die  specifischen  Gewichte  der  beiden  Gasarten  be- 
zeichnen. 

Bunsen  gründet  darauf  ein  sehr  sinnreiches  Verfahren,  um  das  speci- 
fische Gewicht  von  Gasen  zu  ermitteln.  Zur  Aufnahme  des  zu  unter- 
suchenden Gases  dient  eine  Glasröhre  A , Fig.  405 , welche  ungefähr 
40  Centimetcr  lang  ist.  Oben  ist  sie  verengt  und  ein  Glasröhrehen  li  an- 
gesetzt. In  der  etwas  verdickten  Vercinigungsstelle  V ist  ein  dünnes 
l’latinplättchen  eingeschmolzen,  welches  eine  feine  Oeffnung  hat,  durch 
welche  das  Gas  aus  A ausströmen  kann,  wenn  das  Röhrchen  B nicht  durch 
den  Glasstöpsel  s geschlossen  ist.  Unten  ist  das  Gas  durch  Quecksilber 
gesperrt , welches  sich  in  einem  oben  erweiterten  Gelass  befindet.  Wäh- 
rend der  Stöpsel  s wohl  schliessend  aufgesetzt  ist,  wird  nun  die  Glasröhre 
A so  tief  in  das  Quecksilber  niedergedrückt  und  durch  eine  entsprechende 
Vorrichtung  festgehalten,  dass  die  Spitze  r eines  aus  einer  Glasröhre  ver- 
fertigten Schwimmers  1)  durch  ein  mehrere  Schritte  entferntes  Fernrohr 
genau  im  Niveau  des  Quecksilbers  im  Gefäss  C erscheint.  Nun  wird  der 
Stöpsel  S weggenommen;  das  Gas  beginnt  auszuströmen,  der  Schwimmer 
])  steigt,  und  man  hat  nur  die  Zeit  zu  messen,  welche  vom  Wegnehmen 
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des  Stöpsels  an  vergeht,  bis  die  an  einer  Verengung  des  Schwimmers  ] ) 
angebrachte  Marke  t im  Niveau  des  äusseren  Quecksilbers  erscheint.  Hat 
Fig.  405.  mail  mit  demselben  Instrumente  gleich  hinter 

einander  diese  Messung  mit  zwei  verschiedenen 
Gasarten  angestellt , so  verhalten  sich  ihre 
specifischen  Gewichte  wie  die  Quadrate  der 
beobachteten  Ausflusszeiten.  Zur  Erlfiuterung 
mögen  folgende  von  Dunsen  angestellte Mes- 
sungen dienen.  Damit  der  Schwimmer  D um 
die  Höhe  rt  stieg,  waren  erforderlich 
f.  atmosphärische  Luft  f.  Knallgas  (elektrolytisch) 
117,9  Secunden  75,4  Secunden 

117  „ 75,8  ,, 

117,9  „ 75,6 

117,6  Secunden  75,6  Secunden. 

Setzen  wir  nach  diesen  Versuchsresultaten 
in  Gleichung  1 ) t — 75,6;  f = 117,6  und 
s'  = 1 , so  ergiebt  sich  für  das  speeifische  Ge- 
wicht des  Knallgases 

75,62 

s = TTtad  = °’413’ 

was  mit  dem  aus  dem  specifischen  Gewicht 
der  Bestandtheile  berechneten  specifischen  Ge- 
wichte des  Knallgases  (0,415)  sehr  nahe  über- 
einstimmt. 

Fig.  406,  a.  f.S.,  zeigt  eine  verbesserte  Form 
des  Ausströmungsapparates , welchen  Ban- 
sen zur  Bestimmung  des  specifischen  Gewichtes  der  Gase  anwendet  (Dun- 
sen, gasometrische  Methoden  S.  129). 

Wenn  die  Gase  nicht  durch  (h'ffnungen  in  dünner  Wand,  sondern 
durch  Capillarröhren  ausströmen,  so  erscheinen  die  Ausströmungsgesetze 
in  ähnlicher  Weise  modificirt,  wie  die  der  tropfbar- flüssigen  Körper. 

Um  die  Gesetze  zu  ermitteln,  nach  welchen  das  Ausströmen  eines  Ga- 
ses durch  die  capillaren  Canäle  eines Gypspfropfs  stattfindet,  wandte 
Bu  nsen  (Gasometrische  Methoden  S.  214)  die  in  Fig.  407  abgebildete 
Vorrichtung  an.  Eine  graduirte  Röhre,  ähnlich  dem  im  §.  102  besproche- 
nen Diffusionsrohre,  ist  oben  mit  einem  bei  60°  C.  getrockneten  Gyps- 
pfropf  geschlossen.  Durch  ein  seitliches  Kohr  kann  man  sie  mit  einem 
beliebigen  Gase  füllen  und  dann  mittelst  eines  Quetschhahnes  absperren, 
welcher  das  Kautschuckröhrchen  q zudrückt.  — Ueber  dem  Gypspfropf  b 
erweitert  sich  die  Glasröhre  etwas  und  in  diese  konische  Erweiterung  passt 
der  eingeriebene  Glasstöpfel  0.  Erst  wenn  dieser  in  die  Höhe  gezogen  ist, 
kann  eine  Durchströmung  des  Gypspfropfs  nach  der  einen  oder  andern 
Richtung  hin  beginnen.  Durch  den  Raum  über  dem  Gypspfropf  b kann 
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man  nun  aber  mittelst  des  Röhrchens  i einen  (Jasstrom  von  der  rechten 
Seite  her  einführen,  wahrend  auf  der  linken  Seite  eine  gleiche  Gasmenge 

Kig.  407. 


III 


ausströmt,  und  so  ist  es  möglich,  auch  über  dem  Gypspfropf  b eine  Instän- 
dig erneuerte  Atmosphäre  irgend  eines  Gases  zu  erhalten. 

Ks  sei  nun  das  Rohr  in  der  Fig.  292  S.  234  angedeuteten  Weise 
durch  (jhiockeilber  abgesperrt  und  mit  Sauerstoifgaa  gefüllt,  wahrend  über 
den  Gypspfropf  ein  Strom  von  Sauerstoffen*  hinwegstreicht:  wenn  unter 
diesen  Umständen  das  Rohr  so  hoch  in  die  Höhe  gezogen  wird,  dass  drr 


Digitized  by  Google 


Seitemlruck  clor  Gase  beim  Ausströmern  351 

Spiegel  des  Quecksilber«  im  Rohr  einige  Centimeter  höher  steht  als  aussen, 
so  wird  unter  dem  Hindus«  dieser  Druckdifferenz  Sauerstoffgas  von  Oben 
her  durch  den  Gypspfropf  in  die  Röhre  eintreten  und  man  kann  nun  mes- 
sen, wie  viel  Zeit  erforderlich  ist,  damit  bei  constant  erhaltener  Druck- 
differenz ein  gegebenes  Volumen  Sauerstoff'  eindringt. 

Bunsen  hat  den  Versuch  für  das  nämliche  (ias  bei  verschiedener 
Druckdifferenz  angestellt  und  ihn  dann  in  gleicher  Weise  mit  verschiedenen 
Gasen  wiederholt.  Aus  diesen  Versuchen  ergab  sich  zunächst,  dass  die 
in  gleichen  Zeiten  durch  den  Gypspfropf  oingeströmten  Volu- 
mina desselben  Gases  der  Druckdifferenz  proportional  sind. 

Vergleicht  man  aber  die  Volumina  verschiedener  Gase,  welche 
unter  gleicher  Druckdifferenz  in  derselben  Zeit  einströmen,  so  verhalten 
sich  diese  nicht  umgekehrt  wie  die  Quadratwurzel  aus  den  speci- 
fischen  Gewichten  der  Gase.  Die  unter  gleicher  Druckdifferenz  in 
gleichen  Zeiten  eingetretenen  Volumina  von  Sauerstoffgas  und  Was- 
serstoffgas verhalten  sich  nach  dem  Versuch  wie  1 : 2,73;  während  die 
Quadratwurzeln  aus  den  speeifischen  Gewichten  im  Verhältniss  von  1 zu 
3,995  stehen. 

Es  geht  daraus  hervor,  dass  der  Durchgang  eines  Gases  durch  einen 
Gypspfropf  durch  einen  Reibungscoefficienten  modificirt  ist,  welcher  von 
der  Natur  des  Gases  abhängt,  und  dass  sich  also  die  Hohlräumo  des 
Gypses  gegen  hindurchströmende  (rase  sich  nicht  wie  ein  Sy- 
stem von  feinen  Oeffnungen  in  dünner  Wand,  sondern  wie  ein 
System  capillarer  Röhren  verhalten. 

Durch  diese  Thatsaclie  erklärt  sich  auch,  warum  die  durch  einen  Gyps- 
pfropf vermittelte.Diffusion  von  Gasen  (§.  102)  nicht  genau  demGraham’- 
schen  Gesetze  folgen  kann. 

Seitendruck  der  Gase  beim  Ausströmen.  Wenn  sich  Luft  156 

durch  Röhrenleitungen  bewegt,  so  ist  ein  Reibungswiderstand  zu  überwin- 
den, und  dazu  wird  ein  Theil  der  Spannung  des  comprimirten  Gases  ver- 
wandt werden,  also  für  die  Bewegung  verloren  gehen.  Der  Druck,  den 
die  Röhrenwände  von  der  Tension  der  durchströraenden  Luft  auszuhalten 
hnben,  nimmt  um  so  mehr  ab , je  mehr  man  sich  der  Mündung  des  Roh- 
res nähert,  wie  man  sich  durch  Manometer  überzeugt,  welche  au  verschie- 
denen Stellen  des  Rohres  angebracht  werden.  Es  ist  dies  ganz  den  Er- 
scheinungen analog,  welche  mail  bei  der  Bewegung  von  Flüssigkeiten 
durch  Röhrenleitungen  beobachtet.  Ueber  den  Reibungswiderbtand , wel- 
cher bei  der  Bewegung  der  Luft  durch  Röhren  überwunden  werden  muss, 
sind  besonders  von  d’Aubuisson  und  Buff  Versuche  angestellt  worden. 

Das  Phänomen  des  Saugens  findet  bei  der  Bewegung  der  Gase  auf 
eine  ganz  ähnliche  Weise,  wie  bei  dem  Ausströmen  von  Flüssigkeiten, 
statt.  Clement  und  Desormes  haben  eine  äusserst  interessante,  hierher 
gehörige  Erscheinung  beschrieben.  Wenn  man  in  den  Boden  eines  Reser- 
voirs, Fig.  408  a.  f.  S.,  welches  comprimirte  Luft  enthält,  eine  Oeffnung  von 
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1 bis  2 Zoll  Durchmesser  macht , so  entweicht  die  Luft  mit  grosser  Ge- 
walt. Wenn  man  derOcffnung  eine  Scheibe  von  Holz  oder  Metall  nähert, 

welche  7 bis  8 Zoll  Durchmesser  hat, 
so  wird  sie.  nachdem  der  erste  Wi- 
derstand überwunden  ist,  nicht  mehr 
abgestossen;  sie  oscillirt  lebhaft  , in- 
dem sie  in  sehr  kurzen  Zwischenräu- 
men sich  der  Oeffnung  bald  niihert, 
bald  von  ihr  entfernt.  Die  Luft  ent- 
weicht dabei  mit  grossem  Geräusch 
zwischen  der  Scheibe  und  der  Wand. 
Wenn  man  versucht,  die  Scheibe  weg; 
zunehmen,  so  muss  man  grosse  Kraft  an  wenden,  wie  wenn  sie  auf  die 
Wand  festgeleimt  wäre.  Clement  und  Desormes  erklärten  dies  Phäno- 
men ganz  richtig.  Der  Luft  strahl,  welcher  die  Oeffnung  verlässt,  muss 
sich  in  eine  dünne  Schicht  zwischen  der  Scheibe  und  der  Wand  ausbreiten. 
Bei  unveränderter  Dicke  muss  sie  sich  um  so  mehr  ausbreiten , je  mehr 
sie  sich  dem  Itande  der  Scheibe  nähert;  sie  befindet  sich  also  in  dem  Falle 
wie  ein  flüssiger  Strahl,  welcher  die  immer  wachsenden  (Querschnitte  eines 
konischen  Ansatzrohres  ausfüllen  soll.  Zwischen  der  Scheibe  und  der 
Wand  bildet  sich  ein  luftverdünnter  Baum,  in  Folge  dessen  die  atmosphä- 
rische Luft,  von  unten  gegen  die  Scheibe  drückend,  sie  an  die  Wand  an- 
presst. 

Man  kann  diesen  Versuch  auch  im  Kleinen  anstellen,  wenn  man  Luft 
mit  dem  Mund  durch  eine  Röhre  bläst , welche  mit  einer  ebenen  Scheibe 
endigt,  wie  dies  Fig.  409  dargestellt  ist.  Diese  Scheibe  hat  natürlich  in 

der  Mitte  ein  Loch.  Nahe  am  Rande 
sind  drei  Stäbchen,  etwa  von  Draht, 
befestigt.  An  ihrem  unteren  Ende 
ist.  an  jedem  dieser  Stäbchen  ein 
Knopf  angebracht , und  auf  diesen 
drei  Knöpfchen  liegt  endlich  frei 
nach  oben  beweglich  eine  Scheibe  von 
Kartenpapier;  sie  hat  drei  Einschnitte, 
durch  welche  die  drei  Stäbchen  hin- 
durchgehen. Sobald  man  bei  a in 
die  Röhre  ab  hineinbläst,  wird  die 
bewegliche  Scheibe  gehoben  und 
bleibt  an  der  oberen  Scheibe  hängen, 
bis  man  mit  Blasen  aufhört. 

Den  Durchmesser  der  Scheiben 
kann  man  ungefähr  1 Decimetcr,  die  verticale  Entfernung  der  beiden 
Scheiben  1 Centimeter  machen. 

Die  einfachste  Art,  diesen  Versuch  nnzustellen,  hat  Faraday  ange- 
geben. Man  schliesse  die  Finger  der  offenen  Hand  fest  an  einander,  60 


Fig.  40t*. 
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wird  doch  noch  von  Gelenk  zu  Gelenk  ein  spaltnrtiger  Zwischenraum  blei- 
ben. Während  man  nun  die  Hand  auf  diese  Weise  horizontal  hält,  so 
dass  die  Fläche  abwärts  gekehrt  ist,  applicire  man  die  Lippen  dem  Inter- 
vall zwischen  dem  Zeige-  und  Mittelfinger,  nahe  an  ihren  Wurzeln  , und 
hlase  möglichst  stark.  Bringt  man  nun  ein  Stück  l’apier  von  3 bis  4 
(^uadratzoll  an  die  Oeffhung,  durch  welche  der  Luftstrom  hindurchgeht, 
so  wird  es  weder  durch  diesen  Luftstrom  fortgeblasen,  noch  fallt  es  durch 
sein  Gewicht  herab , was  aber  sogleich  geschieht , sobald  man  mit  Blasen 
aufhört. 

Sehr  schön  wird  das  Phänomen  des  Saugens  durch  ausströmende  Gase 
auch  mittelst  des  Apparates  Fig.  410  erläutert.  Ein  etwas  weites,  kur- 
zes Glasrohr  A ist  auf  beiden  Seiten  durch  aufgekittete  Kappen  von  Mes- 
singblech geschlossen.  In  die  eine  derselben  ist  die  Glasröhre  H , in  die 
andere  ist  die  noch  engere  Glasröhre  C so  eingekittet,  dass  die  etwas  ein- 

gezogene  etwa  1 Linie 
weite  Mündung  <1  der 
Röhre  C ganz  nahe  vor 
dem  einen  Ende  der  Röh- 
re li  stellt.  Bei  h ist  die 
Röhre  A durchbohrt  und 
in  eine  hier  aufgekittete 
Messingfassung  ein  auf 
der  einen  Seite  kugel- 
förmig erweitertes  Mano- 
meterrohr eingekittet. 

Dos  Manomcterrohr  wird 
ungefähr  bis  zur  Höhe 
Op  mit  gefärbtem  Wasser 
gefüllt.  Wenn  man  nun 
bei  n stark  in  das  Rohr  C hineinhläst,  so  sieht  man  alsbald,  wie  die  Flüs- 
sigkeit im  Manometerrohr  von  ö aus  ungefähr  1 Zoll  hoch  in  die  Höhe 
steigt,  ein  Beweis,  dass  durch  das  Binsen  eine  Luftverdünnung  in  A her- 
vorgebracht wird. 

Die  Luftverdünnung  rührt  daher,  dass  der  bei  d mit  ziemlicher  Ge- 
schwindigkeit austretende  Luftstrom,  in  dem  weiteren  Rohre  7 i sich  ausbrei- 
tend, eine  saugende  Wirkung  auf  die  Luft  in  A ausübt.  Dieser  Versuch 
erklärt  sehr  gut  die  Wirkung  des  sogenannten  Blaserohrs  der  Loco- 
raotiven. 

Widerstand  der  Flüssigkeiten  und  der  Oase.  Wenn  ein  157 
fester  Körper  in  einer  Flüssigkeit  oder  in  einem  Gase  bewegt  werden  soll, 
so  muss  er  nothwendig  mehr  oder  weniger  Flüisigkeits-  oder  Lufttheil- 
cbeu  vor  sich  herschieben  und  auf  die  Seite  treiben , und  dadurch  wird 
stets  ein  Theil  der  beschleunigenden  Kraft  verzehrt,  welche  auf  den  festen 
Müller'*  Löhrbach  d.  Physik.  6.  Aufl  I.  23 
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Körperwirkt;  kurz  Flüssigkeiten  undGase  üben  einen  Widerstand 
gegen  die  Bewegung  fester  Körper  innerhalb  ihrer  Masse  aus. 

Die  Grösse  dieses  Widerstandes  hängt,  ab 

1)  von  der  Grösse  der  Olierfläche  des  bewegten  Körpers,  und 

2)  von  der  Geschwindigkeit  desselben. 

Den  Einfluss  der  Oberfläche  betreffend,  so  ist  klar,  dass  der  Wider- 
stand, welchen  Gase  und  Flüssigkeiten  (als  deren  Repräsentanten  wir  Luft 
und  Wasser  nehmen  wollen)  der  Bewegung  eines  Körpers  innerhalb  ihrer 
Masse  entgegensetzen,  demjenigen  'l'heil  seiner  Oberfläche  proportional 
sein  ipnss,  welcher  rechtwinklig  auf  der  Richtung  der  Bewegung  steht. 

So  kommt  es  denn,  dass  ein  und  derselbe  Körper  bei  gleicher  Ge- 
schwindigkeit. bald  mehr,  bald  weniger  Widerstand  zu  überwinden  bat,  je 
nachdem  er  mit  seiner  breiten  oder  mit  seiner  schmalen  Seite  gegen  die 
Luft  oder  das  Wasser  stösst,  wovon  man  sich  leicht  mit  Hülfe  eines  etwas 
breiten  hölzernen  Lineales  überzeugen  kann. 

Den  Einfluss  der  Oberfläche  kann  man  auch  mit  Hülfe  des  Apparates 
Fig.  411  nachweisen.  Die  Umdrehung  der  horizontalen  Axe  XX  wird 
durch  ein  Gewicht  bewerkstelligt,  welches  an 
einer  um  die  Spule  $ geschlungenen  Schnur  hängt; 
die  Windflügel  w können  nach  Belieben  so  ge- 
stellt werden , dass  ihre  Oberfläche  rechtwinklig 
zur  Axe  XX  oder  dass  sie  parallel  mit  ihr  steht. 
Unsere  Figur  zeigt  die  letztere  dieser  beiden 
Stellungen.  In  der  ersten  Stellung  durchschnei- 
den  die  Windflügel  gleichsam  die  Luft  und  es 
erfolgt  eine  rasche  Rotation;  im  letzteren  Falle 
nber,  wo  sie  mit.  ihrer  vollen  Breite  gegen  die 
Luft  drücken,  ist  der  zu  überwindende  Wider- 
stand so  bedeutend,  dass  nur  eine  langsame  Um- 
drehung erfolgt. 

Der  verzögernde  Einfluss  des  Luftwider- 
standes (oder  des  Wusserwidcrstandes)  ist  um  so 
bedeutender,  je  grösser  die  Oberfläche  des  zu 
bewegenden  Körpers  im  Vergleich  zu  der  be- 
schleunigenden Kraft  ist,  welche  ilm  treibt.  Uni 
zu  machen,  dass  ein  Körper  in  der  Luft  langsam 
fällt,  hnt  man  nur  dafür  zu  sorgen,  dass  er  bei  gleicher  Masse  eine  mög- 
lichst grosse  Oberfläche  habe.  Eine  Seifenblase  fallt  langsamer  als  ein 
Wassertropfen  von  gleichem  Gewicht.  Auf  diesem  Umstand  beruht  auch 
das  langsame  Fallen  einer  Flaumfeder,  die  Wirkung  des  Fallschirmes,  Fig. 
412  und  413. 

Je  mehr  man  die  Dimensionen  eines  schweren  Körpers  verkleinert, 
desto  langsamer  wird  er  im  Wasser  oder  in  der  Luft  fallen,  weil  bei  der 
Verkleinerung  seine  Masse,  also  auch  die  beschleunigende  Kraft,  welche 
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ihn  niedertreiht,  in  weit  rascherem  Yerhältniss  abnimmt  als  seine  Ober- 
fläche. Betrachten  wir  z.  B.  eine  Kugel  von  Kreide,  welche  1 Linie  im 
Durchmesser  hat,  so  wird  dieselbe  mit  einer  bestimmten  Geschwindigkeit 


Fig.  412.  Fig.  413. 


im  Wasser  sinken ; ein  Kreidekügelchen  aber,  welches  nur  '/io  Linie  Durch- 
messer hat,  wiegt  lOOOmal  weniger,  die  Kraft,  welche  es  fnllen  macht,  ist 
also  lÜOOmal  geringer,  während  seine  Oberfläche  nur  KXhuul  geringer 
ist  als  die  Oberfläche  einer  1 Linie  dicken  Kugel.  Für  die  kleine  Kugel 
ist  also,  wenn  dieselbe  im  Wasser  fallt,  der  Widerstand  des  Wassers  im 
Vergleich  zur  beschleunigenden  Kraft,  welche  sie  niedertreibt,  lOmal  gros- 
ser als  für  die  grosse  Kugel,  die  kleine  Kugel  wird  also  auch  weit  lang- 
samer fallen  als  die  grosse.  Dieser  Umstand  erklärt  auch,  wie  es  kommt, 
dass  ganz  fein  zertheilte  Substanzen , wie  Kreidepulver,  Lehmtheilchen, 
welche  das  Wasser  trüben,  so  lange  in  demselben  suspendirt  bleiben  und 
sich  nur  sehr  langsam  absetzen ; er  erklärt  ferner,  wie  es  kommt,  dass  feine 
Stäubchen,  Nebelbläschen  u.  s.  w.  in  der  Luft  schwel>en. 

Untersuchen  wir  nun,  in  welcher  Beziehung  der  Luft-  und  Wasser- 
widerstand zur  Geschwindigkeit,  der  bewegten  Körper  steht. 

Während  der  Widerstand  der  Reibung  von  der  Geschwindigkeit  des 
über  einen  anderen  hingleitenden  Körpers  unabhängig  ist,  wächst  der  Wi- 
derstand der  Flüssigkeiten  und  Gase,  wenn  die  Geschwindigkeit  der  in 
ihnen  sich  bewegenden  Körper  zunimmt,  und  zwar  in  einem  weit  rascheren 
Verhältniss  als  diese  Geschwindigkeit  selbst , wie  sich  aus  folgender  Be- 
trachtung ergiebt : 

Wenn  ein  Körper  sich  mit  der  doppelten,  mit  der  dreifachen  Geschwin- 
digkeit bewegt,  so  muss  er  in  gleicher  Zeit  nicht  allein  die  doppelte,  die 
dreifache  Luft-  oder  Wassermasse  aus  dem  Wege  räumen,  sondern  auch 
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den  ans  ihrer  Stelle  getriebenen  Partikelchen  dir  doppelte,'  die  dreifache 
Geschwindigkeit  mittheilen ; demnach  muss  also  der  fragliche  Widerstand 
im  Verhältniss  des  Quadrats  der  Geschwindigkeit  zunehmen. 

Es  ist  dies  jedoch  nur  eine  erste  Annäherung;  in  der  That  wächst 
der  Widerstand  der  Flüssigkeiten  und  Gase  in  einem  noch  etwas  rascheren 
Verhältniss. 

I)a  nun  für  einen  mit  beschleunigter  Geschwindigkeit  fallenden  Kör- 
per der  Luftwiderstand  so  rasch  zunimmt,  so  muss  nach  einiger  Zeit  noth- 
wendig  dieser  Widerstand  so  groBS  werden,  dass  er  der  beschleunigenden 
Kraft  das  Gleichgewicht  hält,  und  von  diesem  Augenblick  an  fallt  der  Kör- 
per mit  gleichförmiger  Geschwindigkeit. 

Dieser  Zeitpunkt,  in  welchem  in  Folge  des  Luftwiderstandes  die  be- 
schleunigte Bewegung  des  fallenden  Körpere  in  eine  gleichförmige  über- 
geht, muss  noth wendig  um  so  eher  eintreten,  je  grösser  seine  Oberfläche 
im  Vergleich  zu  seinem  Gewichte  ist.  Eine  Seifenblase,  eine  Flaumfeder, 
Schneeflocken  u.  s.  w.  sehen  wir  mit  gleichförmiger  Geschwindigkeit  sin- 
ken. — Auch  die  Regentropfen  dürften  wohl  mit  einer  gleichförmigen 
Geschwindigkeit  fallen,  welche  bpi  Weitem  geringer  ist,  nk  die  Geschwin- 
digkeit, mit  welcher  sie  auf  dem  Boden  ankommen  würden , wenn  ihr  Fall 
nicht  durch  den  Luftwiderstand  verzögert  worden  wäre.  Ein  Wasser- 
tropfen,  der  von  einer  Höhe  von  3000  Fuss  herabgefallen  ist,  müsste  ohne 
eine  solche  Verzögerung  mit  der  enormen  Geschwindigkeit  von  420  Fuss 
aufschlagen,  während  die  Fallgeschwindigkeit  der  Regentropfen  schwerlich 
viel  grösser  ist  als  30  Fuss  in  der  Secunde. 

Wie  durch  den  Luftwiderstand  eine  beschleunigte  Bewegung  sehr  bald 
in  eine  gleichförmige  übergeführt  werden  kann,  lässt  sich  auch  mit  Hülfe 
des  schon  oben  beschriebenen  Apparates,  Fig.  411,  nachweisen. 

Anwendung  des  Wasser-  und  Luftwiderstandes.  Gerade 

so  wie  die  Reibung  den  Füssen  des  Pferdes  den  festen  Stützpunkt  verleiht, 
dessen  es  bedarf,  um  eine  Last  fortzuziehen,  so  bietet  auch  der  Widerstand 
des  Wassers  dem  Ruder,  dem  Schaufelrad  einen,  wenn  auch  nicht  vollkom- 
men festen  Stützpunkt,  durch  welchen  es  möglich  wird,  den  Kahn  und 
das  Dampfschiff  auf  dem  Wasser  fortzubewegen. 

Die  Wirkungsweise  des  Ruders  und  des  Schaufelrades  bedarf  wohl 
kaum  einer  weiteren  Erläuterung,  da  es  sich  ja  hier  nicht  darum  handelt, 
die  Grösse  des  Nutzeffectes  zu  ermitteln,  welche  man  mit  diesen  Vorrich- 
tungen erreicht.  Etwas  weniger  leicht  ist  die  Wirkungsweise  derSchiffs- 
schraube  zu  übersehen,  welche  in  neuerer  Zeit  eine  grosse  Bedeutung  für 
Kriegsschiffe  gewonnen  hat. 

Um  die  Wirkungsweise  der  Schiffsschraube  anschaulich  zu  machen, 
wollen  wir  noch  einmal  zur  Betrachtung  der  Schrnubenturbine,  Fig. 
414,  zurückkehren. 

Denken  wir  uns  die  Schraube  nicht  in  einem  Gefalle,  sondern  in  ruhi- 
gem Wasser  stehend,  nehmen  wir  z.  B.  an,  das  Wasser  stände  jenseits  der 
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Abflussöffnung  0 in  dem  Gaume  C gerade  so  hoch  wie  in  A,  so  könnte 
man  eine  Strömung  des  Wassers  aus  A nach  C dadurch  hervorbringen, 
dass  mau  durch  eine  äussere  Kraft  eine  Rotation  um  die  Axe  X X in  der 
Richtung  bewerkstelligt,  wie  sie  durch  den  kleinen  Pl'eil  bei  u angedeutet 

Fig.  414. 


•wird.  Bei  einer  solchen  Rotation  wird  nämlich  dio  untere  Fläche  dor 
Schrauben  Windungen,  gegen  das  Wasser  pressend,  es  unten  aus  dem  t'y  lin- 
der li  li  hinausschaffen,  während  dem  entsprechend  das  Wasser  aus  A 
nachströmen  wird. 

Dabei  hat  aber  natürlich  dio  untere  Fläche  der  Schraubenwindungen 
einen  bedeutenden  Druck  auszuhalten,  welcher  dio  ganze  Schraube  heben 
würde , wenn  die  Axe  X X oben  nicht  genügend  belastet  oder  auf  eine 
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andere  Weise  festgehalten  wäre.  Sobald  ein  solcher  Widerstand  fehlt, 
wird  die  Schraube  hei  einer  Rotation  nach  der  angegebenen  Richtung 
nothwendig  eine  fortschreitende  Bewegung  nach  oben  annehmen  müssen. 

Wenn  die  Umdrehungsaxe  einer  solchen  frei  beweglichen,  ganz  in 
Wasser  eingetauchten  Schraube  eine  horizontale  Lage  hat,  so  muss  eine 
rasche  Rotation  um  diese  Axe  nothwendig  eine  fortschreitende  Bewegung 
in  horizontaler  Richtung  bewirken,  wie  dies  in  derThat  bei  den  Schrau- 
bendampfschiffen der  Fall  ist. 

Die  Axe  der  Schiffsschraube,  welche  unmittelbar  vor  dem  Steuerruder 
angebracht  ist,  wie  Fig.  415  zeigt,  und  welche  sich  ganz  unter  Wasser 


Fig.  415. 


befindet,  ist  dem  Kiele,  also  der  Liingcnaxe  des  Schiffes,  parallel,  und  ihre 
Umdrehung  wird  durch  eine  Dampfmaschine  bewerkstelligt. 

Für  Kriegsschiffe  liegt  der  Hauptvortheil  der  Schraube  vor  den  Schau- 
felrädern der  gewöhnlichen  Dampfschiffe  darin,  dass  sie  den  feindlichen 
Kugeln  nicht  so  ausgeselzt  ist  und  dass  die  ganze  Breitseite  des  Schiffes 
mit  Geschützen  besetzt  werden  kann. 

Die  in  Fig.  416  dargeBtellte  Schiffsschraube  ist  eine  doppelgängige; 


Fig.  117. 


c 


hatte  eine  Schraube,  welche  nur  aus 
stand.  Später  construirte  man  mit 
solche  von  zwei  Windungen  zu  je 


sie  besteht  aber  nur  aus  zwei  halben 
Schraubeugängen  rs  und  tli,  welche 
jedoch  weit  steiler  sind  als  die  Win- 
dungen der  Scliraubenturbine  Fig. 
414. 

Je  nach  der  Richtung,  in  welcher 
die  Schraube  umgedreht  wird,  geht 
das  Schiff  vorwärts  oder  rückwärts. 

Das  erste  Schraubenschiff  „A  r- 
chimedes“,  welches  der  Engländer 
Smith  im  Jnlire  1840  construirte, 
einer  einzigen  Windung  von  360°  be- 
Vortheil  zweiflügelige  Schrauben,  d.  h. 
180°,  und  eine  solche  ist  die  in  Fig. 
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Anwendung  des  Wasser-  und  Luftwiderstandes. 

416  dargestellte.  Gegenwärtig  werden  auch  3-  und  4fliigeligo  Schiffs- 
schrauben angewandt.  Fig.  417  stellt  eine  3 Hügelige  Schiffsschraube  dar. 

Um  die  Wirkung  der  Schiffsschraube  anschaulich  zu  machen,  ist  wohl 
nichts  geeigneter  alsein  unter  dein  Namen  des  Fliegers  bekanntes  Kinder- 
spielzeug. An  einem  kurzen  aus  Blech  gemachten  Cylinder,  Fig.  418,  sind  vier 
Flügel  befestigt;  diese  Flügel  sind  nun  sämmtlich  etwas  gegen  die  Ebene 


Fig.  418. 


geneigt,  welche  rechtwinklig  auf  der  Axe  des  centralen  Cylinders  steht, 
jeder  dieser  Flügel  bildet  also  ein  Stück  einer  sehr  schwach  aufsteigenden 
um  den  centralen  Dorn  gelegten  Schraubenfläche.  Diese  Vorrichtung  wird 
nun  in  die  Gabel  der  Rotationsvorrichtung  A B , Fig.  41D,  gelegt.  Den 
Handgriff  B hält  man  in  der  linken  Hand,  während  man  durch  rasches 
Abziehen  einer  Schnur,  welche  um  den  oberen,  um  seine  verticale  Axe 


Fig.  419. 


Fig.  420. 


drehbaren  Theil  gewunden  ist, 
diesen  in  rasche  Rotation  ver- 
setzt. Diese  Rotation  theilt 
sich  auch  dem  Flieger  mit,  der 
sich  nun  in  Folge  derselben 
in  der  Luft  gleichsam  hitiauf- 
schraubt  und  eine  ziemlich  be- 
deutende Höhe  erreichen  kann. 
Wenn  man  den  Versuch  im 
Zimmer  anstel't,  so  steigt  der 
Flieger  bis  an  die  Decke,  an 
welcher  er  so  lauge  verweilt, 
bis  die  Rotationsgeschwindig- 
keit so  weit  nbgenommen  hat, 
dass  sie  ihn  nicht  mehr  in  der 
Luft  zu  erhalten  vermag. 

Fig.  420  zeigt  einen  Durch- 
schnitt der  Vorrichtung,  durch 
welche  man  den  Flieger  in  Ro- 
tation versetzt. 
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Erstes  Capitel. 

Fortschreitende  und  stehende  Luftwellen. 


Vibrationsbewegung.  Wenn  ein  Pendel  »us  seiner  Gleich-  139 
gewirhtslage  herausgebracht  und  dann  sich  selbst  überlassen  wird,  so 
wird  es  zunächst  durch  die  Schwere  seiner  Gleichgewichtslage  wieder  zu- 
geführt; in  derselben  angelangt,  kann  es  aber  nicht  in  Ruhe  bleiben,  weil 
es  mit  einer  Geschwindigkeit  aukommt,  die  cs  über  die  Gleichgewichtslage 
liinaustreibt,  und  so  macht  denn  das  Pendel  eine  Reihe  von  Schwingungen, 
deren  Gesetze  wir  schon  oben  Ijetrachtet  haben. 

Hoi  der  Bewegung  des  Pendels  bleibt  die  gegenseitige  Lage  der 
Theilchen  desselben  unverändert.  Wenn  aber  die  gegenseitige  Lage  der 
einzelnen  Theilchen  eines  Körpers  durch  irgend  eine  äussere  Ursache  ge- 
stört wird,  so  werden  dieselben,  wenn  irgend  Kräfte  vorhanden  sind,  welche 
die  ursprüngliche  Gleichgewichtslage  wieder  herzustellen  streben,  ebenfalls 
in  eine  oscillatorische  Bewegung  gerathen , welche  sich  von  der  Pendel- 
beweguug  wesentlich  dadurch  unterscheidet,  dass  sich  die  gegenseitige 
Lage  der  Partikelchen  mit  jedem  Momente  ändert;  man  hat  also  hier  nicht 
allein  die  Oscillationsbewegung  eine»  einzelnen  Theilchens,  sondern  auch 
die  Veränderungen  in  der  [gegenseitigen  Lage  der  Theilchen  zu  be- 
trachten. 

Die  Oscillationsbewegung  der  einzelnen  Theilchen  eines  Körpers  kann 
von  der  Art  sein,  dass  alle  Theilchen  gleichzeitig  in  Bewegung  gerathen, 
gleichzeitig  ihre  Gleichgewichtslage  passiren,  gleichzeitig  die  Gränzen  ihrer 
Oscillationsamplituden  erreichen  und  dann  gleichzeitig  ihren  Rückweg  wie- 
der beginnen.  Von  dieser  Art  sind  die  Vibrationen  eines  an  einem  Ende 
eingeklemmten  Stahlstreifens,  Fig.  421,  einer  zwischen  zwei  festen  Punkten 
angespannten  Saite,  Fig.  422  (a.  f.  S.).  Solche  Schwingungen  nennt  man 
nach  Weber  „stehende  Schwingungen“. 
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Wenn  die  Bewegungen  der  einzelnen  Theilcheu  von  der  Art  sind,  dass 
die  Vibrationsbewegung  von  Theilcheu  zu  Theilcheu  foi-tschreitet,  dass  je- 
des folgende  Theilcheu  dieselben  Oscillatio- 
nen  macht  wie  das  vorhergehende,  nur  mit 
dem  Unterschiede,  dass  es  seine  Bewegung 
später  beginnt , so  sind  dies  fortschrei- 
tende Schwingungen.  Durch  die  fort- 
schreitenden Schwingungen  werden  Wellen 
erzeugt.  Die  Bewegung,  dns  Fortschreiten, 
der  Welle  ist  hier  wesentlich  von  der  Oscilla- 
tion  der  einzelnen  Theilchen  zu  unterscheiden. 

Beispiele  von  Wellenbewegung  liefern  uns 
eine  ruhige  Wasserfläche,  auf  welche  man 
einen  Stein  fallen  lässt,  ein  langes  gespann- 
tes Seil,  gegen  welches  man  nahe  am  einen 
Ende  einen  kräftigen  Schlag  führt,  die 
Schallwellen  in  der  Luft  u.  s.  w.  Wir  wer- 
den diese  verschiedenen  Wellenbewegungen 
alsbald  näher  betrachten. 

Die  Vibrationsbewegungen  können  nun  je  nach  der  Ursache  der  Stö- 
rung des  Gleichgewichtes,  jo  nach  der  Natur  der  Kraft,  welche  die  Theil- 

Fig.  422. 
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chen  wieder  in  die  Gleichgewichtslage  zurückzuführen  strebt,  bald  grösser, 
bald  kleiner  sein,  so  dass  dadurch  die  äussere  Gestalt  der  Körper  merkliche 
oder  unmerkliche  Formveränderungeu  erleidet.  Die  Vibrationen  können 
langsamer  oder  schneller  sein;  sie  sind  oft  langsam  genug,  um  die  einzel- 
nen Schwingungen  mit  dem  Auge  verfolgen  und  zählen  zu  können , oft 
sind  sie  aber  auch  so  schnell,  dass  man  die  einzelnen  Oscillationon  nicht 
mehr  für  sich  zu  unterscheiden  vermag. 

Wenn  die  stehenden  Schwingungen  eines  Körpers  einen  gewissen  Grad 
von  Geschwindigkeit  überschreiten,  so  kann  ihre  Gesammtwirkung  noch 
dadurch  einen  gewissen  Eindruck  hervorbringen,  dass  sie  in  den  umgebenden 
Medien  Wellenbewegungen  erzeugen,  durch  welche  die  Vibrationsbewegung 
bis  zu  besonders  eingerichteten  Sinnesorganen  fortgeleitet  wird  und  hier 
eine  eigenthümliche  Empfindung  veranlasst. 

So  veranlassen  Vibrationen,  deren  Geschwindigkeit  innerhalb  gewisser 
bald  näher  zu  besprechender  Gränzen  liegt,  in  der  Luft  oder  anderen  elastischen 
Medien  Wellen,  welche,  in  abwechselnden  Verdichtungen  und  Verdünnungen 
bestehend  und  bis  zum  Ohre  fortgepiianzt  als  Ton  wahrgenommen  werden. 
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Noch  ungleich  schnellere  Vibrationen  <ler  Körpertheilchen  bringen 
durch  die  Wellenbewegung  eines  eigentümlichen  elastischen  Fluidums, 
welches  wir  Aether  nennen,  bis  in  unser  Auge  fortgepflanzt,  hier  den  Ein- 
druck des  Lichtes  hervor. 

Da  nun  sowohl  Schall-  als  Lichtvibrationen  durch  Wellenbewegung 
fortgepflanzt  w’erden,  so  wollen  wir  zunächst  die  wichtigsten  Gesetze  der 
Wellenbewegung  überhaupt  etwas  näher  betrachten  und  diese  Betrachtung 
mit  den  Wasserwellen  beginnen,  weil  von  ihnen  doch  der  Begriff  Wellie 
entnommen  ist  und  weil  durch  das  Verständniss  der  Wasserwellen  das  Ver- 
ständniss  anderer  Wellenbewegungen,  namentlich  der  Schallwellen,  welche 
uns  hier  vorzugsweise  interessiren , sehr  erleichtert  wird. 


Wasserwellen.  Wenn  man  einen  Stein  ins  Wasser  wirft,  so  bil-  160 
den  sich  kreisförmige  Wellen,  welche  sich  von  einem  Mittelpunkte  (der  Stelle, 
wo  der  Stein  ins  Wasser  fiel)  aus  nach  allen  Richtungen  mit  gleich- 
förmiger Geschwindigkeit  verbreiten,  wenn  nicht  irgend  eine  störende  Ur- 
sache wirkt.  Die  Wellen  bestehen  aus  abwechselnden  Bergen  und  Thä- 
lern,  welche  ziemlich  rasch  auf  einander  folgen  und  welche  in  der  Rich- 
tung von  dem  Mittelpunkte  nach  aussen  hin  fortschreiten. 

Während  nun  ein  Wellenberg  nach  aussen  hin  fortschreitet,  nehmen 
nicht  etwa  auch  dio  einzelnen  Wassertheilrhen  an  dieser  fortschreitenden 
Bewegung  Antheil;  denn  wenn  ein  Stückchen  Holz  auf  dem  Wasser  schwimmt, 
so  sieht,  man,  wie  es  abwechselnd  gehoben  wird  und  sich  dann  wieder 
senkt,  wenn  Wellenberge  und  Wellenthäler  gleichsam  unter  ihm  wegziehen. 

Die  Kraft,  durch  welche  die  Wasserwellen  hier  fortgepflanzt  werden, 
ist  die  Schwere;  denn  wenn  durch  irgend  eine  Ursache  in  der  horizontalen 
Wasserfläche  eine  Erhöhung  oder  Vertiefung  hervorgebracht  wird,  so  wirkt 
alsbald  die  Schwere  der  einzelnen  Wassertheilchen,  um  die  gestörte  hori- 
zontale Ebene  wieder  herzustellen ; dadurch  wird  eine  Oscillationsbewegung 
hervorgebracht,  welche  nach  und  nach  von  Theilchen  zu  Theilchen  fort- 
gepflanzt wird. 

Sobald  sich  einmal  regelmässige  Wellen  gebildet  haben,  beschreiben 
die  einzelnen  Wassertheilchen  an  der  Oberfläche  während  des  Fortschrei- 
tens  der  Welle  in  sich  zurückkehrende  Curven,  welche  im  Falle  der  gröss- 
ten Regelmässigkeit  Kreise  sind;  nur  in  solchen  Fällen,  in  welchen  der 
dem  Gipfel  vorangehende  Thcil  des  Wellenberges  dem  folgenden  nicht 
gleich  ist,  beschreiben  die  einzelnen  Wassertheilchen  Curven,  die  nicht  in 
sich  geschlossen  sind,  von  der  Art,  wie  sie  Fig.  423  dargestellt  sind. 

Die  Bewegung  der  einzelnen  Wassertheilchen  während  des  Fortschrei- 
tens  der  Welle  ist  von  den  Gebrüdern  Weber  durch  eine  Reihe  genauer 


Fig.  423. 
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Versuche  ermittelt  worden.  Sie  bedienten  sich  zu 
diesen  Versuchen  einer  grösseren  und  kleineren 
Wellenrinne.  Die  kleinere  war  ungefähr  5'/z  Fuss 
lang  und  über  8 Zoll  tief;  die  beiden  Seitenwände 


wurden  durch  Glastafeln  gebildet,  welche  6,7  Linien  weit  von  einander 
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abstnnden;  hei  der  grösseren,  welche  einen  6 Fürs  langen,  2,5  Fnss  tiefen 
und  1 Zoll  1,4  Linien  breiten  Raum  einschloss,  waren  die  Seitenwände 
durch  Breiter  gebildet,  in  denen  nur  an  einzelnen  Stellen  Glasstreifen 
wasserdicht  eingesetzt  waren.  (Wellenlehre  auf  Experimente  gegründet 
von  den  Brüdern  E.  H.  Weber  und  W.  Weber,  Leipzig  1825.) 

Betrachten  wir  nun  den  Zusammenhang  zwischen  der  Bewegung  der 
einzelnen  Wassertheilchen  und  dem  Fortschreiten  der  Welle  etwas  genauer. 

Nehmen  wir  an,  eine  ganz  regelmässige  Wellenbewegung  hal>e  sich, 
von  der  Linken  zur  Rechten  fortschreitend,  bis  zu  dem  Wassertheilchen 
0,  Fig.  424,  fortgepflanzt  und  veranlasse  dieses  Theilchen,  nun  eine  kreis- 
förmige Bahn  zurückzulegen.  Während  nun  das  Theilchen  0 zum  ersten 

Fig.  424. 


Male  seine  Kreisbahn  vollendet,  wird  die  Bewegung  eine  bestimmte  Strecke 
sich  fortpflanzen.  Ilasmit  1 2 bezrichnete  Wassertheilchen  sei  nun  dasjenige, 
bis  zu  welchem  sich  die  Oseillationsbewegung  von  0 aus  fortpflanzt,  während 
0 eine  Umdrehung  vollendet,  so  wird  12  seine  erste  Umdrehung  in  dem- 
selben Momente  beginnen,  in  welchem  0 seine  zweite  Umdrehung  beginnt. 
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Denken  wir  uns  nun  den  Umfang  des  Kreises,  welchen  das  Theilchen 
0 beschreibt,  und  ebenso  den  Raum  zwischen  0 und  12  in  12  gleiche 
Theile  getheilt,  so  wird  die  Wellenbewegung  in  der  Richtung  von  0 nach 
12  immer  um  eine  Abtheilung  weiter  schreiten,  wahrend  das  Theilchen 
0 gerade  */u  seiner  kreisförmigen  Hahn  zurücklegt. 

Während  das  Theilchen  0 das  erste  Zwölftel  seiner  Bahn  zuriicklegt, 
pflanzt  sich  also  die  Wellenbewegung  bis  1 , während  0 das  erste  Viertel 
seiner  Bahn  zurücklegt,  pflanzt  sie  sich  bis  3 fort. 

Fig.  424  B stellt  den  Moment  dar,  in  welchem  das  Theilchen  0 den 
vierten  Theil  oder  'Vu  des  Kreises  zurückgelegt  hat,  den  es  durchlaufen 
soll;  das  Theilchen  1 hat  in  diesem  Augenblicke  2/u,  das  Theilchen  2 hat  ( 
’/i2  seiner  Kreisbahn  zurückgelegt,  das  Theilchen  3 ist  noch  nicht  aus 
seiner  Gleichgewichtslage  verrückt. 

Die  Fig.  424  C bezieht  sich  auf  den  Augenblick,  in  welchem  das 
Theilchen  0 die  Hälfte  seiner  Bahn  zurückgelegt  hat;  das  Theilchen  1 hat 
s/la,  das  Theilchen  2 hat  4/u>  das  Theilchen  3 hat  :l/u  seiner  Bahn  zu- 
rückgelegt, die  Theilchen  4 und  5 befinden  sich  in  derselben  Lage  wie 
die  Theilchen  1 und  2 der  vorigen  Figur.  Das  Theilchen  6 ist  noch  nicht 
aus  seiner  Gleichgewichtslage  entfernt,  beginnt  aber  eben  seine  Bewegung. 

Hier  hat  das  Theilchen  3 seine  tiefste  Stellung  erreicht;  es  befindet 
sich  in  der  Mitte  eines  Wellenthals. 

Wenn  nun  abermals  '/u  der  Zeit  vergangen  ist,  welche  ein  Theil- 
chen braucht,  um  seinen  Kreislauf  ganz  zu  vollenden,  so  wird  das  Theil- 
chen 3 in  eine  solche  1 jigo  gegen  seine  ursprüngliche  Stellung  gekommen 
sein,  wie  es  jetzt  für  das  Theilchen  2 der  Fall  ist;  das  Theilchen  4 hat 
seine  tiefste  Stellung  erreicht,  es  ist  um  */<  Kreis  von  seiner  Gleich- 
gewichtslage entfernt;  das  Wellenthal  ist  also  in  diesem  Zeittheilchen  von 
3 bis  4 fortgerückt. 

Fig.  424  I)  stellt  den  Moment  dar,  wo  das  Theilchen  0 V«  seines 
Weges  zurückgelegt,  wo  es  den  höchsten  Punkt  seiner  Bahn  erreicht  hat; 
hier  ist  also  der  Gipfel  eines  Wellenberges.  Das  Theilchen  1 hat  bereits 
8/ij,  2 hat  "/ |ä,  3 hat  ®/ia  seiner  Bahn  zurückgelegt;  die  Theilchen  4,  5, 

C,  7,  8 befinden  sich  in  derselben  Lage,  wie  1,  2,  3,  4 und  5 der  vorigen 
Figur.  Von  dem  Momente  an,  auf  welchen  sich  Fig.  424  C bezieht,  bis 
zu  dem  Momente,  welchen  Fig.  424  D darstellt,  ist  das  Wellenthal  von 
3 bis  6 fortgerückt. 

Während  das  Theilchen  0 dns  letzte  Viertel  seiner  Bahn  zurücklegt, 
schreitet  der  Wellenberg  von  0 bis  3,  das  Wellenthal  von  f>  bis  9 fort, 
und  in  demselben  Moment,  wo  0 seine  Bahn  zum  ersten  Male  zurück- 
gelegt hat,  um  sie  zutn  zweiten  Male  zu  beginnen,  wird  das  Theilchen  12 
zum  ersten  Male  seine  Bewegung  anfangen. 

Dieser  Moment  ist  in  Fig.  424  K dargestellt,  welche  wohl  keiner 
Erläuterung  mehr  bedarf. 

Der  schraffirte  Theil  der  Fig.  425  stellt  den  Wellenzng  für  den  Au- 
genblick dar,  in  welchem  das  Theilchen  0 zum  zweiten  Male  seine  Oscilla- 
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tion  vollendet  hat;  in  diesem  Moment  wird  das  Theilchen  12  zum  ersten 
Male  eine  Oscillation  Vollender  und  die  Bewegung  überhaupt  sich  bis  24 
fortgepflanzt  haben;  ein  Wellenberg  ist  in  3.  ein 
zweiter  in  15,  ein  Wellenthal  in  9,  ein  zweites 
in  21. 

Wenn  nun  die  Wellenbewegung  ungestört 
fortdauert,  so  werden  dadurch,  dass  die  einzel- 
nen Wassertheilchen  fortfahren,  ihre  Kreisbah- 
nen zn  durchlaufen,  die  Wellenberge  sowohl  als 
die  Wellenthüler  gleichmässig  in  der  Richtung 
von  der  Linken  zur  Rechten  fortschreiten,  indem 
ein  Theilchen  nach  dem  anderen  den  höchsten 
oder  tiefsten  I’unkt  seiner  Hahn  erreicht. 

Von  dem  eben  besprochenen  Moment  an  ge- 
rechnet, werden  die  Theilchen  6 und  18  nuch 
1 4,  die  Theilchen  9 und  21  nach  */a,  die  Theil- 
chen 12  und  24  nach  V4  der  ganzen  Oscillations- 
dauer  auf  dem  Gipfel  des  Wellenlierges  ange- 
kommen  sein.  Die  Welle  wird  also  der  Reihe 
nach  die  in  Fig.  425  durch  ausgezogene  Curven 
angedeuteten  Lagen  einnehmen. 

So  schreitet  denn  Wellenberg  nnd  Wellen- 
thal dadurch  voran,  dass  allen  Wassertheilchen 
dieselbe  Kreisbewegung  mitgetheilt  wird,  dass 
aber  jedes  folgende  Theilchen  dieselbe  später  be- 
ginnt als  das  vorangehende. 

Bio  Entfernung  von  einem  Theilchen  bU  zum 
nächsten,  welchessich  in  gleichen  Schwingungs- 
zuständen befindet,  also  die  Entfernung  von  0 
bis  12,  von  12  bis  24,  heisst  eine  Wellenlänge; 
denn  jene  Theilchen  beginnen  gleichzeitig  ihre 
Oscillation,  sie  erreichen  gleichzeitig  ihren  tief- 
sten uud  ihren  höchsten  Stand.  Demnach  ist 
auch  die  Entfernung  von  dem  Gipfel  eines  Wel- 
lenberges bis  zum  nächsten,  also  in  unserer  Figur 
von  3 bis  15,  von  der  Mitte  eines  Wellenthales 
bis  zur  Mitte  des  nächsten  WellenthaleB,  also 
hier  von  9 bis  21,  eine  Wellenlänge. 

BbIcIic  Theilchen.  welche  um  1 , Wellenlänge  voll  einander  entfernt 
sind,  wie  0 und  6,  3 und  9,  9 und  15,  befinden  sich  stets  in  entgegen- 
gesetzten Schwingungszuständen.  Das  Theilchen  9 z.  B.  bildet  eben  den 
tiefsten  I’unkt  eines  Wellenthales,  3 und  15  dagegen  den  Gipfel  eines  Wel- 
lenberges. Die  Theilchen  0 und  6 befinden  sich  zwar  beide  in  der  Hohe 
ihrer  Gleichgewichtslage,  allein  die  Bewegung  von  0 ist  nach  unten,  die 
von  6 ist  nach  oben  gerichtet. 
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Während  ein  Theilchen  eine  ganze  Oscillation  vollendet,  schreitet  die 
Welle  um  eine  Wellenlängo  voran. 

Die  nähere  Betrachtung  des  Verhältnisses  zwischen  der  Fortpflanzungs- 
geschwindigkeit der  Wellen,  der  Grösse  und  Dauer  der  Oscillationen  und 
der  Gestalt  der  Wellen,  der  Oscillatiousbewegung  der  Theilchen  im  Inne- 
ren der  Flüssigkeit,  der  Abnahme  der  Höhe  der  Wellenberge  und  Thäler 
mit  der  Entfernung  von  dem  Ursprünge  der  Welle,  die  Bildung  der  Wel- 
len auf  grossen  Gewässern  unter  dem  Einflüsse  des  Windes  würde  uns  hier 
zu  weit  führen;  wir  müssen  in  dieser  Beziehung  auf  das  schon  oben  ge- 
nannte classische  Werk  der  Gebrüder  Weber  verweisen.  Ebenso  lassen 
wir  hier  die  Erscheinungen  der  Reflexion  und  Interferenz  der  Wasser- 
wellen unberücksichtigt,  da  wir  die  entsprechenden  Erscheinungen  bei 
den  Schall-  und  Lichtwellen  doch  näher  untersuchen  müssen. 

Seilwellen.  Es  ist  schon  bemerkt  worden,  dass  die  Bahnen  der  161 
Wassertheilehen  nicht  immer,  wie  wir  in  unseren  Zeichnungen  annahmen, 
genau  kreisförmig,  ja  nicht  einmal  immer  in  sich  selbst  zurückkehrende 
Curven  sind.  Häufig  geht  die  kreisförmige  Bahn  in  eine  elliptische  über, 
indem  bald  der  horizontale,  bald  der  verticale  Durchmesser  der  grössere 
ist.  Wäre  der  horizontale  Durchmesser  gleich  Null,  bo  würden  die  einzel- 
nen Theilchen  nur  rechtwinklig  zu  der  Richtung,  nach  welcher  sich  die 
Wellen  fortpflanzen,  auf  und  nieder  oscilliren.  Eine  Bewegung  der  Art 

Fig.  42G. 


ist  es,  welche  die  Wellen  am  gespannten  Seile  fortpflanzt.  Später  werden 
wir  auch  eine  solche  Wellenbewegung  bei  der  Lehre  vom  Lichte  kennen 
lernen. 

ftlQller's  Lehrbuch  der  Phyvik.  *>te  Aull.  L 24 
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Die  Curven  1 bis  G,  Fig.  4 20  a.  vor.  S.,  Bollen  dazu  dienen,  die  Fortpflanzung 
solcher  Wellen,  also  etwa  der  Seilwellen,  anschaulich  zu  machen.  Diese 
Curven  entsprechen  ganz  den  Figuren  324  und  325;  sie  lassen  sich  aus 
diesen  ableiten,  wenn  man  den  horizontalen  Theil  der  Bewegung  gleich 
Null  setzt,  sie  werden  deshalb  auch  ohne  weitere  Erklärung  verständlich  sein. 

Wenn  eine  Seilwelle,  gegen  den  einen  Befestigungspunkt  fortschrei- 
tend, an  demselben  angekommen  ist,  so  wird  sie  reflectirt,  sie  kehrt  wie- 
der nach  dem  anderen  Ende  zurück  und  läuft  so  mehrmals  hin  und  her. 

.Wenn  aber  nun  fortwährend  neue  Wellen  erzeugt  werden,  so  wird  es  kom- 
men, dass  die  refleetirten  Wellen  den  neu  ankommenden  begegnen;  durch 
das  Zusammenwirken  der  beiden  Wellensysteme  aber  bilden  sich  stehende 
Wellen. 

162  Fortpflanzung  des  Schalles.  Jeder  Körper,  welcher  sich  im 
Zustande  stehender  Schwingungen  befindet,  veranlasst  in  den  ihn 
umgebenden  elastischen  materiellen  Medien  eine  Wellenbewe- 
gung, welche,  bis  zu  unserem  Oliro  fortgepflanzt,  die  Empfin- 
dung des  Schalles  hervorbringt.  In  der  Regel  ist  cs  freilich  die  Luft, 
in  welcher  sich  die  Schallwellen  bis  zu  unserem  Gehörorgane  fortpflanzen, 
doch  sind  auch  alle  anderen  elastischen  Körper,  feste  sowohl  wie  flüssige, 
fähig,  den  Schall  mehr  oder  weniger  gut  zu  leiten. 

Durch  stehende  Schwingungen  elastischer  Körper  wird 
also  der  Schall  erzeugt,  durch  eine  Wellenbewegung  ^el asti- 
scher Medien  wird  er  fortgepflanzt. 

Zur  Fortpflanzung  des  Schalles  sind  materielle  Medien  un- 
bedingt erforderlich;  das  Vacuum  kann  den  Schall  nicht  Ijeiten. 

Um  dies  zu  zeigen,  setze  man  auf  den  Toller  der  Luftpumpe  ein  auf- 
gezogenes Weckerwerk,  Fig.  427,  jedoch  so,  dass  die  Füsse  desselben  nicht 
direct  auf  dem  Teller  uufstehen,  sondern  auf  einem  Kissen  von  Wolle  oder 
Kattun  oder  auch  auf  einigen  auf  einander  gelegten  Plättchen  von  dickem 
vulkanisirten  Kautschuk  ruhen.  Durch  das  Uhrwerk  wird  ein  Hammer, 
Fig.  427.  welcher  sich  bei  unserer  Vorrichtung  im  Inne- 

ren der  Glocke  befindet,  bald  auf  der  einen,  bald 
auf  der  anderen  Seite  derselben  angeschlagen. 
Der  dndurch  erzeugte  Schall  wird  sogleich  schwä- 
cher, wenn  man  die  gläserne  Luftpumponglocke 
aufsetzt,  aber  immerhin  bleibt  er  noch  deutlich 
hörbar;  wird  aber  nun  evaeuirt,  so  verschwindet 
der  Ton  vollständig.  Lässt  man  dann  die  Luft 
allmälig  wieder  eintreten,  so  unterscheidet  man 
alsbald  den  Ton,  welcher  stärker  und  Stärker 
wird,  wenn  sich  die  Glocke  mehr  und  mehr  mit 
Luft,  füllt.  Der  Schnll  kann  sich  also  nicht 
durch  den  leeren  Raum  fortpflanzcn. 

Der  grösste  Lärm  auf  der  Erde  kann  sich 
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demnach  nicht  über  die  Gränzen  unserer  Atmosphäre  verbreiten,  dagegen 
kann  aber  auch  von  keinem  anderen  Himmelskörper  nur  das  mindeste  Ge- 
räusch bis  zu  unserer  Erde  dringen;  die  furchtbarsten  Explosionen  könn- 
ten auf  dem  Monde  stattfmden,  ohne  dass  wir  davon  etwas  hörten. 

Saussure  sagt,  dass  auf  dem  Gipfel  des  Montblanc  ein  Pistolenschuss 
weniger  Gernusch  macht,  als  wenn  man  in  der  Khene  ein  Kinderknnön- 
chen  lossohiesst,  und  Gny-I.ussnc  fand,  mit  seinem  Ballon  in  einer  Höhe 
von  7000  Metern,  also  in  einer  sehr  verdünnten  Luft  schwebend,  dass  die 
Intensität  seiner  Stimme  ungemein  abgenommen  lintte. 

Nicht  in  der  Luft  allein,  sondern  in  allen  Gasen  und  Dämpfen  kann 
sich  der  Schall  verbreiten.  Um  sich  davon  zu  überzeugen,  braucht  m«n 
nur  die  Gase  oder  Düinpfe  in  das  Vacuum  eintreten  zu  lassen,  in  welchem 
sich  das  gehende  Weckerwerk  Fig.  427  befindet. 

Im  Wnsser  pflanzt  sich  der  Schall  sehr  gut  fort,  die  Taucher  hören, 
was  nm  Ufer  gesprochen  wird,  und  am  Ufer  hört  man  deutlich,  wenn  in 
grossen  Tiefen  zwei  Steine  an  einander  geschlagen  werden. 

Die  festen  Körper  endlich  können  den  Schall  nicht  allein  erzeugen, 
sondern  auch  fortpflanzen.  Wenn  man  dem  einen  Ende  eines  60  bis  70 
Fuss  langen  Balkens  das  Ohr  nähert,  so  hört  man  deutlich,  wenn  nm  an- 
deren Ende  nur  schwach  angeklopft  wird,  wenngleich  das  Geräusch  in  der 
Luft  so  schwach  ist,  dass  es  selbst  der  kaum  hört,  welcher  es  hervorge- 
bracht hat. 

Schallwellen.  Um  die  Art  und  Weise,  wie  sich  die  Schallschwin-  163 
gungen  in  der  Luft  fortpflnnzen,  anschaulich  zu  machen,  wollen  wir  uns 
denken,  dass  die  Luft  in  einer  nn  einem  Ende  offenen  Röhre  durch  die 
Oscillationen  eines  am  anderen  Ende  angebrachten  Kolbens  in  Schwin- 
gungen versetzt  wird. 

In  Fig.  428  ist  eine  solche  Röhre  dargestellt;  die  bei  I gleich  weit 
von  einander  stehenden  Striche  stellen  einzelne  Schichten  der  überall  gleich 

Fig.  428. 
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Fi g.  429.  Fig.  430. 


dichten  Luft  dar;  p ist  der  Kolben.  Dieser  Kolben  soll  um  die  Länge  ag, 
Fig.  429,  rasch  hin  und  her  gehen;  und  zwar  wollen  wir  annehraen,  dass 
er  diese  Oscillationen  nach  den  Gesetzen  der  Pendelschwingungen 
ausführe. 

Denken  wir  uns  demnach  die  Zeit,  welche  der  Kolben  zu  einem  Hin- 
und  Hergange  braucht,  in  12  gleiche  Theile  getheilt,  so  findet  man,  den 
Entwnekelungen  auf  S.  285  entsprechend,  die 
Punkte,  in  w'elchen  er  sich  in  jedem  dieser  12 
Momente  befindet,  durch  folgende  Construction: 
Man  errichte  über  der  Linie  ag,  welche  dem 
Weg  gleich  ist,  den  der  Kolben  zu  durchlaufen 
hat,  einen  Kreis,  wie  uns  Fig.  429  zeigt;  den  Um- 
fang dieses  Kreises  theile  man  von  a anfangend  in 
12  gleiche  Theile  und  fälle  von  diesen  Theilungs- 
pnnkten  Perpendikel  auf  die  Linien  ag.  Die  Durchschnittspunkte  dieser 
Perpendikel  bezeichnen  die  Stellen,  in  welchen  der  Kolben  nach  ,,lt,  */l?, 
3/u  u.  s.  w.  seiner  Oseillationsdauer  ankommen  wird.  Da  nun  aber  die 
der  Bewegung  des  Kolbens  in  Fig.  428  zu  klein  ist,  als  dass  man  der  ent- 
sprechenden Constructionsfigur,  Fig.  429,  noch  die  zur  weiteren  Bespre- 
chung nöthigen  Buchstaben  beisetzen  könnte,  so  ist  dieselbe  Construction 
in  Fig.  430  auch  noch  in  grösserem  Maassstabe  ausgeführt  worden  und 
dieser  Figur  sind  dann  die  Buchstaben  beigesetzt  worden,  welche  bei  der 
folgenden  Auseinandersetzung  stets  auf  die  entsprechenden  Punkte  der 
kleinen  Constructionsfigur  zu  beziehen  sind. 

Im  ersten  Zwölftel  seiner  Oseillationsdauer  legt  der  Kolben  den  klei- 
nen Weg  ab  zurück;  in  den  folgenden  gleich  grossen  Zeittheilchen  die 
Wege  bc,  cd,  de  u.  s.  w.  Die  anfangs  langsame  Bewegung  nimmt  also 
alsbald  an  Geschwindigkeit  zu.  In  d erreicht  der  Kolben  seine  grösste 
Geschwindigkeit;  von  da  an  wird  seine  Bewegung  wieder  langsamer,  bis  er 
das  Ende  seiner  Bahn  erreicht,  wo  Beine  Bewegung  in  die  entgegengesetzte 
übergeht.  Im  7t«n,  8ten,  9ten  u.  s.  w.  Zwölftel  seiner  Oseillationsdauer 
legt  dann  der  Kolben  die  Wege  gf,fc,  ed  u.  s.  w.  zurück. 

Diese  Bewegung  des  Kolbens  pflanzt  sich  nun  nach  und  nach  auf  alle 
die  einzelnen  Luftschichten  der  Röhre  fort,  jede  derselben  wird  nach  eini- 
ger Zeit  dieselben  Oscillationen  machen  wie  der  Kolben  selbst,  sie  wird 
aber  diese  Bewegung  um  so  später  beginnen,  je  weiter  sie  von  dem  Kol- 
ben entfernt  ist. 

Wenn  die  Luft  vollkommen  unelastisch  und  starr  wäre,  so  würde  durch 
die  Bewegung  des  Kolbens  die  ganze  Luftsäule  in  der  Röhre  fortgescho- 
ben werden,  nlle  einzelnen  Luftschichten  würden  gleichzeitig  dieselbe  Be- 
wegung, und  zwar  die  des  Kolbens,  hnhen;  die  Luft  ist  al>er  elastisch,  die 
Bewegung  pflauzt  sich  nur  nach  und  nach  fort,  und  zwar  dadurch,  dass 
die  dem  Kolben  zunächst  liegenden  Schichten  erst  comprimirt  werden  und 
daun  vermöge  ihrer  Klasticität  auf  die  folgenden  wirken. 

Betrachten  wir  den  Zustand  der  Luftsäule  in  dem  Moment,  üi  wel- 
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chem  der  Kolben  zum  ersten  Male  seinen  Weg  nach  der  rechten  Seite  hin 
vollendet  hat,  wie  dies  in  Nro.  II  Fig.  428  dargestellt  ist. 

Der  Kolben  ist  eben  zur  Ruhe  gekommen,  um  seine  rückgängige  Be- 
wegung anzufangen,  die  Luftschicht  3 aber  hat  in  ihrer  Bewegung  von 
der  Linken  zur  Rechten  eben  ihre  grösste  Geschwindigkeit  erreicht. 


Die  Luftschicht  1 ist  um  die  Länge  af 
n n 2nnB  n (tC 

n V 3 „ „ „ n Cid 

n » ^ n n s n CIC 

i n 3 „ „ B ab 

n ^ tl„„„  „ 0 


von  ihrer  ursprünglichen,  in  I dargestellten  läge  entfernt,  und  daraus  er- 
giebt  sich  die  gegenseitige  Lage  der  Schichten,  wie  sie  in  II  verzeichnet 
ist.  Bei  3 findet  die  stärkste  Verdichtung  der  Luft  statt. 

Während  nun  der  Kolben  von  der  Stellung  II  zu  seiner  ursprüngli- 
chen Lage  zurückkehrt , pflanzt  sich  die  Bewegung  bis  zur  Luftschicht  12 
fort;  diese  Luftschicht  beginnt  ihre  Bewogung  zum  ersten  Male  in  demsel- 
ben Augenblicke,  in  welchem  der  Kolben  zum  zweiten  Male  nach  der 
Rechten  zu  gehen  beginnt.  Die  Lngc  der  einzelnen  Luftschichten  zwi- 
schen 12  und  dem  Kolben,  wie  sie  diesem  Moment  entspricht  und  wie  sie 
in  Nro.  III  dargestellt  ist,  ergiebt  sich  aus  folgender  Betrachtung. 

Während  der  Kolben  und  die  Luftschicht  12  ihre  ursprüngliche  Lage 
einnehmen  und  momentan  in  Ruhe  sind,  sind  alle  zwischenliegenden  Luft- 
schichten von  ihrer  ursprünglichen  Lage  entfernt;  alle  Luftschichten  zwi- 
schen dem  Kulben  und  6 haben  eine  rückgängige  Bewegung  von  der  Rech- 
ten zur  Linken,  diejenigen  zwischen  6 und  12  gehen  von  der  Linken  zur 
Rechten. 
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von  ihrer  ursprünglichen  läge  entfernt;  daraus  ergiebt  sich,  dass  bei  9 
die  stärkste  Verdichtung,  bei  3 aber  die  stärkste  Verdünnung  der  Luft 
stattfindet;  die  Luftschicht  3 hat  oben  ihre  grösste  Geschwindigkeit  nach 
der  linken,  die  Luftschicht  9 hat  ihre  grösste  Geschwindigkeit  nach  der 
rechten  Seite  hin. 
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Wenn  nun  der  Kolben  in  Ruhe  bliebe,  so  würde  zunächst  die  Luft- 
schicht 1,  dann  2,3,4  u.  s.  w.  in  ihrer  ursprünglichen  Lage  wieder  ankoin- 
meu,  um  daselbst  ebenfalls  in  Ruhe  zu  bleiben,  während  die  Bewegung 
sich  nach  der  rechten  Seite  fortpflanzt;  in  dem  Moment  z.  B.,  in  welchem 
3 in  seiner  ursprünglichen  Lage  wieder  ankommt,  wird  sich  die.  Bewegung 
bis  15  fortgepflanzt  haben,  das  Maximum  der  Verdichtung  wird  bei  12, 
das  Maximum  der  Verdünnung  wird  bei  (i  ankommen,  ln  dem  Augenblicke 
in  welchem  12  wieder  in  seiner  ursprünglichen  Lage  ankommt,  ist  das 
Maximum  der  Verdünnung  bis  15,  das  Maximum  der  Verdichtung  bis  21 
fortgeschritten,  die  Luftschicht  24  beginnt  aber  eben  sich  nach  der  Rech- 
ten zu  bewegen  u.  s.  w. 

Fig.  431. 


Macht  nun  der  Kolben  eine  zweite  Oscillation,  so  folgt  der  ersten 
Welle  eine  zweite,  wie  dies  in  Xro.  IV  dargestellt  ist,  welche  den  Moment 
zeigt,  in  welchem  der  Kolben  eben  seinen  zweiten  Hin-  und  Hergang 
vollendet  hat. 

Vom  Kolben  bis  12  ist  eine,  von  12  bis  24  eine  zweite  Wellenlänge,  denn 
die  laingc  einer  Welle  ist  ja  die  kleinste  Entfernung  zweier  Theilchen,  welche 
sich  stets  in  gleichen  Schwingungszuständen  befinden;  der  Kolben  und  die 
Luftschichten  12  und  24  beginnen,  im  Falle  der  Kolben  seine  Oscillation 
fortsetzt,  gleichzeitig  ihre  Bewegung  nach  der  Rechten;  sie  durchlaufen 
ihren  Weg  nach  der  rechten  Seite  hin  und  wieder  zurück  stets  in  gleichen 
Zeiten  und  in  gleicher  Weise. 

Jede  Welle  besteht  aus  einem  verdünnten  und  einem  verdichteten 
Theile;  ersterer  entspricht  dem  Wcllentliale,  letzterer  dem  Wellenberge 
der  Wasserwellen. 

Die  Entfernung  von  einem  Maximum  der  Verdichtung  oder  der  Ver- 
dünnung biB  zum  nächsten,  also  von  !)  bis  21,  oder  von  3 bis  15,  ist  gleich- 
falls eine  Wellenlänge. 

Nro.  V,  Fig.  431,  bezieht  sich  auf  den  Moment,  in  welchem  der  Kolben 
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zum  dritten  Male  seine  Oscillatiou  vollendet,  wo  er  also  drei  vollständige  sich 
einander  folgende  fortschreitende  Wellen  erzeugt  hat.  In  dieser  Figur  sind 
immer  diejenigen  Luftschichten,  welche  sich  nach  derselben  Richtung  bewe- 
gen, mit  einer  Klammer  zusammengefasst.  Die  Mitte  einer  Klammer  ent- 
spricht immer  einem  Maximum  der  Verdichtung  oder  der  Verdünnung;  die 
hier  befindlichen  Luftschichten  haben  eben  ihre  grösste  Geschwindigkeit  ent- 
weder nach  der  Rechten  oder  nach  der  Linken.  I)io  Luftschichten,  welche 
da  sich  befinden,  wo  zwei  Klammern  Zusammentreffen,  befinden  sich  mo- 
mentan in  Ruhe,  indem  sie  sich  gerade  am  rechten  oder  am  linken  Ende 
der  Bahn  befinden,  welche  sie  während  ihrer  Oscillationcn  hin  und  her 
durchlaufen. 

Um  die  Principicn  der  Wellenbewegung  überhaupt  und  namentlich 
auch  die  Verbreitung  der  Schallwellen  in  der  Luft  anschaulich  zu  machen, 
haben  Wheatstone  und  Eisenlohr  mehrere  für  Vorlesungen  sehr  zu 
empfehlende  Apparate  construirt.  Den  gleichen  Zweck  habe  ich  durch 
meine  nach  dem  Princip  dos  (später  zu  besprechenden)  l’hennkistoscops 
eonstruirte  Wellenscheihe  zu  erreichen  gesucht,  welche  Herr  Job.  Val. 
Albert  Sohn  in  Frankfurt  a.  M.  nach  meinen  Angaben  hat  aüsfüliren 
lassen. 

Wir  haben  bisher  der  Einfachheit  wegen  die  Fortpflanzung  der  Luft- 
wellen in  einer  Röhre  betrachtet;  ganz  in  derselben  Weise  pflanzen  sich 
al»er  auch  die  Wellen  in  freier  Luft  von  den  oscillirenden  Körpern  nach 
allen  Seiten  hin  fort.  So  wie  sich  um  die  Stelle  des  Wassers,  in  welche 
der  Stein  hineingefallen  ist,  kreisförmige  Wellen  bilden,  so  bilden  sich  um 
den  oscillirenden  Körper  kugelförmige  Luftwollcn. 

Verschiedenheit  der  Sehallempfind ungen.  Die  Eindrücke,  164 
welche  unser  ftlir  wahrzuuehmen  vermag  und  welche  man  mit  dem  ge- 
meinschaftlichen Namen  des  Schalles  bezeichnet,  sind  von  sehr  mannig- 
faltiger Art.  Zunächst  unterscheiden  wir  zwischen  Geräuschen  (Zü- 
schen, Plätschern,  Rasseln  u.  s.  w.)  und  musikalischen  Klängen  oder 
Tönen.  Die  Empfindung  eines  Klanges  wird  durch  regelmässige 
Oscillationcn  des  tönenden  Körpers,  also  durch  periodische  Ilewe- 
gungen  hervorgebracht , während  Geräusche  von  nicht  periodi- 
schen Bewegungen  herrühreu. 

Die  verschiedenen  Klänge  oder  Töne  unterscheiden  sich  aber  unter- 
einander 

1)  durch  ihre  Tonhöhe, 

2)  durch  ihre  Stärke, 

3)  durch  ihre  Klangfarbe. 

Die  Tonhöhe  hängt  nur  von  der  Scliwingungsdaucr  des  tönen- 
den Körpers  ab,  oder  was  dasselbe  ist,  von  der  Schwingungszahl  des- 
selben, d.  h.  von  der  Anzahl  der  Oscillationcn,  welche  er  in  einer  gegebe- 
nen Zeit,  etwa  in  einer  Secunde  ausführt. 
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Die  Töne  sind  um  so  höher,  je  grösser  ihre  Schwingungs- 
zahl  oder  je  kleiner  ihre  Sch wingungsdauer  ist. 

Welches  die  Schwingungszahl  der  verschiedenen  Töne  ist  und  wie 
man  dieselbe  ermitteln  kann,  wird  weiter  unten  besprochen  werden. 

Die  Stärke,  die  Intensität  des  Tones  hängt  von  der  Amplitude 
der  Schwingungen  ab,  welche  der  tönende  Körper  macht;  je  grösser  diese 
Schwingungen  sind,  desto  stärker  ist  der  Ton. 

Unter  Klangfarbe  oder  Klangcharaktcr  versteht  man  die  Eigen- 
thümlichkeiten , durch  welche  man  bei  gleicher  Tonhöhe  und  gleicher 
Stärke  den  Ton  verschiedener  Instrumente  unterscheiden  kann.  So  hat 
z.  B.  derselbe  Ton  einen  ganz  anderen  Charakter,  je  nachdem  er  von  einer 
Violine,  oder  von  einer  Clarinette  oder  von  einer  Trompete  herrührt. 

Das  Wesen  der  Klangfarbe  ist  vorzugsweise  durch  die  Untersuchun- 
gen von  Helmholtz  ermittelt  worden;  wir  werden  darauf  später  zurück- 
kommen. 

165  Einfluss  der  verschiedenen  Oscillationsgeschwindigkeit 
auf  Wellenlänge  und  Tonhöhe.  Die  Geschwindigkeit,  mit  welcher 
sich  die  Schallwellen  in  der  Luft  fortpflanzen,  ist,  wie  bald  bewiesen  wer- 
den wird,  unabhängig  von  der  Tonhöhe,  also  auch  in  dem  oben  betrachte- 
ten Falle  unabhängig  von  der  Oscillationsgeschwindigkeit  des  Kolbens  p. 

Nehmen  wir  nun  an,  der  Kolben  p brauche  zu  einer  Oscillation  eine 
doppelt  so  grosse  Zeit  als  die,  auf  welche  sich  Fig.  431  bezog,  so  wird 
auch,  während  der  Kolben  einmal  hin-  und  hergeht,  die  Welle  doppelt 
so  weit  fortschreiten  als  in  jeneip  Falle.  Nach  dem  ersten  Hin-  und  Her- 
gänge des  Kolbens  p wird  die  Welle  bis  zur  Schicht  24  fortgeschritten 
sein  (Nro.  II*Fig.  432)  und  es  befindet  sich  für  diesen  Moment  ein 

Fig.  432. 


Dicht  igkoitsmaximuni  bei  18,  die  grösste  Verdünnung  bei  (!.  — Nach 'zwei- 
maligem Hin-  und  Hergänge  des  Kolbens  ist  dann  die  Welle  bis  48  fort- 
geschritten, wie  man  in  Nro.  III  Fig.  432  sieht» 

Man  sieht,  dass  hier  (Fig.  432)  die  Wellenlänge  doppelt  so  gross 
ist,  als  für  den  in  Fig.  431  betrachteten  Fall.  Wenn  man  aber  diese 
Schlussweise  verallgemeinert,  so  ergiebt  sich  leicht,  dass  die  Wellen- 
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länge  eineB  Tones,  d.  h.  der  Abstand  von  einem  Dichtigkeits- 
maximum in  der  Schallwelle  bis  zum  folgenden,  der  Schwin- 
gungsdauer des  Körpers  proportional  ist,  dessen  Oscillationen 
die  Schallwellen  erzeugen. 

Bezeichnen  wir  mit  A die  Wellenlänge  eines  Tones,  mit  t die  in  Sc- 
cunden  ausgedrückte  Dauer  einer  Oscillation  des  die  Welle  erzeugenden 


tönenden  Körpers,  so  ist  demnach 

A =r.  nt 1) 

wenn  n ein  constanter  Factor  ist,  bezeichnet  z die  Anzahl  der  Oscillatio- 
nen, welche  der  tönende  Körper  in  1 Secuude  macht,  so  ist  t . Z ~ 1 also 


t — — , mithin  auch 
z 


Die  Wellenlänge  eines  Tones  verhält  sich  also  umgekehrt  wie  die 
Schwingungszahl  derselben,  d.  h.  umgekehrt  wie  die  Anzahl  der  Vibratio- 
nen, welche  in  1 Secundo  gemacht  werden  müssen,  um  diesen  Ton  zu  er- 
zeugen. 

Geschwindigkeit  des  Schalles.  Alle  Töne,  welches  auch  166 
ihre  Höhe,  ihre  Intensität  und  ihre  Klangfarbo  sein  mag,  ver- 
breiten sich  in  der  Luft  mit  gleicher  Geschwindigkeit;  denn 
■wenn  versclriedcne  Beobachter  in  verschiedenen  Entfernungen  dasselbe 
Conccrt  anhören,  so  hören  sie  genau  denselben  Tact,  dieselbe  Harmonie. 
Wenn  etwa  die  tiefen  Töne  den  hohen  voraneilten,  so  würde  bald  aller 
Tact  aufhören,  und  was  in  einer  Entfernung  von  10  Schritten  eine  Har- 
monie ist,  würde  in  einer  Entfernung  von  100  Schritten  die  unerträg- 
lichste Kakophonic  sein. 

Man  hat  an  verschiedenen  Orten  Versuche  angestellt,  um  die  Ge- 
schwindigkeit des  Schalles  in  der  Luft  genau  zu  bestimmen;  wir  wollen 
hier  nur  die  aufiihren,  welche  im  Jahre  1822  bei  Paris  durch  das  Perso- 
nal des  Bureau  des  longitudes  ausgeführt  worden  sind. 

Die  beiden  Stationen,  welche  man  gewählt  hatte,  waren  Villejuif  und 
Montlhery.  Zu  Villejuif  liess  der  Capitain  Boseary  an  einem  etwas  er- 
habenen Orte  einen  Secbspfünder  mit  Ladungen  von  2 bis  3 Pfund  Pulver 
aufstellen.  Die  um  diese  Kanone  aufgestellten  Beobachter  waren  Prony, 
Arago  und  Mathieu.  Zu  Montlhery  liess  der  Capitain  Pernetty  eine 
Kanone  von  gleichem  Kaliber  mit  gleichen  Ladungen  aufstellen,  und  hier 
waren  Humboldt,  Gay-Lussac  und  Bouvard  die  Beobachter.  Die  Ver- 
suche wurden  in  der  Nacht  vom  21.  auf  den  22.  Juni  1822  gemacht  und 
bogannen  um  11  Uhr  Abends.  Von  Villejuif  aus  sah  man  deutlich  das 
Feuer  der  Explosion  zu  Montlhery,  und  umgekehrt.  Der  Himmel  wnr 
heiter  und  die  Luft  ruhig. 

Man  war  übereingekommen,  dass  an  jedem  der  beiden  Orte  12  Schüsse 
von  10  zu  10  Minuten  abgefeuert  werden  sollten,  und  dass  man  damit  auf 
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der  Station  zu  Monllhery  5 Minuten  früher  anfangeu  sollte  als  zu  Ville- 
juif,  so  dass  ein  Beobachter,  welcher  gerade  in  der  Mitte  zwischen  beiden 
Kanonen  aufgcstellt  gewesen  wäre,  alle  5 Minuten  einen  Schuss  gehört 
hätte,  von  denen  der  erste  von  Montlhery  kam,  der  zweite  von  Villcjuif, 
der  dritte  wieder  von  Montlhery  u.  s.  w.  Auf  diese  Weise  konnte  maD 
ermitteln,  ob  die  Windrichtung  einen  Einfluss  auf  die  Fortpflanzungsge- 
schwindigkeit des  Schalles  habe. 

Die  Beobachter  zu  Villcjuif  horten  vollkommen  gut  alle  Schüsse  von 
Montlhery,  jeder  von  ihnen  beobachtete  auf  seinem  Chronometer  die  Zeit, 
welche  von  dem  Moment  der  Lichterscheinung  an  bis  zur  Ankunft  des 
Schalles  verging.  Die  grösste  Differenz  zwischen  den  Resultaten  der  drei 
Beobachter  bei  einem  und  demselben  Versuche  überstieg  nicht  3/io  bis  4/io 
Secunden.  Die  längste  beobachtete  Zeit  war  55,  die  kürzeste  54,7,  das 
Mittel  54,84  Secunden. 

Zu  Montlhery  konnte  man  nur  7 von  den  12  Schüssen  von  Villcjuif 
hören,  und  von  diesen  7 wurde  auch  nicht  ein  einziger  von  den  drei  Beob- 
achtern zugleich  gehört;  doch  stimmen  die  Resultate  ziemlich  gut  über- 
ein. Die  längste  Zeit  war  54,!),  die  kürzeste  53,9,  das  Mittel  54,43 
Secunden. 

Man  kann  dcmnnch  als  Mittel  für  die  Zeit,  welche  der  Schall  brauchte, 
um  sich  von  einer  Station  bis  zur  anderen  fortzupflnuzen,  54,6  Secunden 
annehmen. 

Es  blieb  nun  noch  übrig,  die  Entfernungen  der  beiden  Stationen  ge- 
nau zu  ermitteln ; Arago  wurde  damit  beauftragt,  und  indem  er  sich  auf 
die  Triangulation  der  Gradmessung  stützte,  fand  er,  dass  die  beiden  Ka- 
nonen in  einer  Entfernung  von  9549,6  Toisen  aufgcstellt  gewesen  waren. 

Dividirt  man  diese  Länge  durch  54,6,  so  findet  man  174,9  Toisen 
oder  340,88  Meter  für  den  Weg,  den  der  Schall  in  einer  Seeunde  zurück- 
legte. Die  Temperatur  der  Luft  war  16",  das  Barometer  zu  Villcjuif  stand 
auf  756,5  Millimeter  und  das  Saussure’sclie  Hygrometer  auf  78°. 

Nach  §.  163  pflanzt  sich  die  von  einem  tönenden  Körper  ausgehende 
Wellenbewegung  während  jeder  Oscillation  desselben  um  1 Wellenlänge 
fort,  wenn  also  der  tönende  Körper  z Vibrationen  in  der  Seeunde  macht, 
so  ist  Z A der  Weg,  um  welchen  der  Schall  in  einer  Seeunde  fortschreitet, 
wenn  A,  wie  oben,  die  Wellenlänge  des  Tones  ist.  Bezeichnen  wir  den  Weg, 
welchen  der  Schall  in  einer  Seeunde  zurücklegt,  mit  f,  so  haben  wir  also 
s A = / 

und  wenn  man  für  f den  Werth  der  Fortpflanzungsgeschwindigkeit  des 
Schalles  in  der  Luft  in  Metern  ausdrückt,  so  kommt 
sA  = 341 

otler  wenn  man  die  Fortpflanzungsgeschwindigkeit  des  Schalles  in  pari- 
ser P’ussen  ausdrückt, 

z A = 1050. 

Der  Factor  n in  der  Gleichung  (2)  auf  Seite  377  ist  also  341  oder 
1050,  je  nachdem  man  das  Meter  oder  den  Fuss  als  Längeneinheit  annimmt. 
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Der  Umstand,  dass  der  Schall  sich  langsamer  fortpflanzt  als  das  Licht, 
erklärt  einige  im  alltäglichen  Leben  oft  vorkommendo  Erscheinungen. 
Wenn  man  einen  Steinklopfcr  aus  einiger  Entfernung  beobachtet,  so  hört 
man  den  Schlag  nicht  in  dem  Moment,  in  welchem  man  den  Hammer  auf- 
schlagen  sieht,  sondern  erat,  wenn  er  wieder  gehoben  wird,  was  den  Ein- 
druck macht,  als  ob  der  Schall  nicht  durch  das  Aufschlagen  des  Hammers, 
sondern  durch  das  Abnüssen  von  dem  Steine  hervorgebracht  würde.  Wenn 
man  ein  Regiment  Soldaten  nach  dem  Tacte  der  vorausgetragenon  Trom- 
meln marschircn  sieht,  so  beobachtet  man  eine  wellenartige  Bewegung, 
welche  sich  von  den  Trommlern  aus  durch  die  ganze  Reihe  fortpflanzt. 

Es  erklärt  sich  dies  dadurch,  dass  nicht  Alle  gleichzeitig  auftreten  und  den 
neuen  Schritt  beginnen,  weil  die  Hinteren  den  Tactscblag  immer  später 
vernehmen  als  die  Vorderen. 

Von  der  Reflexion  des  Schalles  und  dem  Echo.  Wenn  1U7 

die  Schallwellen  aus  einem  Mittel  in  ein  anderes  übergehen,  so  erleiden 
sie  immer  eine  partielle  Reflexion;  wenn  sie  aber  auf  ein  festes  Hinderniss 
stossen,  so  werden  sie  fast  vollständig  reflectirt. 

Mag  nun  die  Reflexion  partiell  oder  vollständig  sein,  so  ist  doch  der 
Reflexionswinkel  stets  dem  Einfallswinkel  gleich.  Es  sei  SS*,  Fig.  433, 
die  Trennungsfläche  der  beiden  Mittel,  etwa  Luft  und  Wasser,  und  eine 
Schallwelle  bewege  sich  in  der  Richtung  f n gegen  die  Wasserfläche,  so 

wird  ein  Theil  der  Bewegung  in  das 
Wasser  übergehen,  ein  anderer  Theil 
aber  wird  sich  in  der  Richtung  nd 
fortpflanzen,  welche  mit  dem  Per- 
pendikel np  einen  eben  so  grossen 
Winkel  macht  wie  fn,  d.  h.  der  Re- 
flexionswinkel d np  ist  dem  Einfalls- 
winkel /np  gleich.  Dieselbe  Er- 
scheinung würde  nach  demselben  Ge- 
setze stattfinden,  wenn  ssf  die  Tren- 
nungsfläche  zweier  Gase  oder  auch 
nur  zweier  Gasschichten  von  verschie- 
dener Dichtigkeit  wäre,  oder  wenn 
S s'  die  Gränzfläche  eines  festen  Körpers  wäre,  nur  wurde  in  dem  letzten 
Falle  der  reflectirte  Ton  wdit  intensiver  sein.  Ein  Beobachter  also,  wel- 
cher sich  in  irgend  einem  Punkte  der  Linie  n d befindet,  würde  den  Ton 
gerade  so  hören,  als  ob  er  von  n oder  einem  Punkte  der  Verlängerung 
der  Linie  dn  ausginge. 

Dass  die  Schallstrahlen  wirklich  denselben  Reflexionsgesetzen  folgen, 
wie  die  Lichtstrahlen,  ergiebt  sich  auch  durch  Versuche  mit  parabolischen 
oder  sphärischen  Hohlspiegeln.  In  Fig.  434  a.  f.  S.  seien  rs  und  tu  zwei 
sphärische  Hohlspiegel,  welche  in  einer  Entfernung  von  10  bis  20  Fuss  von 
einander  so  aufgestellt  sind,  dass  die  Axen  derselben  in  eine  gerade  Linie 


Fig.  433. 
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zusammenfallcn.  Bringt  mau  nun  in  den  Brennpunkt  A des  einen  Hohl- 
spi'egels  eine  Taschenuhr,  ro  hört  ein  im  Brennpunkt  JB  des  anderen  be- 

Fis\  434. 


lindlichcs  Ohr  deutlich  das  Ticken  derselben,  denn  alle  von  A ausgehen- 
den Schallstrahlen,  welche  den  Hohlspiegel  rs  treffen,  werden  parallel  mit 
der  Axe  reflectirt,  wie  es  in  unserer  Figur  angedeutet  ist;  auf  den  zwei- 
ten Spiegel  tu  treffend,  werden  sie  aber  gegen  den  Brennpunkt  li  dessel- 
ben zurückgeworfen  und  also  in  li  wieder  vereinigt. 

Entfernt  man  das  Ohr  aus  dem  Brennpunkte  li,  so  verschwindet  der 
Schall,  Belbst  wenn  man  sich  dem  Punkte  A bedeutend  nähert. 

Aus  der  Reflexion  des  Schalles  erklärt  sich  auch  die  Erscheinung  des 
Echo’si 

Wenn  die  Schallwellen  rechtwinklig  auf  die  reflectirendo  Fläche  tref- 
fen, so  sendet  das  Echo  den  Ton  zu  seinem  Ausgangspunkte  zurück.  In 
diesem  Falle  kann  ein  Echo  eine  grössere  oder  geringere  Anzahl  von  Syl- 
ben  unter  Bedingungen  wiederholen,  welche  leicht  zu  ermitteln  sind.  Wenn 
man  schnoll  spricht,  so  kann  man  in  2 Secunden  deutlich  6 Sylben  aus- 
sprcchcn,  in  2 Secunden  durchläuft  aber  der  Schall  zweimal  340  Meter; 
wenn  sich  also  in  einer  Entfernung  von  340  Metern  ein  Echo  befindet,  so 
wird  es  alle  Sylben  in  gehöriger  Ordnung  zurückschicken,  und  die  erste 
winl  nach  2 Secunden,  d.  h.  dann  zum  Beobachter  zurückkommen,  wenn 
er  el>en  die  letzte  ausgesprochen  hat.  ln  dieser  Entfernung  kann  also  ein 
Echo  ti  Sylben  wiederholen;  es  giebt  aber  auch  solche,  welche  14  bis  15 
Sylben  zu  wiederholen  im  Stande  sind. 

Es  ist  nicht  durchaus  nöthig,  dass  die  reflectirende  Fläche  hart  und 
platt  sei,  denn  mn:i  beobachtet  auf  dem  Meere  oft,  dass  Wolken  ein  Echo 
bilden. 

Die  Erklärung  der  vielfachen  Echos,  d.  h.  solcher,  welche  die- 
selbe Sylbe  mehrmals  wiederholen,  beruht  auf  denselben  Principien;  denn 
da  ein  reflectirter  Ton  von  Neuem  reflectirt  werden  kann,  so  ist  klar,  dass 
zwei  reflectirende  Flächen  einen  Ton  gegenseitig  auf  einander  zurückwer- 
fen können,  wie  zwei  gegenüberstehende  Spiegel  sich  das  Licht  zusenden. 
So  kann  ein  vielfaches  Echo  zwischen  zwei  entfernten  parallelen  Mauern 
entstehen.  Früher  gab  es  nahe  bei  Verdun  ein  solches  Echo,  welches  das- 
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selbe  Wort  12- bis  13  mal  wiederholte;  es  war  durch  zwei  benachbarte 
Thürme  gebildet. 

Schallwellen  müssen  auch  in  einer  wolkenlosen  Atmosphäre  reflectirt 
werden,  wenn  die  Sonne  mit  aller  Kraft  Wärme  auf  der  Erdoberfläche 
entwickelt;  denn  nicht  an  allen  Stellen  kann  die  Erwärmung  gleich  sein, 
weil  Verdampfung,  Schatten  und  andere  Ursachen  es  verhindern.  Diese 
ungleiche  Temperatur  veranlasst  eine  Menge  aufsteigender  warmer  und 
niedersinkender  kalter  Luftströmungen  von  ungleicher  Dichtigkeit;  so  oft 
also  eine  Schallwelle  aus  einem  etlichen  Luftstrome  in  einen  anderen  über- 
geht, wird  sie  eine  theilweise  Reflexion  erleiden,  und  wenn  auch  der  re- 
flectirte  Ton  nicht  stark  genug  ist,  um  ein  Echo  zu  bilden,  so  wird  doch 
dadurch  der  directe  Ton  merklich  geschwächt.  Dies  ist  sicherlich,  wie 
Humboldt  bemerkt,  die  Ursache,  warum  sich  der  Schall  des  Nachts  wei- 
ter verbreitet  als  bei  Tage,  selbst  mitten  in  den  Wäldern  von  Amerika, 
wo  die  bei  Tage  schweigenden  Thiere  des  Nachts  die  Atmosphäre  mit  tau- 
send verworrenen  Tönen  erfüllen. 

Durch  die  Reflexion  des  Schalles  erklären  sich  auch  die  Wirkungen 
des  Sprachrohrs  und  des  Hörrohrs. 

Stehende  Luftwellen.  Wenn  in  irgend  einem  Körper  durch  168 
Erschütterung  einzelner  Theilchen  eine  Wellenbewegung  eingeleitet  wird, 
so  können  regelmässig  fortschreitende  Wellen  doch  nur  dann  zur  vollstän- 
digen Ausbildung  kommen,  wenn  jener  Körper  eine  im  Vergleich  zur  Wellen- 
länge sehr  bedeutende  Ausdehnung  hat. 

In  einem  Körper  von  geringeren  Dimensionen  erregt,  hal>en  die  Wel- 
len bald  die  Gränzen  desselben  erreicht,  sie  werden  hier  reflectirt  und 
combiniren  sich  dann  mit  den  neu  erregten  zu  stehenden  Wellen,  wie 
dies  z.  B.  bei  gespannten  Saiten,  bei  quadratischen  Glas-  oder  Metallplat- 
ten, bei  Glocken  u.  s.  w.  der  Fall  ist,  welche  man  mit  einem  Fiedelbogen 
anstreicht. 

Auch  in  der  Luft  können  die  durch  irgend  einen  oscillirenden  Kör- 
per erzeugten  Schallwellen  nur  dann  in  ungestörter  Weise  regelmässig 
fortschreiten,  wenn  die  schallverbreitendo  Luftmasse  von  namhafter  Aus- 
dehnung ist;  dagegen  kann  eine  geringere  Luftmasse,  welche  in  einer 
Röhre  von  geringer  Lange  eingeschlossen  ist,  unter  geeigneten  Umständen 
in  den  Zustand  stehender  Schwingungen  versetzt  und  dadurch  selbst- 
tönend  gemacht  worden. 

Es  giebt  nun  verschiedene  Methoden,  die  in  irgend  einer  Röhre  ein- 
geschlossene Luftsäule  zum  Tönen  zu  bringen;  hier  wollen  wir  zunächst 
diejenige  betrachten,  welche  am  meisten  geeignet  ist,  Aufschluss  über  das 
Wesen  und  die  Entstehung  der  stehenden  Luftwellen  in  Röhren  zu  geben. 

Wenn  man  eine  eben  angeschlagene  gewöhnliche  Stimmgabel,  welche 
etwa  den  Ton  5 giebt,  über  eine  ungefähr  1 Zoll  weite  und  7 Zoll  hohe 
unten  geschlossene  Röhre  hält,  so  hört,  man  eine  ziendich  bedeutende 
Verstärkung  des  au  und  für  sich  sehr  schwachen  Tones  der  Stimmgabel. 
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Am  besten  wählt  man  zu  diesem  Versuche  einen  Glascylinder,  Fig.  435, 
von  der  angegebenen  Weite,  der  etwas  zu  lang  ist,  und  in  welchen  man 

nach  und  nach  so  viel  Wasser  ein- 
giesst, bis  dos  Mitklingen  der  in 
der  Röhre  eingeschlossenen  Luftsäule 
möglichst  stark  geworden  ist. 

Um  das  Mittönen  einer  Luftsäule 
noch  weit  auffallender  zu  erhalten, 
kann  man  statt  der  Stimmgabel  eine 
sogenannte  Käsglocke  und  statt  der 
Glasröhre  weite  Röhren  von  Papp- 
deckel anwenden,  wie  dies  Fig.  43C 
dorgestellt  ist.  Die  Pappröhren  ha- 
ben einen  Durchmesser  von  5 bis  6 
Zoll;  die  untere  A ist.  am  Roden  ge- 
schlossen; die  zweite  ]i  lässt  sich  mit 
einiger  Reihung  nuf-  und  niederschieben,  so  dass  man  die  Gesammtlänge 
der  Röhre  nach  Bedürfhiss  nbündern  kann.  Die  Käsglocke  knnn  einen 
Durchmesser  von  6 bis  8 Zoll  haben. 

Um  die  Glocke  zum  Tönen  zu  bringen,  hält  inan  sie  mit  der  linken 
Hand  am  Knopf  fest  und  streicht  dann  den  Rand  mit  einem  passenden 
Fiedelbogen.  Dieselbe  Glocke  wird  nun,  auf  diese  Weise  behandelt,  bald 
höhere,  bald  tiefere  Töne  gel>en;  man  muss  es  aber  durch  möglichst  gleich- 
förmiges und  langsames  Streichen  dahin  zu  bringen  suchen,  dass  sie  ihren 
tiefsten  Ton  giebt.  Hat  man  den  gewünschten  Ton  hervorgebracht,  so 
hält  man  die  tönende  Glocke  über  die  Pappröhre,  wie  es  die  Fig.  436  an- 
deutet, und  wird  dann,  falls  die  Röhre  die  richtige  Länge  hat,  ein  über- 
raschend kräftiges  Anschwellen  des  Tones  wahrnehmen. 

Savart  hat  für  diesen  Versuch  einen  besonderen,  in  Fig.  437  abge- 
Fig.  437.  bildeten  Apparat  con- 

struirt,  welcher  wohl  kei- 
ner weiteren  Erklärung 
bedarf. 

Wenn  der  tiefste  Ton 
der  Glocke  etwa  deije- 
nige  ist,  welchen  man  in 
der  Musik  mit  c bezeich- 
net, so  mussdieGesammt- 
h'inge  der  Röhre  unge- 
fähr 12  Zoll  betragen; 
für  höhere  Töne  muss 
sie  kürzer,  für  tiefere 
muss  sie  länger  werden. 

Hat  die  Röhre  die  dem 
tiefsten  Tone  der  Glocke 


Fig.  435.  Fig.  436. 
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entsprechende  I.iinge,  so  wird  jede  Verlängerung  und  Verkürzung  der 
Röhre  das  Mittönen  der  Luftsäule  schwächen,  und  es  wird  endlich  ganz 
verschwinden,  wenn  diese  Verlängerung  oder  Verkürzung  gewisse  Grün- 
zen ülierschreitet. 

Es  sei  l die  Länge  einer  Röhre,  deren  Luftsäule  für  einen  bestimm- 
ten Ton  selbsttönend  wird,  go  wird  man  auch  bei  einer  Röhre  von  der 
Länge  3/  für  denselben  Ton  ebenfalls  eine  solche  Verstärkung  wnlirneh- 
raen.  Für  den  Ton  TT  z.  1).  winl  die  in  der  Röhre  eingeschlossene  Luft- 
säule zum  Selbsttönen  kommen,  wenn  die  Länge  der  Röhre  12  Zoll  oder 
wenn  sie  36  Zoll  betragt;  im  letzteren  Falle  ist  aber  der  Effect  bei  Wei- 
tem nicht  so  kräftig  nls  im  ersteren  Falle. 

Man  sieht  also,  dass  das  Mittönen  der  Luftsäule  nur  dann  stattfin- 
det,  wenn  ein  bestimmtes  Verhältniss  zwischen  der  Länge  der  Röhre  und 
der  Wellenlänge  des  einfallenden  Tones  (der  Tonhöhe  desselben)  stattfin- 
det. Das  Mittönen  erfolgt,  wenn  die  Länge  der  Röhre  l/<  oder 
wenn  sie  3/4,  5/4  u.  s.  w.  von  der  Wellenlänge  des  einfallenden 
Tones  ist. 

Bildung  stehender  Luftwellen  in  gedeckten  Pfeifen.  169 

Nehmen  wir  an,  die  Länge  der  Röhre  ad  in  Fig.  438  sei  '/<  der  Länge 
der  einfallenden  Schallwelle,  die  Luftschichten  bei  a und  b,  b und  C,  C und 
d seien  also  um  '/i*  Wellenlänge  von  einander  entfernt. 

Fig.  438. 


Betrachten  wir  nun  den  Moment,  in  welchem  der  verdichtete  Theil 
der  einfallenden  Welle  gerade  bei  d anlangt,  so  würde  sich  gerade  in  die- 
sem Augenblicke  die  dicht  bei  d sich  befindende  Luftschicht  um  die  Länge 
rn,  Fig.  43!),  nach  der  Rechten  hin  von  d entfernt  haben,  wenn  die  feste 
Fig.  439.  Wand  in  d dies  nicht  verhinderte,  vorausgesetzt,  dass  ry  die 
Oscillntionenmplitude,  d.  h.  die  Grösse  des  Weges  ist,  um 
welchen  die  einzelnen  Lufltheilchen  während  des  Fortganges 
der  einfallenden  Welle  hin-  und  herschwingen. 

Die  Luftschicht  C würde  unter  dem  alleinigen  Einflüsse 
der  ungehindert  fortgehenden  Welle  in  diesem  Augenblicke 
um  die  Länge  rv,  die  Luftschicht  b um  die  Länge  rx,  die  Luftschicht  a 
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endlich  um  ry  nach  der  rechten  Seite  hin  von  ihrer  Gleichgewichtslage 
entfernt  sein. 

Wenn  aber  das  Dichtigkeitsmaximum  der  einfallenden  Schallwelle 
eben  bei  d angekommen  ist,  so  ist  der  vorangehende  Theil  dieser  Welle 
schon  bei  d reflectirt  worden,  die  reflectirte  Welle  ist  von  d nach  a hin 
fortgeschritten. 

Denken  wir  uns  für  einen  Augenblick  die  Wand  bei  d weg,  so  würde 
die  Welle  in  dem  Moment,  in  welchem  das  Maximum  der  Dichtigkeit  bei 
d eintrifft,  schon  um  */•»  Wellenlänge  weiter  vorgeschritten  sein.  Eine  Luft- 
schicht, die  um  1 ’u  Wellenlänge  rechts  von  d liegt,  würde  gerade  um  rt, 
eine  solche,  die  */u  Wellenlänge  rechts  von  d liegt,  würde  eben  um  rs 
von  ihrer  Gleichgewichtslage  nach  der  rechten  Seite  hin  entfernt  sein;  die 
Luftschicht  endlich,  welche  llA  Wellenlänge  rechts  von  d liegt,  würde, 
noch  nicht  aus  ihrer  Gleichgewichtslage  verrückt,  eben  erst  sich  zu  bewe- 
gen beginnen. 

Nun  aber  ist  die  Röhre  bei  d verschlossen,  die  Welle  ist  reflectirt 
worden,  und  durch  die  reflectirte  Welle  werden  die  Theilchen  gerade 
so  in  entgegengesetzter  Richtung  afficirt,  wie  es  bei  den  gleich  weit  rechts 
von  d gelegenen  Luftschichten  der  Fall  gewesen  wäre,  wenn  sich  die  Welle 
ungehindert  von  d nach  der  rechten  Seite  hin  hätte  verbreiten  können. 

Die  Luftschicht  C ist  also  durch  den  Einfluss  der  reflectirten  Welle 
um  rt,  die  Luftschicht  b um  die  Länge  rs  nach  der  Linken  verrückt, 
die  Luftschicht  a endlich  ist  durch  die  reflectirte  Welle  in  diesem  Augen- 
blick noch  gar  nicht  verrückt. 

Durch  die  einfallende  Welle  ist  durch  die  reflectirte  Welle  ist 
also  die  Luftschicht  die  Luftschicht 

C um  rt!  c um  rt 

b „ rx  b „ rs 

a „ ry  u „ 0 

nach  der  Rechten  nach  der  Linken 

von  ihrer  bei  I Fig.  438  dargestellten  Gleichgewichtslage  entfernt. 

Durch  den  gemeinschaftlichen  Einfluss  des  einfallenden  und  reflectir- 
ten Wellensystems  ist  also 

die  Luftschicht  C,  um  rv  — rt 
n » b „ rx  — rs 
* o * ry 

nach  der  rechten  Seite  hin  von  ihrer  Gleichgewichtslage  entfernt.  Auf  diese 
Weise  ergiebt  sich  für  den  fraglichen  Augenblick  die  gegenseitige  Lage 
der  einzelnen  Luftschichten,  wie  sie  bei  II  dargoBtellt  ist,  während  bei  I 
die  Luftschichten  in  ihrer  Gleichgewichtslage  dargestellt  sind. 

Um  ein  deutlicheres  Ilild  zu  geben,  sind  die  Zwischenräume  zwischen 
a und  b,  b und  r,  c und  d noch  in  8 Tlioile  getheilt.  Man  übersieht  nun 
in  II  ganz  gut,  wie  in  dem  Moment,  welchen  wir  bisher  betrachtet  haben, 
die  Luftschichten  nach  d hin  immer  dichter  auf  einander  rücken.  Die  in 
II  zunächst  bei  a liegenden  Abtheilungen  sind  fast  ganz  eben  so  gross  wie 
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die  Abtheilungen  in  I,  mehr  nach  d hin  werden  sie  aber  immer  schmäler, 
die  Luft  bei  u hat  also  noch  die  Dichtigkeit  der  umgebenden  Luft;  hier 
hat  weder  eine  Verdichtung  noch  eine  Verdünnung  stattgefunden,  nach  <1 
hin  ist  aber  die  Luft  mehr  und  mehr  comprimirt. 

Wir  haben  elien  die  gegenseitige  läge  der  einzelnen  Luftschichten 
betrachtet,  jetzt  wollen  wir  versuchen,  ihren  Bewegungszustand  für  den- 
selben Moment  zu  ermitteln. 

Wenn  r y Fig.  439  der  Weg  ist,  um  welchen  die  Luftschicht  in  Folge 
einer  fortschreitenden  Wellcnliewcgung  hin  und  her  oscillirt,  so  ist  bekannt- 
lich die  Geschwindigkeit  auf  diesem  Wege  nicht  gleichförmig,  sie  ist  wach- 
send von  r bis  M,  abnehmend  von  M bis  »/ ; sie  ist  in  r so  gross  wie  in  y, 
nämlich  gleich  Null,  sie  ist  ferner  gleich  in  s und  X , in  t und  V. 

Nun  ist  die  Luftschicht  C für  den  in  Nro.  II  Fig.  440  dargestellten 
Moment  durch  die  einfallende  Welle  nach  der  Rechten  hin  um  r v,  durch  die 
reflectirte  Welle  nach  der  Linken  um  rt  verrückt,  die  Geschwindigkeit, 
mit  welcher  das  eine  Wellensystem  das  Theilchen  C antreibt,  ist  derjenigen 
gleich  und  entgegengesetzt,  mit  welcher  es  durch  das  andere  Wellen- 
system afficirt  wird,  die  Luftschicht  c ist  also  momentan  in  Ruhe. 

Dasselbe  Resultat  ergiebt  sich  für  b und  für  tt,  alle  einzelnen  Luft- 
schichten zwischen  a und  (/  sind  momentan  in  Ruhe,  sie  beginnen  gleich- 
zeitig ihre  Bewegung  nach  der  linken  Seite  hin. 

Wenn  eben  gesagt.wnrde,  dass  die  Luftschichten  «,  b,  C und  die  da- 
zwischenliegenden, in  der  Stellung  II  angekommen,  gleichzeitig  ihre  Be- 
wegung nach  der  Linken  hin  beginnen,  so  ist  diese  Behauptung  noch  zu 
beweisen. 

Das  Theilchen  C ist  gerade  eben  durch  das  einfallende  WelleiiRystem 
mit  einer  Geschwindigkeit  nach  der  rechten  Seite  hin  afficirt,  welche  der 
Entfernung  rv  von  der  Gleichgewichtslage  entspricht,  und  diese  Geschwin- 
digkeit nimmt  mit  dem  nächstfolgenden  Augenblicke  nb. 

Durch  das  reflectirte  Wellensystem  ist  die  Luftschicht  c mit  einer  nach 
der  Linken  gerichteten  Geschwindigkeit  afficirt.  wie  sie  einem  Theilchen 

Fig.  440. 


zukommt#  welches  sich  um  rt  von  seiner  Gleichgewichtslage  entfernt  hat; 
diese  Geschwindigkeit  ist.  im  Zunehmen  begriffen. 

Die  Luftschicht  c ist  also  momentan  mit  gleicher  Geschwindigkeit 
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nach  der  Rechten  und  Linken  getrieben,  die  nach  der  Rechten  gerichtete 
Geschwindigkeit  ist  aber  im  Abnehmen,  die  entgegengesetzte  ist  im  Zu- 
nehmen begriffen,  mithin  beginnt  die  Luftschicht  C nach  der  Linken  sich 
zu  bewegen. 

Dasselbe  Resultat  erlangt  man  durch  ähnliche  Schlussweise  für  die 
Luftschicht  b. 

Die  Luitschicht  a wird  durch  beide  Wellensysteme  gleichfalls  nach 
der  Linken  getrieben.  Alle  Luftschichten  zwischen  n und  d beginnen 
also,  wenn  sic  sich  in  der  Lage  Nr.  II  befinden,  gleichzeitig  ihre  Bewe- 
gung nach  der  linken  Seite  hin;  nach  1 4 Undulation  kommen  sie  in  ih- 
rer Gleichgewichtslage  Nro.  I an,  die  sie  mit  dem  Maximum  ihrer  Ge- 
schwindigkeit passiren,  nach  1 /»  Undulation,  also  wenn  das  Maximum  der 
Verdünnung  bei  d anprallt,  gelangen  die  Theilcben  endlich  in  die  gegen- 
seitige Lage,  Nr.  III;  in  diesem  Moment  wird  ihre  Geschwindigkeit  Null, 
sie  beginnen  sich  nach  der  Rechten  zu  bewegen. 

Dass  in  dem  Moment,  in  welchem  die  Mitte  der  Verdünnungswelle 
an  dem  verschlossenen  Ende  der  Röhre  anprallt,  die  Theilcben  die  bei  Nr. 
III  dargestcllte  gegenseitige  Lage  haben,  ist  nun  noch  zu  beweisen. 

Betrachten  wir  das  einfallende  Wellensystem,  so  wird,  wenn  die  Mitte 
der  Verdünnungswelle  in  d ar.kommt,  das  */4  Wellenlänge  vor  d liegende 
Theilchen  u gerade  eine  Undulation  vollendet  haben,  es  befindet  sich  in 
seiner  Gleichgewichtslage;  ein  ■/<  Wellenlänge  rechts  von  d liegendes  Theil- 
chen würde,  wenn  sich  die  Wellen  ungehindert  über  d hinaus  verbreiten 
könnten,  in  diesem  Augenblicke  um  die  Länge  ry  nach  der  Rechten  ge- 
rückt sein;  ebenso  weit  ist  aber  nun  die  Luftschicht  a durch  die  reflec- 
tirte  Welle  aus  der  in  I verzeichneten  Gleichgewichtslage  nach  der  Linken 
verschoben,  und  so  ergiebt  sich  für  das  Theilchen  « die  in  Nr.  III  ver- 
zeichnete  Stellung. 

Untersucht  mau  eben  so,  wie  weit  in  dem  zuletzt  besprochenen  Mo- 
ment die  Schichten  b und  c durch  jedes  der  beiden  Wellensysteme  ver- 
rückt sind,  so  ergiebt  sieb  lür  dieselben  die  in  III  verzeiebnete  Stellung. 

Hier  sieht  man  nun,  wie  die  einzelnen  Luftschichten  zunächst  bei  a" 
nicht  merklich  weiter  von  einander  entfernt  sind  als  in  I;  bei  u"  bat  also 
keine  Verdünnung  statt  gefunden,  von  a"  nach  d hin  werden  die  Zwischen- 
räume immer  grösser,  das  Maximum  der  Verdünnung  findet  sich  bei  d. 

Von  der  Stellung  in  III  bewegen  sich  alle  Theilchen  gleichzeitig  nach 
der  Rechten,  sie  passiren  gleichzeitig  die  Gleichgewichtslage,  um  gleich- 
zeitig wieder,  an  der  rechten  G ranze  ihrer  Bahnen  ankommend,  die  gegen- 
seitige Lage,  wie  in  II,  anzunehmen. 

Bei  d geht  also  die  Luft  abwechselnd  von  dem  Zustande  der  Verdün- 
nung in  den  der  Verdichtung  über;  d selbst  bat  eine  unveränderliche  Stel- 
lung, alle  anderen  Luftschichten  oscilliren  hin  und  her;  für  die  zunächst 
bei  d liegenden  Luftschichten  ist  die  Amplitude  der  Oscillation  nfeht  gross, 
sie  bewegen  sich  nur  wenig  rechts  und  links.  Die  Grösse  der  Excursionen 
der  einzelnen  Theilchen  wächst  aber  mit  der  Entfernung  von  d.  Betrach- 
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ten  wir  die  Lage  des  zunächst  bei  <1  liegenden  Striches  in  II  und  III,  so 
linden  wir,  dass  er  in  letzterer  Figur  nicht  viel  mehr  links  liegt  uls  in 
ersterer;  die  erste  Figur  stellt  ihn  aber  in  einem  Momente  dar,  wo  er  am 
rechten,  die  andere,  wo  er  am  linken  Ende  seiner  Bahn  angekommen  ist; 
die  Grösse  dieser  Bahn  ist  also  unbedeutend. 

Betrachten  wir  den  Strich  c,  so  sehen  wir,  dass  er  in  III  schon  be- 
deutend melir  links  liegt  als  in  II.  l>as  Theilchen  C oscillirt  also  schon 
zwischen  weiter  aus  einander  liegenden  Gränzen;  für  b ist  die  Oscillations- 
amplitude  grösser  als  für  r,  noch  grösser  ist  sie  für  a. 

So  sehen  wir  denn,  dass  die  Luftschicht  « zwischen  ziemlich  weit  aus 
einander  liegenden  Gränzen  hin  und  her  oscillirt;  dieselbe  Bewegung  ha- 
ben nun  gleichzeitig  alle  Luftschichten  in  der  Röhre,  nur  werden  ihre 
Oscillationsamplituden  um  so  kleiner,  jo  näher  sie  dem  verschlossenen  Ende 
der  Röhre  liegen;  durch  diese  oscillatorische  Bewegung  wird  nun  in  der 
Nähe  der  Oeffnung  der  Röhre  weder  eine  Verdichtung,  noch  eine  Ver- 
dünnung hervorgcbrncht,  obgleich  hier  die  Oscillationsamplitude  der  ein- 

Fig.  441. 


zeluen  Luftschichten  gross  ist;  dahingegen  findet  am  verschlossenen 
Ende  der  Röhre,  wo  die  Oscillationsamplituden  der  einzelnen  Luftschich- 
ten nur  unbedeutend  Bind,  eine  abwechselnde  Verdünnung  und  Verdich- 
tung statt. 

Unsere  Zeichnung  ist,  um  den  Hergang  sichtbar  zu  machen,  was  die 
Oscillationsamplitude  angeht,  ungeheuer  übertrieben,  d.  h.  bei  einer  Pfeife 
von  der  Länge,  wie  sie  in  unserer  Zeichnung  dargestellt  ist,  würde  in  dem 
besprochenen  Falle  die  Luftschicht,  welche  in  ihrer  Gleichgewichtslage 
an  der  Oeffnung  der  Röhre  liegt,  lange  nicht  so  weit  in  die  Röhre  ein- 
und  austreten,  sie  würde  während  ihrer  Oscillationen  nur  wenig  nach  der 
linken  und  rechten  Seite  schwanken.  Wäre  aber  die  Oscillationsnmplitiulo 
nicht  so  gross  genommen  worden,  so  würden  in  der  Zeichnung  schwerlich 
die  Unterschiede  der  Verdichtung  und  Verdünnung  recht  deutlich  gewor- 
den sein. 

Es  hat  sich  also  hier  durch  die  Interferenz  der  directen  und  reflee- 
tirten  Wellen  eine  stehende  Luftwelle  gebildet,  denn  alle  einzelnen  Luft- 
schichten in  der  Röhre  beginnen  gleichzeitig  ihre  Bewegung,  sie  erlangen 
gleichzeitig  das  Maximum  ihrer  Geschwindigkeit,  sie  langen  gleichzeitig 
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an  den  Gränzpnnkten  ihrer  Bahnen  an.  um  dann  gleichzeitig  die  Bewe- 
gung in  entgegengesetzter  Richtung  zu  beginnen. 

Die  Fig.  442  I,  II,  III  soll  dazu  dienen,  die  durch  eine  solche  ste- 
hende Luftwelle  abwechselnd  hervorgebrachten  Verdünnungen  und  Ver- 
dichtungen anschaulich  zu  machen.  In  II  ist  die  ganze  Röhre  gleichför- 
mig schattirt,  und  dies  entspricht  dem  Falle,  dass  die  Luit  in  der  ganzen 
Röhre  eine  gleichförmige  Dichtigkeit  hat.  wie  dies  in  den  Momenten  der 
Fall  ist,  wo  alle  die  einzelnen  Luftschichten  mit  dem  Maximum  ihrer  Ge- 
schwindigkeit ihre  Gleichgewichtslage  passire».  Sind  die  Theilchen  in 
ihrer  Oscillation  gegen  das  verschlossene  F.nde  der  Röhre  hin  an  den  äus- 
sersten  Punkten  ihrer  Bahn  angekommen,  so  findet,  hier  eine  Verdichtung 
statt,  Nr.  III.  Nun  beginnen  sich  die  einzelnen  Luftschichten  von  dem 
verschlossenen  Ende  zu  entfernen,  und  nach  1 Undulation  haben  wir  hier 
eine  Verdünnung,  Nr.  I.  Am  offenen  Ende  der  Röhre  findet  in  keinem 
Zeitmomente  eine  merkliche  Verdichtung  oder  Verdünnung  statt;  hier  aber 
bewegen  sich  die  Luftschichten  zwischen  den  weitesten  Gränzen  hin 
und  her. 


I 


II 


III 

Die  Pfeile  in  III  und  I deuten  an,  in  welcher  Richtung  die  Theil- 
chen sich  zu  bewegen  beginnen,  wenn  am  Boden  eben  das  Maximum  der 
Verdichtung  oder  der  Verdünnung  stattfindet. 

Würde  nun  in  die  Röhre,  etwa  bei  r.  ein  I<och  gemacht,  so  würde 
dadurch  die  Bildung  der  stehenden  Welle  gestört,  wenn  nicht  ganz  ver- 
hindert werden,  weil  hier  im  Momente  der  Verdichtung  Luft  entwei- 
chen, iin  Moment  der  Verdünnung  aber  Luft  einströmen  würde.  Der  stö- 
rende Einfluss  einer  solchen  Oeffhung  würde  aber  an  solchen  Stellen,  welche 
dem  offenen  Ende  näher  liegen,  geringer  sein,  weil  hier  die  Verdünnung 
sowohl  als  die  Verdichtung  geringer  sind. 

Denselben  störenden  Einfluss,  den  eine  üeffnung  hervorbringt,  würde 
auch  ein  Abschneiden  der  Röhre  an  diesen  Stellen  zur  Folge  haben. 

0 Sehwingung'sknoten  in  tönenden  Luftsäulen.  Wir  haben 
soebeu  gesehen,  dass  die  Bildung  stehender  Luftwellen  in  einer  Röhre  au 
ein  bestimmtes  Verhältnis  der  Röhrenlünge  und  der  Wellenlänge  des 


Fig.  442. 
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einladenden  Tones  geknüpft  ist.  In  dom  bisher  betrachteten  Falle  war 
die  lünge  der  Röhre  */4  von  der  Wellenlänge  des  einfalleuden  Tones;  es 
können  sieh  aller  auch  noch  bei  anderen  Verhältnissen  zwischen  Röhren- 
nnd  Wellenlänge  stehende  Luftwellen  in  der  Röhre  bilden. 

Zur  Bildung  der  stehenden  Welle  in  der  Röhre  ist  erforderlich,  dass 
dicht  bei  dem  Boden  die  Oseillationsamplituden  verschwindend  klein  wer- 
den, dass  alier  hier  abwechselnde  Verdünnungen  und  Verdichtungen  statt- 
finden, während  am  offenen  Endo  der  Röhre  keine  merkliche  Verdichtung 
und  Verdünnung  entsteht;  an  der  Oeffnuug  der  Röhre  muss  also 
stets  der  verdichtete  Theil  der  reflectirten  Welle  mit  dem 
verdünnten  Theile  der  einfallenden  Welle  zusammcnfallen,  und 
umgekehrt. 

Dieser  Bedingung  wird  dadurch  allerdings  entsprochen,  dass  die  Oeff- 
nung  der  Röhre  um  '/4  Wellenlänge  von  dem  Boden  entfernt  ist,  aber 
auch  dadurch,  dass  die  Entfernung  der  Oeffnung  von  dem  Boden  W4l 
T/i  u.  s.  w.  Wellenlängen  beträgt. 

Um  den  Schwingungsznstand  der  Luftsäule  in  einer  Röhre  zu  erforschen, 
deren  Länge  :l/t  von  der  Wellenlänge  des  einfallenden  Tones  ist,  könnte 
man  wieder  die  im  vorigen  I’aragrapheu  angewandte  Betrachtungsweise 
benutzen;  es  wird  alter  hier  eine  kürzere  mehr  übersichtliche  Betrachtungs- 
weise genügen. 

Es  sei  US  in  Eig.  413  die  Länge  der  Röhre,  in  welche  die  Scliall- 


Digitized  by  Google 


390 


Fortschreitende  und  stehende  Luftwellen. 


wellen  in  der  Richtung  von  R nach  S einfallen  um  dann  ain  Roden  von 
S nach  R hin  reflectirt  zu  werden.  Wenn  R S gerade  ■*/<  der  Wellenlänge 


des  einfallenden  Tones  ist,  so  ist  S V — VT—  TR  = */«  dieser  Wellen- 
länge. 

Betrachten  wir  zunächst  den  Moment,  in  welchem  gerade  ein  Rich- 
tigkeitsinaximum  hei  R in  die  Röhre  eiutritt,  so  kann  uns  die  Curve  n TpS 
die  einfallende  Welle  darstellen,  wenn  der  Wellenberg  bei  H eine  Ver- 
dichtung, das  Wellenthal  bei  p eine  Verdünnung  repräsentirt.  Wäre  in 
S keine  rcflectirende  Wand,  so  würde  Sn' p'  die  Fortsetzung  der  Welle 
für  den  fraglichen  Augenblick  darstellen.  Nun  aber  ist  die  Welle  in  S 
reflectirt  worden.  Das  Verdichtungsninximum.  welches  biB  n'  fortgeschrit- 
ten sein  würde,  ist  nach  der  Reflexion  bis  n",  und  ebenso  die  Verdünnung, 
welche  ohne  die  Wand  bis  p'  gelangt  wäre,  bis  p"  vorgedrungen.  Die 
Verdichtung  der  eintretenden  Schallwelle  fällt  also  mit  einer  Verdünnung 
der  reflectirten,  die  Verdünnung  der  eintretenden  aber  mit  einer  Verdich- 
tung der  reflectirten  zusammen,  für  den  fraglichen  Augenblick  findet  also 
in  der  ganzen  Röhre  weder  Verdünnung  noch  Verdichtung  statt. 

Betrachten  wir  aber  den  Bewegungszustaud  der  einzelnen  Luftschich- 
ten. Durch  die  eiutretende  Verdichtung  von  R bis  T werden  alle  Luft- 
theile  an  dieser  Stelle  mit  einer  Bewegung  afficirt,  deren  Richtung  der 
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Pfeil  a andeutet.  Durch  die  gleichzeitig  hier  eintreffende  Verdünnung 
der  reflectirten  Welle  werden  aber  hier  alle  Theile  in  einer  durch  den 
Pfeil  b dargestellten  Richtung  afficirt,  welche  der  Richtung  entgegenge- 
setzt ist,  mit  welcher  die  reflectirte  Welle  fortschreitet.  Die  eintretende 
und  die  reflectirte  Welle  vereinigen  sich  also  hier,  um  alle  Luftschichten 
zwischen  It  gegen  T hinzutreibon. 

Ebenso  ergiebt  sich,  dass  gleichzeitig  alle  Luftschichten  zwischen  S 
und  T durch  die  eintretende  Welle  in  der  Richtung  des  Pfeils  (I . durch 
die  reflectirte  in  der  Richtung  des  Pfeils  c afficirt  sind;  alle  Luftschichten 
zwischen  S und  T bewegen  sich  also  auch  gleichzeitig  gegen  7 hin. 

Betrachten  wir  den  Moment,  in  welchem  ein  Dichtigkeitsmaximum 
der  eintretenden  Welle  bis  T vorgeschritten  ist,  wie  dies  in  II  dargestellt 
wird.  Für  diesen  Augenblick  ist  die  reflectirte  Verdichtungswelle,  die  ohne 
die  reflectirende  Wand  bis  n'  in  II  fortgeschritten  sein  würde,  wieder  bis 
n zurückgegangen;  hier  "kommt  also  ein  Dichtigkeitsmaximum  der  eintre- 
tenden und  der  reflectirten  Welle  zusammen,  es  erfolgt  daher  eine  ver- 
stärkte Verdichtung,  wie.  durch  die  Curve  Volt  angedeutet  ist. 

Ebenso  erfolgt  für  diesen  Moment  eine  grösste  Verdünnung  am  Bo- 
den bei  S. 

Was  den  Bewegungszustand  der  Lufttheilchen  für  diesen  Moment  l>e- 
trifft,  so  sind  alle  Luftschichten  zwischen  It  und  V durch  die  eintretende 
Verdichtungswelle  in  der  Richtung  des  Pfeiles  « in  II  afficirt,  durch  die 
reflectirte  Verdichtungswelle  aber  in  entgegengesetzter,  also  in  der  Rich- 
tung des  Pfeiles  b.  Die  Geschwindigkeit  aller  Theilchen  ist  für  diesen 
Augenblick  gleich  Null. 

' Nro.  III  Fig.  444  entspricht  dem  Moment,  in  welchem  die  grösste 
Verdünnung  der  eintretenden  Welle  bei  It  ankommt,  für  diesen  Augen- 
blick fallt  in  der  ganzen  Röhre  wieder  eine  Verdichtung  der  eintretenden 
Welle  mit  einer  gleich  grossen  Verdünnung  der  reflectirten  zusammen,  in 
der  ganzen  Röhre  findet  also  weder  Verdichtung  noch  Verdünnung  statt; 
dagegen  sind  alle  Luftschichten  mit  Ausnahme  von  T in  Bewegung.  Alle 
Luftschichten  zwischen  T und  It  bewegen  sich  gegen  It  hin,  alle  Luft- 
schichten zwischen  T und  S bewegen  sich  gegen  S hin. 

Nro.  IV  stellt  den  Moment  dar,  in  welchem  das  Verdichtungsmaximum 
der  einfallenden  Welle  am  Boden  S ankommt.  Verdichtungsmaximum 
bei  S,  grösste  Verdünnung  bei  T\  momentaner  Stillstand  aller  Theil- 
chen, um  alsbald  ihre  Bewegung  von  beiden  Seiten  her  gegen  T hin  zu 
beginnen. 

Wir  sehen  also,  dass  gleichzeitig  alle  Luftschichten  in  der  ganzen 
Röhre  gegen  T hin  (I)  und  dann  wieder  gleichzeitig  von  T weg  gehen 
(III),  während  die  Schicht  T selbst  unbeweglich  bleibt,  dass  aber  dagegen 
in  T abwechselnd  eine  Verdichtung  eintritt  (II),  wenn  elien  am  Boden 
eine  Verdünnung  stattfindet,  während  dann  nach  einer  halben  Uudulation 
am  Boden  eine  Verdichtung  und  bei  T eine  Verdünnung  entsteht  (IV). 

In  dem  Punkte  T,  welcher  um  '/«  der  Wellenlänge  des  eiufallenden 
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Tones,  also  um  '/:i  der  Röhrenlänge  von  der  Oeffnung  der  Röhre  absteht, 
bildet  sich  daher  durch  die  Interferenz  der  eintretenden  und  reflectirten 
Welle  ein  Schwingungsknoten. 

Die  Fig.  445  dient  dazu,  diesen  Fall  noch  anschaulicher  zu  machen. 
Die  Pfeile  in  I bezeichnen  die  Richtung,  in  welcher  die  Luftschichten  sich 


I 


II 


III 


zu  bewegen  beginnen,  wenn  eben  im  Scliwinguugsknoten  T eine  grösste 
Verdichtung  stattfindet.  Die  Pfeile  in  III  bezeichnen  die  Richtung  der 
Bewegung , welche  in  dem  Moment  beginnt , in  welchem  in  T die  grösste 
Verdünnung  stattfindet. 

I Offene  Röhren.  Bisher  haben  wir  nur  die  Bildung  stehender  Luft- 
wellen  in  solchen  Röhren  betrachtet,  welche  durch  einen  Boden  geschlos- 
sen waren,  und  welche  deshalb  auch  gedeckte  Röhren  oder  gedeckte 
Pfeifen  genannt  werden.  In  gleicher  Weise  lässt  sich  aber  auch  die 
Luftsäule,  welche  in  beiderseits  offenen  Röhren  eingeschlossen  ist,  in 
den  Zustand  stehender  Schwingungen  versetzen. 

Man  lege  eine  gleichfalls  aus  zwei  in  einander  schiebbaren  Stücken 
A und  jf>‘,  Fig.  446,  bestellende  Pappendeckelröhre,  welche  bei  gleichem 
Durchmesser  gerade  doppelt  so  lang  ist  wie  diejenige,  welche  zu  dem 


Fig.  446. 


in  Fig.  436  dargestellten  Versuch  gedient  hat,  welche  aber  an  beiden 
Seiten  offen  ist,  auf  einen  Tisch,  so  wird  man  ein  bedeutendes  An- 
schwellen  des  Tones  wahrnehmen  sobald  mau  die  durch  Anstreichen 
mit  dem  Fiedelbogen  zuin  Tönen  gebrachte  Glasglocke  G (dieselbe,  welche 
zu  dem  auf  S.  382  beschriebenen  Versuch  gedient  hat)  so  vor  die  eine 
Mündung  des  RohreB  hält,  wie  es  unsere  Figur  andeutet. 
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Bezeichnen  wir  mit  l die  Länge  der  gedeckten  Rohre,  welche  für  den 
tiefsten  Ton  der  Glocke  G anspricht,  so  muss  man  also  einer  beiderseits 
offenen  Röhre  die  Länge  2 l geben,  wenn  die  in  derselben  eingeschlosse- 
nen Luftsäule  ■' urch  denselben  Ton  zum  Mittönen  gebracht  werden  soll. 
Die  Wellenlä.  • des  tiofsten  Tons,  für  welchen  eine  beiderseits 
offene  Röhre  anspricht,  ist  also  doppelt  so  gross  wie  die  Länge 
der  Röhre. 

Die  Bildung  stehender  Wellen  in  beiderseits  offenen  Röhren  erklärt 
sich  folgendermaassen: 

Wenn  der  verdichtete  Theil  einer  Welle,  nachdem  er  die  Röhre  ihrer 
ganzen  Länge  nach  durchlaufen  hat,  an  der  zweiten  Oeffhung  austritt,  so  wer- 
den die  comprimirten  Lufttheilchcu  leicht  nach  allen  .Seiten  hin  auswei- 
chen,  und  dadurch  wird  eine  Verdünnung  entstehen,  welche  nun,  gleichsam  am 
offenen  Ende  der  Röhre  reflectirt,  dieselbe  in  entgegengesetzter  Richtung 
durchläuft  wie  ilie  ursprünglich  einfallenden  Schallwellen. 

In  gleicher  Weise  wird  eine  aus  der  Röhre  austretende  Verdünnungs- 
Welle  durch  das  seitliche  Zuströmen  von  Luft  in  eine  rückwärts  laufende 
Verdichtungswelle  verwandelt. 

Die  rückwärts  laufenden  Wellen  sind  freilich  weniger  intensiv  als  die 
ursprünglichen. 

Diese,  die  Röhre  rückwärts  durchlaufenden  Wellen  kommen  nun  mit 
den  neu  einfallenden  zur  Interferenz  und  so  kommen  unter  entsprechenden 
Umständen  stehende  Luftwellen  in  der  Röhre  zu  Stande,  deren  Bildung 
sich  nach  den  im  vorigen  Paragraphen  besprochenen  Grundsätzen  ablei- 
ten lässt. 

Der  tiefste  Ton,  für  welchen  die  Röhre  anspricht,  ist  diejenige,  dessen 
Wellenlänge  doppelt  so  gross  ist  als  die  Länge  der  Röhre.  Für  diesen  Fall 
bildet  sich  ein  Schwingungsknoten  in  der  Mitte  der  Röhre,  ein 
Bauch  aber  an  jedem  Ende,  wie  es  durch  Fig.  447  anschaulich  gemacht  ist. 

Kig.  417. 


fr*#  m.. 

► 

I stellt  den  Moment  dar,  wo  in  der  Mitte  der  Röhre  die  grösste:  Verdichtung 
stattfindet;  während  die  Luftschicht  in  der  Mitte  der  Röhre  in  Ruhe  bleibt, 
beginnt  die  Luft  auf  beiden  Seiten  sich  von  der  Mitte  zu  entfernen,  wie 
dies  durch  die  (Pfeile  angedeutet  ist;  nach  '/<  Undulation  kommen  alle 
Luftschichten  in  ihrer  Gleichgewichtslage  an,  und  in  diesem  Momeut  ist 
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die  Dichtigkeit  der  I.uft  in  der  ganzen  Röhre  dieselbe  (Nr.  II);  aus  diesem 
Zustande  geht  dann  aber  die  Luftsäule  während  der  nächsten  Viertel- 
Undulation  in  den  Nr.  III  dargestellten  Zustand  über,  wo  in  der  Mitte 
der  Röhre  die  grösste  Verdünnung  stattfindet.  — Nun  beginnen  die 
einzelnen  Luftschichten  wieder  von  beiden  Seiten  her  sich  gegen  die  Mitte 
hin  zu  bewegen  u.  s.  w. 

Für  den  nächst  höheren  Ton,  welcher  die  Luftsäule  in  der  Röhre  in 
den  Zustand  stehender  Schwingungen  versetzt,  bildet  sich  ein  Bauch  in 
der  Mitte  der  Röhre,  Knoten  nber  bilden  sich  in  den  Punkten  S und  T, 
Fig.  448,  welche  um  '/<  der  Röhrenlänge  von  den  Enden  abstehen.  Wenn 
in  T ein  Maximum  der  Verdichtung  stattfindet,  wie  in  Nr.  I,  so  findet  in  S 
Verdünnung  statt,  und  umgekehrt,  Nr.  III. 

Fig.  448. 


Für  den  eben  besprochenen  Fall  ist  die  Wellenlänge  des  Tones  der 
Länge  der  Röhre  gleich;  die  Oscillat ionsdauer  dieses  Tones  ist  halb  so 
gross  als  die  des  (irundtones  der  Röhre. 

Orgelpfeifen.  Um  die  Luft  in  einer  Röhre,  sei  es  eine  offene  oder 
gedeckte,  in  stehende  Schwingungen  zu  versetzen  und  sie  also  zum  Selbst  - 
töueu  zu  bringen,  ist  nicht  gerade  nöthig,  einen  tönenden  Körper  vor  die 
Oeffnung  zu  halten,  wie  dies  ja  die  Orgelpfeifen  zeigen.  Hier  ist  es  ein 
am  offenen  Finde  der  Röhre  vorbeiströmender,  an  ihren  Rändern  sich 
brechender  Luftstrom,  welcher  durch  seine  Stösse  Wellen  erzeugt,  die,  am 
anderen  Ende  reflectirt,  mit  den  neu  einfallenden  interferiren.  Wenn  auch 
diese  Stösse  anfangs  nicht  ganz  regelmässig  sind,  so  w'erden  sie  doch  als- 
bald, wenigstens  wenn  die  Röhre,  wie  man  sagt,  gut  auspricht,  durch  den 
Einfluss  der  rückkehrenden  Wellen  regulirt,  so  dass  sich  regelmässig 
stehende  Schwingungen  bilden,  durch  welche  die  Luft  in  der  Röhre  selbst- 
tönend wird. 

Die  einfachste  Art,  die  Luft  in  einer  kleineren  gedeckten  Röhre  zum 
Tönen  zu  bringen,  ist  die,  dass  man  sie  in  verticaler  Richtung  vor  den  Mund 
hält  (das  geschlossene  Finde  nach  unten  gekehrt,  während  das  offene  Ende 
an  die  untere  Lippe  gehalten  wird),  und  dann  schräg  gegen  den  Rand  der 
Röhre  bläst. 
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Orgelpfeifen. 
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Fig.  451. 


Kino  andere  Methode,  um  die 
Luft  in  einer  offenen  Röhre  7.11m  Tö- 
nen zu  bringen,  ist  die,  das»  man 
Wasserstoffgas  in  einem  Gefässe  er- 
zeugt und  es  durch  eine  feine  Spitze 
ausströmen  lässt,  das  Gas  anzündet 
und  dann  die  Glasröhre  darüber  hält 
Fig.  44». 

Die  zweckmässigste  Methode  die 
Luft  in  Röhren  in  den  Zustand  ste- 
hender Schwingungen  zu  versetzen, 
ist  diejenige,  welche  mau  hei  den  Or- 
gelpfeifen in  Anwendung  gebracht 
hat.  Die  Einrichtung  derselben  ist 
nus  Fig.  450  und  451  zu  ersehen. 
Man  unterscheidet  an  ihnen  den  Fuss, 
den  Mund  und  die  Röhre. 

In  Fig.  451,  welche  eine  Zinn- 
pfeife darstellt,  ist  der  Fuss  mit  FF, 
die  Röhre  mit  R R bezeichnet.  Die 
Röhre  hat  an  ihrem  unteren  Ende 
vorn  eine  Oeffbung  ab,  welche  der 
M und  genannt  wird.  Fuss  und  Röhre 
sind  durch  eine  dünne  Zinnplatte 
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getrennt;  zwischen  der  vorderen  Kante  dieser  Platte,  welche  den  Boden 
der  Schallröhre  bildet,  und  der  vorderen  Wand  des  Fusses  bleibt  eine 
schmale  Spalte,  durch  welche  die  unten  in  den  Fuss  eingeblasene  Luft 
austritt  und,  sich  an  der  oberen  Kante  des  Mundes  brechend,  die  Luft- 
säule in  der  Röhre  R II  in  stellende  Schwingungen  versetzt. 

Die  Einrichtung  der  hölzernen  Orgelpfeifen  ist  aus  dem  Durchschnitt 
Fig.  450  zu  ersehen.  Die  in  den  Fuss  eingeblasene  Luft  dringt  aus 
dein  Behälter  K durch  einen  schmalen  Spalt  c d hervor  und  bricht  sich 
an  der  oberen  Kante  ab  des  Mundes,  von  welchem  unsere  Figur  nur  die 
linke  Hälfte  ab  cd  zeigt. 

Statt  einer  förmlichen  Orgel  kann  man  sich  zu  Versuchen  mit  Orgel- 
pfeifen, seien  es  nun  gedeckte,  wie  Fig.  451,  oder  offene  wie  Fig.  450, 
der  in  Fig.  452  abgebildeten  Vorrichtung  bedienen.  Mit  Hülfe  des  Blase- 


Fig.  452. 


balgs  p wird  I.uft  in  den  Balg  ss  getrieben,  aus  welcher  sie  dann  durch 
die  Anfangs  vertical  herab,  dann  horizontal  nach  vorn  hin  gehende  Röhre 
J in  die  Windlade  CC  gelangt.  Die  obere  Fläche  dieses  Kastens  ent- 
hält eine  Reihe  von  Löchern,  auf  welche  die  verticalen  Löcher  des  Holz- 
stücks tld,  von  welchem  unsere  Figur  nur  einen  Tlieil  zeigt,  münden.  In 
die  Löcher  des  Holzstücks  dd  wird  der  Fuss  der  Pfeifen  eingesetzt,  /wi- 
schen den  Löchern  des  Brettes  dd  und  den  entsprechenden  I sichern  der 
Windlade  cc  befinden  sich  aber  Schieber,  welche  selbst  mit  Löchern  ver- 
sehen sind,  so  dass  mau  nach  Belieben  den  Wind  in  eine  Pfeife  kann  ein- 
treten  lassen,  wenn  man  den  entsprechenden  Schieber  vorzieht,  oder  den 
Wind  von  dieser  Pfeife  absperrt,  wenn  mau  den  Schieber  zurückschiebt, 
wie  dies  durch  Fig.  453  noch  besser  erläutert  wird,  welche  die  Kin- 


Digitized  by  Google 


397 


Orgelpfeifen. 


richtung  der  Schieber  in  grösserem  Maassstabe  darstellt , als  die  vorige 
Figur.  Der  Schieber  1 ist  zurückgeschoben,  der  Schieber  2 ist  vorgezogen. 

Eine  und  dieselbe  gedeckte  Pfe i IV  kann  mehrere  Töne  geben.  Der 
tiefste  ist  derjenige,  dessen  Wellenlänge  4mal  so  gross  ist  als  die  Länge 
der  Röhre;  die  höheren  Töne,  welche  die  Pfeife  giebt,  sind  diejenigen,  welche 
einer  3mal,  fimal  u.  s.  w.  kürzeren  Wellenlänge  entsprechen,  welche  sIro 
durch  stehende  Schwingungen  erzeugt  werden,  welche  eine  .Sinai,  5mal 
u.  s.  w.  kleinere  Oscillationsdauer  haben  als  der  tiefste  Ton  der  Pfeife. 

Den  tiefsten  Ton  giebt  die  Pfeife  bei  schwächerem,  die  höheren  bei 
stärkerem  Winde. 

Um  Versuche  mit  gedeckten  Pfeifen  zu  machen,  kann  man  auch 
sogenannte  Stimmpfeifen,  Fig.  4f>4 , anwenden.  Es  sind  dies  ungefähr 


Fig.  454. 


Fig.  453. 


1 Fuss  lange  hölzerne  runde  Pfeifen,  in  welchen  ein  durch 
einen  Korkstopfen  gebildeter  am  unteren  Ende  eines  hölzer- 
nen Stempels  befestigter  Kolben  auf  und  nieder  geschoben 
werden  kann,  wodurch  sich  die  tönende  Luftsäule  nach  Belieben 
verlängern  oder  verkürzen  lässt. 

Ebenso  giebt  auch  eine  offene  Pfeife  mehrere  Töne,  je 
nachdem  sie  durch  schwächeren  oder  stärkeren  Wind  ange- 
blasen wird.  Die  Wellenlänge  des  tiefsten  Tones,  den  sie  giebt, 
des  Grundtons,  ist  doppelt  so  gross  wie  die  Pfeifenläuge. 
Für  diesen  Grundton  bildet  sich  ein  Schwingungsknoten  in 
der  Mitte  der  Röhre.  Die  Wellenlänge  des  zweiten  Tons  der 
offenen  Pfeife  ist  gleich  der  Länge  der  Pfeife  selbst  und  die 
beiden  Schwingnngsknoten,  welche  sich  in  diesem  Falle  bilden, 
haben  die  Fig.  448  Seite  394  dargestellte  Lage. 

Bezeichnen  wir  die  Länge  einer  offenen  Röhre  mit  Ij, 
so  sind  die  Wellenlängen  der  Töne,  welche  sie  gel>en  kann , 

2 L,  V»  L,  s/a  L u.  s.  w., 

während 

4 L,  Vs  L,  V;.  L n.  s.  w. 


die  Wellenlängen  der  Töne  sind,  welche  eine  gedeckte  Pfeife  von  der  Länge 
L geben  kann. 

Der  tiefste'l’on,  welchen  eine  Pfeife  geben  kann,  wird  ihr  Grundtou 
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genannt,  die  anderen  Töne,  welche  gie  bei  gestärktem  Winde  giebt,  heissen 
die  Obertöne. 

Wenn  man  an  verschiedenen  Stellen  einer  Orgelpfeife  Löcher  macht, 
die  man  nach  ltelicben  durch  einen  Schieber  verschliesscn  oder  öffnen  kann, 
so  kann  man  zeigen,  dass  der  Ton  durchaus  nicht  geändert  wird,  wenn 
man  ein  Loch  öffnet,  welches  sich  an  der  Stelle  eines  Bauches  befindet, 
dass  jedoch  eine  Aenderung  eintritt,  wenn  ein  Loch  an  einer  anderen  Stelle 
geöffnet  wird. 

Uni  die  Schwingungskuoten  der  Luftsäule  in  einer  Röhre  zu  zeigen,  wen- 
det Hopkins  eine  gläserne  Röhre  an,  welche  ungefähr  l1'.,  Zoll  im  Durch- 
messer hat  und  welche  ungefähr  2 Fuss  lang  ist.  Die  Röhre  wird  über 
einer  Metallplatte  befestigt,  welche  in  gleicher  Weise  festgeschraubt  wird, 
wie  die  Platten,  welche  zur  Erzeugung  der  Klangliguren  dienen.  Sie  wird 
durch  Anstreichen  mit  dem  Fiedelbogen  zum  Tönen  gebracht.  Der  Ton 
der  Platte  muss  der  Länge  der  Röhre  entsprechen.  In  der  Röhre  hängt 
an  einem  Faden  ein  Rähmchen  herab,  über  welches  eine  zarte  Membran 
gespannt  ist,  die  mit  Sand  bestreut  wird.  Dieser  Sand  bleibt  ruhig  liegen, 
wenn  das  Rähmchen  an  die  Stelle  eines  Knotens  gebracht  wird;  an  allen 
anderen  Stellen  dagegen  wird  er  herabgeworfen,  was  natürlich  an  der 
Stelle  der  Bäuche  am  stärksten  der  Fall  ist. 

Weil  mau  durch  Anstreichen  einer  Metallplatte  nicht 
immer  mit  Sicherheit  den  gewünschten  Ton  erhält,  so  ist  es 
zweckmässig,  den  Versuch  so  abzuündern,  dass  man  die  Glas- 
röhre in  den  Fuss  einer  Orgelpfeife,  Fig.  405,  steckt;  man  hat 
auf  diese  Weise  eine  oben  offene  Orgelpfeife  von  Glas,  welche 
mit  Sicherheit  ihren  tiefsten  Ton,  und  bei  verstärktem  Winde 
oder  verkleinerter  Mundöffnung  seine  Octave  giebt. 

Für  den  tiefsten  Ton  der  Röhre  bleibt  der  Sand  ruhig 
liegen,  wenn  sich  das  Rähmchen  in  der  Mitte  der  tönenden 
Luftsäule  befindet,  wie  Fig.  455  andeutet;  an  der  gleichen 
Stelle  kommt  aller  der  Sand  sogleich  in  lebhafte  Bewegung, 
wenn  durch  stärkeren  Wind  die  Octave  deB  Grundtones  erzeugt 
wird,  während  man  in  gleicher  Weise  für  diesen  höheren  Ton 
die  Schwingungsknoten  bei  a und  h nachweisen  kann. 

Einfluss  der  Tiefe  der  Pfeifen  auf  die  Tonhöhe. 

Die  aus  den  vorhergehenden  Paragraphen  sich  ergebende  Fol- 
gerung, dass  die  Tonhöhe  einer  Pfeife  nur  durch  deren  Länge 
bedingt  sei,  ist  in  der  That  nicht  unbedingt  für  alle  Gestal- 
ten der  Pfeife  richtig,  indem  die  Tiefe  der  Pfeife,  die  Breite 
des  Mundlochs  u.  s.  w.  von  wesentlichem  Einfluss  auf  die  Ton- 
höhe sind. 

Savart  hat  gezeigt,  dass  zwei  Pfeifen  a und  b,  Fig.  454, 
welche  gleiche  Länge  und  gleiche  Tiefe  haben,  welche 
aber  ungleich  breit  sind,  denselben  Ton  geben  (vorausge- 


Fig.  455. 
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setzt,  dass  in  beiden  der  Mund  die  volle  Breite  der  Röhre  einnimmt),  nur 
ist  der  Ton  der  schmalen  Pfeife  schwächer. 

Wenn  aber  hei  gleicher  Höhe  und  Breite  die  Tiefe  zweier  Pfei- 
fen verschieden  ist,  wie  z.  B.  bei  den  Pfeifen  b und  c Fig.  45t»,  so  ist 
ihrTon  nicht  mehr  gleich,  er  ist  höher  für  die  Röhre  von  geringerer 
Tiefe,  also  in  unserem  Beispiel  höher  für  die  Pfeife  C als  für  die  Pfeife  b. 

Nach  Bertsch  ist  die  Tonhöhe  zweier  Pfeifen  gleich,  wenn  für  beide 
die  Summe  der  Höhe  und  der  doppelten  Tiefe  dieselbe  ist.  Demnach 
müsste  eine  Pfeife  von  10  Zoll  Ränge  und  1 Zoll  Tiefe  densell>en  Ton  geben 
wie  eine  andere  von  8 Zoll  Länge  und  2 Zoll  Tiefe. 

Wenn  zwei  Orgelpfeifen  einander  ähnlich  sind,  d.  h.  wenn  die  ent- 
sprechenden Dimensionen  in  gleichem  Verhältniss  stehen,  und  wenn  der 
Mund  hei  verhältnissmässiger  Grösse  in  beiden 
die  gleiche  Stellung  hat,  so  verhalten  sich  die 
Schwiugungszahlen  ihrer  Töne  umgekehrt  wie 
die  entsprechenden  Dimensionen.  Eine  Pfeife 
A giebt  z.  B.  einen  Ton,  welcher  die  nächst 
niedere  Octave  des  von  einer  Pfeife  Ii  gegebe- 
nen Tons  ist,  wenn  A doppelt  so  lang,  doppelt 
so  breit  und  doppelt  so  tief  ist  als  li. 

Die  Grösse  und  Stellung  deB  Mundlochs 
hat  einen  sehr  bedeutenden  Einfluss  auf  die 
Tonhöhe  der  Pfeife.  Es  ist  schon  bemerkt  wor- 
den, dass,  wenn  man  die  Weite  des  Mundlochs, 
d.  h.  die  Entfernung  der  Lippen,  vergrössert, 
die  Röhre  leichter  ihren  Grundton  giebt;  dass 
sie  aber  leichter  die  Obertöne  giebt,  wenn 
man  das  Mundloch  enger  macht.  Einen  ande- 
ren Einfluss  übt  die  Breite  des  Mundlochs 
aus.  Wenn  z.  B.  in  einer  quadratischen  Röhro 
das  Mundloch  die  ganze  Breite  einer  Seite  hat, 
so  erhält  man  einen  höheren  Ton , als  wenn  man  das  Mundloch  schmäler 
macht;  inan  kann  auf  diese  Weise  den  Ton  selbst  bis  zur  Septime  herun- 
terstimmen, besonders  wenn  die  Röhre  fast  cuhisch  ist.  Deshalb  bringen 
auch  die  Orgelbauer  zu  beiden  Seiten  des  Mundlochs  kleine  Bleiplatten 
an,  welche  Ohren  genannt  werden  und  die  man  durch  Biegen  etwas  nähert 
oder  von  einander  entfernt,  um  die  Tonhöhe  zu  reguliren. 

Man  weiss  schon  lange  durch  oft  wiederholte  Versuche,  dass  der  Ton 
eines  Horues  und  einer  Trompete  von  dem  Stoff  des  Instrumentes  und 
dem  Grade  der  Härtung  nhhängt;  ein  Horn  z.  B.,  welches  im  Feuer  gehär- 
tet ist,  ohne  dass  man  seine  Gestalt  geändert  hat,  würde  nur  gedämpfte 
Töne  geben.  Die  Orgelbauer  kennen  auch  den  Einfluss  des  Stofles  der 
Röhren  auf  die  Natur  deB  Tons,  und  sie  versichern,  dass  man  die  Natur 
des  Zinns  an  den  Metallröhren  oder  die  des  Holzes  an  den  Holzröhren  nur 
etwas  zu  verändern  brauche,  um  das  Instrument  schiechtzu  machen.  Diese 


Fig.  450. 
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Beobachtungen  sind  durch  die  zahlreichen  Versuche  bestätigt  worden, 
welche  Savart  mit  Röhren  von  mehr  oder  weniger  gespanntem  Pergament 
und  mehr  oder  weniger  feuchtem  Papier  angestellt  hat;  er  fand:  1)  dass 
der  Ton  in  quadratischen  Röhren,  deren  Seite  9 Linien  und  deren  Höhe 
1 Fürs  beträgt,  sich  um  mehr  als  eine  Octave  herunterstimmen  lässt,  wenn 
man  das  Papier,  welches  die  Wände  bildet,  mehr  und  mehr  anfeuchtet; 
dieses  Papier  war  auf  die  festen  Kanten  des  Prismas  wie  auf  einen  Rahmen 
aufgeklebt;  2)  dass  sich  der  Ton  durch  dieses  Mittel  um  so  leichter  herab- 
stimmen  lässt,  je  kürzer  die  Röhreu  sind ; in  cnbischen  Röhren  kann  man 
ihn  um  mehr  als  zwei  Octaven  herabstimmen;  3)  dass  man  mir  einen  Theil 
der  Wand  aus  Papier  oder  Pergament  zu  machen  braucht,  um  den  Ton 
herabzustimmen. 

-I  Die  musikalischen  Töne.  Nachdem  wir  nun  ein  Mittel  kennen 
gelernt  haben,  reine  Töne  hervorzubringen,  nämlich  durch  Orgelpfeifen, 
nachdem  wir  gesehen  haben,  wie  die  Höhe  und  Tiefe  dieser  Töne  von  der 
Länge  der  Pfeifen  abhängt,  dass  man  also  durch  Verlängerung  und  Ver- 
kürzung der  Röhren  die  Pfeifen  beliebig  stimmen  kann,  wollen  wir  nun 
die  Tonreihe  näher  betrachten,  welche  iu  der  Musik  zur  Anwendung  kommt. 

Gehen  wir  von  dem  Tone  aus,  den  eine  4 Fuss  lange,  gedeckte  Pfeife 
als  Grundton  giebt;  es  ist  dies  ein  Ton,  welcher  in  der  Musik  mit  C be- 
zeichnet wird. 

Fragen  wir  nach  den  harmonischen  Tönen  von  (’,  d.  h.  nach  den- 
jenigen Tönen,  die  mit  C zusammen  einen  angenehmen  Eindruck  auf  das 
Ohr  hervorbringen,  so  finden  wir,  dass  es  solche  sind,  deren  Oscillations- 
geschwindigkeit  in  einem  einfachen  Verhältnisse  zu  der  von  C steht;  es 
sind  diejenigen  Töne,  deren  Wellenlänge  V*.  */».  */4.  Vn  V«  von  der  des 
Tones  C beträgt,  die  also  durch  solche  Pfeifen  bervorgebracht  werden, 
deren  Lange  1/a,  */3,  3/4,  4/&,  4/,^von  der  Länge  der  Pfeife  C ist. 

Da  sich  die  Oscillationsdauer  umgekehrt  wie  die  Wellenlänge  verhält, 
so  macht  also  der  eiste  der  erwähnten  Töne  2 Schwingungen,  während  (' 
eine  macht;  dieser  Ton  heisst  die  Octave  von  C und  er  wird  mit  c be- 
zeichnet. 

Der  Ton,  dessen  Wellenlänge  • fl  von  der  des  Tones  C beträgt,  macht 
3 Oscillationen,  während  C deren  2 macht;  dieser  Ton  ist  die  (Quinte  von 
(J,  er  wird  mit.  (r  bezeichnet. 

Der  Ton,  dessen  Wellenlänge  3/i  von  der  des  Tones  C ist,  macht  4 
Schwingungen,  während  (J  deren  3 macht;  er  wird  die  Quarte  von  C ge- 
nannt und  mit  V bezeichnet. 

Der  Ton,  dessen  Wellenlänge  * 7,  von  dem  des  Tones  C ist,  macht  5 
Schwingungen,  während  C deren  4 macht;  es  ist  die  grosse  Terz  von  C 
und  wird  mit  E bezeichnet. 

Der  zuletzt  erwähnte  Ton,  dessen  Wellenlänge  4 cmal  so  gross  ist  als 
die  von  C,  macht  6 Schwingungen,  während  C deren  5 vollendet;  es  ist 
dies  die  kleine  Terz  von  sie  wird  mit  Es  bezeichnet. 
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Ebenso  wie  C seine  Oetav,  Quint,  Quart,  grosse  und  kleine  Terz  hat, 
so  giebt  es  auch  eine  Uetav,  Quint,  Quart,  grosso  und  kleine  Terz  von  c. 

Der  Grundton  C mit  seiner  grossen  Terz  E und  seiner  Quint  fr  bil- 
den den  C'dur-Accord. 

Nach  den  eben  angegebenen  Verhältnissen  machen  gleiclizeitig 

C E F G c 

24  30  32  3G  48 

Schwingungen. 

Um  die  Reihe  der  Töne  gehörig  zu  vervollständigen,  müssen  nun  aber 
E,  E und  G ebenso  ihre  Accorde,  als  ihre  Terz  und  Quint  haben  wie  C. 

Die  Quint  von  G ist  ein  Ton,  welcher  3 Schwingungen  macht,  wäh- 
rend G deren  2 vollendet;  auf  36  Schwingungen  von  G gehen  also  54 
Schwingungen  seiner  Quint,  die  wir  mit  d bezeichnen  wollen;  die  nächst 
tiefere  üctuv  von  (I  wird  mit  J)  bezeichnet,  sie  macht  27  Schwingungen, 
während  G 36  und  C 24  macht. 

Die  grosse  Terz  von  fr , die  man  mit  II  bezeichnet,  muss  5 Schwin- 
gungen machen,  während  fr  deren  4 vollendet,  auf  36  Oscillationen  von 
G gehen  also  45  Oscillationen  von  H. 

Da  sich  24  zu  36  (f  zu  fr)  verhält  wie  32  zu  48  (F  zu  e),  so  ist  c 
die  Quint  von  F. 

Die  grosse  Terz  von  F muss  5 Schwingungen  machen,  während  F 
selbst  deren  4 vollendet,  auf  32  Oscillationen  von  F gehen  also  40  Oscilla- 
tionen seiner  grossen  Terz,  die  mit  A bezeichnet  wird. 

So  haben  wir  denn  eine  Reihe  von  Tönen,  welche  den  Namen  der 
diatonischen  Tonleiter  führt.  Es  machen  gleichzeitig 

CDEFGAHcdefg.. 

24  27  30  32  36  40  45  48  54  60  64  72.. 

Schwingungen  oder  mit  anderen  Worten  die  Schwingungszahlen  dieser 
Töne  stehen  in  folgendem  Verhältniss  zu  einander: 


C 1) 

E 

F 

G 

A 

II  c ...  g 

1 Vs 

7< 

4/s 

V» 

5/,, 

t «> 

>6/»  2 3 

1)  ist  die  Second, 

A ist 

die 

Sext, 

II  ist 

die  Septime  und 

Quint  derOctnv)  ist  die  Duodecime  des  Grundtons  C.  Auf  eine  Schwin- 
gung von  V kommen  drei  Schwingungen  seiner  Duodecime. 

Die  Differenzen  zwischen  je  zwei  auf  einander  folgenden  Tönen  dieser 
Reihe  sind  nicht  gleich.  In  der  folgenden  Reihe  giebt  der  zwischen  zwei 
Buchstaben  etwas  tiefer  gesetzte  Bruch  an,  wie  vielmal  grösser  die  Schwin- 
gungszahl eines  Tones  ist  als  die  des  nächst  niedrigeren: 

C 1)  E F G A H c; 

»/•  '%  ,e/n  V»  ’%  Vs  w/u 

in  gleichen  Zeiten  macht  also  1)  s/„mal  so  viel  Schwingungen  als  f7,  E 
,0/9mal  so  viel  als  1),  F le/ismal  so  viel  als  E u.  s.  w. 
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Das  Intervall  von  C zu  1 ),  von  I)  zu  E,  von  F zu  G , von  G zu  A, 
von  A zu  Ji  heisst  ein  ganzer  Ton.  Man  unterscheidet  aber  grosse 
ganze  Töne,  wenn  das  Intervall  Vs,  und  kleine,  wenn  es  l0/9  beträgt. 

Nach  den  Bezeichnungen,  welche  wir  so  eben  kennen  gelernt  ha- 
ben, können  wir  nun  auch  die  Obertöne  der  Pfeifen  genauer  bezeich- 
nen. Bei  einer  offenen  Röhre  nämlich  ist  der  erste  Oberton  die  Oc- 
tave,  der  zweito  Oberton  aller  die  Duodecime  des  Grundtons,  wäh- 
rend bei  einer  gedeckten  Pfeife  der  erste  0 b ertön  die  Duodecime  des 
Grundtons  ist. 

Der  tiefste  Ton,  welcher  in  der  Musik  zur  Anwendung  kommt,  ist 
derjenige,  welchen  eine  gedeckte  Pfeife  von  16  Fuss  giebt.  Nun  wissen 
wir  aber,  dass,  wenn  eine  gedeckte  Pfeife  ihren  tiefsten  Ton  giebt,  die 
Wellenlänge  dieses  Tons  4mal  so  gross  ist  als  die  I.nnge  der  I*feife;  die 
Wellenlänge  des  Grundtons  einer  ltifiissigen  gedeckten  Pfeife  ist  demnach 
in  gewöhnlicher  Luft  64  Fuss. 

Bezeichnen  wir  mit  m und  ?l  zwei  Töne,  von  welchen  der  eine  um 
einen  kleinen,  der  andere  um  einen  grossen  ganzen  Ton  höher  ist,  als  ein 
dritter  Ton  f,  so  verhalten  sieh  die  Schwingungszahlen  von  m und  n wie 


10  9 

— zu  — , das  Intervall  dieser  beiden  Töne,  welches  als  Comma  bczeicli- 


. , . , 9 10 

net  wird,  ist  also  — : — 


81 

80’ 


es  ist  bo  klein,  dass  man  in  der  musikali- 


schen Praxis  den  Unterschied  zwischen  grossen  und  kleinen  ganzen  Tönen 
vernachlässigen  kann. 

Das  Intervall  zwischen  E und  F,  so  wie  das  zwischen  II  und  C ist 

— , also  grösser  als  das  Intervall  \/  12,  welches  wir  erhalten,  wenn  wir 
15  V 9 

das  Intervall  eines  ganzen  Tones  in  zwei  gleiche  Theile  theilen.  Bezeichnen 
wir  die  Schwingungszahl  ein«»  Tones  T mit  S,  so  ist  die  Schwingungs- 

Zahl  eines  um  */j  Ton  höheren  s — und  wenn  wir  von  diesem  aus  aber- 

' 15 

mala  um  */j  Ton  aufsteigen,  so  kommen  wir  zu  einem  Ton,  dessen  Schwin- 
16*  256 

gungszahl  S = S ^ppp  ist,  während  die  Schwingungszahl  «lesjenigen  To- 


10 


250  . 


nes,  welcher  um  einen  kleinen  ganzen  Ton  höher  ist  als  1\  £ — —2  — — ist. 

9 225 

Das  Intervall  eines  kleinen  ganzen  Tones  lässt  sich  in  zwei  ungleiche 

Intervalle  zerlegen,  von  denen  das  eine  — , das  andere  — ist,  denn  es  ist 

24  15 

;rr-r!r  = — • Das  Intervall  — wird  als  kleiner  halber  Ton  be- 
24  15  9 24 

zeichnet. 

Die  Erhöhung  um  einen  kleinen  halben  Ton  wird  in  der  musikalischen 
Sprache  durch  die  Sylbe  is  bezeichnet  So  ist  z.  II.  cis  «du  Ton,  welcher 
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um  einen  kleinen  halben  Ton  höher  ist  als  C,fis  ist  ein  Ton,  dessen  Schwin- 
25 

gungszahl  —mal  grösser  ist  als  die  von  f. 


Der  Uebersicht  wegen  folgt  hier  der  Werth  der  eben  besprochenen 
Intervalle  in  Deeimalbröchen  ausgedrückt: 


-f-  = 1,12500 
10 

T = i.iiiii 
= 1.066GG 


25 

24 

16’ 

15* 

81 

80 


1,041  CG 
1,13777 
1,01250. 


Die  oben  angeführte  Reihe  von  Tönen  ist  aber  ungenügend,  wenn 
man,  wie  es  die  Musik  verlangt,  von  jedem  beliebigen  Ton  nusgehend  nach 
dem  Gesetz  der  diatonischen  Tonleiter,  also  in  folgender  Ordnung  der 
Intervalle 


1, 1,  % 1, 1,  IV, 

soll  aufsteigen  können  (es  bezeichnet  hier,  den  Unterschied  zwischen  gros- 
sen und  kleinen  ganzen  Tönen  unberücksichtigt  lassend,  1 einen  ganzen 
und  V,  einen  halben  Ton). 

Will  man  z.  B.  den  Ton  G zum  Ausgangspunkt  der  diatonischen 
Tonleiter  machen,  so  haben  wir  in  obiger  Tonreihe,  in  der  That,  wie  es  das 
Gesetz  der  diatonischen  Tonleiter  fordert,  zunächst  zwei  Intervalle  von 
einem  ganzen  Ton,  nemlich  G zu  A,  A zu  //;  dann  einen  halben  Ton 
II  zu  c;  dann  wieder  zwei  Ganzo  C zu  d und  d zu  e.  Nun  aber  folgt 
in  der  Tonleiter  auf  Seite  401  der  Ton  f,  welcher  um  '/,  Ton  höher 
ist  als  e,  während  in  der  von  G ausgehenden  diatonischen  Tonleiter  ein 
Ton  folgen  muss,  welcher  um  einen  ganzen  Ton  höher  ist  als  C.  Die- 
sen Ton  nun  erhält  man,  wenn  man  zwischen  f und  g den  Ton  fis  ein- 

25 

schaltet,  dessen  ScliwingungBzahl  —mal  grösser  ist,  als  die  von  f.  Das 


Intervall  von  C zu  fis  ist  alsdann  ein  ganzer,  das  von  fis  zu  g ist  ein 
halber  Ton.  Die  von  G ausgehende  diatonische  Tonleiter  ist  also 

G A II  c d e fis  g. 

Um  von  73  aus  nach  dem  Gesetz  der  diatonischen  Tonleiter  aufsteigen  zu 
können,  muss  man  zwischen  c und  d den  Ton  cis  einschalten  u.  s.  w. 

Die  verschiedenen  Molltonleitern  erfordern  die  Einschaltung  von 
Tönen,  welche  um  einen  kleinen  halben  Ton  tiefer  sind  als  die  ein- 
zelnen Töne  der  C dur-  Tonleiter  und  welche  durch  ein  angehängtes  es 


24 

bezeichnet  werden.  So  ist  des  ein  Ton,  dessen  Schwingungszahl  —mal 
kleiner  ist  als  die  von  d,  ges  ist  um  einen  kleinen  halben  Ton  tiefer  als 


g u.  s.  w. 

Man  sieht  also,  dass  die  Töne  cis  und  des,  fis  und  ges  u.  s.  w.  streng 
genommen  keineswegs  identisch  sind. 


26* 
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'5  Musikalische  Temperatur.  Bei  Instrumenten,  für  welche  es, 
wie  bei  der  Violine  in  der  Gewalt  des  Spielers  liegt,  die  Tonhöhe  nach 
Belieben  zu  reguliren,  kann  man  jede  Tonleiter  in  voller  Reinheit  spielen. 
Bei  Instrumenten  mit  fester  Stimmung  aber,  bei  welchen  man  auf  eine 
begränzte  Anzahl  gegebener  Töne  beschränkt  ist,  wie  bei  dem  Clavier,  ist 
es  nicht  immer  möglich  die  volle  Reinheit  der  Intervalle  zu  wahren,  selbst 
wenn  man  den  Unterschied  zwischen  kleinen  und  grossen  ganzen  Tönen 
vernachlässigt.  So  ist  zwischen  je  zwei  ganzen  Tönen  des  Claviers  nur 
ein  Ton  eingeschaltet,  es  wird  also  ein  und  derselbe  Ton  für  cis  und  des, 
ein  und  derselbe  für  fis  und  ges  u.  s.  w.  gebraucht. 

Wenn  der  Grundton  eine  Schwingung  in  einer  bestimmten  Zeit  macht,  so 
muss  seine  grosse  Terz  in  derselben  Zeit  s/<i  die  grosse  Terz  dieses  Tones 
5/<  • 5A  °der  3!l/i6,  und  die  Terz  dieseB  Tones  endlich  Y«  • V<  ■ iU  °der  m/64 
Schwingungen  machen.  Der  letztere  Ton  stimmt  nun  nicht  genau  mit  der 
Octav  des  Grundtons  überein,  welchem  128/*4  Schwingungen  entsprechen ; 
wenn  man  also  in  reinen  Terzen  fortscb reitet,  so  kommt  man  nicht  zur  reinen 
Octav,  und  will  man  die  Reinheit  der  Octaven  wahren,  so  muss  man  von  der 
vollkommenen  Reinheit  der  Terzen  abstrahiren.  Aehnliches  ergiebt  sich 
beim  Fortschreiten  nach  reinen  Quinten.  Man  ist  deshalb,  um  die  Reinheit 
der  Octaven  zu  erhalten,  genöthigt,  in  der  Musik  die  Töne  etwas  höher 
oder  tiefer  zu  stimmen,  als  es  die  reinen  Terzen  oder  Quinten  verlangen; 
mau  muss,  wie  die  Musiker  sagen,  den  Ton  etwas  oberhalb  oder  unter- 
halb schweben  lassen.  Diese  Ausgleichung  nennt  man  die  Temperatur. 
Die  nähere  Besprechung  der  verschiedenen  Arten  der  Temperatur  würde 
uns  hier  zu  weit  führen,  es  mag  nur  noch  bemerkt  werden,  dass  die  soge- 
nannte gleichschwebende  Temperatur  die  zwcckmässigste  und  auch 
die  verbreitetste  ist.  Nach  der  glcichschwebenden  Temperatur  wird  die 

ganze  Octavo  in  12  vollkommen  gleiche  Intervalle  abgetheilt,  so  dass  die 

u _ 

Schwingungszahl  jedes  folgenden  Tones  V^2,  also  1,05946 ..  mal  so  gross 
ist  als  die  des  vorhergehenden.  Man  sieht,  dass  auf  diese  Wreise  die  Diffe- 
renz zwischen  grossen  und  kleinen  halben  Tönen,  sowie  zwischen  grossen 
und  kleinen  ganzen  Tönen  wegiallt.  Die  folgende  Tabelle  giebt  in  der 
zweiten  Verticalreihe  die  Verhältnisse  der  Schwingungszahlen  für  die 
12  Töne  einer  Octave  nach  der  gleichschwebenden  Temperatur,  während 
in  der  letzten  Verticalreihe  die  Verhältnisse  der  Schwiugungszahlen  des 
Grundtous  zur  reinen  grossen  Terz,  zur  reinen  Quart  und  zur  reinen  Quint 


angegeben  sind. 

c 

100000  . 

. 100000 

cis 

105946 

(1 

112246 

dis 

118921 

c 

125992  . 

. 125000 

/ 

133484  . 

. 133333 

fi» 

141421 
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g 149831  . . . 150000 

gis 158740 

a 168179 

h 178180 

h 188775 

c 200000  ...  200000 


Wenn  unser  Ohr  empfindlicher  wäre,  so  würde  es  durch  die  erwähnte 
Unreinheit  der  Terzen  und  Quinten  unangenehm  afficirt  werden,  es  würde 
kaum  ein  musikalischer  Genuss  möglich  sein. 

Die  nach  lauter  halben  Tönen  fortschreitende  Tonleiter  wird  die 
chromatische  genannt. 


Schwingungszahl  der  musikalischen  Töne.  Nach  Tara-  176 

graph  166  ist  z A = f 

f 

also  auch  z — 1) 

man  kann  also  die  Schwingungszahl  eines  Tones  berechnen,  wenn  die  Fort- 
pflanzungsgeschwindigkeit/ des  Schalles  und  seine  Wellenlänge  in  Luft  be- 
kannt ist. 

Wio  wir  oben  gesehen  haben  ist  / = 341  Meter  oder  1050  pariser 
Fus8.  Da  man  nun  die  Wellenlänge  eines  Tons  (wenigstens  annähernd 
genau)  aus  der  Länge  der  Pfeife  ablciten  kann,  welche  diesen  Ton  erzeugt, 
so  lässt  sich  die  Schwingungszahl  des  Tones  leicht  nach  Gl.  1)  berechnen. 

Auf  diese  Weise  ergiebt  sich  für  den  Ton  einer  löfiissigen  gedeckten  Pfeife 
die  Schwiugungszahl 

_ 1050  _ ir, 

* - “er  - 16’4- 

Ebenso  findet  man,  -wieviel  Oscillationen  in  der  Secunde  die  Luft  in 
irgend  einer  gedeckten  Pfeife  macht,  wenn  sie  ihren  tiefsten  Ton  giobt, 
indem  man  mit  der  vierfachen  Länge  der  Pfeife  (in  pariser  Fussen 
ausgedrückt)  in  1050  dividirt. 

Im  Ganzen  umfasst  die  Musik  9 Octaven.  Der  erwähnte  tiefste  Ton 
einer  löfiissigen  gedeckten  Pfeife  wird  mit  Q bezeichnet. 

Da  dieser  Ton  nun  16,4  (oder  genauer  16,5)  Schwingungen  in  der  Se- 
cunde macht,  so  ist  Folgendes  die  Schwingungszahl  der  auf  einander  fol- 
genden Octaven  dieses  Tons: 

das  Subcontra-C  . . . C 16,5 

das  Contra-  C ....  Q .....  33 

das  grosse  G . ...  C 66 

das  kleine  C C 132 


das  eingestrichene  c . . C 264 

das  zweigestrichene  C . ~c  .....  528. 
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Mit  unseren  Noten  werden  diese  Töne  folgendermaassen  bezeichnet: 


C C o 


0 


c c -± 

Genaue  Bestimmung  der  absoluten  Sehwingungszahl 

der  Töne.  Wir  haben  zwar  gesehen , wie  man  die  einem  bestimmten 
Tone  entsprechende  Schwingungszald  ans  der  Länge  der  Pfeife  ableiten 
kann,  welche  diesen  Ton  giebt;  doch  ist  diese  Methode  nicht  sehr  genau. 
Genauere  Resultate  erhält  man  mit  Hülfe  der  Sirene  oder  gezahnter 
Räder. 

Cagniard  La  Tour  ist  der  Erfinder  der  Sirene.  Fig.  457  stellt 
eine  solche  dar,  wie  sie  Stöhrer  in  Dresden  in  sehr  übersichtlicher  Form 
construirt.  AA  ist  eine  cylindrische  Büchse  von  Messing,  welche  mittelst 
des  Rohres  BB  luftdicht  auf  eine  Windlade  aufgesetzt  werden  kann. 

In  der  oberen  Deckplatte  dieser  Büchse  befindet  sich  eine  Reihe  von 
Löchern,  etwa  12,  welche  im  Kreise  um  den  Mittelpunkt  herumstehen; 
dicht  über  dieser  Deckplatte  aber  ist  eine  Messingscheibe  ss  angebracht, 
welche,  um  eine  verticale  Axe  in  Spitzen  laufend,  mögliclist  leicht  beweg- 
lich sein  muss,  und  welche  ebenfalls  mit  12  gleichweit  von  einander  ab- 
stehenden Löchern  versehen  ist,  wie  Fig.  458  zeigt,  welche  diese  Platte 
von  oben  gesehen  darstellt.  Je  nach  der  Stellung  der  beweglichen  Platte 
sind  alle  12  Oeffnungen  der  unteren  gleichzeitig  geöffnet  oder  gleichzeitig 
geschlossen. 

Sowohl  die  Löcher  der  drehbaren  Scheibe  s .9  als  auch  die  Löcher  der 
darunter  befindlichen  Platte  sind  schräg  gestellt,  und  zwar  die  der  rotirenden 
Platte  s s in  entgegengesetzter  Richtung,  wie  die  der  Deckplatte  der  Büchse, 
wie  man  Fig.  459  sieht,  welche  einen  Durchschnitt  der  Büchse  A A nach 
derl.inio  nn  der  Fig.  458  darstellt.  Es  ist  also  klar,  dass  der  Wind,  wel- 
cher den  Löchern  der  Deckplatte  entströmt,  gegen  die  Wände  der  Löcher 
der  drehbaren  Scheibe  .9,9  anstösst  und  diese  dadurch  in  eine  Rotation 
versetzt,  deren  Schnelligkeit  von  der  Stärke  des  Windes  abhängt. 

Wird  nun  aus  der  Windlade  Luft  durch  das  Ansatzrohr  BB  einge- 
blasen, so  beginnt  die  Scheibe  SS  sich  zu  drehen  und  alsbald  lässt  sich  ein 
anfangs  tiefer  Ton  hören,  welcher  nllmnlig  höher  und  stärker  wird,  wenn 
die  Rotationsgeschwindigkeit  der  Scheibe  SS  zunimmt,  und  welcher  auf 
einer  bestimmten  Tonhöhe  stehen  bleibt,  wenn  Gleichgewichtszustand  ein- 
getreten ist  zwischen  der  beschleunigenden  Kraft  des  ausströmenden  Win- 
des und  den  zu  überwindenden  Widerstünden. 

Der  Ton  entsteht  dadurch,  dass  jedesmal  ein  Luftstrom  durcli  die 
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Löcher  der  Scheibe  SS  hervordringt,  wenn  dio  Löcher  der  rotirenden 
Scheibe  gerado  über  den  Löchern  der  festen  sich  befinden;  bei  einer  jeden 


Fi(r.  457. 


Umdrehung  der  Scheibe  SS  werden  also  12  solcher  Stösse,  also  auch 
12  Verdichtnngswellen  erzeugt  werden;  man  kann  daher  leicht  dio 
Schwingungsznhl  des  durch  die  Sirene  hervorgebrachten  Tons  berech- 
nen, wenn  man  weiss,  wie  viel  Umdrehungen  die  Scheibe  ss  in  einer 
Sccunde  macht. 

Um  die  Zahl  der  in  einer  gegebenen  Zeit  gemachten  Umdrehungen 
der  Scheibe  s S zu  bestimmen,  dient  nun  ein  besonderes  Zählerwerk.  Hinter 
dem  in  100  gleiche  Tlieile  getheilten  Zifferblatt  Z Z,  Fig.  457,  befinden  sich 
nämlich  zwei  Räder,  von  denen  dns  eine  100,  das  andere  99  Zähne  hat;  das 
erstere  führt  den  grossen,  dns  letztere  den  kleinen  Zeiger.  Wenn  nun  der 
Ton  der  Sirene  eine  bestimmte  Höhe  erreicht  hat,  so  wird  dns  eben  be- 
sprochene Zählerwerk  mit  Hülfe  des  Griffes  h etwas  nach  der  rechten  Seite 
gezogen,  so  dass  die  Zähno  der  beiden  Räder  in  dio  Scbraubo  t eingreifen, 
und  nun  wird  natürlich  bei  jeder  Umdrehung  der  Scheibe  s s jedes  der 
gezahnten  Räder  um  einen  Zahn  fortgeschoben;  für  jo  100  Umdrehungen 
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aber  wird  der  kleine  Zeiger  um  einen  Tlieilstrich  mehr  hinter  dem  grossen 
Zurückbleiben,  so  dass  man  aus  der  Vermehrung  des  Abstandes  beider 
Zeiger  erfahrt,  wie  viel  hundert,  und  aus  der  Stellung  des  grossen  wie 
viel  einzelne  Umdrehungen  noch  über  diese  hinaus  in  einer  gegebenen 
Zeit  gemacht  wurden. 

Ks  versteht  sich  von  selbst,  dass  das  Zülilerwerk  so  leicht  gehen  muss, 
dass  das  Einsetzen  desselben  keinen  merklichen  Einfluss  auf  den  Gang  der 
Sirene  ausübt. 

Eine  wesentliche  Verbesserung  hat  Stöhrer  an  seiner  Sirene  dadurch 
angebracht,  dass  er  in  der  rotirenden  Scheibe  und  der  darunter  befind- 
lichen Platte  statt  der  runden  Löcher  radial  gestellte  Schlitze  in  Anwen- 
dung bringt. 

Eine  sehr  einfache  Construction  der  Sirene,  welche  auch  noch  zu 
anderen  akustischen  Versuchen  anwendbar  ist,  hat  Seebeck  angegeben. 

An  einer  wagerechten  Axe,  welche  auf  irgend  eine  Weise  rasch  um- 
gcdrelit  werden  kann,  wird  eine  Scheibe  von  starkem  glattem  Pappendeckel 
befestigt,  deren  Durchmesser  ungefähr  12  Zoll  ist.  An  dem  Umfange  die- 
ser Scheibe  sind  in  genau 
gleichen  Abständen  Löcher 
von  fast  2 Linien  Durch- 
messer eingeschlageu , un- 
gefähr wie  man  Fig.  460 
sieht.  Bei  dem  ersuche 
wird  mit  einem  Glasröhr- 
chen, dessen  Mündung  et- 
was enger  ist  als  die  Lö- 
cher, ein  Luftstrom  gegen 
die  in  Drehung  befindliche 
Löcherreihe  geblasen,  wo- 
durch dann  der  Ton  wie  bei  der  Sirene  Cagniard  La  Tour  entsteht. 

Dove  hat  eine  Sirene  mit  mehreren  Löcherreihen  construirt,  zu  de- 
nen der  Wind  beliebig  zugelassen  oder  abgesperrt  werden  kann.  Gewöhn- 
lich hat  die  innerste  Löcherreihe  8,  die  zweite  10,  die  dritte  12  und  die 
vierte  16  Löcher.  Auch  die  Soebeck’schc  Sirene  wird  gewöhnlich  mit 
mehreren  Löcherreihen  versehen. 

Die  Methode,  die  absolute  Schwingungszahl  mit  Hülfe  gezähn- 
ter Räder  zu  zählen,  rührt  von  Savart  her  (Annal.  de.  Phys.  et  de 
Chim.  T.  44  et  47):  sein  Apparat  ist  Fig.  461  dargestellt,  (l  ist  ein 
sehr  festes  Gestell  von  Eichenholz,  welches  noch  dadurch  stabiler  ge- 
macht wird,  dass  man  es  auf  dem  Boden  befestigt;  A ist  ein  Rad  von 
1,8  Meter  Durchmesser,  welches  sich  um  eine  sehr  starke  Axe  dreht  und 
durch  eine  Kurbel  in  Bewegung  gesetzt  wird;  durch  eine  Schnur  ohne 
Ende  wird  die  rotirende  Bewegung  auf  ein  zweites  Rad  B in  der  Weise 
übertragen,  dass  die  Umdrehung  der  Axe  von  B weit  schneller  ist,  als  die 
Umdrehung  der  Axe  des  Rades  A,  dass  z.  11.  10  Umdrehungen  des  Rades 


Fig.  460. 
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li  auf  eine  Umdrehung  von  A kommen.  U int  ein  gezahntes  Metallrad, 
welches  ungefähr  600  Zähne  hat;  wenn  man  die  Kante  einer  Karte  dem 

Fig.  461. 


Stossc  der  Zahne  aussetzt,  so  kann  man  leicht  24000  Stössc  in  derSecundc 
erhalten,  wenn  A 4 Umdrehungen  in  1 Secunde  macht.  Man  erhält  mehr 
oder  weniger  Stösse,  je  nachdem  man  rascher  oder  weniger  rasch  dreht. 

Der  Ton,  welchen  man  auf  diese  Weise  erhält,  ist  rein  und  andauernd, 
seine  Höhe  hangt  von  der  Schnelligkeit,  der  Umdrehung  ah,  man  kann  es 
also  leicht  dahin  bringen,  dass  er  mit  der  Stimmgabel  im  Einklänge  ist. 

Der  Stoss  der  Zähne  gegen  das  Plättchen  giebt  einen  Ton,  weil  es  dadurch 
in  Schwingungen  versetzt  wird ; während  der  Zahn  vorübergeht,  wird  das 
Plättchen  gehoben,  gebt  aber  in  Folge  seiner  Elasticität  zurück,  ehe  der 
folgende  Zahn  kommt.  So  erzeugt  jeder  vorübergehende  Zahn  einen 
Hin-  und  Hergang  des  Plättchens,  also  eine  Vibration;  man  hat  also  nur 
zu  ermitteln,  wieviel  Zähne  in  einer  gegebenen  Zeit  vorübergehen,  um  auch 
die  Schwingungszahl  des  erzeugten  Tons  zu  kennen ; zu  diesem  Zwecke  ist 
an  der  Axe  des  Hades  B eine  Schraube  ohne  Ende  angebracht,  welche  ganz 
Ln  ähnlicher  Weise  wie  bei  der  Sirene  ein  Zählerwerk  in  Bewegung  ge- 
setzt. Savart  hat  auf  diese  Weise  bestätigt,  dass  a 440  Schwingungen 
in  der  Secunde  macht,  wie  man  auch  mit  der  Sirene  gefunden  hatte. 

Weiter  unten  werden  wir  sehen,  auf  welche  Weise  man  die  Schwin- 
gungszahl einer  Stimmgabel  unmittelbar  bestimmen  kann. 

Gränzen  der  Hörbarkeit.  Der  tiefste  in  der  Musik  zur  Au-  178 
Wendung  gebrachte  Ton  ist  der  einer  16füssigeu  gedeckten  Pfeife,  welcher 
durch  16'(i  Schwingungen  in  der  Minute  erzeugt  wird.  Wahrscheinlich 
bildet  dieser  Ton  die  untere  firünze  der  Wahrnehmbarkeit  für  das  mensch- 
liche Gehörorgan.  Noch  tiefere  Töne  glaubt  zwar  Savart  mit  Hülfe  des 
Fig.  462  a.  f.  S.  dargeste"llten  Apparates  hervorgebracht  zu  haben.  Durch 
Umdrehung  des  Rades  R wird  die  Scheibe  r in  Rotation  versetzt  und  mit 
ihr  der  eiserne  Stab  ab,  welcher  bei  jeder  Umdrehung  zweimal  durch  eine 
indem  dünnen  Brette  f <j  angebrachte  Spalte  cd  hiudurchschlägt,  und  zwar 
möglichst  genau  an  den  Rändern  dieser  Spalto  streifend. 
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Fortschreitende  und  stehende  Luftwellen. 


Man  nimmt  bereits  ein  dumpfes  continuirliches  Geräusch  wahr,  wenn 
die  Umdrehung  des  Apparats  mit  solcher  Geschwindigkeit  ausgeführt  wird. 

Fig.  4C2. 


dass  7 bis  8 Stösse  in  der  Sccunde  erfolgen.  Während  Savart  dies  als 
den  tiefsten  wahrnehmbaren  Ton  bezeichnet,  wird  von  auderer  Seite,  und 
zwar  wohl  mit  Recht,  bezweifelt,  dass  man  es  hier  mit  einem  einfachen  Ton 
zu  thun  habe. 

Um  dieGrnnze  der  hohen  Töne  zu  finden,  wandte  Sn  vart  ein  gezahn- 
tes Itad  an,  dessen  Umfang  720  Zähne  trug,  um  zu  machen,  dass  24000 
Zähne  in  derSecundo  vorübergehen,  wodurch  24000  Schwingungen  in  der 
Secunde  erzeugt  werden.  Der  auf  diese  Weise  entstehende  Ton  war  noch 
hörbar,  obwohl  sehr  fein.  Unser  Gehörorgan  ist  also  mit  einer  bewunderns- 
würdigen Empfindlichkeit  ausgerüstet,  so  dass  es  alle  Töne  hören  und  von 
einander  unterscheiden  kann,  welche  durch  10  bis  24000  Schwingungen  in 
der  Secunde  erzeugt  werden. 

Nach  späteren  Versuchen  wird  der  höchste  überhaupt  noch  wahrnehm- 
bare Ton  durch  30000  Schwingungen  in  der  Secunde  erzeugt. 
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Stehende  Seilwellen.  Wenn  eine  längs  eines  gespannten  Sei-  17Ü 
les  fortlaufende  Welle  von  dem  festen  Endpunkte  desselben  reflectirt 
wird,  so  kommt  die  reflectirt e Welle  mit  der  neu  einfallenden  in  ähnli- 
cher Weise  zur  Interferenz,  wie  wir  dies  für  Luftwellen  in  §.  169  schon 
näher  betrachtet  haben,  und  durch  diese  Interferenz  bilden  sich  stehende 
Seil  wellen. 

Eine  gespannte  Saite  verhält  sich  wie  ein  gespanntes  SeiL  Auf 
irgend  eine  Weise  aus  ihrer  Gleichgewichtslage  entfernt  und  dann  sich 
selbst  überlassen,  geht  sie  alsbald  in  den  Zustand  stehender  Schwingungen 
über,  welche  wir  nun  näher  betrachten  wollen. 

Der  einfachste  Fall  ist  der,  dass  das  Seil  seiner  ganzen  Länge  nach 
schwingt,  wie  es  Fig.  463  dargestellt  ist.  Man  kann  diese  Bewegung  da- 

Fig.  463. 


durch  hervorbringen,  dass  man  die  Mitte  eines  nicht,  gar  fest  gespannten 
Seiles  von  10  bis  20  Fass  Länge  etwas  aus  ihrer  Gleichgewichtslage  (am 
besten  etwas  nach  der  Rechten  oder  Linken)  entfernt  und  dann  das  Seil 
sich  selbst  überlässt-  Alle  Theilchon  befinden  sich  gleichzeitig  auf  der 
einen  und  dann  wieder  auf  der  anderen  Seite  der  Gleichgewichtslage;  sie 
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erreichen  gleichzeitig  das  Maxiraum  ihrer  Entfernung  von  der  Gleich- 
gewichtslage auf  der  rechten  Seite  und  kommen  gleichzeitig  auf  den  End- 
punkten ihrer  Bahnen  auf  der  anderen  Seite  an.  Die  Theilchen  also,  deren 
Gleichgewichtslage  f,  d und  (J  ist,  kommen  gleichzeitig  in  f,  d'  und  <f  nn, 
sie  passiren  gleichzeitig  ihre  Gleichgewichtslage;  nach  derselben  Richtung 
sich  bewegend,  sie  kommen  gleichzeitig  in  f\  d",  ff'  an. 

Während  also  alle  Theilchen  sich  gleichzeitig  stets  auch  in  gleichen 
Schwingungszuständen  befinden,  ist  nur  die  Amplitude  ihrer  Oscillatdonen 
ungleich,  sie  ist  für  das  Theilchen  d grösser  als  für  / und  fj. 

Die  Schwingungen  einer  gespannten  Saite,  welche  mau  ans  ihrer 
Gleichgewichtslage  bringt,  oder  die  man  mit  einem  Fiedelbogen  anstreicht, 
sind  ganz  von  derselben  Art.  Die  Schwingungen  der  Saite  sind  alier  so 
schnell,  dass  man  die  einzelnen  Oscillationen  als  solche  nicht  mehr  unter- 
scheiden kann,  dahingegen  bringen  sie  nun  einen  Ton  hervor,  dessen  Ton- 
höhe von  der  Schwingungszahl  der  Saite  abhängt. 

Die  Schwingungen  eines  nicht  gar  stark  gespannten  Seiles  sind  lang- 
sam genug,  um  sie  zählen  zu  können;  es  hält  aber  schwer,  auf  die  ange- 
gebene Weise  eine  ganz  regelmässige  Oscillationsbewegung  hervorzubrin- 
gen, wenn  man  die  Mitte  des  Seiles  in  der  Richtung  von  unten  nach  oben 
aus  ihrer  Gleichgewichtslage  bringt,  weil  alsdann  nicht  allein  die  Elastici- 
tät  des  Seiles  die  Theilchen  in  ihre  Gleichgewichtslage  zurückführt,  son- 
dern auch  die  Schwere;  wenn  man  aber  die  Mitte  des  Seiles  nach  der 
Rechten  oder  Linken  aus  der  Gleichgewichtslage  bringt , so  ist  die  Bewe- 
gung theilweise  eine  förmliche  Pendelbewegung , weil,  wenn  das  Seil  nicht 
sehr  stark  gespannt  ist,  die  Mitte  immer  etwas  herabhängt;  spannt  man 
es  nber  stärker,  so  werden  die  Schwingungen  zu  schnell,  um  sie  einzeln 
unterscheiden  zu  können. 

Am  besten  lassen  sich  die  stehenden  Schwingungen  an  einem  Seile 
zeigen,  wenn  man  das  eine  Ende  desselben  befestigt,  daB  andere  aber  in 
der  Hand  hält , und  mit  demselben  mit  gleichförmiger  Geschwindigkeit 
kleine  Kreise  beschreibt.  Wenn  man  die  richtige  Geschwindigkeit  für  die 
Bewegung  der  Hand  gefunden  hat,  was  während  des  Versuchs  ganz  leicht 
ist , so  wird  das  Seil  in  eine  solche  Bewegung  gerathen,  dass  die  Mitte 
desselben  einen  grossen  Kreis  um  ihre  Gleichgewichtslage  beschreibt.  Alle 
anderen  Punkte  des  Seiles  drehen  sich  dann  gleichfalls  in  Kreisen  um  ihre 
Gleichgewichtslage,  nur  sind  die  Kreise  um  so  kleiner,  je  näher  die  Punkte 
gegen  die  Enden  des  Seiles  liegen. 

Wenn  man  nun  die  Bewegung  der  Hand  beschleunigt,  so  wird  die 
Regelmässigkeit  der  Bewegung  des  Seiles  gestört;  es  ist  aber  leicht,  die 
Geschwindigkeit  der  Hand  so  zu  beschleunigen,  dass  sich  in  der  Mitte  des 
Seiles  ein  Ruhepunkt  bildet.  Jede  Hälfte  des  Seiles  schwingt  dann  ganz 
in  der  Weise,  wie  in  dem  vorigen  Falle  das  ganze  Seil;  die  Mitte  einer 
jeden  Hälfte  beschreibt  grössere  Kreise  als  alle  übrigen  Punkte;  hier  bil- 
det sich  also  ein  Bauch.  In  Fig.  464  haben  wir  zwei  Bäuche  und 
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einen  Knoten;  so  nennt  man  nämlich  den  ruhenden  Punkt  k,  welcher  die 
beiden  schwingenden  Theile  scheidet. 


iu 


Wenn  b soine  höchste  Stellung  erreicht,  so  erreicht  in  gleichzeitig 
seine  tiefste,  und  umgekehrt. 

Bei  noch  grösserer  Geschwindigkeit  der  Hand  gelangt  man  leicht  da- 
hin, im  Seile  zwei  Knoten  und  drei  Bäuche  zu  erzeugen,  wie  dies  Fig. 
465  dargestellt  ist. 

Fig.  465. 


Ebenso  ist  es  möglich,  dass  sich  das  Seil  in  noch  mehr  Abtheilungen 
theilt,  die  immer  durch  einen  Knotenpunkt  getrennt  sind. 

Auch  an  gespannten  Saiten  lassen  sich  die  Knotenpunkte  beobachten. 
Fig.  466  stelle  eine  gespannte  Saite  dar,  an  welcher  durch  einen  Steg  ein 

Fig.  466. 


Stück  abgeschnitten  wird,  dessen  Länge  1/3  von  der  Länge  der  ganzen 
Saite  beträgt,  so  also,  dass  durch  den  Steg  die  Saite  in  zwei  Theile  ge- 
theilt  wird,  von  denen  der  eine  halb  so  gross  ist  als  der  andere.  Wenn 
man  nun  das  kleinere  Stück  mit  dem  Fiedelbogen  anstreicht,  so  geräth 
auch  das  andere  Stück  in  Vibrationen,  und  zwar  so,  dass  sich  ein  Knoten 
in  n und  zwei  Bäuche  in  v und  v'  bilden.  Der  Knoten  lässt  sich  dadurch 
nachweisen , dass  man  an  verschiedenen  Stellen  der  Saite  leichte  Papier- 
reiterchen aufsetzt,  welche  überall  sonst  abgeworfeu  werden,  während  sie 
auf  den  Knotenpunkten  sitzen  bleiben. 

Wenn  man  den  Steg  so  setzt,  dass  durch  ihn  die  Saite  in  zwei  Theile 
getheilt  wird,  von  denen  der  kleinere  */<  von  der  ganzen  Länge  der  Saite 
ist,  so  bilden  sich,  wenn  man  diesen  kleineren  Theil  mit  dem  Fiedelbogen 
anstreicht,  im  grösseren  Theil  der  Seite  zwei  Knoten  und  drei  Bäu- 
che u.  s.  w. 

Am  schönsten  lässt  sich  die  Bildung  stehender  Wellen  gespannter 
Saiten  an  dem  in  Fig.  467  a.  f.  S.  dargestellten,  nach  Melde’s  Angaben 
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(Pogg.  Annal.  Bd.  C1X  und  CX1)  von  Schubart  in  Marburg  ausgeführten 
Apparat  erläutern. 

Auf  einem  Holzstück  A,  welches  an  ein  Tischblatt  festgeschraubt 
Fig.  467. 

Bl 


werden  kann,  ist  eine  Stimmgabel  angebracht,  deren  linker  Schenkel 
oben  ein  Messingpliittchen  mit  einer  kleinen  Hülse  h trägt,  deren  Axe  mit 
der  Mittellinie  der  ganzen  Gabel  zusammenfallt.  Auf  dem  andern  Schen- 
kel ist  ein  zweites  Messingplättchen  aufgeschraubt,  welches  lediglich  dazu 
dient,  das  auf  dem  linken  Schenkel  aufgeschraubte  zu  äquilibriren.  In 
Fig.  468  ist  das  obere  Endo  der  beiden  Schenkel  in  natürlicher  Grösse 
dargestellt. 

Durch  diese  Hülse  7»  ist  nun  ein  Seiden  faden  (oder  auch  eine  Yio- 
lin-e- Saite)  gezogen,  welcher  einerseits  in  dem 
Zapfen  S am  untern  Ende  der  Stimmgabel 
befestigt,  andererseits  aber  durch  einen  Spalt 
des  Messingschiebers  b gezogen  ist  und  hier 
mittelst  der  kleinen  Schraube  d festgeklemmt 
werden  kann.  Durch  Umdrehung  des  Zap- 
fens s kann  man  die  Spannung  des  Fadens 
nach  Belieben  vermehren  oder  vermindern. 

Der  Messingsehieber  b ist  au  einer  1 Me- 
ter langen  Latte  L verschiebbar,  so  dass  man 
den  Enden  nach  Belieben  verlängern  oder  verkürzen  kann. 

Die  Latte  L selbst  ist  um  den  Zapfen  Z drehbar,  so  dass  man  den 
Faden,  welcher  in  unserer  Figur  eine  horizontale  Richtung  hat,  um  jeden 
beliebigen  Winkel  von  der  horizontalen  entfernen  und  auch  ganz  vertical 
stellen  kann,  wenn  man  die  Latte  L aus  der  horizontalen  Lage  um  90° 
dreht. 

Auch  die  Stimmgabel  ist  um  den  Zapfen  drehbar,  mittelst  dessen  sie 
in  das  llolzstück  A eingi  schraubt  ist. 


Fig.  468. 
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Betrachten  wir  nun  zunächst  die  Erscheinungen,  welche  man  an  dem 
Apparat  beobachten  kann,  wenn  alles  in  derl-'ig.  4 (i 7 dargestellten  Lage  ist. 

Wird  die  Stimmgabel  zum  Tönen  gebracht,  was  am  einfachsten  durch 
Anstreichen  mit  einem  Uassgeigeu-Fiedelbogen  geschieht,  so  werden  durch 
die  Vibrationen  der  Hülse  h Wellen  in  dem  Faden  erzeugt,  welche  iii  der 
Richtung  von  h gegen  d hin  fortschreiten  und  bei  d refleetirt  wieder  gegen 
h hin  zurücklaufen.  Durch  die  Interferenz  der  directen  und  der  reflectir- 
ten  Wellen  wird  nun  der  Faden  in  stehende  Schwingungen  ver- 
setzt, wenn  die  Länge  des  Fadens  genau  ein  Vielfaches  von 
der  halben  Länge  der  Wellen  ist,  welche  die  vibrirende 
Stimmgabel  in  dem  Faden  erzeugt. 

Je  stärker  der  Faden  gespannt  ist,  desto  schneller  pflanzen  sich  die 
von  der  Stimmgabel  ausgehenden  Vibrationen  in  demselben  fort,  desto 
grösser  wird  also  die  Länge  der  Wellen , welche  der  Faden  fortpflanzt. 
Durch  Veränderung  der  Fadenspannung  hat  man  es  also  in  der  (iowalt,  zu 
machen,  dass  die  Länge  des  Fadens  lmal,  2mal,  3mal  u.  s.  w.  so  gross  ist 
als  die  halbe  Wellenlänge. 

Ist  der  Faden  bo  gespannt,  dass  seine  Länge  gleich  '/a  Wellenlänge 
ist,  so  schwingt  er  seiner  ganzen  Länge  nach  entsprechend  der  Fig.  403. 

Ist  der  Faden  so  ges}>annt,  dass  seine  Länge  gleich  */ j Wellenlängen, 
so  schwingt  er  in  der  durch  Fig.  464  dargestellten  Weise,  d.  h.  es  bildet 
sich  ein  Schwingungsknoten  in  der  Mitte  des  Fadens. 

Ist  der  Faden  so  gespannt,  dass  seine  Länge  gleich  ist  :,/t  Wellenlän- 
gen, so  schwingt  er  in  der  durch  Fig.  465  dargestellten  Weise,  d.  h.  es 
bilden  sich  zwei  Schwingnngsknoten  und  droi  Bäuche. 

Hat  man  bei  der  gegenseitigen  Stellung  der  Stimmgabel  und  des  Fa- 
dens, wie  sie  in  Fig.  467  dargestollt  ist,  die  Spannung  des  Fadens  so  re- 
gul irt,  dass  er  seiner  ganzen  Länge  nach  schwingt  (entsprechend  der 
Fig.  463),  wenn  man  die  Stimmgabel  anstreicht,  so  ist  der  Ton  des  Fadens 
(welcher  namentlich  ganz  gut  hörbar  ist,  wenn  er  durch  eine  Violin-e-Saite 
gebildet  wird)  die  nächst  tiefere  Octav  vom  Ton  der  Stimmgabel.  Ist  also 
der  Gabelton  c,  so  ist  der  Fadenton  unter  den  angegebenenen  Umständen 
C;  die  entsprechende  Spannung  des  Fadens  wollen  wir  mit  Si  bezeichnen. 

Vermindert  mau  nun  die  Spannung  des  Fadens  mehr  und  mehr,  so 
gelangt  man  endlich  zu  einer  Spannung  oj,  bei  welcher  sich,  wenn  man 
die  Stimmgabel  anBtreicht,  ein  Knoten  iu  der  Mitte  des  Fadens  bildet 
(Fig.  464).  Auch  unter  diesen  Umständen  ist  der  Ton  des  Fadens  die  nächst 
niedere  Octav  von  dem  der  Stimmgabel;  bei  der  Spannung  Sj  würde  also 
der  Ton  des  Fadens , wenn  er  ohne  Schwingungsknoten  seiner  ganzen 
Länge  nach  oscillirte,  um  zwei  Üctuvcu  tiefer  sein  als  der  Stimmgabelton. 

Zwischen  der  Spannung  ti\  und  der  Spannung  giebt  es  eine  andere, 
die  wir  mit  Sa  bezeichnen  wollen,  für  welche  sich  der  Faden  in  der  der 
Fig.  465  entsprechenden  Weise  abtheilt,  also  drei  Bäuche  bildet.  In  diesem 
Falle  aber  ist  die  Schwingungsweite  des  Fadens  bei  weitem  geringer  als 
inan  sie  bei  den  Spannungen  St  und  Sj  beobachtet. 
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Die  Bahn,  welche  der  Punkt  h beschreibt,  während  die  Stimmgabel 
vibrirt,  ist  nun  nicht  geradlinig,  sondern  elliptisch.  Die  grosse  Axe  dieser 
Ellipse  fallt  mit  der  Richtung  desFndens  zusammen,  sie  ist  longitudinal; 
die  allerdings  bei  weitem  kleinere  kleine  Axe  dieser  Ellipse  steht  rechte 
winklig  zur  Richtung  des  Fadens,  sie  ist  transversal. 

Die  bei  der  Spannung  S\  und  S2  beobachteten  Oscillationen  des  Fa- 
dens röhren  von  dem  longitudüialen  Vibrationsantheil  der  Gabelvibrationen 
her.  Die  durch  die  longitudinale  Bewegung  von  h erzeugten  Wellen  sind 
aber  nicht  allein  weit  intensiver,  als  die  durch  die  Transversalbewegung 
von  h erzeugten,  sondern  sie  pflanzen  sich  auch  im  Fadeu  mit  doppelt  so 
grosser  Geschwindigkeit  fort. 

Bei  den  Spannungen  .S',  und  St  sind  die  Oscillationen  des  Fadens, 
welche  durch  die  Longitudinal  Vibrationen  des  Punktes  h erzeugt  werden, 
so  überwiegend,  dass  gegen  sie  die  Oscillationen  verschwinden,  welche  von 
den  Transversalvibrationen  von  h herrühren. 

Bei  der  Spannung  iS’a  dagegen  können  die  Longitudinalvibrationen 
von  h keine  stehenden  Wellen  des  Fadens  erzeugen,  weil  die  Fadenlänge 
unter  diesen  Umständen  J/4  von  der  Länge  der  Wellen  ist,  welche  durch 
die  Longitudinalvibrationen  von  h im  Faden  erzeugt  worden;  deshalb 
aber  werden  bei  der  Spannung  Sa  die  stehenden  Wellen  sichtbar,  welche 
in  dem  Faden  durch  die  Transversalvibrationen  von  h erzeugt  werden. 

Dreht  man  die  Leiste  LI*  aus  der  in  Fig.  4G7  dargestellten  Izige 
um  90°,  so  dass  der  Faden  vertical  steht,  so  sind  die  Vibrationen  von  h 
durchaus  transversal  zum  Faden.  Dieser  zeigt  alsdann 

bei  der  Spannung  S\  2 Bäuche  und  1 Knoten 
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180  Klangflgnren.  In  Platten,  Glocken  u.  s.  w.  lassen  sich  ebenfalls 
stehende  Schwingungen  hervorbringen.  Um  Platten  vibriren  zu  machen, 
kann  man  die  Zange,  Fig.  469,  anwenden,  welche  aber  selbst  sehr  gut 
befestigt  sein  muss.  Die  Platte  wird  zwischen  den  Cvlinder  « und  die 
Scliraulie  b gebracht,  welche  beide  mit  einem  Stückchen  Kork  oder  Leder 
endigen.  Wenn  die  Platte  gehörig  festgeschraubt  ist,  kann  man  die  Vi- 
brationen durch  Anstreichen  mit  dem  Fiedelbogen  hervorbringen. 

Man  kann  auf  diese  Weise  Platten  von  Ilolz,  Glas,  Metall  u.  s.  w.  in 
Schwingungen  versetzen,  sie  mögen  nun  dreieckig,  viereckig,  rund  oder 
elliptisch  u.  s.  w.  sein.  Die  vibrirenden  Platten  erzeugen  ebenso  wie  die 
vibrirenden  Saiten  Töne,  welche  bald  höher,  bald  tiefer  sind.  Man  beob- 
achtet ferner,  dass  sich  die  Platte  für  jeden  dieser  Töne  in  schwingende 
Theile  abtheilt,  welche  durch  Ruhelinien  oder  Knotenlinien  getrennt 
sind.  Im  Allgemeinen  wird  die  Ausdehnung  der  schwingenden  Theile  um 
so  kleiner,  die  Knotenlinien  also  um  so  zahlreicher,  je  höher  der  Ton  wird. 

Um  die  Existenz  dieser  Knotenlinien  nachzuweisen,  streut  man  auf 
die  obere  Fläche  der  Tafel  feinen  trockenen  Sand,  welcher  während  des 
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Tönens  in  die  Höhe  hüpft  nnd  nicderfSllt  und  sich  endlich  an  den  Knoten- 
liuien  anhäuft.  Auf  diese  Weise  entstehen  die  sogenannten  Klangfiguren, 
deren  Erfinder  Chladni  ist. 


Fig.  469. 


Savart  hat  ein  sinnreiches  Mittel  ausgedaeht,  um  auf  eine  vollständig 
correcte  Weise  diese  Figuren  aufzubewahreu,  die  man  doch  nur  sehr  schwer 
copiren  könnte,  wenn  sie  complicirt  und  verwickelt  sind.  Er  wandte  näm- 
lich statt  des  Sandes  Lackmus  an,  welches  mit  Gummi  pulveriBirt  und  zu 
einem  Teige  angemacht , getrocknet,  von  Neuem  pulverisirt  und  durch- 
gesiebt wird,  um  Körnchen  von  passender  Dicke  zu  erhalten.  Wenn  dieses 
farbige  und  hygroskopische  Pulver  auf  der  Platte  sich  in  den  Knotenlinien 
angesammelt  hat,  so  reicht  es  hin,  auf  die  Platte  ein  mit  etwas  Gummi- 
wasser befeuchtetes  Watt  Papier  zu  legen,  um  die  Figur  durch  einen  leich- 
ten Druck  auf  demselben  zu  fixiren.  Auf  diese  Weise  ist  es  Savart  ge- 
lungen, mehrere  hundert  solcher  Figuren  derselben  Platte  zu  sammeln, 
welche  verschiedenen  Tönen  entsprechen. 

Mit  derselben  Platte  lassen  sich,  wie  schon  bemerkt,  eine  Menge  ver- 
schiedener Figuren  erzeugen,  je  nachdem  man  mit  dem  Bogen  stärker 
oder  schwacher,  schneller  oder  langsamer  streicht,  oder  je  nachdem  man 
den  Unterstützungspunkt  der  Platte  verändert  und  an  verschiedenen  Stel- 
len des  Itamles  streicht. 

Fig.  470,  471,  472  und  473  a.  f.  S.  stellen  vier  bei  centraler  Einspan- 
nung  (d.  h.  wenn  die  Platte  gerade  in  ihrem  Mittelpunkt  von  der  Zange 
l'ig.  469  festgehalten  wird)  erhaltene  Klangfiguren  dar,  welche  entstehen, 
M aller’*  Lohrbuch  «Jer  Physik  »itc  Auti.  I.  27 
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wenn  man  nn  den  mit  a bezeiehneten  Stellen  deR  Randes  einen  Finger 


anlegt  und  dann  an  der  durch  1> 
bogen  streicht. 

Fig.  470. 


1 


a b 


Fig.  47U. 
3 


ä i b 


bezeiehneten  Stelle  mit  dem  Fiedel 
Fig.  471. 


3 


a b 


Fig  173. 


4 


a a h 


Die  Figuren  474  bis  478  stellen  einige  der  unendlich  mannigfalti- 
gen Klangfiguren  dar,  welche  hei  excentrischer  Kinspannung  erhalten 
Fig.  474.  Fig.  47r) 
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werden,  und  zwar  ist  die  Stelle,  welche  gerade  von  der  Zange  Fig.  4G9 
festgelialten  wird  als  ein  ganz  weisser  l'unkt  dargestellt.  Die  Stelle  des 
Kig.  478.  Randes,  welche  mit  dem  Fiedolljogen  auzu- 

streichen  ist,  ist  auch  hier  mit  b,  die  mit 
den  Finger  nnzuhaltende  durch  tt  bezeichnet. 
Um  die  Figur  478  sicher  zu  erhalten,  muss 
man  noch  bei  c einen  Finger  aufsetzen. 

Nicht  alle  Glasplatten  von  gleicher  Grösse 
und  Gestalt  geben  bei  gleichem  Verfahren 
genau  dieselbe  Figur,  sondern  es  kommen  Ab- 
weichungen vor,  welche  man  nls  Varietäten 
desselben  Grundtypus  bezeichnen  kann.  So 
sind  Fig.  475  und  Fig.  47(i  Klangfiguren,  die 
bei  gleichem  Verfahren  mit  zwei  verschiedenen  aber  gleich  grossen  Glas- 
platten erhalten  wurden.  Häufig  beobachtet  man  auch  mehr  oder  weniger 
bedeutende  Abweichungen  vom  regelmässigen  Verlauf  der  Klangfiguren, 
was  durch  Ungleichformigkeiten  in  der  Masse  der  Glasplatten  zu  erklä- 
ren ist. 

Dreieckige  und  vieleckige  Platten  geben  ähnliche  Erscheinungen. 

Kreisförmige  Platten  geben  auch  unzählig  viele  Töne,  und  jedem  der- 
selben entspricht  auch  eine  besondere  F'igur.  Man  unterscheidet  diame- 
trale, concentrische  und  gemischte  Systeme. 

Das  diametrale  System  ist  nur  nns  Durchmessern  zusammengesetzt, 
wie  Fig.  479  und  480,  und  theilt  den  Umfang  in  eine  gerade  Anzahl  von 
Theilen. 

Man  erhält  solche  Figuren,  wenn  man  die  Platte  in  ihren  Mittelpunkt 

einspiuuit  und  am  Rande 
streicht.  Die  Fig.  479  erhält 
man,  wenn  man  mit  dem  Fin- 
ger einen  Punkt  des  Randes 
berührt,  welcher  45°  von  der 
Stelle  absteht,  nn  welcher  man 
streicht.  Um  die  Fig.  480  zu 
erhalten,  muss  man  zwei  Punkte 
des  Randes  berühren,  welche  um  G0°  von  einander  abstehen,  und  an  einer 
Stelle  streichen,  welche  30°  von  dem  einen  dieser  Punkte  entfernt  ist. 

An  Metallscheiben  von  3 bis  4 Decimeter  Durchmesser  beobnehtet  man 
oft  3G  bis  40  Abtheilungen  am  Umfange.  Es  ist  leicht  einzusehen,  warum 
bei  dieser  Theilnngsnrt  durch  Radien  stets  eine  gerade  Anzahl  von  Abthei- 
lungen entstehen  muss;  denn  1)  ist  klar,  dass  die  Schwingungen  aller  Ab- 
theilungen im  Einklänge  sein  müssen,  d.  h.  sie  müssen  alle  in  gleicher  Zeit 
gleichviel  Schwingungen  machen,  und  da  sie  gleiche  Länge  haben,  so  muss 
auch  ihre  Ausdehnung  dieselbe  sein;  2)  müssen  die  neben  einander  liegen- 
den Abtheilungen  entgegengesetzte  Bewegungen  haben,  und  «lief«  ist  bei 
einer  ungeraden  Anzahl  von  Abtheilungen  nicht  möglich. 

27* 


Fig  479.  Fig.  480. 
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Um  concentrische  Knotenlinien  zu  erhalten,  wovon  Fig.  481  die 
pjg.  einfachste  Form  zeigt,  muss  die 

Platte  vom  Mittelpunkte  aus  in 
Schwingungen  versetzt  werden, 
was  am  besten  dadurch  bewerk- 
stelligt werden  kann,  dass  man 
aus  der  Mitte  ein  Stück  hernus- 
sehneidet,  wie  Fig.  482  andeutet, 
welches  gross  genug  ist,  um  mit 
einem  Fiedelbogen  hineinzukom- 
men.  Nachdem  nun  diese  Platte  excentrisch  in  die  Sahraubenklammer. 
Fig.  4(19,  S.  417,  eingespannt  worden  ist.,  wird  eine  beliebige  Stelle  des 
inneren  Randes  mit  dem  Fiedelbogen  gestrichen.  Ist  z.  B.  der  Punkt  a, 
Fig.  482,  eingeklemmt,  so  entsteht  die  hier  ahgebildete  Figur,  wenn  inan 
bei  b streicht. 

Um  ringförmige  Knotenlinien  zu  erzeugen,  kann  man  sich  aurh  einer 
Metallplatte  bedienen,  in  deren  Mitte  ein  ungefähr  2 Linien  dicker  und 


Fig.  4 83. 


Fig.  485. 


gegen  4 Fuss  langer  Stahlstab  eingesteckt  und  an- 
gelöthet  ist.  Wenn  man  den  Stab  in  der  Mitte 
seiner  Länge  zwischen  zwei  Fingern  der  linken 
Hand  fest  hält  und  um  oberen  Fndc  dann  mit  den 
Fingern  der  anderen  Hand,  zwischen  denen  man 
vorher  etwas  Kolophonium  zerrieben  hat,  herab- 
streicht, wie  Fig.  483  andeutet,  so  giebt  der  Stahl- 
stab seinen  Längston,  und  der  auf  die  Platte  ge- 
streute Sand  ordnet  sich  dabei  zu  mehreren  con- 
centrischen  Ringen. 

Dieser  Versuch  lässt  sich  auch  dahin  ahändern, 
dass  man  eine  (ilas-  oder  Metallplatte  in  der  Fig. 
484  und  Fig.  485  anschaulich  gemachten  Weis«* 
auf  dem  oberen  Knde  eines  gegen  3 Fass  langen  2 bis  3 Linien  dicken 
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unten  in  einen  Holzklotz  eingeleimten  ITolzstäbchens  befestigt  und  dieses 
durch  Streichen  mit  dem  Finger  zu  Tönen  bringt. 

Das  gemisehte  System  von  Knotenlinien  besteht  aus  diametralen 
I.inien,  welche  mehr  oder  weniger  gebogen,  und  Kreisen,  die  ebenfalls  mehr 
oder  weniger  verändert  sind,  l'm  solche  Figuren  zu  erhalten,  ist  immer 
einige  Geschicklichkeit  nöthig;  das  Prineip  besteht  darin,  mit  den  Fingern 
Fig  486  auf  mehrere  der  Punkte 

zu  drücken,  durch  welche 
die  Knotenlinien  gehen 
sollen.  In  Fig.  486  sind 
mehrere  solcher  zusam- 
mengesetzten Klangfigu- 
ren dargestellt. 

Savart  hat  »auch  die 
Klangfiguren  ruuder 
Platten  studirt  und  hat 
z.  R.  gefunden , dass  die 
diametralen  Linien  sich 
nicht  bis  zur  Mitte  fort- 
pfianzen , wenn  ihre  An- 
zahl etwas  gross  wird. 

Nach  Strehlke  sind  überhaupt  alle  Knotenlinien  gekrümmt,  die  schein- 
bar geraden  Linien  in  manchen  dieser  Figuren  sind  nur  Zweige  hyperbo- 
lischer C'urven. 

Eine  höst  merkwürdige  von  Savart  aufgefundene  Tlmtsache  ist  die 
Verrückung  der  Knoten  linien.  Wenn  man  eine  sorgfältig  gearbeitete 
Messingplatte  voll  ungefähr  4 Rechnete!-  Durchmesser  und  2 bis  3 Milli- 
meter Dicke  in  der  Weise  befestigt,  wie  man  Fig.  487  sieht,  und,  nachdem 
Kig  487  man  Semen  lycopodii,  welches  weit  leich- 

ter ist  als  Sand,  darauf  gestreut  lmt,  mit 
einem  Fiedelbogen  am  Rande  streicht,  so 
beobachtet  man,  für  gewisse  tiefe  und 
volle  Töne,  welche  einer  diametralen  Figur 
von  4,  6 oder  8 Strahlen  entsprechen,  dass 
die  Knotenlinien  nicht  fest  bleiben;  sie  er- 
leiden eine  entschiedene  üscillationsbewe- 
gung,  und  wenn  mau  mit  der  Reweguug 
des  Fiedelbogens  fortfahrt,  gelangt  man 
selbst  dahin,  ihnen  eine  continuirliche  Ro- 
tationsbewegung zu  ertheilen,  so  dass  das  Pulver  eine  Art  Wirbel  bildet, 
welcher  in  einer  bestimmten  Entfernung  vom  Umfange  der  Scheibe,  dem 
er  parallel  bleibt,  die  Ebene  der  Scheibe  durchlauft.  Savart  erklärt 
diese  interessante  Erscheinung  auf  folgende  Weise:  In  den  Scheiben,  sie 
mögen  noch  so  gut  gearbeitet  sein,  ist  die  Elasticitüt  nicht  nach  allen 
Richtungen  dieselbe;  es  giebt  zwei  Durchmesser,  von  welchen  einer  der 
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grössten,  rin  Anderer  der  kleinsten  F.lasticität  entspricht.  Wenn  man  nun 
mit  dem  Fiedelbogen  an  einer  solchen  Stelle  anstreicht,  dass  die  Knoten- 
linicn  auf  diese  Durchmesser  fallen,  so  bleiben  die  Knotenlinien  unbeweg- 
lich; wenn  man  aber  an  einem  anderen  Punkte  anstreicht,  so  sind  die 
Bewegungen,  welche  der  Fiedelbogen  an  dem  Bande  der  Scheibe  hervor- 
bringt , unsymmetrisch , und  die  Knotenlinien , welche  sich  bilden , haben 
ein  Bestreben,  in  die  erste  Lage  zurückzukehren,  und  deshalb  oscilliren 
sie  um  diese  Lage,  oder  sie  drehen  sieh  continuirlich , wenn  die  hinläng- 
lich grossen  Kxcursionen  der  Scheibe  ihnen  eine  hinreichende  Amplitude 
geben,  damit  sie  ihre  Ruhelage  verlassen  können. 

Die  Glocken  machen  in  der  Regel  normale  Schwingungen,  wie  die 
Platten,  und  theilen  sich  auch  durch  Knotenlinien,  welche  sehr  unregel- 
mässig sein  können.  Die  Vibrationen  einer  Glocke  lassen  sich  mit  Hülfe 
* Fig  48S  des  Apparates  Fig.  488  zeigen,  wel- 

cher im  Wesentlichen  aus  einer  Glas- 
glocke (einer  sog.  Käseglocke)  besteht, 
welche  mit  ihrem  Knopf  in  ein  Sta- 
tiv von  Holz  eingekittet  ist.  Von 
einem  darüber  angebrachten  Draht- 
ringe hängen  an  Fäden  befestigt  vier 
Kügelchen  von  Holz  herab  (jedes  hat 
gegen  2 Linien  Durchmesser),  wel- 
che den  Rand  der  Glocke  an  vier 
Punkten  berühren,  von  denen  jeder 
um  90"  vom  nnderen  absteht.  Streicht 
inan  nun  mit  dem  Fiedelbogen  den 
Rand  der  Glocke  dicht  neben  einer 
solchen  Kugel,  so  werden  alle  vier 
Kugeln  lebhaft  weggeschleudert,  weil 
sie  sich  gerade  an  den  Stellen  der 
lebhaftesten  Vibrationen  befinden;  streicht  man  aber  in  der  Mitte  zwi- 
schen zwei  Kugeln,  so  bleiben  dieselben  fast  ganz  unbeweglich,  voraus- 
gesetzt, dass  die  Glocke  ihren  tiefsten  Ton  giebt,  weil  sie  jetzt  die  Glocke 
in  Knotenpunkten  berühren. 

Sehr  schön  lassen  sich  die  Knoten  einer  solchen  vibrirenden  Glocke  auch 
zeigen,  wenn  man  sie  ungefähr  bis  zu  */3  ihrer  Höhe  mit  Wasser  füllt  und 
dann  am  Rande  streicht.  An  der  Stelle,  welche  vertical  unter  der  ge- 
strichenen Stelle  liegt,  kräuselt  sich  das  Wasser  zu  einem  kleinen  Berge. 
Dasselbe  geschieht  an  der  Stelle,  welche  der  eben  bezeichneten  diametral 
gegenüber  liegt  , und  an  den  Punkten,  welche  um  90°  von  ihm  abstehen. 
An  den  vier  Stellen  dagegen,  welche  in  der  Mitte  zwischen  den  vier  Punk- 
ten der  stärksten  Bewegung  liegen , bleibt  die  Oberfläche  des  Wassers 
ruhig.  — Wenn  die  Vibrationsbewegung  eine  lebhafte  ist,  so  steigen  die 
WasBerbogeu  au  den  Stellen  der  kräftigsten  Vibrationen  ziemlich  hoch  an 


Digitized  by  Google 


Töne  gespannter  Saiten.  423 

und  kleine  Wassertröpfchen  werden  daun  von  hier  aus  gegen  die  Mitte 
des  Gelasses  hin  fortgeschleudert. 

Es  ist  klar,  dass  alle  fegten  Körper  ebenso  wie  Stäbe  und  Platten 
vibriren  können,  und  dass  sic  sich  dabei  durch  Knotenflächen,  welche 
mehr  oder  weniger  unregelmässig  sind,  nbtheilen. 


Töne  gespannter  Saiten.  Eine  auf  irgend  ein  Instrument  auf-  181 
gespannte  Saite  schwingt  viel  zu  rasch , als  dass  man  die  Schwingungen 
zählen  könnte;  in  Folge  dieser  Vibrationen  giebt  aber  die  Saite  einen  Ton, 
welcher  von  ihrer  Länge,  Spannung  u.  s.  w.  abhängig  ist.  Es  besteht 
also  ein  Zusammenhang  zwischen  dem  Tone  einer  Saite,  ihrer  Länge,  ihrer 
Spannung  und  der  Geschwindigkeit  der  Vibrationen.  Dieser  Zusammenhang 
bildet  den  Gegenstand  des  Problems  der  schwingenden  Saiten,  welche 
zuerst  von  Taylor  (VI ethodus  incrementorum  a.  1716)  theilweise  gelöst 
wurde.  Dieses  Problem  veranlasste  ein  halbes  Jahrhundert  lang  die  leb- 
haftesten Discussionen  zwischen  den  ersten  Mathematikern.  J.  Bernouilli, 
d’Alembert,  Euler  und  Daniel  Bernouilli  hatten  viel  darüber  ge- 
schrieben, als  Lagrange  im  Jahre  1759,  fast  zu  Anfänge  seiner  wissen- 
schaftlichen l^iufbahn  alle  Schwierigkeiten  hob  und  den  Discussionen  ein 
Ende  machte. 


Bezeichnet 


l die  Länge  einer  Saite, 
p das  Gewicht  derselben, 
s die  Kraft,  welche  sie  spannt, 

g die  beschleunigende  Kraft  der  Schwere  (also  981,  wenn  man  das 
Centimeter  zur  Längeneinheit  nimmt,  wobei  dann  das  Gramm 
zur  Gewichtseinheit  genommen  werden  muss,  in  welcher  p und 
S auszudrücken  sind), 

t die  Schwingungsdauer  der  Saite,  d.  h.  die  Zeit,  welche  sie  zu 
einem  Hingang  braucht, 


so  ist 


= VJ- 

V g.s 


Bezeichnet  < p das  specifische  Gewicht  der  Substanz,  aus  welcher. die 
Saite  verfertigt  ist,  r aber  den  Halbmesser  derselben,  so  ist  p = n r3  l <jp 
also  auch 


t = r.l 

V g.s 


Bezeichnet  ferner  » die  Anzahl  der  Schwingungen,  welche  die  Saite 
in  einer  Secunde  vollendet,  so  ist  nt  *=  1 oder  n — ~,  folglich  auch 


n 


0 ■ * . 
n . cp 
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Das  durch  diese  Formel,  deren  Ableitung  ohne  höhere  Mathematik 
nicht  wohl  möglich  ist,  ausgesprochene  Gesetz  heisst  in  Worten  aus- 
gedrückt : 

1.  Die  Schwingungszahl  einer  Saite  verhält  sich  umgekehrt 
wie  ihre  Länge,  d.  h.  wenn  eine  Saite  auf  irgend  ein  Instrument,  wie  einer 
Violine,  einer  Guitarre  u.  s.  w.,  aufgespannt  ist  und  in  einer  gegebenen  Zeit 
eine  bestimmte  Anzahl  von  Schwingungen  macht,  so  macht  sie  in  derselben 
Zeit  2 mal,  3mal,  4mal  u.  s.  w.  soviel  Schwingungen,  wenn  man  hei  un- 
veränderter Spannung  nur  '/*>  •/*,  ■/<  u- *•  w.  der  ganzen  Länge  schwingen 
lässt;  sie  würde  3/s,  Va,  4/amal  so  schnell  schwingen,  wenn  man  nur  '2j3, 
a/4l  <jh  der  ganzen  Länge  schwingen  Hesse. 

2.  Die  Zahl  der  Schwingungen  einer  Saite  ist  der  (Quadrat- 
wurzel aus  den  spannenden  Gewichten  proportional,  d.  h.  wenn 
das  Gewicht,  welches  die  Saite  spannt,  4mal,  9iual,  Itimal  so  gross  gemacht 
wird,  während  ihre  Länge  unverändert  bleibt,  so  wird  die  Geschwindigkeit 
der  Schwingungen  2mal,  3mal,  4 mal  so  gross. 

3.  Die  Schwingungszahlen  verschiedener  Saiten  der- 
selben Materie  verhalten  sich  umgekehrt  wie  ihre  Dicke. 
Wenn  man  z.  B.  zwei  Stahlsaiten  von  gleicher  Länge  nimmt,  deren  Durch- 
messer sich  wie  1 zu  2 verhalten,  so  wird  die  dünnere  bei  gleicher 
Spannung  in  derselben  Zeit  doppelt  so  viel  Schwingungen  machen  als  die 
dickere.  Für  Darmsaiten  ist  dieses  Gesetz  wohl  nicht  immer  genau  wahr, 
weil  sie  nicht  immer  absolut  gleichartig  sind. 

4.  Die  Schwingungszahlen  von  Saiten  verchiedener 
Materien  verhalten  sich  umgekehrt  wiedietQuad ratwurzeln 
ihrer  specifischen  Gewichte.  Wenn  z.  B.  eine  Saite  von  Kupfer, 
deren  specifisches  Gewicht  9 ist,  und  eine  Darmsaite,  deren  specif.  Ge- 
wicht I ist,  gleiche  Länge  und  gleichen  Durchmesser  haben,  und  wenn  beide 
durch  gleiche  Gewichte  gespannt  sind,  so  schwingt  die  Kupfersaite  dreimal 
langsamer  als  die  Darmsaite. 

Es  versteht  sich  von  selbst,  dass  diese  Gesetze  nur  für  solche  Saiten 
gelten,  die  ihrer  ganzen  Dicke  und  Länge  nach  homogen  sind,  dass  sie 
also  nicht  auf  Darmsaiten,  welche  mit.  Metallfaden  iibersponnen  sind,  an- 
gewandt werden  können.  Die  metallische  Hülle  ist  hier  eine  träge  Masse, 
welche  durch  die  Elasticität  der  Saite  in  Bewegung  gesetzt  werden  muss 
und  welche  also  die  Schwingungsdauer  vergrössert. 

Um  die  wichtigsten  Gesetze  der  Oscillationcn  gespannter  Saiten  und 
ihrer  Töne  durch  den  Versuch  nachzuweisen,  bedient  man  sich  eines  un- 
ter dem  Namen  des  Monochordes  bekannten  Instruments,  welches  aber 
doch  in  der  Regel  mit  mehr  als  einer  Saite  versehen  ist.  Fig.  4S9  stellt 
ein  Monochord  mit  zwei  Saiten  dar. 

Die  beiden  Saiten  sind  über  einem  Kasten  ausgeBpannt,  der,  um  seine 
Const.ruetion  sichtbar  zu  machen,  in  unserer  Figur  so  gezeichnet  ist,  als 
ob  ein  Stück  aus  demselben  herausgeschnitten  wäre;  er  besteht  aus  vier 
starken  Seitenbrettern , auf  welche  oben  der  Resonanzboden,  d.  h. 
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ein  ganz  dünnes  Brett  von  Tannenholz,  geleimt  ist,  dessen  Bedeutung  spa- 
ter erläutert  werden  wird.  Die  beiden  Stege  na  und  bb  begränzen  den 

Fig.  489. 


frei  schwingenden  Theil  der  Saiten.  Die  eine  derselben  wird  durch  Ge- 
wichte gespannt,  weiche  man  an  den  Haken  li  hängt,  die  andere  dagegen 
durch  den  Stiinmstoek  s. 

Betrachten  wir  zuerst  den  Zusammenhang,  welcher  zwischen  der  Span- 
nung der  Saite  und  der  Tonhöhe  besteht. 

Wenn  für  ein  Gewicht  1000  (etwa  1000  Gramm),  welches  an  den 
Haken  ll  gehängt  wird,  die  Saite  einen  bestimmten  Ton  giebt,  den  wir  mit 
C bezeichnen  wollen,  so  muss  man 

das  Gewicht  1502,5  anhüngen,  um  die  grosse  Terz, 

..  i,  2250  Quint, 

„ „ 4000  „ „ „ Octav 

von  c zu  erhalten.  Nun  verhalten  sich  aber  die  Zahlen  1000  : 1562,5 

25  9 

: 2250  : 4000  zu  einander  wie  1 : - — : — : 4,  oder  wie  die  Quadrate  von 

16  4 


5 3 

1,  — , — , 2,  wodurch  der  Satz  unter  N’r.  2 bewiesen  ist. 

Um  das  Gesetz  unter  N'r.  1 experimentell  zu  bestätigen,  ist  es  be- 
quemer, die  zweite  Saite  anzuwenden.  Man  kann  dieselbe  entweder  ihrer 
ganzen  Länge  nach  schwingen  lassen,  oder  mit  Hülfe  des  beweglichen 
Steges,  Kig.  490,  die  Schwingungen  auf  einen  beliebigen  Theil  der  Gesammt- 


Fig.  490. 


länge  beschränken,  indem  man  diesen  Steg  an  die 
entsprechende  Stelle  hinschiebt  und  die  Saite  zwi- 
schen dem  Fussstück  H n und  dem  Deckel  pp  ein- 
kleinmt. 

Von  dem  Grundton,  welchen  die  Saite  giebt,  wenn 
man  sie  ihrer  ganzen  Länge  nach  schwingen  lässt, 
erhält  man: 

die  grosse  Terz,  wenn  der  frei  schwingende  Theil  4/it 
die  Quint,  „ „ „ „ „ */a, 

die  Octav,  „ „ „ „ „ >/, 

der  ganzen  Saitenlänge  beträgt. 

F,in  für  genaue  Versuche  bestimmtes  Monochord  beschreibt 
Weber  im  XV.  Bande  (1829)  von  Poggendorff's  Annalen. 
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182  Transveraalschwingungen  elastischer  Stäbe.  Unter  ela- 
stischen Stäben  verstehen  wir  starre  Körper  von  solcher  Form,  dass  ihre 
Länge  sehr  bedeutend  ist  im  Vergleich  zu  ihrer  Breite  und  Dicke,  welche 
aber  doch  noch  breit  und  dick  genug  sind,  um  ihnen  die  Biegsamkeit  der 
Saiten  zu  benehmen,  so  dass  also  solche  Stäbe  ohne  Weiteres  schon  Elasti- 
eität  genug  haben,  um  zu  vibriren  und  zu  tönen,  und  nicht  erst  einer 
Spannung  bedürfen,  wie  die  Saiten. 

Ein  solcher  Stab  kann,  wie  eine  gespannte  Saite,  mehrere  Töne  geben, 
je  nachdem  sich  mehr  oder  weniger  Knotenlinien  in  demselben  bilden. 

Die  Beziehungen  der  Schwingungszahl  eines  Stabes  und  seiner  Dimen- 
sionen ist  durch  die  Formel  

') 

ausgedrückt,  in  welcher  n die  Schwingungszahl,  ? die  Länge  des  Stabes,  e 
dessen  Dicke  in  der  Richtung  der  Schwingungen,  und  C einen  constanten 
Factor  bezeichnet,  welcher  von  der  Art  abhängt,  in  welcher  der  Stab 
unterstützt  oder  eingeklemmt  ist,  so  wie  auch  von  der  Anzahl  der  Schwin- 
gungsknoten,  durch  welche  er  sich  abtheilt.  Es  bezeichnet  ferner  (J  die 
beschleunigende  Kraft  der  Schwere,  K den  Elasticitätsmodulus,  und  <jp  das 
specifische  Gewicht  der  Substanz,  aus  welcher  der  Stab  verfertigt  ist. 

Nach  Gleichung  1)  ist  also  die  Schwingungszahl  eines  Stabes 

1.  direct  proportional  der  Dicke, 

2.  umgekehrt  proportional  dem  Quadrat  der  Länge, 

3.  direct  proportional  der  Quadratwurzel  aus  dem  Elasticitätsmodulus, 

4.  umgekehrt  proportional  der  Quadratwurzel  aus  dem  specifischen  Ge- 
wicht*! der  Substanz. 

Von  der  Breite  des  Stabes  ist  die  Schwingungszahl  unabhängig. 

Den  tiefsten  Ton,  dessen  ein  Stab  überhaupt  fällig  ist,  giebt  er,  wenn 
sich  seiner  ganzen  Länge  nach  kein  Schwingungs- 
knoten bildet,  wie  es  der  Fall  ist , wenn  das 
eine  Ende  desselben  auf  zweckmässige  Weise 
eingeklemmt  wird. 

Bei  einem  elastischen  Streifen,  welcher  einge- 
klemmt ist,  wie  Fig.  491  zeigt,  und  welcher  lang- 
sam genug  schwingt,  um  seine  einzelnen  Schwin- 
gungen zählen  zu  können,  lässt  sich  ganz  direct 
die  Richtigkeit  der  Gleichung  1)  in  Beziehung  auf 
die  Länge  nachwoisen.  Macht  z.  B.  ein  so  einge- 
klemmter 1 Meter  langer  Streifen  20  Schwingun- 
gen in  15,5  Secnnden,  bo  wird  er,  auf  75mm  ver- 
kürzt, eben  so  viel  Schwingungen  schon  in  8,7  Se- 
cunden  machen,  woraus  sich  leicht  ergiebt,  dass 
die  Schwingungszahlen  sich  umgekehrt  verhalten, 
wie  die  Quadrate  der  schwingenden  Längen. 

Je  bedeutender  die  Dicke  des  Stabes  im  Ver- 


Fig.  491. 

i . r 
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gleich  zu  seu,er  Länge  wird,  desto  mehr  nimmt  die  Zahl  der  Schwingun- 
gen zu,  bo  dass  man  sie  alsbald  nicht  mehr  einzeln  verfolgen  und  zählen 
kann;  alsdann  aber  hat  man  an  der  Tonhöhe  ein  Mittel,  die  Richtigkeit  des 
obigen  Gesetzes  zu  controliren. 

Auf  einem  Resonanzboden  seien  vier  Stahlstäbchen  von  gleicher  Dicke 
befestigt,  wie  es  Fig.  492  zeigt,  deren  Längen  sich  verhalten,  wie  1 : 


so  wird,  mit  dem  Fiedelbogen  gestrichen,  das  zweite 


Stäbchen  die  grosse  Terz,  das  dritte  die  Quint  und  das  vierte  die  Octav 
desjenigen  Tones  geben,  welchen  man  von  dem  ersten  erhält. 


Wenn  die  beiden  Enden  eines 
Stabes  frei  schwingen  sollen,  so 
hängt  die  Schwingungszahl  davon 
ab,  welche  Stellen  desselben  fest- 
gehalten oder  unterstützt  sind.  Ist 
der  Stab  nun  in  der  Mitte  seiner 
Länge  befestigt,  so  ist  seinGrund- 
ton  derselbe,  wie  der  eines  sonst 
gleichen  Stabes  von  halber  Länge,  welcher  an  dem  einen  Ende  befestigt  ist. 

Wenn  sich  in  einem  an  beiden  Enden  frei  schwingenden  Stabe  zwei 
Schwingungsknoten  bilden,  so  liegt  jeder  derselben  um  */j  der  ge- 
summten Stablängc  von  dem  entsprechenden  Stabende  ab,  so  dass  der 
Zwischenraum  zwischen  den  beiden  Schwingungsknoten  */s  der  gesummten 
Stablängc  beträgt,  wie  dies  Fig.  493  andeutet.  Mau  erhält,  diese  Schwin- 

gungsart  unter  anderm,  wenn  man 
den  Stab  in  einem  der  Schwingungs- 
knoten zwischen  zwei  Fingern  festhält 
und  ihn  mit  einem  Holzhammer  in  der 
Mitte  seiner  Länge  anschlägt,  oder 
auch,  wenn  man  ihn,  wie  Fig.  494  an- 
deutet, auf  zwei  Schnüre  legt,  welche 
ungefähr  um  3/s  der  Stablänge  von 
einander  abstehen,  und  dann  die  Mitte 
oder  das  eine  Stabende  mit  dem  Holz- 
hammer schlägt. 

An  so  unterstützten  Stäben  ist 
es  nun  auch  leicht,  die  Richtigkeit  der  Gleichung  1)  S.  426  nachzu- 
weison. 

Zwei  Stahlstäbe,  1 und  2,  Fig.  495,  geben  gleichen  Ton,  weil  sie 
gleiche  Länge  und  gleiche  Dicke  haben,  obgleich  2 viel  schmäler  ist  als  1. 

Der  Stab  3 giebt  die  Octav  der  Stäbe  1 und  2,  weil  bei  gleicher 

Dicke  seine  Länge  — also  0,707mal  kleiner  ist. 


Fig.  493. 


Fig.  492. 
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Da  bei  gleicher  Länge  der  Stab  4 nur  halb  so  dick  ist  wie  3,  bo  giebt  4 
die  nächst  tiefere  < Ictav  von  3,  der  Stab  4 hat  also  gleiche  Tonhöhe  mit  1 und  2. 

Obgleich  die  Breite  des  Stabes  ohne  Einfluss  auf  die  Tonhöhe  ist,  so  ist 
sie  doch  von  wesentlichem  Einfluss  für  die  Stärke  und  Reinheit  des  Tones. 
Bezeichnen  wir  mit  / die  Länge  eines  Stabes,  welcher  ungefähr  die 


Eig.  4!>r.. 


Gestalt  des  Stabes  2, 
Fig.  495.  hat,  so  muss  ein 
Stab  derselben  Substanz 
bei  gleicher  Dicke  die 


Länge  1 


V-H 


oder  die  Länge  l 


1 . 0,89 

V'4 


4 tmm 


s=  1 . 0,816  haben,  wenn 
er  die  grosse  Terz  oder 
die  Quint  des  erste  re  n Sta- 
besgeben  soll. 

Will  man  mehrere  harmonische  Metallstäbe  der  eben  besprochenen  Art 
einem  Apparate  vereinigen,  so  kann  man  jeden  Stab  an  der  Stelle  der 
Schwingungsknoten  parallel  mit  den  Breitekanten  durchbohren,  wie  beim 
Stab  1 Fig.  495  angedeutet  ist,  und  sie  dann  mittelst  durchgezogener 
Schnüre  zusammenfassen,  Fig.  496,  oder  man  kann  die  Stäbe  auf  con- 
▼ergirenden  gespannten  Bändern  aufleimen,  wie  man  Fig.  497  sieht. 

Fig.  497.  Fig.  496. 


Nach  Art  der  Fig.  497  ist  das 
lignum  psalterium  aus  Ilolzstäben 
und  die  Glasharmonika  aus  Glas- 
platten construirt,  welche  mit  Kork- 
hämmern geschlagen  werden. 

Bei  den  bisher  betrachteten  Stäben 
war  die  Dicke  unbedeutend  gegen  Länge  und  Breite,  weshalb  bei  solchen 
Transversalscliwingungen  nur  in  der  Richtung  der  Dicke  stattflnden  kön- 


Digitized  by  Google 


Transversalscliwingungen  elastischer  Stähe.  429 


nen.  Wenn  aber  Breite  und  Dicke  eines  rectangulären  Stabes  unbedeu- 
tend sind  gegen  seine  Lange,  so  sind  Transversalschwingungen  sowohl  in 
der  Richtung  der  Dicke  als  auch  der  Breite  möglich.  Kin  elastisches 
Stäbchen  von  der  Form  Fig.  498  z.  B.,  welches  mit  seinem  unteren  Ende 


Fig.  500. 


Fig.  498. 


Fig  499. 


bei  A festgeklemmt  ist,  kann  sowohl  in  der 
Richtung  ub  als  auch  in  der  Richtung  cd 
vibriren,  je  nachdem  man  es  nach  der  einen 
oder  nach  der  andern  dieser  beiden  Rich- 
tungen aus  seiner  Gleichgewichtslage  bringt. 
Ist  aber  die  Dicke  des  Stäbchens  nach  der 
Richtung  ab  nicht  gleich  der  Dicke  dessel- 
ben nach  der  Richtung  cd,  so  wird  die  Vi- 
brationsgeschwindigkeit deB  Stäbchens  in  der  Ebene  Attb  verschieden  sein 
von  der  Vibrationsgeschwindigkeit  in  der  Ebene  A cd.  Wird  das  Stäb- 
chen nach  einer  Richtung  aus  seiner  Gleichgewichtslage  gebracht,  welche 
mit  keiner  der  eben  genannten  Ebenen  zusammcnfallt,  so  vibrirt  es  in  der 
Weise,  dass  sein  oberes  Ende  eine  Curve  beschreibt,  deren  Ge- 
stalt abhängt  von  dem  Yerhältniss  der  Dicke  des  Stäbchens  in  der  Rich- 
tung ab  zu  der  Dicke  in  der  Richtung  cd.  Ohne  hier  auf  die  (’onstruc- 
tion  dieser  Curven,  welche  später  noch  ausführlich  besprochen  werden,  nä- 
her einzugehen,  soll  nur  bemerkt  werden,  dass  sie  sich  sehr  schön  an 
Wheatstone’s  Kaleidophon  beobachten  lassen,  welches  ans  einem  der- 
artigen Stäbchen  besteht,  dessen  freies  Ende  einen  glänzenden  Knopf  trägt, 
Fig.  499.  (Das  Stäbchen  ist  in  Fig.  499  im  Verhältniss  zu  seiner  Länge 
viel  zu  dick  gezeichnet.) 

Als  eine  Vervollkommnung  dieses  Apparates  ist  Melde’s  Univer- 
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sal-Kaleidophon  zu  bezeichnen,  welches  in  Fig.  500  (a.  vor.  S.)  dur- 
gestellt ist.  In  «-inen  Holzklotz  A,  welcher  in  passender  Weise  an  einem 
Tisch  befestigt  ist,  ist  eine  Messingfeder  li  eingeklemmt,  welche  unge- 
fähr lVj  Millimeter  dick  und  gegen  40  Centimeter  lang  ist.  Oben  trägt 
die  Feder  li  eine  Messingklammer  D,  in  welcher  eine,  oben  ein  glänzen- 
des Knöpfchen  tragende  .Stahlfeder  C steckt.  Je  nachdem  man  die  Stahl- 
feder C mehr  hinauf-  oder  herunterzicht , kann  man  machen,  dass  ihre 
Schwingungsdauer  gleich,  oder  dass  sie  s/a  oder  */2  u.  s.  w.  von  der  Schwin- 
gungsdauer der  Feder  li  ist.  Ist  die  Klammer  1)  so  aufgeschraubt,  dass 
die  Schwingungsebene  der  Feder  C rechtwinklig  steht  zur  Schwingungs- 
ebene der  Feder  li,  so  kann  man  mit  diesem  Apparat  die  verschiedenen 
Curven  erzeugen,  welche  in  jj.  184  näher  besprochen  werden  sollen. 


183  Die  Stimmgabel.  Unter  den  in  den  letzten  Paragraphen  be- 
sprochenen Gesetzen  stehen  auch  die  Vibrationen  der  Stimmgnbel 
(diapason),  welche  vorzugsweise  zur  Bewahrung  eines  Normaltones  und 
seiner  Uebertragung  bei  der  Stimmung  angewandt,  wird.  Die  Stimmgnbel 
wird  durch  einen  gabelförmig  gebogene^  Metallstab  (meist  sind  sie  nus 
Stahl  verfertigt)  gebildet,  an  welchem  an  der  Biegungsstelle  ein  zum 
Halten  dienendes  Metallstäbchen  angesetzt  ist.  Fig.  501  erläutert  die  Art 
und  Weise,  wie  die  Stimmgabel  schwingt,  wenn  sie  ihren  Grundton  giebt. 

Um  die  Stimmgabel  ins  Tönen  zu  bringen,  fasst  man  gewöhnlich  den 
Stiel  zwischen  zwei  Finger  und  schlägt  dann  eine  der  Zinken  gegen  einen 
festen  Körper  an.  Der  Ton,  welcher  auf  diese  Weise  hcrvorgcbracht  wird, 
ist  ungemein  schwach,  um  ihn  zu  verstärken,  setzt  man  die  Stimmgnliel 
mit  ihrem  Fusse  auf  einen  Resonanzboden  auf  oder  man  hält  sie  über  eine 
Röhre  von  entsprechender  Länge,  wie  dies  bereits  im  Paragraph  108  er- 
wähnt wurde. 

Um  den  Ton  der  Stimmgabel  rein  und  kräftig  zu  erhalten , hat 
Marloye  dieselbe  auf  ein  Kästchen  von  Holz  gesetzt,  wie  inan  Fig.  5(12 


Fig.  501 . 


w 


Fig.  5i>2. 
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sieht.  Pie  Länge  dieses  nur  an  einer  Seite  offenen  Kästchens  beträgt  ’/4 
von  der  Wellenlänge  des  Tones,  welchen  die  Stimmgabel  giebt,  so  dass 
also  die  Vibrationen  der  in  dem  Kästchen  eingeschlossenen  Luftsäule  den- 
selben Ton  erzeugen,  wie  die  Stimmgabel  selbst.  Die  Vibrationen  der 
Stimmgabel  theilen  sich  deshalb  leicht  der  Luftsäule  im  Kästchen  mit, 
wodurch  dann  ein  ungemein  kräftiger  und  reiner  Ton  entsteht. 

Um  die  Stimmgabel  dieses  Apparates  ins  Tönen  zu  bringen,  schlägt 
man  sie  entweder  mit  einem  belederten  hölzernen  Hämmerchen  an , oder 
man  zieht  zwischen  den  freien  Enden  der  Gabel  einen  hölzernen  Stab 
durch,  dessen  Dicke  etwas  grösser  ist  als  der  Abstand  der  Zinken,  oder 
endlich,  man  streicht  die  Stimmgabel  mit  dem  Fiedelbogen  an. 

Wenn  man  zwei  gleich  gestimmte  Apparate  der  Art  in  einiger  Ent- 
fernung von  einander  so  aufstellt,  dass  die  Längsoxen  der  beiden  Kästchen 
in  eine  gerade  Linie  fallen  und  dass  ihre  Oeffnungen  einander  zugekehrt 
sind,  so  tönt  die  eine  Stimmgabel  mit,  wenn  man  die  andere  anstreicht, 
wovon  man  sich  leicht  überzeugen  kann,  wenn  man  die  angestrichene 
Gabel  durch  Anhalten  am  Forttönen  hindert. 

Die  gewöhnliche  Stimmgabel  giebt  den  Ton  ä,  welcher  durch  440 
Schwingungen  in  derSecunde  erzeugt  wird.  Doch  ist  das  ä,  nach  welchem 
man  in  den  Orchestern  die  Instrumente  stimmt,  keineswegs  immer  von 
genau  gleicher  Tonhöhe.  So  wurde  im  Jahre  1821  in  der  grossen  Oi>er 
zu  Paris  für  a ein  Ton  genommen,  welcher  431  Schwingungen  in  der 
Secunde  machte,  während  gegenwärtig  das  a der  Pariser  ( Iper  bis  auf  449 
Schwingungen  in  der  Secunde  gestiegen  ist. 

Die  in  physikalischen  Cabinetten  gebrauchten,  nach  Marloyc’s  An- 
gabe auf  Kästchen  befestigten  Stimmgabeln  sind  meist  grösser  als  die  ge- 
wöhnlichen und  gehen  die  Töne  e oder  c.  Marloye  hat  selbst  Stimm- 
gabeln verfertigt,  welche  den  Ton  e geben;  sie  sind  aus  Glockenmetall  ver- 
fertigt, wiegen  ohne  Kasten  44  Pfund  und  werden  durch  einen  Fiedelbogen 
angestrichen,  an  welchem  die  Pferdehaarc  durch  einen  Streifen  Biiffelleder 
ersetzt  sind.  Der  Ton,  welchen  man  mit  denselben  hervorbringen  kann, 
ist  sehr  kräftig  und  schön. 

Optische  Vergleichung  der  Stimmgabeln.  In  Fig.  503  184 

(a.  f.  S.)  sei  II  eine  auf  einem  festen  Stativ  befestigte  Stimmgabel,  deren 
Schenkel,  in  einer  Verticalebene  liegend,  kleine  Spiegel  tragen.  In  der 
Nähe  dieser  ersten  ist  eine  zweite  Stimmgabel  S,  welche  in  gleicher  Weise 
mit  kleinen  Spiegeln  versehen  ist,  so  aufgestellt,  dass  die  Ebene  ihrer  Schen- 
kel eine  horizontale  ist. 

Die  gegenseitige  Stellung  der  beiden  Stimmgabeln  ist  so  angeordnet, 
dass  ein  vom  Lichtpunkt  A ausgehender  Lichtstrahl,  welcher  den  kleinen 
Spiegel  Ji  trifft,  nach  dem  Spiegel  C der  zweiten  Stimmgabel  und  von  die- 
sem endlich  in  der  Richtung  nach  1)  reflectirt  wird. 

Ein  in  der  Richtung  des  zum  zweiten  Mal  reflectirten  Strahles  etwa 
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bei  D befindliches  Auge  sieht  das  Bild  des  Lichtpunktes  A . welches 
ruhig  steht,  so  lange  die  beiden  Stimmgabeln  nicht  vibriren. 

Wird  aber  die  Stimm- 
galtel  R mit  dem  Fiedel- 
bogen  angestrichen,  wäh- 
rend S in  Ruhe  bleibt, 
so  verlängert  sich  das 
Bild  des  Lichtpunktes 
zu  einem  verticalen 
Lichtstreifen.  Yibrirt 
dngegen  die  Stimmgabel 
S allein,  während  R in 
Hube  bleibt,  so  erscheint 
das  Bild  des  Lichtpunk- 
tes zu  einer  horizonta- 
len Linie  verlängert. 

Wenn  aber  beide 
Stimmgabeln  gleich- 
zeitig vibriren,  so 
comhiniren  sich  die  ho- 
rizontale und  die  verti- 
cale  Bewegung  des  Lichtpunktes  ui  der  Weise,  dass  derselbe  eine  Cnrve 
beschreibt,  deren  Gestalt  von  dem  akustischen  Intervall  der  beiden  Stimm- 
gabeln und  von  dem  Phasenunterschiede  ihrer  Vibrationen  abhängt. 

Durch  das  Studium  dieser  Curven,  zu  deren  Hervorbringung  Lissajous 
den  in  Fig.  503  abgebildeten  Apparat  construirt  hat,  ist  derselbe  zu  einer 
Methode  gelangt,  nicht  allein  das  Intervall  zweier  Stimmgabeln,  mit  einer 
bis  dahin  unbekannten  Genauigkeit  zu  rontroliren,  sondern  auch  Stimm- 
gabeln von  nbsolut  genauer  Schwingungszahl  herzustellen. 
(Annal.  de  chira.  et  de  pliys.  III.  Ser.  T.  LI.) 

Wenn  in  der  Richtung  A li  statt  des  schwachen  Strahls  einer  Arg und’- 
schen  Lampe  ein  kräftiges  Bündel  paralleler  Strahlen  einlallt,  entweder 
ein  Bündel  Sonnenstrahlen,  welches  durch  eine  kleine  (leffnung  im  Iaiden 
eines  verfinsterten  Zimmers  eingetreten  ist.  oder  die  Strahlen  einer  elek- 
trischen Lampe,  welche  durch  eine  Linse  parallel  gemacht  sind,  so  ist  das 
vom  zweiten  Spiegel  in  der  Richtung  (J 1)  reflectirte  Strahlenbündel  noch 
kräftig  genug,  um,  auf  einem  weissen  Schirm  aufgefungen,  einen  hellen 
Lichtpunkt  zu  erzeugen,  welcher  dann  auf  dem  Schirm  die  fragliche  Curve 
beschreibt,  wenn  die  Stimmgabeln  vibriren.  Diese  objective  Dar- 
stellung der  Lissajoua’scben  Figuren  gewährt  den  Vortheil,  dass  sie 
gleichzeitig  von  einem  grossen  Auditorium  beobachtet  werden  können. 

Gehen  wir  nun  zu  einer  näheren  Untersuchung  der  Stimmgabelcurven 
über.  • 

Wenn  der  Lichtpunkt  in  Folge  der  Vibrationen  nur  einer  der 
beiden  Stimmgabeln  sich  in  gerader  Linie  hin  und  her  bewegt,  so  erfolgt 


Fig.  5H3. 


Digitized  by  Google 


Optische  Vergleichung  iler  Stimmgabeln.  43:1 

die  Bewegung  nach  den  in!}.  124  besprochenen  (Jesetzen.  Es  sei«,  Fig.  504, 
die  Gleichgewichtslage  des  leuchtenden  Punktes,  b und  C die  Endpunkte 
seiner  verticalen  Bewegung  (ui  Folge  der  Vibrationen  der  Stimmgabel  Ti), 
so  erhält  inan  die  mit  l\  2’  3'  u.  s.  w.  bezeichneten  Stellen,  in  welchen 
sich  der  Lichtpunkt  vom  Punkte  b ausgehend  nach  */i»,  'Vis.  , ,u  u.  s.  w. 
seiner  ganzen  Oscillationsdauer  befindet,  wenn  man  mit  dem  liadius  a b 
einen  Kreis  beschreibt,  seinen  Umfang  in  12  gleiche  Tlieile  theilt  und  von 
den  Theilpunkten  Perpendikel  auf  l/C  liillt. 

Fig-  504.  Fig.  505.  Fig.  506. 


ln  Fig.  505  ist  dieselbe  Construction  lür  die  Horizontale,  von  der  Stimm- 
gabcb  6'  berrührendo  Bewegung  des  Lichtpunktes  in  Anwendung  gebracht. 

In  Fig.  506  ist  diese  Construction  zugleich  für  die  horizontale  und 
für  die  verticale  Bewegung  ausgeführt  und  zwar  unter  Voraussetzung 
gleicher  Oscillationsamplitude  für  beide  Richtungen. 

Hat  man  die  Stellen  bestimmt,  in  welchen  sich  der  leuchtende  Punkt 
in  einem  gegebenen  Moment  befinden  würde,  wenn  er  entweder  nur  von 
der  verticalen  oder  nur  von  der  horizontalen  Oscillation  afficirt  wäre,  so 
erhält  man  den  Ort,  an  welchem  er  sich  in  diesem  Momente  unter  dem 
Einfluss  beider  Bewegungen  wirklich  befindet,  wenn  man  durch  den  ent- 
sprechenden Punkt  auf  der  verticalen  Bahn  eine  horizontale  und  durch  den 
entsprechenden  Punkt  auf  der  horizontalen  Bahn  eine  verticale  Linie  zieht. 
Der  Durchschnittspunkt  dieser  beiden  Perpendikel  ist  der  gesuchte  Ort 
lies  leuchtenden  Punktes. 

Nach  diesem  Princip  sind  auf  Tab.  Ia  die  Curven,  welche  verschiede- 
nen Phasemmterschieden  entsprechen,  für  den  Full  construirt  , dnss  die 
beiden  Stimmgabeln  unisono  sind,  und  dnss  die  Oscillationsamplitude  für 
die  horizontale  und  lür  die  verticale  Bewegung  dieselbe  ist. 

Bezeichnen  wir  die  ganze  Oscillationsdauer  mit  M,  so  sind  die  auf 
Tab.  Ia  dnrgcstellten  Curven  diejenigen,  welche  den  Phasenunterschioden 
0,  '/ijtt,  -/|2  H u.  s.  w.  bis  */ia  M entsprechen. 

Bei  aufmerksamer  Betrachtung  der  Figuren  ergiebt  sich  die  Con- 
struction dieser  Curven  ohne  weitere  Erläuterung. 

Fig  I und  VII  auf  Tab.  Ia  sind  gerade  Linien,  Fig.  II,  III,  V und  VI 
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sind  Ellipsen,  Fig.  IV  ist  ein  Kreis.  Im  Allgemeinen  wird  nlso  der  Licht- 
punkt l>ei  gleicher  Schwingungszahl  der  beiden  St immgnheln  eine  Ellipse 
ljesehreiben,  welche  in  eine  gerade  Linie  übergeht,  wenn  der  Phasen- 
untorechied  0 oder  l/jH  ist,  in  einen  Kreis  dngegen  (gleiche  Yibrntions- 
intensitüt  in  horizontaler  und  verticaler  Richtung  vorausgesetzt),  wenn  der 
Phasenuntersehied  '/-i  W beträgt. 

Die  gleiche  Ellipse  entspricht,  dem  Phnsenunterschied  J/i *M  und  u, 
</,9M  mid  s/|  jll,  2/|}  U und  '/ij«  und  1 '/i; M.  Der  Kreis  entspricht 

dem  Phasenunterschiede  ‘/i-jU  und  9/uM- 

Wenn  die  vertieide Stimmgabel  R dicOctnv  der  horizontalen  Stimm- 
gabel  S giebt,  wenn  also  die  Vibrationsdnner  in  horizontaler  Richtung  dop- 
pelt so  gross  ist  als  in  verticaler,  so  entstehen  Figuren  wie  sie  auf  Tab.  1 b 
und  zwar  für  die  Phnsendifferenzen  0,  Vi»M,  */l*  **  u-  p.  w.  bis  r-  ,2  u dar- 
gestellt sind. 

ln  der  gleichen  Weise  könnte  man  auch  die  Curven  für  die  Com- 
binationen  des  Grundtons  mit  der  Quint,  des  Grundtons  mit  der  Octav  der 
Quint  u.  s.  w.  construiren,  ohne  dies  jedoch  auszufüliren,  wollen  wir  noch 
eino  andere  weit  einfachere  Methode  der  Darstellung  dieser  Curven  kennen 
lernen. 

Denken  wir  uns  irgend  eine  der  Curven  von  Tnb.  I a oder  vun 
Tab.  I b,  z.  B.  Fig.  I auf  Tab.  I b mit  einem  Cvlindermantel  in  der  Weise 
umgeben,  dass  die  vertieale  Mittellinie  0'  3*  der  fraglichen  Figur  die  Axe 
des  Cylinders  bildet,  während  der  Durchmesser  des  Cylinders  gleich  ist 
der  horizontalen  Amplitude  und  dann  die  einzelnen  Punkte  der 

Curve  durch  eine  auf  ihre  Ebene  rechtwinklige  Gerade  auf  den  Um- 
fang des  Cylinders  projicirt,  wie  dies  durch  Fig.  507  anschaulich  ge- 
macht ist,  so  erhält  man  eine  auf  dem  Mantel  des  Cylinders  lierum- 
lnufende  Curve  nahe  . . . hl  qm , welche  wir  des  kürzeren  Ausdrucks  ■we- 
gen die  Cylindercurve  nennen  wollen. 

Von  welcher  der  demselben  Intervall  ent- 
sprechenden Lichtcurven,  von  welcher  der 
z.  B.  auf  Tab.  Ib  dnrgestclltcn  man  aber 
auch  nusgehen  mag,  so  wird  inan  doch 
stets  die  gleiche  Cylindercurve  er- 
halten. Alle  Lichtcurven  also,  welche  den 
verschiedenen  Phasendifferenzen  desselben 
Intervalls  entsprechen,  wie  z.  B.  alle  auf 
Tab.  1 b dnrgest  eilten  Curven,  kann  man 
nlso  als  I’roject  innen  einer  und  derselben 
Cylindercurve  auf  eine  der  Cylindernxe 
parallele  Ebene  betrachten.  Die  Gestalt 
dieser  Projcction  auf  die  Ebene  ändert 
sich,  wenn  bei  unveränderter  I^age  der 
die  Projcction  nufnehmenden  Ebene  der 
Cylinder  um  seine  Axe  gedreht  wird. 


Fig.  507. 
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Hat  man  also  die  Cylindercurve,  Fig.  507,  auf  einen  Glascylinder 
aufgctrngen,  so  wird  sie,  aus  einiger  Entfernung  (dnmit  der  Einfluss  der 
Perspective  verschwindet)  betrachtet,  der  Keilte  nach  den  Anblick  aller 
auf  Tab.  1b  verzeichneten  Curven  bieten,  wenn  der  Glascylinder  langsam 
um  seine  Axe  gedreht,  wird. 

Die  Construction  der  Cylindercurve  aber,  mit  Hülfe  deren  man  alle 
demselben  Intervall  entsprechenden  I.icbtcurven  für  die  verschiedenen 
Phasendiflerenzcn  darstellen  kann , ist  aber  noch  weit  einfacher  als  die  be- 
reits ölten  erläuterte  Construction  der  einzelnen  Licbtcurven  selbst. 

Denken  wir  uns  in  der  Hübe  des  Mittelpunktes  A der  Fig.  507  einen 
Kreis,  den  wir  der  Kürze  halber  den  Mittelkreis  nennen  wollen,  um 
den  Cylinder  berumgelcgt,  so  wird  derselbe  in  defn  hier  dargestellten 
Falle  die  Cylindercurve  in  vier  gleich  weit  von  einander  stehenden  Punkten 
schneiden  und  sie  in  vier  einander  ganz  gleiche  Stücke  theilen,  von  denen 
zwei,  nämlich  noq  und  p Gr,  iilter  dem  Kreise  liegen,  während  die  beiden 
anderen  Stücke  qkj)  untl  ren  unter  denselben  fallen. 

Wird  der  Kreis  ti  qpr  zu  einer  geraden  I.inie  entwickelt,  wie  dies 
Fig.  508  geschehen  ist,  so  entwickelt  sich  die  Cylindercurve  zu  einer  ein- 
fachen Sinuslinie  (Analytische  Geometrie  S.  64). 

Um  die  Sinuslinie,  Fig.  508,  direct  zu  construiren,  hat  man  nur  den 
entwickelten  Cylinderumfang  U tl  in  vier  gleiche  Theile  zu  theilen,  in  der 
Mitte  jeder  Abtheilung  ein  Perpendikel  SO,  vk  u.  s.  w.  abwechselnd  nach 
oben  und  nach  unten  zu  ziehen,  dessen  Länge  gleich  ist  der  halben  vertica- 
len  Oscillathmsamplitude. 

Fig.  508. 


Ist  die  vertieale  Oscillationsamplitude  grösser  oder  kleiner  als  die 
Horizontale,  so  werden  diese  Perpendikel  grösser  oder  kleiner  sein,  als  der 
Radius  des  Kreises,  dessen  entwickelter  Umfang  n »,  Fig.  508  ist. 

Die  Punkte  n , o,  q,  k,  p u.  s.  w.  reichen  nicht  hin,  um  die  Curve 
mit  Sicherheit  zu  ziehen.  Um  weitere  Punkte  zu  erhalten,  hnlbire  man  die 
Abtheilungen  ns,  Sq,  qv  u.  s.  w.  und  errichte  in  den  Ilalbirungspunkten, 
wie  in  t,  Perpendikel  = tu  = A.sill  45°  — 0,71  A,  wenn  man  mit  A 
die  Länge  SO  bezeichnet. 

28* 
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Ilnt  man  die  Sinuscurve  auf  Papier  aufpetragen  und  ausgeschnitten, 
so  wird,  um  die  entsprechende  Cylindercurve  auf  einem  tilascvliuder  auf- 
gezeichnet  zu  erhalten,  die  papierene  Schablone  nur  um  densell>en  heruni- 
gelegt  und  die  Grunze  mit  dem  Pinsel  nachgefahren. 

Die  Curve,  Fig.  508,  entspricht,  wie  bemerkt  wurde,  dem  Intervall 
der  Octav.  Ebenso  leicht  liisst  sich  aber  auch  die  Sinuscurve  für  jedes 
andere  Intervall  construiren. 

Auf  n Schwingungen  des  horizontal  vihrirenden  Grundtons  kommen 
tl'  Schwingungen  des  lmmioni-chen  vertical  vihrirenden  Tons,  und  diesen 
n'  Schwingungen  entsprechen  2 »'  Durchschneidungen  der  Lichteurve  mit 
der  horizontalen  Mittellinie.  Daraus  folgt  aber  ferner,  dass  auf  den  »fachen 
Umfang  des  Mittelkreises  2 >/'  Durchschneidungen  mit  der  Cylindercurve 
kommen. 

Wenn  beide  Stimmgabeln  unisono  sind,  so  ist  n'  — li;  auf  einen  Um- 
fang des  Mittelkreises  kommen  zwei  Durchschneidungen  mit  der  Cylindercurve. 
Um  die  entsprechende  Sinuscurve  zu  construiren,  hat  man  also  den  ent- 
wickelten Cylinderumfang  in  zwei  gleiche  Theile  zu  theilen  und  über  diesen 
die  Sinuscurve  in  der  angegebenen  Weise  zu  construiren,  wie  dies  in 
Fig.  509  für  einen  Gründer  ausgeführt  ist,  dessen  Durchmesser  nur  halb 
so  gross  ist  als  derjenige,  auf  welchen  sich  Fig.  508  bezieht. 

Auf  eine  Schwingung  des  Grundtons  kommen  drei  Schwingungen  der 
Duodecime  (Quint  der  Octav);  hier  ist  also  8 n,  2»’  ist  also  gleich  fi, 
wenn  )l  — I.  Um  die  diesem  Intervall  entsprechende  Sinuscurve  zu  con- 
struiren, hat  man  also  den  entwickelten  Kreisumfang  in  sechs  gleiche  Theile 
zu  theilen  und  über  diesen  die  Curve  zu  construiren,  wie  es  Fig.  510  ge- 
schehen ist. 


Fig.  509.  Fig.  510. 


Zur  Construction  der  Sinuscurve,  Fig.  511,  welche  dem  Intervall  des 
Grundtons  und  der  Quint  entspricht,  hat  man  die  doppelte  Lange  des 

Fig.  611. 
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entwickelten  Kreisumfaiigs  in  sechs  gleiche  Theile  zu  thoilen,  weil  in 
diesem  Falle  für  » = 2,  n'  — 3,  also  2 n'  — 6 ist. 

Auf  Tab.  I c sind  in  der  ersten  Verticalreihe  die  Ilauptformcn  der 
Lichtcurvcn  dargestellt,  welche  dem  Intervall  drsGrundtous  uml  der  Quint, 
und  in  der  zweiten  Verticalreihe  diejenigen,  welche  dem  Intervall  des 
Grundtons  um!  der  Quint  der  Octav  entsprechen,  die  Figuren  also,  welche 
man  nueli  dadurch  anschaulich  machen  kann,  dass  mau  die  l'urven  Fig.  510 
und  Fig.  611  in  der  angegebenen  Weise  auf  den  Umfang  eines  Ghus- 
Cylinders  aufträgt  und  diesen  daun,  während  er  um  seine  Axe  gedreht 
wird,  nus  einiger  Entfernung  betrachtet. 

Drehende  Bewegung  der  Stimmgabelcurven.  Wir  haben  ISA 

bisher  nur  den  Fall  in  Betracht  gezogen,  dass  die  Schwingungszahlen  der 
beiden  Stimmgabeln  in  einem  einfachen  Verhältnis*  zu  einander  stehen, 
dass  also  ihr  Intervall  vollkommen  rein  sei.  In  diesem  Fall  erhält  mau 
irgend  eine  der  bisher  besprochenen  I.ichtcurvcn,  und  diese  bleibt  dann, 
die  allmälige  Verkleinerung  abgerechnet,  unverändert.  Wenn  aber  die 
zw'eite  Stimmgabel  dem  reinen  Intervall  nur  nahe  kommt,  so  zeigt  die 
Lichtcurve  eine  drehende  Bewegung  in  der  Art,  dass  sie  nach  und  nach 
alle  die  Formen  durchläuft,  welche  dem  reinen  Intervall,  aber  wechselnden 
Phasendifferenzen  entsprechen. 

Sind  z.  B.  beide  Stimmgabeln  nahezu  unisono,  so  scheint  sich  die 
Lichtcurve  bo  zu  drehen,  dass  sie  aus  der  Gestalt  der  Fig.  I Tab.  I a all- 
mülig  in  die  Formen  Fig.  II,  III,  IV,  V u.  s.  w.  übergeht.  Kurz  die  Licht- 
curve bietet  in  ihren  Veränderungen  genau  dieselben  Erscheinungen  dar, 
als  ob  man  einen  Glascylinder,  auf  welchem  die  entsprechende  Uylinder- 
curve  aufgezeichnet  ist,  aus  einiger  Entfernung  betrachtet,  während  der 
Cyliuder  um  seine  Axe  umgedreht  wird. 

Wenn  die  eine  Stimmgabel  sehr  nahe  die  Octav  der  andern  ist,  so  geht 
die  Lichtcurve  der  Ileihe  nach  in  die  auf  Tab.  I b verzeichneten  Formen  über. 

Die  Lichtcurve  geht  der  Reihe  nach  in  die  in  der  ersten  oder  in  die  in 
der  zweiten  Verticalreihe  der  Tab.  I c dargestelltcn  Figuren  über,  wenn  das 
Intervall  der  beiden  Stimmgabeln  sehr  nahe  der  Quint  oder  der  Octav  der 
Quint  entspricht. 

Die  interessante  Erscheinung  des  Dreheus  der  Lichtcurvou  lässt 
sich  leicht  mit  solchen  Stimmgabeln  hervorbringen,  welche  ganz  genau 
abgestimmt  sind,  also  an  und  für  sich  kein  Drehen  der  Lichtfigur  zeigen, 
wenn  man  an  die  eine  nur  etwas  Wachs  anklebt,  in  Folge  dessen  sie 
etwas  langsamer  schwingt  als  vorher. 

Wenn  die  eine  der  beiden  Stimmgabeln  in  jeder  Secunde  X Vibrationen 
mehr  macht,  als  dem  reinen  Intervall  entspricht,  so  wird  die  Lichtcurve 
X volle  Umdrehungen  in  der  Secunde  machen. 

Wenn  also  z.  B.  die  Lichtcurve  in  2Secumlen  eine  halbe  Umdrehung 
macht,  so  kann  man  daraus  schliessen,  »lass  dio  eine  der  beiden  Stimm- 
gabeln in  4 Secunden  eine  Schwingung  mehr  macht  als  dem  reinen 
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Intervall  entspricht,  dass  ul  so  auf  jede  Secunde  eine  Abweichung  von 
'/t  Schwingung  kommt. 

Mau  sieht  daraus,  wie  durch  Beobachtung  der  Lissajous'scheu 
Liehtcurveu  die  geringste  Abweichung  vom  reinen  Intervall  merklich  wird. 

Dies  benutzt  nun  Lissajous,  um  Stimmgabeln  mit  fast  absoluter 
Genauigkeit  zu  stimmen.  An  den  in  der  Praxis  zu  benutzenden  Stimm- 
gabeln kann  mau  freilich  keine 
Spiegel  anhringen,  wie  au  den 
Stimmgabeln  der  oben  beschrie- 
benen, zu  Dcmonstrationsversu- 
clien  in  Vorlesungen  bestimmten 
Vorrichtung,  Fig.  503.  Hier  be- 
darf es  also  einer  anderen  Me- 
thode zur  Beobachtung  derLicht- 
curven.  Fig.  512  erläutert  das 
zu  diesem  Zweck  von  I.issa- 
jous  construirtc  VibratioiiB- 
mikroskop. 

Die  Normalstimmgabel  A 
ist  in  einem  passenden  Stative  so 
angebracht,  dass  ihre  beiden 
Schenkel  in  einer  ilorizontal- 
ebeno  liegen  und  ihre  Schwingungen  in  der  Richtung  u b vor  sich  gehen. 
— Der  eine  Schenkel  der  N'ormalstimmgabel  trägt  ein  schwach  ver- 
gro.-serndes  Mikroskopobjectiv  o,  während  an  dem  anderen  Schenkel  ein 
entsprechendes  Gegengewicht  angebracht  ist.  I)io  Stimmgabel  ist  so  aju- 
stiit,  dass  sie  mit  dem  Objectiv  und  dem  Gegengewicht  heinstet  einen  be- 
stimmten Ton  giebt,  also  eine  bestimmte  Anzahl  von  Schwingungen  in  der 
Secunde  macht. 

Nehmen  wir  an,  die  Stimmgabel  .1  mache  220  Schwingungen  in  der 
Secunde,  sie  gebe  also  den  Ton  (t. 

Unter  der  N’ormalgnbel  ,1  wird  nun  die  zu  prüfende  Stimmgabel  Ji 
wohl  befestigt  aufgcstellt,  und  zwar  so,  dass  die  Vibrntionsrichtung  cd 
der  beiden  Schenkel  rechtwinklig  ist  zu  ah,  wie  Fig.  512  zeigt.  Auf  dem 
oberen  Fnde  des  einen  Schenkels,  welcher  gerade  unter  dem  Objectiv  o 
stehen  muss,  ist  auf  irgend  eine  Weise  ein  Punkt  markirt,  den  wir  mit 
\)  bezeichnen  wollen. 

Ueber  dem  Objectiv  o ist  ferner  an  einem  festen  Stativ  das  Bohr  eines 
Mikroskops  befestigt,  zu  welchem  o das  Objectiv  bildet  und  in  welchem 
oben  in  gewöhnlicher  Weise  das  Ocular  eingeschoben  ist.  Dies  Mikroskop 
u iti  rschcidet  sich  von  ein«  m gewöhnlichen  nur  dadurch,  dass  «las  Objectiv 
nicht  an  der  Mikroskopröhre,  sondern  dicht  unterhalb  derselben  an  der 
Stimmgabel  lieft stigt  ist. 

Durch  das  Ocular  in  das  Mikroskop  hincinschuucnd,  sieht  man  nun 
das  Bild  des  umrkiilcn  Punktes  [>,  welcher  ruhig  stellt,  wenn  keine  der 
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Stimmgabeln  vibrirt.  Oscillirt  die  obere  Stimmgabel  allein,  so  beschreibt 
der  Punkt  p eine  gerade  Linie  in  der  Hichtung  ab-,  vibrirt  die  untere 
Stimmgabel  allein,  so  beschreibt  er  eine  gerade  Linie  in  der  lliebtung  cd, 
wenn  aber  endlich  beide  Stimmgabeln  vibriren,  so  beschreibt  p eine  Curvc, 
deren  Gestalt  von  dem  Intervall  der  Stimmgabeln  abhiingt. 

Soll  die  Stimmgabel  B den  Ton  ä (440  Schwingungen  in  1")  geben, 
also  die  Octav  des  Tons  der  Stimmgabel  A , so  muss  der  Punkt  p eine 
der  auf  Tab.  1 b verzeichnten  Curveu  beschreiben.  Ist  die  Stimmgabel 
zunächst  nur  angenähert  genau  gestimmt,  so  wird  die  Figur  die  auf  S.  437 
erwähnte  drehende  Bewegung  zeigen,  und  mau  hat  alsdann  an  der  Stimm- 
gabel in  entsprechender  Weise  abzufeilen,  bis  das  Drehen  der  durch  den 
inarkirtcn  Punkt  p beschriebenen  Curvc  aufhört. 

Genaue  Zählung  der  Schwingrungszahl  einer  Stimm-  18G 

gabel.  Um  die  Schwingungen  irgend  einer  Stimmgabel  oder  irgend 
eines  andern  vibrirenden  festen  Körpers  graphisch  darzustellen,  versah 
Duhamel  denselben  mit  einem  feinen  Stiftehen  und  rückte  dasselbe  dicht 
an  die  Oberfläche  eines  Glas-  oder  Mctallcylinders,  dessen  Oberfläche  über 
einer  rusenden  Flamme  geschwärzt  wird.  Dieser  Cylinder  ist  um  eine 
Axe  drehbar,  auf  welcher  ein  in  einer  Schraubenmutter  laufendes  Gewinde 
eiugcsehnitten  ist,  so  dass  eine  Umdrehung  um  diese  Axe  zugleich  ein 
Fortschieben  des  Cylinders  in  der  Richtung  derselben  bedingt. 

Wird  der  Cylinder  gedreht,  während  der  das  Stiftohen  tragende 
Körper  in  Ruhe  bleibt,  ho  zeichnet  das  Stiftehen,  indem  es  den  Ilus  weg- 
niuimt,  eine  feine  Spirallinie  auf  die  Oberfläche  des  Cylinders;  wenn  er 
aber  vibrirt,  so  zeichnet  das  Stiltchcu  eine  spiralförmig  um  den  Cylinder 
fortlaufende  Wellenlinie  (Siuuscurve). 

Diesen  Apparat,  welcher  Phonautograph  genannt  wird,  hat  Wert- 
heim wesentlich  vervollkommnet.  König  in  Paris  hat  ihm  eine  zur  Zäh- 
lung der  Schwingungen  sowohl  als  auch  zu  manchen  anderen  akustischen 
Versuchen  sehr  zweckmässige  Form  gegeben. 

Fig.  513  (a.  f.  S.)  stellt  den  Phouautogrnpbcu  von  König  ungefähr  in 
i\0  der  natürlichen  Grösse  dar. 

Ein  eiserner  Stab,  welcher  an  seinem  einen  Endo  bei  A mit  einem 
durch  die  Schraubenmutter  b geführten  Schraubengewinde  versehen  ist, 
auf  der  andern  Seite  aber  mittelst  einer  Kurbel  umgedreht  werden  kann, 
trägt  in  seiner  Mitte  eiuo  messingene  Trommel  T.  Aul  diese  Trommel 
wird  in  einer  Weise,  dass  man  ihn  leicht  wieder  wegnehmen  knnn,  ein 
Papierstreifen  befestigt,  welcher  ihre  Oberfläche  vollständig  bedeckt,  und 
dieser  Papierstreifen  alsdann  über  einer  stark  rusenden  Lampe  geschwärzt. 

Au  diese  beruste  Fläche  wird  nun  zunächst  die  Stimmgabel  herangerückt, 
an  deren  Enden  ein  Spälmchen  r von  einer  Federspulu  mittelst  etwas 
Wachs  befestigt  ist,  und  daneben  ein  Apparat  aufgcstellt,  welcher  von  Sc- 
cundc  zu  Sccuude  ein  Metallstiftchcn  s gegen  die  beruste  Papierfläche 
fallen  lässt  und  es  alsbald  wieder  zurückzicht. 
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Das  Zurückziehen  und  Fallenlasscn  dieses  Stiftcliens  wird  mittelst 
eines  galvanischen  Stroms  bewirkt,  welcher  in  jeder  Secundc  durch  ein 
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Pendel  unterbrochen  und  wieder  hergestellt  wird.  Die  Beschreibung  dieser 
Vorrichtung  folgt  später. 

Wird  nun  die  Stimmgabel  durch  Anstreichen  mit  dem  Fiedelbogen 
in  Vibrationen  versetzt  und  dann  derCylinder  sogleich  mit  entsprechender 
Geschwindigkeit  umgedreht,  so  beschreibt  das  auf  der  Stimmgabel  befestigte 
Stielehen  auf  der  berusteu  Fläche  eine  Sinuscurve  in  der  Art,  wie 
Fig.  514  zeigt,  daneben  aber  beschreibt  der  von  Secundc  zu  Secundc  auf- 
fallende Stift  eine  gerade  Linie  (eigentlich  ein  Stück  einer  Spirale),  welche 


Fig.  514. 


alsbald  wieder  miterbrochen  wird  und  an  welcher  sich  aber  deutlich  die  Stel- 
len unterscheiden  lassen,  an  welchen,  wie  bei  « und  l>,  der  Zählerstift  zu 
Anfang  einer  jeden  Secundc  aufgi  fallen  ist.  — Diese  Stellen  werden  dann 
durch  Querstriche  markirt,  wie  man  in  der  Figur  sieht,  und  man  kann 
daim  leicht,  nachdem  das  Papier  von  der  Walze  abgenommen  und  der 
Kienrus  fixirt  ist,  die  Wellenberge  zählen,  welche  zwischen  je  zwei  auf 
einander  folgende,  dem  Anfang  einer  Secundc  entsprechende  Querstriche 
fallen.  Es  ist  dies  die  Zahl  der  in  einer  Secunde  gemachten  Schwingungen. 

Das  Fixiren  des  Kienruses  wird  dadurch  bewerkstelligt,  dass  man 
das  Papier  auf  der  Rückseite  mit  Weingeist  benetzt.  Der  das  Papier 
durchdringende  Weingeist  löst  das  im  Kiel  rns  enthaltene  llnrz  auf,  und 
dieses  bildet  nach  dem  Verdampfen  des  Weingeistes  das  Bindemitte 
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Longitudinalschwingungen  der  Suiten  und  Stabe. 

welches  die  Farbe  auf  dem  Pupier  befestigt.  Noch  vollständiger  wird  die 
Fixirung,  wenn  in  dem  zu  verwendenden  Weingeist  etwas  Harz  aufgelöst  ist, 

Longitudinalschwingungen  der  Saiten  und  Stäbe.  Wir  187 

haben  bisher  nur  die  Querschwingungen  der  Saiten  und  Stäbe  betrachtet ; 
dieselben  können  aber  auch  ihrer  Länge  nach  schwingen,  ganz  ähnlich  wie 
eine  in  einer  Röhre  eingeschlossene  Luftsäule.  Solche  Längenschwingungen 
kann  man  dadurch  erzielen,  dass  man  eine  gespannte  Saite  unter  sehr 
spitzem  Winkel  mit  einem  Fiedel Imgen  streicht  oder  eine  (iiusröhrc  mit 
nassen  Fingern  oder  einem  nassen  Tuche  der  Länge  nach  reiht. 

Nimmt  man  z.  B.  eine  Glasröhre  von  etwa  2 Meter  Länge,  welche 
einen  Durchmesser  von  2 bis  3 Centimeter  hat,  und  hält  man  sie  in  der 
Mitte  mit  einer  Hand  fest,  während  man  die  andere  Hälfte  mit  einem  in 
der  anderen  Hand  gehaltenen  nassen  Tuche  reibt,  so  wird  man  einen  Ton 
hören,  den  man  mit  einiger  Geschicklichkeit  leicht  rein  und  voll  erhalten 
kann.  Die  Schwingungen,  welche  man  auf  diese  Weise  erzeugt,  sind  offen- 
liar  Longitudinalschwingungen.  Durch  schnelleres  Reiben  und  stärkeren 
Druck  kann  man  ausser  dem  Grundton  des  Stabes  auch  noch  höhere  Töne 
erzeugen. 

Man  erhalt  dieselben  Resultate  mit  langen  cylindriachen  und  pris- 
matischen vollen  Glasstäbchen,  mit  Röhren  und  Stäben  von  Holz  und 
Metall;  liei  den  letzteren  wendet  man  aber  statt  des  nassen  Tuches  ein 
mit  Harz  bestreutes  Tuch  an. 

Zur  Hervorbringung  von  Longitudinalschwingungen  hölzerner  Stäbe 
kann  man  den  Apparat  Fig.  515  anwenden,  ln 
einem  Holzklotz  von  entsprechender  Grösse  sind 
mehrere  Holzstäbehcn  von  ungefähr  3 Linien  Diekc 
eingeleimt.  Streicht  man  diese  Stäbchen  von  oben 
nach  unten  fahrend  zwischen  zwei  Fingern,  mit 
denen  man  vorher  etwas  Colophonium  gerieben  hat, 
so  entstehen  reine  volle  Töne.  Gesetzt,  die  Länge 
der  Stäbchen  verhielte  sich  wie  30  : 24  : 20  : 15, 
so  gehen  sie  den  Grundton,  seine  grosse  Terz,  seine 
Quint  und  seine  Octav. 

Die  Longitudinalschwingungen  eines  Stabes 
sind  im  Wesentlichen  den  Vibrationen  der  Luft- 
säulen in  Pfeifen  ganz  analog,  d.  h.  die  einzelnen 
Quersehichten  oscilliren  in  der  Richtung  der  Längen- 
axe  des  Stabes  hin  und  her.  Der  Longitudinal- 
ton eines  Stahes  ist  demnach  zunächst  von  seiner 
lätngc  abhängig.  Die  Schwingungszahlon 
zweier  Stäbe  desselben  Materials  verhal- 
ten sich  wie  ihre  Längen.  Man  kann  sich 
davon  leicht  mit  Hülfe  des  Apparates  Fig.  515 
überzeugen. 
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Stäbe,  welche  in  der  Mitte  fest-gehalten , an  beiden  Enden  aber  frei 
sind,  verhalten  sich  wie  offene,  Stäbe  dagegen,  welche  au  einem  Ende 
befestigt  sind,  wie  die  in  Fig.  515,  verhalten  sich  wie  gedeckte  Pfeifen. 

Wie  die  Tonhöhe  der  Pfeifen  von  dem  Querschnitte  derselben  nicht 
ganz  unabhängig  ist,  so  verhält  es  sich  auch  mit  den  Iäingsschwingungen 
von  Stäben.  Von  zwei  Ställen  dersellien  Holzart,  welche  gleiche  Länge, 
aber  ungleichen  Durchmesser  haben,  giebt  der  dickere  einen  etwas 
höheren  Ton. 

188  Von  den  Zung;6npfeifen.  Wenn  ein  Luftstrom  durch  eine  Ocff- 
uung  hervordringt  , welche  durch  die  Vibrationen  eines  elastischen  Kör- 
pers in  regelmässigen  Intervallen  geschlossen  und  wieder  geöffnet  wird,  so 
entsteht  ein  Ton  ganz  in  der  Weise,  welche  wir  bei  der  Sirene  kennen 
lernten.  Hei  jedem  Freiwerdeu  der  Oeffnung  nämlich  entsteht  ein  Luft- 
stoss,  welcher  eine  Verdichtungswelle  erzeugt.  Solche  Instrumente  nun, 
durch  welche  nach  diesem  Prineip  Töne  erzeugt  werden,  nennt  man  /ungen- 
werke. 

Die  einfachste  Form  der  Zungen  wird  durch  Fig.  516  erläutert. 
In  der  Mitte  einer  Messingplatte  au,  welche  in  Fig.  516  A pcrspec- 
tivisch,  in  Fig.  516  U aber  im  Durchschnitt  dargestellt  ist,  befindet  sich 


Fig.  516. 
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eine  rectanguläro  Oeffnung  b b , welche  durch  ein  elastisches  Metallblätt- 
chen 22  bedeckt  wird.  In  ilirer  Ruhelage  sowohl,  wie  in  der  Izige  2 Z-t, 
Fig.  516  li,  wird  die  Oeffnung  durch  die  Zunge  geschlossen,  während  sie 
frei  ist,  wenn  die  Zunge  in  der  Lage  2 2,  ist. 

Wenn  nun  die  Messingplatte  aa  die  untere  üränzfläche  eines  ge- 
schlossenen Raumes  bildet,  in  welchem  durch  Kinblasen  die  Luft  verdich- 
tet wird,  so  übt  die  verdichtet*!  I.ult  einen  Druck  auf  die  Zunge  aus,  durch 
welchen  die  Vibrationen  derselben  eingeleitet  werden;  so  oft  aber  die  oscil- 
lirendo  Zunge  in  die  Lage  22,  kommt,  dringt  in  der  Richtung  des  Pfeils 
ein  Luftstoss  durch  die  freigewordene  Oeffnung  hervor,  und  so  entsteht 
ein  Ton,  welcher  von  der  Schwingungsdauer  der  federnden  Zunge  ablmngt. 

Zungen  der  eben  beschriebenen  Art  sind  es,  welche  die  Töne  der 
Mundhnrmonikn,  der  Hlasbulghnrmonika  und  der  Physharmo- 
nika  geben. 
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aucli  diu  Zungen  werke  unserer  Orgeln,  deren 
Hinrichtung  durch  Fig.  517  und 
Fig.  518  erläutert  wird.  In  dem 
durchbohrten  hölzernen  Stopfen  S, 
Fig.  518,  ist  unten  eine  Kinne  r von 
Messingblech  befestigt,  deren  Quer- 
schnitt ungefähr  eine  . Halbkreis 
bildet,  und  welche  den  Namen  Canile 
führt.  Oben  ist  diese  Kinne  orten, 
unten  ist  sie  geschlossen  und  ihre 
seitliche  Oclliiung  wird  durch  die 
elastische  Platte  l bedeckt,  welche 
bei  ihrer  Vibration  auf  die  Ränder 
I der  Kinne  aufschlagend,  dieselbe  voll- 
“•n  " '*r  ständig  verschliesst  und  dann  wieder 

zurückschwingeud  einen  I.uftstrom 
in  die  Canile  ointreten  lässt. 

Dieser  Stopfen  S mit  der  Canile  r 
und  der  Zunge  / wird  nun  in  das 
kurze  Kohr  pp  eingesetzt,  in  welches 
man  von  unten  her  den  Wind  ciu- 
blasen  kann.  Sobald  dies  geschieht, 
beginnt  die  Zunge  l zu  vibriren,  es 
wird  also  in  den  durch  die  Zungo 
bedingten  Intervallen  ein  Luftsttom 
aus  dem  Inneren  der  Kühle  p durch 
die  Canile  und  die  Höhlung  V her- 
vordringen, um  dann  sogleich  wieder 
unterbrochen  zu  werden.  Durch  die- 
ses stossweiso  Vordringen  des  I.uft- 
stroms  aus  der  Höhlung  v wird  nun 
der  Ton  erzeugt,  zu  dessen  Verstär- 
kung man  noch  ein  kegelförmiges  Kohr,  den  Schallbecher,  aufsetzt, 
wie  inan  es  Fig.  517  sieht. 

Solche  Zungen,  welche  wie  die  in  Fig.  5 1 ti  und  Fig.  517  durgestell- 
ten etwas  kleiner  sind  als  die  zugehörige  Oefihung,  so  also,  dass  sie  mit 
den  Rändern  derselben  nicht  in  Berührung  kommen,  nennt  mau  durch- 
schlagende Zungen,  im  (iegensatz  zu  den  aufschlagemlen,  welche,  wie 
die  Zunge  Fig.  518,  bei  jeder  Oscillation  auf  den  Kähmen  schlagen.  Die 
aufschlagenden  Zungen  werden  ihres  rasselnden  Tones  wegen  selten  mehr 
gebraucht. 

Durch  Aufziehen  oder  Niederdrücken  des  Stimmdrahtes  (I,  dessen 
unteres  horizontal  gebogenes  Hilde  die  Zungo  gegen  diu  Canile  andrückt, 
kann  man  die  Hänge  des  vibrireuden  Tlieils  der  Zunge  vergrössern  oder 
verkleinern  und  dadurch  die  Tonhöhe  abäuderu. 
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Wenn  gar  kein  Schallbecher  oder  doch  nur  eine  kurze  Röhre  auf  das 
Zungenwerk  aufgesetzt  ist,  so  hängt  die  Schwingungsgeschwindigkeit  der 
Zunge,  also  der  Ton,  den  sie  giebt,  von  ihrer  Elasticität  und  von  ihren 
Dimensionen  ah;  wenn  aber  eine  lauge  Röhre  aufgesetzt  wird,  so  modificirt 
diese  den  Ton  wesentlich;  die  Bewegung  der  Zunge  hängt  dann  mehr  von 
der  Bewegung  der  in  der  langen  Pfeife  hin  und  her  laufenden  Luftwcllcn 
als  von  ihrer  eigenen  Elasticität  ab;  sic  wird  also  eigentlich  mehr  geschwun- 
gen als  sie  selbst  schwingt. 

W.  Weber  hat  über  diesen  Gegenstand  eine  Reihe  ausführlicher 
Versuche  angestellt  (Pogg.  Annal.  XIV,  XVI  uud  XVII).  Fig.  519  und 
Fig.  520  stellen  seinen  Apparat  in  ■/.,  der  natürlichen  Grösse  dnr,  und 

zwar  Fig.  519  im  Durch- 
schnitt, Fig.  520  in  per- 
spectivischcr  Ansicht  Der 
schraffirte  Theil  Ali  ist 
aus  Messing  verfertigt,  b(l 
ist  die  vibriremlo  Zunge. 
Bei  li  können  hölzerne 
Röhren  von  beliebiger  Län- 
ge angesteckt  werden,  wie 
man  aus  den  Figuren  er- 
sieht, wo  sie  nur  durch 
Contouren  angegeben  sind. 

Diese  Vorrichtung  wird 
nun  mittelst  des  konischen 
Zapfens  NN  in  eine  ent- 
sprechende  Hoffnung  einer 
Windlade  so  eingesetzt, 
dass  A nach  Unten,  die 
hölzerne  Ansatzröhre  li  C 
aber  nach  Oben  steht. 

Als  in  den  Apparat,  Fig. 
519,  eine  0,22  Linien  dicke  Messingzunge  eingesetzt  war  und  in  dieWiiul- 
lado  Luft  cingcpresst  wurde,  erhielt  Weber  ohne  Ansatz  eines  Holz- 
rohres den  Ton  g.  Als  nun  aber  der  Reihe  nach  Holzröhren  von  verschie- 
dener Länge  aufgesetzt  wurden,  erhielt  er  die  folgenden  Töne,  wenn  die 
Gesammtlängo  der  mittönenden  Luftsäule  die  nebenstehenden,  in  Pariser 
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Kurze  Ansatzröhren  bringen  nlso  keine  merkliche  Veränderung  der  Ton- 
höhe hervor;  bei  ullmäliger  Verlängerung  der  Röhre  wird  aber  der  Ton 
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tiefer,  und  zwar  Ins  zur  nächst  niederen  Octnve  des  Anfangstones,  um 
dann  für  eine  bestimmte  Iätnge  / (im  vorliegenden  Falle  195,3'")  wieder 
auf  den  Ton  zurückzuspringen,  welchen  die  Zunge  für  sich  allein  giebt. 

Pie  Länge  1 (hier  195,3"')  ist  die  Länge  einer  offenen  Pfeife,  deren 
Grundton  unisono  ist  mit  dem  Ton,  welcher  der  Schwingungszahl  der  nur 
unter  dem  Einfluss  ihrer  Klnstieitüt  vihrirenden  Zunge  entspricht. 

Eine  Verlängerung  der  Ilülire  über  die  Länge  I hinaus  macht,  dass 
der  Ton  abermals  tiefer  wird,  und  zwar  in  unserem  Fnlle  bis  (l  für  die 
Röhrenlänge  384*",  um  für  2/  (hier  390'")  zum  zweitenmale  auf  den  ur- 
sprünglichen Ton  zurückzuspringen. 

Kurz,  der  Ton  der  Zungenpfeife  ist  für  die  Röhrenlängen  1 , 2/, 
3 / u.  s.  w.  derselbe  wie  ohne  Ansatzrohr,  während  jede  andere  Länge  der 
Ansatzröhre  den  Ton  der  Zungenpfeife  tiefer  macht,  wenn  sie 
d urc h Ei  n blase n von  Luft  in  die  Windlade  zum  Tönen  ge- 
bracht wird,  wie  es  bei  den  eben  besprochenen  Versuchen  der  Fnll 
war. 

Wird  dagegen  die  Zungenpfeife  dadurch  zum  Tönen  gebracht,  dass 
die  Luft  aus  der  Windlade  nusgesangt  wird,  so  hat  das  An- 
setzen von  Röhren  eine  Erhöhung  des  Tones  zur  Folge. 

Per  Grund  dieser  Erscheinung  ergiebt  sich  aus  folgender  Be- 
trachtung: 

Fig.  521  stelle  eine  an  beiden  Enden  offene  Röhre  dar,  welche  eine  im 

Zustande  stehender  Schwingungen  sich 
befindende  Luftsäule  enthält.  Schwin- 
gungsknoten befinden  sich  in  k und  kJ , 
Bäuche  dagegen  in  b und  an  den  En- 
den der  Röhre  in  b'  und  b". 

Per  Ton  dieser  Pfeife  wird  nun 
keinerlei  Aenderung  erfahren,  wenn 
an  irgend  einer  Stelle  im  Inneren  der 
Röhre  ein  Scheibchen  angebracht 
wäre,  dessen  Ebene  rechtwinklig  auf 
der  Rührenaxc  steht  und  welches  ge- 
nau dieselben  Oscillationen  machte,  wel- 
che einer  an  dieser  Stelle  befind- 
lichen Luftschicht  in  Folge  desTönens 
der  in  der  Röhre  eingeschlossenen 
Luftsäule  zukommen.  An  die  Stelle 
dieses  Scheibchens  könnte  aber  auch 
ohne  merkliche  Aenderung  eine  in 
gleicher  Weise  oscillirende  Zunge  ein- 
gesetzt werden. 

Es  sei  nun  eine  solche  Zunge  in 
der  Röhre  Fig.  521  bei  s zwischen 
dem  Schwingungsknoten  k ' und  dem 


Fig.  521.  Fig.  522. 
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Bauche  b angebracht,  welche  so  eingerichtet  ißt,  dass  sie  die  Verbindung 
zwischen  dem  oberen  und  unteren  Theil  der  Bohre  absperrt,  während 
sie  aus  ihrer  Gleichgewichtslage  nach  Oben  (also  in  Beziehung  auf  den 
oberen  Theil  der  Rohre  nnch  Innen)  entfernt  ist,  dass  dagegen  die 
Verbindung  zwischen  der  Luit  im  oberen  und  unteren  Theile  der  Röhre 
hergestellt  ist,  während  die  Zunge  nach  Unten  (respeetive  nach  Aussen) 
gebogen  ist. 

Die  Zunge  z wird  sich  aber  von  ihrer  Gleichgewichtslage  nach  Unten 
(Aussen)  bewegen  müssen,  während  die  benachbarten  Luftschichten  in 
Folge  der  stehenden  Wellen  in  der  Röhre  gleichfalls  von  einer  nach  Unten 
gerichteten  Bewegung  alficirt  sind,  während  sich  also  beim  Knoten  k'  eine 
Luftverdichtung  bildet.  Während  der  äusseren  Schwingung  der  Zunge 
ist  es  offenbar  einerlei , ob  die  Luft  unmittelbar  über  z mit  der  bei  k' 
verdichteten  Luft  im  unteren  Theil  der  Röhre  bb'  oder  mit  der  gleich 
verdichteten  Luft  in  der  Windlade  W,  Fig.  522,  commnnicirt;  während  der 
inneren  Schwingung  der  Zunge  aber  ist  die  Verbindung  zwischen  dem 
unteren  Theil  des  Röhrenstückes  zb'  mit  dem  unter  z befindlichen  Raum 
ohnehin  unterbrochen,  es  ist  also  in  dieser  Periode  gleichgültig,  ob  sich 
unterhalb  Z das  Itöhrenstück  Z b"  oder  die  Windlade  befindet. 

Man  kann  also  ohne  in  den  Vibrationen  der  Zunge  und  der  Luft- 
schichten in  dem  Böhrenstück  zb'  etwas  zu  ändern,  das  Böhrenstück  zb" 
mit  einer  Windlade  vertauschen,  welche  entsprechend  verdichtete  Luft 
enthält. 

Aus  diesem  Bnisonnemcnt  ergiebt  sich  nun  auch,  dass  in  einer  Zun- 
genpfeife, welche  auf  einer  Windlnde  mit  verdichteter  Luft  aufgesetzt  wird, 
sich  in  der  Röhre  über  der  Zunge  zunächst  ein  Bauch,  und  erst  jenseits 
des  Bauches  ein  Knoten  bilden  kann. 

Betrachten  wir  aber  nun  den  Einfluss,  welchen  die  abwechselnde 
Verdichtung  und  Verdünnung  der  Luft  am  Fasse  der  Röhre  zb'  auf  die 
Schwingungen  der  Zunge  ausüben  muss: 

Während  der  inneren  Schwingung  der  Zunge  ist  die  untere  lind- 
nbtheilung  der  Luftsäule  zb'  verdünnt,  und  sie  beschleunigt  die  Platte  nach 
Innen,  während  dieselbe  durch  ihre  eigene  Elasticitat  nnch  Aussen  be- 
schleunigt ist.  Während  der  äusseren  Schwingung  der  Zunge  ist  dagegen 
die  untere  Endabtheilung  der  Luftsäule  z b'  verdichtet  und  sie  beschleunigt 
die  Platte  nach  Aussen,  während  dieselbe  durch  ihre  eigene  Elasticitat  eine 
Beschleunigung  nach  Innen  erleidet. 

Der  Einfluss  der  schwingenden  Luftsäule  hält  also  immer  einem 
Theile  der  elastischen  Kraft  der  Zunge  das  Gleichgewicht,  sie  wird  also 
langsamer  schwingen,  der  Ton  der  Zungenpfeife  wird  also  tiefer  sein, 
nls  der  Ton  der  isolirt  schwingenden  Zunge. 

Denken  wir  uns  dagegen  die  Zunge  in  der  Röhre  b'b" , Fig.  523, 
zwischen  dem  Knoten  k und  dem  Bauche  b eingesetzt,  so  ist  klar,  dass 
die  äussere  (nach  Unten  gerichtete)  Schwingung  der  Zunge  z mit  einer 
Verdünnung  der  Luft  zwischen  b und  k zusammenfallcn  muss.  Wäh- 
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mul  also  die  Zunge  z so  steht,  «lass  der  obere  Theil  zh'  der  Röhre  mit 
dem  unteren  sh"  communicirt,  ist  die  Luft  unmittelbar  über  und  unter 
z verdünnt;  man  knnn  also,  ohne  die  Schwingungen  in  dem  Rührenstüdk 
zh'  zu  alteriren,  Rtntt  des  unteren  Röhrenstückes  zh"  eine  Windlade  »f, 
Fig.  524,  substituiren,  welche  verdünnte  Luft  enthält.;  in  diesem  Falle 
aber  muss  sich  in  der  Röhre  zunächst  ülier  der  Zunge  ein  Knoten  und 
erst  jenseits  desselben  ein  Rauch  bilden. 

Für  den  Fall,  dass  die  Luft  in  der  Windlade  verdünnt  wird,  ist  also 

während  der  äusseren  Schwingung  der 
Zunge  das  untere  Ende  der  Luitsäule 
zl>',  Fig.  524,  verdünnt  und  beschleu- 
nigt die  Platte  nach  Innen,  während 
sie  durch  ihre  eigene  Elasticität  nach 
derselben  Richtung  beschleunigt  wird. 
Während  der  inneren  Schwingung  der 
Zunge,  aber  ist  die  Luft  im  unteren 
Ende  der  Röhre  zh'  verdichtet,  und 
beschleunigt  die  Platte  gleich  ihrer 
eigenen  Elasticität  nach  Aussen. 

Da  also  hier  der  Einfluss  der 
schwingenden  Luftsäule  stets  in  glei- 
chem Sinne  auf  die  Zunge  wirkt,  wie 
deren  eigene  Elasticität,  so  muss  sie 
schneller  schwingen,  ihr  Ton  muss 
höher  werden,  als  der  Ton  der  isolirt 
schwingenden’  Platte. 

W'enn  die  Zunge  gerade  an  der 
Stelle  eines  Rauches  sich  befindet,  so 
findet  unmittelbar  über  derselben  we- 
der Verdünnung  noch  Verdichtung 
der  Luft  statt,  die  stehenden  Wellen 
der  Luftsäule  in  der  Röhre  üben  also 
in  diesem  Falle  weder  einen  beschleu- 
nigenden, noch  einen  verzögernden  Einfluss  auf  die  Vibrationen  der  Zunge 
aus,  der  Ton  der  Luftsäule  ist  unisono  mit  dem  der  isolirt  schwingenden 
Zunge. 

Eine  zweite  Art  der  Zungenwerke  w’ird  durch  membranöse  ela- 
stische Platten  gebildet,  welche  die  beiden  Lippen  eines  schmalen  Spal- 
tes bilden  und  welche  durch  ihre  Oscillationen  den  Spalt  abwechselnd  öffnen 
und  schlie8sen.  Joh.  Müller  construirte  membranöse  Zungenpfeifen  in 
der  durch  Fig.  525  (a.  f.  S.)  erläuterten  Weise,  indem  er  auf  ein  recht- 
winklig zur  Axe  abgeschnittenes  Rohr  zwei  Lappen  von  vulkanisirtem 
Kautschuk  so  uufband,  dass  nur  ein  schmaler  Spalt  zwischen  ihnen  frei 
blieb.  Nach  Hclmholtz  construirt  man  membranöse  Zungenpfeifen, 
Fig.  526,  welche  noch  besser  ansprechen,  als  die  in  Fig.  525  dargestell- 
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ten , indem  man  das  obere  Ende  eines  hölzernen  oder  Guttapercha- 
Rohres  von  zwei  Seiten  her  so  schräg  nhschneidet,  dass  zwei  ungefähr 


Fig.  527. 


Fig.  525. 


Fig.  526. 


rechtwinklige  Spitzen  zwischen 
den  beiden  schrägen  Schnitt- 
flächen stehen  bleiben.  Ueber 
die  beiden  Abdachungsflächen 
werden  alsdann  mit  leichter  Spannung  Streifehen  von  vulkanisirtem  Kaut- 
schuk Bo  gelegt,  dass  Bie  einen  schmalen  Spalt  zwischen  sich  la-sen,  und 
dann  mit  einem  Faden  festgebunden. 

Sehr  leicht  lässt  sich  eine  membranöse  Zungenpfeife  auch  in  folgen- 
der Weise  herrichten:  von  einer  Röhre  dünnen  vulkanisirten  Kautschuks, 
welche  '/»  bis  ,:/t  Zoll  weit  ist,  schneide  man  ein  l*/j  bis  2 Zoll  langes 
Stück  ab  und  befestige  es  am  Ende  eines  Glasrohros  von  entsprechender 
Weite,  wie  man  Fig.  527  Bieht.  Wrenn  man  nun  die  Kautschukröhre  an 
ihrem  oberen  Ende  an  zwei  gegenüberliegenden  Punkten  fasst  und  aus- 
einanderzieht, so  bildet  sich  eine  Ritze,  wie  sie  unsere  Figur  zeigt,  deren 
Ränder  von  Kautschuk  sind,  und  wenn  man  dann  unten  in  das  Rohr 
hineinbläst,  bo  erhält  mnn  einen  Ton,  der  um  so  höher  wird,  je  stärker 
die  beiden  Lippen  angespannt  werden.  Man  kann  dabei  ganz  deutlich  die 
Vibrationen  der  beiden  Kautschuklippen  scheu,  welche  die  Ritze  bilden. 


189  Abhängigkeit  der  Geschwindigkeit  des  Schalles  von 
der  Elasticität  der  schall  verbreitenden  Medien.  Wir  haben 

zwar  schon  oben  gesehen,  dass  sich  der  Schall  durch  alle  ponderabelen 
Materien,  durch  luftförmige,  flüssige  und  feste  Körper  fortpllanzt,  wir  kom- 
men aber  jetzt  auf  diesen  tiegenstand  zurück,  nachdem  wir  Mittel  kennen 
gelernt  haben,  die  zur  Bestimmung  der  Fortpflanzungsgeschwindigkeit  des 
Schalles  in  verschiedenen  Körpern  nöthig  sind. 

Newton  hatte  in  dem  zweiten  Buche  seiner  „I’hiloBophine  naturalis 
principiae  matheinatica“  einen  Ausdruck  für  die  Geschwindigkeit  des 
Schalles  in  der  Luft  entwickelt,  welcher  ein  zu  kleines  Resultat  gab,  näm- 
lich nur  s/is  von  der  beobachteten  Schallgeschwindigkeit.  Newton  selbst 
suchte  diese  Differenz  zu  erklären;  die  wahre  Ursache  aufzufimlen,  blieb 
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aber  La  Place  Vorbehalten.  Die  Bewegung,  welche  den  Schall  erzeugt, 
pflanzt  sich,  wie  wir  gesehen  haben,  in  elastischen  Mitteln  dadurch  fort,  dass 
sie  eine  Compression  in  denselben  hervorbringt;  da  aber  jede  Compression 
von  einer  Wärmeentbindung  begleitet  ist,  so  vermuthete  La  Place,  dass 
diese  frei  werdende  Wärme  dns  Gesetz  der  Klastieität.  modifieirt,  und  das» 
sie  es  ist,  welche  die  Geschwindigkeit  des  Schalles  beschleunigt.  Wenn  die 
verdichtete  Welle  Wärme  erzeugt,  so  wird  in  der  verdünnten  Welle  Wärme 
gebunden,  und  man  sollte  denken,  dass  diese  entgegengesetzten  Wirkungen 
sich  gegenseitig  aufhöben;  sie  compensiren  sich  auch  wirklich  in  Bezie- 
hung auf  die  Temperatur,  denn  der  Schall,  welcher  sich  in  der  Luft  fort- 
pflanzt,  bringt  keine  merkliche  Wirkung  auf  das  Thermometer  hervor; 
dies  hindert  aber  nicht,  dass  doch  eine  Modifieation  der  Klastieität  statt- 
findet. 

La  Place  giebt  für  die  Fortpflanzungsgeschwindigkeit  des  Schalles 
in  Gasen  und  Dämpfe  folgende  Formel: 


in  welcher  r die  in  Metern  ausgedrückte  Geschwindigkeit  der  Fortpflan- 
zung in  1",  y die  liesehleunigende  Kraft  der  Schwere  (also  9,8088  Meter), 
h die  auf  0°  reducirte  Höhe  der  Quecksilbersäule  ist,  welche  die  Spann- 
kraft des  Gases  misst,  ll  das  specifische  Gewicht  des  Gases,  wenn  das  dt*« 
Quecksilbers  bei  0°  zur  Feinheit  genommen  wird,  und  endlich  k den  Quo- 
tienten der  Wärmecapacität  des  Gases  bei  constanteiu  Drucke,  dividirt  durch 
seine  Wärmecapacität  bei  constanteiu  Volumen,  bezeichnet. 

Um  diese  Formel  auf  Luft,  unter  beliebigem  Drucke  und  beliebiger 
Temperatur  anzuwenden,  muss  man  bemerken,  dass  die  Luft  unter  einem 
Drucke  von  7Ü  Centimetern  und  bei  einer  Temperatur  von  0 Grad 
10466, 82mal  leichter  ist  als  Quecksilber,  dass  also  bei  einem  Druck  ll 
und  einer  Temperatur  t 


0,76  . 10466,82  (1  ul) 

und  also 

r = 9,8088  . 0,76  . 10466,82  (1  + ul)  k, 

und  da  für  Luft  k ■=  1,3748  ist,  so  kommt 
v — 327,52  ut 

für  die  Geschwindigkeit  des  Schalles  in  der  Luft  bei  0°.  Für  U ist  der 
Ausdehnungseoefficient  der  Luft  zu  setzen. 

Man  sieht,  dass  diese  Geschwindigkeit  nur  von  der  Temperatur,  nicht 
aber  vom  Druck  abhängig  ist. 

Nach  dieser  Formel  lässt  sich  auch  die  Geschwindigkeit  des  Schalles 
für  andere  Gase  und  Dämpfe  berechnen,  wenn  für  sie  der  Werth  von  /.' 
bekannt  ist;  umgekehrt  aber  kann  man  aus  der  Fortpflanzungsgeschwin- 
digkeit des  Schalles  den  Werth  von  k berechnen.  Es  giebt  aber  ein  ein- 
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faelies  Mittel,  die  Fortpflanzungsgeschwindigkeit  des  Schalles  in  irgend 
einem  Gase  zu  ermitteln;  man  braucht  nur  eine  Rohre  von  bekannter 
Länge  mit  diesem  Gase  zu  füllen,  sie  tonen  zu  lassen  und  den  Ton  zu 
merken,  welchen  sie  giebt.  Diese  Versuche  sind  für  die  Theorie  der  Wärme 
nicht  weniger  interessant  als  für  die  Akustik,  und  man  sicht,  bis  zu  wel- 
cher Vollkommenheit  La  Place  diese  Theorien  entwickelt  hat,  da  es  nun 
hinreicht,  dass  ein  Experimentator  «len  Ton  hört,  welchen  eine  Gassäule 
in  einer  Röhre  von  bekannter  Länge  hervorbringt,  um  daraus  die  Fort- 
pflanzungsgeschwindigkeit des  Schalles  in  diesem  Gase  und  das  Verhält- 
nis» seiner  specifisehen  Wärme  zu  kennen  (Dulong,  Annul.  de  Chim.  et 
de  Phys.  T.  XLI,  p.  113). 


190  Geschwindigkeit  des  Schalles  in  Flüssigkeiten.  Um  die 

Fortpflanzungsgeschwindigkeit  d«*s  Schalles  in  Flüssigkeiten  zu  berechnen, 
hat  La  Place  folgende  Formel  gegeben: 


wo  v und  (J  dieselbe  Bedeutung  haben  wie  in  der  vorigen  Formel,  A aber 
die  Verkürzung  bezeichnet,  welche  eine  horizontale  Flüsaigkeitssäule  von 
1 Meter  Länge  in  einer  unelastischen  Röhre  unter  einem  ihrem  Gewichte 
gleichen  Drucke  erleidet.  (Vergleiche  Supplementband  S.  llti.) 


Um  diese  Formel  anwenden  zu  können,  muss  man  A kennen.  Diese 
Grösse  ist  aber  leicht  zu  bestimmen,  wenn  man  die  Zusammendrückbarkeit 
einer  Flüssigkeit  durch  den  Druck  einer  Atmosphäre  kennt.  Das  Wasser 
wird  z.  B.  durch  den  Druck  einer  Atmosphäre  um  47,85  Milliontel  seines 
Volumens  zusammengedrückt ; durch  den  Druck  einer  Atmosphäre  wird 
also  eine  1 Meter  lauge  Wassersäule  in  einer  unelastischen  Röhre  um 
47,85  Milliontel  Meter  zusammengedrückt.  Der  Druck  einer  Atmosphäre 
entspricht  aber  einem  Quecksilberdrucke  von  0,76  Meter  bei  einer  Tem- 
peratur von  10°C.  und  dem  Drucke  einer  Wassersäule  von  10,2934  Me- 
ter; eine  Wassersäule  von  1 Meter  Höhe  würde  also  eine  Verkürzung  von 

0,000047*5  % „ , , . , . , 

— — oder  0,000004b486  Meter  hervorbringen,  und  dies  ist  der 


Werth  von  A für  Wasser;  substituirt  man  diesen  Werth  von  A in  der  For- 
mel, so  findet  man,  dass  die  Geschwindigkeit  des  Schalles  in  Wasser  von 
10°  C.  1453  Meter  in  der  Sccunde  beträgt. 

Die  vorstehende  Formel  kann  leicht  auf  folgende  Weise  umgeformt 
werden : 


• = V* 


8088 . 0,76  . 13,544  . 1000000 


de 

wo  d das  specifische  Gewicht  der  Flüssigkeit,  im  Vergleich  zum  Wasser, 
und  r ihre  Zusammendrückbarkeit  für  eine  Atmosphäre  bezeichnet. 


Nach  dieser  Formel  ist  die  Geschwindigkeit  des  Schalles  in  folgen- 
den Flüssigkeiten  bei  10"  C.  berechnet: 
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Namen  der  Flüssigkeiten 

Speeifisehes 

Gewicht 

Zusammen- 

drückbarkeit 

Geschwindig- 
keit des  .Schal- 
les in  1" 

Acther 

0,712 

131,35 

1039=« 

Alkohol  

0,795 

94,95 

1157 

Chlorwasserstoifäther 

0,874 

84,25 

1171 

Terpentinöl 

0,870 

71,35 

127f, 

WaBscr 

1 

47,85 

1453 

Quecksilber  ...  .... 

13,5 

3,38 

1184 

Salpetersäure 

L 1,103 

30,55 

1535 

Wasser  mit  Ammoniak  gesättigt  . 

0,9 

33,05 

1842 

Die  Zahlen  der  letzten  Colurane  sind  alle  mit  einer  Ungewissheit  be- 
haftet, welche  besonders  von  der  Ungewissheit  des  Werthes  für  die  Zu- 
sammendrückbarkeit abhängt.  Nimmt  man  z.  B.  für  Alkohol  den  von 
OerBted  angegebenen  Werth  der  Zusammendrückbarkeit,  so  würde  sich 
für  die  Geschwindigkeit  des  Schalles  2423  Meter  in  der  Seeunde  ergeben, 
während  man  sie  nur  gleich  1157  Meter  findet,  wenn  für  die  Zusammen- 
drückbarkeit des  Alkohols  der  von  Uolladon  und  Sturm  gefundene 
Werth  in  Anwendung  gebracht  wird. 

Das  Wasser  ist  die  einzige  unter  diesen  Flüssigkeiten , welche  einem 
directen  Versuch  unterworfen  worden  ist.  Fig.  528  erläutert  das  Verfah- 


Kig.  528. 


ren,  welches  Colladon  und  Sturm  im  Jahre  1827  zu  diesem  Zweck  im 
Genfer  See  zur  Anwendung  brachten.  Fine  ganz  in  das  Wasser  unter- 

29* 
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getauchte  Glocke  war  an  einem  Nachen  angehängt;  sic  wurde  durch  einen 
llummer  angeschlagen , dessen  Stiel  aus  dem  Wasser  hervorragte.  Durch 
Niederdrücken  eines  Hebels  wird  der  Hummer  h gegen  die  Glocke  ge- 
schlagen und  gleichzeitig  die  I.unte  r mit  dem  Pulverhäufchen  in  in  Be- 
rührung gebracht.  Am  gegenüber  liegenden  Ufer  des  Sees  notirte  man 
den  Moment  in  welchem  man  den  Lichtblitz  des  entzündeten  Pulvers  und 
denjenigen  in  welchem  man  den  im  Wasser  fortgepflanzten  Schall  wahr- 
nahm, welcher  mit  Hülfe  des  Hörrohrs  t )fko  beobachtet  wurde.  — Diese 
Versuche  ergaben  für  die  Fortpflanzungsgeschwindigkeit  des  Schalles  im 
Wasser  1435  Meter  in  der  Secunde,  was  von  der  berechneten  Zahl  1453 
nur  wenig  abweicht  (Pogg.  Annal.  Bd.  XII,  S.  183). 

Wenn  zwei  unter  Wasser  zusammenstosseude  Körper  ein  Geräusch 
erzeugen,  welches  weithin  wiederhallt,  so  ist  die  Flüssigkeit  in  allen  Punk- 


f ig.  529. 


teil  erschüttert,  in  welchen  sie  die  Oberfläche  der  vibrirenden  festen  Kör- 
per berührt;  das  Wasser  ist  in  diesem  Falle  erschüttert,  wie  die  Luft  durch 
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das  Erzittern  einer  Glocke.  Wenn  Stäbe  unter  Wasser  oder  Quecksilber 
transversal  oder  longitudinal  schwingen,  so  setzen  diese  Schwingun- 
gen ebenfalls  durch  ihren  Stoss  die  Flüssigkeit  in  Vibrationen.  Man 
könnte  aber  glauben,  dass  die  Schallwellen  im  Wasser  nur  durch  die  Vi- 
brationen fester  Körper  erzeugt  werden  könnten;  dies  ist  aber  nicht  der 
Fall.  Die  Sirene  ertönt  auch,  wenn  sie  vollständig  unter  Wasser  getaucht 
ist  und  ein  Strom  von  Wasser  durch  die  Oeffnungen  hindurchtreibt,  wie 
es  bei  den  gewöhnlichen  Sirenen  mit  der  Luit  geschieht.  Wertheim 
hat  förmliche  W asser pfeifen  construirt,  d.  h.  Pfeifen,  in  welchen  eine 
NV  assersiiule  ebenso  in  tönende  Schwingungen  versetzt  wird, 
wie  die  Luftsäule  in  gewöhnlichen  Pfeifen  (Annal.  de  Chim. 
et  de  Phvs.  3.  Ser.  T.  XXI11). 

Die  ganz  mit  Wasser  gefüllte  offene  oder  gedeckte 
Pfeife  p,  Fig.  529,  befindet  Bich  in  einem  52  Centimetor 
hohen  mit  Wasser  gefüllten  Geftaso  A.  Mittelst  einer  Druck- 
pumpe wird  beim  Aufziehen  des  Kolbens  durch  das  Hohr  r 
Wasser  aus  dem  Gebiss  A herausgosougt,  beim  Niedergänge 
des  Kolbens  aber  wird  es  durch  das  Iiohr  S in  den  Wind- 
kessel Ii  hineingepresst,  aus  welchem  es  durch  den  Druck 
der  comprimirten  Luft  durch  die  Röhre  t in  den  Fuss  der 
Pfeife  p getrieben  wird.  Die  Röhre  n führt  zu  einem  Ma- 
nometer. 

Fig.  530  stellt  das  Mundstück  d*T  Pfeife  p in  grösserem  Maass- 
stabe dar. 

Geschwindigkeit  des  Schalles  in  festen  Körpern.  Die  i«>i 

Formel,  welche  La  Placo  für  Flüssigkeiten  gegeben  hat,  lässt  sich  auch 
auf  feste  Körper  anwenden,  nur  herrscht  noch  einige  Ungewissheit  in  Be- 
ziehung auf  die  Ermittelungen  des  Werthes  A.  Man  nimmt  zwar  an,  dass 
eine  horizontale  Mctallstange  gleichviel  verkürzt  oder  verlängert  wird, 
wenn  sie  mit  gleicher  Kraft  gedrückt  oder  gezogen  wird,  und  da  man  für 
feste  Körper  leichter  dio  Verlängerung  als  die  Verkürzung  messen  kann,  so 
nimmt  man  an,  dass  in  der  Formel 


für  A die  Verlängerung  zu  setzen  ist,  welche  eine  1 Meter  lange  Stange 
erleidet,  wenn  sie  durch  ein  Gewicht  gezogen  wird,  welches  dem  ihrigen 
gleich  ist.  Die  Verlängerung  ist  aber  nicht  dieselbe,  wenn  man  annimmt, 
dass  die  Stange  nur  an  ihren  Enden  gezogen  wird,  oder  wenn  man  an- 
nimmt, dass  dieser  Zug  auf  alle  Punkte  ihrer  Oberfläche  wirkt.  Mehrere 
Betrachtungen  lassen  annehmen,  dass  für  A bei  festen  Körpern,  wie  bei 
Flüssigkeiten,  die  Veränderung  des  Volumens  zu  nehmen  sei , welche  der 
Stab  erleidet,  wenn  auf  alle  Punkte  seiner  Oberfläche  gleiche  Kräfte  wir- 
ken. In  dieser  Voraussetzung  müsste  man  für  A */*  der  Verlängerung 
nehmen,  welche  ein  Stab  erleidet,  wenn  er  nur  an  seinen  beiden  Enden 


Fi«?.  530. 
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gezogen  wird.  Nach  den  Versuchen  von  Colladon  und  Sturm  verlän- 
gert sich  ein  Glasstab  um  1 1 Zehnmilliontel  seiner  Länge,  wenn  die  zie- 
hende Kraft  dem  Druck  einer  Atmosphäre  gleich  ist;  mau  müsste  also 
3s/2  = 16.5  Zehnmilliontel  für  die  Vergrösserung  des  Volumens  nehmen, 
wrenn  der  Glasstah  an  allen  Punkten  seiner  Oberfläche  diesen  Zug  auszu- 
halten hätte.  Berechnet  man  daraus  die  Vergrösserung  doB  Volumens, 
welche  eine  dem  Gewicht  eines  1 Meter  langen  Ginsstahes  äquivalente 
ziehende  Kraft  hervorbringt,  so  ergiebt  sich  4959  Meter  für  die  Geschwin- 
digkeit des  Schalles  in  dem  Glase. 

Um  die  Schallgeschwindigkeit  in  festen  Körpern  experimentell  zu  er- 
mitteln, haben  Chladni  und  Savart  Versuche  nngestellt.  Das  Princip, 
auf  welchem  sie  beruhen,  ist  folgendes: 

Es  sei  v die  Geschwindigkeit  des  Schalles  in  der  Luft,  1 die  Länge 
einer  offenen  Röhre  und  ti  die  Anzahl  der  Schwingungen,  welche  die  Luft- 
säule in  ihr  in  1”  macht,  wenn  sie  ihren  Grundton  giebt;  die  Länge  der 
Schallwellen,  welche  in  diesem  Falle  erzeugt  werden,  ist  gleich  2/,  d.  h. 
gleich  der  doppelten  Röhrenlänge;  die  n Wellen,  welche  in  einer  Se- 
cunde  erzeugt  werden , bilden  also  eine  Länge  2 nl,  welche  der  Schall- 
geschwindigkeit v gleich  ist,  man  hat  also  V = 2 n I. 

Es  sei  ferner  v'  die  Schallgeschwindigkeit  in  irgend  einem  festen 
Körper;  l die  Länge  eines  cylindrischen  oder  prismatischen  Stabes  von 
dieser  Substanz;  »'  die  Anzahl  der  Vibrationen,  welche  der  longitudinal 
schwingende  Stab  in  einer  Secunde  macht,  wenn  er  seinen  Grundton  giebt, 
wenn  er  also  an  beiden  Enden  frei  ist  und  in  der  Mitte  gehalten  wird, 
die  Länge  der  Wellen,  welche  in  diesem  Falle  in  seiner  eigenen  Substanz 
entstehen,  ist  2/;  die  n Undulationen,  welche  er  in  einer  Secunde  macht, 
würden  also  eine  Länge  2 »//  bilden,  welche  gleich  der  Schallgeschwindig- 
keit tf,  d.  h.  gleich  dem  Raume  ist,  welchen  der  Schall  in  diesem  Körper 
in  l"  zurücklegen  würde.  Es  ist  also 

v'  — 2 »'  l. 

Verbindet  man  diese  Gleichung  mit  der  vorigen,  so  kommt 

i n' 

v — v — , 
n 

woraus  hervorgeht,  dass  man,  um  die  Geschwindigkeit  des  Schalles  in  ir- 
gend einem  Körper  zu  Anden,  nur  den  Grundton  zu  hören  braucht  , wel- 
chen ein  aus  dieser  Substanz  verfertigter  Stab  hervorbringt,  wenn  er  lon- 
gitudinal schwingt  , und  dann  diesen  Grundton  mit  dem  Grundton  einer 
gleich  langen  offenen  mit  Luft  gefüllten  Röhre  vergleicht.  Der  Quotient 
dieser  beiden  Töne,  multiplicirt  mit  der  Schallgeschwindigkeit  in  der  Luft, 
gieht  die  verlangte  Geschwindigkeit. 

Nehmen  wir  z.  B.  an , man  liesse  einen  8 Fuss  langen  Stab  von 
Tannenholz  longitudinal  schwingen,  indem  man  ihn  in  der  Mitte  festhält 
und  an  einem  Ende  mit  einem  mit  Colophoniura  überzogenen  Tuche  reibt, 
so  würde  der  hervorgebrachte  Ton  mit  dem  c eines  Claviers  im  Einklänge 
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sein.  Man  weiss  aber,  dass  eine  8 Fuss  lange  offene  Orgelpfeife  den  Ton 

fff 

C giebt;  es  ist  also  für  den  Fall  — — 16,  in  Tannenholz  wäre  demnach 
die  Geschwindigkeit  des  Schalles  16ninl  grösser  als  in  der  Luft,  oder 
v'  — 340  . 16  = 5440  Meter. 

Durch  eine  Reihe  ähnlicher  Versuche  hat  Chladni  für  die  Geschwin- 
digkeit des  Schalles  in  mehreren  festen  Körpern  die  in  folgender  Tabelle 
zusaminengestellten  Werthe  erhalten. 


Namen  der  Substanzen 

Geschwindigkeit, 
verglichen  mit 
Schallgeschwindig- 
keit in  der  Luft 

Fischbein 

Zinn 

7V, 

Silber 

9 

Nussbaumholz 

u»% 

Taxushol/. ... 

10% 

Messing 

10% 

Eichenholz 

10% 

Pflaumenbaumholz 

10% 

Irdene  Pfeifenrohren  . . 

10his]2 

Kupfer 

12 

ßimbaumholz . 

12% 

Rothbuchenholz  ....... 

12% 

Ahornholz 

12% 

Acacienholz 

14% 

Ebenholz. 

14% 

Hftgebuchenholz 

14% 

Ulmenholz 

14% 

Erlenholz 

14% 

Birkenholz 

14% 

Lindenholz 

15 

Kirsrhhaomhoiz 

ia 

Weidenholz 

16 

Pinienholz 

10 

(Uns  

10% 

Kisen  oder  Stahl 

10% 

Tannenholz  

18 

Digitized  by  Google 


456  Gesetze  der  Schwingungen  und  Töne  fester  Körper. 

Die  von  Savart  gefundenen  Zahlen  stimmen  im  Allgemeinen  mit 
denen  von  Chladni  überein.  Savart  hat  aber  ausserdem  noch  nach- 
gewiesen, dass  für  ein  und  denselben  Körper  Verschiedenheiten  stattfinden, 
welche  von  Unterschieden  in  dem  Molekularzustande  abhängen. 

192  Mittheilungen  der  Schallschwingungen  zwischen  fe- 
sten, flüssigen  und  luftförmigen  Körpern.  Wenn  mehrere  feste 
Körper  unter  einander  zu  einem  Ganzen  verbunden  sind,  so  verbreiten 
sich  die  von  einem  Theile  dieses  Systems  ausgehenden  Vibrationen  mit 
der  grössten  Leichtigkeit  als  fortschreitende  Wellen  über  die  ganze  Masse; 
an  der  Gränze  angekommen,  gehen  nun  aber  die  Wellen  nur  theilweise  in 
das  angrenzende  Mittel,  einen  luftförmigen  oder  flüssigen  Körper,  über, 
theilweise  aber  werden  sie  reflectirt,  und  durch  die  Interferenz  der  reflec- 
tirten  Wellen  mit  den  neu  ankommenden  bilden  sich  in  den  einzelnen 
Theilen  des  festen  Systems  stehende  Schwingungen.  Ein  solches  System 
bildet  ein  Ganzes,  welches  sich,  wenn  ein  Punkt  in  Schwingungen  ver- 
setzt wird,  wie  ein  einzelner  fester  Körper  in  einzelne  schwingende  Theile 
abtheilt,  die  durch  Schwingungsknoten  getrennt  sind.  Jeder  einzelne 
Theil  verliert  gewissermaassen  seine  Individualität;  seine  Verbindung  mit 
den  benachbarten  Stücken  hindert  ihn,  so  zu  schwingen,  wie  es  geschehen 
würde,  wenn  er  allein  wäre. 

Savart  hat  viele  Versuche  über  diesen  Gegenstand  gemacht;  er  hat 
seine  Apparate  auf  mancherlei  Weise  abgeftndert,  um  zu  zeigen,  dass  sich 
die  Vibrationen  wirklich  über  ein  ganzes  System  von  Platten,  Streifen, 
Glocken,  Saiten  u.  s.  w.  verbreiten.  Unter  den  Resultaten,  die  in  seiner 
Abhandlung  (Annal.  de  Pliys.  et  de  Chim.  T.  XXV)  niedergelegt  sind,  wol- 
len wir  folgendes  Beispiel  hervorhelien,  welches  den  Vortheil  hat,  zugleich 
den  Einfluss  nachzuweisen,  welchen  die  Richtung  der  Bewegung  auf  die 

Bildung  der  Schwingungs- 
knoten hat.  Eine  Holz- 
platte a,  Fig.  531,  ist  an 
dem  einen  Ende  befestigt, 
an  dem  anderen  aber  durch 
eine  Saite  b gespannt,  und 
diese  knnn  durch  einen 
Schlüssel  mehr  oder  weni- 
ger angezogen  werden.  So- 
bald die  Saite  durch  einen 
Fiedelbogeu  angestriclien 
wird,  geräth  auch  die 
Platte  a in  Schwingungen. 
Für  denselben  Ton  sind 
die  Knotenlinien , welche 
sie  auf  der  oberen  Seite 
zeigt,  von  (1er  Schiefe  des 


Fig.  531. 


Fig.  532. 

Fig.  533.  — 

Fig.  534. 

Fig.  535. 
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Fiedelbogens  oder  der  Richtung  abhängig,  in  welcher  die  Platte  schwingt, 
wie  man  in  Hg.  o32  bis  535  sieht,  wo  die  entsprechende  Richtung,  in 
welcher  der  Fiedelbogen  streicht,  durch  einen  kleinen  Pfeil  bezeich- 
net ist. 

M'  ährend  sich  die  Schallwellen  leicht  über  ein  System  von  festen  Kör- 
pern verbreiten , gehen  sie  nicht  so  leicht  von  einem  festen  Körper  auf 
einen  flüssigen,  weniger  leicht  auf  einen  gasförmigen  über;  so  kommt  es 
denn,  dass  mancher  ziemlich  stark  vibrirende  feste  Körper  doch  nur  einen 
ganz  schwachen  Ton  hören  lässt,  nur  weil  er  seine  Schwingungen  der 
Luft  nicht  gehörig  mittheilen  kann.  Dies  ist  z.  B.  bei  der  Stimmgabel 
der  Fall,  welche,  stark  angeschlagen  und  frei  in  der  Luft  gehalten,  doch 
nur  einen  ganz  schwachen  Ton  hören  lässt. 

Um  den  Ton  eines  solchen  Körpers  zu  verstärken,  muss  man  die  Mit- 
theilung seiner  Schwingungen  an  die  Luft  durch  Resonanz,  d.  h.  da- 
durch befördern , dass  man  die  stellenden  Schwingungen  des  tönenden 
Körpers  noch  auf  einen  anderen  zu  übertragen  sucht.  Ein  Mittel  dazu 
haben  wir  schon  kennen  gelernt,  die  schwach  tönenden,  aber  doch  stark 
vibrirenden  Körper  vor  eine  Röhre  von  entsprechender  Länge  zu  halten, 
und  so  die  Luftmasse  in  derselben  zum  Mittönen  zu  bringen. 

Ein  zweites  Mittel,  den  Ton  zu  verstärken,  besteht  darin,  den  tönen- 
nenden  Körper  mit  einem  anderen,  leicht  in  Schwingungen  zu  versetzen- 
den festen  Körper  von  verhältnissmässig  grosser  Oberfläche  in  Berührung 
zu  bringen.  Es  bilden  sich  dann  auf  diesem,  wie  schon  erwähnt  wurde, 
ebenfalls  stehende  Schallschwingungen,  und  diese  theilen  sich,  der  grossen 
Oberfläche  des  mittönenden  (resonirenden)  Körpers  wegen,  der  Luft  leich- 
ter mit.  Setzt  man  z.  B.  die  stark  angeschlagene,  aber  in  freier  Luft 
grhwachtönende  Stimmgabel  auf  einen  Kasten  von  dünnem  elastischen 
Holze,  so  hört  man  den  Ton  ungleich  stärker.  Darauf  beruht  die  Anwen- 
dung des  Resonanzbodens  in  verschiedenen  musikalischen  Instrumenten. 
Bei  Flöten,  Orgelpfeifen  u.  s.  w.  ist  kein  Resonanzboden  nöthig , weil  hier 
die  stehenden  Schwingungen  einer  Lullmasse  den  Ton  geben , und  diese 
sich  ganz  leicht  der  umgebenden  Luft  mittheilen. 

So  wie  Vibrationen  fester  Körper  Schallwellen  in  der  Luft  erzeugen, 
so  können  auch  umgekehrt  Schallwellen,  die,  gich  in  der  Luft  verbreitend, 
einen  festen  Körper  treffen,  diesen  zum  Vibriren  bringen.  So  sieht  man 
z.  B.  die  Saite  eines  Instrumentes  in  Schwingungen  gerathen,  wenn  sie 
von  den  Schallwellen  des  Tones,  welchen  sie  selbst  giebt,  oder  eines  seiner 
harmonischen  Töne  getroffen  wird;  so  erzittern  die  Fensterscheiben  hef- 
tig unter  dem  Einfluss  gewisser  Töne  der  Stimme  oder  des  Knalls  einer 
Kanone.  Diese  Erscheinung,  welche  man  so  auffallend  an  leicht  beweg- 
lichen Körpern  wahrnimmt,  findet  auch  bei  grösseren  Massen  und  weniger 
elastischen  Körpern  statt;  alle  Pfeiler  und  Mauern  eines  Domes  erzittern 
mehr  oder  weniger  beim  Läuten  der  Glocken. 

Leicht  in  Schwingungen  zu  versetzende  Körper  theilen  sich,  wenn  sie 
durch  Schallwellen,  welche  sie  treffen,  in  Vibrationen  versetzt  werden. 
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durch  Knotenlinien  auf  ähnliche  Weise  in  einzelne  vibrirende  Abtheilun- 
gen, wie  dies  auch  bei  selbsttönenden  Körpern  der  Fall  ist.  Savart, 
welcher  diese  Erscheinungen  ganz  besonders  studirt  hat,  befestigte  Mem- 
branen von  Papier,  Pergament  oder  Goldschlägerhaut,  indem  er  ihre  Rän- 
der auf  einen  Ilolzrahmen  oder  über  die  Oeffnung  einer  Glasglocke  klebte; 
Bie  wurden  mehr  oder  weniger  befeuchtet,  um  ihnen  eine  grössere  oder 
geringere  Spannung  zu  ertheilen.  Um  sie  in  Schwingungen  zu  versetzen, 
näherte  er  eine  schwingende  Stimmgabel  oder  eine  Orgelpfeife,  deren  Ton 
voll  und  andauernd  war.  Sobald  der  Ton  sich  hören  lässt,  vibrirt  die 
Membran  gerade  so,  als  ob  sie  direct  wäre  erschüttert  worden;  die  Sand- 
körnchen, welche  sie  bedecken,  springen  auf  der  Oberfläche  umher,  um 
sich  in  den  Knotcnlinien  anzuhäufen.  Die  Figuren,  welche  mnn  erhält, 
sind  äusserst  mannigfaltig  und  hängen  von  der  Spannung  der  Membran 
und  der  Höhe  der  Töne  ab,  welche  sie  treffen. 

In  Fig.  536  ist  eine  Reihe  solcher  an 


lüg.  536. 


quadratischen  Membranen 
beobachteter  Knotenli- 
nien dargestellt.  Savart 
hat  beobachtet , dass , 
wenn  man  durch  ir- 
gend einen  Ton  eine  be- 
stimmte Figur  erzeugt 
hat,  dieselbe  allmälig  in 
andere  übergeht,  wenn 
der  Ton  höher  und  hö- 
her wird.  In  unserer  Fi- 
gur enthält  jede  Hori- 
zontalreihe eine  Reihe 
solcher  auf  einander  fol- 
gender Modificationen. 

Dreickige,  vieleckige 
und  kreisförmige  Mem- 
branen bieten  ähnliche 
Erscheinungen  dar. 
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Interferenz  isochroner  Schallwellen.  Sehon  ol>en  haben  193 
wir  gesehen,  wie  in  Röhren  durch  Interferenz  der  directen  und  reflectirten 
Schallwellen  stehende  Luftwellen  sich  bilden ; wir  wollen  hier  nun  noch 
einige  andere  Interferenzerscheinungen  der  Schallwellen  untersuchen. 

Wenn  man  eine  Röhre  von  Holz  oder  I’appe,  welche  sich  unten,  wie 
man  Fig.  537  sieht,  in  zwei  unten  offene  Arme  tlieilt,  und  an  deren  obe- 
rem Ende  sich  eine  zweite  Röhre  h auf-  und  abschieben  lässt,  die  in 
einem  mit  einer  schwach  gespannten  Membran  verschlossenen  Kästchen  a 
endigt,  über  eine  tönende  (ilas-  oder  Metallplatte  bringt,  bo  lässt  sich 
die  gegenseitige  Einwirkung  zweier  Schallwellen  sehr  deutlich  zeigen. 

Eine  quadratische  Platte,  Fig.  538,  wird  zu  diesem  Zwecko  gerade  so 
eingeschraubt,  wie  zur  Erzeugung  von  Klangfiguren , und  so  gestri- 
chen, dass  die  Diagonalen  des  Quadrates  Ruheliuicn  sind,  wie  Fig.  538 
zeigt.  Hält  man  nun  die  gabelförmigen  Enden  der  Röhre  über  die  in 
Fig.  538  mit  A und  B bezeichnten  Stellen  der  Platte,  so  wird  der  Sand, 
den  man  auf  die  Membran  des  Apparates  Fig.  537  gestreut  hat,  in  leb- 


den, 


Fig  537. 


Fig.  538. 


beide  gehen  gleichzeitig 


hafte  Rewegung  gerat  heil.  Die  Stel- 
len A und  B befinden  sich  nämlich 
stets  in  gleichen  Schwingungszustän- 
auf  und  nieder,  sie  Benden  also  gleichzeitig 
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Verdichtungen  und  Verdünnungen  in  die  offenen  Enden  der  Gabel,  die 
sieh  in  dem  oberen  Theile  der  Röhre  gegenseitig  verstärken.  Hält  man 
aber  die  Gabel  so,  dass  die  eine  Oeffnung  über  C,  die  andere  über  J) 
steht,  so  bleibt  der  Sand  auf  der  Membran  in  Ruhe,  denn  wenn  C sich 
aufwärts  bewegt,  so  geht  D nieder,  und  umgekehrt;  während  also  eine  Ver- 
dichtung in  dem  einen  Gabelende  eintritt,  tritt  durch  das  andere  eine  Ver- 
dünnung ein,  und  beide  werden  sich,  in  dem  oberen  Theile  des  Apparates 
zusammentreffend,  gegenseitig  aufheben. 

Sehr  interessante  Interferenzerscheinnngen  hnt  Seebeck  mit  Hülfe 
der  oben  S.  408  beschriebenen  Sirene  hervorgebracht. 

Man  richte  gegen  eine  Löcherreihn  dieser  Sirene  zwei  Röhren  von 
den  beiden  entgegengesetzten  Seiten  her  senkrecht  gegen  die  Scheibe,  und 
zwar  so,  dass,  wenn  die  eine  Röhre  sich  vor  einem  Loche  befindet,  die 
andere  Röhre  gleichzeitig  einem  anderen,  etwa  dem  nächsten  Loche,  gegen- 
übersteht.  Bläst  man  nur  durch  eine  Röhre  gegen  die  in  Umdrehung 
befindliche  Scheibe,  so  hört  man  einen  Ton;  derselbe  Ton  wird  wahr- 
genommen , wenn  man  nur  durch  die  andere  Röhre  bläst ; sobald  aber 
beide  Röhren  zugleich  angeblasen  werden,  verschwindet  der  Ton,  und  man 
hört  nur  ein  Sausen.  Wenn  das  Resultat  dieses  Versuches  recht  deutlich 
sein  soll,  so  müssen  die  Luftströme  beider  Röhren  vollkommen  gleich  stark 
sein,  sie  müssen  aus  einer  Windlade  kommen.  Diese  Erscheinung  er- 
klärt sich  dadurch,  dass  die  beiden  gleichzeitigen  Luftstösse  ihrer  ent- 
gegengesetzten Richtung  wegen  sich  zwar  nicht  am  Orte  ihrer  Entste- 
hung, wohl  aber  bei  ihrer  Fortpflanzung  und  im  Ohre  des  Beobachters 
gegenseitig  aufheben. 

Wenn  man  auf  eine  Scheibe  concentrisch  zwei  Löcherreihen  setzt, 
von  denen  die  eine  doppelt  so  viel  Löcher  hnt  als  die  andere  wie  dies 
Fig.  539  angedeutet  ist,  so  giebt  bei  gleicher  Umdrehungsgeschwindigkeit 
die  eine  Reihe  für  sich  allein  die  Octave  vom 
Tone  der  anderen,  und  man  hört  in  der  Regel 
beide  Töne,  wenn  die  beiden  Löcherreihen  gleich- 
zeitig angeblasen  werden. 

Wenn  aber  das  Anblasen  von  den  beiden 
entgegengesetzten  Seiten  her,  und  zwar  so  er- 
folgt, dass  jeder  Luftstoss  deB  tieferen  Tones  mit 
einem  des  höheren  genau  zusararaentrifft,  so  ver- 
schwindet der  höhere  Ton,  und  man  hört  nur 
den  tieferen.  Der  Grund  dieser  Erscheinung  ist 
leicht  einznsehen.  Der  Impuls,  welcher  durch 
ein  Loch  der  inneren  Löcherreihe  hervorgebracht  wird,  hebt  den  ent- 
gegengesetzten Impuls  des  gleichzeitig  angchlasenen  Loches  der  äusseren 
Reihe  auf,  und  so  bleibt  also  die  Hälfte  der  Impulse  der  äusseren  Löcher- 
reihe ohne  V irkung;  man  hört  denscll>en  Ton,  als  ob  nur  die  andere  Hälfte 
der  I/öcher  vorhanden  wäre,  also  die  nächst  tiefere  Octave  der  äusseren 
Löcherreihe. 


Fig.  539. 
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Am  klarsten  und  entschiedensten  zeigt  sich  die  Interferenz  der  Schall- 
wellen, wenn  man  einen  Ton  in  eine  Rühre  eintreten  lässt,  welche  in  eine, 
zwei  Zimmer  trennende  Wand  ein  gemauert  ist  und  die  sich  im  Inneren 
der  Wand  in  zwei  alshuld  sich  wieder  vereinigende  (anale  t heilt.  Wenn 
die  Differenz  der  Wege  gerade  xji  Wellenlänge  des  eiufallenden  Tones  be- 
trägt, so  müssen  sich  die  aus  den  beiden  Canälen  kommenden  Schallwel- 
len bei  ihrem  Zusammentreffen  aufheben.  Wenn  also  in  dem  einen  Zim- 
mer der  richtige  Ton  in  die  Röhre  eiutritt,  so  wird  man  im  anderen  nichts 
hören,  wenn  beide  Canäle  offen  sind,  während  der  Ton  sogleich  wieder 
erscheint,  wenn  einer  der  Canäle  verschlossen  wird. 

Die  Idee  dieses  Versuchs  rührt  ursprünglich  von  II  er  sc  hei  her, 
aber  erst  Nörrenberg  hat  nach  diesem  Princip  einen  Apparat  construirt, 
welcher  genügende  Resultate  liefert. 

Fig.  540  stellt  eine  Nörrenberg’sche  Interferenzröhre  im 
horizontalen  Durchschnitt  dar.  Der  ganze  Apparat  ist  in  eine  Wand  ein- 
geniauert,  welche  zwei  Zimmer  trennt,  so  dass  die  Luft  der  beiden  Zim- 
mer nur  durch  die  Canäle  des  Apparates  in  Verbindung  steht.  Wenn  nun 
die  Schallwellen  hei  a in  die  Röhre  eintreten,  so  gelangen  Bie  bei  11  an 
eine  Scheidewand,  welche  bewirkt,  dass  die  Wellen  sich  theilen;  ein  Theil 
zieht  rechts  über  d,  ein  anderer  links  über  c nach  o ; bei  u treffen  also  die 


Fig.  510. 


von  beiden  Seiten  kommenden  Wellen  wieder  zusammen,  um  endlich  in 
der  Richtung  ob  in  das  andere  Zimmer  einzutreten. 

Der  Querschnitt  der  Iuterferenzröhre  ist  quadratisch,  wie  man  aus 
der  über  der  Hauptfigur  angebrachten  Erlüuteruiigsfigur  sieht.  Die  Di- 
mensionen des  Apparates  sind  von  der  Art,  dass  der  Weg  von  H über  d 
nach  0 um  12  Zoll  länger  ist,  als  der  Weg  von  n über  c nach  0;  wenn 
also  die  Wellenlänge  des  bei  « eiufallenden  Tones  24  Zoll  ist,  so  beträgt 
der  Gangunterschied  gerade  eine  halbe  Wellenlänge. 
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Treten  also  bei  « die  Wellen  des  fraglichen  Tones  ein,  so  kommt 
von  der  linken  Seite  her  bei  o gerade  eine  Luftverdünnung  an,  während 
von  der  rechten  Seite  her  gleichzeitig  ein  Maximtun  der  Verdichtung  hier 
anlangt,  und  umgekehrt;  die  beiden  Wellensysteme  heben  sich  auf,  man 
wird  also  im  anderen  Zimmer  nichts  hören.  Sobald  man  aber  bei  b einen 

Schieber  einschiebt , wel- 
cher den  einen  Seitenca- 
nal, entweder  den  auf  der 
rechten  oder  den  auf  der 
linken  Seite  absperrt,  so 
wird  der  Ton  sogleich  wie- 
der hörbar. 

Wenn  dagegen  bei  n ein 
Ton  eintritt,  dessen  Wellen- 
länge nur  12  Zoll  beträgt, 
so  ist  der  Gangunterschied 
der  bei  u von  beiden  Sei- 
ten her  zusammentreffen- 
den Wellen  gerade  eine 
ganze  Wellenlänge, 
man  wird  also  jetzt  eine  Verstärkung  des  Tones  wahrnehmen,  wenn  beide 
Oeffnungen  frei  sind. 

Zur  Erzeugung  des  Tones  wendet  man  am  besten  eine  1 2zöllige  offene 
Pfeife  von  Buxbaumholz  an,  deren  innere  Höhlung  ungefähr  8 Millimeter 
weit  ist.  Diese  Pfeife  wird  zur  besseren  Rogulirung  des  Windes  auf  eine 
grosse  Flasche  gesteckt,  wie  Fig.  541  zeigt,  und  dann  die  Axe  der  Pfeife 
gerade  gegen  die  Mitte  des  Rohres  a,  Fig.  540,  gerichtet.  Der  Wind  wird  am 
bequemsten  durch  einen  Blasebalg  etwa  von  der  in  Fig.  452  abgebildetcn 
Einrichtung  gegeben.  Eine  andere  Vorrichtung  zur  Erzeugung  des  Windes 
findet  man  in  Frick’s  physikalischer  Technik  S.  204  beschrieben.  Bei 
schwächerem  Winde  giebt  die  Pfeife  ihren  Grundton , dessen  Wellenlänge 
24  Zoll  beträgt,  bei  stärkerem  Winde  einen  Ton,  dessen  Wellenlänge 
12  Zoll  ist. 

StÖSSe.  Wenn  zwei  einander  sehr  nahe  stehende,  aber  doch  nicht 
ganz  isochrone  Töne  unser  Ohr  treffen,  so  vernehmen  wir  ein  periodisch 
abwechselndes  Anschwellen  und  Nachlassen  des  Tones,  welches  man  das 
Schweben  der  Töne  nennt.  Scheililer  hat  für  diese  Erscheinung  die 
Bezeichnung  der  Stösse  ( battement ) eingefülirt. 

Man  hört  diese  StöBsc  sehr  deutlich,  wenn  man  gleichzeitig  zwei 
Orgelpfeifen  tönen  lässt,  welche  sehr  nahe  unisono  sind.  Auch  mit  zwei 
Stimmgabeln,  wolche  einer  reinen  Consonanz  sehr  nahe  stehen,  lassen  sich 
die  Stösse  deutlich  wahrnehmen.  Besonders  geeignet  zur  Nachweisung 
der  StöBse  sind  solche  Stimmgabeln,  welche  in  der  Figur  542  dargestellten 
Weise  auf  consonirenden  Kästchen  aufgesetzt  sind.  Hat  man  zwei  solcher 


Fig.  541. 


Digitized  by  Google 


Stösse. 


463 


Stimmgabeln , welche  vollkommen  unisono  sind , neben  einander  gestellt, 
so  braucht  man  nur  die  eine  mit  etwas  Wachs  zu  beschweren  um  die 

Stösse  sehr  deutlich  hörbar 
zu  machen,  wenn  beide 
Stimmgabeln  durch  An- 
streichen mit  dem  Fiedel- 
bogen gleichzeitig  zum  Tö- 
nen gebracht  werden. 

Der  Grund  dieser  Er- 
scheinung ist  leicht  einzu- 
sehen. Wenn  in  einem  be- 
stimmten Moment  durch 
beidcTöue  gleichzeitig  eine 
Verdichtung  hervorge- 
bracht wird,  so  wird  die- 
ses Zusammenfällen  bald 
auf  hören , und  nach  eini- 
ger Zeit  wird  gleichzeitig 
eine  Verdünnurg  des  einen  Tones  mit  einer  Verdichtung  des  anderen 
stattfinden.  Wenn  aber  die  Verdichtungen  des  einen  Tones  gerade  mit 
deuen  des  anderen  zusaiumenfallen,  so  verstärken  sie  sich  gegenseitig;  sie 
heben  sich  über  gegenseitig  auf,  wenn  die  Verdichtiuigen  des  einen  mit 
den  Verdünnungen  des  anderen  Zusammentreffen. 

Wie  bald  Verdichtung  mit  Verdichtung  und  Verdünnung  mit  Ver- 
dünnung und  daun  wieder  Verdicthung  mit  Verdünnung  Zusammentreffen, 
wenn  zwei  nicht  ganz  isochrone  Töne  Zusammenwirken,  kann  man  sich 
durch  zwei  nicht  ganz  isochron  schwingende  Pendel  recht  anschaulich 
machen;  am  deutlichsten  ergiebt  sich  aber  das  abwechselnde  Anschwellen 
und  Abuehmeu  des  Tones  durch  graphische  Darstellung.  In  Fig.  543  (a.  f.  S.) 
sollen  die  beiden  schwach  gezogenen  Curven  die  Wellensysteme  der  beiden 
nicht  isochronen  Töne  darstellen.  Die  Wellenberge  entsprechen  den  Ver- 
dichtungen, die  Thiiler  den  Verdünnungen.  Summirt  man  die  Ordinatcn 
der  beiden  Curven,  so  erhält  man  für  jeden  Moment  die  Intensität  der 
Verdünnung  oder  Verdichtung,  mit  welcher  beide  Wellensysteme  zusam- 
men das  Ohr  afliciren;  auf  diese  Weise  ist  die  stark  gezogene  Curve  con- 
struirt;  bei  u,  li,  C,  h,  i und  k werden  durch  das  Zusammenwirken  bei- 
der WellenBysteme  verstärkte  Verdichtungen  und  Verdünnungen,  also  ein 
Anschwellen  des  Tones,  hervorgebracht,  ln  der  Nähe  von  M aber,  wo  sich 
die  beiden  Wellensysteme  fast  ganz  auf  heben,  ist  die  resultirende  Curve 
fast  ganz  flach,  was  einem  Nachlassen  des  Tones  entspricht. 

Schon  Sauveur  hat  die  Stösse  angewandt  um  die  absolute  Schwin- 
gungszahl der  Töne  zu  ermitteln.  Er  zählte  nämlich  die  Stösse,  welche 
zwei  tiefe  Töne  mit  einander  geben,  von  denen  der  eine  um  einen  klei- 
nen halben  Ton  höher  war  als  der  andere.  Macht  der  eine  dieser  Töne 
24  n Schwingungen  in  der  Secunde , so  ist  25  n die  Schwingung6zahl 
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des  anderen;  und  wenn  p die  beobachtete  Anzahl  der  Stösse  ist,  so  er- 
giebt  sieh 

25  n — 24  n = p oder  n = p. 

Nehmen  wir  z.  B.  an,  man  habe  beobachtet,  dass  die  Töne  und  Fis 
in  10  Secunden  36  Stusse  mit  einander  machen,  so  ist  p = n — 3,6, 
also  die  Schwingungszahl  von  F gleich  24 . 3,6  = 86,4. 
Demnach  wäre  die  Schwingungszahl  von  C gleich  64,8; 
es  wären  ferner  239,2  und  432  die  Schwingungszahlen 
der  Töne  c und  ä. 

In  anderer  Weise  hat  Scheibler  die  Stösse  benutzt 
um  die  absolute  Schwingungszahl  der  Töne  zu  bestim- 
men. Er  stellte  zwei  Stimmgabeln  her,  von  denen  die 
eine  genau  eine  Octave  tiefer  war  als  die  andere,  so  dass 
also  2 x die  Schwingungszahl  der  letzteren  war , wenn 
man  mit  X die  Schwiugungszahl  der  ersteren  bezeich- 
net. Alsdann  verfertigte  er  p — 1 weitere  Stimmgabeln, 
deren  Töne  zwischen  jenen  lagen,  und  zwar  so,  dass  jede 
folgende  mit  der  vorhergehenden  4 Stösse  in  der  Se- 
cunde  machte.  Daraus  ergiebt  sich  nun 

2 X = x -|-  4p  oder  x — 4p. 

Beträgt  z.  B.  die  Zahl  der  Stimmgabeln , welche  man 
zwischen  a und  5 einschalten  muss,  wenn  jede  folgende 
mit  der  vorhergehenden  4 Stösse  geben  soll  54 , so  ist 
p = 55,  x — 4.55  = 220,  also  die  Schwingungszahl 
von  a gleich  440. 

Der  Vorzug  dieser,  allerdings  etwas  mühsamen  Me- 
thode beruht  darauf,  dass  das  Ohr  für  die  Reinheit  der 
Octaven  ganz  besonders  empfindlich  ist. 

Es  bedarf  wohl  keiner  weiteren  Erläuterung,  dass 
das  Phänomen  der  Stiüfee  auf  demselben  Princip  beruht, 
wie  das  Drehen  der  Eichtotirven,  welches  wir  im  §.  185 
kennen  lernten.  In  der  That  kann  man  auch  die  dort 
beschriebenen,  mit  Spiegeln  versehenen  Stimmgabeln  an- 
wenden, um  die  Stösse  dem  Auge  sichtbar  zu  machen. 
In  Fig.  544  stelle  A eine  solche  vertical  gestellte  Stimm- 
gabel dar,  deren  Spiegel  den  vom  Lichtpunkt  L kom- 
menden Lichtstrahl  in  der  Richtung  sr  reflectirt.  Dieser 
Lichtstrahl  wird  nun  von  dem  Spiegel  einer  zweiten  Stimm- 
gabel B aufgelängen,  welche  mit  der  ersten  parallel,  also 
gleichfalls  vertical  gestellt  ist.  Der  Strahl  sr  wird  von 
dem  Spiegel  der  zweiten  Gabel  in  der  Richtung  »’  0 re- 
flectirt. 

Ein  Auge  in  ö sieht  das  Bild  des  Lichtpunktes  zu 
einer  verticalen  Linie  verlängert,  wenn  nur  eiue  Gabel 
vibrirt.  Sind  beide  Gabeln  genau  unisono,  so  wird  beim 
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Tönen  beider  die  beobachtete  verticale  Lichtlinie  je  nach  dem  Plinsen- 
unterschied  der  Vibrationen  länger  oder  kürzer  sein,  nls  wenn  nur  eine 
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schwingt.  Die  Uinge  dieser  Lichtlinie  nimmt  nllmälig  ah  in  dem  Maasse, 
als  die  Vibrationen  der  Galieln  narb  und  nach  kleiner  werden.  Sind  ober 
die  Gabeln  nur  dem  Unisono  nahe,  so  sieht  man  dio  Lichtlinie  in  regel- 
mässigen Intervallen  länger  werden,  um  sich  alsbald  wieder  auf  ein  Mi- 
nimum zusammen  zu  ziehen. 

Mit  Hülfe  des  I’honautogrnjihen  von  Scott  und  König,  welcher 
in  Fig.  545  abgebildet  ist,  hissen  sich  die  Schwebungen  auch  graphisch 

Fig.  545. 


darstellen.  Ein  ungefähr  50  Centimeter  langes  hohles  Ellipsoid  von  Gyps 
(König  hat  es  jetzt  durch  ein  Paraboloid  von  Metall  ersetzt),  ist  bei  C 
offen,  am  anderen  Ende  bei  Ii  aber  ist  es  durch  einen  festen  Boden  be- 
deckt, in  dessen  Mitte  ein  kurzes  messingenes,  an  seiner  Aussenseite  durch 
eine  elastische  Membran  von  Goldschlägcrhaut  oder  Kautschuk  gcschlosse- 
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nes  Rohr  eingesetzt  ist.  Auf  dieser  Membran,  deren  Spannung  narb  Be- 
dürfniss  abgeändert  werden  knmi,  ist  ein  leichtes,  steifes  Stielchen  h auf- 
gekittet.  l)ns  verschiebbare  Stäbchen  fl,  welches  mit  seinem  einen  Ende 
auf  die  Membran  drückt,  muss  so  gestellt  werden,  dass  sich  das  Stielchen 
h wahrend  der  Vibrationen  der  Membran  auf  einem  Bauche  derselben  und 
nicht  auf  einem  Knoten  befindet. 

Diese  Vorrichtung  hnt,  wie  man  sieht,  grosse  Aehnliehkeit  mit  dem 
Ohr;  die  Membran  repräsentirt  das  Trommelfell,  während  das  Kllipsoid 
dem  Gehörgang  entspricht.  — Wenn  nun  die  Wellen  irgend  eines  Tones 
bei  C eintreten,  so  wird  die  Membran  snmmt  dem  Stiftchen  in  Schwin- 
gungen versetzt,  welche  unisono  mit  dem  einfallenden  Tone  sind;  wenn 
aber  gleichzeitig  die  Schallwellen  zweier  Töne  bei  C einfallen,  werden  die 
Vibrationen  der  Membran  der  Comhination  der  beiden  Wellensysteme  ent- 
sprechen. 

Der  elien  besprochene  Apparat  wird  nun,  wie  die  Fig.  51  5 zeigt,  nn 
den  mit  geschwärztem  Papier  überzogenen  Cylinder  A herangerückt,  wel- 
chen wir  bereits  in  Fig  513  S.  110  kennen  lernten  (das  Stielchen  b steht 
aber  weder  normal  zur  Membran  noch  normal  zum  Cylinder,  wie  die 
Fig.  545  zeigt,  sondern  es  ist  in  entsprechender  Weise  schräg  gestellt), 
und  man  erhält  eine  graphische  Darstellung  der  von  der  Membran  aus- 
geführten Oscillationen,  wenn  der  Cylinder  gedreht  wird,  während  die 
Membran  unter  dem  Einfluss  bestimmter,  hei  C einfallender  Töne  vibrirt. 

In  Fig.  546  sind  die  unteren  Curven  in  Nro.  I,  II,  und  III  die  Co- 
pien  von  Curven , welche  mit  dem  Apparat  geschrieben  wurden,  als  zwei 

Fig.  546. 


durch  Orgelpfeifen  erzeugte  Töne  gleichzeitig  bei  C!  einfielen.  Nro.  I ent- 
spricht der  Comhination  des  Grundtons  mit  einem  um  einen  ganzen  Ton  (*/,) 
höheren.  Nro.  II  entspricht  der  Comhination  des  Grundtons  mit  der  Quint 
und  Nro.  III  der  Oombinntion  des  Gnuidtons  mit  seiner  Octav.  Die  obere 


Digitized  by  Google 


Stüsse. 


4G7 


Curve  jeder  Abtheilnng  ist  gleichzeitig  durch  eine  Stimmgabel  geschrie- 
ben , welche  unisono  war  mit  dem  tieferen  der  beiden  bei  G eiufallenden 
Pfeifen  töne. 

Nro.  IV  ist  ohne  Vermittelung  der  Membran  des  Scott’sclien  Phon- 
nutographen  erhalten;  es  zeigt  die  Schwingungen  einer  Stimmgabel,  de- 
ren Grundton  stark  von  einem  Oberton  begleitet  wnr. 

liier  haben  wir  eigentlich  nur  den  Streifen  Nro.  I der  Fig  54ß  zu 
betrachten,  in  welchem  deutlich  das  den  Stösscn  entsprechende  Anschwellen 
und  Abnehmen  der  Vibrationsintensität  wahrnehmbar  ist. 

Je  näher  die  beiden  Töne  einnndcr  liegen , desto  langsamer  folgen 
die  Stösse,  so  dass  man  sie  bequem  zählen  kann.  Macht  der  eine  Ton  in 
jeder  Seeunde  3,  4,  5 u.  s.  w.  Schwingungen  mehr  als  der  andere,  so  wer- 
den 3,  4,  5 Stösse  in  der  Seeunde  entstehen  ; die  Anzahl  der  Stösse  hängt 
ab  von  der  Anzahl  der  Schwingungen,  welche  der  eine  Ton  in  jeder 
Seeunde  mehr  macht  als  der  andere.  Wenn  aber  die  Töne  mehr  und 
mehr  ungleich  worden,  so  werden  die  Stösse  schneller  und  schneller,  bis  sie 
endlich  nicht  mehr  als  getrennte  Eindrücke  wahrgenommen  werden  können. 

So  lange  die  Schwebungen  (Stösse)  langsam  genug  sind,  um  ohne 
Schwierigkeit  gezählt  zu  werden,  mnehen  sie  auf  das  Ohr  durchaus  kei- 
nen unangenehmen  Eindruck.  Wenn  aber  die  Differenz  der  beiden  Töne 
bis  zu  einem  Halbton  wächst,  so  wächst  die  Zahl  der  Schwebungen  bis  zu 
20  oder  30  in  der  Seeunde;  es  bleibt  dann  dem  Ohre  immer  noch  der 
Eindruck  getrennter  Tonstösso,  wenn  man  sie  nuch  nicht  mehr  einzeln 
wahrnehmen  oder  zählen  kann,  aber  der  Gesammteindnick  wird  wirr.  Ein 
solcher  schnell  schwebender  Zusammenklang  ist  knarrend  und  rauh. 

Ein  knarrender,  intermittirender  Ton  ist  nber  für  den  Gehörnerven 
dassefbe,  wie  ein  flackerndes  Licht  für  den  Gesichtsnerven.  Es  wird  da- 
durch eine  viel  intensivere  und  unangenehmere  Heizung  des  Organes  her- 
vorgebracht, als  durch  einen  gleiclimässig  andauernden  Ton.  In  diesen 
raschen  Schwebungen  ist  also  wohl  vorzugsweise  der  Grund  der  Disso- 
nanz zu  suchen,  welcher  das  Zusammenklingen  zweier  Töne  charakteri- 
sirt,  deren  Intervall  einen  ganzen  oder  einen  halben  Ton  beträgt. 

Der  Grad  der  Dissonanz  hängt  aber  keineswegs  allein  von  der  An- 
zahl der  Stösse  ab,  welche  zwei  Töne  mit  einander  gelien,  sondern  nuch 
Von  der  Grösse  ihres  Intervalls.  So  geben  z.  R.  der  Rechnung  nach  fol- 
gende Intervalle: 

der  Halbton  . ...  hc 

der  Gnnztou  . ...  c<l 

die  kleine  Terz  . . . C (J 

die  grosse  Terz  . . . CC 

die  Quint CG 

die  gleiche  Anzahl  von  33  Schwebungen  in  der  Seeunde,  und  doch  geben 
nur  die  l>eiden  ersten  eine  entschiedene  Dissonanz,  während  die  grösse- 
ren Intervalle  mehr  und  mehr  von  der  Rauhigkeit  frei  werden. 

30* 
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Wie  es  kommt,  <lnss  hei  gleicher  Anzahl  von  Stössen  die  Dissonanz 
mit  der  Grösse  des  Intervalls  abnimmt,  lässt  sich  nur  durch  physiologi- 
sche Gründe  erklären,  in  Betreff  derer  wir  auf  die  „physikalische 
Theorie  der  Musik  von  Helmholtz  (Braunschweig  1862)“  verweisen 
müssen. 

195  Combmationstöne.  Wenn  zwei  musikalische  Töne  von  verschie- 
dener Höhe  gleichzeitig,  kräftig  und  glcichmiissig  anhaltend  erklingen,  so 
hört  mau  häufig  noch  andere  Töne  mit,  deren  Tonhöhe  von  dem  Intervall 
der  beiden  primären  Töne  abhängt.  Diese,  unter  den»  Namen  der  Com- 
binationstöne  bekannten  Töne  Bind  1740  zuerst  von  Sorge  entdeckt, 
und  später  durch  Tartini,  nach  welchem  sie  auch  die  Tartini’schen 
Töne  genannt  werden,  allgemeiner  bekannt  geworden. 

Die  Schwingungszahl  eines  Combinationstones  ist  stets 
gleich  der  Anzahl  von  Stössen,  welche  die  beiden  primären 
Töne  mit  einander  gehen,  sie  ist  also  gleich  der  Differenz  der  Schwin- 
gungszahlen der  primären  Töne,  weshalb  Helmholtz  sie  auch  Differenz- 
töne nennt. 

So  hört  man  die  nächst  tiefere  Octave  eines  Tones  mit,  wenn  gleich- 
zeitig noch  seine  Quinte  erklingt. 

Bei  gleichzeitigenr  Ertönen  von  Grundton  und  Quart  hört  man  die 
tiefere  Duodecime  des  Grundtons  mit. 

Grundton  und  grosse  Terz  geben  einen  Combinntionston,  welcher  um 
2 Octaven  tiefer  ist  als  der  Grundton  u.  s.  w.  Es  geben  also 
c und  ij  den  Combinntionston  c 
c und/  „ „ F 

c und  e „ „ C. 

Nach  Thomas  Young  ist  die  Erklärung  der  Combinationstöne  auf 
die  bereits  im  vorigen  I’nragraphen  besprochenen  Schwebungen  zurück- 
zuführen, indem  der  Gesammteindruck  der  Stösse,  welche  zu  schnell  sind, 
um  einzeln  unterschieden  zu  werden,  als  ein  eigener  Ton  hörbar  wird,  des- 
sen Schwingungszahl  gleich  ist  der  Anzahl  jener  Stösse.  Fig.  547  er- 
läutert, wie  die  nächst  tiefere  Octave  des  Grundtons  als  Combinntionston 
mitklingt,  wenn  neben  dem  Grundton  noch  seine  Quint  ertönt.  Die  niitt- 

Kig.  547. 


lere  Punktenreihe  stellt  nämlich  die  auf  einander  folgenden  Vcidichtungs- 
stösse  des  Grundtons,  die  obere  Punktenreihe  stellt  die  seiner  Quint  dnr. 
Nun  aber  fällt  jedesmal  der  zweite  Stoss  der  mittleren  Iteihe  mit  einem 
Stösse  der  oberen  zusammen,  und  so  werden  die  vei-stürkten  Stösse  in  sol- 
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chen  Intervallen  hervorgebracht,  wie  man  in  der  unteren  Reibe  siebt;  diese 
stellt  aber  die  narbst  tiefere  Octave  des  Tones  der  mittleren  Reibe  dar. 

In  gleicher  Weise  erläutert  Fig.  548  die  Bildung  des  Corabinations- 
tones,  wenn  neben  dem  Grundton  noch  seine  Quart  erklingt. 

Fig.  548. 


Diese  Erklärung  der  Combinationstöne  bedarf  aber,  wie  Ilelmholtz 
in  seinem  bereits  angeführten  Werke  gezeigt  hat,  noch  wesentlicher  Modi- 
ficationen.  Zunächst  haben  wir  bereits  im  vorigen  Paragraphen  gesehen, 
dass  unter  Umständen  eine  namhafte  Anzahl  von  Stössen  in  der  Secunde 
erfolgen  kann,  ohne  als  Combinationston  wahrgenommen  zu  werden,  welche 
nur  die  Dissonanz  der  beiden  gleichzeitig  erklingenden  Töne  bedingen. 
Dann  aber  ist  die  Vernehmbarkcit  der  Combinationstöne  auch  nicht  allein 
von  dem  Intervall  und  der  Stärke  der  beiden  primären  Töne,  sondern  we- 
sentlich auch  von  ihrer  Entstehnngsweise  abhängig.  Die  Bedingung  für 
ihre  Erzeugung  ist,  dass  dieselbe  Luftmasse  von  beiden  Tönen  in  heftige 
Erschütterung  gesetzt  wird.  Dies  geschieht  am  stärksten  in  Dove’s 
mohrstimmiger  Sirene,  in  welcher  dieselbe  rotirende  Scheibe  zwei 
oder  mehrero  Löcherreihen  enthält,  die  aus  demselben  Windkasten  gleich- 
zeitig angeblnscn  werden.  Die  Luft  im  Windkneten  ist  verdichtet,  so  oft 
die  Löcher  geschlossen  sind;  wenn  sie  geöffnet  werden,  stürzt  ein  grosser 
Theil  derselben  ins  Freie,  es  tritt  eine  beträchtliche  Druckverminderung 
ein.  So  geräth  die  Luft  im  Windkasten  in  heftige  Schwingungen.  Wer- 
den zwei  Löcherreihen  angeblnscn,  so  entstehen  solcho  Schwingungen  in 
der  Luftmasse  des  Windkastens  beiden  Tönen  entsprechend,  und  durch 
jede  Reihe  von  Oeflhungen  wird  nicht  ein  gleichmässig  zufliessender  Luft- 
strom entleert,  sondern  ein  Luftstrom,  welcher  durch  den  nnderen  Ton 
schon  in  Schwingungen  versetzt  ist.  Die  Combinationstöne , welche  unter 
diesen  Umständen  sehr  stark  sind,  existiren  hier  schon  objectiv  in  der 
Luftmasse. 

Aehnlich  der  Sirene  sind  die  Verhältnisse  bei  der  PhyBharmonika; 
auch  hier  sind  die  Combinationstöne  objectiv  vorlianden  und  sehr  deut- 
lich, wenn  auch  lange  nicht  so  stark  wie  bei  der  Sirene. 

Wenn  dagegen  die  Erregungsstellcn  der  beiden  Töno  ganz  von  ein- 
ander getrennt  sind,  und  keinen  mechanischen  Zusammenhang  mit  einan- 
der haben,  wenn  also  z.  B.  zwei  Singstimmen  oder  zwei  Violinen  die  Töno 
angeben,  so  sind  die  Combinationstöne  äusserst  schwach  und  nur  durch 
sehr  geübte  Ohren  wahrnehmbar. 

Klangfarbe  und  Schwingungsform.  In  §.  1(14  haben  wir  196 
bereits  gesehen,  dass  verschiedene  musikalische  Klänge  durch  ihre  Ton- 
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höhe,  ihre  Starke  und  ihre  Klangfarbe  unterschieden  sind;  wir  haben 
ferner  gesehen,  dass  die  Starke  der  Töne  von  der  Weite,  die  Tonhöhe 
aber  von  der  Dauer  der  Schwingungen  abhängt  Die  Klangfarbe 
kann  demnach  nur  davon  abliüngcn,  wie  die  Bewegung  innerhalb  jeder 
einzelnen  Schwingungsperiode  vor  sich  geht 

Wir  haben  bisher  angenommen,  dass  die  Schwingungen  eines  tönenden 
Körpers  p'endelartig  seien,  d.  h.  dass  sie  denselben  Gesetzen  folgen,  wie 
die  Schwingungen  einer  Stimmgabel,  wolohe  wir  in  Paragraph  184  be- 
trachteten. 

Der  Abstand  eines  pendelartig  schwingenden  Punktes  von  seiner 
Gleichgewichtslage  ist  gegeben  durch  dio  Gleichung 

y = A . sin  2 sr  t 1) 

in  welcher  A die  halbe  Schwingungsamplitude  und  t die  von  Anfang  der 
OBcillationsl)eweguug  an  verflossene  Zeit  bezeichnet,  vorausgesetzt  dass 
man  die  zu  einer  vollständigen  Oscillation  erforderliche  Zeit  als  Zeiteinheit 
betrachtet. 

Das  Gesetz  einer  solchen  pendelartigen  Oscillation  lässt  sich  imschau- 
lieh  machen,  wenn  man  die  Gleichung  1)  in  der  Art  geometrisch  construirt, 
dass  man  die  AbscisBeu  der  Zeit  f,  die  Ordiuaten  aber  proportional  dem 
Abstand  y des  vibrirouden  Punktes  von  seiner  Gleichgewichtslage  aufträgt 
und  über  die  so  bestimmten  Punkte  eine  Curve  zieht,  wie  dies  in  Fig.  549 
geschehen  ist. 

Fig.  549. 


Wir  wollen  diese  Curve  die  Schwingungscurve  eines  pendel- 
artig oscillirenden  Punktes  nennen.  In  §.  186  haben  wir  ein  Ver- 
fahren kennen  gelernt,  um  durch  eine  pendelartig  oscillirende  Stimmgabel 
ihre  Schwingungscurve  selbst  aufzeichnen  zu  lassen. 

Nun  kann  aber  die  Bewegung  eines  oscillirenden  Körpers  bei  gleicher 
Schwingungsdauer  und  bei  gleicher  Schwingungsweite  auch  irgend  ein 
anderes  Gesetz  l>efolgen,  als  das  durch  Gleichung  1)  ausgesprochene. 

Welches  aber  auch  dieses  Gesetz  sein  mag,  bo  knnn  man  es  in  ähnli- 
cher Weise  durch  eine  Schwingungscurve  darstellen,  wie  dies  in  Fig.  549 
für  pendelartige  Oscillationen  geschehen  ist,  indem  man  auf  einer  horizon- 
talen Linie  Längen  aufträgt,  welche  der  vom  Beginn  der  Oscillationen 
verflossenen  Zeit  proportional  sind,  die  zugehörigen  Ordiuaten  aber  dem 
entsprechenden  Abstand  des  schwingenden  Punktes  von  seiner  Gleichge- 
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wichtslage  proportional  macht  und  die  so  erhaltenen  Punkte  durch  eiue 
Curve  verbindet.  F'ig.  550  zeigt  drei  verschiedene  Sohwingungscurven, 


Fig.  550. 


welche  gleicher  Scliwingungsdauer  und  gleicher  Schwingungsweite  ent- 
sprechen. Ilie  oberste  ist  die  Schwingungscurve  eines  pendelartig  oscilli- 
renden  Punktes,  jede  der  beiden  anderen  entspricht  aber  einer  Oscillationb- 
bewegung,  welche  von  dein  Gesetz  der  Pcudelbewegung  abweicht. 

Indem  nun  die  Physiker  diese  Curvcufornien  im  Sinne  haben,  welche 
das  Gesetz  der  Hewcgung  eines  tönenden  Körpers  darstellen,  sprechen  sie 
dann  auch  geradezu  von  der  Schwingungsform  eines  tönenden  Körpers, 
und  schon  lange  hat  inan  dio  Ansicht  aufgestellt,  dass  wohl  von  dieser 
Schwingungsform  die  Klangfarbe  abhängig  sei.  Erst  in  neuerer 
Zeit  aber  ist  diese  Ansicht  durch  die  TtemUhungcn  verschiedener  Gelehrter, 
namentlich  aber  durch  die  Untersuchungen  von  Helinlioltz,  theoretisch 
und  experimentell  begründet  worden. 

Schon  i.i  §.  lt>3  haben  wir  gesehen,  dass  dio  Vibrationen  eines  tönen- 
den Körpers  in  der  ihn  umgebenden  Luft  eine  Wellenbewegung  hervor- 
rufen,  welche  dadurch  fortgepflauzt  wird,  dass  die  aufeinander  folgenden 
Lufttheilcben  der  Reihe  nach  ähnliche  Vibrationen  machen  wie  der  oseilli- 
rende  Körper  selbst.  Wenn  also  der  tönende  Körper  selbst  pendelartige 
Oscillationen  macht,  so  werden  auch  die  Schwingungen  der  Lufttheilchcn, 
welche  seinen  Schall  fortpflanzen,  dein  Gesetz  der  Pendelschwingungen 
folgen;  eine  abweichende  Schwingungsform  des  tönenden  Körpers  hat  aller 
auch  die  gleiche  Veränderung  in  der  Schwingungsform  der  einzelnen  Luft- 
theilchen  zur  Folge,  durch  deren  Oscillationen  der  Schall  jenes  Körpers 
zum  Ohr  fortgepflauzt  wird.  Die  Verschiedenheit  der  Klangfarben  ist 
demnach  durch  Verschiedenheiten  in  der  Schwingungsform  der  Schall- 
wellen bedingt,  welche  in  unser  Ohr  gelangen. 

Wenn  ein  geübtes  Ohr  genau  und  aufmerksam  einen  Klang  unter- 
sucht, welcher  von  einem  tönenden  Körper  herrührt,  dessen  Oscillationen 
nicht  dem  Gesetz  der  Pendelschwingungen  folgen,  so  ergiebt  sich  die 
merkwürdige  Thntsache,  dass  man  ausser  dem  Grundton,  welcher  der 
Schwingungsdauer  seiner  Vibrationen  entspricht,  noch  eiue  Reihe  harrno- 
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nischer  Obertöne  dieses  Grundtones  mithört;  kurz  das  Ohr  zerlegt  einen 
solchen  Klang  in  eineKeihe  von  I’artial tönen,  deren  tiefster,  nnoh  dessen 
Tonhöhe  wir  die  Tonhöhe  des  ganzen  Klanges  beurtheilen,  in  der  Regel 
auch  der  stärkste  ist;  oder  mit  anderen  Worten:  das  menschliche  Ohr 
empfindet  nach  einem  zuerst  von  G.  S.  Ohm  aufgestellten  Satze 
nur  eine  pendelartige  Schwingung  der  Luft  als  einfachen  Ton, 
und  es  zerlegt  jede  andere  periodische  Lnftbewegung  in  eine 
Reihe  von  pendelartigen  Schwingungon,  welche  als  eine  Reihe 
einfacher  Töne  empfunden  werden. 

Nach  der  eben  aufgestellten  Behauptung  ist  also  die  Klangfarbe  der 
Töne  verschiedener  Instrumente  dadurch  bedingt,  dass  zu  dem  Grundton 
einige  seiner  harmonischen  Obertöne  und  zwar  mit  grösserer  oder 
geringerer  Intensität  hinzutreten.  Um  diesen  Gegenstand  weiter  ver- 
folgen zu  können,  müssen  wir  aber  zunächst  die  Reihe  der  Obertöne 
näher  betrachten , welche  einem  bestimmten  Grundton  angehören , von 
denen  wir  in  §.  172  nur  die  tiefsten  kennen  lernten. 

Als  Obertöne  eines  Grundtons  sind  alle  diejenigen  zu  be- 
zeichnen, deren  Schwingungszahl  cinGanzcs,  Vielfaches  von  der 
Schwingungszahl  des  Grundtons  ist.  Bezeichnen  wir  also  die 
Schwingung8zahl  des  Grundtons  mit  1 , so  sind  die  Schwingungszahlen 
seiner  harmonischen  Obertöne 

2,  3,  4,  5,  6,  7,  8,  9,  10  u.  s.  w. 

Die  harmonischen  Obertöne  von  c sind  also: 

c,  g,  C,  e,  g,  t,  c,  S,  fn.  s.  w. 

Die  tieferen  Töne  dieser  Reihe  c und  ij , tj  und  r,  ’c  und  <F  bilden,  wie 
man  sicht,  grössere  Intervalle  und  sind  untereinander  harmonisch,  während 

die  kleineren  Intervalle  der  höheren  Obertöne  z.  B.  T.  und  (l,  il  und  <7  zu- 
sammen entschiedene  Dissonanzen  bilden. 

I!J7  Zusammensetzung  der  Wellen.  Wenn  mehrere  tönende 
Körper  indem  uns  umgebenden  Lufträume  gleichzeitig Sclmllwellensystemo 
erregen,  so  sind  sowohl  dio  Veränderungen  der  Dichtigkeit  der  Luft,  als 
auch  die  Verschiebungen  und  Geschwindigkeiten  der  Lufttheilchen  im 
Inneren  des  Gehörganges  gleich  der  Summe  derjenigen  Veränderungen, 
Verschiebungen  und  Geschwindigkeiten,  welche  dio  einzelnen  Schallwellen- 
züge einzeln  genommen  hervorgebracht  haben  würden;  und  in  diesem 
Sinne  können  wir  sagen,  dass  alle  die  einzelnen  Schwingungen , welche 
die  einzelnen  Wellenzügo  hervorgebracht  haben  würden,  ungestört  neben- 
einander und  gleichzeitig  in  unserm  Gehörgango  bestehen. 

Demnach  können  wir  auch  die  Rcbwingungscurve  eines  Lufttheilchens 
im  Gehörgang  für  den  Fall  construiren,  dass  gleichzeitig  die  Schallwellen 
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zweier  verschiedener  Töne  in  da»  Ohr  eintreten,  wenn  die  Schwing» ngs- 
curven  der  einzelnen  Töne  bekannt  Bind.  Unter  dem  Einfluss  l>eider 
Welleusysteme  ist  nämlich  der  Abstand  eines  Lufttheilchens  von  seiner 
Gleichgewichtslage  stets  gleich  der  Summe  der  Abstände,  lim  welche  das- 
selbe gleichzeitig  durch  jedes  einzelne  Wellensystem  von  dieser  Gleich- 
gewichtslage entfernt  sein  würde.  Es  seien  z.  15.  A und  11,  Fig.  551.  die 


Fig.  551- 


Schwingungscurven  eines  Tones  und  seiner  Quint,  so  ergiebt  sich  als 
Resultat  des  Zusammenwirkens  dieser  beiden  Wellensysteme  eino  oscilli- 
rende  Bewegung  der  Lufttheilchen , deren  Schwingungscurvo  durch  C, 
Fig.  551,  dargestcllt  ist.  Jede  Ordinate  der  Curve  C ist  die  Summe  der 
Ordinaten  der  Curven  A und  li,  welche  derselben  Abscissc  angehören;  so 
ist  z.  B.  die  Ordinate  a"  b“  gleich  ab-\-u‘  b‘ ; ferner  ist  e"  d“  — cd  — cf  d', 
weil  cf  d‘  von  der  AbsciBsenaxe  nach  unten  gekehrt  ist,  während  cd  die 
entgegengesetzte  Lnge  hat.  Die  nach  unten  gerichtete  Ordinate  f(j“ 
ist  gleich  f if,  weil  die  dem  Abscissenpunkte  f entsprechende  Ordinate 
der  Curve  A gleich  Null  ist. 

In  derselben  Weise  ist  in  Fig.  552  bei  C die  Schwingungscurvo 
eines  Lufttheilchens  construirt  worden , welches  gleichzeitig  durch  die 
Schallwellen  des  Grundtons  und  seiner  Octav  afficirt  ist,  und  zwar  unter 
der  Voraussetzung,  dass  die  Vibrationsintensität  beider  Töne  gleich  sei. 

Dass  die  Schallwellen  zweier  verschiedener  Töne  durch  ihr  Zusammen- 
wirken in  der  That  eine  nach  dem  oben  besprochenen  Princip  combinirto 
Vibrationsbewegung  erzeugen,  lässt  Bich  mit  Hülfe  des  Phonautographen 
von  Scott  und  König  darthun,  indem  dieser  Apparat  die  Vibrationen 
graphisch  darstellt,  welche  einer  elastischen  Membran  durch  die  gleichzeitige 
Einwirkung  zweier  Töne  mitgctheilt  werden.  Nro.II,  Fig.  546  S.  466,  stellt 
eine  genaue  Copie  der  Curve  dar,  welche  der  Apparat  schnob,  als  gleich- 
zeitig vor  der  Mündung  C des  Ellipsoids  der  Grundton  und  seine 
Quint  (von  Orgelpfeifen  erzeugt)  ertönten.  Man  erkennt  leicht,  dass  diese 
Curve  in  der  That  alle  charakteristischen  Eigenschaften  der  theoretisch 
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construirten  Curve  6',  Fig  552,  lmt,  d.  h.  das»  »ich  nach  je  zwei  Schwingun- 
gen des  Grundtons  stets  dieselbe  Form  der  Coinbiuatiouseurve  wiederholt. 

Fig.  652. 


So  stimmt  auch  dio  Curve  Nro.  III  Fig.  546,  S.  466,  welche  von  dem 
Phonautographen  unter  gleichzeitigem  Ertönen  des  Grundtons  seiner 
Oetav  geschrieben  wurde,  unwesentlichen  mit  der  theoretischen  Curve  C, 
Fig.  552,  überein.  Nach  jeder  Schwingung  des  Grundtons  wiederliolt 
sich  die  gleiche  Form  der  Combinutionseurve. 

W as  hier  von  den  Vibrationen  eines  Lufttheilchens  gesagt  ist,  welches 
gleichzeitig  durch  die  Schallwellen  zweier  oder  mehrerer  Töne  afficirt 
wird,  gilt  auch  von  den  Vibrationen  eines  materiellen  Punktes,  welcher 
einem  tönenden  Körper  angehört,  der  gleichzeitig  neben  seinem  Grundtou 
auch  noch  einen  oder  mehrere  Obertöne  hören  lässt,  wie  dies  z.  II.  auch 
durch  die  auf  dierotirendeTrommelgesehriebencSchwingung8eurveNro.lv 
Fig.  546,  S.  466,  erläutert  wird,  welche  die  Vibrationen  des  äussersteu 
Eudes  einer  Stimmgabel  darstcllt,  die  neben  dem  Grumlton  auch  noch 
den  siebenten  Oberton  hören  lässt.  In  diesem  Falle  kann  das  Ohr  eben 
so  leicht  den  Oberton  neben  dem  Grundton  hören,  wie  das  Auge  in  der 
Si  hwinguugscurve  Nro.  IV  Fig.  546  die  Vibrationen  des  Obertons  verfolgen 
kann. 

Pa  auf  jede  ganze  Schwingung  des  Grundtons  il  ganze  Schwingungen 
eines  harmonischen  Obertons  kommen,  so  wird  durch  das  llinzutreten  des 
Obertons  die  Periode  der  Vibrationen  des  Grundtons  durchaus  nicht  nlterirt; 
die  gleiche  Sehwingungsform  muss  sieb  nach  jeder  Vibration  des  Grund- 
tons  in  gleicher  Weise  wiederholen,  wie  wir  dies  in  Fig.  546  sowold  als 
in  Fig.  552  sehen. 

Bei  der  Construetion  der  Scliwiiiguiigscurve  C,  Fig.  552,  war  die 
Yibrationsintensitilt  der  Oetav  gleich  der  des  Grundtons  angenommen 
worden.  Nach  dem  gleichen  Verfahren  ist  nun  in  Fig.  553  die  Schwin- 
gungscurvo  (1  für  den  Fall  construirt,  dass  die  Schwingungsweite  der 
Oetav  ungefähr  nur  1 « voll  der  Schwingungsweite  des  Grundtones  ist.  Um 
die  Zusammensetzung  der  ausgezogenen  Schwingungscurve  C anschaulicher 


Digitized  by  Googl 


475 


Zusammensetzung  der  Wellen. 

zu  machen,  ist  die  Sebwingungscurve  A des  Grundtnns  nocli  puuktirt 
beigesetzt  wurden.  Man  sieht  leicht,  dass  die  Curvc  0 sich  überall  eben 

Fig.  553. 


so  viel  über  die  Höhe  von  A erhebt  oder  darunter  sinkt,  als  die  Curvc  D 
über  oder  unter  der  Abscissenaxe  hinlüuft. 

Wird  die  Schwingungscurvo  TI , Fig.  553,  um  1 t Wellenlänge  nach 
der  Rechten  verschoben,  so  also  dass  der  Gipfel  des  Wellenberges  6,  vertical 
unter  dem  Punkt  ilj  zu  stehen  kommt,  so  wird  sich  die  Curvc  J)  als  Resul- 
tat der  Combiuation  der  Curven  A und  II  ergeben.  Eine  Verschiebung 
der  Curvc  II  gegen  die  Curvo  A entspricht  aber  einer  Veränderung  der 
rhuse  des  Obertoues  gegen  den  Grundton. 

Denken  wir  uus  die  punktirte  Linie  weg,  welche  die  Uebersicht 
erleichtert,  so  lassen  sich  im  Verlauf  der  Curven  C und  D die  Vibrationen 
der  Octav  schon  bei  weitem  nicht  so  gut  verfolgen,  wie  in  der  Curvc  C, 
Fig.  552,  wie  denn  auch  die  schwächeren  Obertöne  weniger  leicht  aus  dem 
Gesammtklnnge  herauszuhören  sind;  doch  werden  w'ir  weiter  unten  die 
Mittel  kennen  lernen,  durch  welche  Ilelmholtz  noch  schwächere  Ober- 
töne selbst  für  weniger  geübte  Ohren  wahrnehmbar  gemacht  hat. 

Bei  C,  Fig.  554  a.  f.  S.,  ist  die  Rchwingungscurve  dargestellt,  wie  sie  sich 
aus  der  Coinbination  der  Schwingungscurvo  A des  Grundtons  mit  der 
Schwingungscurvo  1 1 seiner  Dnodccime  ergieht.  Wird  die  Curvc  II  um 
v,  Wellenlänge  verschoben  und  dann  mit  A combinirt,  so  erhält  man  die 
bei  D dargestellte  Schwingungscurvo. 

Diese  Beispiele  mögen  genügen,  um  darzuthun,  dass  durch  die  Combi- 
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nation  der  Schwingungen  des  Grundtons  mit  denen  seiuer  Obertöne  iu  der 
That  solche  Schwingungsformen  erzeugt  werden,  welche,  wie  in  §.  198 
behauptet  wurde,  die  verschiedenen  Klangfarlxm  bedingen. 

Fig.  554. 


198  Beobachtung  der  Obertöne.  In  seinem  bereits  angeführten 
Werke  über  die  physikalische  Theorie  der  Musik  hat  Ilclmlioltz 
verschiedene  Methoden  beschrieben,  mit  Hülfe  deren  man  die  Klänge  der 
meisten  musikalischen  Instrumente  in  ihre  Partialtöne  zerlegen  oder,  mit 
anderen  Worten,  mit  Hülfe  deren  mau  die  in  einem  musikalischen  Klang 
enthaltenen  Obertöne  auch  einem  ungeübteren  Ohre  wahrnehmbar  machen 
kann. 

Zunächst  ißt  zu  bemerken,  dass  man  in  der  Regel  den  3tcn,  den  5ten, 
den  7ten  n.  s.  w. , also  die  ungeradzahligen  Obertöne  leichter  hört  als  die 
geradzahligen,  also  loiclitcr  als  den  2ten,  den  4ten  u.  s.  w.  So  hört  man 
die  den  Grundton  c begleitenden  Obertöne  <j  und  c leichter  als  C und  c. 

Will  man  anfangen,  Obertöne  zu  beobachten,  so  lasse  man  unmittelbar 
vor  dem  Klange,  welcher  analysirt  werden  soll,  ganz  schwach  diejenige  Note 
erklingen,  welcho  man- aufsuchen  will.  Sehr  geeignet  sind  zu  diesen  Ver- 
suchen das  Clavier  und  die  Physharmonica,  welche  beide  ziemlich 
starke  Obertöne  geben. 

Man  schlage  z.  B.  auf  einem  Clavier  zuerst  Tj  an  und  indem  man  die 
Tasten  verlässt,  so  dass  deren  Saiten  nicht  mehr  fortklingen  können,  gleich 
darauf  kräftig  die  Note  c,  so  wird  man  den  Ton  7J  noch  aus  dem  Klange 
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C hernusliören.  Ebenso , wenn  man  zuerst  den  fünften  Oberton  c und 
dann  c anschlägt.  Der  7te  und  9te  Oberton  sind  auf  den  Clavieren  neue- 
rer Construction  meist  schwach  oder  gar  nicht  vorhanden. 

Noch  geeigneter  als  das  eben  beschriebene  Verfahren  am  Clavier  ist 
es,  an  irgend  einem  Saiteninstrumente,  Clavier,  Monochord  oder  Violine 
den  Ton,  welchen  man  zu  hören  wünscht,  erst  als  Flageoletton  der  Saite 
hervorzubringen,  indem  man  sie  anschlägt  oder  streicht,  während  man 
einen  Knotenpunkt  des  entsprechenden  Tons  auf  der  Saite  mit  einem  Fin- 
ger oder  mit  den  Haaren  eines  Malerpinsels  berührt.  Will  man  also  den 
3ten,  den  öten  Oberton  hören,  so  hat  man  einen  Punkt  zu  berühren,  wel- 
cher um  •/*  um  */»  der  Saiteulänge  vom  einen  Ende  der  Saite  entfernt 
ist.  Indem  man  nun  die  Saite  zum  Tönen  bringt,  bald  mit  Berührung  des 
Knotenpunktes  bald  ohne  solche  Berührung,  bekommt  man  bald  den  ge- 
suchten Oberton  allein  als  Flageoletton,  bald  die  ganze  Klangnmsso  der 
Saite  zu  hören,  und  erkennt  dnnn  verhältnissmässig  leicht,  dass  der  betref- 
fende Oberton  darin  enthalten  ist. 

Schwerer  als  an  Saiteninstrumenten  und  an  der  Physharmonica  sind 
die  Obertöne  der  meisten  Blasinstrumente  und  der  menschlichen  Stimme 
wahrzunehmen. 

I)aB  sicherste  und  licspiemste  Mittel,  um  die  Wahrnehmung  von  Ober- 
tönen zu  vermitteln,  sind  die  von  Helmlioltz  angegebenen  Resonanz- 
kugeln.  Es  sind  dies  Glaskugeln  von  der  in  Fig.  555  dargestellten  Form. 

Die  eine  Oeffnung  u hat  scharf 
abgeschnittene  Ränder,  die  andere 
ist  trichterartig  und  so  geformt, 
dass  man  sie  in  das  Ohr  einsetzen 
kann. 

Die  in  einem  solchen  Reso- 
nator eingeschlossene  Luftmasse 
wird,  wie  die  Luftsäule  in  einer 
einerseits  offenen,  andererseits 
geschlossenen  Röhre  (s.  §.  168), 
nur  dann  in  den  Zustand  kräfti- 
ger stehender  Schwingungen  ver- 
setzt, wenn  durch  die  Oeffnung 
a die  Schallwellen  eines  bestimm- 
ten, den  Dimensionen  der  Kugel  entsprechenden  Tones  einfallen,  den  wir 
den  Eigenton  der  Kugel  nennen  wollen.  In  der  folgenden  Tabelle  sind 
die  Dimensionen  solcher  Kugeln  angegeben,  welche  den  in  der  ersten  Ver- 
ticalreihe  angegebenen  Eigentönen  entsprechen. 


Fig.  656. 
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Tonhöhe. 

Durchmesser  der 
Kugel 

1 Durchmesser  der 
Oeffnting 

Volumen  des 
Hohlraums 

0 

154  Millim. 

35,5 

Millim. 

1773  Cubikcent. 

c r 

130  „ 

30,2 

»> 

1063  „ 

~e 

115  „ 

30 

540 

ü 

70  „ 

18,8 

>» 

235 

t7 

70  „ 

I 

20,5 

yj 

102 

Eine  Verengung  der  Ocffnung  u hat  eine  Vertiefung  des  Eigentons 
des  Resonators  zur  Folge. 

Hat  man  sich  das  eine  Ohr  verstopft  und  setzt  man  dann  an  das 
andere  einen  solchen  Resonator,  so  hört  inan  die  meisten  Töne,  welche  in 
der  Umgehung  hervorgebracht  werden,  viel  gedämpfter  als  sonst;  wird 
dagegen  der  Eigenton  des  Resonators  angegeben , so  schmettert  er  mit 
gewaltiger  Stärke  ins  Ohr  hinein.  Hält  man  z.  B.  einen  Resonator  vor 
das  Ohr,  dessen  Eigenton  !l  ist,  so  hört  man  denselben  sehr  deutlich,  wenn 
C auf  dem  Clavier  angeschlagen  oder  auf  der  Violine  gespielt  wird,  wäh- 
rend man  diesen  Ton  gar  nicht  oder  doch  nur  sehr  schwach  hört,  wenn 
das  C von  einer  weiten  gedeckten  Orgelpfeife  herrührt. 

199  Schwing-ungsform  einer  gestrichenen  Saite.  Dass  die 
Schwingungsform  eines  tönenden  Körpers  von  entschiedener  Klangfarbe, 
dessen  Klangmnsse  sich  durch  die  angegebenen  Mittel  in  l’artialtöne  zer- 
legen lässt,  in  derThat  von  der  Sinuscurve  wesentlich  abweicht,  hat  Helm - 
holtz  für  gestrichene  Saiten  auf  eine  sehr  sinnreiche  Weise  nachge- 
wiesen, indem  er  mittelst  des  Eissajous’sehen  Vibrationsmikroskops  die 
Vibrationen  der  tönenden  Saite  mit  denen  einer  Stimmgabel  verglich. 

Eig.  550  stellt  das  Vibrationsmikroskop  in  der  Form  dar,  in  welcher 
es  Holmholtz  zur  Anwendung  brachte.  Das  eine  Stimmgabelende  trägt 
das  Object iv  L eines  Mikroskops,  dessen  Ocularstück  M hinter  der  Metall- 
platte  befestigt  ist,  welche  die  Stimmgabel  trägt.  Der  Elektromagnet 
p'j  dient  nur  dazu,  die  Stimmgabel  dauernd  in  Vibration  zu  erhalten;  für 
das  Verständnis«  des  Folgenden  ist  eine  nähere  Besprechung  dieses  Elektro- 
magnet« nicht  nüthig.  Die  Stimmgabel  ist  so  gestellt,  dass  die  Objectivlinse  L 
sich  in  verticaler  Richtung  auf-  und  abbewegt,  wenn  die  Stimmgabel  vibrirt. 

Will  man  die  Vibrationen  einer  Violinsaite  untersuchen,  so  wird 
die  Violine  vor  dem  Apparat  Fig.  550  so  befestigt,  dass  die  fraglicho 
Saite  gerade  vor  die  Mitte  des  Objectivs  L zu  stehen  kommt.  Um  ein 
Pünktchen  auf  der  Saite  zu  mnrkircn,  welches  durch  das  Mikroskop  beob- 
nclitet.  werden  soll,  wird  die  betreffende  Stelle  der  Saite  mit  Tinte  geschwärzt, 
wenn  sie  trocken  geworden  ist.  mit  Klebwachs  cingerieben  und  dann  etwas 
Stärkemehl  daranfgepnlvert,  wovon  einig«'  Körnchen  haften  lileil)en,  von 
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denen  dann  eines  durch  ilns  Mikroskop  l>cohnclitct  wird,  während  Stimm- 
gabel nnd  Saite  vibriren. 


Fig.  550. 


Yihrirt  dio  Stimmgabel  allein,  so  erscheint  dns  beobachtete  weisse 
Pünktchen  nls  eine  verticnle  Linie;  vilirirt  die  Saite  nllcin,  so  erscheint  es 
als  eine  horizontale  Linie;  vibriren  alier  beide  gleichzeitig,  so  beoliacbtet 
man  eine  Curve,  welche  von  dem  musikalischen  Intervall  der  Stimmgabel 
und  der  Saite  ahhnngt. 

Nehmen  wir  z.  II.  an,  die  Saite  sei  unisono  mit  der  Stimmgabel,  so 
müsste  eine  der  auf  Tab.  I a dnrgestcllten  Figuren  erscheinen,  wenn  die 
Vibrationen  der  Saite  nach  demselben  Gesetz  vor  sich  gingen  wie  dio 
Schwingungen  der  Stimmgnl>c].  Für  den  Fall,  dass  die  Mitte  der 
Saitenlänge  dem  Mikroskopobjectiv  gegenübersteht  und  dass  die  Saite 
mit  dem  Violinbogen  gestrichen  wird,  erscheint  aber  in  der  Thnt  die  Curve 
A,  Fig.  557  (a.  f.  S.),  Btatt  der  geraden  Linie  bei  Nro.  I auf  Tab.  I «.  Die 
Curven  U und  C,  Fig.  557,  erscheinen  statt  den  Ellipsen  Nro.  II  und  III 


Digitized  by  Google 


480 


Interferenz  der  Schallwellen. 


bei  IVJ,  und  die  Curve  I)  erscheint  statt  des  Kreises;  die  Curven  in 
Fig.  557  sind  in  */j  des  Maassstabes  gezeichnet,  welcher  für  Tab.  Irt  an- 

Fig.  567. 


genommen  war.  Aus  dieser  veränderten  Form  der  Lichtcurven  kann  man 
aber  auf  die  Schwingungsform  der  Saite  schliessen. 

In  Fig.  558  sei  cn  die  verticale  Lichtlinie,  welche  das  weisse  Pünkt- 
chen beschreibt,  wenn  nur  die  Stimmgabel,  pq  sei 
die  horizontale  Lichtlinie,  welche  es  beschreibt, 
wenn  nur  die  Saite  vibrirt,  I uh  aber  sei  die  Curve, 
welche  man  bei  gleichzeitiger  Vibration  beider 
beobachtet,  wenn  die  Phasendifferenz  beider  Oscil- 
lationsbewegungen  gleich  Null  ist. 

Denken  wir  uns  die  Schwirigungsdauer  « der 
Stimmgabel  in  12  gleiche  Theilo  getheilt,  so  sind 
(der  in  §.  184  besprochenen  Construction  zufolge) 
a,  b,  C u.  s.  w.  die  Punkte,  in  welchen  das  Licht- 
pünktchen in  den  Momenten  '/iim>  */»* •* 

u.  s.  w.  nach  dem  Durchgang  durch  die  Gleich- 
gewichtslage erscheinen  würde,  wenn  seine  Bewe- 
gung lediglich  durch  die  Vibrationen  der  Stimm- 
gabel bedingt  würden.  Zieht  man  durch  a,  b,  c 
u.  s.  w.  horizontale  Linien  bis  zur  Durchschuei- 
dung  mit  der  Lichtlinie  loh,  so  erhält  man  die 
Punkte  /’,  (J,  h u.  s.  w.,  in  welchen  sich  das  Licht- 
pünktchen in  den  bczeichnctcn  Momenten  wirklich 
befindet,  wenn  Stimmgabel  und  Saite  gleichzeitig 
vibriren. 

Von  dem  Momente  ausgehend,  in  welchem  die  Saite  nach  der  Rech- 
ten hin  sich  bewegend  ihre  Gleichgewichtslage  passirt,  wird  sie  sich  also 
in  der  Zeit  ’/is  M um  ***e  Dange  af,  in  der  Zeit  */l»  u um  die  Länge  b </, 
in  der  Zeit  s u M um  die  Länge  ch  von  ihrer  Gleichgewichtslage  entfer- 
nen. Diese  Data  genügen  aber,  um  die  Sehwingungscurve  der  Saite  in  dem 
in  §.  196  erläuterten  Sinne  zu  construiren. 

Auf  der  hier  vertical  gestellten  Abscissenlinie  (weil  die  Vibrationen 
der  Saite,  denen  parallel  die  Ordinaten  aufzutragen  sind,  in  horizontaler 
Richtung  vor  sich  gehen)  sind  die  Punkte  0,  1,  2,  3 u.  s.  w.  in  gleichen 
Abständen  aufgetragen;  der  Abstand  jedes  dieser  Punkte  vom  folgenden 


Fig  558. 


Digitized  by  Google 


Klangfarbe  verschiedener  musikalischer  Instrumente.  481 

entspricht  einem  Zeitintorvall  von  '/u  ti.  Wird  nun  rechtwinklig  zur  Ab- 
scissenaxc  in  1 die  Lange  f 1 gleich  fu,  in  2 die  Länge  <j  2 gleich  t/6, 
in  3 die  Länge  A'3  gleich  hc  u.  s.  w.  nnfgetrngen,  ko  erhält  man  die 
Punkte /,  (/',  h'  u.  s.  w.,  über  welche  die  Schwingungscurve  der  Suite  zu 
ziehen  ist.  Die  so  erhaltene  Schwingungscurve  ist  aber  ans  geraden  Li- 
nien zusammengesetzt,  denn  die  Punkte  n,  f,  <j\  h'  liegen  in  einer  gera- 
den Linie,  und  eben  so  alle  zwischen  /»'  und  /'  fallenden  Punkte. 

Daraus  geht  also  hervor,  dass  die  Vibrationen  einer  gestrichenen 
Saite  wesentlich  von  der  Dewogung  eines  pendelnrtig  oscillirenden  Kör- 
pers abweichen.  Die  Mitte  einer  gestrichenen  Saite  vibrirt  in  der  Weise, 
dass  sie  sich  zwischen  den  Endpunkten  ihrer  Oscillationsbewe- 
gung  mit  gleichförmiger  Geschwindigkeit  bewegt. 

Klangfarbe  verschiedener  musikalischer  Instrumente.  200 

Die  Verschiedenheiten  der  Klangfarbe  hängen  nach  dem  Vorhergehenden 
davon  ab,  welche  Obertöne  den  Grundton  begleiten  und  in  welcher  Stärke 
sic  vorhanden  sind;  in  dieser  Ileziehung  aber  bieten  die  verschiedenen 
musikalischen  Instrumente  die  grössten  Mannigfaltigkeiten  dar. 

Einfache  Töne,  also  Klänge  ohne  Obertöno  werden  am  einfach- 
sten hervorgebracht,  wenn  man  eine  angeschlagene  Stimmgabel  vor  die 
Mündung  einer  Resonanzröhre  von  entsprechender  Länge  hält.  Diese 
Töne  sind  ungemein  weich  und  frei  von  allem  Scharfen  und  Rauhen. 

Die  Klänge  der  Elöte  stehen  den  einfachen  Tönen  ziemlich  nabe,  in- 
dem Bie  nur  wenige  und  schwache  Obertöne  haben. 

Weite  gedeckte  Pfeifen  geben,  namentlich  wenn  sie  schwach  an- 
geblaseu  werden,  den  Grundton  fast  gnnz  rein;  engere  lassen  neben 
dem  Grundton  auch  noch  die  Dnodecime  (Quint  der  Oetav)  hören,  wes- 
halb sie  auch  Quintaten  genannt  werden. 

Bei  weiten,  offenen  Orgelpfeifen  ist  die  Oetav  des  Grundtons  noch 
ziemlich  deutlich,  die  Duodecime  schon  sehr  schwach.  Engere  offene  Pfei- 
fen der  Orgel  lassen  dagegen,  namentlich  wenn  sie  stark  nngoblasen  wer- 
den, eine  Reihe  von  Obertönen  hören,  welche  den  Grundton  kräftig  be- 
gleiten, was  dem  Klange  den  schärferen  geigenähnlichen  Charakter  giebt 
(G  eigen  principnl). 

Die  weiten  Orgelpfeifen , welche  auch  bei  stärkerem  Anblasen  nicht 
in  einen  Oberton  überspringen,  und  welche  den  Grundton  voll  und  rein 
geben,  werden  Principalstimmen  genannt. 

Wo  es  darauf  ankommt,  ein  Register  von  scharf  durchdringender 
Klangfarbe  anzuwenden,  wie  cs  z.  B.  nötliig  ist,  um  den  Gesang  der  Ge- 
meinde zu  begleiten,  genügen  die  Priucipalregister  nicht,  weil  ihr  Ton  zu 
mild,  zu  arm  an  Obertönen  ist.  Geigenregister  und  Quintuten  genügen 
nicht,  weil  ihr  Ton  zwar  schärfer,  aber  auch  schwächer  ist.  Bei  solchen 
Gelegenheiten  wird  das  Mixturregister  angewandt,  in  welchem  jede 
Taste  mit  mehreren  Pfeifen  verbunden  ist,  die  sie  gleichzeitig  öffnet,  von 
denen  die  eine  den  Grundton,  die  anderen  aber  die  ersten  Obertöne  dessel- 
V.  oller’«  I.chrlmch  (Icr  Ptiyslk.  cte  Aull.  I.  31 
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Len  (meist  Octav  und  Duodecime)  geben.  — Die  Klänge  der  meisten  mu- 
sikalischen Instrumente  hat  man  sich  nun  in  ähnlicher  Weise,  wie  die  zu- 
sammengesetzten, zu  denken. 

Die  Obertöne,  welche  in  der  Klangmasse  gespannter  Saiten  auftreteu, 
hängen  von  der  Art  ab,  wie  die  Saite  zum  Tönen  gebracht,  ob  sie  ge- 
zupft, geschlagen  oder  gestrichen  wird , und  an  welcher  Stelle  dies  ge- 
schieht; sie  sind  ferner  bedingt  durch  das  Material,  aus  welchem  die  Saite 
besteht  u.  s.  w.  Ilelmholtz  hat  diesen  Gegenstand  in  seinem  schon 
mehrfach  erwähnten  Werke  ausführlich  besprochen.  Wir  müssen  uns  hier 
auf  einige  Notizen  beschränken. 

Bei  gut  construirten  Clavieren  sind  die  Obertöne  bis  zum  sechsten 
sehr  kräftig,  während  der  siebente  und  neunte,  deren  Mitklingeu  die  Har- 
monie der  übrigen  beeinträchtigen  würde , ganz  fehlen  oder  doch  sehr 
schwach  sind. 

Solche  Saiten,  welche  im  Verhältniss  zu  ihrer  Länge  sehr  dünn  sind, 
geben,  in  entsprechender  Weise  angeschlagen , leicht  viele  hohe  Obertöne. 
Diese  vielen  hohen  Obertöne  aber,  welche  einander  in  der  Scale  sehr  nahe 
liegen , veranlassen  ein  eigenthümlich  unharmonisches  Geräusch , welches 
wir  mit  dem  Worte  Klimpern  zu  bezeichnen  pflegen. 

Im  Klange  der  Streichinstrumente  ist  der  Grundton  verhältniss- 
mässig  kräftiger  als  beim  Clavier;  die  ersten  Obertöne  sind  schwächer,  die 
höheren  aber  vom  sechsten  bis  zum  zehnten  dagegen  viel  deutlicher,  und 
verursachen  die  Schärfe  des  Klanges  der  Streichinstrumente. 

Geschlagene  Metallstähe  und  Metallplatten  der  Art,  wie  wir  sie 
in  §.  182  betrachtet  haben,  lassen  neben  dem  Grandton  eine  Reihe  sehr 
hoher  unharmonischer  Obertöne  anhaltend  und  in  gleichmässigem 
Flusse  mitklingen , und  davon  scheint  die  Kigenthümlichkeit  herzurühren, 
welche  man  als  metallische  Klangfarbe,  als  Metallklang  bezeichnet. 

Der  Klang  der  Glocken  ist  ebenfalls  von  unharmonischen  Neben- 
tönen begleitet,  welche  aber  nicht  so  nahe  beisammen  liegen  wie  bei  den 
ebenen  Platten. 

Wenn  eine  Glocke  nicht  ganz  symmetrisch  in  Beziehung  auf  ihre 
Axe  ist.  wenn  z.  B.  die  Wand  an  einer  Stelle  des  Umfangs  etwas  dicker 
ist  als  anderen,  so  giebt  die  Glocke  beim  Anschlag  im  Allgemeinen  zwei 
wenig  von  einander  verschiedene  Töne,  welche  mit  einander  Schwebun- 
gen geben. 

Ausser  den  Unterschieden  der  Klangfarbe  bieten  nber  die  Klänge 
verschiedener  Instrumente  auch  noch  andere  F.igenthümlichkeiten,  welche 
einerseits  davon  abhängen,  wie  die  Töne  ansetzen,  verlaufen  und  aufhören, 
andererseits  aber  auch  durch  Geräusche  bedingt  sind,  welche  mit  der  Er- 
zeugungsweise der  Töne  Zusammenhängen.  So  hört  man  bei  den  durch 
einen  Luftstrom  unterhaltenen  Klängen  der  Blasinstrumente  meistentbeils 
noch  ein  Sausen  und  Zischen  der  Luft,  die  sich  an  den  scharfen  Rän- 
dern der  Anblaseöflhung  bricht.  Bei  den  mit  dem  Violinbogen  gestriche- 
nen Saiten  hört  man  ziemlich  viel  Reibegeräusch  u.  s.  w. 
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Was  die  Klangfarbe  der  Zungenpfeifen  anlangt,  so  ist  das  Ansatz- 
rohr von  wesentlichem  Einfluss  auf  dieselbe.  Freie  Zungen,  d.  h.  solche, 
welche  ohne  Ansatzrohr  angeblasen  werden,  haben,  da  sie  die  Luftstösse 
sehr  abgerissen , discont iuuirlich  hervortreten  lassen , einen  scharfen, 
schneidenden,  knarrenden  Klang,  und  mnn  hört  in  der  That  mit  bewaffne- 
tem oder  unbewaffnetem  Ohre  eine  lange  Reihe  von  Obertönen,  bis  zum 
löten  ja  selbst  bis  zum  2()sten.  Die  Stärke  der  Obertöne,  welche  eine 
Zunge  ohne  Ansatzrohr  giebt,  hängt  aber  ab  von  ihrer  Beschaffenheit,  ihrer 
Stellung  zum  Rahmen  u.  s.  w. 

Durch  Ansatzröhren  wird  der  Klang  der  Zungen  wesentlich  verändert, 
indem  diejenigen  Obertöne  ausserordentlich  verstärkt  werden  und  aus  der 
Klanginasse  vortreten,  welche  den  Eigentönen  des  Ansatzrohres  entsprechen. 

Als  z.  II.  Helmholtz  über  eine  Messingzunge,  wie  sie  in  Orgeln 
gebraucht  werden,  und  welche  b gab,  eine  seiner  grösseren  Resonanzkugeln 
als  Ansatzrohr  aufsetzte,  welche  gleichfalls  auf  b abgestimmt  war,  erhielt 
er  bei  starkem  Druck  im  Blasebalg  einen  vollen,  starken  und  weichen 
Klang,  dem  fast  alle  Obertüno  fehlten. 

Als  wesentlichste  Resultate  der  Untersuchungen  über  Klangfarbe 
stellt  Helmholtz  Folgendes  zusammen: 

1.  Einfache  Töne,  wie  Stimmgabeln  mit  Resonanzröhren  und  weite 
gedeckte  Pfeifen  klingen  weich  und  angenehm  ohne  alle  Rauhigkeit,  aber 
unkräflig  und  in  der  Tiefe  dumpf. 

2.  Klänge,  welche  von  einer  Reihe  niederer  Obertöne,  etwa  bis  zum 
Cten  hinauf  in  massiger  Stärke  begleitet  sind,  sind  klangvoller,  musikali- 
scher. Sie  haben,  mit  den  einfachen  Tönen  verglichen,  etwas  Klangvolleres, 
Reicheres  und  Prächtigeres.  Hierher  gehören  die  Klänge  des  Clavicrs,  der 
offenen  Orgelpfeifen  u.  s.  w. 

3.  W enn  nur  ungeradzahlige  Obertöne  da  sind,  wie  bei  engen  gedeck- 
ten Pfeifen,  den  in  der  Mitte  geschlagenen  Cla viersaiten , den  Clarinetten 
u.  s.  w.,  so  bekommt  der  Klang  einen  hohlen,  und  bei  grösserer  Zahl  von 
Obertönen  einen  näselnden  Charakter. 

4.  Wenn  die  höheren  Obertöne  jenseits  des  bten  und  7ten  sehr  deut- 
lich sind,  so  wird  der  Klang  scharf  und  rauh.  Bei  geringerer  Stärke  beein- 
trächtigen die  hohen  Obertöne  die  musikalische  Brauchbarkeit  nicht,  sie 
sind  im  Gegentheil  günstig  für  den  Charakter  und  die  Ausdrucksfähigkeit 
der  Musik.  Von  der  Art  sind  die  Klänge  der  Streichinstrumente,  die  mei- 
sten Zungenpfeifen,  die  Physharmonika  u.  s.  w.  Solche  Klänge,  bei  wel- 
chen die  hohen  Obertöne  ganz  besonders  stark  sind,  wie  bei  den  Blech- 
instrumenten, erhalten  dadurch  etwas  ungemein  Durchdringendes. 
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Vqii  der  Stimme  und  dem  Gehör. 


201  Das  menschliche  Stimmorgan.  Das  Stimmorgan  ist  aus 
mehreren  Theilen  zusammengesetzt,  welche  ohne  anatomische  Betrachtung 
nicht  vollständig  studirt  werden  können,  wir  müssen  uns  «her  hier  darauf 
beschränken,  im  Allgemeinen  die  Anordnung  der  Theile  zu  betrachten, 
welche  am  directesten  zur  Hervorbringung  der  Stimme  mitwirken. 

bis  ist  bekannt,  dass  die  Luftröhre  eine  Ilöhre  ist,  welche  nuf  der 
einen  Seite  mit  dem  Schlunde,  auf  der  anderen  in  den  Lungen  endigt. 
Ihre  wesentlichste  Function  ist,  die  Luft  durchzulassen,  sei  es  nun  beim 
Ein-  oder  beim  Ausathmcn;  sie  ist  fast  cylindrisch  und  aus  knorpeli- 
gen Bingen  zusammengesetzt,  welche  durch  biegsame  häutige  Ringe  ver- 
bunden sind.  Am  unteren  Ende  theilt  sic  sich  in  zwei  Röhren,  die  Bron- 
chien, von  denen  die  eine  rechts,  die  andere  links  geht.  Jeder  dieser 
Aeste  verzweigt  sich  weiter  nach  allen  Seiten  hin  in  das  Gewebe  der 
Lunge.  Das  obere  Ende  der  Luftröhre  wird  durch  den  Kehlkopf  gebil- 
det, welcher  vorzugsweise  das  Stimmorgan  ist. 

Der  Kehlkopf  besteht  aus  vier  Knorpeln,  welche  erst  in  späterem 
Alter  verknöchern,  nämlich  dem  Ring  kn  orpel  (Cartilago  cricoidea),  dem 
Schildknorpel  (Cartilago  thyroidea)  und  den  beiden  Giessknnnen- 
knorpeln  (Cnrtilagines  arytenoideae).  Diese  Knorpel  sind  unter  sich 
und  mit  dem  oberen  Ringe  der  Luftröhre  verbunden  und  können  durch 
verschiedene  Muskeln  auf  das  Mannigfaltigste  bewegt  werden.  Die  innere 
Wand  des  Kehlkopfes  bildet  eine  Verlängerung  der  Luftröhre,  die  immer 
enger  wird,  bis  zuletzt  nur  eine  von  vorn  nach  hinten  gerichtete  Spalte, 
die  Stimmritze  (Glottis),  übrig  bleibt.  Die  Ränder  dieser  Stimmritze 
sind  durch  die  Stimmbänder  geduldet.  Nach  vorn  hin  sind  diese 
Stimmbänder  an  dem  Schildknorpel,  am  entgegengesetzten  Ende  aber  ist 
das  eine  Stimmband  an  dem  einen,  das  andere  Stimmband  an  dem  ande- 
ren Giesskanncnknorpel  angewnehsen,  so  dass,  je  nachdem  die  Knor- 
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pel  durch  die  entsprechende»  Muskeln  mehr  genähert  oder  entfernt  wer- 
den, die  Stimmbänder  mehr  oder  weniger  gespannt  sind,  und  die  Stimm- 
ritze grösser  oder  kleiner  wird.  Die  Stimmbänder  selbst  bestehen  aus 
einem  sehr  elastischen  Gewebe. 

lieber  den  Lippen  der  Stimmritze  befinden  sich  zwei  sackartige  Höhlun- 
gen, die  eine  auf  der  rechten,  die  andere  auf  der  linken  Seite,  welche  sich 
SldsO  Linien  weit  seitwärts  erstrecken;  es  sind  dies  die  Ventriculi  Mor- 
gagni. Hie  oberen  Itäuder  dieser  Ventrikeln  bilden  gleichsam  eine  zweite 
Stimmritze,  welche  5 bis  6 Linien  über  der  anderen  liegt.  I)ie  obere  Stimm- 
ritze kann  durch  den  Kehldeckel  (Epiglottis),  welcher  eine  fast  dreieckige 
Haut  oder  vielmehr  ein  Knorpel  ist,  verdeckt  werden;  dieser  Kehldeckel 
Eig.  559.  ist  mit  der  einen  Seite 

mich  vorn  hin  ungewneh- 
sen,  und  verhindert,  wenn 
er  die  Stimmritze  verdeckt, 
dass  Speisen  und  Getränke 
in  die  Luftröhre  gerathon 
können,  indem  diese  über 
den  Kehldeckel  hinweg  in 
den  Schlund  gelungen. 

Der  Bau  des  Kehlkopfes 
wird  durch  die  Figuren 
559  und  5fi0  deutlicher 
werden. 

Fig.  559  stellt  die  vor- 
dere Hüllte  des  durch  einen 
senkrechten  Schnitt  gc- 
t heilten  Kehlkopfes,  und 
zwar  von  hinten  gesehen, 
dar. 

Es  ist 

u der  Durchschnitt  durch 
den  Ringknorpel, 

Fig.  500.  h jel.  Durchschnitt  durch 

den  Schildknorpel, 
c der  Durchschnitt  durch 
die  unteren  Stimm- 
bänder, 

d der  Durchschnitt  durch 
die  oberen  Stimm- 
bänder. 

Zwischen  den  unteren 
und  oberen  Stimmbändern 
sieht  man  in  Fig.  559 
deutlich  die  Ventriculi 
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Morgagni.  Ferner  ersieht  man  au«  dieser  Figur,  wie  sich  die  Luftröhre 
gegen  die  unteren  Stimmbänder  hin  verengt,  Fig.  560  zeigt  die  Stimm- 
ritze von  oben  gesehen. 

Schon  Ferrain  (Mein,  de  l'acad.  d.  sc.  1741)  hat  durch  treffliche  Ver- 
suche, die  auch  von  Anderen  bestätigt  wurden,  gezeigt,  dass  die  Stimmbänder 
in  gewisser  Beziehung  mit  gespannten  Saiten  zu  vergleichen  seien;  Biot  und 
Cagniard  de  la  Tour  ersetzten  die  Stimmbänder  durch  elastische  Mem- 
branen von  Kautschuk,  die  sie  über  eine  Röhre  spannten;  doch  reichen 
diese  Versuche  noch  nicht  hin,  um  eine  vollkommene  Parallele  zwischen 
diesen  Zungeuwerken  und  dem  Stimmorgane  zu  begründen.  Erst 
Johannes  Müller  hat  es  durch  seine  dassischen  Untersuchungen 
über  diesen  Gegenstand  (Handbuch  der  Physiologie  des  Menschen, 
zweiten  Bandes  erste  Abtheilung;  und:  Ueber  die Compensation  der  physi- 
schen Kräfte  am  menschlichen  Stimmorgan)  ausser  Zweifel  gesetzt,  dass 
die  Bildung  von  Tönen  im  Kehlkopfe  der  in  membranösen  Zungenpfeifen 
ganz  analog  ist,  welche  wir  bereits  in  §.  188  kennen  lernten. 

Sowohl  Beobachtungen  an  lebenden  Menschen  und  Thieren,  nls  auch 
die  Versuche  an  ausgeschnittenen  Kehlköpfen  menschlicher  Leichen  zeigen, 
dass  die  Töne  in  der  Stimmritze  und  weder  über,  noch  unter  ihr  ge- 
bildet werden.  Befindet  sich  eine  Oeffnung  in  der  Luftröhre  (also  unter 
der  Stimmritze),  so  hört  die  Stimme  auf,  sie  kehrt  aber  wieder,  sobald 
diese  Oeffnung  verschlossen  wird;  dahingegen  bringt  eine  Oeffnung  in  den 
Luftwegen  oberhalb  der  Stimmritze  eine  solche  Wirkung  nicht  hervor. 
Mag  endie  hat  sich  überzeugt,  dass  die  Stimme  fortdauert,  wenn  die  obe- 
ren Stimmbänder  und  der  obere  Theil  der  Cartilagines  arytenoideae  ver- 
letzt sind;  ebenso  hat  er  an  lebenden  Thieren,  deren  Stimmritze  bloss- 
gelegt wurde,  beobachtet,  dass  die  Stimmbänder  beim  Tongeben  in  Schwin- 
gungen geratben. 

Die  entscheidendsten  Versuche  stellte  Müller  mit  ausgeschnittenen 
Kehlköpfen  an,  die  er  auf  eine  passende  Weise  auf  einem  Brettchen  l>e- 
festigte.  Fig.  561  stellt  einen  solchen  Kehlkopf  von  der  Seite  gesehen 
dar.  a ist  einer  der  Cartilagines  arytenoideae  (der  andere  liegt  hinter 
dem  gezeichneten),  b ist  der  untere  Theil  des  Schildknorpels,  <1  die  innere 
Haut  dos  Kehlkopfes,  die  in  den  Stimmbändern  endigt,  welche  zwischen 
den  Knorpeln  a und  b ausgespannt  sind.  Der  obere  Theil  des  Schild- 
kuorpels  bis  zu  der  Stelle,  wo  die  Stimmbänder  angewachsen  sind,  die 
Ventriculi  Morgagni , die  oberen  Stimmbänder  und  der  Kehldeckel  sind 
weggeschnitten,  damit  man  die  Ränder  der  Stimmritze  besser  sehen  kann. 

Um  den  Kehlkopf  gehörig  zu  befestigen,  wird  er  mit.  seiner  hinteren 
Wand  auf  das  Brettchen  gelegt  und  der  Ringknorpel  darauf  festgebunden; 
um  die  Cartilagines  arytenoideae  zu  befestigen,  wird  ein  Pfriemen  ipier 
durch  dieselben  gesteckt,  so  dass  sie  neben  einander  auf  demselben  lixirt 
sind  und  man  sie  nach  Belieben  vVm  einander  entfernen  oder  difrht 
zusammen  rücken  kann;  der  Pfriemen  selbst  wird  alsdann  durch  Schnüre 
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elienfalls  an  ilas  Brettchen  unbeweglich  angezugeu.  Ist  nun  auf  diese  Art 
die  hintere  Wand  des  Kehlkopfes  befestigt,  so  lässt  sich  den  Stimmbän- 
Fig.  561.  dem  durch  Anziehen  des  Schildknorpels 

jede  beliebige  Spannung  geben.  Mit  so  prä- 
parirten  Kehlköpfen  machte  Müller  eine 
Menge  von  Versuchen;  wir  können  hier  nur 
die  wichtigsten  seiner  Resultate  hervorheben. 

I)io  unteren  Stimmbänder  geben  bei 
enger  Stimmritze  volle  und  reine  Töne  beim 
Anspruch  durch  lilasrn  von  der  Luftröhre 
aus;  diese  Töne  kommen  denen  der  mensch- 
lichen  Stimme  sehr  nahe;  sie  unterscheiden 
sich  von  denen,  welche  man  erhält,  wenn 
die  Ventriculi  Morgagni,  die  oberen  Stimm- 
bänder und  der  Kehldeckel  noch  vorhanden 
sind,  nur  durch  ihre  geringere  Stärke,  indem 
diese  Tlieile,  wenn  sie  vorhanden  sind,  stark  mitschwingen  und  resouiren; 
die  Ventriculi  Morgagni  hnheu  offenbar  nur  den  Zweck,  dio  Stimmbänder 
von  aussen  frei  zu  machen. 

Bei  gleicher  Spannung  der  Stimmbänder  hat  die  grössere  oder  gerin- 
gere Knge  der  Stimmritze  keinen  wesentlichen  Kinlluss  auf  die  Höhe  des 
Tones,  nur  spricht  bei  weiter  Stimmritze  der  Ton  schwerer  au  nml  ist 
weniger  klangvoll. 

Im  Leben  geschieht  die  Spannung  der  Stimmbänder  hauptsächlich 
dadurch,  dass  die  Musculi  crico-thyreoidei  den  Schildknorpel  gegen  den 
Kingknor|>el  herabziehen,  was  an  unserm  Präparate  dadurch  miehgeahmt 
worden  kann,  dass  man  in  dem  Schildknorpel  mittelst  eines  Hakens  eine 
Schnur  x befestigt  und  diese  mit  (iewiebten  belastet.  Indem  Müller 
diese  Gewichte  von  '/a  bis  37  Loth  vermehrte,  konnte  er  alle  Töne  zwischen 

ais  und  dis,  also  ungefähr  2'/j  Octaven,  hervorbringen, 

Wenn  auch  der  Faden  x nicht  durch  Gewichte  belastet  ist,  so  sind 
doch  die  Stimmbänder  noch  nicht  vidlig  abgespannt;  um  eine  stärkere 
Abspannung  und  noch  tiefere  Töne  zu  erhalten,  bringt  man  eine  Schnur 
II,  Fig.  562,  an,  welche  über  eine  Rolle  gehend  mit  den  Gewichten  belastet 
wird,  um  dadurch  den  Schildknorpel  gegen  die  Cartilagines  arytenoideae 
zu  ziehen,  wodurch  die  Wirkung  des  Musculus  thyreo-arytenoideus  nach- 
geahmt wird.  Bei  einem  solchen  Versuche  erhielt  Müller  durch  ein  Ge- 
wicht von  3/,o  Loth  den  Ton  (TJs , durch  Vermehrung  des  Gewichtes  bis 
zu  3,8  Loth  komite  der  Ton  bis  II  vertieft  werden;  durch  eine  solche 
Abspannung  der  Stimmbänder  kann  man  also  die  tiefsten  Basstöne  der 
Rruststimme  hervorbringen. 

Werden  die  Stimmbänder  durch  Gewichte  gespannt  , welche  in  der 
Richtung  ihrer  Länge  wirken,  so  vermehrt  sich  die  Schwingungszahl  bei 
grösserer  Spannung  nicht  proportional  der  Quadratwurzel  der  Spannung, 
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sondern  in  einem  geringeren  Verhiiltniss.  Auch  die  vom  Kehlkopfe  isolir- 
ten  Stimmbänder  zeigen,  wenn  sie  mit  Hülfe  eines  durch  ein  Röhrchen 
hervorgebracliten  I.uftstromes  zum  Tönen  gebracht  werden,  ein  ähnliches 
Verhalten. 

Dass  die  Stimmbänder  bei  den  Brusttönen  schlaff,  bei  den  Falsettönen 
gespannt  sind,  ist  von  Biscovius  zuerst  entdeckt  worden;  indessen  lässt 
sieh  bei  einem  gewissen  Grade  der  Abspannung  bei  verschiedenem  An- 
sprüche sowohl  ein  Brustton  als  ein  Falsetton  hervorbringen.  Bei  den 
Falsettönen  schwingt  aber  nicht,  wie  hei  den  Flageolettönen  der  Saiten, 
ein  aliquoter  Theil  der  Länge  der  Stimmbänder;  der  wesentliche  Unter- 
schied beider  Register  besteht  darin,  dass  bei  den  Falsettönen  bloss  die 
feinen  Ränder  der  Stimmbänder,  bei  den  Brusttönen  die  ganzen  Stimm- 
bänder lebhaft  und  mit  grossen  Excursioneu  schwingen.  Die  Thatsache 
ist  zuerst  von  Lehfeldt  beobachtet  worden.  Der  Falsetton  erfolgt  leich- 
ter bei  ganz  schwachem  Blasen. 

Bei  grosser  Abspannung  sind  die  Stimmbänder  nicht  allein  ganz  un- 
gespannt,  sondern  im  Zustande  der  Ruhe  auch  runzelig  und  faltig;  sie  er- 
halten erst  durch  das  Binsen  die  zum  Schwingen  nöthige  Tension. 

Bei  gleicher  Spannung  der  Stimmbänder  lasst  sich  durch  stärkeres 
Blasen  der  Ton  oft  bis  zu  einer  Quinte  und  mehr  in  die  Höhe  treiben. 

Die  über  dem  Kehlkopf  befindliche  Mundhöhle  wirkt  in  akusti- 
scher Beziehung  gerade  ebenso,  wie  die  in  §.  188  besprochenen  Ansatz- 
röhren  der  Zungenpfeifen. 

‘202  Stimmorgan  der  Thiere.  Bei  den  Säuget  liieren  sind  die 
Stimmorgane  im  Wesentlichen  ebenso  ronstruirt  wie  beim  Menschen;  auch 
bei  ihnen  wird  der  Ton  durch  die  unteren  Stimmbänder  erzeugt,  ja  hei 
den  Wiederkäuern  fehlen  die  Ventriculi  Morgagni  und  die  oberen  Stimm- 
bänder sogar  ganz.  Bei  den  Affen  sind  die  resonirenden  Theile  desStiram- 
organs  sehr  eigenthümlich;  so  findet  sich  z.  B.  beim  Orang-Utang,  dem 
Mundrill  und  dem  Pavian  ein  häutiger  Sack  unter  dem  Zungenbeine-  Am 
grössten  ist  dieser  resonirende  Apparat  bei  den  Heulaffen  der  neuen  Welt. 

Die  Stimme  der  Amphibien  entsteht  wie  bei  den  Süugethieren  im 
Kehlkopfe;  sowohl  die  Frösche  als  auch  die  Krokodile  haben  Stimmbänder. 
Beim  männlichen  Frosche  treten  beim  Tongeben  zugleich  häutige  Säcke 
am  Halse  nach  aussen,  welche  zur  Verstärkung  des  Tones  dienen.  Bei  den 
Fröschen  fehlt  die  Luftröhre;  die  Bronchien  gehen  sogleich  aus  dem  Kehl- 
kopfe hervor. 

Bei  den  Vögeln  befindet  sich  das  Stinimorgan  nicht  am  oberen,  son- 
dern am  unteren  Ende  der  Luftröhre,  nämlich  da,  wo  sie  sieh  in  die  Bron- 
chien tlicilt;  t'uvier  zeigte,  dass  eine  Amsel,  eine  Elster,  eine  Ente  nach 
Durehachneidung  der  Luftröhre  noch  zu  schreien  vermögen.  Die  anatomi- 
sche Untersuchung  bestätigt  «lies  Kesultut,  denn  man  findet  am  oberen 
Ende  der  Luftröhre  nur  eine  Verengerung,  eine  Spalte,  welche  keineswegs 
zur  Erzeugung  von  Tönen  geeignet  ist . während  man  am  unteren  Ende 
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einen  wunderbar  eingerichteten,  zur  Hervorbringung  einer  gramen  Reihe 
hoher  und  tiefer  Töne  geeigneten  Apparat  findet;  doch  int  es  nicht  mög- 
lich, davon  eine  Idee  zu  geben,  ohne  zu  sehr  in  anatomische  Details  ein- 
zugehen. 


Klangfarbe  der  menschlichen  Stimme.  Da  der  Ursprung  *203 
der  menschlichen  Stimme  in  den  Stimmbändern  liegt,  welche  bei  laut  tönen- 
der Stimme  wie  membranöse  Zungen  wirken  und  wie  alle  Zungen  zunächst 
eine  Reihe  discontinuirlicher  und  scharf  getrennter  LuftstÖBBC  hervorbrin- 
gen, so  lasst  sich  erwarten,  dass  ihre  Klänge  aus  einer  ziemlich  langen 
Reihe  von  Obertönen  zusammengesetzt  erscheinen  werden , die  sich  mit 
Hülfe  von  Resonatoren  in  der  That  auch  nachweisen  lassen. 

Der  Kehlkopf  steht  aber  mit  der  Mundhöhle  in  Verbindung,  welche 
hier  ganz  die  Functionen  eines  Ansatzrohres  übernimmt.  Wie  bei  ande- 
ren Zungenpfeifen  werden  deshalb  diejenigen  Obertöne  als  ganz  lieson- 
ders  begünstigt  aus  der  Klangmasse  sieb  hervorheben , welche  mit  den 
Eigenlönen  der  Mundhöhle  Zusammenfällen , und  dadurch  gerade  ist  die 
Eigenthümlichkeit  der  menschlichen  Stimme  bedingt,  von  welcher  der 
Vocalcharakter  ahhängt. 

Gestalt  und  Rauminhalt  der  Mundhöhle  werden  durch  veränderte 
Form  der  Mundötfnung,  durch  veränderte  Lage  der  Zunge  u.  s.  w.  mannig- 
fach modificirt  und  dem  entsprechend  auch  ihre  Eigent Cne  ahgcändert.  — 
Wenn  eine  Stimmgabel,  deren  Ton  f ist,  vor  den  zum  Ausspreeheil  des 
Vocals  U geformten  Mund  gehalten  wird,  so  hält  man  die  eingeschlossene 
l.uftmasse  deutlich  resoniren,  heim  Aussprechen  von  U ist  also  f der 
Eigenton  der  Mundhöhle,  ln  derselben  Weise  findet  umn,  dass  für  ein 
vollklingemles  0 die  Stimmung  der  Mundhöhle  b ist.  Der  dem  Vocal  A 
entsprechende  Eigeuton  der  Mundhöhle  ist  h bis  d. 

Die  Gestaltung  der  Mundhöhle,  welche  den  Vocaleu  .1,  (),  E,  l und 
7 entspricht,  gleicht  einer  mit  einem  engen  Halse  versehenen  Flasche, 
deren  Euflmasse  für  zwei  Töne  anspricht,  von  denen  der  eine  anzusehen 
ist  als  Eigeuton  des  Rauches,  der  andere  als  solcher  des  Halses.  Für  A 

sind  diese  beiden  Eigentöne  b und  </ ; für  e sind  sie  f und  b,  für  7 aber 

sind  sie  f und  d.  lu  (len  meisten  Fällen  kommt  der  tiefere  dieser  beiden 
Töne  wohl  wenig  zur  Geltung. 

Während  nun  durch  den  Einfluss  der  Mundhöhle  alle  mit  den  Eigen- 
töuen  derselben  zusam inenfallenden  Übertöne  verstärkt  werden,  erscheinen 
die  übrigen  Obertöne  mehr  oder  weniger  gedämpft. 

So  ist  der  Charakter  des  Vocals  U,  Belbst  wenn  der  charakteristische 
Ton  /'  nicht  hörbar  wird,  durch  die  Dämpfung  aller  Obertöne  bedingt. 

Die  Vocalklänge  unterscheiden  sich  von  dun  Klängen  anderer  musi- 
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kalischer  Instrumente  wesentlich  dadurch,  dass  ihre  Obertöne  nicht  von 
der  Ordnungszahl  derselben,  sondern  von  der  absoluten  Tonhöhe  abkängen. 
Wenn  man  z.  11.  den  Vocal  A auf  die  Note  Es  singt,  so  ist  der  verstärkte 

Ton  b der  12te  Oberton  des  Klanges;  wenn  man  aber  denselben  Vocal  auf 
ilie  Note  b singt,  so  ist  es  der  2te  Oberton  des  Klauges,  welcher  verstärkt  wird. 

Diese  Theorie  der  Vocnllaute  lässt  sich  durch  künstliche  Zungen- 
j)feifen  bestätigen,  welche  mit  passenden  Ansatzröhren  combinirt  sind,  wie 
dies  zuerst  durch  NV  i 1 1 i s geschehen  ist.  Noch  besser  und  deutlicher  nls 
mit  cylindrischeu  Röhren  erhält  man  die  Vocale  durch  Anwendung  abge- 
stitnmtcr  kugelförmiger  Hohlräume.  Als  Ilelmholtz  auf  eine  Zungen- 
pfeife, welche  b gab,  eine  gleichfalls  auf  b abgestimmte  gläserne  Resonanz- 
kugel aufsetzte,  erhielt  er  deu  Vocal  U.  Mit-  der  Kugel  b erhielt  er  0; 
ein  geschlossenes  A erhielt  er  mit  der  Kugel  b,  ein  scharfes  -4  mit  der 

Kugel  d.  Auch  ist  es  ihm  gelungen,  mit  derselben  Zungenpfeife  die  Vocale 
A,  E und  1 hervorzubringeu,  indem  er  gläserne  llohlkugeln  aufsetzte,  in 
deren  äussere  OefTnung  noch  ein  6 bis  10  Ceutiineter  langes  Glasröhrohen 
eingefügt  war,  um  die  doppelte  Resonanz  der  Mundhöhle  bei  diesen  Voealen 
nachzuahmen. 

Ilelmholtz  hat  die  Vocalklänge  auch  durch  Conibination  von Stiram- 
gabeltöuen  nachgeahmt,  welche  durch  resonirende  Hohlräume  verstärkt 
waren.  In  Betreff  dieser  interessanten  Versuche  müssen  wir  aber  auf 
dessen  schon  mehrfach  citirtes  Werk  über  die  physikalische  Theorie 
der  Musik  verweisen. 

Die  Consonanten  der  menschlichen  Sprache  rühren  von  Geräuschen 
her,  welche  mit  den  Lippen,  den  Zähnen,  der  Zunge  u.  s.  w.  hervorge- 
brncht,  den  Anfang  oder  das  Knde  der  Vocalklänge  begleiten.  Diese  Ge- 
räusche sind  meist  weniger  intensiv  als  die  Vocalklänge  selbst  und  ver-  * 
schwinden  deshalb  in  einiger  Entfernung  bereits  vollständig,  wenn  man 
die  Vocalklänge  noch  deutlich  und  unterscheidbar  hört.  Es  geht  daraus 
auch  hervor,  dass  man,  um  für  etwas  schwerhörige  Personen  verständlich 
zu  reden , keineswegs  lauter  zu  sprechen  nöthig  hat,  sondern  dass  es  ge- 
nügt die  Consonanten  schärfer  hervorzuheben. 

204  Das  Gehörorgan  besteht  aus  drei  Haupttheilen,  dem  äusseren  Ohre, 
welches  durch  die  Ohrmuschel  und  den  Gehörgang  gebildet  wird;  der 
Trommelhöhle,  welche  von  dem  Gehörgange  durch  das  Trommelfell  ge- 
trennt ist,  und  dem  Labyrinthe.  Das  Labyrinth  besteht  aus  knöchernen 
Höhlungen,  welche  mit  einer  Flüssigkeit  angefüllt  sind,  in  welcher  sich  der 
Gehörnerv  verbreitet;  um  auf  diesen  Nerven  wirken  zu  können,  müssen 
die  Schall  Vibrationen  der  ganz  von  Knochen  umgebenen  Flüssigkeit  im 
Labyrinthe  mitgetlieilt  werden ; dies  wird  durch  zwei  Oeffhungeu  des  Laby- 
rinthcs  vermittelt,  sie  heissen  das  ovale  und  das  runde  Fenster;  licide 
sind  mit  einem  zarten  Häutchen  überspannt;  auf  die  Membran  des  ovalen 
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Fenstern  ist  ein  Knöchelchen  aufgewnchsen , welches  Steigbügel  genannt 
und  von  welchem  sogleich  näher  die  Rede  sein  wird. 

Die  Fig.  562  stellt  das  Iabyrinth  in  stark  vergrössertem  Maassstabe 
zuiu  Theil  geöffnet  dar.  Ks  besteht  aus  drei  IIaii|ittheilen,  der  Schnecke, 


Fig.  ölig. 


dem  Vorhof  und  den  halbkreisförmigen  Canälen.  Der  akustische 
Nerv  verbreitet  sich  theils  in  den  Vorhof,  wo  er  sich  auf  die  Ampullen, 
Röhren , welche  in  den  halbkreisförmigen  Canälen  liegen  und  mit  einer 
besonderen  Flüssigkeit  gefüllt  sind,  ansetzt,  grösstentheils  aber,  in  ganz 
feine  Verzweigungen  ausgehend,  in  die  Schnecke.  Die  einzelnen  Windun- 
gen der  Schnecke  sind  nämlich  durch  eine  diesen  Windungen  parallele 
feine  knöcherne  Scheidewand  in  zwei  Tlieile  get  heilt.  Diese  Scheidewand 
ist  sehr  porös  und  zeitig,  und  in  diese  Zellen  verbreiten  sich  die  letzten 
Verzweigungen  des  akustischen  Nerven,  wie  dies  in  unserer  Figur  an  dem 
aufgebrochenen  Theile  der  Schnecke  zu  sehen  ist. 

Zu  dem  labyrinthe  werden  nun  die  Schallschwingungcn  durch  die  in 
der  Trommelhöhle  befindlichen  kleinen  Knöchelchen  lörtgeleitet ; diese 
Knöchelchen  sind  der  Hammer,  welcher  mit  seinem  Griffe  an  der  inneren 
Seite  des  Trommelfelles  angewachsen  ist;  ariden  Hammer  setzt  sich  der  Am- 
boss an,  und  mit  diesem  hängt  durch  das  linsenförmige  Knöchelchen 
des  Sylvius  der  Steigbügel  zusammen,  dessen  Tritt  gerade  das  ovale  Fen- 
ster versohliesst.  Aus  derUebersichtsfigur  Fig  563  (a.f.S.),  in  weleherder  Deut- 
lichkeit wegen  die  inneren  Theile  des  Ohrs  unverhältnissmüssig 
gross  gezeichnet  sind,  ist  ungefähr  die  gegenseitige  Lage  aller  dieser 
Theile  zu  ersehen.  U ist  der  (iehörgang,  welcher  die  Schallwellen  von  der 
Ohrmuschel  zum  Trommelfell  führt.  Das  Trommelfell  trennt  die  Trommel- 
höhle von  dem  Gehörgange.  Durch  die  Eustachische  Röhre  b stellt  die 
Trommelhöhle  mit  der  Mundhöhle  in  Verbindung,  so  dass  die  Luft  in  der 
Trommelhöhle  stets  mit.  der  äusseren  sich  ins  Gleichgewicht  stellen  kann. 
d ist  der  Hammer,  welcher  einerseits  au  das  Trommelfell  angewachsen, 
mit  seinem  anderen  Finde  aber  an  den  Amboss  c angesetzt  ist.  /'  ist  der 
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Steigbügel,  welcher,  wie  man  sieht,  das  ovale  Fenster  verscliliesst,  o ist 
das  runde  Fenster;  n ist  der  akustische  Nerv,  welcher  sich  im  Labvrinthe 
verbreitet. 

Fig.  503. 


Das  runde  Fenster  sowohl  wie  das  ovale  sind,  wie  bereits  bemerkt 
wurde,  durch  Membranen  verschlossen.  Auf  der  Mitte  der  Membran  des 
ovalen  Fensters  ist  die  Platte  des  Steigbügels  aufgewaclisen. 

Die  einzelnen  Theilo  des  Gehörorgans  sind  nicht  so  freiliegend,  wie 
es  aus  Fig.  503  etwa  scheinen  möchte;  hier  ist  die  knöcherne  Hülle,  welche 
Alles  einschliesst,  der  Deutlichkeit  wegen  ganz  weggelassen.  Der  Gehör- 
gang selbst  geht  durch  den  Knochen  des  Schlafbeins  hindurch,  die  Trom- 
melhöhle ist  ringsum  von  Knochenwänden  umgeben,  und  das  Labyrinth 
ist  ebenfalls  so  vollständig  in  einen  Knochen,  welcher  seiner  Iiärte  wegen 
den  Namen  des  Felsenbeins  trägt,  eingewnehsen . dass  man  es  nur  mit 
Mühe  blosslegen  kann.  Um  eine  richtige  Vorstellung  davon  zu  geben, 
wie  die  einzelnen  I heile  des  Gehörgangs  in  die  Knochenmasse  eingewneh- 
sen sind,  ist  in  Fig.  504  ein  wirklich  anatomischer  Durchschnitt,  desselben 
in  natürlicher  Grösse  dargestellt,  n ist  der  Durchschnitt  der  Schnecke,  b 
einer  der  halbzirkclförmigen  Canäle,  n der  akustische  Nerv,  1 das 
Trommelfell ; auch  der  Hammer,  Amboss  und  der  Steigbügel  sind  in  Fig. 
504  deutlich  zu  erkennen. 

Die  Ohrmuschel  dient  dazu,  die  Schallwellen  aufzunehmen  und  durch 
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Das  Gehörorgan. 

den  Gehörgang  zum  Troromelfollo  hinzulciten ; dadurch  nun  wird  das 
Trommelfell  in  Vibrationen  versetzt,  die  durch  die  Gehörknöchelchen 

zum  Labyrinthe  geleitet 
werden.  Durch  einen 
Muskel  kann  das  Trom- 
melfell mehr  oder  weni- 
ger gespannt  und  nach 
innen  gezogen , durch 
einen  andern  Muskel  kann 
der  Steigbügel  bewegt, 
dadurch  aber  auch  na- 
türlich die  Intensität  der 
Mitthciluug  des  Schalles 
modificirt  werden. 

Was  die  Functionen 
des  runden  Fensters  be- 
trifft, so  war  man  früher 
der  Ansicht,  dass  es  be- 
stimmt sei,  solche  Schall- 
schwingungen aufzuneh- 
men  und  der  Schnecke 
zuzuführen,  welche  sich 
von  dem  Trommelfell 
auf  die  Luft  in  der  Trom- 
melhöhle fortgepflanzt 
haben.  Eduard  Weber 
hat  aller  gezeigt,  dass  diese  Ansicht  irrig  sei.  Nach  ihm  ist  die  Fenestra 
rotunda  eine  Gegenöflnung  des  Labyrinthes,  welche  dazu  dient,  die  Mit- 
theilungen der  Bewegungen  des  Steigbügels  an  das  Labyrinthwasser  mög- 
lich zu  machen.  Wenn  die  Höhle  des  Labyrinthes  nur  eine  Oeffnung.  das 
ovale  Fenster,  hätte,  so  könnten  die  Bewegungen  des  auf  der  verschliessen- 
den  Membran  dieser  üeffnnng  befestigten  Steigbügels  nur  dadurch  dem 
Lnhyrinthwasscr  mitgetheilt  werden,  dass  diese  fast  incompressibele  Flüssig- 
keit comprimirt  und  dilatirt  würde,  was  die  schwachen  Bewegungen  des 
Steigbügels  nicht  zu  leisten  im  Stande  sind.  Die  Stösse  des  Steigbügels 
werden  vielmehr  von  dem  ovalen  Fenster  zum  runden  Fenster  durch  das 
Labyrinthwasscr  hindurch  fortgepflanzt  und  setzen  die  dasselbe  verschlies- 
sende  Membrnn  in  entsprechende  Schwingungen.  Indem  die  Membranen 
des  ovalen  und  des  runden  Fensters  synchronisch  hin  und  her  schwingen, 
wird  das  zwischen  ihnen  befindliche  Labyrinthwasscr  mechanisch,  d.  h. 
ohne  Verdichtungs-  und  Verdünnungswellen,  hin  und  her  bewegt  und  mit 
ihnen  die  Säckchen  der  Ampullen  des  häutigen  Lnbyrinths. 

Dos  Wesentlichste  am  Gehörorgane  ist  der  Gehörnerv;  daher  kann 
das  Trommelfell  verletzt  und  die  Reihe  der  Gehörknöchelchen  unterbrochen 
sein,  ohne  dass  deshalb  das  Gehör  ganz  aufhört;  ja  bei  manchen  Thieren, 
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Allgemeine  Bemerkungen  über  die  Fortpflanzung  des 

Lichtes. 


Einleitung.  Die  allergewöhnlichsten  Wahrnehmungen  lehren  uns,  203 
dass  ein  leuchtender  Punkt  »ein  Licht  nach  allen  Seiten  hin  aussendet; 
eine  brennende  Kerze  z.  B.  würde  von  allen  Punkten  einer  Kugeloberfläche 
aus  sichtbar  »ein,  in  deren  Mittelpunkt  sie  »ich  befindet;  ebenso  verhält 
es  sich  mit  einem  phosphorescirenden  Körper,  einem  elektrischen  Funken 
u.  s.  w.  Was  sich  im  Kleinen  hoi  unseren  gewöhnlichen  Erfahrungen 
zeigt,  findet  auch  in  der  ungeheuren  Ausdehnung  der  Himmelsränme  statt. 

Die  Sonne  verbreitet  ihren  Glanz  nach  allen  Richtungen  des  Raumes;  ihr 
Licht  trifft  gleichzeitig  die  Erde,  die  übrigen  Planeten , die  Kometen  und 
alle  Körper  des  Firmamentes,  welche  Stelle  sie  auch  auf  der  unendlichen 
Ilimmelskugel  einnehmen  mögen. 

Alle  leuchtenden  Körper  bestehen  wesentlich  aus  wägbarer  Materie; 
der  leere  Raum  kann  wohl  das  Licht  fortpflanzen,  aber  nicht  erzeugen. 

Alle  leuchtenden  Körper  lassen  sich  in  immer  kleinere  und  kleinere  Theil- 
chen  zerlegen,  und  die  letzten  noch  physikalisch  wahrnehmbaren  Theil- 
chen  heissen  leuchtende  Punkte.  So  wie  also  jeder  Körper  eine  Verei- 
nigung von  Molekülen  ist,  so  ist  ein  leuchtender  Körper  eine  Vereinigung 
leuchtender  l’nnkte. 

Alle  Körper,  welche  nicht  selbst .leuchtend  sind,  theilt  man  in  undurch- 
sichtige Körper,  wie  Holz,  Steine  und  Metalle;  durchsichtige,  wie 
Luft,  Wasser  und  Glas,  und  durchscheinende,  wie  dünnes  Papier  und 
mattgeschliffenes  Glas. 

Die  undurchsichtigen  Körper  lassen  das  Licht  nicht  durch  ihre 
Masso  hindurchdringen;  die  Undurchsichtigkeit  hängt  aber  immer  von  der 
Dicke  der  Körper  ab,  denn  alle  Körper,  wenn  man  sie  nur  dünn  genug 
machen  kann,  lassen  immer  etwas  Licht  durch.  So  nimmt  man  z.  B.  durch 
ein  dünnes  Goldblättchen,  welches  auf  eine  Glasplatte  aufgeklebt  ist,  ein 
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bläulich-grünes  Licht  wahr,  wenn  man  nach  einer  Kerzenflamme  oder  dem 
hellen  Himmel  sicht. 

Durchsichtige  Körper  gestatten  dem  Lichte  den  Durchgang,  und 
durch  sie  kann  man  deutlich  die  Gestalt  der  Gegenstände  erkennen.  Die 
Gase,  die  Flüssigkeiten,  die  meisten  krystallisirten  Körper  scheinen  Voll- 
kommen durchsichtig  zu  sein,  wenn  man  sie  in  kleinen  Massen  nimmt,  denn 
sie  erscheinen  in  diesem  Falle  ungefärbt  und  lassen  nicht  allein  die  Form 
der  Körper,  sondern  auch  ihre  Farben  deutlich  wahrnehmen;  die  durch- 
sichtigsten Körper  jedoch  erscheinen  gefärbt,  wenn  sie  eine  hinlängliche 
Dicke  haben,  ein  Beweis,  dass  sie  einen  Theil  des  Lichtes  absorbiren.  Ein 
Tropfen  Wasser  z.  B.  erscheint  vollkommen  farblos,  während  das  Wasser 
in  Masse  eine  entschieden  bläulich -grüne  Farbe  hut. 

Die  durchscheinenden  Körper  lassen  allerdings  einiges  Licht  durch, 
ohne  dass  man  aber  durch  sie  die  Gestalt  oder  die  Farbe  der  Gegenstände 
zu  erkennen  im  Stande  ist. 

206  Geschwindigkeit  des  Lichtes.  Vergeblich  hatten  die  Mit- 
glieder der  Florentinisehen  Akademie  durch  Versuche  auf  der  Erde  die 
Geschwindigkeit  des  Lichtes  zu  ermitteln  versucht.  Erst  Olaf  Römer,  ein 
Däne,  war  so  glücklich,  durch  seine  fleissigen  Beobachtungen  der  Jupiters- 
trnbanten,  die  er  in  den  Jahren  1675  und  1676  mit  Cassini  dem  Aelteren 
auf  der  Sternwarte  zu  Paris  anstellte,  dieselbe  zu  bestimmen.  Näheres 
darüber  findet  man  in  meiner  kosmischen  Physik. 

Vor  einigen  Jahren  ist  es  Fizeau  gelungen,  auch  ohne  astronomische 
Beobachtungen  die  Fortpflanzungsgeschwindigkeit  des  Lichtes  zu  messen. 
Folgendes  ist  das  Priucip  seiner  äusserst  sinnreichen  Methode. 

Wenn  eine  Scheibe,  deren  Umfang  nach  Art  der  gezahnten  Räder  in 
eine  Anzahl  gleicher  abwechselnd  voller  und  leerer  Abtheilungen  getheilt 
ist,  rasch  um  ihre  Axc  umgedreht  wird,  so  ist  die  Zeit,  welche  verstreicht, 
während  ein  solcher  Zahn  oder  ein  solcher  Zwischenraum  vor  einem  be- 
stimmten Punkte  vorübergeht,  ausserordentlich  gering.  Man  kann  es  leicht 
dahin  bringen,  dass  die  Zeit  dis  Vorüberganges  eines  Zahnes  oder  einer 
Lücke  nur  etwa  ' icsoo  Secunde  beträgt,  und  in  so  kurzer  Zeit  legt  nueh 
das  Licl  t einen  nicht  gar  grossen  Weg  von  ungefähr  4 Meilen  zurück. 
Dringt  nun  durch  einen  Zwischenraum  am  Umfange  des  rotirenden  Rades 
ein  Lichtstrahl  hindurch,  der  von  einem  entfernten  Spiegel  in  derselben 
Richtung  reflectirt  wird,  in  weicherer  kam,  so  wird  er  bei  seiner  Rückkehr 
zum  Rade,  an  der  Stelle,  wo  er  die  Lücke  passirte,  je  nach  der  ltotations- 
geschw indigkeit  des  Rades  entweder  einen  Zahn  oder  eine  andere  Lücke 
linden,  er  wird  also  je  nach  den  Umständen  entweder  durch  einen  Zahn 
aufgehalten  werden  oder  durch  eine  Lücke  hindurchgehen. 

Darauf  gründet  nun  Fizeau  sein  Verfahren.  Fig.  565  stellt  seinen 
Apparat,  von  welchem  man  im  vierten  Baude  von  Arago’s  populärer 
Astronomie  (deutsch  bearbeitet  von  llankcl)  eine  prospectivische  An- 
sicht findet,  schematisch  dar. 
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Jj  und  IJ  sind  zwei  Fernrohre,  welche  in  einer  Entfernung  von  8033 
Metern  von  einander  so  aufgestellt  waren,  dass  man  durch  jedes  das  Ob- 
jectiv  des  anderen  deutlich  gehen  konnte.  In  dem  Fernrohre  L ist  unter 
einem  Winkel  von  45® gegen  die  Axe  desselben  ein  durchsichtiger  Spiegel 
S zwischen  dein  Oeular  und  dem  Brennpunkte  des  Objectivs  angebracht, 
welcher  das  seitlich  einfallende  Licht  einer  sehr  hell  leuchtenden  Lampe 
q gegen  dasObjectiv  hin  reflectirt.  ln  dem  seitlichen  Rohre  ist  eine  Linse 
oder  ein  Linsensystem  angebracht,  durch  welche  ein  Bild  der  Lichtquelle 


Kig.  505. 


q im  Brennpunkte  des  Objectivs  entworfen  wird,  so  also,  dass  die  von  q 
ausgehenden  und  durch  den  Spiegel  s reflectirten  Strahlen  ans  dem  Ob- 
jectiv  des  Fernrohres  L als  ein  Bündel  paralleler  Strahlen  austreten,  und 
folglich  im  Brennpunkte  des  Objectivs  von  IJ  wieder  vereinigt  werden. 
Hier  aber  befindet  sich  ein  Planspiegel  p,  welcher  normal  auf  der  Axe  des 
Fernrohrs  IJ  steht,  die  Strahlen  gehen  also  auf  demselben  Wege  wieder 
zum  ersten  Fernrohre  zurück,  um  int  Brennpunkt  f seines  Objectivs  abermals 
vereinigt  zu  werden,  wo  das  Bild  der  Lichtquelle  q nun  durch  den  Spiegel 
S hindurch  mittelst  des  Orulars  des  Fernrohres  L betrachtet  werden  kann. 

Auf  der  anderen  Seite  des  Fernrohres  L ist  nun  eine  zweite  Oeffnung 
angebracht,  durch  welche  der  Rand  des  gezahnten  Rades  rr  in  dasselbe 
hineinragt.  Die  Ebene  des  Rades  r r geht  gerade  durch  den  Brennpunkt 
des  Objectivs. 

Der  Versuch  gelang  vollkommen.  Je  nachdem  die  Rotationsgeschwin- 
digkeit grösser  oder  kleiner  war,  sah  man  bald  einen  hellglänzenden  Licht- 
punkt oder  das  Gesichtsfeld  blieb  vollkommen  dunkel.  Die  erste  Verdun- 
kelung trat  bei  12,0  Umdrehungen  in  der  Secunde  ein.  Bei  der  doppel- 
ten Umdrehungsgeschwindigkeit  glanzte  der  Lichtpunkt  von  Neuem,  bei 
der  dreifachen  wurde  er  wieder  unsichtbar. 

Die  Scheibe  hatte  720  Zahne  und  war  mit  einem  durch  Gewichte  in 
Bewegung  gesetzten  Räderwerk  in  Verbindung  gebracht.  Ein  Zählerwerk 
erlaubte  die  Umdrehungsgeschwindigkeit  des  Rades  rr  genau  zu  messen. 

22* 
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Die  Breite  jedes  Zahnes  oder  jeder  Lücke  beträgt  Vuio  vom  Umfange 

des  Rades,  bei  12,6  Umdrehungen  in  der  Secunde  dauert  es  also  

e 1440.12,6 

— ’/ism  Secunde,  bis  eine  Zahnlücke  den  Brennpunkt  / passirt;  das  Licht 
aber,  welches  durch  diese  Zahnlücke  hindurchgeht,  kommt  gerade  vom 
anderen  Fernrohre  zurück,  während  ein  Zahn  im  Punkte / ist,  folglich 
hat  das  Licht  in  Visu«  Secunden  den  Weg  von  2 .8633  = 17266  Metern 
zurückgelegt,  die  Geschwindigkeit  des  Lichtes  ist  also  17266  X 18144 
3 1 3274304 

= 313274304  Meter  oder — = 42220  geographischen  Meilen 

in  der  Secunde. 

Das  Mittel  von  28  solchen  Beobachtungen  ergab  für  die  Geschwin- 
digkeit des  Lichtes  42505  Meilen  in  der  Secunde,  ein  Resultat,  welches 
mit  den  Ergebnissen  der  astronomischen  Beobachtungen  sehr  gut  harmonirt. 


Schatten  und  Halbschatten.  Wenn  ein  undurchsichtiger  Kör- 
per nur  von  einem  einzigen  leuchtenden  Punkte  aus  erleuchtet  wird,  so 
ist  der  Schatten  leicht  zu  bestimmen.  Die  Gesammtheit  aller  Linien,  welche, 
von  dem  leuchtenden  Punkte  ausgehend,  den  dunklen  Körper  berühren, 
bildet  eine  konische  Oberfläche,  und  derjenige  Theil  derselben,  welcher 
jenseits  des  dunklen  Körpers  liegt,  bildet  die  Gränze  des  Schattens,  Fig  566. 

Fig.  566.  Wenn  der  leuch- 

tende Körper  eine 
namhafte  Ausdeh- 
nung hat , so  ist 
ausser  dem  Schat- 
ten auch  noch  der  Halbschatten  zu  unterscheiden.  Der  Schatten,  der  in 
diesem  Falle  auch  der  Kernschatten  genannt  wird,  ist  der  Raum,  wel- 
cher gar  kein  Licht  empfängt,  der  Halbschatten  hingegen  ist  die  Ge- 
sammtheit aller  der  Orte,  welche  von  einigen  Punkten  des  leuchtenden 
Körpers  Licht  empfangen,  von  anderen  aber  nicht.  Es  sei  z.  B.  A,  Fig.  567, 

Fig.  567. 
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eine  grosse  leuchtende  Kugel,  B eine  kleinere  undurchsichtige.  Wie  weit 
sich  der  Kernschatten,  wie  weit  sich  der  Halbschatten  erstreckt,  ist  aus 
der  Figur  deutlich  zu  ersehen.  Durch  einen  Schirm  in  m n aufgefangen, 
würde  der  Schatten  das  Ansehen  Fig  568  haben.  Der  Durchmesser  des 
Kemschattens  nimmt  mit  der  Entfernung  vom  leuchtenden  Körper  ab, 
der  Durchmesser  des  Halbschattens  aber  nimmt  zu.  Ganz  nahe  beim 
schatten  gelinden  Körper  ist  deshalb  der  Kernschatten 
nur  von  einem  schmalen  Halbschatten  umgeben;  nahe 
hinter  dem  Kör|>er,  welcher  den  Schatten  wirft,  ist  er 
deshalb  ziemlich  scharf  begrenzt;  in  grösserer  Ent- 
fernung ist  die  Breite  des  Halbschattens  bedeutender, 
der  Uebergang  vom  Kernschatten  zum  vollen  Lichte 
deshalb  allmäliger,  der  Schatten  erscheint  nicht  mehr 
scharf,  sondern  verwaschen.  Jenseits  des  Punktes  S hört  der  Komschatteu 
ganz  auf,  und  der  an  der  Breite  immer  zunehmende  Halbschatten  wird 
deshalb  auch  immer  unbestimmter  und  schwächer. 

Auf  diese  Weise  erklärt  sich,  dass  der  Schatten  eines  dem  Sonnen- 
lichte ausgesetzten  Körpers,  dicht  hinter  demselben  aufgefangen,  scharf 
begränzt,  in  grösserer  Entfernung  hingegen  ganz  unbestimmt  ist  So 
kann  man  z.  B.  nicht  mehr  mit  Bestimmtheit  den  Punkt  angeben,  wo  der 
Schatten  einer  Thurmspitze  auf  den  Boden  aufhört.  Ein  Haar,  welches 
im  Sonnenlichte  dicht  über  ein  Blatt  Papier  gehalten  wird,  wirft  einen 
scharfen  Schatten,  hält  man  es  aber  nur  zwei  Zoll  hoch  über  dem  Papier, 
so  ist  wohl  kaum  noch  ein  Schatten  wahrzunehmen. 

Wenn  man  das  von  einem  leuchtenden  Punkte  ausgehende  Licht  durch 
einen  Schirm  auflaugt,  in  welchem  eine  ganz  kleine  Oeffnung  gemacht  ist, 
so  wird  das  durch  die  Oeffnung  durchgehende  Licht  einen  scharf  begrenz- 
ten Lichtstrahl  bilden;  lässt  man  diesen  Strahl  auf  einen  zweiten  Schirm 
fallen,  von  welchem  sonst  alles  Licht  abgehalten  ist,  so  erhält  mau  einen 
hellen  Fleck  auf  dunklem  Grunde.  Auf  diese  Weise  erhält  man  in  einem 
ganz  dunklen  Zimmer  auf  einer  Wand,  welche  der  feinen  Oeffnung  im  La- 
den gegenübersteht,  ein  Bild  von  jedem  ausserhalb  befindlichen  leuchten- 
den Punkte,  welcher  Lichtstrahlen  durch  diese  Oeffnung  ins  Zimmer  sen- 
det, und  so  entstehen  auf  der  Wand  verkehrte  Bilder  aller  ausserhalb 
befindlichen  Gegenstände,  wie  dies  Fig.  569  a.  f.  S.  erläutert. 

Diese  Erscheinung  auf  die  eben  erwähnte  Art  zu  beobachten,  hat  man 
nicht  immer  die  passenden  Localitäten;  mit  einem  sehr  einfachen  Apparate 
lässt  sie  sich  überall  zeigen.  In  einer  Röhre  A,  Fig.  570  a.  f.  S.,  lässt 
sich  eine  zweite,  B,  aus-  und  einschieben,  wie  sich  eine  Fenirolirröhre  in 
die  andere  schieben  lässt.  Die  Röhre  A ist  auf  der  einen  (in  un- 
serer Figur  der  rechten)  Seite  durch  einen  dünnen  Deckel  verschlossen, 
in  dessen  Mitte  sich  ein  kleine«,  ungefähr  */i  Linie  weites  Loch  befin- 
det Die  andere  Röhre,  B,  ist  an  dem  der  kleinen  Oeffnung  zugekehrten 
Ende  mit  einem  mattgeschliffenen  Glase  oder  auch  mit  einem  halbdurcli- 
sichtigen  Papiere  (Durchzeichenpapier)  verschlossen.  Sieht  man  nun  von  H 


Fig.  568. 
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aus  in  die  Rohre  /?,  so  erblickt  inan  auf  dein  durchscheinenden  Schirm 
dio  verkehrten  Bilder  der  Gegenstände,  gegen  welche  der  Apparat  gerich- 
tet ist. 

Fig.  5C9. 


Hg.  570.  Wenn  man  das  Licht  der  Sonne  durch 

eine  kleine  Oeffnung  lallen  lässt,  so  erhält 
(|  inan  jederzeit  ein  rundes  Sonnenbild,  wel- 
ches auch  die  Gestalt  der  Oeffnung  selbst 
sein  mag.  Diese  anfangs  auffallend  er- 
scheinende Tlmtsaelie  erklärt  sich  ganz  einfach.  Wenn  die  Sonne  ein  ein- 
ziger leuchtender  Punkt  wäre,  so  würde  auf  der  Wand,  welche  der  Oeff- 
nung gegenüberliegt,  ein  heller  Fleck  sich  bilden,  welcher  genau  die  Ge- 
stalt der  Oeffnung  hut.  Nehmen  wir  an,  die  Oeffnung  o,  Fig.  571,  sei 


Fig.  571. 


viereckig,  so  wird  das  vom  höchsten  Punkte  der  Sonnenscheibe  ausgehende 
Licht  in  der  Richtung  SOH  auf  den  Schirm  fallen,  und  bei  n wird  ein  klei- 
ner viereckiger  heller  Fleck  entstehen.  Der  tiefste  Punkt  der  Sonne  veran- 
lasst ein  viereckiges  Bild  bei  H , der  mittlere  Punkt  der  Sonuenscheibe 
aber  den  eckigen  Flecken  )/.  Das  Bildchen  / rührt  von  dem  äussersten 
Punkte  am  rechten,  r aber  von  dem  äussersten  Punkte  am  linken  Sonnen- 
rande her.  Alle  übrigen  Punkte  des  Sonnenrandes  geben  viererkige  Bil- 
der, die  auf  den  l'mfang  des  Kreises  ln"  TH  fallen,  während  die  übrigen 
Punkte  der  Sonne  das  Innere  dieses  Kreises  erleuchten;  die  Gesammtheit 
aller  der  einzelnen  viereckigen  hellen  Bildchen  zusauimengenommen  bildet 
mithin  einen  kreisförmigen  hellen  Fleck. 
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Die  Intensität  des  Lichtes  nimmt  im  umgekehrten  Ver-  208 
hältniss  des  Quadrats  der  Entfernung  ab.  Denken  wir  uns 
einen  leuchtenden  Punkt  in  der  Mitte  einer  Hohlkugel,  so  wird  die  Ober- 
fläche derselben  alles  von  dem  Punkt«  ausgehende  Licht  aufläugen.  Befände 
sich  derselbe  leuchtende  Punkt  in  der  Mitte  einer  Hohlkugcl  von  einem 
2mal,  3mal,  4mal  so  grossen  Halbmesser,  so  würden  auch  die  Oberflächen 
dieser  grösseren  Kugeln  alles  von  dem  leuchtenden  Punkte  ausgehende 
Licht  auflaugen.  Nun  aber  lehrt  uns  die  Geometrie,  dass  die  Oberflächen 
der  Kugeln  sich  verhalten  wie  die  Quadrate  ihrer  Halbmesser;  wenn  sich 
also  die  Halbmesser  der  Kugeln  verhalten  wie  1 : 2 : 3,  so  verhalten  sich 
ihre  Oberflächen  wie  1:4:9.  Wenn  sich  also  derselbe  leuchtende  Punkt 
in  der  Mitte  einer  Kugel  von  2mal,  3mal  so  grossem  Halbmesser  befindet, 
so  muss  sich  dieselbe  Lichtmenge  über  eine  4mul,  9mal  so  grosse  Ober- 
fläche verbreiten;  die  Intensität  der  Erleuchtung  muss  also  4mnl,  9nial 
schwächer  sein,  wenn  sich  die  erleuchteten  Flächen  in  einer  2mnl,  3mal 
so  grossen  Entfernung  vom  leuchtenden  Punkte  befinden,  oder  allgemein: 
die  Intensität  der  Erleuchtung  nimmt  in  dem  Verhältnisse  ab, 
in  welchem  das  Quadrat  der  Entfernung  wächst. 

Dieser  Satz  lässt  sich  nicht  mehr  mit  aller  Strenge  auf  einen  leuchten- 
den Körper  von  namhafter  Oberfläche  anwenden,  dessen  Licht  inan  in 
geringen  Entfernungen  auffangt. 

Auf  den  Satz,  dass  die  Stärke  der  Erleuchtung  sich  umgekehrt,  ver- 
hält , wie  das  Quadrat  der  Entfernung  von  der  Lichttpielle , gründen  sich 
die  verschiedenen  unter  dem  Nnmen  Photometer  bekannten  Vorrichtun- 
gen, die  man  nu wendet,  um  die  Lichtstärke  verschiedener  Lichtquellen  zu 
vergleichen.  Das  Wesentliche  des  Bumford’schen  Photometers  kann  man 
aus  Fig.  572  ersehen.  CD  stellt  eine  weisso  Wand  dar;  nahe  vor  der- 

Fig.  572. 


scllwn  ist  ein  undurchsichtiges  Stäbchen  S,  etwas  dicker  als  ein  Bleistift 
aufgestellt ; wenn  sich  nun  eine  Kerzenflamme  in  /,  eine  andere  Flamme  in  L 
befindet,  so  werden  auf  der  Wand  zwei  Schatten  des  Ställchens  entstehen,  der 
eine  in  ( i , der  andere  in  b.  Derjenige  Tlieil  der  Wand,  auf  welchem  sich  kein 
Schatten  befindet,  ist  von  beiden  Flammen  beschienen,  der  Schatten  b aber  ist 
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nur  durch  die  Flamme  L,  a nur  durch  / beleuchtet.  Wenn  nun  beide  Licht- 
quellen vollkommen  gleich  sind,  so  werden  die  beiden  Schatten  gleich  dunkel 
erscheinen,  wenn  sich  die  beiden  Flammen  in  gleicher  Entfernung  befin- 
den. Wenn  aber  die  Lichtquelle  /.  stärker  leuchtet,  so  wird  bei  gleicher 
Entfernung  der  Schatten  a dunkler  erscheinen  als  b,  und  um  die  beiden 
Schatten  wieder  gleich  zu  machen,  müsste  man  L weiter  vom  Schinne 
entfernen. 

Will  man  die  Intensitäten  * und  J der  beiden  Lichtquellen  l und  L 
miteinander  vergleichen,  so  hat  man  bei  unveränderter  Stellung  der  einen 
die  andere  so  weit  zu  verrücken,  dass  die  beiden  Schatten  ti  und  b voll- 
kommen gleich  stark  erscheinen.  Bezeichnet  man  nun  für  diesen  Fall 
die  Entfernungen  der  Lichtquellen  l und  L vom  Schirm  mit  d und  D,  so  ist 

i:J=  d*  : T)  \ 


Es  sei  z.  B.  I eine  Wachskerze,  welche  3 Fuss  weit  vom  Schirm  entfernt 
ist,  L eine  Argand’sche  Lampe,  welche  man  bis  auf  7 Fuss  vom  Schirm 
entfernen  muss,  wenn  die  beiden  Schatten  gleich  sein  sollen,  bo  ergiebt  sich 

J=i.^  = i.  5,44, 

die  Leuchtkraft  der  Argand’schen  Lampe  wäre  für  diesen  Fall  5,44,  also 
beinahe  5 */s mal  so  gross  als  die  der  Wachskerze. 

Das  Bunsen’sclie  Photometer  besteht  im  Wesentlichen  aus  einem 
Papierschirm,  in  dessen  Mitte  sich  ein  mit  Wachs  oder  Stearin  gemachter 
Fettfleck  befindet.  Dieser  Fleck  erscheint  hell  auf  dunklem  Grunde,  wenn 
der  Schirm  von  der  Rückseite  her  stärker  erleuchtet  ist,  als  von  der 
Vorderseite. 

Das  I.icht,  welches  den  Papierschirm  trifft,  wird  wie  Bohn  gezeigt  hat, 
in  dreiTheile  zerlegt;  ein  Thcil  wird  zurückgeworfen,  ein  Theil  wird  durch- 
gelassen und  ein  dritter  Theil  endlich  wird  absorbirt.  Es  sei  für  den  nicht 
gefetteten  Theil  des  Schirmes  a die  zurückgeworfene,  b die  durchgulassene 
und  c die  absorbirte  Licht  menge,  so  haben  wir,  wenn  1 die  Intensität  des 
auffallenden  Lichtes  bezeichnet, 

« + b -f-  c = 1. 

Ebenso  sei  für  den  Fettfleck  « die  zurückgeworfene,  /?  die  durch- 
gelassene und  y die  absorbirte  Lichtmenge,  so  haben  wir  abermals,  wenn 
die  Intensität  des  auffallenden  Lichtes  gleich  1 ist, 

K “I-  ß + V — L 

Nehmen  wir  nun  an,  dass  von  der  rechten  Seite  her  Licht  von  der  Inten- 
sität i,  von  der  linken  Seite  aber  I.icht  von  der  Intensität  i'  auf  den  Schirm 
fallt,  so  ist  die  Helligkeit,  mit  welcher  der  nicht  befettete  Theil  des 
Schirms  einem  von  der  rechten  Seite  her  schauenden  Beobachter  erscheint, 

J = ia  -f-  i'b. 
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die  Helligkeit,  mit  welcher  der  Fettfleck  demselben  Beobachter  erscheint, 
ist  aber 

J'  = ia  + %'  ß. 

Fände  nun  gar  keine  Absorption  statt  (c  — o und  y = o)  oder  wäre 
die  Lichtabsorption  an  der  befetteten  Stelle  des  Schirmes  eben  so  gross 
wie  auf  den  nicht  befetteten  l'artieen , wäro  also  C = y,  so  wäre  auch 
a 4 h — u -f-  ß,  folglich  würde  J = »/'  sein,  wenn  t — i\  d.  h.  der 
Fettfleck  müsste  gleich  hell  erscheinen  wie  der  Grund,  er  müsste  also 
uu  bemerk  bar  sein,  wenn  der  Schirm  gleich  stark  von  beiden  Seiten  er- 
leuchtet ist. 

Dies  ist  aber  in  der  That  nicht  der  Fall.  Wenn  gleich  weit  vor  und 
hinter  dem  Schirm  zwei  gleiche,  gleich  hell  brennende  Kerzen  nufgestellt 
werden,  so  verschwindet  der  Fettfleck  nicht,  er  erscheint  hell  auf  dunklem 
Grunde. 

Es  rührt  dies  daher,  dass  das  nicht  gefettete  Papier  mehr  Licht  absor- 
birt  als  die  gefettete  Stelle,  dass  also  c y ; daraus  folgt  dann 

M “I-  ^ a "4~  ß> 

für  den  Full,  dass  der  Schirm  von  beiden  Seiten  gleich  stark  erleuchtet  ist, 
dass  also  i — haben  wir  aber 

J = i (a  -f-  6) 

J'  = i (<t  + ß), 

also  J'  J ", 

da  « -f-  ß a -f-  b.  Weim  auf  beiden  Seiten  des  Schirms  gleich  helle 
Kerzenflammen  aufgestellt  sind,  so  muss  die  auf  der  Rückseite  etwas  weiter 
vom  Schirm  entfernt,  oder  die  auf  der  Vorderseite  etwas  genähert  werden, 
wenn  für  den  auf  der  Vorderseite  stehenden  Beobachter  der  Fleck  ver- 
schwinden soll.  Daraus  geht  auch  hervor,  dass  der  Fleck  nicht  gleich- 
zeitig auf  beiden  Seiten  des  Schirmes  verschwinden  kann. 

Fig  573  (a.f.  S.)  erläutert  eine  Vorrichtung,  deren  man  sich  zu  photo- 
metrischen  Versuchen  nach  dem  eben  besprochenen  Princip  bedienen  kann. 
— In  einer  12  bis  15  Fuss  langen  auf  der  Seite  inFuss  und  Zoll  getheilten 
Rinne,  die  wir  die  optische  Bank  nennen  wollen,  sind  drei  Schieber 
angebracht,  die  man  an  jede  beliebige  Stelle  der  Bank  hinschieben  kann. 
Der  mittlere  Schieber  s trägt  einen  Rahmen,  über  welchen  der  in  der  Mitte 
mit  einem  Fettfleck  versehene  Papierschirm  aufgespannt  ist;  die  beiden 
anderen  Schieber  dienen  als  Träger  der  Lichtquellen,  mit  denen  man  Ver- 
suche anstellen  will. 

Der  eben  erwähnten  optischen  Bank  wird  später  noch  oft  Erwähnung 
geschehen.  Um  ihre  Einrichtung  deutlicher  zu  machen  ist  in  Fig  574 
(a.  f.  S.)  ein  Stück  der  Rinne  sainmt  einen  Schieber  im  doppelten  Maass- 
stab  der  Fig.  573  dargestellt. 

Ein  mit  diesem  Apparat  angestellter  Versuch  gab  folgende  Resultate: 
Während  der  Schirm  die  Stellung  behielt,  welche  Fig.  573  zeigt,  wurde 
der  Schieber  a,  welcher  eine  Kerzenflamme  trag,  dem  Schirm  bis  aui  2 Fuss 
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genähert  (die  Mitte  des  Schiebers  « also  bei  dem  Theilstrich  96  festge- 
stellt). Auf  dem  Schieber  b wurde  dann  eine  ganz  gleiche  Kerze  aufge- 


legt- 574. 


stellt  und  dieselbe  dem 
Schirm  gleichfalls  bis  auf 
2 Fuss  genähert  (der 
Schieber  b,  gleichfalls  nur 
eine  Kerze  t ragend,  wurde 
also  beim  Theilstrich  48 
festgestellt). 

Unter  diesen  Umstän- 
den erschien  von  der  rech- 
ten Seite  gesehen  der  Fett- 
fleck hell  auf  dunklem 
Grunde.  Während  der 
Schieber  b unverändert 
stehen  blieb,  musste  man 
den  Schieber  rt  bis  auf 
20  Zoll  dem  Schirm  nä- 
hern, um  den  Fleck  ver- 
schwinden zu  machen. 

Der  Fettfleck  blieb 
aber  ferner  von  der  rech- 
ten Seite  aus  gesehen  un- 
bemerkbar,  als  bei  unver- 
änderter Stellung  des 
Schiebers  a (20  Zoll  vom 
Schirm)  auf  der  linken 
Seite  desselben  statt  der 
in  24  Zoll  Entfernung 
nufgestellten  einen  Ker- 
zenflamme in  48  Zoll 
Entfernung  vom  Schirm 
vier  solcher  Kerzen- 
flammen in  der  Art  anf- 
gestellt  wurden,  wie  es 
die  Fig.  573  andeutet. 
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Vier  Kerzenflammen  bringen  also  aus  einer  Kntfemung  von  48  Zoll 
eine  ebenso  starke  Erleuchtung  hervor,  wie  eine  einzige  solche  Flamme 
in  24  Zoll  Entfernung,  wodurch  nun  auch  das  im  Eingang  dieses  Paragra- 
phen ausgesprochene  Princip  eine  experimentelle  Bestätigung  enthält. 

Es  sei  L die  Entfernung  einer  Normalkerze  auf  der  Vorderseite  des 
Schirms,  bei  welcher  der  Fleck  für  einen  auf  derselben  Seite  des  Schirms 
stehenden  Beobachter  verschwindet,  wenn  auf  der  Rückseite  eine  Normal- 
kerze in  dem  Abstand  1 vom  Schirm  sich  befindet.  Wenn  man  nun  statt 
der  Normalkerze  auf  der  Vorderseite  des  Schirms  irgend  eine  ändert? 
Lichtquelle  aufstellt,  so  wird  man  diese  in  eine  Entfernung  » L bringen 
müssen,  wenn  der  Fleck  für  den  Beobachter  auf  der  Vorderseite  des  Schirms 
abermals  verschwinden  soll.  Die  Lichtstärke  dieser  zweiten  Lichtquelle 
ist  aber  alsdann  V H,  wenn  man  die  der  Normalkerze  zur  Einheit  nimmt. 


Als  Normalkerze  gebraucht  man  gewöhnlich  Sechser- Wachskerzen, 
d.  h.  solche,  von  denen  ti  auf  1 Pfund  gehen. 

Um  photometrische  Vergleichungen  rasch  und  ohne  Rechnung  ausfüh- 
ren zu  können,  führt  man  die  Theilung  der  Scala  in  der  Weise  aus,  dass  man 
die  unveränderliche  Stelle  des  Schirms  zum  Nullpunkt  nehmend,  auf  der 
Vorderseite  des  Schirms  diejenigen  Punkte  markirt,  welche  den  Abständen 
L,LV2,  l vT,  lV 4 u.  s.  w.  entsprechen,  und  diese  Punkte  gleich  mit 
1,  2,  3,  4 u.  s.  w.  bezeichnet.  Man  kann  dann  an  einer  so  eingerichteten 
Scala  die  Lichtstärke  der  zu  prüfenden  Lichtquellen  unmittelbar  ablesen. 

Für  den  oben  angeführten  Fall,  bei  welchem  l = 20M,  L ~ 24  Zoll, 
würden  sich  also  die  mit  1,  2,  3 u.  s.  w.  zu  bezeichnenden  Punkte  in  fol- 
genden Abständen  von  dem  Schirme  befinden. 


Fig.  575. 


24.00  Zoll 
88,93  „ 
41,47  „ 

48.00  „ 
53,66 


58,75  Zoll 
63,50  „ 
67,87  „ 
72,00  „ 


Fig.  575  stellt  das  Bunson’sche 
Photometer  in  seiner  urprünglichen 
Gestalt  dar.  Als  die  Lichtquelle,  mit 
welcher  er  alle  anderen  vergleicht,  dient 
ihm  eine  Lampe,  deren  Flamme  sich 
in  einem  inwendig  geschwärzten  Blcch- 
kasten  C befindet,  der  mit  dem  Auszugs- 
rohre (1  versehen  ist.  Die  äussere  Oefi- 
nung  dieses  Rohres  ist  durch  ein  Papier- 
diaphragma  verschlossen,  welches  in 
der  Mitte  einen  kleinen  Fleck  von 
Stearin  hat. 

Um  mit  Hülfe  dieser  Vorrichtung  die  Intensität  J einer  Lichtquelle, 
etwa  einer  Gasflamme  zu  bestimmen,  ermittelt  man  zuerst  den  Abstand  /. 
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in  welchem  man  die  Flamme  der  Normalkerze,  und  dann  den  Abstand  L, 
in  welchem  man  die  Gasflamme  vom  Diaphragma  bringen  muss,  damit  der 
Fleck  verschwindet.  Die  Lichtstärke  J der  Gasflamme  ist  alsdann 


wenn  i die  Lichtstärke  der  Normulkerze  bezeichnet.  • 

Das  Dunsen ’sclie  Photonieter  wird  gegenwärtig  von  Desaga  in 
Heidelberg  in  der  Fig.  575  a dargestellten  Form  ausgeführt.  An  dem 


Fig.  575a. 


einen  Ende  einer  horizontalen  getheilten  Schiene  ist  die  Normalkerze  c, 
an  dem  anderen  Ende  derselben  ist  dio  Flamme  <1  angebracht,  deren 
Leuchtkraft  mit  der  der  Normalkerze  verglichen  werden  soll. 

Auf  der  getheilten  Schiene  ist  ein  cylindrisches  Gehäuse  verschiebbar, 
dessen  kreisförmige  Hückwaml  vollkommen  undurchsichtig  ist,  während 
in  der  vorderen  Wand  das  Diaphragma  mit  dem  Fettfleck  angebracht  ist. 
In  der  Mitte  des  Gehäuses  befindet  sich  ein  kleiner  Gasbrenner,  welchem 
das  Leuchtgas  durch  einen  Kautschukschlauch  zugeführt  wird. 

Nach  der  linken  Seite  hin  kann  dieses  Gehäuse  nur  bis  zu  einer  be- 
stimmten Gränzc  geschoben  werden,  indem  der  Schieber,  welcher  das  Ge- 
häuse trägt,  hier  au  einer  an  der  Schiene  angebrachten  llervorragung  an- 
stösst.  Dreht  man  dns  GehäuBe,  wenn  es  sich  an  dieser  Stelle  befindet, 
aus  der  in  der  Figur  dargestellten  Lage  um  180°  herum,  so  dass  das  ge- 
fettete Diaphragma  der  Normalkerze  zugekehrt  ist,  so  beträgt  der  Ab- 
stand der  Kerze  von  dem  Papierschirm  20  Centimeter.  Bei  dieser  Gränz- 
stclluug  der  Schiene  nun  wird  der  Zufluss  des  Gases  zum  Brenner  im  Inne- 
ren des  Gehäuses  so  regulirt,  dass  der  Fettfleck  auf  dem  Diaphragma  auf- 
hört sichtbar  zu  sein. 

Ist  dies  erreicht,  so  wird  daB  Gehäuse  wieder  um  180°  gedreht,  so 
dass  das  Diaphragma  nun  der  Flamme  <1  zugekehrt  ist  und  dann  der 
Schieber  mit  dem  Gehäuse  so  weit  nach  rechts  geschoben,  dass  der  Fett- 
fleck auf  dem  Diaphragma  abermuls  verschwindet.  — Die  Scala  ist  der 
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Art  eingerichtet,  dass  man  unmittelbar  die  (auf  die  Normalkerze  bezoge- 
nen) Lichtstärken  ablesen  kann.  Mit  1,  2,  3,  4 u.  s.  w.  sind  also  diejeni- 
gen Punkte  der  Schiene  bezeichnet,  auf  welchen  der  Index  des  Schiebers 
einsteht,  wenn  das  Diaphragma  20,  20V^2,  20  V 3,  20  V 4 u.  s.  w.  Centi- 
meter  von  der  Flamme  d entfernt  ist. 

Fine  ziemlich  viel  verbreitete  Modilication  des  Bunsen’schen 
Photometers  ist  das  sogenannte  Spiegelphotometcr,  Fig.  570.  Auf 
einer  Metallsäule  sind  rechtwinklig  zu  einander  zwei  verticalstehende  ebene 
Spiegel  A und  11  befestigt;  zwischen  beiden  aber  ist  das  Papierblatt  C 
mit  einem  Fettfleck  so  angebracht,  dass  es  mit  der  Ebene  eines  jeden  der 
beiden  Spiegel  einen  Winkel  von  45°  macht.  Din  Metallsäule  S trägt  aber 
auch  einen  horizontalen  Arm  1),  welcher  sich  in  der  Verticalebene  des 
Spiegels  A befindet  und  welcher  in  unveränderlichem  Abstand  von  C 
die  Normalkerze  trägt.  Die  Lichtquelle,  welche  mit  der  Flamme  der  Normal- 
kerze verglichen  werden  soll,  ist.  in  gleicher  Höhe  mit  derselben  in  der 
Ebene  des  Spiegels  11  angebracht.  Das  Auge  des  Beobachters  befindet  sich 
in  der  Ebene  des  Papierschirms  C und  muss  durch  ein  vorgehaltenes  Rohr 
vor  den  directen  Strahlen  der  beiden  Lichtquellen  geschützt  sein. 

Man  kann  nun 
die  zu  vergleichende 
Lichtquelle,  die  wir 
mit  Q bezeichnen  wol- 
len, in  einer  Entfer- 
nung vom  Spiegel  A 
bringen,  dass  der  Fleck 
im  Bild  des  Spiegels 
A oder  dass  er  im 
Bild  des  Spiegels  B 
verschwindet.  Nach 
den  obigen  Auseinan- 
dersetzungen ist  leicht 
zu  begreifen , dass  er 
nicht  gleichzeitig  in 
beiden  Spiegelbildern 
verschwinden  kann. 

Der  Abstand  der 
Lichtquelle  Q vom 
Spiegel  A wiril  durch 
ein  auf  der  Rolle  /'  aufgewickeltes  banilmaass  gemessen. 

Die  Theilung  des  Bandmaasses  kann  man  nun,  den  Abstand  der 
Normalkerze  vom  Spiegel  B zur  Einheit  nehmend,  in  der  oben  besprochenen 
Weise  ausführen  und  zwar  entweder  in  Beziehung  auf  das  1 erschwinden 
des  Flecks  im  Spiegel  A oder  in  Beziehung  auf  das  Verschwinden  dessel- 
ben im  Spiegel  B. 
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Nach  Bohn’s  Vorschlag  kann  man  aber  auch  diese  beiden  Theil ungen, 
etwa  mit  verschiedenen  Farben  auf  das  Band  auftragen,  wodurch  man  in 
Stand  gesetzt  ist,  das  durch  Verschwinden  des  Fleckes  im  Spiegel  A erhal- 
tene Resultat  dureli  einen  zweiten  Versuch  zu  controliren,  bei  welchem  man 
den  Fleck  in  V zum  Verschwinden  bringt. 

Wenn  die  beiden  Lichtquellen  verschieden  gefärbt  sind,  wenn  z.  B. 
die  eine  Flamme  ein  mehr  röthliches,  die  andere  ein  mehr  bläuliches  Licht 
hat,  so  ist  dies  ein  Umstand,  welcher  bei  allen  Pbotometcm  die  Sicherheit 
der  Beobachtung  mehr  oder  weniger  beeinträchtigt. 
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Von  der  Katoptrik  oder  der  Reflexion  des  Lichtes. 


Reflexion  des  Lichtes  auf  ebenen  Flächen.  Wenn  man  209 
in  ein  dunkles  Zimmer  einen  Sonnenstrahl  eintreten  und  auf  eine  polirte 
Metallflüche  fallen  lässt,  so  beobachtet  man  im  Allgemeinen  folgende  zwei 
Erscheinungen:  1.  man  beobachtet  in  einer  bestimmten  Richtung  einen 

Strahl,  welcher  von  dem  Spiegel  herzukommen  scheint  und  auf  den  Ge- 
genständen, die  er  trifft,  gerade  so  ein  kleines  Sonnenbildchen  erzeugt,  wie 
wenn  der  direct  einfallende  Sonnenstrahl  diese  Stelle  getroffen  hatte;  solche 
Strahlen  sind  regelmässig  reflectirt,  ihre  Lichtstarke  ist  um  so  bedeu- 
tender, je  besser  der  Spiegel  [ml  irt  ist;  2.  von  den  verschiedenen  Orten  des 
dunklen  Zimmers  aus  kann  man  denjenigen  Theil  des  Spiegels  unterschei- 
den, welcher  von  dem  einfallenden  Sonnenstrahl  getroffen  worden  ist;  es 
rührt  dies  daher,  dass  von  der  getroffenen  Stelle  des  Spiegels  ein  Theil 
des  einfallenden  Lichtes  unregelmässig  reflectirt,  d.  b.  nach  allen 
Seiten  hin  zerstreut,  diffundirt  wird.  Die  Intensität  des  zerstreuten 
Lichtes  ist  um  so  grösser,  je  unvollkommener  der  Spiegel  polirt  ist 

Weun  es  absolut  glatte  spiegelnde  Oberflächen  gäbe,  so  würden  wir 
sie  durch  unsere  Augen  gar  nicht  wahrnehmen  können,  denn  die  Körper 
sind  in  der  Ferne  nur  durch  die  an  ihrer  Oberfläche  zerstreuten  Strahlen 
wahrnehmbar.  Die  regelmässig  reflectirten  Strahlen  zeigen  uns  das  Bild 
des  leuchtenden  Körpers,  von  dem  sie  kommen,  aber  nicht  den  reflectiren- 
den  Körper.  Bei  einem  sehr  guten  Spiegel  bemerken  wir  kaum  die 
spiegelnde  Ebene,  W'elche  sich  zwischen  uns  und  den  Bildern  befindet,  die 
er  uns  zeigt. 

Wir  wollen  nun  die  Richtung  der  regelmässig  reflectirten  Strahlen  näher 
bestimmen.  In  Fig.  577  (a.  f.  S.)  sei  f n die  Richtung  des  einfallenden  Strah- 
les und  11  p ein  in  n auf  der  Ebene  des  Spiegels  errichtetes  Perpendikel,  das  * 


Digitized  by  Google 


512  Von  der  Katoptrik  oder  der  Reflexion  des  Lichtes. 


Einfallslot.h,  so  wird  der  Strahl 
geworfen,  dass  der  Reflexions wi: 

Fig.  577. 

|P 


mit  welchem  man  die  Gestirne 
welches  mit  einem  Höhenkreise 


in  einer  solchen  Richtung  n d zu rück - 
ikel  dnp  dem  Einfallswinkel  fnp 
gleich  ist;  der  Strahl  macht  also  vor 
und  nach  der  Spiegelung  einen  glei- 
chen Winkel  mit  dem  Einfallslothe; 
ferner  aber  liegt  der  einfallende 
Strahl,  das  Einfallsloth,. und  der  re- 
flectirte  Strahl  in  einer  und  der- 
selben Ebene. 

Diese  beiden  Siitze  werden  durch 
einen  Versuch  bewiesen,  welchen 
die  Astronomen  oft  mit  der  grössten 
Genauigkeit  zu  wiederholen  Gelegen- 
heit haben. 

Um  die  Axe  c eine«  Höhenkreises, 
Fig.  578,  bewegt  sich  ein  Fernrohr, 
beobachtet  (man  kann  jedes  Theodolith, 
versehen  ist,  zu  diesem  Versuche  anwen- 


den).  First  visirt  man  nach  irgend  einem  Stern  und  dann  nach  dem  Bilde 


desselben  Sterns,  welches  von  einem  sogenannten  künstlichen  Horizont  re- 
flectirt  wird.  F'.in  künstlicher  Horizont  besteht  aus  einer  flachen  silbernen, 
mit  Quecksilber  gefüllten  Schale,  dessen  Oberfläche  einen  vollkommenen 
horizontalen  Spiegel  bildet;  da  aber  die  Oberfläche  des  Quecksilbers  seiner 
grossen  Beweglichkeit  wegen  durch  die  geringste  Erschütterung  erzittert, 
so  ist  es  schwer,  mit  einem  solchen  Quecksillwrhorizont  zu  beobachten, 
wenn  man  ihn  nicht  an  einem  sehr  ruhigen  und  festen  Orte  nufstellen  kann; 
man  bedient  sich  deshalb  auch  oft  statt  des  Quecksilbers  einer  Mischung 
von  Leinöl  und  Kienruss,  welche  noch  flüssig  genug  ist,  um  leicht  eine 
horizontale  Ebene  zu  bilden,  aber  doch  zu  zäh,  um  durch  jede  kleine  Er- 
schütterung in  Vibrationen  versetzt  zu  werden.  Misst  mau  nun  den  Win- 
kel z,  welchen  die  nach  dem  Stern  gerichtete  Visirlinie  oe  mit  der  Hori- 
* zontnlen  C f bildet,  so  findet  man,  dass  er  dem  Winkel  t gleich  ist,  wel- 
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chen  die  nach  dem  Bilde  de*  Sterns  gerichtet«  Visirlinie  o'  n mit  derselben 
macht.  Nun  aber  ist  der  einfallende  Strahl  c' n mit  eo  parallel,  weil  beide 
von  dem  unendlich  weit  entfernten  Sterne  herkommen,  folglich  ist  der  Win- 
kel y gleich  Winkel  2 und  X = t.  Da  nun  aher  e = t,  so  muss  also 
auch  1/  = X sein.  Sind  aber  die  Winkel  gleich,  welche  der  einfallende 
und  der  reflectirte  Strahl  mit  der  Spiegelebene  machen,  so  machen  sie  auch 
gleiche  Winkel  mit  dem  Kinfallslothe. 

Noch  einfacher  lässt  sich  dieser  wichtige  Satz  mit  Hülfe  des  Appa- 
rates,  Fig.  579,  nachweisen.  Der  Spiegel  /,  welchen  unsere  Figur  von  der 
Rückseite  zeigt,  ist  um  eine  verticale  Axe  drehbar,  welche  durch  den 

Fig.  679. 


Mittelpunkt  des  horizontalen  halbkreisförmigen  Brettes  A geht.  Die  Rich- 
tung des  Einfallslothes  für  ein  von  ü in  horizontaler  Richtung  auf  den 
Spiegel  fallendes  Strahlenbündel  ist  durch  den  Messingstreifen  he  bezeich- 
net, welcher  sich  mit  dem  Spiegel  dreht  und  bei  r einen  verticalen  Zei- 
ger trägt. 

Um  den  gekrümmten  Theil  des  Brettes  A ist  ein  dasselbe  überragen- 
der Halbkreis  von  Messingblech  gelegt,  welcher  bei  a einen  verticalen 
Schlitz  hnt.  Der  Viertelskrcis  von  u nach  der  rechten  Seite  ist  in  90  Grad 
gctheilt. 

Ist  der  Spiegel  so  gestellt,  dass  der  Zeiger  C auf  dem  Theilstrich  10°, 
oder  auf  20°,  30u  u.  s.  w.  steht,  so  wird  ein  Strahlenbündel,  welches  durch 
die  Spalte  bei  a eindringt  (am  besten  ein  durch  einen  Spiegel  horizontal 
gemachtes  Bündel  Sonnenstrahlen),  mit  dem  Kinfallslothe  des  Spiegels  einen 
Winkel  von  10,  20,  30  u.  s.  w.  Graden  machen  und  also  nach  den  Theil- 
strichen  20°,  40°,  t>0°  u.  s.  w.  reflectirt  werden. 

Bilder  ebener  Spiegel.  Mit  Hülfe  dieser  Grundsätze  kann  man  210 
leicht  zeigen,  dass  ein  ebener  Spiegel  von  Gegenständen,  die  sich  vor 
seiner  Ebene  befinden,  Bilder  zeigt,  und  dass  Bild  und  Gegenstand  in  Be- 
ziehung auf  die  spiegelnde  Ebene  symmetrisch  sind. 

Es  sei  m'm,  Fig.  5Ö0  (a.  f.  S.),  ein  ebener  Spiegel,  L ein  leuchtender  Punkt 
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vor  demselben,  der  einen  Strahl  Li  auf  den  Spiegel  sendet.  Dieser  Strahl 
wird  nun  nach  den  bekannten  Gesetzen  in  der  Richtung  IC  reflectirt,  und 
wenn  der  gespiegelte  Strahl  ein  Auge  trifft,  so  macht  er  auf  dasselbe  den- 
r£^  selben  Eindruck,  als  ob  er  von  einem 

Punkte  hinter  dem  Spiegel  käme. 
Ein  Strahl  Li'  wird  nach  der  Rich- 
tung i'  c'  reflectirt,  und  wenn  man 
die  Strahlen  ic  und  i'c'  rückwärts 
verlängert,  so  ist.  ihr  Durchschnitts- 
punkt I derjenige  Punkt,  von  W'el- 
chcm  alle  von  L kommenden  Strahlen 
nach  ihrer  Reflexion  durch  den  Spie- 
gel mm'  zu  divergiren  scheinen,  kurz 
1 ist  das  Spiegelbild  von  L.  — Nun 
aber  ist,  wie  leicht  zu  beweisen,  das 
Dreieck  t >'  L gleich  dem  Dreieck 
ii'l,  folglich  auch  i L — i I ; ist  aber 
i L — iJ,  so  lässt  sich  auch  leicht  beweisen,  dass  die  Dreiecke  i L k und 
i / 1:  einander  gleich  sind,  woraus  daun  endlich  folgt,  dass  der  Winkel  i /.  L 
gleich  ist  dem  Wiukel  »7.7,  dass  also  die  Linie  LI  rechtwinklig  steht  auf 
der  Spiegelebene  mm',  und  femer,  dass  /.  L — kl.  Um  also  das  Bild 
eines  leuchtenden  Punktes  in  einem  ebenen  Spiegel  zu  finden, 
hat  man  nur  von  dem  leuchtenden  Punkte  ein  Perpendikel  auf 
den  Spiegel  oder  seine  Verlängerung  zu  fällen  und  dasselbe 
hinter  der  Spie  gelebene  um  eben  so  viel  zu  verlängern,  als  der 
leuchtende  Punkt  vor  dein  Spiegel  liegt. 

Da  dies  für  jeden  Punkt  eines  Körpers  gilt,  welcher  Licht  auf  den 
Spiegel  sendet,  mag  es  nun  eigenes  oder  zerstreutes  Licht  sein,  so  kann 
man  leicht  das  Bild  dieses  Körpers  construiren.  In  Fig.  581  sei  M HI  ein 

ebener  Spiegel,  AU  ein  Pfeil,  welcher  sich 
vor  demselben  befindet.  Man  findet  das  Bild 
der  Spitze,  wenn  man  von  A ein  Perpendikel 
A k auf  die  Spiegelebene  fallt  und  die  Ver- 
längerung al:  desselben  gleich  Ak  macht; 
alle  von  A ausgehenden  Strahlen  scheinen  nach 
der  Spiegelung  so  zu  divergiren,  als  ob  sic 
von  a kämen;  n ist  also  das  Bild  von  .4; 
ebenso  ergieht  sich,  dass  I)  das  Bild  von  U 
ist;  der  Anblick  der  Figur  zeigt  deutlich,  dass 
Bild  und  Gegenstand  in  Beziehung  auf  die 
Spiegelcbcne  symmetrisch  sind. 

Die  Richtung  des  reflectirten  Strahles  lässt 
sich  also  leicht  mit  geometrischer  Genauigkeit  bestimmen;  nicht  so  einfach 
sind  die  Beziehungen  der  Intensität  des  cinfallenden  lind  des  reflectirten 
Lichtes,  liier  mag  darüber  einstweilen  nur  Folgendes  angeführt  werden: 


Fig.  581. 
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1.  Die  Intensität  dos  regelmässig  reflectirten  Lichte*  wächst  mit  dem 
Einfallswinkel,  ohne  jedoch  bei  rechtwinkligem  Auffallen  Null  zu  sein. 

2.  Sie  hängt  von  der  Natur  der  spiegelnden  Oberflächen  ab. 

Wir  wollen  nur  einige  Beispiele  anführen,  um  dieB  verständlicher  zu 
machen. 

Wenn  die  von  einer  Kerzenflamme  ausgehenden  Strahlen  nahe  recht- 
winklig auf  eine  mattgeschliffene  Glastafel  fallen,  so  kann  man  kein  Bild 
der  Flamme  unterscheiden;  mnn  sieht  es  aber  sehr  gut,  wenn  die  Strahlen 
recht  schief  auf  die  Platte  auffallen;  in  diesem  Falle  kann  mnn  das  Bild 
auch  auf  polirtem  Holze,  glänzendem  farbigen  Papier  n.  s.  w.  wahrnehmen, 
und  daraus  geht  hervor,  dass  die  Menge  des  reflectirten  Lichtes  um  so 
grösser  ist,  je  schiefer  die  Strahlen  einfallen. 

Gehen  wir  nun  zur  Betrachtung  einiger  Apparate  und  Instru- 
mente über,  welche  sich  auf  die  Spiegelungsgesetze  auf  ebenen  Spiegeln 
gründen. 

Winkelspiegel.  Wenn  zwei  ebene  Spiegel  in  irgend  einem  Win-  21 1 
kel  zusammengestellt  werden,  so  sieht  man  von  einem  zwischen  ihnen  sich 

befindenden  Ge- 
genstände mehrere 
Bilder,  deren  Zahl 
von  der  Neigung 
der  Spiegel  ab- 
hängt. In  Fig.  582 
seien  J/Aund  Ti  N 
zwei  unter  einem 
Winkel  von  72° 

(*/5  des  Kreisum- 

£ fanges)  zusammen- 

K i stossende  ebene 

Spiegel,  A ein 
leuchtender  Punkt, 
der  sich  in  der 
Mitte  deB  von  ihnen 
gebildeten  Win- 
kels befindet.  Zu- 
nächst wird  in  je- 
dem Spiegel  ein 

Bild  von  A entstehen,  und  zwar  ist  da«  Bild  für  den  einen  Spiegel  in  2?, 
für  den  anderen  in  /I, ; ein  in  0 befindliches  Auge  sieht  also  ausser  dem 
Gegenstände  A selbst,  in  Folge  einer  einmaligen  Spiegelung,  auch  noch 
die  Bilder  71  und  7?,  desselben.  Nun  aber  können  solche  Strahlen,  die 
von  dem  einen  Spiegel  reflectirt  worden  sind,  den  zweiten  treffen  und  an 
demselben  eine  abermalige  Reflexion  erleiden.  Da  alle  vom  ersten  Spiegel 
MN  reflectirten  Strahlen  so  divergiren,  als  ob  sie  von  B kämen,  so  ist  B 

33* 


Fig.  582. 
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gewissem) aassen  selbst  ein  Gegenstand,  welcher  Strahlen  auf  den  Spiegel 
B N sendet,  und  man  kann  demnach  leicht  das  Bild  des  Bildes  B im  Spie- 
gel .RjV  finden;  man  lalle  nur  von  B ein  Perpendikel  auf  die  Verlänge- 
rung von  11 N,  und  verlängere  eg  auf  die  bekannte  Weise,  so  erhält  man 
Fig.  58H  das  Bild  C, , von 

welchem  alle  Strah- 
len auszugehen 
scheinen,  die  von 
dem  Spiegel  MN 
auf  den  Spiegel 
BN reflectirt  wer- 
den und  an  diesem 
eine  abermalige 
Spiegelung  erlei- 
den; und  so  sieht 
das  Auge  in  0 nach 
zweimaliger  Spie- 
gelung noch  ein 
Bild  in  Ct. 

Das  Bild  B\  ist 
aber  auch  ein  Ge- 
genstand für  den 
Spiegel  MN,  und 
wenn  man  den  Ort 
deB  Bildes  von  II,  bestimmt,  so  findet  man,  dass  es  in  C liegt. 

Von  dem  Bilde  C kann  nun  kein  weiteres  Bild  entstehen,  weil  es 
hinter  der  Reflexionsebene  des  Spiegels  M N und  in  der  Ueflexionsebene 
des  Spiegels  BN  liegt.  Dassell«*  gilt  vom  Bilde  C\.  Von  dem  Gegen- 
stände A sieht,  man  also  hier  noch  vier  Bilder,  welche  mit  A selbst  ein 
Fünfeck  bilden. 

Wären  die  Spiegel  unter  einem  Winkel  von  60°,  45°,  36°  u.  s.  w.  ge- 
neigt gewesen,  d.  h.  betrüge  der  Winkel,  den  sie  machen,  Vei  Vsi  V io  de® 
ganzen  Kreisumfanges,  so  würde  man,  den  Gegenstand  selbst  mitgerechnet, 
6,  8,  10  n.  s.  w.  Bilder  gehen. 

Auf  diesem  Principe  beruht  die  Einrichtung  des  von  Brewster  er- 
fundenen Kaleidoskops.  Eine  sehr  zweckmässige  Modification  derselben 
ist  das  von  Debus  in  Dormstadt  erfundene  und  nach  ihm  genannte  De- 
busskop. 

Wie  man  sieht,  vermehrt  sich  die  Anzahl  der  Bilder,  wenn  der  Win- 
kel kleiner  wird;  ihre  Anzahl  wird  unendlich  gross,  wenn  der  Winkel  der 
Spiegel  Null  ist,  d.  h.  wenn  die  Spiegel  einander  parallel  sind. 

212  Das  Reflexionsgoniometer.  Wollaston  wandte  die  Spiegel- 
bilder der  Kry stallflächen  zuerst  an,  um  den  Winkel  zu  messen, 
welchen  jo  zwei  Flächen  eines  Krystalles  mit  einander  machen.  Das 
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Reflexionsgoniometer,  dessen  getheilter  Kreis 
ene  liegt,  findet  man  fast  in  allen  Lehrbüchern  der 
Kig.  584.  Mineralogie  and  der 

Krystallographie  aus- 
führlieh  beschrieben,  wir 
können  deshalb  tun  so 
mehr  von  einer  Be- 

sprerlmng  desselben  l'm- 
gang  nehmen,  als  es  le- 
yf  ' \T  diglieh  zur  Messung  von 

F®  Krvstall  winkeln  ge- 

H braucht  werden  kann; 

p®  wir  wollen  dagegen  das 

I , Babinet’sche  Gonio- 

I 1 meter,  welches  auf  den- 

I gelben  l'rincipien  beruht, 

■ naher  betrachten,  weil 

■ es  ein  zu  manchen  ande- 

|cS  ren  optischen  Untersu- 

vtQfiF  chungen  sehr  brauchbarer 

Apparat  ist. 

Babinet’a  Gonio- 
■am^^rr  — • meter,  von  welchem Fig. 

584  eine  perspectivische 
Ansicht  und  Fig.  585  der 
Fig  585.  Grundriss  ist,  besteht  aus 

einem  horizontalen  ge- 
theilten  Kreis,  um  des- 
sen verticale  Axe  fol- 
/m*  gende  Stücke,  in  einer 

^ aus  Fig.  583  (a.  S.  516) 

V/tf  zu  ersehenden  Weiso 

4 i| 1 drehbar  sind. 

7 1.  F.inc  Messingschiene 

j,  I /^pnyr  i A.  Sie  bewegt  sich  dicht 

Hk  1 $Bk  unterhalb  des  getheilten 

U Kreises  und  kann  mit 

■*  tl  Hülfe  der  Schraube  r an 

> - H denselben  festgeklemmt 

" werden.  Das  äussere  Endo 

jGf  der  Schiene  A,  welches  in 

Fig.  586  fehlt,  tragt,  das 
Rohr  L,  dessen  Einrich- 
tung  weiter  unten  be- 
schrieben werden  soll. 
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Von  (1er  Katoptrik  oder  der  Reflexion  des  Lichtes. 

2.  Die  Messingschiene  B,  welche  sich  unmittelbar  über  dem  getheil- 
teu  Kreise  hin  bewegt  und  welche  durch  die  Klemmschraube  s (in  Fig.  584 

Fig.  586. 


und  Fig.  585  nur  theilweise  sichtbar  und  in  Fig.  586  ganz  weggelassen) 
festgestellt  und  durch  die  Mikrometerschraube  t fein  verschoben  werden 
kann.  Mit  dieser  Schiene  B,  welche  das  Fernrohr  F trägt,  ist  auch  der 
Nonius  n verbunden. 

3.  Die  Schiene  C\  welche  mit  dem  Zapfen  Z ein  Stück  bildet!  Mit 
der  Schiene  C , welche  mittelst  der  Klemmschraube,  U,  Fig.  584  und  585, 
fcstgestellt  und  vermittelst  der  MikrometerBchraube  V fein  verschoben 
werden  kann,  ist  der  Nonius  p verbunden. 

Mit  der  Schiene  C wird  nun  auch  das  Tischlein  M um  die  verticale 
Axe  des  getheilten  Kreises  gedreht.  Endlich  kann  aber  noch 

4.  das  Tischlein  .1/  für  sich  allein  um  die  verticale  Axe  des  Appara- 
tes  gedreht  werden,  nachdem  die  Schiene  C mittelst  der  Klemmschraube 
U festgestellt  worden  ist. 

Das  Fernrohr  F ist  ein  kleines  astronomisches  Fernrohr  mit  Faden- 
kreuz. 

Das  Rohr  L ist  ein  Fernrohr,  an  welchem  man  die  Ocularröhre  entfernt 
und  statt  dessen  eine  Röhre  eiligeschoben  hat,  die  nach  Aussen  durch  eine 
mit  einer  feinen  vertiealen  Sjailte  (I,  Fig.  584,  versehene  Platte  geschlossen  ist. 

Wenn  sich  die  Spalte  (l  im  Brennpunkt  der  Objcctivlinse  befindet, 
welche  das  innere  Ende  des  Rohres  L verschliesst,  so  werden  die  durch 
die  Spalte  d einfallenden  Strahlen  die  fragliche  Objcctivlinse  als  ein  ihrer 
Axe  paralleles  Strahlenbüudel  verlassen,  und  wenn  das  Fernrohr  F dem 
Rohre  L diametral  gegenübergestellt  ist,  so  dasB  die  Axen  beider  Rohre 
in  eine  gerade  Linie  zusammenfallen,  so  wird  man  durch  das  Fernrohr 
F bei  richtiger  Einstellung  desselben  ein  scharfes  Bild  der  S|ialte  d sehen. 

Nach  diesen  Erörterungen  ist  die  Anwendung  unseres  Instrumentes 
als  Goniometer  leicht  verständlich. 

Nachdem  man  die  beiden  Rohre  L und  F unter  einem  beliebigen 
gegenseitigen  Winkel,  etwa  so  wie  es  Fig.  585  zeigt,  durch  Anziehen  der 
Klemmschrauben  )'  und  S festgestellt  hat,  wird  auch  die  Schiene  C in  der 
Weise  fcstgestellt,  dass  ihr  Nonius  p auf  einen  bestimmten  Punkt  der 
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Der  Spiegelsextant. 

Theilong,  etwa  auf  den  Nullpunkt,  einstellt.  Alsdann  wird  der  zu  mes- 
sende Krystall  mit  etw'as  Wachs  auf  das  Tischlein  M befestigt,  dessen  Platte 
aus  einem  Stücke  Spiegelglas  gemacht  ist,  und  zwar  so,  dass  die  Kante 
der  beiden  Flachen,  deren  Winkel  man  messen  will,  genau  vertical  steht, 
also  parallel  ist  mit  der  Spalte  d des  Rohres  L und  mit  dem  verticalen 
Faden  des  Fadenkreuzes  im  Fernrohr  /’. 


Wenn  nun  irgend  welches  Licht,  sei  es  nun  diffuses  Tageslicht  oder 
das  Licht  einer  Kerzenflamme,  welche  man  nahe  vor  der  Spalte  d aufge- 
stellt hat,  in  das  Rohr  einlullt,  so  kann  man  es  durch  Drehen  des  Tisch- 
lei n»  M leicht  dahin  bringen,  dass  man  durch  das  Fernrohr  F das  Spie- 
gelbild der  Spalte  d in  einer  der  beiden  Krystallflächcn  sieht,  deren  Win- 
kel man  messen  will. 


Um  das  Spiegelbild  der  Spalte  besser  beobachten  zu  können,  ist  es 
gut,  wenn  man  nicht  ohnehin  im  dunkeln  Zimmer  arbeitet,  durch  passend 
angebrachte  Schirme  alles  fremde  Licht  abzuhalten. 

Nachdem  man  es  mit  Hülfe  der  Mikrometersehraube  t dahin  gebracht 
hat,  dnss  der  verticale  Faden  des  Fadenkreuzes  genau  auf  der  Mitte  des 
Spiegelbildes  steht,  wird  die  Klemmschraube  u gelöst,  die  Schiene  O summt 
dem  Tischlein  M und  dem  Krystall  um  die  verticale  Axe  des  Instrumen- 
tes gedreht,  bis  das  von  der  zweiten  Krystnllflnehe  erzeugte  Spiegelbild 
der  Spalte  im  Gesichtsfelde  des  Fernrohrs  erscheint.  Darauf  wird  mit 
Hülfe  der  Mikrometerschraube  v die  Mitte  des  Spaltenbildcs  wieder  genau 
auf  das  Fadenkreuz  eingestellt  und  endlich  der  Nonius  abgelesen. 


Zur  Krläuterung  mag  folgendes  Beispiel  dienen.  Auf  das  Tischleiu 
.1/  war  ein  säulenförmiger  Schwerspathkrystall  aufgesetzt , dessen  Quer- 
schnitt ungefähr  die  Gestalt  Fig.  587  hatte.  Während  der  Nonius  p auf 
0“  stand  als  das  durch  die  Krystallfläche  </  erzeugte  Spiegelbild  des  Spal- 
Fig  587  tes  auf  das  Fadenkreuz  des  Fernrohres  F eingestellt  er- 
schien, musste  mau  die  Schiene  C so  weit  drehen,  dass  der 
Nonius  p auf  1 1 1»°  22'  zu  stehen  kam,  um  das  durch  die 

Fläche  ff  erzeugte  Bild  der  Spalte  auf  das  Fadenkreuz 

s eingestellt  zu  sehen. 

Der  so  gemessene  Winkel  ist  aber  offenbar  der  Nebenwinkel  des- 
jenigen, welchen  dio  beiden  Flächen  <)  und  </  mit  einander  machen.  In 
unserem  Falle  ist  also  dieser  Winkel  180°  — llt!°  22'  = 63°  38'. 


Der  Spiegelsextant,  eines  der  wichtigsten  Winkelinessinstrumente,  213 
zeigt  uns  eine  ungemein  sinnreiche  Anwendung  der  Spiegelungsgesctze; 
das  Princip,  auf  welchem  seine  Hinrichtung  beruht,  ist  folgendes:  Es  sei  A, 

Fig.  585  (a.  f.  S.l,  ein  kleiner  Spiegel,  an  dessen  oberer  Hälfte  die  Belegung 
abgenommen  ist,  so  dass  ein  in  0 befindliches  Auge  durch  den  freien  Theil 
der  Glasplatte  hiudurchselien  kann ; in  li  befinde  sich  nun  ein  zweiter  Spie- 
gel, der  um  eine  Axe  drehbar  ist,  welche  rechtwinklig  auf  der  Ebene  der 
Figur  steht.  Mau  kann  nun  dem  Spiegel  li  eino  solche  Stellung  geben, 
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dass  ein  von  einem  fernen  Gegenstände  herkommender  Strahl  /.  B,  wel- 
cher neben  dem  Spiegel  A vorbeigeht,  durch  den  Spiegel  IS  nach  A und 

dann  vom  Spiegel  A nach  0 reflectirt  wird; 
das  Auge  in  0 wird  in  diesem  Falle  durch 
die  unhelegte  Hälfte  des  Spiegels  A in  der 
Richtung  0 Ei  den  ferneren  Gegenstand 
direct,  im  belegten  Theile  aber  das  Bild 
desselben  Gegenstandes  sehen.  Wir  wollen 
diese  Stellung  des  Spiegels  IS  die  Anfangs- 
Stellung  nennen. 

Wenn  aber  nun  der  Spiegel  B um  seine 
Axe  gedreht  wird,  wenn  er  etwa  in  die 
durch  stärkere  Schraflirung  angedeutete 
Lage  gebracht  ist,  so  kann  der  Strahl  EIS 
nicht  mehr  nach  A reflectirt  werden,  man 
wird  also  in  dem  unteren  Theile  des  Spie- 
gels A nicht  mehr  das  Bild  desselben  Ge- 
f genstandes  sehen,  den  man  durch  die  obere 
Hälfte  erblickt,  sondern  das  Bild  eines  an- 
deren Gegenstandes,  von  welchem  der  Strahl 
FIS  herkommt. 

Des  kürzeren  Ausdruckes  wegen  wollen 
. n wir  den  Gegenstand,  von  welchem  der  Strahl 

\v  Eli  herkommt,  mit  L,  den  Gegenstand, 

von  welchem  der  Strahl  Fit  herkommt, 
mit  11  bezeichnen. 

Die  Winkelmessung  mit  dem  Sextanten  beruht,  nun  darauf,  dass  der 
Winkel,  um  welchen  man  den  Spiegel  B aus  seiner  Anfangsstellung  dre- 
hen muss,  um  im  unteren  Theile  des  Spiegels  A das  Bild  des  Gegenstan- 
des U zu  sehen,  während  man  durch  seine  obere  Halite  imtaer  noch  I.  er- 
blickt, halb  so  gross  ist  als  der  Winkel  EIS  F,  welchen  die  nach  L und 
li  gerichteten  Visirlinien  BE  und  IS F mit  einander  machen. 

Die  Richtigkeit  dieser  Behauptung  lässt  sich  leicht  mit  Hülfe  des 
schon  betrachteten  Apparates,  Fig.  589  , darthun.  Wenn  der  Spiegel  f so 
gestellt  ist,  dass  der  Zeiger  C vor  die  Spalte  « zu  stehen  kommt,  so  wird 
ein  durch  diese  Spalte  nach  dem  Spiegel  schauendes  Auge  das  Bild  des 
Zeigers  und  der  Spalte  selbst  erblicken,  wird  aber  jetzt  der  Spiegel  um 
10°,  20°,  30°  u.  s.  w.  gedreht,  so  sieht  das  Auge  bei  a dns  Bild  der  Theil- 
striche  20°,  40°,  60°  u.  s.  w.  Kurz,  wenn  man  den  Spiegel  f um  einen 
Winkel  m aus  seiner  Anfnngsstellung  gedreht  hat,  so  sendet  er  nun  das 
Bild  eines  um  den  Winkel  2«  von  der  Spalte  alistehenden  Theilstrichs  nach 
a hin.  — Ebenso  beim  Spiegelsextant.  Wird  der  Spiegel  B um  n Grad 
nach  der  rechten  gedreht,  so  sendet  er  in  der  Richtung  B A,  Fig.  5Ö8, 
Strahlen  nach  dem  Spiegel  A,  die  von  einem  Gegenstände  B kommen, 
welcher  um  2 « Grade  rechts  von  L liegt. 
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Per  Spiegelsextant. 


In  Fig.  500  ist  «'in  Spiegelsextant  abgehildet,  und  zwar  ein  Sextant 
von  der  einfachsten  Einrichtung.  A ist  der  feste  oben  durchsichtige  Spie- 
gel. Der  Spiegel  B,  den  unsere  Figur  von  der  Rückseite  zeigt,  ist  um 

Fig.  5S9. 


den  Mittelpunkt  des  getheilten  Kreisbogens  M N drehbar.  Dem  Spiegel 
A gegenüber  ist  an  das  (jestell  eine  Messingplatte  angeschraubt,  in  welcher 
sich  ein  kleines  Ia>eh  o befindet,  an  welches  man  das  Auge  hält,  um  nach 
Fig.  f>!K).  dem  Spiegel  A zu  sehen. 

Der  Spiegel  B ist  auf 
einer  um  ihren  Mittel- 
punkt drehbaren  Scheibe 
befestigt,  von  welcher  wie 
ein  Radius  die  Schiene 
])('  ausgeht;  wenn  also 
der  Spiegel  B um  seine 
Axe  gedreht  wird,  so 
durchläuft  das  Ende  C 
dieser  Schiene  die  Thei- 
lung  des  Kreises;  um  ge- 
nauer ablesen  zu  können, 
ist  bei  C an  der  Schiene  CD  ein  Nonius  ( '/  befestigt.  Die  Theilung  ist  so  ein- 
gerichtet. dass  der  Nonius  auf  den  Nullpunkt  der  Theilung  zeigt,  wenn  die 
’oeiden  Spiegel  parallel  sind.  Jeder  halbe  Grad  der  Theilung  ist  für  einen 
ganzen  gezählt,  d.  h.  die  Theilstriche,  die  von  dem  Nullpunkte  der  Theilung 
um  10,  20,  30  u.  s.  w.  Grade  abstehen,  sind  mit  20,  40,  60  bezeichnet,  weil 
man  ja  doch  den  Winkel,  um  welchen  der  Spiegel  B gedreht  wird,  mit  2 multi- 
pliciren  muss,  um  den  Winkel  der  entsprechenden  Visirlinie  zu  erhalten. 

Gewöhnlich  ist  der  getheilte  Kreisbogen  nur  etwas  mehr  als  '/#  des 
Kreisumfunges,  daher  der  Name  Sextant.  Das  Instrument  bedarf  keines 
Statifs,  man  nimmt  es  an  dem  Handgriffe  h in  die  Hand  und  hält  das  In- 
strument dnnn  so  vor  das  Auge,  dass  man  durch  die  Ocffnung  o und  den 
oberen  Theil  des  Spiegels  A denjenigen  der  beiden  einzuvisirenden  Gegen- 
stände sieht,  welcher  links  liegt,  und  dreht  dann  die  Schiene  CD,  big 
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in  dem  unteren  Theile  des  Spiegels  A das  Bild  des  rechts  gelegenen  Ge- 
genstandes R gerade  unter  dem  Bilde  von  L erscheint.  Ist  dies  erreicht, 
so  stellt  man  den  drehbaren  Radius  mit  Hülfe  einer  Schraube  bei  n fest 
und  liest  dann  den  Nonius  ab. 

An  Spiegelsextanten,  welche  zu  genaueren  Messungen  dienen  sollen, 
ist  statt  der  kleinen  Oeffnung  0 ein  nach  dem  Spiegel  A gerichtetes  Fern- 
rohr angebracht.  Wenn  man  durch  ein  Fernrohr  beobachtet,  so  sieht  mail 
nicht  mehr,  wie  bei  der  Beobachtung  mit  blossem  Auge,  den  Spiegel  A in 
zwei  Felder  getheilt,  d.  li.  man  unterscheidet  durch  das  Fernrohr  sehend 
nicht  mehr  den  belegten  und  den  unbelegten  Tlieil  des  Spiegels  A,  son- 
dern die  beiden  Bilder  fallen  ganz  über  einander. 

Fig.  591  stellt  einen  vollständiger  ausgestatteton  Spiegelscxtauten 
dar.  Die  Figür  ist  nach  den  bisherigen  Erklärungen  wohl  leicht  zu 


Fig.  6'M. 


verstehen.  C ist  der  feste,  Ii  der  drehbare  Spiegel;  ICD  ist  das  eben  be- 
sprochene Fernrohr.  II  ist  der  Handgriff,  welcher  hier  parallel  mit  der 
Ebene  des  Instrumentes  angebracht  ist.  Cr  ist  eine  I.oupe,  welche  man 
über  den  Nonius  stellt,  um  besser  nblesen  zu  können. 

Bei  L und  bei  K sind  dunkelfarbige  Gläser,  sogenannte  Blendglä- 
ser, angebracht,  welche  man  in  den  Weg  der  einfallenden  Strahlen  bringt, 
wenn  man  Sonnenhöhen  messen  will,  weil  das  Sonnenlicht  viel  zu  hell  ist, 
als  dass  man  ohne  ein  solches  Hiilfsmittel  die  Sonne  visiren  könnte. 

Die  Ebene  des  getheilten  Kreises  muss  immer  in  die  Ebene  der  Visir- 
linien  fallen,  deren  Winkel  man  messen  will.  Um  z.  B.  die  Höhe  eines 
Gestirnes  über  dem  Horizonte  zu  messen,  muss  die  Ebene  des  Kreises  ver- 
tical  gehalten  werden,  wie  dies  Fig.  592  erläutert. 

214  Das  HeliOStat.  Bei  vielen  optischen  Versuchen  muss  man  durch 
eine  kleine  Oetfuung  im  Laden  eines  dunkeln  Zimmers  ein  Bündel  Sonncn- 
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strahlen  einfallen  lassen.  Damit  die  einfallenden  Strahlen  eine  passende 
Richtung  haben,  lasst  man  sie  aber  nicht  direct  eintrcten,  sondern  man 
bringt  vor  dem  Laden  einen  ebenen  Spiegel  au,  welcher  die  Sonnenstrah- 
len in  passender  Richtung  durch  die  kleine  Oeffnung  in  das  /immer  re- 
flectirt.  Nun  aber  ändert  sich  der  Stand  der  Sonne  fortwährend,  und  eine 
Folgo  davon  ist,  dass  auch  die  Richtung  der  ins  Zimmer  reflectirten  Strah- 
len sich  ändert,  wenn  der  Spiegel  fest  stehen  bleibt. 

Will  man  die  Richtung  der  in  das  Zimmer  reflectirten  Strahlen  un- 
verändert erhalten,  so  muss  also  der  Spiegel  in  einer  der  Bewegung  der 
Sonne  entsprechenden  Weise  gedreht  werden,  und  jede  Vorrichtung,  durch 
welche  dies  ausgeführt  wird,  wird  ein  lleliostat  genannt. 


Bei  den  einfachsten  Ileliostaten,  wie  sie  in  der  Regel  au  Sonneu- 
uiikroskopen  angebracht  werden,  geschieht  die  Drehung  des  Spiegels  durch 
die  Hand.  Zunächst  kann  der  Winkel  geändert  werden,  welchen  der  Spie- 
gel mit  der  Ebene  des  Fensterladens  macht;  dann  aber  ist  der  Spiegel  noch 
in  einer  zur  Ebene  des  Fensterladens  rechtwinkligen  Ebene  drehbar.  Diese 
beiden  Drehungen  werden  vermittelst  zweier  an  der  inneren  Seite  des  La- 
dens angebrachter  Schruubenköpfc  ausgeführt  und  mau  ist  dudurch  im 
Stande,  den  Spiegel  stets  so  zu  stellen,  dass  die  von  ihm  reflectirten  Son- 
nenstrahlen in  horizontaler  Rieh- 
Fig.  5‘J3.  tung  rechtwinklig  zur  Ebene  des 

Fensterladens  eintreten. 


Den  Spiegel  beständig  durch 
Drehen  mit  der  Hand  iu  richtiger 
Stellung  zu  erhalten,  ist  nicht  ul- 
lein lästig,  sondern  bei  vielen 
Versuchen  auch  sehr  störend;  man 
bat  deshalb  Hcliostate  construirt, 
bei  welchen  die  Drehung  des  Spie- 
gels durch  ein  Uhrwerk  besorgt 
wird. 

Einer  der  übersichtlichsten 
hierher  gehörigen  Apparate  ist  das 
von  Meyerstein  construirte  He- 
liostat, welches  in  Fig.  593  unge- 
fähr in  */ä  der  natürlichen  Grösse 
abgebildet  ist.  Das  Instrument 
w-ird  so  aufgestellt,  dass  die  Axe 
ilU  der  Weltaxe  parallel  stellt. 

Nahe  am  unteren  Ende  ist  an 
der  Axe  an  ein  gezahntes  Rad 
befestigt,  welches  durch  das  Uhr- 
werk CC  in  21  Stunden  einmal  um  seine  Axe  umgedreht  wird,  so  dass  also 
die  Axe  uu  in  jeder  Stunde  eine  Drehung  von  15°  erleidet. 
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Eine  auf  das  obere  Ende  der  Axe  aa  aufgesehobcne  und  mittelst 
einer  IStellsehraube  fest  zu  klemmende  Messinghülse  endet  oben  mit  einer 
halbkreisförmigen  Gabel,  zwischen  deren  Enden  der  ebene  Spiegel  ss  so 
angebracht  ist,  dass  er  um  eine  rechtwinklig  zu  aa  stehende  Axe  gedreht, 
und  in  jeder  beliebigen  Neigung  gegen  aa  festgestellt  werden  kann. 

Der  Spiegel  s's  wird  nun  so  gestellt,  dass  der  einfallende  Strahl  ro 
nach  op,  der  Verlängerung  der  Axe  aa,  reflectirt  wird,  dass  also  der  re- 
flectirte  Strahl,  in  die  Richtung  der  Weltaxe  fallend,  gegen  den  Nordpol  des 
Himmels  gerichtet  ist. 

Wird  nun  bei  unveränderter  Neigung  des  Spiegels-.ss  gegen  die  Welt- 
axe  die  derselben  parallele  Axe  aa  durch  das  Uhrwerk  mit  derselben  Win- 
kelgeschwindigkeit gedreht,  mit  welcher  die  Sonne  sich  um  die  Weltaxe 
bewegt,  so  ist  leicht  zu  übersehen,  dasB  der  reflectirte  Strahl  stets  mit 
op,  der  Richtung  der  Weltaxe,  zusammenfallen  muss. 

Wie  gross  die  Neigung  der  Spiegelebene  gegen  die  Weltaxe  sein  müsse, 
ergiebt  sich  aus  folgender  Betrachtung: 

Es  sei  ap,  Fig.  594,  die  Richtung  der  Weltaxe,  o der  Mittelpunkt 
des  Spiegels,  TO  der  einfallende  Strahl.  Die  Poldistanz  der  Sonne,  also 
den  Winkel  ro p wollen  wir  mit  <p  bezeichnen.  Soll  nun  der  Strahl  ro 
nach  0 p reflectirt  werden,  so  muss  das  Einfallsloth  0(1  den  Winkel  rop 


Fig.  594. 


halbiren,  der  Winkel  (lop  iuubs  */5  qr  sein. 
Da  ferner  die  Spiegelebene  s's  rechtwink- 
lig auf  0(1  stehen,  der  Winkel  dos  also 
90°  sein  muss,  so  ergiebt  sich  für  den  Win- 
kel .r,  welchen  die  Spiegelebene  OS  mit  der 
Weltaxe  op  macht,  der  Werth 
x = 90°  — ’/j  <p. 

W iire  z.  B für  einen  bestimmten  lag 
die  nördliche  Declination  der  Sonne  gleich 
20°,  so  wäre  rp  = 90°  — 20°  = 70°,  also 
X = 55°.  An  einem  Tage,  an  welchem 
die  Sonne  20°  südlich  vom  Aequator  steht, 
ist  qn  = 110°,  an  diesem  Tage  ist  also 
der  Spiegel  so  zu  stellen,  dass  x — 35°. 

Zur  richtigen  Einstellung  des  Spiegels  dient  der  getheilte  Kreis  kk , 
Fig.  593,  über  welchem  sich  parallel  mit  der  Spiegelebene  ein  Zeiger  be- 
wegt, der  auf  Null  steht,  wenn  die  Spiegelebene  mit  der  Weltaxe  zusammen- 
fallt, wenn  also  der  Winkel  pos  gleich  Null  ist. 

Bei  richtiger  Einstellung  liefert  also  dieses  Instrument  einen  refloc- 
tirten  Strahl,  welcher,  wahrend  die  Sonne  ihre  tägliche  Bewegung  fort- 
setzt, doch  unverändert  die  Richtung  der  Weltaxe  l>eibehält.  Diese  Rich- 
tung des  reflcctirten  Strahles  ist  aber  für  die  meisten  Versuche  höchst  un- 
bequem und  es  bedarf  eines  zweiten  Spiegels,  um  den  in  der  Richtung  der 
Weltaxe  aufwärts  sich  fortpflanzenden  Strahl  in  horizontaler  Richtung  ins 
verfinsterte  Zimmer  zu  reflectiren. 


Digitized  by  Google 


Silbermann’s  Heliostat.  525 

Einmal  richtig  eingestellt,  behält  dieser  zweite  Spiegel  Beine  Stellung 
unverändert  bei.  Beide  Spiegel  sollten,  wenigstens  zu  genaueren  Versu- 
chen, Metallspiegel  seil). 

Das  oben  beschriebene  Meyerstein’sche  Heliostat  ist  eigentlich  nur 
eine  vereinfachte  Form  des  Fahrenheit’ sehen , dessen  sich  auch  Fraun- 
hofer bediente.  Beim  Fahrenheit’schen  Heliostat  sind  beide  Spiegel 
auf  demselben  Statif  angebracht,  während  bei  der  Meyerstein'schen  Vor- 
richtung der  zweite  Spiegel  ein  von  dem  eigentlichen  Heliostat,  Fig.  593, 
ganz  getrenntes  Stück  bildet. 

I)a  bei  jeder  Reflexion  Eicht  verloren  geht,  so  war  man  schon  früher 
bemüht  Uhrheliostate  mit  einem  Spiegel  zu  construircn.  Der  erste  der- 
artige Apparat  rührt  von  S’tiravesande  her.  Später  haben  Gambey 
und  Silbermann  einspiegelige.  Uhrwerk -Heliostate  construirt. 

Silbermann’s  Heliostat  ist  in  Fig.  595  in  '/<,  der  obere  215 
Theil  desselben  ist  in  Fig.  59(i  (a.  f.  S.)  und  ein  Durchschnitt  der  Säule 
A ist  in  Fig.  597  (a.  S.  527)  in  */l  der  natürlichen  Grosse  dargestellt. 

Wenn  das  Instrument  richtig  aufgestellt  ist.  so  fällt  die  Axe  der 
Säule  A mit  der  Richtung  der  Weltaxe  zusammen.  Diese  Säule  A b<“- 

Fig.  596. 
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steht  aber  aus  drei  coneentrischen  in  einander  steckenden  Theilen,  von 
denen  der  mittlere  X , Kip.  597,  eine  auf  der  oberen  Fläche  der  Trommel  T 
befestigte  Hülse  ist,  welche  vollkommen  feststehend  in  keinerlei  Weise  ge- 


Fig.  59fi. 


dreht  werden  kann.  Auf  dem  oberen  Ende  dieser  Hülse  ist  die  in  der  Mitte 
durchbohrte  kreisförmige  Scheibe  UU  befestigt,  welche  die  Stelle . eines 
Uhrzifferblattes  vertritt.  Der  ganze  Umfang  ist  in  24  Stunden,  jede 
Stunde  ist  wieder  in  12  gleiche  Tlicile  getheilt,  so  dass  der  Zwischenraum 
zwischen  je  zwei  auf  einanderfolgenden  Theilst  riehen  einem  Zeitintervall 
von  5 Minuten  entspricht. 

Die  durch  die  Axo  der  Säule  A gelegte  Verticalebene  schneidet  das 
Zifferblatt  in  den  beiden  Theilstrichen,  welche,  dem  Mittag  und  der  Mit- 
ternacht entsprechend,  mit  12  bezeichnet  sind. 

Auf  dieser  festen,  oben  mit  dem  Zifferblatt  endigenden  Hülse  X steckt 
«•ine  zweite,  um  die  erstere  frei  drehbare  Hülse,  welche  den  äusseren  Um- 
fang der  Säule  A bildet  und  welche  durch  eine  Klemmschraube  8 festge- 
stellt werden  kann.  Oben  endigt  diese  drehbare  Hülse  mit  einem  würfel- 
förmigen Ansatz  //,  in  welchem  der  messingene  Dogen  FF,  Fig.  596,  ver- 
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schiebbar  ist  und  in  jeder  beliebigen  Stellung  durch  die  Klemmschraube 
X festgestellt  werden  kann. 

Den  innersten  Theil  der  Säule  A bildet  eine  Metallaxe  «,  welche  durch 
das  in  der  Trommel  T befindliche  Uhrwerk  in  24  Stunden  einmal  umge- 

Fig.  697  . 


dreht  wird.  Auf  dem  oberen  Ende  dieser  Axe  ist  ein  würfelförmiger  Kör- 
per w aufgesteckt,  weleher  frei  um  diese  Axe  drehbar  ist  und  in  welchem 
der  Messingbogen  NN,  Fig.  590,  verschoben  und  in  lteliebiger  Stellung 
durch  die  Klemmschraube  y fixirt  werden  kann.  An  diesem  Würfel  w ist 
ein  Zeiger  v befestigt,  welcher  sich  über  die  Stnndentheilung  der  festen 
Scheibe  U hinwegbewegt,  wenn  »'  um  seino  Axe  gedreht,  wird. 

Durch  eine  auf  der  Hinterseite  des  Würfels  W gelegene , in  unserer 
Figur  also  nicht  sichtbare  Klemmschraube  kann  der  Würfel  W fest  mit 
seiner  Axe  verbunden  werden.  Ist  dies  geschehen,  so  kann  der  Würfel 
iO  freilich  nicht  mehr  frei  gedreht  werden,  er  nimmt  aber  mm  sammt  dem 
Zeiger  V an  der  Umdrehung  der  Uhraxe  «Theil,  so  dnss  der  Zeiger  in  6 
Stunden  einen  Viertelskreis  durchläuft. 

Ist  die  Säule  A mit  der  Weltaxe  parallel  und  der  Zeiger  v auf  12 
Uhr  gestellt,  so  fallt,  der  Mossinglmgen  NN  in  die  Ebene  des  Meridians. 
Hat.  man  den  Würfel  io  in  dieser  Stellung  gerade  in  dem  Moment  einge- 
stellt., in  welchem  die  Sonne  culmiriirt  und  ihn  sogleich  an  seine  Axe  an- 
geklemmt, so  wird,  von  dem  Uhrwerk  gedreht,  der  Zeiger  v nach  I,  2,  3 
n.  s.  w.  Stunden  auf  1,  2,  3 n.  s.  w.  Uhr  zeigen,  und  gleichzeitig  wird 
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auch  der  Bogen  NN  so  um  die  Weltaxe  gedreht,  dass  seine  Ebene  stets 
mit  dem  Stundenkreise  der  Sonne  zusammenfällt. 

Wenden  wir  uns  nun  zur  Betrachtung  des  Spiegels  und  seiner  Be- 
wegung. 

Die  Mitte  des  Spiegels  MM,  Fig.  596,  liegt  in  der  Verlängerung  der 
Säule  A.  Auf  der  einen  Seite  des  Spiegelrahmens  ist  eine  geschlitzte 
Schiene  t befestigt,  welche  rechtwinklig  auf  der  Spiegelebene  steht,  also 
dem  Einfallsloth  der  auf  dem  Spiegel  fallenden  Strahlen  parallel  ist. 

Der  Spiegel  MM  wird  von  zwei  Gabelu  C C und  1)  I)  getragen, 
welche  den  Spiegel  einerseits  bei  c,  andererseits  bei  p fassen.  Ein  Metall- 
stab y bildet  die  Verlängerung  der  Mittellinie  der  Gabel  C,  das  Metall- 
stäbehen h bildet  die  Verlängerung  der  Mittellinie  der  Gabel  D. 

Das  Stäbchen  h wird  von  dem  einen  Ende  des  messingenen  Bogens 
NN  und  in  gleicher  Weise  wird  das  Stäbchen  y von  dem  einen  Ende  des 
Bogens  T'V  getragen. 

Der  Gabel  C ist  eine  Drehung  um  die  Axe  des  Stäbchens  y gestattet, 
während  das  an  der  Galiel  1)  befestigte  Stäbchen  h in  der  cvlindrischen 
Oeffnung  drehbar  ist,  in  welcher  es  steckt. 

Durch  das  Leistchen  I q ist  die.  Gabel  C C,  durch  das  Leistchen  n q 
ist  die  Gabel  DD  mit  der  Schiene  tt  verbunden,  jedoch  so,  dass  den  En- 
den der  Leisten  bei  1,  bei  n und  bei  q eine  Drehung  um  den  Verbindungs- 
zapfen gestattet  ist  und  dass  die  beiden  unteren  Enden  der  Leistchen  bei 
q durch  den  sie  zusammenhaltenden  Zapfen  in  der  Spalte  der  Schiene  t zu 
bleiben  genöthigt  sind. 

Da  nun  cl  = C u und  Iq  = nq,  so  ist  das  Dreieck  l q C gleich  dem 
Dreieck  n cq,  wie  auch  der  Winkel  geändert  werden  mag,  welchen  die 
Leistchen  nq  und  /</  bei  q mit  einander  mnchen.  Daraus  folgt  al>er,  dass 
die  Ebene  der  Gabel  C und  die  Ebene  der  Gabel  1)  stets  gleiche  Winkel 
mit  der  Schiene  t,  mithin  auch  gleiche  V inkel  mit  der  Ebene  des  Spie- 
gels M M machen. 

Wenn  also  ein  Lichtstrahl  ik  in  einer  solchen  Richtung  auf 
den  Spiegel  fällt,  dass  seine  Verlängerung  die  Mittellinie  der 
Gabel  D und  die  Axe  des  Stäbchens  h bildet,  so  wird  dieser  Strahl 
nach  einer  Richtung  kz  reflectirt,  welche  die  Verlängerung  des 
Stäbchens  y und  der  Miteilinie  der  Gabel  l bildet. 

Um  zu  machen,  dass  die  Mittellinie  kh  der  Gabel  D wirklich  die 
Verlängerung  des  cinfallenden  Strahles  ik  bildet,  muss  man  den  Bügel 
NN  mittelst  der  Stellschraube  y in  einer  solchen  Lage  fest  klemmen,  dass 
dpr  Winkel,  welchen  kh  mit  der  Weltaxe  bildet,  gleich  ist  der  l’oldistanz 
der  Sonue  für  den  Tag,  an  welchem  man  gerade  das  Instrument  gebrau- 
chen will. 

Diese  Einstellung  lässt  sich  nach  der  dem  Versuchstage  entsprechen- 
den Dcclination  der  Sonne  mittelst  einer  auf  dem  Bogen  NN  angebrach- 
ten Theilung  ausführen. 

Ist  dies  geschehen,  so  wird  der  Würfel  w in  einer  solchen  Stellung 
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an  seine  Axe  angeklemmt,  dass  der  Zeiger  v auf  den  Theilstrich  des  Zif- 
ferblattes zeigt,  welcher  der  wahren  Zeit  des  Augenblicks  entspricht,  in 
welchem  mau  das  Uhrwerk  in  Gang  setzt.  Wird  alsdann  das  Instrument 
so  aufgestellt,  dass  die  Säule  A in  den  astronomischen  Meridian  zu  liegen 
kommt,  so  fallt  wirklich  A7t  in  die  Verlängerung  der  einfallenden  Strahlen 
und  bleibt  in  der  Verlängerung  derselben,  so  lange  das  Uhrwerk  die  Axe 
der  Säule  A,  also  auch  die  Ebene  des  Bogens  .iV N mit  der  entsprechen- 
den Geschwindigkeit  umdreht. 

Wenn  aber  kh  stets  in  der  Richtung  der  einfallenden  Strahlen  bleibt, 
so  fallt  die  Richtung  der  reflectirten  Strahlen  auch  stets  in  die  Verlänge- 
rung des  Stäbchens  g.  Durch  Verschieben  des  Bogens  FF  in  dem  Wür- 
fel f und  durch  Drehung  der  äusseren  Hülse  der  Säule  A,  wodurch  die 
Ebene  des  Bogens  FF  gedreht  wird,  kann  man  das  Stäbchen  g und  die 
Mittellinie  der  Gabel  C in  jede  beliebige  Lage  bringen  und  in  derselben 
feststellen,  wodurch  dann  auch  den  reflectirten  Strahlen  eine  unveränder- 
liche Richtung  gesichert  wird. 

Ausser  den  erwähnten  werden  noch  manche  andere  Anwendungen 
vom  ebenen  Spiegel  für  gäodätische  und  physikalische  Zwecke  gemacht. 

Eine  sehr  sinnreiche  Anwendung  hat  Poggendorff  von  dem  ebenen 
Spiegel  gemacht,  um  die  geringste  Veränderung  in  der  Lage  einer  Mag- 
netnadel oder  eines  Magnetstabes  zu  beobachten  und  zu  messen;  es  wird 
davon  im  zweiten  Theile  dieses  Lehrbuches  ausführlicher  die  Rede  sein. 

Reflexion  auf  gekrümmten  Spiegeln.  Wenn  ein  Lichtstrahl  21f> 
eine  krumme  Oberfläche  in  irgend  einem  Punkte  trifft,  so  wird  er  gerade 
so  reflectirt,  als  ob  er  die  Berülirungsebene  dieses  Punktes  getroffen  hätte. 

Ein  leuchtender  Punkt  also,  welcher  sich  im  Mittelpunkte  einer  innen  po- 
lirten  Kugel  befindet,  wird  nach  allen  Punkten  der  Kugeloberflächo  Licht- 
strahlen aussenden,  die  aber  sänuntlich  nach  dem  Mittelpunkte  zurückge- 
worfen werden.  Wenn  sich  ein  leuchtender  Tunkt  in  dem  eiuon  Brenn- 
punkte eines  innen  spiegelnden  Ellipsoids  befände,  so  würden  alle  Strah- 
len von  der  Oberfläche  nach  dem  anderen  Brennpunkte  reflectirt  werden; 
indem  sie  aber  ihren  Weg  fortsetzeu,  würden  sie  durch  eine  abermalige 
Reflexion  wieder  in  dem  ersten  Brennpunkte  vereinigt  werden. 

Die  Strahlen,  welche  von  einem  leuchtenden  Punkte  ausgehen,  der 
sich  in  dem  Brennpunkte  eines  Paraboloids  befindet,  und  die  Fläche  dieses 
Paraboloids  treffen,  werden  sämmtlicli  in  einer  Richtung  reflectirt,  welche 
mit  der  Axo  des  Paraboloids  parallel  ist.  Wenn  umgekehrt  ein  Bündel 
paralleler  Strahlen  in  der  Richtung  der  Axe  auf  das  Paraboloid  fallt,  so 
werden  sie  sämmtlich  nach  dem  Brennpunkte  desselben  reflectirt. 

Von  parabolischen  und  elliptischen  Spiegeln  wird  in  der  optischen 
Praxis  kaum  ein  Gobrauch  gemacht,  weshalb  wir  uns  gleich  zu  den  sphä- 
rischen Spiegeln  wenden,  welche  fast  ausschliesslich  zur  Anwendung 
kommen. 

Denkt  man  Bich  eine  Hohlkugol,  deren  innere  Fläche  sehr  gut 
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polirt  ist,  so  ist  ein  von  dieser  Hohlkugel  (huch  eine  Ebene  nbgeschnit- 
tencs  Stück  ein  sphärischer  Hohlspiegel.  Ein  convexer  Kugel- 
spiegel hingegen  ist  ein  Stück 
einer  ausBen  polirten  Kugel. 

Der  Durchmesser  eines  Ku- 
gelspiegels ist  die  Linie  MM'. 
Fig.  598,  welche  zwei  entgegen- 
gesetzte Punkte  des  Randes  ver- 
bindet; die  Linie  cd,  welche  den 
Mittelpunkt  der  Kugel  mit  der 
Mitte  des  Spiegels  verbindet,  heisst 
seine  Axe;  der  Winkel  endlich, 
welchen  die  Linien  cM  und  cM' 
mit  einander  machen,  seine  Oeff- 
von  welcher  der  Spiegel  ein  Stück 
ist , wird  auch  Mittelpunkt  der  Krümmung  genannt. 

217  Von  den  sphärischen  Hohlspiegeln.  Es  sei  MM,  Fig.  599, 
der  Durchschnitt  eines  sphärischen  Hohlspiegels,  dessen  Mittelpunkt  C ist. 
In  einem  Punkte  A der  Axe  befinde  sich  ein  leuchtender  Punkt,  der  seine 

Fig.  599. 


Fig.  598 


M 


nung.  Der  Mittelpunkt  v der  Kugel, 


Strahlen  auf  den  Spiegel  sendet.  Wie  ein  von  A ausgehender  Strahl, 
welcher  den  Spiegel  in  b trifft,  reflectirt  wird,  ist  leicht  zu  finden . denn 
die  von  b nach  dem  Mittelpunkte  ( ' gezogene  Gerade  ist  das  Kinfallsloth. 
Macht  man  den  Winkel  r gleich  dem  Winkel  i,  so  ist  b a der  reflectirtc 
Strahl. 

Denkt  mau  sich  auf  dem  Spiegel  einen  Kreis  bezeichnet,  dessen  Punkte 
sitmnitlich  von  d ebenso  weit  entfernt  sind  wie  b,  so  ist  leicht  einzusehen,  dass 
alle  Strahlen,  welche,  von  A ausgehend,  den  Spiegel  in  einem  Punkte  die- 
ses Ringes  treffen,  so  reflectirt  .werden,  dass  sie  die  Axe  .hl  in  demselben 
Punkte  « schneiden. 

Wenn  der  leuchtende  Punkt  sehr  weit  vom  Spiegel  entfernt  ist,  so 
kann  man  alle  Strahlen,  welche  er  auf  den  Spiegel  sendet,  als  unter  sich 
parallel  betrachten.  In  Fig.  600  sei  ab  ein  parallel  mit  der  Axe  eiufal- 
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lender  Lichtstrahl,  bC  das  Einfallsloth,  so  ist  offenbar  i = x.  Der  Ra- 
dius b G sei  mit  ß,  der  Winkel  b FC  mit  v bezeichnet,  so  haben  wir  i(Tri- 

Fig.  600. 


gonometrie  §.  21,  S.  31)  aus  dem  Dreieck  b FC  die  Proportion 
sin.  v : sin.  r = ß : CF 


und  daraus 


CF  = 


R ■ sin,  r 
sin.  v 


Nun  aber  ist  r = 
sin.  o = sin.  2 <; 


= s,  v = 180°  — r — X = 1800  — 2t,  mithin 
substituirt  man  diese  Werthe,  bo  kommt 
sin.  i 


FC— R . - 


sin.  2 i 


Je  kleiner  i wird,  desto  mehr  nähert  sich  FC  dem  Werthe  0,5  R. 
Die  folgende  kleine  Tabelle  enthält  eine  Reihe  zusammengehöriger  Werthe 
von  t und  FC 


1 

1* 

2 

5 

10 

15 

20 


FC 

R . 0,50006 
R.  0,50031 
R.  0,50191 
R.  0,50771 
R.  0,51764 
R.  0,54448 


Man  sieht  aus  dieser  Tabelle,  dass  FC  für  Werthe  von  i biB  zu  5 
Grad  hin  nur  wenig  von  0,5  R abweieht.  Selbst  für  i = 10°  ist  diese 
Abweichung  noch  nicht  bedeutend,  über  diesen  Werth  von  i hinaus  wird 
aber  der  Ueberschuss  von  F C über  */«  R sehr  merklich. 

Solche  Strahlen,  welche  der  Are  so  nahe  liegen,  dasB  der  Werth  von 
FC  für  dieselben  nicht  merklich  von  •/,  R differirt,  heissen  centrale 
Strahlen.  Der  Vereinigungspunkt  der  parallel  mit  der  Axe  auffallenden 
centralen  Strahlen,  Fig.  601  (a.  f.  S.),  führt  den  Namen  Brennpunkt 
oder  Focus  (er  soll  in  den  folgenden  Figuren  mit  F bezeichnet  werden). 
Dieser  Focus  liegt,  wie  wir  gesehen  haben,  in  der  Mitte  zwi- 
schen dem  KrümmungBmittelpunkt  des  Spiegels  und  dem  Spie- 
gel selbst,  auf  der  Axe  des  Spiegels. 

Ist  die  Krümmung  des  Spiegels  von  der  Mitte  bis  zum  Rande  bc- 
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deutend,  bo  werden  die  parallel  mit  der  Axe  in  der  Nähe  des  Randes 
auffallenden  Strahlen  nicht  mehr  nach  dem  llauptbrennpunkt  F hin  reflec- 

tirt,  wie  die  centralen  Strah- 
len, sondern  sie  schneiden 
die  Axe  in  einem  Punkte  w, 
Fig.  602,  welcher  näher 
am  Spiegel  liegt  als  F. 

Wenn  ein  Hohlspie- 
gel zu  optischen  Zwecken 
brauchbar  sein  soll,  so 
muss  er  die  von  einem 
Punkte  ausgehenden  Strah- 
len auch  möglichst  nahe 
wieder  in  einem  Punkte  vereinigen.  Dies  ist  aber  nur  dann  möglich,  wenn 
die  Oeffnung  des  Spiegels  nicht  bedeutend,  wenn  sie  allerhöchstenB  4 bis  6° 
ist,  denn  nur  in  diesem  Falle  kann  man  alle  den  Spiegel  treffenden 
Strahlen  als  centrale  Strahlen  betrachten.  Wir  wollen  im  Folgenden  auch 
nur  solche  Spiegel,  also  auch  nur  centrale  Strahlen,  betrachten. 

Der  erwähnte  Fehler,  dass  nicht  alle  mit  der  Axe  parallel  einfallen- 
den Strahlen  genau  in  einem  Punkte  vereinigt  werden,  dass  der  Vereini- 
gungspunkt für  die  Randstrahlen  dem  Spiegel  näher  liegt  als  dem  Brenn- 
punkte, wird  sphärische  Aberration  genannt. 

Wenn  der  leuchtende  Punkt  nicht  unendlich  weit  liegt,  sondern  in 
solcher  Entfernung,  dass  man  die  Divergenz  der  den  Spiegel  treffenden 

Strahlen  nicht  mehr  vernach- 
lässigen darf,  so  ändert  auch 
der  Vereinigungspunkt  seine 
Stellung,  und  zwar  rückt  er 
vom  Spiegel  um  so  weiter 
weg,  je  mehr  sich  der  leuch- 
tende Punkt  nähert.  Dass  dem 
so  sei,  ist  aus  Fig.  003  leicht  zu 
sehen.  Je  näher  der  leuchtende 
Punkt  A liegt , desto  kleiner 
wird  i für  denselben  Punkt  b 
des  Spiegels,  desto  kleiner 
wird  r uud  desto  mehr  rückt 
also  a nach  C hin.  Wenn  man 
also  einen  leuchtenden  Punkt, 
der  so  weit  vom  Spiegel  entfernt  ist,  dass  seine  Strahlen  im  Ilauptbrcnn- 
punkte  wieder  vereinigt  werden,  dem  Spiegel  fortwährend  nähert,  so  wird 
der  Vereiniguugspunkt  a vom  Brennpunkte  fortwährend  dem  Mittelpunkte 
C näher  rücken,  bis  endlich,  wenn  der  leuchtonde  Punkt  im  Centrum  dos 
Spiegels  steht,  der  Vereinigungspunkt  mit  dem  leuchtenden  IHinkte  zu- 
Bammenfallt.  Rückt  der  leuchtende  Punkt  dem  Spiegel  noch  jnäher,  so 


Fig.  G01. 
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fällt  der  Vereinigungspunkt  weiter  und  weiter  vom  Spiegel,  die  von  a nus- 
gehenden Strahlen  werden  in  A vereinigt,  und  wenn  der  leuchtende  Punkt 

Fig.  603. 


den  Ilauptbrennpunkt  einnimmt,  so  werden  seine  Strahlen  vom  Spiegel 
parallel  mit  der  Axe  reflectirt. 

In  Fig.  604  ist  noch  der  einzig  (ihrige  Fall  betrachtet,  näm- 
lich dass  der  leuchtende  Punkt  A zwischen  dem  Spiegel  und  dem  Ilaupt- 

Fig.  604. 


brennpuiikle  liegt,  lln  r werden  die  Strahlen  so  reflectirt,  dass  sie  nach 
der  Reflexion  divergiren,  als  ob  sie  von  einem  Punkto  a kämen,  der  hin- 
ter dem  Spiegel  liegt  und  den  man  für  jeden  besonderen  Fall  durch  Con- 
struction  leicht  finden  kann. 

Die  Beziehungen  zwischen  der  Vereinigun  gsweite  d a,  Fig. 603,  und 
der  Gegenstandsweite  d A lassen  sich  durch  Formeln  ausdrückcn, 
welche  sich  nach  den  vorgetragenen  Sätzen  leicht  entwickeln  lassen. 

Aus  dem  Dreieck  baC  haben  wir 

ha  : aC  = sin.  v : sin.t 1) 

wenn  wir  mit  v den  Winkel  b Ca  bezeichnen,  da  ja  Winkel  r gleich  dem 
Winkel  » ist.  Ebenso  haben  wir  für  das  Dreieck  bCA 

bA  : CA  = sin. v : sin.t 2) 

da  ja  der  Sinus  des  Winkels  b C A gleich  ist  dem  Sinus  seineB  Nekenwin- 
kels  bCd.  Aus  der  Combination  der  Gleichungen  1)  und  2)  folgt  aber: 

ba  : aC=bA  : CA 3) 

Nun  aber  ist  ohne  merklichen  Fehler  ba  gleich  der  Vereinigungsweite  da, 
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5) 


die  wir  mit  h bezeichnen  wollen,  und  bA  ist  gleich  der  Gegenstandsweite 
d A , die  mit  y bezeichnet  werden  mag,  wir  haben  also 

h : aC  = g : CA 4) 

Bezeichnen  wir  (lie  Brennweite  des  Spiegels  mit  f,  so  ist  Cd  — 2f  und 
(l  C = if  — Ir,  CA  nber  ist  gleich  y — 2 f,  die  Gleichung  4)  geht 
also  über  in 

h : 2/ — h = g : g — 2/, 

woraus  endlich 

h = -üL.r 

9~f 

Nach  dieser  Formel  kann  man  die  Vereinigungsweite  h berechnen,  wenn 
die  Brennweite  f und  die  Gegenstandsweite  g bekannt  sind. 

Die  Gleichung  5)  lässt  sich  in  folgende  verwandeln: 

* = — «) 

l — J- 
9 

in  dieser  Form  übersieht  man  leicht,  dass  h um  so  grösser  wird,  je  mehr 
y abnimmt.  Für  g = oo  wird  h = /;  für  g = 2f  wird  h — 2f.  So- 
bald y kleiner  wird  als  2/,  wird  h grösser  als  2/  und  für  g = / wird  h 


f . . f 

gleich  also  unendlich.  Wenn  g kleiner  ist  als  f,  so  ist  ^ grösser  als 


1. 


folglich  wird  der  Werth  von  h negativ,  was  andeutet,  dass  in  diesem 
Fall  die  vom  Spiegel  reflectirten  Strahlen  nicht  mehr  nach  einem  Punkte 
von  dem  Spiegel  convergiren,  sondern  dass  Bie  divergiren,  als  ob  sie 
von  einem  Punkte  hinter  dem  Spiegel  kamen. 

Wir  haben  bisher  nur  solche  leuchtende  Punkte  betrachtet,  welche  auf 
der  Axe  des  Spiegels  lagen,  Punkte  also,  für  welche  die  über  den  Krüm- 
mungsmittclpunkt  C nach  dem  Spiegel  gezogene  Linie  mit  der  Axe  des 
Spiegels  zusammenfiel.  Alle  bisher  entwickelten  Gesetze  gelten  aber  auch 
für  solche  leuchtende  Punkte,  welche  ausserhalb  der  Spiegelaxe  liegen;  es 
sei  z.  B.  in  Fig.  605  A ein  solcher  leuchtender  Punkt.  Zieht  man  von  A 

Fig.  fiOö. 


über  C eine  Linie  nach  dem  Spiegel,  so  ist  dies  die  Axe  des  von  A auf 
den  Spiegel  gesandten  Strahleukegels,  und  auf  dieser  Axe  müssen  sich  alle 
von  A ausgehenden  Strahlen  wieder  vereinigen.  Wenn  ein  ganzes  Bündel 
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Strahlen  mit  A Cb  parallel  auf  den  Spiegel  fiele,  so  würden  sie  sich  nach 
der  Reflexion  im  Punkte  /-  vereinigen,  der  in  der  Mitte  zwischen  0 und  b 
liegt;  da  aber  die  von  A ausgehenden  Strahlen  divergiren,  so  liegt  ihr 
Vereinigungspunkt  weiter  vom  Spiegel  ab  als  f.  Man  kann  nun  diesen 
Vereinigungspuukt  leicht  durch  folgende  Constructiou  finden.  Man  ziehe  - 
von  A eine  Linie  A 11  parallel  mit  der  Axe  des  Spiegels.  Ein  Strahl,  der 
in  dieser  Richtung  den  Spiegel  trifft,  wird  aber  bekanntlich  nach  drin 
Ilauptbrennpunkte  F reflectirt;  zieht  mau  nun  von  n über  F eine  Linie, 
so  wird  diese  die  Linie  A Cb  schneiden,  und  der  Durchschnittspunkt  n ist 
offenbar  derjenigo,  in  welchem  alle  von  A ausgehenden  Strahlen  nach 
ihrer  Reflexion  durch  den  Spiegel  wieder  vereinigt  werden,  kurz  u ist  dns 
Bild  von  A. 

Der  Abstand  des  Punktes  « von  b lässt  sich  aber  auch  nach  Glei- 
chung 5)  berechnen , wenn  die  Gegenstandsweite  b A und  die  Brennweite 
des  Hohlspiegels  bekannt  ist. 

Befindet  sich  umgekehrt  ein  leuchtender  Punkt  in  «,  so  werden  die 
von  ihm  ausgehenden  Strahlen,  welche  den  Hohlspiegel  treffen,  in  A ver- 
einigt, oder  A ist  alsdann  das  Bild  von  (I. 

Von  den  durch  Hohlspiegel  erzeugten  Bildern.  Es  2 IS 

stelle  in  Fig.  60(>  Aß  einen  Gegenstand  vor,  der  sich  zwischen  dem 
Krümmungsiuittelpuiiktc  C des  Spiegels  und  dem  Ilauptbrennpunkte  F 
befindet.  Nach  dem,  was  im  vorigen  Paragraphen  gesagt  wurde,  ist  es 
leicht,  dns  Bild  des  Puuktes  A zu  finden;  es  liegt  in  ti  und  alle  von  A 
ausgehenden  den  Hohlspiegel  treffenden  Strahlen  werden  durch  denselben 
in  u vereinigt.  Ebenso  ist  b das  Bild  des  Punktes  B,  und  so  ergielit  sich, 
dass  man  durch  einen  Hohlspiegel  von  einem  Gegenstände  AB, 


Fig.  (»06. 


welcher  zwischen  dem  Ilauptbrennpunkte  F und  dem  Mittel- 
punkte der  Krümmung  C liegt,  ein  verkehrtes,  vergrössertes 
Bild  jenseits  C erhält. 

Da  die  von  A ausgehenden  Strahlen  in  a gesammelt  werden,  so 
werden  auch  umgekehrt,  wenn  u ein  leuchtender  Punkt  ist,  die  von  ihm 
ausgehenden  Strahlen  durch  den  Spiegel  nach  A reflectirt  werden;  kurz 
A ist  in  diesem  Falle  dns  Bild  von  n;  ebenso  i«t./idns  Bild  von h.  Wenn 
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sich  also  ein  Gegenstand  ab  jenseits  des  Mittelpunktes  C be- 
findet, so  wird  der  Hohlspiegel  von  ihm  ein  verkehrtes,  ver- 
kleinertes Bild  zwischen  dem  Mittelpunkt  C und  dem  Haupt- 
brennpunkt .f’ entwerfen. 

Die  Bilder,  welche  wir  soeben  betrachtet  haben,  sind  von  denen  der 
ebenen  Spiegel  wesentlich  verschieden.  Alle  Strahlen,  welche  von  einem 
leuchtenden  Punkte  ausgehon,  werden  von  einem  ebenen  Spiegel  in  einer 
solchen  Richtung  reflcctirt,  als  ob  sie  von  einem  Punkte  hinter  dem  Spiegel 
herkämen,  sie  divergiren  also.  In  den  eben  betrachteten  Fällen  wurden 
aber  die  von  einem  Punkte  des  Gegenstandes  ansgehenden  Strahlen  durch 
den  Spiegel  wirklich  wieder  in  einem  Punkte  gesammelt;  wir  wollen  des- 
halb auch  diese  Bilder  zum  Unterschiede  von  den  anderen  Sammelbilder 
nennen.  Diese  Sammclbilder  kann  man  auf  einem  Schinne  von  weissem 
Papier  oder  mattgeschliffenem  Glase  auffangen  und  so  ein  Bild  erhalten, 
welches  sich  gerade  so  verhält  wie  der  Gegenstand  selbst;  die  durch  die 
Concentration  der  Strahlen  stark  erleuchteten  Punkte  des  Schirmes  zer- 
streuen nämlich  das  Licht  nach  allen  Seiten  hin,  und  somit  wird  das  Bild 
selbst  dann  noch  siohtbar  sein,  wenn  die  vom  Spiegel  reflectirten  Strahlen 
nicht  direct  ins  Auge  gelangen. 

Fig.  607  erläutert,  wie  man  mit  Hülfe  der  bereits  früher  besprochenen 
optischen  Bank  die  Versucho  mit  Ilohlspicgelhildem  arrangiren  kann.  S 


ist  der  zweckmässig  gefasste,  in  unserer  Figur  mir  von  der  Itüekscite  sicht- 
bare Hohlspiegel,  welcher  von  einer  zwischen  der  einfachen  und  der  doppel- 
ten Brennweite  befindlichen  Kerze  ein  verkehrtes  vergrößertes  Bild  auf 
dem  Papierschirm  entwirft.  Dicht  bei  der  Kerze  ist  ein  kleiner  Schirm 
aufgestellt,  welcher  verhindert,  dass  die  Strahlen  der  Kerze  direct  dahin 
fallen,  wo  ihr  Bild  durch  den  Spiegel  entworfen  wird.  Nähert  man  den 
Schieber  mit  der  Kerze  dem  Hohlspiegel,  so  muss  man  den  Schieber  mit 
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dem  Schirm  entfernen,  um  das  Bild  wieder  deutlich  zu  machen.  Entfernt 
man  die  Kerze  vom  Spiegel,  go  muss  man  den  Schirm  nähern.  Wenn  die 
Kerze  um  mehr  als  die  doppelte  Brennweite  vom  Hohlspiegel  absteht,  wenn 
also  das  Bild  dem  Spiegel  näher  steht  als  der  Gegenstand,  ro  muss  man 
entweder  den  Schirm  oder  die  Kerze  seitlich  anbringen,  damit  der  Schirm 
nicht  die  von  der  Kerze  nach  dem  Spiegel  gehenden  Strahlen  anflungt. 

Je  weiter  der  Gegenstand  von  dem  Hohlspiegel  sich  entfernt,  desto 
mehr  muss  sich  begreiflicherweise  das  Bild  dem  Hauptbrennpunkte  nähern, 
das  Bild  der  gleichsam  unendlich  weit  entfernten  Sonne  muss  also  im 
Hauptbrennpunkte  selbst  liegen,  wenn  die  Axe  des  Spiegels  nach  der  Sonne 
gerichtet  ist.  Fallen  die  Sonnenstrahlen  schräg,  also  nicht  in  der  Richtung 
der  Spiegelaxe  auf,  so  liegt  das  Bild  natürlich  nicht  mehr  in  der  Spiegol- 
axe,  sondern  seitwärts,  seine  Entfernung  von  dem  Spiegel  ist  aber  stets 
dem  halben  Krümmungshalbmesser  desselben  gleich.  I)a  uns  die  Sonne 
unter  einem  Winkel  von  ungefähr  30*  erscheint,  so  muss  auch  das  Sonnen- 
bildchen, von  C nus  gesehen,  unter  demselben  Winkel  erscheinen,  Beine 
absolute  Grösse  hängt  also  von  dem  Krümmungshalbmesser  des  Spiegels 
ab.  Im  Brennpunkte  des  grossen  Reflectors  von  Ilerschel  z.  B.,  dessen 
Krümmungshalbmesser  50  Fuss  ist,  hat  das  Sonnenbild  ungefähr  3 Zoll 
Durchmesser;  der  Durchmesser  des  Sonnenbildes  ist  ungefähr  3 Millimeter, 
wenn  der  Krümmungshalbmesser  des  Spiegels  1 Meter  ist. 

Um  den  Krümmungshalbmesser  eines  Hohlspiegels  zu  finden,  braucht 
man  nur  zu  messen,  wie  weit  das  Sonnenbildchen  vom  Spiegel  liegt,  denn 
diese  Entfernung  doppelt  genommen  ist  ja  dem  Krümmungshalbmesser  des 
Spiegels  gleich. 

Die  Bilder  solcher  Gegenstände,  welche  um  mehr  als  dio  lOOfache 
Länge  des  Krümmungshalbmessers  vom  Spiegel  entfernt  sind,  sind  auch 
dem  Brennpunkte  selbst  sehr  nahe. 

Wir  haben  jetzt  die  Lage  des  Bildes  nur  noch  für  den  Fall  zu  er- 
mitteln, dass  der  Gegenstand  zwischen  dem  Spiegel  und  dem  Brennpunkte 
liegt.  Wir  haben  gesehen,  dass  alle  Strahlen,  welche  von  einem  leuchten- 
den Punkto  ausgohen,  der  dem  Hohlspiegel  näher  lipgt  als  der  Hatipt- 
brennpunkt,  so  reflectirt  werden,  als  ob  sie  von  einem  Punkte  hinter  dem 

Fig.  608. 
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Spiegel  herkämen;  in  dem  eben  zu  betrachtenden  Falle  kann  also  natürlich 
kein  Sammelbild  entstehen.  Solche  Bilder  nennt  man  virtuelle  Bilder. 
Auch  die  Bilder  ebener  Spiegel  sind  virtuelle  Bilder. 

In  Fig.  608  (a.  vor.  S.)  sei  A Ti  der  Gegenstand , dessen  Bild  wir 
suchen  wollen. 

Nach  den  oben  entwickelten  Principien  ist  es  leicht,  die  Lage  des 
Punktes  tl  zu  ermitteln,  von  welchem  die  von  A ausgehenden  Strahlen 
divergiren,  nachdem  sie  von  dem  Hohlspiegel  reflectirt  worden  sind.  Ebenso 
lässt  sich  das  Bild  b des  Punktes  Ji  finden;  wenn  also  der  Gegenstand 
zwischen  dem  Brennpunkte  und  dem  Spiegel  liegt,  so  fällt  sein 
vergrössertes  aufrechtes  Bild  hinter  den  Spiegel,  es  verhält  Bich 
also,  die  Vergrösserung  abgerechnet,  ganz  wie  die  Bilder  der  ebenen  Spiegel. 


219  Die  Convexspiegel  haben  keine  wirkliche,  sondern  nur  vir- 
tuelle Brennpunkte,  d.  h.  die  Strahlen,  welche  sie  treffen,  werden  nicht  in 
einem  Punkte  vereinigt,  sondern  sie  divergiren  nach  der  Spiegelung  so,  als 
ob  sie  von  einem  Punkte  hinter  dem  Spiegel  herkämen.  Wenn  ein  Convex- 
spiegel von  Strahlen  getroffen  wird,  welche  mit  der  Axe  parallel  sind,  Fig.  609, 
so  liegt  für  diese  der  Haupt-Zerstreuungspunkt  F in  der  Mitte 

Fig.  609. 


zwischen  dem  Spiegel  und  dem  Mittelpunkte  C.  Der  Abstand  des  Haupt- 
zerstreunngspunktes  F von  der  Mitte  des  Convcxspiegels  wird  die  /er- 
st reuungs weite  genannt. 

Wenn  ein  leuchtender  Punkt  A , Fig.  610,  auf  der  Axe  des  Convex- 
spiegels liegt,  so  werden  die  von  ihm  ausgehenden  auf  den  Spiegel  fallen- 
den Strahlen  so  reflectirt,  als  ob  sie  von  einem  jenseits  des  Spiegels  liegen- 
den Punkte  a der  Axe  herkämen,  welcher  zwischen  dem  Spiegel  und  dem 
llauptzerstreuungspunkt  1'  liegt.  Den  Abstand  h dieses  Punktes  von  der 
Mitte  d des  Spiegels  kann  man  mit  Hülfe  der  Gleichung  5)  S.  502  berech- 
nen, wenn  man  in  derselben  f mit  negativen  Zeichen  einführt.  Die  Glei- 
chung geht  dadurch  über  in 
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h ist  hier  immer  negativ,  welchen  Werth  auch  übrigens  y haben  mag,  d.  h. 
wie  weit  oder  nah  auch  der  leuchtende  Punkt  A sich  vor  dem  Convexspiegel 


Kig.  610. 


befinden  mag,  so  liegt  der  ihm  entsprechende  Zerstreuungspunkt  a stets 
hinter  dem  Spiegel. 

Die  Lage  der  Bilder,  welche  Convexspiegel  von  Gegenständen  ent- 
werfen , welche  sich  vor  ihnen  befinden , ergiebt  sich  ans  folgender  Con- 
struction. 

Kb  sei  Aß,  Kig.  611,  ein  vor  einem  Convexspiegel  befindlicher  Ge- 
genstand. Ein  Strahl,  welcher  von  A in  der  Richtung  A C auf  den  Spiegel 
fallt,  wird  in  derselben  Richtung  refiectirt,  in  welcher  er  kam,  das  Bild 
von  A muss  also  auf  der  Linie  A C liegen.  Ein  Strahl,  der  von  A aus 
parallel  mit  der  Spiegelaxe  in  M auf  den  Spiegel  trifft  (der  Buchstabe  w ist 
in  der  Figur  aus  Mangel  an  Raum  weggelassen),  wird  so  refiectirt,  als  oh 
er  vom  Ilauptzerstreuungspunkte  F käme;  das  Bild  von  A liegt  also  in 
dem  Durchschnittspunkte  a der  Linien  A 0 und  n F.  Alle  von  A 
ausgehenden  Strahlen  werden  von  dem  Convexspiegel  so  refiectirt,  als  ob 
sie  von  a herkämen. 

Nachdem  man  auch  das  Bild  b des  Punktes  ß gefunden  hat,  üher- 

Kig.  011. 


Digitized  by  Google 


540  Von  der  Katoptrik  oder  der  Reflexion  des  Lichtes. 

zeugt  man  sich  leicht,  dass  man  durch  Convexspiegel  verkleinerte  auf- 
rechte Bilder  hinter  dem  Spiegel  erhalt. 

Unsere  Figur  stellt  den  Verlauf  des  von  13  aus  divergirenden  und 
von  dem  Convexspiegel  reflectirten  Strahlenhündels  dar. 

220  Von  den  Brennlinien.  Wir  haben  bereits  in  Paragraph  208  ge- 
sehen, dnss  ein  von  einem  Punkt  ausgehendes  Strahlenbündel,  welches 
einen  Hohlspiegel  trifft,  nur  dann  durch  denselben  wieder  in  einem  Punkte 
vereinigt  werdon  kann,  wenn  die  Krümmung  des  Spiegels  von  der  Mitte 
bis  zum  Rande  nicht  über  gewisse  Gränzen  hinausgeht;  daBs  solche 
Strahlen,  welche  parallel  mit  der  Axe  nahe  am  Rande  auf  einen  stark 
gekrümmten  Spiegel  nuffallen,  nach  der  Spiegelung  die  Axe  in  einem 
Punkte  schneiden,  welcher  dem  Spiegel  näher  liegt  als  der  Brennpunkt- 
Diescr  Umstand  bewirkt,  dass  solche  zu  stark  gekrümmte  Spiegel 

Fig.  612. 


nur  sehr  unreine  Bilder  geben,  und  man  muss,  um  mit  solchen  Spiegeln 
scharfe  Bilder  zu  erhalten,  dieselben  bis  auf  den  centralen  Theil  bedecken. 

Denken  wir  uns  den  ganzen  Strahlenkcgel,  welcher  von  einem  Punkte 
ausgehend  auf  einen  stark  gekrümmten  Hohlspiegel  fallt,  von  einer  durch 
die  Axe  gelegten  Ebene  durchschnitten,  so  werden  je  zwei  benachbarte  in 
dieser  Ebene  liegende  Strahlen  nach  ihrer  Reflexion  sich  in  einem  Punkte 
schneiden,  welcher  nicht  auf  der  Axo  des  Spiegels  liegt  und  welcher  sich 
um  so  mehr  von  dieser  Axo  entfernt,  je  weiter  der  Reflexionspunkt  von 
der  Mitte  des  Spiegels  entfernt,  d.  h.  je  näher  der  Punkt,  in  welchem  der 
einfallende  Strahl  den  Spiegel  trifft,  dem  Ramie  liegt,  wie  dies  Eig.  CI 2 
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erläutert.  Die  auf  einander  folgenden  Durchsclmittspunkte  je  zweier  be- 
nachbarter in  einer  Ebene  reflectirter  Strahlen  bilden  aber  eine  krumme 
durch  stärkere  Lichtconcentration  ausgezeichnete  Linie,  welche  mau  eine 
Brennlinie  oder  eine  kaustische  Linie  nennt. 

Unsere  Figur  stellt,  um  nicht  durch  zu  viel  Linien  zu  verwirren , nur 
die  obere  Hälfte  der  Brennlinie  dar,  welche  durch  die  Reflexion  eines 
parallel  mit  der  Axe  einfallenden  .Strahlenbündels  entsteht,  deren  Gipfel- 
punkt also  durch  den  Brennpunkt  F gebildet  wird. 

Solche  Brennlinien  kann  man  leicht  auf  dem  Boden  flacher  cylindri  scher, 
innen  polirter  Gelasse  beobachten.  Am  leichtesten  lassen  sie  sich  in  einem 
Trinkglase  zeigen,  welches  bis  auf  einigen  Abstand  vom  Rande  mit  Milch 
oder  einer  andern  trüben  Flüssigkeit  gefüllt,  dem  Lichte  der  Sonne  oder 
einer  Kerze  ausgesetzt  wird.  Diesolbe  Beobachtiuig  lässt  sich  auch  mit 
einer  Kaffeetasse  anstellen. 

Denken  wir  uns  die  ganze  Figur  Gl 2 um  ihre  Axe  dFC  umgedreht, 
so  wird  durch  die  Umdrehung  der  Breunlinie  eine  kegelartige  Oberfläche 
gebildet,  welche  den  Namen  der  kaustischen  Fläche  führt.  Eine  solche 
kaustische  Fläche  wird  durch  jeden  stark  gekrümmten  Hohlspiegel  erzeugt, 
wenn  man  ihn  gegen  die  Sonne  oder  gegen  eine  andere  hinlänglich  starke 
Lichtquelle  richtet;  man  macht  sie  am  besten  sichtbar,  wenn  man  auf  irgend 
eine  Weise  vor  dem  Spiegel  einen  dichten  Rauch  erzeugt. 
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Allgemeine  Gesetze  der  Brechung  des  Lichtes.  Unter 

Brechung  versteht  man  die  Ablenkung,  die  Richtungsänderung,  welche  ein 
Lichtstrahl  erleidet,  wenn  er  aus  einem  Mittel  in  ein  anderes  übergeht. 
Dass  eine  solche  Ablenkung  stattfindet,  davon  kann  man  sich  leicht  durch 
folgenden  einfachen  Versuch  überzeugen.  In  Fig.  613  sei  w'  ein  noch 
leeres  Gelass,  auf  dessen  Boden  man  einen  schweren  Körper,  etwa  ein 
Geldstück,  nt,  legt;  man  hält  alsdann  das  Auge  an  eine  solche  Stelle  o, 
dass  das  Geldstück  tu  eben  durch  den  Rand  des  Gebisses  verdeckt  erscheint. 


Fig.  613. 

a 


Fig.  614. 

ip' 


Wird  nun,  während  das  Auge  unverändert  seine  Stellung  behält,  Wasser 
in  das  Gefass  gegossen , so  wird  das  Geldstück  alsobald  sichtbar  und 
scheint  um  so  höher  zu  steigen,  je  mehr  der  Wässerspiegel  steigt.  Es  ist 
klar,  dass  jetzt  die  Lichtstrahlen  nicht  in  gerader  Linie  vom  Körper  m ins 
Auge  gelangen;  sie  erleiden  vielmehr  beim  Austritt  aus  dem  Wasser  eine 
Richtungsveränderung,  wie  dies  in  der  Figur  angedeutet  ist. 
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Der  Einfallswinkel  »',  Fig.  614,  ist  hei  der  Brechung  wie  bei  der 
Spiegelung  der  Winkel,  welchen  der  einfallende  Strahl  In  mit  der  im 
Einfallspunkte  errichteten  Normalen,  dem  Einfallslothe  H p',  macht. 

Der  Brechungswinkel  ist  derjenige,  welchen  der  gebrochene  Strahl 
ns  mit  der  Verlängerung  np  des  Einfallsloses  macht. 

Die  Einfallsehene  ist  die  durch  den  einfallenden  Strald  und  das 
Einl'allsloth,  die  Brechungsebene  die  durch  den  gebrochenen  Strahl  und 
das  Einfnllsloth  gelegte  Ebene.  Gewöhnlich  entsteht  aus  einem  einfallenden 
Strahl  auch  nur  ein  gebrochener;  doch  giebt  es  Körper,  wie  Kalkspath, 
Hergkrystall  u.  a.,  welche  die  Eigenschaft  haben,  jeden  einfallenden  Strahl 
in  zwei  gebrochene  zu  spalten.  Diese  Erscheinung  der  doppelten 
Brechung  hängt  mit  der  Polarisation  des  Lichtes  zusammen,  welche 
wir  . später  betrachten  werden.  Vor  der  Hand  beschäftigen  wir  uns  nur 
mit  den  Gesetzen  der  einfachen  Brechung.  Diese  Gesetze  sind  folgende: 

1)  Die  Brechungsebene  fällt  mit  der  Einfallsebene  zu- 
sammen. 

2)  Für  dieselben  Mittel  steht  der  Sinus  des  Brechungs- 
winkels in  einem  constanten  Verhältnisse  zum  Sinus  des  Ein- 
fallswinkels. 

Der  erste  dieser  beiden  Sätze  bietet  keine  Schwierigkeiten,  der  zweite 
lässt  sich  durch  den  Apparat  Fig.  615  nachweisen. 

Ein  zwei  bis  drei  Zoll  hohes  Gefäss  ist  auf  der  einen  Seite  durch 


Dies  Gefäss  wird  ungefähr  bis  zur  Hälfte  mit  Wasser  gefüllt. 

Bringt  man  nun  ein  Kerzenlicht  in  einiger  Entfernung  gerade  vor 
den  Spalt,  so  werden  die  durch  denselben  einfallenden  Lichtstrahlen  gerade 
den  Nullpunkt  der  Theilung  treffen.  Bringt  man  aber  das  Licht  auf  die 
Seite,  so  werden  die  Lichtstrahlen,  welche  durch  den  Spalt  in  das  Gefäss 
eindringen,  im  oberen  und  unteren  Theil  nicht  an  derselben  Stelle  die 
llückwand  treffen.  Der  Theil  des  Lichtbündels,  welcher  im  oberen  Theile 
des  Spaltes  eindringt,  setzt  seinen  Weg  in  gerader  Linie  fort,  während  die 


Fig.  HIß. 


eine  ebene  Glasfläche  ab,  ausser- 
dem aber  durch  eine  halbkreis- 
förmige vertieale  Wand  be- 
gränzt.  Die  Glasfläche  ist  biB 
auf  einen  in  ihrer  Mitte  befind- 
lichen verticalen  Streifen  von  '/3 
bis  1 Linie  Breite  mit  undurch- 
sichtigem Papier  zugeklebt 
oder  angestrichen;  die  halb- 
kreisförmige Rückwand  ist  im 
Inneren  mit  einer  Gradtheilung 
versehen,  deren  Nullpunkt  dem 
durchsichtigen  Streifen , den 
wir  kurz  als  Spalt  bezeichnen 
wollen,  gerade  gegenüber  liegt. 


Digitized  by  Google 


544  Dioptrik  oder  Brechung  des  Lichtes. 

untere  Hälfte  des  Lichtbündels  beim  Eintritt  in  das  Wasser  eine  an- 
dere Richtung  erhält  und  also  auch  an  einer  andern  Stelle  die  Rück- 
wand trifft 

Nehmen  wir  an,  man  habe  die  Lichtquelle  so  weit  auf  die  Seite 
gerückt,  dass  das  durch  die  obere  Hälfte  des  SpalteB  einfallende  Licht 
gerade  den  Theilstrich  60  trifft,  wie  dies  in  unserer  Figur  dargestellt  ist, 
so  wird  der  untere  Theil  des  Lichtbündels  bei  seinem  Eintritt  in  das 
W asser  nach  einem  Punkte  der  Rückwand  abgelenkt,  welcher  40°  weit 
vom  Nullpunkte  absteht. 

Hätte  die  Lichtquelle  so  gestanden,  dass  durch  die  obere  Hälfte  des 
Spaltes  der  Theilstrich  30  beleuchtet  worden  wäre,  so  würde  das  im 
Wasser  gebrochene  Lichtbündel  bei  22°  die  Rückwand  getroffen  haben. 

Wäre  das  Licht  durch  die  obere  Hälfte  des  Spaltes,  also  stets  in 
gerader  Richtung  fortgehend,  auf  15°  gefallen,  so  würde  gleichzeitig  der 
gebrochene  Strahl  auf  1 1 ’/s  Grad  gefallen  sein. 

Am  schönsten  lasst  sich  dieser  Versuch  in  einem  dunklen  Zimmer 
mit  Sonnenstrahlen  austeilen,  welche  von  einem  Heliostat  kommend,  in 
horizontaler  Richtung  durch  eine  Oeffnung  im  Fensterladen  eintreteu. 
Da  man  hier  die  Lichtquelle  nicht  verschieben  kann,  so  muss  der  Appa- 
rat, Fig.  515,  in  verschiedene  Stellungen  gegen  die  einfallenden  Strahlen 
gebracht  werden. 

ln  Fig.  616  stelle  der  Halbkreis  uob  die  getheilte  kreisförmige  Wand  des 

Geiasses  und  « b die  vor- 
dere Glaswand  von  oben 
gesehen  dar.  Der  Spalt 
ist  bei  Mt.  Wenn  nun 
die  Linie  1 in  so  gerichtet 
ist,  dass  ihre  Verlänge- 
rung die  Theilung  bei 
60°  trifft,  so  ist  l m die 
Richtung  des  entfallenden 
Strahles  für  den  ersten 
der  drei  oben  erwähnten 
Versuche,  die  Linie  aber, 
welche  von  m nach  40° 
geht,  stellt  für  diesen 
Fall  den  gebrochenen 
Strahl  dar. 

Denken  wir  uns  bei  in 
ein  I’erpendikel  ins  er- 
richtet, so  ist  dies  und 
seine  Verlängerung  ino 
das  Eiufallsloth;  der  Ein- 
fallswinkel l in  s ist  hior  60°,  der  entsprechende  Brechungswinkel  ist  40u. 

Denken  wir  uns  um  m mit  dem  Halbmesser  mb  den  Kreis  vollendet, 


Fig.  616. 

■ »I 


r. 
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so  schneidet  er  bei  v.  den  einfällenden  Strahl  / Dl.  Füllt  man  von  C das 
Perpendikel  de  auf  das  Kiufallsloth,  ein  zweites  Perpendikel  aber  vom 
Tlieilstrich  40  rmeli  h , so  verhalten  sieh  diese  beiden  Perjiendikel  wie 
4 zu  3. 

Wenn  der  einfallende  Strahl  rtn  einen  Winkel  von  30°  mit  dem  Ein- 
fallslothe  uinelit,  so  ist  der  entsprechende  Brechungswinkel  22".  Füllt  man 
nun  von  dem  Punkte,  wo  der  entfallende  Strahl  den  Kreis  schneidet,  und 
vom  Tlieilstrich  22  Perpendikel  auf  das  Kiufallsloth,  so  verhalten  sich 
diese  wietler  wie  4 zu  3. 

Hütte  man  das  Resultat  des  letzten  Versuches , nneh  welchem  zum 
Einfallswinkel  15"  der  Brechungswinkel  1 1 l/r,  gehört,  ebenso  eonstruirt, 
so  hätte  man  in  Beziehung  auf  jene  Perpendikel  dasselbe  Resultat  gefunden, 
dass  sie  sich  nümlich  verhalten  wie  4 zu  3. 

In  welcher  Richtung  auch  der  einfallende  Strahl  die  Wasserfläche 
treffen  mag,  so  wird  er  doch  so  gebrochen,  dass,  wenn  man  von  den 
Punkten,  in  welchen  der  einfallende  und  der  gebrochene  .Strahl  einen  um 
den  Kinfallspunkt  gezogenen  Kreis  schneiden,  Perpendikel  auf  das  Einfalls- 
loth  fällt,  diese  Perpendikel  sich  stets  verhalten  wie  4 zu  3. 

Wenn  der  Halbmesser  des  Kreises  Fig.  tilti  zur  Einheit  genommen 
wird,  so  ist  die  in  dieser  Einheit  nusgedrückte  Lange  des  Perpendikels 
de  der  Sinus  des  Winkels  time,  also  der  Sinus  von  00°.  Das  vom  Theil- 
puukte  40  auf  das  Kiufallsloth  gelallte  Perpendikel  ist  aber  der  Sinus  von, 
40".  Nach  dieser  Bezeichnung  kann  man  das  Brechungsgesetz  so  aus- 
drücken: 

Beim  Uebergange  aus  Luft  in  Wasser  wird  ein  Lichtstrahl 
in  solcher  Weise  abgelenkt,  dass  sich  der  Sinus  des  Einfalls- 
winkels zum  Sinus  des  Brechungswinkels  stets  verhält  wie 
4 zu  3. 

Macht  man  ähnliche  Versuche  mit  anderen  Substanzen,  so  findet  man, 
dass  der  Sinus  des  Einfallswinkels  zum  Sinus  des  Brechungswinkels  immer 
in  einem  constanten  Verhältniss  steht,  welches  für  jede  Substanz  ein  eigen- 
thümliches  ist.  Beim  Uelwrgange  von  Luft  in  Wasser  verhält  sich,  wie 
wir  gesehen  haben,  der  Sinus  des  Einfallswinkels  zu  dem  des  Brechungs- 
winkels wie  4 zu  3;  beim  Uebergange  von  Luft  in  (ilas  wie  3 zu  2 u.  s.  w. 

Die  Zahl,  welche  angieht,  wie  vielmal  beim  Uebergang  aus  Luft  für 
eine  bestimmte  Substanz  der  Sinus  des  Einfallswinkels  grösser  ist  als  der 
des  Brechungswinkels,  wird  der  Brechungsexponent  genannt.  Für  Was- 
ser ist  der  Brechungsexponent  nahe  ■•/i,  für  Glas  ist  er  nahe  */4  u.  s.  w. 

Die  folgende  Tabelle  enthält  die  Brechungsexponenten  mehrerer  Sub- 


Btanzcn : 

Aetlier  .... 

. . . 1,358 

Balsam  Tolu  . • . . . 

1,628 

Alaun 

. . . 1.457 

Benzol 

1,500 

Alkohol  .... 

. . . 1,372 

Bergkrystall 

1,562 

Anisöl  .... 

. . . 1,811 

Bleioxyd,  chromsaures  . 

2,5)26 

Balsam  Canada  . 

. . . 1,532 

Borarit 

1,701 

M Oller'»  l.ehrburh 
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Cassiaiil 

1.641 

Obsidian 

1,488 

Citronenül 

1,527 

Saphir 

Diamant 

2,270 

Schwefel,  natürlicher  . . . 

2,040 

Eis 

Schwefelkohlenstoff  . . . 

1,680 

Flussspath 

1,436 

Schwefelsäure, 

Glas,  gemeines 

1,596 

specifisches  Gewicht  1 ,84 

1,440 

„ von  St,  Gobain  . . . 

1,543 

Steinsalz 

1,49s 

„ grünes 

1,615 

Terpentinöl 

1.476 

Flintglas. 

Topa* 

1,610 

1 Thl.  Blei,  4 Thle.  Kiesel 

1,664 

Weingeist 

1,374 

Mohnöl 

Wasser 

1,336 

Weiter  unten  werden  wir  genauere  Methoden  zur  Bestimmung  der 
Breehungsexponenten  kennen  lernen. 

Die  Richtung  des  gebrochenen  Strahls  lässt  sich  dem  Brechungsgesetz 
entsprechend  durch  eine  einfache  Construction  bestimmen,  wenn  die 
Richtung  des  einfallenden  Strahls  und  der  Brechungsexponent  bekannt 
sind,  wie  dieB  durch  Fig.  G17  erläutert  wird,  welche  sich  auf  den  Ueber- 
gang  eines  Lichtstrahls  aus  Luft,  iu  Glas  bezieht.  In  dem  Punkte  «.  in 
welchem  der  einfallende  Strahl  b u die  Wasserfläche  Ali  trifft,  errichtet 
man  das  Perpendikel  ( ' I ),  das  Finfullsloth,  trägt  daun  auf  A D nach  der 
Seite  des  einfallenden  Strahls  hin  mit  beliebigem  Maassstnb  die  Länge 
ad  — 3,  nach  der  andern  Seite  aber  af  ■=  2 (den  Breehungsexponenten 
aus  Luft  iu  Glas  gleich  1/i  angenommen)  und  errichtet  in  d ein  Perpen- 
dikel , welches  den  einfallenden  Strahl  in  </  schneidet. 

Wird  nun  ferner  mit  dem  Radius  utf  ein  Kreis  beschrieben  und 
durch  den  Punkt  h,  in  welchem  derselbe  das  in  f errichtete  Pendel  trifft, 
eine  Linie  nach  <i  gezogen,  so  ist  diese  Linie  na  die  Richtung  des  gebroche- 
nen Strahls. 

Nach  derselben  Methode  ist  in  Fig.  (US  die  Richtung  des  aus  Wasser 
in  Luft  austretenden  Strahles  an  ennstruirt,  welcher  sich  innerhalb  des 

Fig.  017.  Kig.  018. 
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Wassers  in  einer  Richtung  ha  fortpflanzt,  die  einen  Winkel  von  40°  mit 
dem  Einfallslothe  macht. 

Fig.  619  und  620  erläutern  eine  andere  Methode  für  die  ('onstruc- 
tion  des  gebrochenen  Strahl. 

Fig.  619  bezieht  sich  aut  die  Brechung  beiin  Uebergang  aus  Lul't 
in  filas  (Brechungsexponent  ;i/4).  und  zwar  ist  der  Werth  des  Einfalls- 
winkels — 05°. 

Nachdem  das  Einfallsloth  ('  1)  und  die  Richtung  des  einfallemlcn  Strahls 
uh  gezogen  sind,  werden  auf  dein  letzteren  nneh  lieliebigem  Mnasssfab 
Fig.  619.  Fig.  620 


zwei  Stücke  all  und  af  aufgetragen,  welche  sich  verhalten  wie  der  Sinus 
des  Brechungswinkels  zum  Sinus  des  Einfallswinkels,  in  nnserm  Fall  also 
wie  2 zu  3.  Durch  (l  wird  nun  eine  Linie  parallel  mit  dem  Einfallsloth 
also  rechtwinklig  zu  Aß  und  um  n mit  dem  Halbmesser  uf  ein  Kreis- 
bogen gezogen,  welcher  das  durch  d gezogene  Perpendikel  in  <)  schnei- 
det. Die  Linie  ac  nun,  welche  die  Verlängerung  von  i/il  ist,  ist  die  Rich- 
tung des  gebrochenen  Strahls. 

Der  Beweis  für  die  Richtigkeit  dieses  Verfahrens  ist  leicht  zu  führen 
In  dem  Dreieck  ad  ff  verhalten  sich  die  Sinus  der  Winkel  Ufftl  und  udff 
wie  ud  zu  aff,  also  wie  2 : 3;  Uffd  ist  aber  dem  Brechungswinkel  raC 
gleich;  ad  ff  aber  ist  der  Nebenwinkel  von  ffdli,  welcher  selbst  gleich  ist 
dem  Einfallswinkel  Dali.  Wir  haben  also  sin  rrt('  : sin  Dtlli  --  2:3, 
wodurch  die  Richtigkeit  der  Construction  bewiesen  ist. 

Nach  dieser  Methode  ist  in  Fig.  619  die  Richtung  des  aus  Wasser 
in  Luft  austretenden  Strahls  ac  construirt,  wenn  der  im  Wasser  sich  fort- 
pflanzende Strahl  ha  einen  Winkel  von  40°  mit  dem  Einfallslothe  macht. 

Der  mathematische  Ausdruck  des  Brechungsgesetzes  ist  die  Gleichung 


St«  » 

— : = 11 

sin  r 


(1) 
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wenn  i den  Einfallswinkel,  r den  Brechungswinkel  und  n den  Brechungs- 
exponenten bezeichnet. 

Nach  Gleichung  (1)  lässt  sich  stets  die  Richtung  des  gebrochenen 
Strahls  durch  Rechnung  finden,  wenn  die  des  einfallenden  Strahls  gegeben  ist. 

Die  Entdeckung  des  Brechungsgesetzes  gebührt  einem  niederländischen 
Gelehrten,  Snellius;  doch  wurde  es  zuerst  von  Cartesius  bekannt  ge- 
macht, der  vorher  die  Papiere  des  Snellius  gesehen  hatte. 

Wenn  n der  Brechungsexponent  ist  für  den  Uebergung  eines  Licht- 
strahls aus  Luft  in  eine  Substanz  .1,  n'  der  Brechungsexponent  für  den 

|(f 

Uebergang  aus  Luft  in  eine  Substanz  B,  so  ist  — der  Brechungsex]ionent 

für  den  Uebergang  des  Lichtstrahls  aus  A in  B. 

Der  Brechungsexponent  für  Luft  und  Wasser  ist  » — 1.34;  für 
Luft  und  Glas  ist  er  «'  ~ 1,53;  demnach  ist  der  Brecluuigsexponent  für 

1 53 

den  Uebergang  eines  Strahles  aus  Wasser  in  Glas  — — = 1,14. 

1,34 

Die  Richtigkeit  dieses  Satzes 
folgt  aus  der  Thatsache,  dass, 
wenn  man  zwei  parallele  Plat- 
ten ungleich  stark  brechen- 
der Substanzen,  Fig.  621, 
aufeinanderlegt , ein  auf  der 
einen  Seite  eintretender  Licht- 
strahl / C,  nachdem  er  die 
Platten  durchlaufen  hat,  in 
einer  Richtung  ak  wieder  in 
die  Luft  austritt,  welche  der 
Richtung  des  eintretenden 
Strahles  / c parallel  ist.  Wenn 
nun  n und  ll'  die  Brechungsexponenten  des  ersten  und  des  zweiten  Mittels 
für  Luft  sind,  so  hat  man: 


Fig.  621. 


und 


sin  r 


Sill 


= n 


ist. 


i — Winkel  len, 
r = Winkel  och  =r  phr, 
r'  = Winkel  ijha  — ruh, 
i'  = W inkel  sak 


Da  nun  aber  « = t , so  folgt: 

sin  r n' 

sin  / n 
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Demnach  ersieht  sich  für  den  Werth  des  Brechungsexponenten  bei  dem 


Uebergang  aus  Wasser  in 

Benzol 1,119 

Schwefelkohlenstoff 1,254 


Wenn  n grösser  als  1 ist,  so  ist  sin  i > sin  r,  also  auch  i r, 
durch  die  Brechung  wird  also  dgr  Strahl  dem  Kinfallslothe  genähert, 
das  zweite  Mittel  ist  stärker  brechend  als  das  erste. 

Wenn  « kleiner  ist  als  1,  so  ist  auch  i <C  f,  der  gebrochene  Strahl 
entfernt  sieh  also  vom  Einfallsloth,  in  diesem  Falle  ist  das  zweite  Mittel 
das  schwächer  brechende. 

Man  drückt  dies  gewöhnlich  dadurch  aus,  dass  mau  sagt,  der  Strahl 
wird  dem  Einfallslothe  genähert  oder  von  demselben  entfernt,  je  nach- 
dem er  aus  einem  dünneren  in  ein  dichteres  Mittel  übergeht,  oder 
umgekehrt.  Diese  Ausdrucksweise  ist  aber  nicht  streng  richtig,  weil  es 
oft  vorkommt,  dass  ein  weniger  dichtes  Mittel  doch  st  ärker  brechend 
ist;  so  ist  z.  B.  das  specifisehe  Gewicht  des  Wassers  grösser  als  das  spe- 
cifische  Gewicht  des  Benzols,  und  doch  kommt  dem  Benzol  der  grössere 
Brechungsexponent  zu. 


Totale  Reflexion.  Wenn  der  Einfallswinkel  gleich  Null  ist,  so  222 
fällt  der  einfallende  Strahl  mit  dem  Einfallslothe  zusammen,  denn  wenn 
i ■=  o,  so  ist  auch  r = O,  d.  h.  mit  anderen  Worten,  wenn  ein  Strahl 
rechtwinklig  auf  die  brechende  Fläche  trifft,  so  setzt  der  Strahl  ohne  Ab- 
lenkung seinen  Weg  fort. 

Der  grösste  Werth,  welchen  der  Einfallswinkel  haben  kann,  ist  90°, 
und  da  sin.  90  = 1,  so  geht  für  diesen  Fall  Gleichung  (1)  auf  S.  547 
über  in 

1 

sin  r 

oder 

1 

sin  r = 

n 

Der  sich  aus  dieser  Gleichung  ergebende  Werth  von  r wird  der 

4 1 

Gränzwinkel  genannt.  Für  iaift  und  Wasser  ist  n = — , also  — = 

ä H 


-y-  = 0,75;  nun  ist  aber  0,75  = sin  (48°  35'),  mithin  ist  für  Luft  und 
4 

w asser  48°  35'  der  Gränzwinkel.  Beim  Uebergang  aus  Luft  ist  der 
Werth  des  Gränzwinkels  für 


Alkohol 

. . 46° 

52' 

Benzol 

. . 41 

48 

Crownglas 

. . 40 

49 

Flintglas 

. . 37 

36 

Schwefel kohlenstoff  . . 

. . 36 

31 

Diamant 

. . 23 

53 
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F.s  ist  der  Worth  dos  Grän/.winkels  für  den  Uebergang 
»ns  Benzol  in  Wasser <>4 0 23' 


aus  Schwefelkohlenstoff'  in  Wnssor  ...  52  54 
Wenn  hingegen  ein  Lichtstrahl,  sich  im  Wasser  furtpflnuzend,  einen 
Winkel  von  in"  35'  mit  dom  Kinfallslothe  macht,  su  wird  er  nach  seinem 
Austritt  in  die  Luit  einen  Winkel  von  1)0°  mit  dem  Lothe  machen,  d.  h. 
er  wird  sieh  parallel  der  Trennungsfläche  bewegen;  alle  im  Wasser  sich 
bewegenden  Strahlen  aber,  welche  mit  dem  Kinlallslothe  einen  Winkel 
machen,  der  den  Werth  des  Grän/.winkels  übersteigt,  können  gar  nicht 
mehr  austreten,  sie  werden  an  der  ( iränzfläche  des  Wassers  vollständig 
gespiegelt,  Fig.  (>22.  Dieser  Fall  der  totalen  Reflexion  ist  der  ein- 
zige Fall  einer  Spiegelung  auf  durchsichtigen  Körpern,  bei  welcher  der 
Strahl  fast  nichts  an  seiner  ursprünglichen  Intensität  verliert. 

Fig.  022.  Fig.  (>23  zeigt  ein 

interessantes  Beispiel  der 
totalen  Reflexion,  ln  ein 
Glas  mit  W'asser  tauche 
man  eine  unten  zuge- 
sclnnolzene  Glasröhre,  am 
besten  ein  Reagentien- 
glas,  wie  es  die  Chemiker 
gebrauchen,  welches  leer 
ist,  d.  h.  nur  Luft  ent- 
hält; wenn  mau  dein 
Röhrchen  ungefähr  die 
Stellung  giebt,  wie  Fig. 
(123  zeigt,  und  dasselbe 
von  oben  her,  etwa  von 
o aus  betrachtet,  so  erscheint  es  dem  Auge  so  glänzend,  als  ob  es  mit 
(Quecksilber  gefüllt  wäre.  Giesst  man  etwas  Wasser  in  das  Röhrchen,  so 
Fig.  62:1.  verschwindet  dieser  Metallglanz  gerade 

«o  weit,  als  das  eingeschlossene  Wasser 
reicht.  Die  Krscheinung  ist  leicht  zu 
erklären:  die  von  u her  kommenden 
Strahlen  treffen  die  Röhre  unter  einem 
solchen  Winkel,  dass  sie  nicht  in  die 
Luft  der  Röhre  austreten  können,  sie 
werden  also  vollständig  reflectirt: 
sobald  die  Röhre  Wasser  enthält,  hört 
diese  vollständige  Reflexion  auf. 

Wenn  oben  gesagt  wurde,  dass  das 
Röhrchen  unter  den  bezeichnetcn  Um- 
ständen so  glänzend  erschien  als  ob  es 
mit  (Quecksilber  gefüllt  sei,  so  soll  da- 
mit nur  ungefähr  die  Art  des  Glanzes 
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bezeichnet  werden ; in  der  Thftt  wird  aber  bei  der  erwähnten  totalen  Re- 
flexion dae  Licht  noch  weit  vollständiger  zurüekgewnrfcn  als  auf  einer 
Quecksilberoberfläche.  Man  kann  sieb  davon  leicht  überzeugen,  wenn  man 
bei  dem  Fig.  62H  dargestellten  Versuche  in  das  Reagenzröhrchen  statt  des 
Wassers  etwa»  Quecksilber  eingiesst.  Der  untere  mit  Quecksillier  gelullte 
Theil  des  Röhrchens  erscheint  ganz  grau  im  Vergleich  zu  dem  liebten 
Glanze,  welchen  der  obere  Theil  des  Reagenzröhrchens  in  Folge  der  totalen 
Reflexion  zeigt. 

Sehr  schön  lässt  sich  die  totale  Reflexion  auch  durch  folgenden  Ver- 
such erläutern.  Man  schütte  in  ein  Glasgefäss  von  1 bis  3 Zoll  Durch- 
messer Wasser  und  darauf  Ilelizol,  in  ciu  zweites  Schwefelkob  lenstoff 
und  darauf  Wasser.  In  dem  ersten  Falle  wird  die  Gränzfläche.  schräg 
von  oben  gesehen,  wie  Fig.  G24  andeutet,  mit  lebhaftem  Silberglanz  ei- 
Fig.  624.  Fig.  G2ö. 


scheinen,  weil  die  Strahlen  aus  dem  Benzol  nicht  in  das  TNasser  auslreten 
können,  also  eine  totale  Reflexion  erleiden,  während  die  Gräuzflächc 
zwischen  Schwefelkohlenstoff  lind  TVasserl  ig.  G2.i  unter  den  gleichen  l nisten- 
den nur  einen  sehr  matten  Glanz  zeigt,  indem  die  Strahlen  an  derselben  nur 
theilweise  gespiegelt  werden,  und  grösstcutheils  aus  dein  schwächer 
brechenden  Wasser  in  den  stärker  brechenden  Schwefelkohlenstoff  übergehen. 

Kin  intciTessaiitcs  Beispiel  der  totalen  Reflexion  bieten  uns  auch  die 
im  nächsten  Paragraphen  näher  zu  betrachtenden  Glasprismcn.  fig. 

G2G  sei  derQucrschnitt  eines  recht- 
winkligen gleichschenkligen  Glas- 
prismas.  Wenn  von  einem  Gegen- 
stände .s  ein  Lichtstrahl  st  recht- 
winklig auf  die  vordere  Flüche  ult 
des  Prismas  fällt,  so  setzt  er  im 
Glas  seinen  Weg  in  unveränderter 
Richtung  fort  und  trifft  die  Rück- 
wand ur  in  n unter  einem  Winkel 
von  45°.  Da  nun  offenbar  der 
Winkel,  welchen  der  Strahl  tu  mit. 
dem  in  H zu  erricht  enden  Kinfalls- 
lotlie  macht,  gleiehfalls  45°,  also  grösser  ist  als  der  Gränzwinkel  für  Glas,  so 
kann  der  Strahl  tu  bei  tl  nicht  in  Luft  austreten,  er  wird  vollständig 
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reflectirt,  um  endlich  hei  v rechtwinklig  zur  Fläche  bc  das  Prisma  zu 
verlassen.  Ein  in  o befindliches  Auge  wird  also  von  dem  Gegenstände  s 
ein  Bild  sehen,  welches  eben  so  glänzend  und  hell  ist,  wie  das  Bild  eines 
Metallspiegels.  Um  den  Contrast  der  gewöhnlichen  Glasreflexion  und  der 
totalen  recht  deutlich  zu  zeigen,  stelle  man  liehen  das  Prisma  ]«irallel 
mit  der  Fläche  ac  einen  unbelegten  Streifen  von  Spiegelglas,  so  wird 
dieser  ein  Bild  von  s zeigen,  welches  ungemein  matt  erscheint  gegen  das 
in  <1  c gesehene. 

223  GrÖSSe  der  Ablenkung.  Die  Grösse  der  durch  die  Brechung 
hervorgebrachten  Ablenkung  wird  gefunden, 'wenn  man  den  Brechungswinkel 
vom  Einfallswinkel  abzieht.  Wir  wollen  nun  untersuchen,  in  welchem 
Verhältnisse  die  Ablenkung  wächst,  wenn  der  Brechungswinkel  zunimmt; 
fassen  wir  hei  dieser  Betrachtung  einen  bestimmten  Fall  ins  Auge,  etwa 
den  Uetiergang  der  Strahlen  aus  Luft  in  Glas;  der  Brpclmngsex|>onent 
sei  3/a  oder  1,5,  so  ist 

sini  = 1,5  sin  r. 

Nach  dieser  Formel  lässt  sich  nun  für  jeden  beliebigen  Brechungs- 
winkel der  gehörige  Einfallswinkel  und  die  Ablenkung  finden;  die  folgende 
kleine  Tabelle  enthält  für  die  von  5 zu  5 Grad  fortschreitenden  Brechungs- 
winkel die  entsprechenden  Einfallswinkel  und  Ablenkungen. 


r 

i 

Ablenkung 

| Zunahme 
der 

Ablenkung 

5° 

7»  30* 

2"  30' 

2°  30' 

1« 

15  5 

5 5 

2 35 

15 

22  50 

7 50 

2 45 

20 

30  52 

10  52 

3 2 

25 

30  21 

14  21 

3 20 

30 

48  35 

18  35 

4 14 

35 

50  12 

24  12 

5 37 

40 

74  34 

34  34 

10  22 

Aus  dieser  Tabelle  sieht  mau,  dass  die  Ablenkung  nicht  dem  Brechungs- 
winkel proportional  wächst,  sondern  dass  diese  Ablenkung  für  kleine 
Brechungswinkel  gering  ist,  für  grössere  aber  in  einem  weit  rascheren  Ver- 
hältnisse zunimmt  als  die  Brechungswinkel.  Beistehende  Fig.  627  stellt 
dieses  graphisch  dar;  die  Abecissen  sind  den  Brechungswinkeln,  die  Ürdi- 
naten  den  entsprechenden  Ablenkungen  proportional  aufgetragen. 

Dem  Brechungswinkel  30°  entspricht  die  Ablenkung  18"  35';  wächst 
der  Brechungswinkel  um  5",  so  nimmt  die  Ablenkung  um  5"37'  zu;  nimmt 
aber  der  Brechungswinkel  um  5"  ab,  so  wird  die  Ablenkung  nur  um  4°  14' 
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nbnehmen;  oder  es  sei  allgemein  « die  Ablenkung,  welche  dem  ßrechungs- 
Kiff.  027.  winkel  r entspricht,  so  gehört  die  Ab- 

lenkung 

<i  — « zum  Brechungsw.  r.  — b 
und 

« + « + ß * n r + b 
wenn  man  also  «len  Brechungswinkel, 
von  einem  bestimmten  Werthe  r des- 
selben ausgehend,  um  eine  bestimmte 
(iriisse  b wachsen  lässt,  so  nimmt  die 
Ablenkung  mehr  zu  als  ihre  Abnahme 

, , . betrüge,  wenn  der  Brechungswinkel  r 

10  20  ” 10  um  b verkleinert  würde. 

Von  diesem  Satz  werden  wir  alsbald  eine  wichtige  Anwendung  machen. 


Brechung  des  Lichtes  durch  Prismen.  Hin  Prisma  nennt  11 4 
man  in  der  Optik  ein  Stück  eines  durchsichtigen  Stoffes,  welches  durch 
zwei  gegen  einander  geneigte  Flächen  begränzt  ist. 

Die  Kaute  «los  Prismas  ist  ilio  Linie,  in  welcher  sich  <lie  beiden 
üränzflächon  schneiden  oder  doch  schneidern  würden,  wenn  sie  hinreichend 
verlängert  würden. 

Fig.  G29.  Fig.  026. 


Die  Basis  eines  Frisuias  ist  eine  der 
brechenden  Kante  gegenüberliegende  Fläche, 
mag  sic  nun  in  der  Wirklichkeit  vorhanden,  oder 
mag  sic  nur  gedacht  sein. 

Der  brechende  Winkel  ist  «1er  Win- 
kel, welchen  «lie  beiden  brechenden  Flächen 
des  Prismas  mit  einander  machen. 

II  au  ptsch  nitt  nennt  man  den  Durch- 
schnitt des  Prismas  mit  einer  auf  der  brechenden 
Kante  rechtwinkligen  Ebene. 

(iewöhnlich  wendet  man  Prismen  an,  welche 
durch  «lrei  rechtwinklige  Flächen  abil'b',  heb'  c 
und  cada',  Fig.  U28,  begränzt  sind.  Wenn  das 
Licht  durch  die  Flächen  ab'  und  ac'  hindurcli- 
golit,  so  ist  ua'  die  brechende  Kaute  und  he'  die 
Basis;  bb'  ist  die  brechende  Kante,  wenn  «1er 
Lichtstrahl  durch  die  Flüchen  bu  und  bc'  geht  u.  s.  w. 
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Der  llauptschnitt  eines  solchen  Prismas  ist  ein  Dreieck,  und  je 
nachdem  dieses  Dreieck  rechtwinklig,  gleichschenklig  oder  gleichseitig 
ist.  nennt  man  auch  das  Prisma  selbst  rechtwinklig,  gleichschenklig  oder 
gleichseitig. 

Oft  befestigt  man  die  Prismen  auf  einem  messingenen  Stativ, 
Fig.  629  (s.  v.  S.).  Indem  man  das  Stäbchen  t in  der  Röhre,  in  der 
es  steckt,  auf-  und  niedei-schiebt,  kann  man  das  Prisma  höher  und 
tiefer  stellen,  und  mittelst  des  Charniers  bei  tj  kann  man  ihm  jede  be- 
liebige Stellung  geben. 

Beim  Uindurchselien  durch  ein  Prisma  beobachtet  man  zwei  merk- 
würdige Erscheinungen:  erstens  erscheinen  alle  Gegenstände  bedeutend 
von  dem  Orte  verrückt,  den  sie  einnehmen,  und  zwar  nach  der  Seite  der 
brechenden  Kante  hin;  zweitens  aber  erscheinen  sie  mit  farbigen  Rändern 
gesäumt.  Das  Auge  o,  Fig.  630,  erblickt  z.  B.  den  Gegenstand  a in  u,'. 
Wäre  die  brechende  Knute  nach  unten  gerichtet  gewesen,  so  würden  alle 

Gegenstände,  durch  das  Prisma  gese- 
hen , nach  unten  verrückt  erscheinen. 
Ein  verticales  Prisma  verrückt  die  Ge- 
genstände nnch  der  rechten  oder  linken 
Seite,  je  nachdem  die  brechende  Kante 
auf  der  rechten  oder  linken  Seite  Bich 
befindet. 

Wenn  ein  Sonnenstrahl  durch  eine 
enge  Oefthung  in  der  Richtung  b d, 
Fig.  631,  in  ein  dunkles  /immer  tritt, 
und  man  ihn  durch  ein  Prisma  auffängt,  so  beobachtet  man  ebenfalls  eine 
Ablenkung  und  eine  Färbung.  Anstatt  des  weissen  runden  Sonncubild- 

Fig.  631. 


chens,  welches  ohne  das  Prisma  bei  d erscheinen  würde,  erscheint  bei  rv 
ein  ovales,  mit  den  Regenbogenfarben  gefärbtes  Bild,  das  Sonnenspec- 


Fig.  630. 
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trum.  Das  objectiv  aufgefangene  Spectrum  erscheint  von  (I  aus  nacli  der 
Seite  der  Basis  des  Prismas  ahgelenkt. 

Die  eben  angedeuteten  Farbeuerscheinungen  werden  wir  später  be- 
trachten und  uiib  vor  der  Hand  nur  mit  der  Ablenkung  beschäftigen. 

Um  diese  F.rsclieinungen  au  Flüssigkeiten  z u beobachten,  wendet  man 
llolilprismen  an,  die  man  auf  mannigfache  Weise  hersteilen  kann.  Na- 
türlich müssen  die  Flächen,  durch  welche  die  Lichtstrahlen  in  die  Flüssig- 
keit ein-  und  austreten  durch  ebene  Platten  von  Spiegelglas  gebildet  sein. 

Am  einfachsten  kann  man  llolilprismen  Ilers  teilen , wenn  man  an 
einem  dreiseitigen  (ilasgeläss,  Fig.  ÜH'2,  von  etwas  dicken  Wänden  zwei 
Seiten  wegschleift  und  auf  dieselben  ebene  Glasplatten  aufkittet,  und  zwar 
mit  einem  Stoffe,  welcher  von  der  einzufüllenden  Flüssigkeit  nicht  aufge- 
gelöst  wird,  also  mit  Hausenblase  für  Schwefelkohlenstoff,  mit  Siegellack 
für  Wasser  u.  s.  w. 

Diese  llolilprismen,  welche  überhaupt  mehr  für  Yorlesungsversuche 
als  für  genaue  Messungen  geeignet  sind,  leiden  auch  noch  an  dem  Uebel- 
stande,  dass  mau  die  aufgekitteten  Glasplatten  nicht  behufs  der  Reinigung 
abueluueu  kann,  was  bei  den  zunächst  zu  beschreibenden,  auch  zu  genauen 
Versuchen  brauchbaren  Apparaten  der  Fall  ist. 

Fig.  633  stellt  ein  llohlprismu  von  Dubosq  in  natürlicher  Grösse 
Kig.  632. 


dar.  Zwei  Seitenflächen  eines  aus  Messingblech  verfertigten,  unten  durch 
eine  Bodenplatte  geschlossenen,  oben  offenen  dreiseitigen  Gefasses  sind  mit 
kreisförmigen  Oetfnungen  versehen.  An  die  innere  Seite  dieser  beiden 
Seitenflächen  sind  geschliffene  Glasplatten  gestellt,  welche  die  fraglichen 
Oetfnungen  bedecken.  In  die  innere  Höhlung  des  Gelasses  ist  ein  ziem- 
lich genau  passendes  Glasprisma  eingesetzt,  welches  so  durchbohrt  ist,  dass 
die  Höhlung  einen  die  Oeffnungeu  der  Seitenwände  des  Gelasses  verbin- 
denden Canal  bildet.  Durch  eine  in  der  Rückwand  des  Gelasses  ange- 
brachte Schraube,  welche  zunächst  gegen  eine  Eisenplatte  drückt,  wird 
das  Glasprisma  gegen  die  Glasplatten  und  die  Seitenwiindc  des  Gefasses  ge- 
drückt, so  dass  die  Höhlung  desselben  auf  beiden  Seiten  fest  verschlos- 
sen ist. 


Digitized  by  Google 


556  Allgemeine  Gesetze  der  Brechung  des  Lichtes. 

Die  Flüssigkeit  wird  durch  eine  kleinere,  in  der  olieren  Flache  des 
Glasprismas  angebrachte  Oeffnung  eiugefüllt,  welche  durch  einen  eingerie- 
benen Glasstöpsel  geschlossen  werden  kann. 

Fig.  634  stellt  in  halber  natürlicher  Grösse  ein  für  genaue  Messun- 
gen von  Meyerstein  construirtes  Ilohlprisma  im  Grund-  und  Aufriss  dar. 

Der  Körper  desselben  besteht  aus  einem 
massiven  Prisma  von  dunkelfarbigem  Glas, 
dessen  Basis  ein  gleichschenkliges  Dreieck 
ist.  Die  beiden  längeren  Seiten  dieses  Drei- 
ecks machen  einen  Winkel  von  35°  mit  ein- 
ander. Parallel  mit  der  kleineren  Süulen- 
fläche  ist  das  massive  Glasprismn  durchltohrt 
und  die  beiden  grösseren  Säulenflächen  sind 
vollkommen  eben  abgeschliffen,  so  dass  man 
die  Höhlung  auf  beiden  Seiten  durch  aufge- 
legte Platten  von  Spiegelglas  vollkommen 
schliessen  kann.  Diese  aufgelegten  lilasplat- 
ten werden  durch  die  federnden  Stahlblech- 
Streifen  a angepresst,  welche  auf  einer,  aus 
der  Figur  ersichtlichen  Weise  befestigt 
sind.  Will  man  die  aufgelegten  Glasplatten 
behufs  der  Peinigung  wegnehmen,  so  kann 
man  durch  Anziehen  der  Schraubeno  den  Druck  aufheben,  welcher  sie  anpresst. 

Biot  liess  durch  t'anchoix  solche  Hohlprisrtien  von  Glas  hersteilen, 
deren  Seitenflächen  so  genau  eben  abgeschliffen  und  polirt  waren,  dass  die  auf- 
gelegten geschliffenen  Glasplatten  schon  durch  die  Adhäsion  allein  fest- 
hielten. Auch  Steinheil  hat  derartige  Ilohlprismon  hergestellt. 


Fig.  634. 


225  Richtung  der  Strahlen  im  Prisma  und  Bedingungen 

ihres  Austrittes.  Da  der  Einfallswinkel  und  der  Brechungswinkel  stets 
in  einer  Ebene  liegen,  so  ist  klar,  dass  alle  einfallenden  Strahlen,  welche 
in  der  Ebene  eines  llauptschnittes,  also  in  einer  Ebene  liegen,  welche  auf 


Fig.  635. 


der  brechenden  Kante  rechtwinklig  steht, 
durch  das  Prisma  hindurchgehen,  ohne  diese 
Ebene  zu  verlassen;  um  also  deu  Gang  die- 
ser Strahlen  zu  verfolgen,  haben  wir  nur 
die  ltichtungsäuderung  in  der  Ebene  dieses 
llauptschnittes  zu  betrachten. 

Der  Strahl  In,  Fig.  635,  welcher  auf 
die  vordere  Fläche  eines  Prismas  trifft,  wird, 
beim  Uebergange  aus  Luft  in  Glas  dem 
Einfallslothe  genähert,  den  durch  Rechnung 
und  Construction  leicht  bestimmbaren  Weg 
nn'  einschlagen.  ln  n'  die  zweite  Fläche 
lies  Prismas  treffend,  tritt  er  wieder  in  Luft 
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bur  und  erleidet  liier  eine  zweite  Ablenkung.  Kr  ist  klar,  dass  dieGesammt- 
ablenkung,  welche  ein  Lichtstrahl  durch  ein  Prisma  erleidet,  also  die  Summe 
der  Ablenkungen  in  n und  n'  vom  brechenden  Winkel  des  Prismas  und 
von  dem  Brechungsexponenten  der  Substanz  abhnngt.  aus  welchem  es  ge- 
bildet ist. 

Wir  wissen,  dass  ein  Lichtstrahl,  welcher  sich  in  einem  Mittel  fort- 
pflanzt,  welches  stärker  brechend  ist  als  Luft,  nicht  immer  in  die  Luft 
austreteu  kann,  und  dass  eine  totale  Reflexion  statt  findet,  wenn  der  Win- 
kel, den  der  Strahl  mit  dem  Kinfallslothe  macht,  grösser  ist  als  derGränz- 
winkel;  wir  wollen  nun  untersuchen,  unter  welchen  Umständen  der  Aus- 
tritt aus  einem  Prisma  stattfindeu  kann. 

Es  sei  V der  Werth  des  Gräuzwinkela  (für  Glas,  dessen  Brechungs- 
exponent = 1,533,  ist  f’  = 4U"43')  und  ff  der  brechende  Winkel  des  Prismas. 

Denken  wir  uns  in  n,  I'  ig.  636,  d.  h.  da.  wo  ein  Strahl  in  das  Prisma 
eintritt,  und  in  n'  da,  wo  er  die  zweite  Fläche  trifft,  die  Kinfallslothe 


Ein  Austritt  des  Strahles  bei  n'  ist  möglich,  so  lange  ff  kleiner  ist  als  der 
Gränzwinkel  v.  Wenn  ff  gegeben  ist,  so  kann  man  leicht  ermitteln,  bis 
zu  welcher  Grösse  X abnehmen  darf,  wenn  noch  ein  Austritt  möglich 
sein  soll.  Da  v der  grösste  Werth  ist,  den  ff  haben  dnrf,  wenn  noch  ein 
Austritt  stattfindeu  soll,  bo  hat  man  in  der  letzten  Gleichung  nur  ff  = v zu 
setzen,  um  den  Gränzwerth  von  X zu  erhalten.  Man  findet  auf  diese  Weise 
X—ff — Vj  sobald  der  Strahl  ln  das  Prisma  so  trifft,  dass  der  Brechungs- 
winkel x kleiner  ist  als  der  eben  angegebene  Werth,  so  ist  kein  Austritt 
möglich,  denn  alsdann  wird  ff  grösser  als  v. 

Wenn  ff  ~ 2 v,  so  ist  v der  kleinste  Werth  von  X,  für  welchen  noch 
ein  Austritt  auf  der  anderen  Seite  des  Prismas  möglich  wäre;  da  der 
Brechungswinkel  X aber  stets  kleiner  ist  als  der  Gränzwinkel  V,  so  ist  bei 
einem  solchen  Prisma  der  Austritt  der  Strahlen  nie  möglich;  ebenso  wenig 
ist  dieser  Austritt  möglich,  wenn  der  brechendo  Winkel  des  Prismas  den 
doppelten  Werth  des  Griinzwinkels  v noch  übersteigt. 

Wenn  der  brechende  Winkel  eines  Flintglasprismas  über  75°  1 2' 
ist,  kann  kein  Strahl,  welcher  an  der  einen  Seite  eingetreten  ist,  durch  die 
zweite  Fläche  austreten,  er  wird  an  ihr  eine  totale  Reflexion  erleiden. 


Fig. 

b 


errichtet,  so  machen  diese  Kinfallslothe 
einen  Winkel  z mit  einander.  Bezeich- 
nen wir  ferner  mit  X und  ff  die  Win- 
kel, welche  der  gebrochene  Strahl  n )>' 
mit  den  in  w und  »'  errichteten  Kin- 
fällslothen  macht,  so  haben  wir 


X-\-ff-\-Z  = 180" 
Z -j-  ;/  = 1 80" 


also 


oder 

ff  = ff  — x. 
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Kür  ein  F 1 i utglaspri  sma,  dessen  brechender  Winkel  (iO"  beträgt,  ist 
der  kleinste  Werth  von  x,  bei  welchem  noch  ein  Austritt  auf  der  anderen 
Seite  möglich  sein  soll.  60"  — 37"  30’,  also  22°  24'.  Zn  dem  Brechungs- 
winkel 22"  24'  gehört  aber  der  Einfallswinkel  von  39"  14'.  Bei  einem 
Flintglasprisma,  dessen  brechender  Winkel  60"  beträgt.,  darf  also  der  ein- 
fallende Strahl  hi,  Fig.  605,  sich  dem  Kinfallsloth  HO  nur  bis  auf  39®  14' 
nähern,  wenn  an  der  Fläche  b r.  noch  ein  Austritt  möglich  sein  Boll.  Ist 
der  Winkel  / n o kleiner  als  39"  14',  so  muss  der  an  der  Fläche  ab  ein- 
tretende Strahl  an  der  Fläche  br  eine  totale  Reflexion  erleiden. 

Je  mehr  nun  der  brechende  Winkel  r/  des  Prismas  abnimmt,  desto 
kleiner  wird  der  Grünzwerth  von  für  welchen  noch  ein  Austritt  mög- 
lich ist,  desto  mehr  darf  also  auch  der  einfallende  Strahl  ln  sich  dem  Ein- 
fallslothe nähern.  Wenn  </  — v.  so  ist  der  Gränzwcrth  für  r gleich  Null, 
es  können  also  alle  Strahlen  austreten,  welche  in  einer  Richtung  hl  ein- 
fallen, die  innerhalb  des  Winkels  011  a liegt.  Wenn  (J  V,  so  können 
auch  noch  solche  Strahlen  austreten,  deren  Eintrittsrichtnng  in  den  Win- 
kel oi>  b fällt. 

226  Von  dem  Minimum  der  durch  ein  Prisma  hervorge- 
brachten Ablenkung.  Wenn  ein  Lichtstrahl  so  durch  ein  Prisma 
geht,  dass  er  mit  den  beiden  Flächen  gleiche  Winkel  macht,  so  ist  die 
Totalablenkung,  welche  der  Strahl  durch  dos  Prisma  erleidet, 
kleiner  als  bei  jeder  anderen  Lage  des  gebrochenen  Strahles. 
Von  der  Wahrheit  dieses  wichtigen  Satzes  kann  man  sich  leicht  über- 
zeugen. Der  Strahl  ln,  Fig. 
637,  sei  so  gebrochen,  dass 
der  gebrochene  Strahl  11))' 
gleiche  Winkel  mit  den  Flä- 
chen li  a und  b r macht, 
so  ist  auch  der  Brechungs- 
winkel sw  w'  gleich  dem 
Winkel  s'w'tl  = x,  und 
die  Ablenkung  (/,  die  der 
Strahl  bei  w erfährt,  ist 
gleich  der  Ablenkung  bei 
folglich  ist  die  totale  Ablenkung,  d.  h.  der  Winkel,  welchen  der  ein- 
fallende Strahl  / n mit  dem  austretenden  n'p  macht, 

D = 2(1. 

Wenn  nun  die  Richtung  des  einfallenden  Strahles  verändert  wird, 
wenn  er  etwa  in  der  Richtung  /'«  einfiele,  so  würde  der  gebrochene  Strahl 
die  Richtung  wwt  haben,  der  Brechungswinkel  swwi  wäre  also  jetzt  klei- 
ner nls  x,  während  der  Winkel,  den  lim  mit  dem  in  nt  errichteten  Ein- 
fallslothe macht,  um  eben  so  viel  grösser  ist  als  .r;  die  Ablenkung  bei  ii 
hat  ulso  abgenommen,  auf  der  andern  Seite  aber  hat  sie  zugenommen. 
Bezeichnen  wir  die  Abnahme  der  Ablenkung  bei  « mit  «,  so  ist  jetzt  hier 


Fig.  037. 


I> 
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die  Ablenkung  d — a.  Nach  der  auf  Seite  552  nngeatellten  Betrachtung 
muss  aber  die  Ablenkung  bei  m uin  mehr  als  « zugcnoinmeu  haben;  wir 
können  also  die  bei  m stattfindende  Ablenkung  mit  d -f-  a -f-  ß bezeich- 
nen. Die  Totalablenkung  D'  ist  aber  die  Summe  der  an  beiden  Flächen 
stattfindenden  Ablenkungen,  also 

> ly  — d — « -f-  d -(-  a -f-  ß 

oder 

V — 2d  -f  ff, 

sie  ist  also  grösser  als  die  Ablenkung  J). 

Hätte  der  einfallende  Strahl  die  Richtung  I"n  gehabt,  so  wäre  die 
Ablenkung  an  der  ersten  Fläche  grösser  als  d , an  der  zweiten  kleiner  als 
d geworden;  die  Zunahme  der  Ablenkung  an  der  ersten  Fläche  ist  aber 
bedeutender  als  die  Abnahme  der  zweiten , folglich  ist  auch  in  diesem 
Falle  die  Totalablenkung  grösser  als  bei  symmetrischem  Durchgänge  des 
Strahles. 

Wenn  man  durch  ein  Prisma  das  Bild  eines  Gegenstandes  betrachtet, 
so  kann  man  durch  die  Drehung  des  Prismas  leicht  die  Stellung  ermitteln, 
für  welche  die  Ablenkung  ein  Minimum  ist;  hat  man  das  Prisma  so  ge- 
stellt, so  macht  auch  der  gebrochene  Strahl  im  Prisma  gleiche  Winke]  mit 
den  Seitenflächen,  oder,  mit  anderen  Worten,  er  steht  rechtwinklig  auf 
der  Halbirungslinie  des  brechenden  Winkels.  - 


Bestimmung  des  Brechungsexponenten  fester  und  flüs-  -227 
siger  Körper.  Kennt  man  den  brechenden  Winkel  </  eines  Prismas 
und  das  Minimum  der  Ablenkung,  welches  durch  dasselbe  hervorgebracht 
wird,  so  reichen  diese  Data  hin,  um  den  Brechungsexponenten  des  Stoffes 
zu  bestimmen,  aus  welchem  das  Prisma  gemacht  ist. 


In  Fig.  638  sei  hm'p  ein  Lichtstrahl,  welcher  das  Prisma  symmetrisch 

durchläuft,  so  ist  der  Win- 
kel </,  den  In  mit  ab  macht, 
gleich  dem  Winkel 

rn'p  = 90°  — », 
wenn  mit  i der  Einfallswin- 
kel bezeichnet  wird.  Denken 
wir  uns  nun  durch  die  Spitze 
h des  Prismas  ro  parallel 
mit  dem  austretenden  und 
h h parallel  mit  dem  eintre- 
tenden Strahle  gezogen,  so 
P ist  hbr  der  Ablenkungswin- 
kel 1).  Nnu  aber  ist 


B = 180°  — d — <)  — q, 

ferner  ist  d — q — 90°  — t,  also 
I)  = 2 i — g 
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und  daraus 

..  I>  4-  H 
' 2 

Des  Brechungsexponent  n wird  bekanntlich  gefunden,  wenn  inan  den 
Sinus  des  Einfallswinkels  durch  den  Sinus  des  Brechungswinkels  dividirt, 
es  ist  also: 

sin.  i 

n — — 

sin.  x 

Im  vorigen  Paragraphen  hüben  wir  gesehen,  dass 

x 4-  y — r/, 

wenn  X und  1/  die  Winkel  bezeichnen,  welclie  der  Strahl  im  Prisma  mit 
den  auf  der  Eintritts-  und  Austrittsflftche  errichteten  Eiufallslothen 


macht,  ln  unserem  Falle  ist  aber  x — tj . folglich  x = und  wenn 
man  fiir  / und  X die  eben  ermittelten  Werthe  in  Gleichung  (1)  setzt: 

1)  4-  u 
2 


Stil. 


g 

s,n ■ 2 


(2) 


Nach  dieser  wichtigen  Formel  kann  man  also  stets  den  Breehungs- 
exponenten  u für  ein  Prisma  berechnen,  wenn  man  seinen  brechenden  Win- 
kel ij  und  das  Minimum  der  Ablenkung  D gemessen  hut,  welche  es  her- 
vorbringt, 

Meyerstein  hat  zur  Bestimmung  der  Brechungsexponenten  mittelst 
Prismen  ein  anderes  Verfahren  angegeben,  bei  welchem  das  Prisma 
so  gestellt  wird,  dass  der  Strahl  nur  bei  seinem  Eintritte  in  dasselbe  eine 
Ablenkung  erleidet,  die  zweite  Fläche  aller  ohne  weitere  Ablenkung  pas- 
sirt,  indem  er  rechtwinklig  zu  derselben  austritt.  In  l’ig.  039  ist  dieser 

Gang  des  Strahles  dargestellt.  Es  ist 
klar,  dass  in  diesem  Falle  der  Bre- 
chungswinkel r gleich  ist  dem  brechen- 
den Winkel  //  des  Prismas,  und  dass 
ferner  der  Einfallswinkel  / gleich  ist 
»'  -f-  S,  also  auch  gleich  (j  -f-  s,  wenn 
wir  mit  s die  Ablenkung  bezeichnen, 
welche  der  Strahl  bei  seinem  Eintritte 
in  das  Prisma  erleidet,  I ht  nun  der 

Brechungsexponent  n = — -,  so  ha- 

Sin.  r 

ben  wir  auch 
sin.  (n  4-  s) 

»»  = — , 

SlU.  !J 

wenn  für  i und  r die  eben  angeführten  Werthe  gesetzt  werden. 


Fig.  039. 
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Diu  Apparat«',  deren  man  sich  bedient,  um  so  wollt  den  brechenden 
Winkel  der  Prismen  als  auch  diu  durch  sie  in  dun  eben  besprochenen  Fäl- 
len bervorgubrachte  Ablenkung  mit  möglichster  Genauigkeit  zu  messen, 
werden  wir  später  besprechen.  • 


Vom  Brech  ungs  vermögen  und  von  der  brechendenKraft.  ‘228 

Man  ist  übereingekommen,  das  um  die  Einheit  verminderte  Quadrat  des  Brc- 
ohungsexponenten , also  den  Werth  >tJ  — 1,  die  brechende  Kraft,  den 
Quotienten  aber,  welchen  man  erhält,  wenn  man  die  brechende  Kraft  eines  Kör- 


pers mit  seinem  speeitischen  Gewicht  dividirt,  also 


H*  — 1 


, sein  Bru- 


ch ungsvcrinögen  zu  nennen. 

Diese  Definitionen  sind  nicht  ganz  willkürlich,  wie  es  auf  dun  ersten 
Blick  wohl  scheiuen  möchte.  Die  brechende  Kraft  ist  nach  der  Emissious- 
theorie  der  Zuwachs,  welchen  das  Quadrat  der  Geschwindigkeit  des  Lich- 
tes beim  Uebergange  aus  dem  leeren  Baume  in  einen  brechenden  Körper 
erleidet;  denn  nach  dieser  Theorie  nimmt  die  Geschwindigkeit  des  Lichtes 
beim  Uebergange  in  stärker  brechende  Mittel  zu. 

Mau  kann  die  brechende  Kraft  eines  Körpers  auf  absolute  und  rela- 
tive Weise  bestimmen;  so  sind  z.  B.  1,326  und  0,785  die  alisoluten 
brechenden  Kräfte  oder  diu  Werthe  von  M-  — 1 für  Glas  und  Wasser; 
dividirt  man  aller  die  erstere  Zahl  durch  die  zweite,  so  erhält  man  1,600- 
welches  die  relative  brechende  Kraft  des  Glases  zu  der  des  Wassers  ist. 


Das  Brechungsvermögen,  also  der  Werth  von  ist  für 

Glas  0,533,  für  Wasser  0,785;  das  Brechungsvermögen  des  Glases  auf  das 

des  Wasser  bezogen  ist  aber  = 0,679. 

0,785 


Wenn  ein  Körper  sich  ausdelmt  oder  verdichtet,  so  ändert  sich  sowohl 
sein  Brechungsexponent  als  auch  seine  Dichtigkeit;  sein  Brechungsvermö- 
gen scheint  aber  constant  zu  bleiben,  so  lange  der  Körper  nicht  in  den 
gasförmigen  Zustand  übergeht. 


Bestimmung  des  Brechungsexponenten  für  Gase.  Um  22f* 

dun  Brechungsexponenten  der  Luft  zu  finden,  könnte  man  einen  Licht- 
strahl aus  dem  leeren  Itaume  in  ein  Luftprisma  von  bekanntem  brechen- 
den Winkel  übergehen  lassen;  der  umgekehrte  Versuch  aber,  nämlich  den 
Strahl  aus  der  umgebenden  Luft  in  ein  luftleeres  Prisma  treten  zu 
lassen,  ist  weit  leichter  nnzustelleu. 

Arago  und  Biot  wandten  ein  Gasprisma  an,  wie  esFig.  640 (a.  f.  S.),  von 
oben  gesehen , dargcstellt  ist.  Es  besteht  aus  einer  Glasröhre , welche  20 
bis  30  Centimeter  lang  ist  und  4 bis  5 Centimeter  im  Durchmesser  hat. 

Die  beiden  Enden  der  Bohre  sind  schräg  abgeschliffen  und  durch  Glas- 
platten, deren  Flächen  genau  parallel  sind,  hermetisch  verschlossen.  Der 
Winkel,  welchen  diese  beiden  Platten  mit  einander  machen,  also  der  bre- 

Möller’*  Lehrbuch  der  Physik.  6.  Aull.  1. 
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eilende  Winkel  des  Prismas,  muss  wegen  der  schwachen  Brechung  des 
Lichtes  in  den  Gasen  sehr  gross  sein.  An  dem  von  Biot  und  Arago 
angewandten  Apparate  betrug  dieser  Winkel  143°  7' 28”. 
ln  der  Mitte  der  Läng»  der  Röhre  und  parallel  mit  den 
Flächen  des  Prismas  sind  zwei  einander  entgegen- 
gesetzte Ooflhungen  angebracht,  um  nach  Belieben  mit- 
telst einer  Luftpumpe  das  Prisma  luftleer  zu  machen, 
oderein  Gas  einzuführen,  welches  man  dem  Versuche 
unterwerfen  will.  In  diesen  beiden  Oeffnungen  sind 
Röhrchen  eingekittet,  • welche  auf  passende  Weise  mit 
Ilähnen  versehen  sind,  und  die  mit  einem  Barometer 
communiciren,  welches  in  jedem  Augenblicke  den  Druck 
des  inneren  Gases  angiebt. 

Nehmen  wir  an,  das  Prisma  sei  luftleer,  die  bre- 
chende Kaute  sei  vertical  und  das  Ganze  so  aufgestellt, 
dass  man  nach  einem  entfernten  Punkte  visiren  kann. 
Ein  Beobachter  in  u sieht  dann  in  der  Richtung  o l 
den  Yisirpunkt  direct,  in  der  Richtung  Oe  aber  das  ge- 
brochene Bild  desselben.  Der  Winkel  l 0 v muss  nun  mit 
grosser  Genauigkeit  gemessen  werden,  da  er  höchstens 
5 bis  0 Minuten  lietriigt.  Ist  dieser  Winkel  und  der  brechende 
Winkel  des  Prismas  bekannt,  so  kann  man  nach  der  obigen  Formel  den 
ßrechungsexponenten  berechnen,  wenn  man  dem  Prisma  eine  solche  Stellung 
gegolten  hatte,  dass  die  Ablenkung  ein  Minimum  war;  es  sind  jedoch  noch 
einige  Correctionen  wegen  der  noch  im  Prisma  zurückgebliebenen  Luft 
und  wegen  des  unvollkommenen  Parallelismus  der  Flächen  der  Glasplutten 
auzubri  ngen. 

Durch  oft  wiederholte  genaue  Versuche  haben  Arago  und  Biot 
gefunden,  dass  für  den  Uebergang  des  Strahles  aus  dem  absolut  leeren 
Räume  in  Luit  von  0°  und  unter  einem  Drucke  von  760  Millimetern  der 
Brechungsexponent 

1,000294, 

und  dass  also  die  brechende  Kraft  der  Luft  0,000588  ist.  Dies  Resultat 
stimmt  genau  mit  dem  überein,  welches  Delambre  aus  der  astronomischen 
Vcfraction  abgeleitet  hat. 

Ist  einmal  der  Breehungsexponcnt  der  Luft  bekannt,  so  füllt  man 
das  Prisma  mit  den  zu  untersuchenden  Gasen,  beobachtet  di«  Ablenkung 
und  leitet  dann  aus  dieser  Beobachtung  ihren  Brechungsfexponenten  ab. 
Arago  uml  Biot  haben  diese  Versuche  mit  Sauerstoff,  Wasserstoff,  Stick- 
stoff, Ammoniak,  Kohlensäure  und  Ghlorwasserstoffsäure  angestellt  und 
haben  gefunden,  dass  die  brechende  Kraft  der  Guse  ihrer  Dichtig- 
keit proportional  ist,  »der,  was  dasselbe  ist,  dass  das  Brechungs- 
Vermögen  eines  Gases  constant  bleibt,  wie  sich  auch  der  Druck 
und  die  Temperatur  ändern  mögen.  [lies  gilt  auch  noch  für  ge- 


Fig.  6ln. 
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mischte  Gase,  d.  h.  die  brechende  Kraft  einer  solchen  Mischung  ist  die 
Summe  der  brechenden  Kräfte  der  gemischten  Elemente;  wir  werden  jedoch 


Fig.  641.  sogleich  sehen,  dass  dies  nach  den  Untersuchungen 

von  Dulong  nicht  mein-  der  Fall  ist,  wenn  die 
! K6,.  Gase  sich  chemisch  verbinden. 

Dulong  hatte  sich  hauptsächlich  vorgesetzt, 
yäf  das  Brechungsvermögen  der  (iase  hei  gleichem 

Drucke  und  bei  gleicher  Temperatur  zu  vergleichen. 
Pl.  ■sBI . Ein  sinnreicher  Kunstgriff,  den  er  anwandte,  machte 

W ihm  möglich,  seinen  Resultaten  eine  wahrhaft  be- 

wundernswürdige Genauigkeit  zu  geben.  Dieser 
Kunstgriff  besteht  darin,  den  Gasen  eine  solche 
| B 1 Dichtigkeit  zu  geben,  dass  sie  genau  dieselbe  Ab- 

- lenkung  hervorbringen.  Zu  diesem  Zwecke  wandte 
er  ein  dem  vorigen  ähnliches  Prisma  an,  dessen 
; I.  brechender  Winkel  ungefähr  1458  betrug,  welches 

mit  einem  Reservoir  r,  Fig.  C41,  in  Verbindung 
steht,  und  welches  man  von  der  einen  Seite  her 
mittelst  einer  Luftpumpe  luftleer  machen  und  von 
der  anderen  mit  einem  Gase  füllen  kann,  dessen 
' ■>  3 , Druck  sich  nach  Belieben  ändern  lässt.  Zuerst 

| füllt  man  das  Prisma  mit  trockner  Luft  vom 

mr  Drucke  und  der  Temperatur  der  umgebenden  At- 

i ■ mosphäre.  Mit  einem  guten,  in  einiger  Entfernung 

r aufgestellten  Fernrohre  visirt  man  nun  nach  dem 

durch  das  Prisma  gebrochenen  Bilde  eines  ent- 
fernten Visirpunktes ; ist  dies  geschehen , so  wird  das  Fernrohr  in  dieser 
Stellung  befestigt,  das  Prisma,  ohne  es  zu  verrücken,  luftleer  gemacht  und 
dann  ein  anderes  Gas,*twa  Kohlensäure,  eingefüllt.  Indem  man  nun  den 
Druck  dieses  Gases  variirt,  kann  man  es  leicht  dahin  bringen,  dass  das  Bild 
des  Visirpunktes  wieder  im  Fadenkreuze  des  Fernrohrs  einsteht.  Die  Tem- 
peratur ist  dieselbe  geblieben;  der  Druck  der  Kohlensäure  im  Prisma  mag 
aberz.  B.  498"“  betragen.  Da  die  Kohlensäure  unter  diesem  Drucke  dnBl.icht 
ebenso  stark  ablenkt,  wie  die  Luft  unter  einem  Drucke  von  760“'“,  so  ist 
klar,  dass  Bie  unter  diesen  Umständen  denselben  Brechungsexponenten  und 
dieselbe  brechende  Kraft  hat  wie  die  Luit;  da  aber  die  brechende  Kraft 
der  Dichtigkeit  proportional  ist,  so  hat  man 

498  : 760  = 1 : X, 

woraus  x = 1,526  folgt,  was  der  Werth  der  brechenden  Kraft  der  Kohlen- 
säure für  einen  Druck  von  760""  und  die  Temperatur  der  umgebenden 
Luft  ist. 

Durch  solche  Versuche  erhält  man  die  brechende  Kraft  der  Gase  mit 
der  der  Luft  verglichen.  Die  von  Dulong  erhaltenen  Resultate  sind  in 
folgender  Tabelle  (s.  f.  S.)  zusammengestcllL 

Die  Zahlen  der  ersten  Columme  sind  das  dirccte  Resultat  der  Beobach- 

36* 
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tung;  inultiplicirt  mau  sie  mit  0,000589,  welches  die  absolute  brechende 
Kraft  der  Luft  ist,  so  erhält  man  die  Zahlen  der  zweiten  Columme  oder 
n‘‘  — 1 ; um  daraus  nun  die  Brechungsexponenten  zu  erhalten,  hat  man  1 
zu  addiren  und  dann  die  Quadratwurzel  auszuziehen. 

Aus  der  Vergleichung  dieser  Zahlen  lassen  sich  folgende  Resultate  ziehen: 

1.  Zwischen  der  Dichtigkeit  und  der  brechenden  Kraft  eines  Gases 
und  den  entsprechenden  Grössen  eines  anderen  findet  keine  Beziehung  statt 

2.  Die  brechende  Kraft  einer  Mischung  ist  die  Summe  der  brechen- 
den Kräfte  der  gemischten  Elemente.  Die  Luft  besteht  z.  B.  aus  0,21 
Sauerstoff  und  0,79  Stickstoff;  multipliciit  inan  nun  die  brechende  Kraft 
des  Sauerstoffs  0,924  mit  0,21,  die  des  Stickstoffs  1,020  mit  0,79,  so  erhält 
inan  die  Producte  0,19404  und  0,80580,  deren  Summe  0,99984  in  der 
That  nur  sehr  wenig  von  1 abweicht  Dulong  hat  auch  mehrere  Ver- 
suche mit  künstlichen  Mischungen  gemacht,  welche  die  Richtigkeit  dieses 
Satzes  bestätigen. 


Namen  der  Gase 

Brechonde 
Kraft  im  Ver- 
gleich mit 
der  der  Luft 

Absolute 

brechende 

Kraft 

Brechungs- 

exponenten 

Atmosphärische  Luft 

1,000 

0,000589 

l 1,000294 

Sauerstoff 

0,924 

0,000544 

1,000272 

Wasserstoff 

0,470 

0,000277 

| 1,000138 

Stickstoff 

1,020 

0,000601 

1,000300 

Ammoniakgas 

1,309 

0,000771 

j 1,000385 

Kohlensäure 

1,526 

^,000899 

1,000449 

Chlor 

2,623 

0,001545 

1,000772 

Chlorwasserstofl'säure 

1,527 

0,000899 

1,000449 

Stickoxydgas 

1,710 

0.001007 

1,000503 

Salpctergas 

1,030 

0,003606 

1,000303 

Kohlcnoxydgas 

1,157 

0,000681 

1,000340 

Cyangas  

2,H32 

0,001668 

1,000834 

Oelbildcndes  Gas 

2,302 

0,001356 

1,000678 

•Sumpfgas 

1,504 

0,000886 

1,080443 

Salzsäureäther 

3,720 

0,002191 

1,001095 

Cyanwasserslotlsäurc 

1,531 

0,000903 

1,000451 

Schweflige  Säure 

2,260 

0,001331 

1,000665 

Schwofeiwasserstoffgas 

2,1*7  - 

0,001288 

1,000644 

Schwefelätherdampf 

5,197 

0,003061 

1,00153 

Schwcfelkohlenstoffdanipf 

5,110 

0,003010 

1,00150 

rhosphürwftsscrstofTgas 

2,682 

0,001579 

1,000789 
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3.  Wenn  ein  (ins  eine  chemische  Verbindung  ist,  so  ist  seine  bre- 
chende Kraft  bald  grösser,  hsld  kleiner  als  die  Summe  der  brechenden 
Kräfte  seiner  Elemente,  wie  man  ans  der  folgenden  Tabelle  ersieht,  wo- 
bei die  brechende  Kraft  der  I.uft  zur  Einheit  genommen  ist. 

Die  Differenzen  zwischen  der  beobachteten  und  der  berechneten 
brechenden  Kraft  sind  zu  gross , als  dass  sie  von  lirobachtungsfehlcru 
herriihren  könnten. 

4.  Das  Brechungsvermögen  einer  Substanz  im  flüssigen  Zustande  ist 
grösser  als  das  Brechungsvermögen  desselben  Körpers,  wenn  er  sich  im 
gasförmigen  Zustande  befindet.  In  der  Timt  ist  das  Brechungsvermögen 


des  SchwefelkohlenstofTdampfes,  bezogen  auf  Luft,  gleich  - =1  1.932, 

2,(>44 


denn  2,644  ist  die  Dichtigkeit  des  Schwefelkohlenstoflfdampfes.  Der  flüssige 
Schwefelkohlenstoff  hat  ein  specifisches  Gewicht  1,263  und  einen  Bredmngs- 
expmenten  1,678;  seine  absolute  brechende  ist  also  1,816,  sein  alisolutes 
Brechungsvermögen  1,438.  Da  aber  die  Luft  eine  absolute  brechende  Kraft 
0,000388  und  im  Verhültniss  zum  Wasser  ein  specifisches  Gewicht  0,00 1299  hat. 
so  ist  ihr  absolutes  Brechungsvermögen  0,453.  Demnach  ist  die  bre- 
chende Kraft  des  flüssigen  Schwefelkohlenstoffs  im  Verhältnis*  zur  Luft 


1,438 

0,453 


= 3,176;  das  Brechungsvermögen  des  flüssigen  Schwefelkohlenstoffs 


ist  also  grösser  als  3,  daB  seines  Dampfes  kleiner  als  2. 


Namen  der  Gase 

Brechende  Kraft 
beobachtet  l berechnet 

Differenz 

Ammoniak 

1,309 

1,216 

f 0,093 

Stickstoffoxydgas 

1,710 

1,482 

4-  0,228 

.Salpetergas 

1,030 

0,972 

+ 0,053 

Wasserdampf 

1,000 

0,933 

■j-  0,007 

3,936 

3,784 

+ 0,015 

.Salzsäureäther 

3,720 

3,829 

— 0,099 

1,521 

1,651 

— 0,130 

Kohlensäure 

1,526 

1,629 

— 0,093 

(’lilorwnssPrfltoft'RHure 

1,527 

1,547 

— 0,020 

Sphärische  Linsen.  Linsen  nennt  man  durchsichtige,  von  krum- 
men  ()l>erfliiehen  begrenzte  Körper,  welche  die  Eigenschaft  haben,  dieCon- 
vergenz  oder  Divergenz  der  sie  treffenden  Strahlenbündel  zu  vergrössern 
oder  zu  verkleinern. 

Wir  lwschäftigen  uns  hier  nur  mit  sphärischen  Linsen,  d.  h.  mit 
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solchen,  deren  Gränzflächen  Stücke  von  Kngelobcrflächen  oder  Ebenen  sind, 
weil  diese  allein  zu  optischen  Instrumenten  verwendet  werden. 

Man  unterscheidet  sechs  verschiedene  Arten  von  Linsen,  welche  Fig. 
642  und  043  im  Durchschnitte  dargestellt  sind.  Nr.  1,  Fig.  642,  stellt  eine 


Fig.  642.  Fig.  643. 


biconvoxe  Linse  dar,  d.  h.  eine  solche,  die  durch  zwei  nach  aussen  ge- 
wölbte Kugelflachen  begriinzt  ist.  Die  planconvexe  Linse  Nr.  2,  Fig.  642, 
ist  durch  eine  ebene  und  eine  convexe  Fläche  begriinzt.  Die  concav- 
convexen  Linsen,  welche  durch  eine  convexe  und  eine  hohle  Fläche  be- 
griinzt sind,  wie  Nr.  3 in  Fig.  642  und  643,  werden  auch  Menisken  ge- 
nannt; man  unterscheidet  zwei  Arten  derselben,  je  nachdem  die  Krümmung 
der  hohlen  Fläche  geringer  ist,  wie  bei  Nr.  3,  Fig.  042  oder  stärker,  wie 
bei  Nr.  3,  Fig.  643.  In  Fig.  643  stellt  Nr.  1 eine  biconcave,  Nr.  2 eine 
plnnconcave  Linse  vor. 

Die  drei  in  Fig.  642  dargestcllten  Linsen  sind  in  der  Mitte  dicker 
als  am  Ilande,  und  heissen  Sammellinsen. 

Die  drei  in  Fig.  643  dargestellten  l.inBen,  welche  in  der  Mitte  dünner 
sind  als  am  Ilande,  heissen  Zerstreuungslinsen. 

Die  Axe  einer  Linse  ist  die  gerade  Linie,  welche  die  Mittelpunkte  der 
beiden  Kugeloberflächen  verbindet,  durch  welche  die  Linse  gebildet  wird, 
llei  den  planconvexen  und  planconcaven  Linsen  ist  die  Axe  das  von  dem 
Mittelpunkte  der  Krümmung  auf  die  ebene  Fläche  gefüllte  Perpendikel. 

2.11  Sammellinsen.  Um  die  wichtigsten  Sätze  über  die  Wirkung  der 
Sammellinsen  abzuleiten , wollen  wir  von  der  Betrachtung  dos  einfachsten 
Falles,  nämlich  der  plnnconvoxen  Linsen,  ausgehen. 

Fig.  G44. 
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Auf  die  ebene  Seite  einer  planconvexen  Linse  falle  ein  Lichtstrahl 
ab,  Fig.  644,  parallel  mit  der  Axe  der  Linse,  so  wird  er  ungebrochen  in 
die  Glasmasse  eintreten,  um  bei  b austretend  nach  der  Richtung  b II  ge- 
brochen zu  werden.  Wir  wollen  zunächst  die  Lage  des  Punktes  //.  in 
welchem  der  austretende  Strahl  die.  Axe  schneidet,  bestimmen. 

Ziehen  wir  den  Krümmungshalbmesser  b G,  so  ist  X der  Winkel, 
welchen  der  Strahl  vor,  y der  Winkel,  welchen  er  nach  der  Brechung  in 
b mit  der  Richtung  des  Einfallslothes  bG  macht;  wir  haben  aber 

m 

sin  y = n . sin  x (1) 


wenn  n den  Brechungsexponenten  bezeichnet.  Ferner  ist 

v — y — x (2) 

wenn  wir  mit  v den  Winkel  bezeichnen,  welchen  der  Strahl  b II  mit  der 
Axe  der  Linse  macht. 

Nun  ist  aber  ferner 

_bc_ 
tang  v' 

und  da 

bo=  bC  .sinx  — r . sin  x. 

Wenn  man  mit  r den  Krümmungshalbmesser  bC  bezeichnet,  so  ist  endlich 

,,  r.sinx 

Jlc  = - (3) 

taug  o v ' 

Diese  Gleichung  giebt  also  den  Werth  von  II C,  wenn  man  vorher  mit 
Hülfe  der  Gleichungen  (1)  und  (2)  den  einem  bestimmten  Winkelwerth  von 
X entsprechenden  Werth  von  v berechnet  hat. 

Setzen  wir  n — 1,5  und  r = 1,  so  ergeben  sich  folgende  zusammen- 
gehörige Werthe  von  X und  II , wenn  wir  unter  II  die  Entfernung  I In 
verstehen : 


II  c = 


X 

B 

1 

IJ 

1° 

1, 09118 

0,0004 

5 

1,9829 

0,0209 

10 

1,9457  | 

0,0695 

15 

1,8813 

0,1528 

20 

1,7816  1 

0,2787 

30 

1,4871  1 

0,6468 

Wir  sehen  also,  dass  die  parallel  mit  der  Axe  einfallenden  Strahlen 
durch  die  Linse  keineswegs  alle  in  einem  Punkto  vereinigt  werden.  Solche 
Strahlen , welche  die  Linse  näher  am  Runde  passiren,  schneiden  die  Axe 
in  Punkten,  welche  der  Linse  näher  liegen  als  der  Vereiuigungspunkt 
für  die  centralen  Strahlen,  wie  dies  auch  Fig.  645  (s.  f.  S.)  anschaulich 
macht. 
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In  Fig.  644  sei  F der  Vereinigungspunkt  für  die  centralen  Strahlen, 
den  wir  den  II au pt bre nnp unkt  der  Linse  nennen  wollen,  1 1 der 
Punkt,  in  welchem  ein  näher  am  Rande  durch  die  Linse  gehender  Strahl 
die  Axe  schneidet,  so  ist  offenbar 

FII  = FO  4-  Oe  — II  c (4) 


Fig.  M.Y 


Geist  offenbar  gleich  sin.rersr,  wenn  wir  den  Halbmesser  bC 
mit  1 bezeichnen , in  welchem  Fall  denn  auch  FO  = 2 ist.  Setzen  wir 
nun  der  Reihe  nach  in  Gleichung  (4)  für  0 C den  Zablenwerth  des  Sinus 
versus  von  1°,  5n,  10“,  20°  und  30°,  und  ferner  für  II C die  diesen  Win- 
kelwerthen  von  X entsprechenden  Werthe  dieser  Länge,  wie  sie  in  obiger 
kleinen  Tabelle  unter  B stehen,  so  erhält  man  die  Zahlenwerthe  für  den 
Abstand  II F,  wie  sie  in  jener  Tabelle  unter  D verzeichnet  sind. 

Diesen  Zahlenwerthen  entsprechend  ist  in  Fig.  645  der  Verlauf  der 
•Strahlen  verzeichnet,  welche  eine  planconvexe  Linse  in  Punkten  treffen, 
die  10,  20,  30  Grad  von  ihrer  Mitte  abstehen.  Man  sieht  aus  dieser 
Construction  ebenso  wie  aus  obiger  Tabelle,  wie  bedeutend  der  Vereini- 
gungspunkt der  Randstrahlen  vom  Vereinigungspunkte  der  centralen  Strah- 
len nbsteht,  wenn  die  Krümmung  der  Linse  von  der  Mitte  bis  zum  Rande 
nur  einigermaassen  bedeutend  ist. 

Für  eine  Linse,  welche  reine  Bilder  geben  soll,  darf  deshalb  dieOeff- 
nung,  d.  h.  der  Winkel,  unter  welchem  die  Linse  von  ihrem  Brennpunkte 
aus  gesehen  erscheint,  nicht  mehr  als  5°,  höchstens  10°  betragen. 

In  Fig.  646  sei  er  b ein  Strahl,  welcher  parallel  mit  der  Axe  auf  eine 
gl  eich  gewölbte  liiconvexe  Linse  fällt,  für  welche  C und  C die  Krümmungs- 
mittelpunkte sind;  x sei  der  Winkel,  welchen  ab  mit  dem  Einfallslothe 


Fig.  04G. 
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CN  macht.  Der  Strahl  wird  nach  bd  hin  gebrochen,  und  zwar  haben 
wir  zur  Bestimmung  des  Winkels  h b (',  den  wir  mit  y hezcichnen  wol- 
len, die  Gleichung 


1 

sin  u — — sw  x 
n 


(r>) 


Bezeichnen  wir  mit  t f den  Winkel  bd( ",  welchen  bd  mit  dem  Ein- 
fallsloth  ( ’ N1  macht,  so  hnl>cn  wir 

V + ?/'  = 2t, 

denn  Winkel  S C ('  ist  ohne  merklichen  Felder  gleich  Winkel  S C C,  also 
gleich  X.  Nunal>er  ist  Winkel  Ns  O Aussenwinkel  an  dem  Dreieck  S (' C, 
folglich  ist  Winkel  Ns  C — 2 x.  Dersellie  Winkel  Ns  C ist  aber  auch 
Aussenwinkel  am  Dreick  S d b,  folglich  ist  Winkel  NsC  = »/  — j—  y1 , also 
endlich 

y + ?/'  = 2 x 

oder  i/  = 2 x — y (6) 

Es  ist  aher  ferner 


sin  v = n.sin  »/' 


(7) 


wenn  wir  mit  v den  Winkel  N'dll  liezeichnen,  welchen  der  in  d aus  der 
Linse  austretende  Strnhl  d 11  mit  dem  Einfallslothe  N 7 C1  macht.  Nennen 
wir  ferner  z den  Winkel,  welchen  dersellie  austretende  Strnhl  d 11  mit  der 
Axe  macht,  so  haben  wir 

V = Z -(-  X, 

weil  v ein  Aussenwinkel  am  Dreieck  d 11 C ist,  mithin  auch 


und 

folglich 


e — v — x (8) 

Bezeichnen  wir  den  Krümmungshalbmesser  der  Linse  mit  r,  so  ist 

de  — r sin  x, 


de  = 11  c . tang  e, 


11  c = 


r sin  x 


(#) 


tang  z 

wonach  man  den  Allstand  II C berechnen  kann,  nachdem  man  vorher  mit 
Hülfe  der  Gleichungen  (ß),  (6),  (7)  und  (8)  den  Werth  von  z für  ein  be- 
stimmtes X ermittelt  hat. 


Brennpunkt  für  centrale  Strahlen.  Für  diejenigen  Strahlen,  232 
welche  als  centrale  betrachtet  werden  können,  sind  die  Winkel  X,  y und 
Z klein  genug,  um  die  Sinns  und  Tangenten  den  Winkeln  seihst  proportio- 
nal zu  setzen.  Für  diesen  Fall  aber  ergiebt  sich  aus  Gleichung  (1)  des 
vorigen  Paragraphen 

y=n.X\ 

Gleichung  (3)  aber  wird 
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11  rx 

IIc  — — , 

V 

und  wenn  man  für  v seinen  Werth  bei  (2)  setzt, 

II C = 

y — x 


IIc  = 


rx 


HX  — X 


also  endlich 


IIc  = 


» — 1 


Fc  = / = 


Für  centrale  Strahlen  fallt  aber  der  Durchschnittspunkt  II,  Fig  645, 
mit  dem  Haupt brennpunkte  F zusammen,  wir  haben  also  für  den  Abstand 
Fc  des  Brennpunktes  einer  planconvexen  Linse  von  dem  Glase 

0) 

n — 1 

wenn  wir  mit/  die  Brennweite  bezeichnen. 

Wäre  n = so  1,5,  ergäbe  sich 
/ = 2 r. 

Der  Broch ungsexponont  einer  bestimmten  Sorte  von  Flintglas  sei  z.  B. 
für  gelbe  Strahlen  1,635,  so  ist  für  gelbe  Stralilen  die  Brennweite  einer 
aus  dieser  Ginssorte  geschliffenen  planconvcxen  Linse 

/=  — • 

0,635’ 

wenn  also  der  Krümmungshalbmesser  der  gewölbten  Seite  r = 12  Zoll 
ist,  so  ergiebt  sich 

/=-!§-  = 18,89  Zoll. 

J 0,635 

Um  die  Lage  des  Hau ptbrennpunktes  gleichgewölbter  bi- 
convexer  Linsen  zu  finden,  verfahren  wir  auf  gleiche  Weise.  Aus 
Gleichung  (5)  ergiebt  sich 

X 

y = -• 


Aus  Gleichung  (6) 


y = 2x  — — 
v n 


oder 


?/  = 


’.nx  — x 


Aus  Gleichung  (7) 
Aus  Gleichung  (8) 


v = ny'  — 2nx  — x. 


z = v — x = 2 nx  — 2x 
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z — 2x  (ti  — 1), 

und  endlich  aus  Gleichung  (9)  für  die  Brennweite  der  Werth 


f = 


2 (»  - 1) 

für  n — 1,5  ergiebt  sich  dnnach  f — r.  Für  » = 1,635  ergiebt  sich 
r r 

2 . 0,635 


(2) 


f o n «r,  j 270  0*757  r. 


Vergleichen  wir  die  Werthe  von  / bei  (1)  und  bei  (2),  sso  übersieht 
man  leicht,  dass  ersterer  doppelt  so  gross  ist  als  letzterer.  Die  Brenn- 
weite einer  gleichgewölbten  biconvexen  Linse  ist  also  halb  so 
gross  als  die  Brennweite  einer  planconvexen  Linse  von  glei- 
chem Krümmungshalbmesser. 

Die  Figuren  647  und  Fig.  648  erläutern  die  Vereinigung  der  parallel 
mit  der  Axe  auf  eine  pluneonvexe  und  auf  eine  gleichgewolbte  biconvexc 

Fig.  G47. 


Fig.  648. 


Linse  auffallenden  Strahlen  in  dem  Brennpunkt  derselben.  Bei  der  Con- 
struction  dieser  Figuren  ist  der  Brechungsexponent  der  Linsensubstanz 
gleich  1,5  angenommen. 

Durch  den  Versuch  kann  man  die  Brennweite  einer  Sammellinse 
finden , wenn  man  sie  gegen  die  Sonne  kehrt  und  dann  hinter  derselben 
einen  beliebigen  Schirm,  etwa  von  grauem  Papier,  so  lange  verschiebt,  bis  das 
auf  demselben  entstehende  Sonnenbildchen  vollkommen  scharf  ist;  der  Ab- 
stand des  Schirmes  von  der  Linse  ist  alsdann  die  gesuchte  Brennweite. 
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23.3  Berechnung1  der  Bildweite.  Ist  einmal  die  Brennweite  einer 

Linse  bekannt  , so  kann 
man  atieli  bestimmen,  in 
welchem  Punkte  diejeni- 
gen Strahlen  durch  die 
Linse  wieder  vereinigt 
werden,  welche  von  ir- 
gend einem  leuchtenden 
Punkte  ausgehend  auf 
dieselbe  fallen.  Zunächst 
wollen  wir  nur  solche 
leuchtende  Punkte  in  Be- 
tracht ziehen,  welche  auf 
der  Axe  der  Linse  liegen. 

Ein  mit  der  Axe  pa- 
rallel auf  die  Linse  fal- 
lendes Strahlenbündel 
kann  man  betrachten,  als 
käme  es  von  einem  auf 
der  Axe  liegenden,  nl>er 
unendlich  weit  entfernten 
leuchtenden  Punkte.  — 
Nehmen  wir  nun  an,  der 
leuchtende  Punkt  sei  der 
Linse  näher  gerückt,  er 
befinde  Bich  in  S,  Fig. 
649,  so  findet  man  den 
Vereinignngspunkt  der 
von  S aus  nuf  die  Linse 
fallenden  Strahlen,  wenn 
man  den  Punkt  J{  er- 
mittelt, in  welchem  ein 
Unndstrahl  SA  nach  sei- 
nem Durchgang  durch 
die  Linse  die  Axe  schnei- 
det (vorausgesetzt,  dass 
die  Oeffnung  der  Linse 
klein  genug  ist). 

Wie  wir  oben  gese- 
hen haben,  ändert  sieh 
die  durch  ein  Prisma  her- 
vorgebrachte Ablenkung 
mit  der  Richtung  der  ein- 
fallenden  Strahlen ; so- 
bnld  nl>er  der  brechende 
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Winkel  des  Prismas  hinlänglich  klein  ist,  wird  diese  Armierung  unmerk- 
lich, so  dass  man  für  Prismen  von  kleinem  brechenden  Winkel  ohne 
merklichen  Fehler  annehmen  kann,  dass  sie  alle  Strahlen,  welche  auf  die- 
selben fallen,  stets  um  gleich  viel  von  ihrer  ursprünglichen  Richtung 
ablenken.  Dies  findet  nun  auch  seine  Anwendung  bei  Linsen.  Der 

Randstrahl  SA  wird  ebenso  stark  durch  die  Brechung  am  Rande  der 
Linse  abgelenkt,  wie  der  Strahl  NA , welcher  parallel  mit  der  Axe  ein- 
fällt. — NA  wird  aber  nach  dem  Brennpunkt  F gebrochen , der  einfnl- 
lcude  und  austretende  Strahl  machen  also  einen  Winkel  NAF  mit  ein- 
ander. Eben  so  gross  muss  der  Winkel  11  A S Bein.  Man  findet  also  die 
Richtung  des  austretenden  Strahles  A R,  wenn  man  über  A F einen  Win- 
kel x aufträgt,  welcher  eben  so  gross  ist  als  der  Winkel  ij  (NA  S),  um 
welchen  der  einfallende  Strahl  A S unter  A N liegt. 

Aus  dieser  Construction  geht  hervor,  dass  wenn  der  leuchtende 
Tunkt  S auf  der  Axe  der  Linse  näher  rückt,  der  Vereinigungspunkt  11 
sich  von  der  Linse  entfernen  müsse.  Bei  fortdauernder  Annäherung 
des  leuchtenden  Punktes  wird  also  auch  einmal  der  Fall  eintretcu,  wo 
der  leuchtende  Punkt  S und  der  Vercinigungspunkt  11  gleich  weit  von 
der  Linse  abstehen,  wie  Fig.  650  a.  v.  S.  Für  diesen  Fall  müssen 
der  austretendo  Strahl  AR  und  der  eintretende  ib'yl  gleiche  Winkel 
mit  der  Axe  machen,  es  muss  Winkel  SRA  gleich  RSA  sein.  Da 
nun  auch  ij  = RSA  und  X = jj,  so  ist  ferner  X gleich  Winkel  SRA, 
oder  das  Dreieck  RAF  ist  ein  gleichschenkliges  und  RF  = FA,  der 
Punkt  Ii  ist  also  um  die  doppelte  Brennweite  von  der  Linse  entfernt. 

Wenn  also  der  leuchtende  Punkt  um  die  doppelte  Brenn- 
weite von  der  Linse  entfernt  ist,  so  befindet  sich  der  Verei- 
nigungspunkt auf  der  anderen  Seite  in  gleichem  Abstande 
von  der  Linse. 

Nähert  sich  der  leuchtende  Punkt  der  Linse  noch  mehr,  so  muss  sich 
der  Vereinigungspunkt  noch  weiter  entfernen;  wäre  R,  Fig.  649,  ein  leuch- 
tender Punkt,  so  wäre  S der  entsprechende  Vereinigungspunkt.  Rückt 
der  leuchtende  Punkt  in  den  Brennpunkt  der  Linse,  so  rückt  der  Vereini- 

Fig.  651. 
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gungspuiikt  in  unendliche  Entfernung.  Die  von  dem  Brennpunkte 
F,  Fig.  64H,  aus  auf  die  Linse  fallenden  Strahlen  werden 
durch  dieselbe  in  oin  parallel  mit  der  Axe  austretendes 
S t rah  1 eil  b ii  n d e 1 v e r w an  d e 1 1. 


Wenn  der  leuchtende  Punkt  1\  Fig.  651, 
a.  v.  S.,  der  Linse  so  nahe  rückt,  dass  er  noch 
innerhalb  der  Brennweite  liegt,  so  ist  derStrali- 
lenkegel,  welcher  auf  die  Linse  trifft,  so  stark 
divergirend,  dass  die  Linse  nicht  mehr  im 
Stande  ist,  die  Strahlen  convergent,  oder  auch 
nur  parallel  zu  machen,  sie  divergiren  aber 
nach  dem  Durchgänge  durch  die  Linse  we- 
niger als  vorher,  sie  verbreiten  sich  also  so, 
als  ob  sie  von  einem  Punkte  V herkii- 
men,  welcher  weiter  von  der  Linse  ab- 
steht, als  der  leuchtende  Punkt. 

Wirlmbcn  oben  gesehen,  wie  man  die  Lage 
des  Vereinigungspunktes  durch  Construction 
finden  kann,  suchen  wir  sie  auch  durch  Rech- 
nung zu  bestimmen. 

In  Fig.  652  sei  Ali  eine  Linse , deren 
Brennpunkt  in  F liegt.  F.in  parallel  mit  der 
Axe  einfallender  Strahl  k .1  wird  nach  F hin 
gebrochen;  die  Richtung,  nach  welcher  ein  von 
T ausgehender  Strahl  TA  gebrochen  wird,  fin- 
det man  leicht,  wenn  man  den  Winkel  FA  V 
= dem  Winkel  TA  k macht.  Wird  nun  / A 
= m A = Ar  gemacht  (r  ist  der  Mittelpunkt  der 
Linse)  und  in  / das  Perpendikel  Ion,  in  m 
aber  das  Perpendikel  in p errichtet,  so  wird 
in p jedenfalls  sehr  nahe  gleich  o n sein , weil 
die  Winkel  TA  k und  FA  V gleich  sind  und 
der  Winkel  (jAV  so  klein  ist,  dasB  on  sehr 
nahe  rechtwinklig  auf  A V steht;  es  ist  also 
ln  = 7o  -j-  on  = lo  -\-  mp  . . . . (1) 

Wogender  Aehnlichkeit  der  Dreiecke FAr 
und  A I il  buhen  wir 


wenn  wir  die  Brennweite  r F mit  f und  den 
Halbmesser  der  Linse  rA  — Al  gleich  1 set- 
zen; cs  ist  demnach 


Fr  : Ar  = Al  : ln 


oder 


/:  1 = 1 : 1», 
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Aub  der  Aehnlichkeit  der  Dreiecke  VAr  und  Alt)  folgt 
Vr  : Ar  = Al  : lo 
a : 1 = 1 : lo, 

also  lo  = — , 

a 

wenn  wir  die  Entfernung  Vr  (ulso  die  Vereinigungsweite)  mit  « be- 
zeichnen. 

Ebenso  ergiebt  sich  aus  der  Aehnlichkeit  der  Dreiecke  Am  p und  . 1 Tr 
mp  = i 


wenn  man  die  Entfernung  r T,  also  die  Entfernung  des  leuchtenden  Punk- 
tes von  der  Linse,  mit  1)  bezeichnet. 

Setzt  man  die  eben  für  ln,  lo  und  mp  gefundenen  Werthe  in  die  Glei- 
chung (1),  so  kommt 


1 = 1 + 1 
/ a ^ b 


(2) 


Nach  dieser  Formel  kann  man  jederzeit  berechnen,  wie  gross  die  Ent- 
fernung a des  Punktes  V von  der  Linse  ist,  in  welchem  die  Strahlen  ver- 
einigt werden,  welche  von  einem  Punkte  2 von  der  Linse  ausgehen,  des- 
sen Abstand  von  der  Linse  gleich  b ist. 

Es  sei  z.  B.  diu  Brennweite  einer  Linse,  also  f = 1 Fürs,  der  Abstand 
des  leuchtenden  Punktes  gleich  10  Firns,  so  hat  man  zur  Berechnung  der 
Entfernung  a des  Vereinigungspunktes  vom  Glase  die  Gleichung 

J_  _ + 1_ 

a — 1 10’ 

woraus  u — 1,111.... 

Für  dieselbe  Linse  ergeben  sich  auf  dieso  Weise  folgende  zusammen- 
gehörige Werthe  der  Entfernung  b des  Gegenstandes  und  der  Entfernung 
u des  Veroinigungspiuiktes  von  der  Linse: 


b 

a 

Unendlich 

i 

100' 

1,01 

10 

1,11 

5 

1,25 

3 

1,60 

2 

2,00 

1,5 

3,00 

1,25 

5,00 

1,00 

Unendlich 
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Aus  der  Gleichung  (2)  lassen  sich  nun  in  Beziehung  auf  die  Vereini- 
gungsweitc  fl  dieselben  Folgerungen  ableiten,  welche  oben  bereits  aus  der 
Construetion  abgeleitet  worden  waren. 


Aus  Glciehung  (2)  ergiebt  sich  nemlich 

« = ^7 
'-i 


lur  b = x wird  nach  dieser  Gleichung  « — f 
für  b = 2 f wird  « = 2 f 


für  b = f wird  fl  = x 


überhaupt  wird  fl  uni  so  grösser,  je  kleiner  b wird. 

Die  Brennweite  einer  Linse  kann  man  mit  ziemlicher  Genauigkeit 
dadurch  erhalten,  dass  man  für  eine  Reihe  beliebig  gewühlter  Gegenstands- 
weiten die  zugehörigen  Bildweiten  durch  den  Versuch,  etwa  mit  Hülfe  der 
optischen  Bank  bestimmt,  für  je  zwei  zusammengehörige  Werthe  von  u 
und  b nach  Gleichung  (2)  den  Werth  von  f berechnet  und  aus  allen  so  ge- 
fundenen Werthen  von  f das  Mittel  nimmt. 


Fig.  «53. 


Die  Gleichung  (2)  auf  Seite  575  behalt  ihre  Gültigkeit  auch  noch 
für  den  Fall,  dass  der  leuchtende  I Hinkt  T,  fig.  «53,  innerhalb  der  Brenn- 
weite liegt,  dass  also  b f%  nur  erhält  man  für  — , also  auch  für  fl  ne- 
gative Werthe,  wodurch  angedeutet  ist,  «lass  die  Länge  fl  nicht  jenseits 
des  Glases,  sondern  in  der  Richtung  von  der  Linse  nach  dem  leuchtenden 
Tunkte  hin  zu  nehmen  ist. 

Fs  sei  z.  B.  die  Brennweite  einer  Linse  3 Zoll,  ein  leuchtender  Tunkt 
stehe  auf  der  Axe  2 Zoll  weit  von  ihr  ab,  so  haben  wir 
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und  daraus  folgt  — = — — , also  u = — 6,  d.  b.  nach  dem  Durch- 
« f> 

gange  durch  die  Linse  divergiren  die  Strahlen  so,  nls  ob  sie  von  einein 
6 Zoll  weit  von  der  Linse  liegenden  Punkte  kämen. 

Ist  h kleiner  nls  / so  wird  der  negative  Werth  von  u um  so  kleiner, 
je  mehr  b abnimmt,  d.  h.  je  näher  der  innerhalb  der  Brennweite  gelegene 
leuchtende  Punkt  der  Linse  rückt,  desto  näher  rückt  auch  der  Zerstreuungs- 
punkt. Wäre  z.  B.  f = 3 , h = 1 , so  ergäbe  sich  a — 1,5. 

Hohllinsen.  Aehnliche  Betrachtungen  lassen  sich  auch  für  Hohl-  2111 
linsen  nnstellen.  Wenn  die  einfallenden  Strahlen  mit  der  Axe  parallel 
sind,  so  divergiren  die  austretemlcn  so,  als  kämen  sie  vom  Hauptzer- 
streuungspunkte  l‘\  Fig.  G54;  rückt  aber  der  leuchtende  Punkt  näher, 
sind  also  schon  die  auffallenden  Strahlen  divergirend , so  werden  sie  nach 
dem  Durchgänge  durch  das  (ilas  noch  stärker  divergiren,  als  es  für  die 
parallel  cintrctenden  Strahlen  der  Fall  war.  Die  von  li , Fig.  655,  aus 
auf  die  Hohllinse  fallenden  Strahlen  divergiren  nach  dem  Durchgänge 
durch  dieselbe  so,  als  ob  sie  von  A allsgegangen  wären. 

Die  Beziehungen  zwi- 
sehen  der  Lage  des  leuch- 
tenden Punktes  li , des 
entsprechenden  Zer- 
streuungspunktes  A und 
dos  llauptzerstreuungs- 
punktes  i*'  sind  nuch  hier 
wieder  durch  die  Glei- 
chung (2)  auf  Seite’  575 
gegeben;  nur  muss  man/ 


negativ  setzen,  weil  man  nicht  mit  einem  jenseits  deR  Glnses  gelegenen 
Hauptbrennpunkte,  sondern  mit  einem  diesseits  gelegenen  liaupt- 
zerstreuungspunkte  zu  thun  hat.  Für  diesen  Fall  ergiebt  sich  aus  jener 
Gleichung  zur  Bestimmung  der  Zerstreuungsweite  u der  Werth 


a wird  also  immer  negativ,  d.  h.  der  Zerstreuungspunkt  liegt  Btets 

Möller'»  Lehrbach  «ler  l’hyiik  rie  And.  I 37 


Fig.  654. 


Fig.  655. 
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mit  dem  leuchtenden  Punkte  nuf  derselben  Seite  des  Glases.  Je  kleiner  b 
wird , desto  kleiner  wird  auch  a,  je  näher  also  der  leuchtende  Punkt  der 
Uohllinse  rückt,  desto  mehr  nähert  sich  demselben  auch  der  entsprechende 
Zcrstreunngspunkt. 

Für  den  in  Fig.  655  dargestellten  Fall  ist  z.  B.  f = 2,5  und  £>  = 6 
CVntimeter;  demnach  ist  (l,  d.  h.  die  Entfernung  des  Zerstreuungspunktes 
A vom  Glase,  gleich  l,7Grm. 

Um  die  Zerstreuungsweite  einer  Ilohllinse  durch  den  Ver- 
such zu  bestimmen,  ist  folgendes  Verfahren  in  Anwendung  zu  bringen: 
Man  hisse  auf  die  Hohllinse  ein  Bündel  paralleler  Sonnenstrahlen  (etwa 
von  dem  Spiegel  des  Ileliostats  in  das  dunkle  Zimmer  reflectirte)  fallen, 
so  werden  sie  sich  nach  dem  Durchgang  durch  die  Linse  ausbreiten,  wie 
Fig.  656  andcutet,  und  nuf  einen  weisseu  Schirm  aufgefnngen  einen  erleuch- 
teten Kreis  bilden,  dessen  Durchmesser  a b wächst,  wenn  man  den  Schirm 
von  der  T.inse  entfernt.  Man  stelle  nun  den  Schirm  so,  dass  der  Durch- 
messer ab  des  erleuchteten  Kreises  gerade  doppelt  so  groBB  ist  als  der 
Durchmesser  cd  der  Linse,  so  ist  alsdann  der  Abstand  »10  des  Schir- 
mes von  der  Linse  gleich  ihrer  Zerstreuungsweite  F 0. 

Fig.  656. 


235  SeCUüdäre  Axen.  Bisher  haben  wir  nur  solche  leuchtende  Punkte 
betrachtet,  welche  nuf  der  Axe  der  Linse  selbst  liegen ; es  bleibt  jetzt  noch 
zu  zeigen,  dass  das  Gesagte  auch  für  solche  Punkte  gilt,  welche  nicht  auf 
derHauptnxe  liegen,  vorausgesetzt,  dass  die  Nebenaxen  (secundäre  Axen) 
nur  einen  kleinen  Vinkel  mit  der  Ilaupt&xe  machen.  Mit  dem  Namen 
der  Xebennxe  bezeichnet  man  die  Linie,  welche  man  sich  von  einem 
nicht  nuf  der  Hauptaxe  liegenden  Punkte  durch  die  Mitte  der  Linse  ge- 
zogen denken  kann. 

In  Fig.  657  sei  II  ein  nicht  nuf  der  Hauptaxe  liegender  leuchtender 
Punkt,  so  werden  alle  von  ihm  ausgehenden  Lichtstrahlen  in  einem  Punkte 
II'  vereinigt  werden,  welcher  auf  der  Xebennxe  M'  N*  eben  so  weit  von 
der  Linse  absteht  wie  T',  welcher  der  Vereinigungspunkt  für  die  von 
einem  Punkte  T der  Hauptaxe  ausgehenden  Strahlen  ist,  der  eben  so  weit 
von  der  Linse  entfernt  ist  wie  II. 

Es  ist  dies  leicht  zu  beweisen.  Der  mittlere  Strahl  H M'  geht  unge- 
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brochen  durch  die  Linse  hindurch;  ferner  ist  II C — Tc  und  Winkel 
C TM  — cH M'  (wenn  auch  nicht  ganz  genau,  doch  nahe).  I)n  der  Strahl 

Fig.  (557. 


Tc  in  c eben  so  stark  abgelonkt  wird  wie  11 C,  so  ist  auch  Winkel  Hell’  = 

Tc  T\  folglich  ist  das  Dreick  II c IV  = Dreieck  T C T',  folglich  T T = II IV 
IV  ist  also  ebenso  weit  von  der  Linse  entfernt  wie  T'. 

Dasselbe  ergieht  sich  auch  aus  der  Vergleichung  der  Dreiecke  T il  T' 
und  II dH'. 

Das  Feld  einer  Linse  ist  der  Winkel,  welchen  zwei  der  Nobenaxen 
mit  einander  noch  machen  können,  ohne  dass  die  Voraussetzungen  unseres 
Beweises  merklich  unrichtig  werden. 

Für  die  Nebenaxen  der  Hohllinsen  gilt  dasselbe,  was  von  den  secun- 
diiren  Axen  der  Sammellinsen  gesagt  wurde. 

Wirkung  der  Linsen  auf  convergirende  Strahlen.  Zum  2:MJ 

richtigen  Verständnis  verschiedener  optischer  Instrumente  ist  es  von  Wich- 
tigkeit, zu  untersuchen,  wie  der  Lauf  eines  con vergirenden  Strahlen- 
bündels durch  Linsen  modifieirt  wird. 

Da  ein  Bündel  paralleler  Strahlen,  welches  mit  der  Axe  parallel  auf 
eine  Couvexlinse  fallt,  nach  dem  Hauptbrennpunkte  gebrochen  wird,  so 
muss  ein  schon  convergirendes  Strahlenbündel  nach  einem  noch  näher  beim 
Glase  liegenden  Punkte  hin  gebrochen  werden. 

Ein  nach  V,  Fig.  658,  convergirendes  Strahlenbündel  wird  offen- 
bar durch  die  Linse  in  T vereinigt  werden,  da  ein  von  T divergiremles 

Fig.  (558. 


37* 
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lisch  dem  Durchgänge  durch  die  Linse  so  divergirt,  als  oh  die  Strahlen 
von  V ausgegangen  wären. 

Die  Lage  des  Vereinigungspunktes  T lässt  sich  nnch  Gleichung  (2) 
Seite  575  berechnen,  wenn  man  die  Entfernung  b des  Punktes  V von  der 
Linse,  nach  welcher  die  Strahlen  ursprünglich  convergirten,  mit  negativem 
Zeichen  in  die  Gleichung  einführt.  Ist  z.  B.  die  Brennweite  des  Glases 
gleich  3 Zoll,  die  Entfernung  des  Punktes  I’  von  demselben  0 Zoll,  so  er- 
giebt  sich  demnach 


l_ 

a 


1 

TT’ 


der  Yercinigungspunkt  T liegt  also  in  diesem  Fall«;  2 Zoll  weit  von 
der  Linse. 

Wenn  ein  nach  einem  Punkte  convergiremles  Strnhlcnbündel  durch 
eine  Hohl  linse  nufgefangeu  wird,  deren  Mitte  um  die  Länge  h von  dem 
Convergenzpunkt  t absteht,  so  erhält  man  die  Entfernung  u des  Punktes  </, 
von  welchem  der  Strahlenbündel  nai'h  seinem  Durchgänge  durch  die  Linse 
divergirt,  wenn  man  b mit  negativem  Zeichen  in  die  Gleichung  (3)  Seite 
577  einführt.  So  lange  h grösser  ist  nls  f,  so  lange  als««  die  Strahlen 
nach  einem  Punkte  t,  Fig.  059,  convergiren,  welcher  um  mehr  als  die 


Fig.  059. 


ZerstreuungKWeite  von  dem  Glase  absteht,  erhält  man  für  u einen  negati- 
ven Werth,  der  grösser  ist  als  f\  nach  dem  Durchgänge  durch  die  Linse 
divergiren  also  die  Strahlen  so,  als  oh  sie  von  einem  Punkte  il  vor  dem 
Glase  kämen,  «h*r  um  mehr  nls  die  Zerstreuungsweite  von  demsellien 
absteht. 

Ist  h — f,  so  wird  a = a o,  die  austretenden  Strahlen  sind  also  als- 
dnnn  der  Axe  parallel , und  wenn  h fy  wenn  also  das  Strahlenbüudel 
nnch  einem  Punkte  convergirt,  welcher  innerhalb  der  Zerstreuungsweite 
liegt,  so  wird  (l  positiv,  das  Strahlenbündel  wird  nlso  nicht  mehr  diver- 
gent austreten,  sondern  auch  nach  dem  Durchgänge  durch  «lie  Linse  noch 
convergiren,  wenn  auch  weniger  nls  vorher. 


17  Combinirte  Linsen.  Nnch  den  gegelienen  Formeln  kann  man 
auch  die  Lage  des  Yereiniguiigspunktes  berechnen,  wenn  statt  einer  Linse 
eine  Comhinntion  von  mehreren  in  Anwendung  kommt,  welche  eine  g«“- 
meinsclialtliehe  Axe  haben,  wie  durch  folgendes  Beispiel  klar  werden  wird. 
Es  sei  f «lie  Brennweite  «1er  Linse  A,  Fig.  000,  f die  der  Linse  H und  w 
die  Entfernung  dersellien.  so  ist  klar,  «lass  «“in  mit  der  Axe  jiaralleles 
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Strahlenbündel  nach  seinem  Durchgänge  durch  die  Linse  A nach  dem 
Brennpunkte  N derselben  convcrgirt.,  welcher  um  die  Länge  / — « von 
der  zweiten  Linse  absteht;  nach  §.  23ti  ist  also  die  Entfernung  a der  Linse 

Fig.  f><>0. 


11  vom  Punkto  L,  in  welchem  die  Strahlen  durch  die  zweite  Linse  ver- 
einigt werden,  nach  der  Gleichung 


« /'  ^f~» 


(1) 


zu  bestimmen.  Für  f — 8‘",  f = 5,5  und  n — 1,5  ergiebt  sich  U = 
2,08,  also  nahezu  3 Centimetor. 

Wenn  beide  Linsen  dicht  auf  einander  liegen,  wenu  also  n = o,  so 
ergiebt  sich 


1 - 1 4-  1 

T~J  + 7 


(2) 


Sind  die  Brennweiten  f und /'  gleich,  so  ist  also,  wenn  die  Linsen  unmit- 
telbar auf  einander  liegen  und  man  von  ihrer  Dicke  abstralliren  kann,  die 
Fig  «Ol  Brennweite  der  Combination  halb  so  gross,  als  die  Brennweite 
jeder  einzelnen  Linse. 

Wenn  die  zweite  Linse  eine  llohlliuse  von  der  Zer- 
streuungsweite/ ist,  so  geht  die  Gleichung  (1)  über  in 
J_  _ 1 _ J_ 

« “/-«  r 

und  wenn  beide  Linsen  unmittelbar  auf  einander  liegen  wie 
Fig.  ti<il,  wenn  also  n = 0,  bo  geht  sie  über  in 

1 1 1 (3) 


amb 


i 


/ /' 


Linsenbilder.  In  Fig.  tit>2  (n.  f.  S.)  sei  Ali  ein  Gegenstand,  der  23S 
sieh  auf  der  einen  Seite  vor  der  Linse  V W befindet,  aber  weiter  von  ihr 
absteht  als  der  Brennpunkt  F.  Die  von  A ausgehenden  Strahlen  werden 
in  einem  Punkte  u auf  der  von  .1  durch  die  Mitte  0 der  Linse  gezogenen 
Nebcnaxe  vereinigt ; it  ist  also  das  Bild  von  A ; ebenso  ist  b das  Bild  von 
B,  mithin  ist  auch  U b das  Bild  des  Gegenstandes  von  A 11,  das  Bild  ist 
in  diesem  Falle  verkehrt  und  ist  ein  wahres  Sam mcl bi ld. 

Von  der  Mitte  der  Linse  aus  gesehen,  erscheinen  Bild  und  Gegenstand 
unter  gleichem  Winkel;  ob  nun  das  Bild  oder  der  Gegenstand  grösser  ist, 
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hangt  demnach  davon  ah,  ob  Bild  oder  Gegenstand  weiter  von  der  Linse 
entfernt  ist.  Nehmen  wir  au,  der  Gegenstand  liege  um  die  doppelte 
Brennweite  von  der  Linse  entfernt,  so  wird  das  Bild  auf  der  anderen 
Seite  in  gleicher  Entfernung  entstehen;  in  diesem  Falle  ist  also  Bild  und 


Fig.  662. 


Gegenstand  gleich  gross.  Rückt  der  Gegenstand  der  Linse  näher,  so 
entfernt  sich  das  Bild,  es  wird  also  grösser.  Von  solchen  Gegenständen 
also,  die  um  mehr  als  die  Brennweite,  aber  weniger  als  die  doppelte  Brenn- 
weite von  der  Linse  abstehen,  erhält  man  verkehrte  vergrösserte 
Bilder;  so  ist  in  unserer  Figur  das  Bild  a h grösser  als  der  Gegenstand  A B. 

Wenn  der  Gegenstand  weiter  von  der  Linse  entfernt  ist  als  die  doppelte 
Brennweite,  so  liegt  dus  Bild  der  Linse  näher;  von  entfernten  Gegenständen 
erhält  man  also  verkehrte  verkleinerte  Bilder.  Wäre  ab,  Fig.  662, 
ein  solcher  Gegenstand,  der  um  mehr  als  die  doppelte  Brennweite  vom  Glas.’ 
absteht,  so  würde  man  das  verkleinerte  Bild  A B erhalten. 

Nennen  wir  <j  die  Grösse  des  Gegenstandes,  (j  die  des  Bildes,  e die 
Entfernung  des  Gegenstandes  und  e'  die  Entfernung  des  Bildes  vom  Glase, 
so  ist 

U :</'  = «:  c\ 

d.  h Bild  und  Gegenstand  verhalten  sich  wie  ihre  Entfernungen  von 

I niuo 


Bei  gleichem  Abstande  des  Gegenstandes  liegen  die  Bilder  näher  am 
Glase,  wenn  die  Brennweite  der  Linse  klein,  weiter,  wenn  sie  gross  ist;  von 
entfernten  Gegenständen  geben  also  die  Linsen  um  so  kleinere  Bilder,  je 
kürzer  ihre  Brennweite  ist;  umgekehrt  ist  für  den  Fall,  dass  die  Linse 
vergrößerte  Bilder  kleiner  Gegenstände  giebt,  welche  sich  in  der  Nähe 
ihres  Brennpunktes  befinden,  bei  gleicher  Entfernung  des  Bildes  von  der 
Linse  das  Bdd  derjenigen  Linsen  das  grössere,  welche  eine  geringere 
Brennweite  haben,  weil  bei  diesen  der  Gegenstand  näher  au  die  Linse 
heranriVkt. 

Di.-  Entstehung  der  Sammelbilder  durch  Linsengläser,  sowie  über- 
haupt die  Gesetze  der  durch  Linsengläser  hervorgebrachten  Erscheinungen, 
welche  wir  bisher  betrachtet  haben,  lassen  sich  mit  Hülfe  der  sehou  oben 
lesprochenen  optischen  Bank  experimentell  nachweisen.  Das  entspre- 
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chende  Arrangement  ist  Fig.  663  dargestellt,  welche  wohl  keiner  näheren 
Beschreibung  bedarf. 


Fig.  663. 


Wenn  der  Gegenstand  noch  innerhalb  der  Brenn  weite  der  Linse 
sich  befindet,  so  kann  kein  Sammelbild  von  ihm  entstehen,  weil  die 
Strahlen,  welche  von  einem  leuchtenden  Punkte  ausgehen,  der  der  Linse 
näher  liegt  alB  der  Brennpunkt,  nach  ihrem  Durchgänge  durch  die  Linse 
immer  noch  divergiren.  In  Fig.  664  sei  A li  ein  solcher  innerhalb  der 
Brennweite  sich  befindender  Gegenstand,  so  divergiren  die  von  A aus- 
gehenden Strahlen  nach  ihrem  Durchgänge  durch  die  Linse,  als  oh  sie  von 
a kämen.  Die  Kntfemung  des  Punktes  a von  der  Linse  kann  man  nach 


Fig.  664. 


den  oben  gegebenen  Formeln  leicht  berechnen.  Die  von  li  ausgehenden 
Strahlen  divergiren  nach  dem  Durchgänge  durch  die  Linse  so,  alR  ob  Bin 
von  b kämen;  wenn  nun  ein  Auge  sich  auf  der  anderen  Seite  des  Glases 
befindet,  so  wird  es  statt  des  Gegenstandes  All  sein  Bild  (I  b sehen.  Da 
Gegenstand  und  Bild  innerhalb  desselben  Winkels  aob  liegen,  der  Gegen- 
stand aber  dem  Glase  näher  liegt,  so  ist  offenbar  das  Bild  in  diesem  Falle 
grösser  als  der  Gegenstand.  Wenn  man  eine  Linse  als  Loupe  an  wendet, 
um  kleinere  Gegenstände  dadurch  zu  betrachten,  so  ist  es  das  auf  diese 
Weise  vergrösser.te  virtuelle  Bild,  welches  mau  sieht.  Wir  werden 
darauf  später  noch  zurückkommen. 

Die  Hohlgläser  geben  keine  Sammelbilder,  sondern  nur  virtuelle  Bilder, 
Bilder  der  Art,  wie  sie  bei  Convexlinsen  entstehen,  wenn  der  Gegenstand 
sich  innerhalb  der  Brennweite  befindet.  Da  nun  eine  Hohllinse  die  Strahlen, 
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welche  von  einem  Tunkte  nusgehen,  noch  divergonter  macht,  als  oh  sie  von 
einem  näher  am  (ilase  liegenden  Tunkte  kämen,  so  ist  klar,  dass  die  Hold- 
gläser stets  verkleinerte  Bilder  der  Gegenstände  zeigen,  wie  man  leicht 

Fig.  66ft. 


l>eini  Anblicke  der  Fig.  (i(i5  übersehen  wird,  wo  Aß  der  Gegenstand,  fl b 
•las  Bild  ist. 

Sphärische  Aberration.  Wir  liaben  bereits  in  §.  231  gesehen, 
dass  für  LinBen  von  grosser  Ocfl'nung,  d.  h.  für  Linsen,  bei  denen  die 
Krümmung  von  der  Mitte  bis  zum  Itaudc  bedeutend  ist,  der  Vereinigungs- 
punkt den  Randstrahlen  der  Linse  viel  näher  liegt  als  der  Brennpunkt  der 
centralen  Strahlen,  wie  dies  durch  Fig.  645  auf  S.  568  für  eine  plancon- 
vexe, durch  die  Fig.  666  für  eino  biconvexe  Linse  erläutert  wird. 

Die  Abweichung  des  V ereinigungspunktes  Cr  solcher  Strahlen,  welche 
die  Linse  näher  am  Rande  passirt  haben  von  dem  Brennpunkt  T der  cen- 
tralen Strahlen,  wird  als  sphärische  Aberration  bezeichnet. 

Fig.  666. 


In  folge  der  sphärischen  Aberration  können  stark  gewölbte  Linsen 
keine  scharfen  und  reinen  Bilder  geben.  Wendet  mau  z.  B.  zu  dem  durch 
big.  663  S.  583  erläuterten  Versuch  eine  im  Verhältniss  zum  Durchmesser 
stark  gewölbte  Linse  an,  etwa  eine  solche  von  der  Form  Fig.  666,  so  erhält 
man  ein  verschwommenes  Bild  der  Kerze,  welches  von  einem  hellen  Schein 
umgeben  ist.  Bedeckt  man  aber  die  Linse  durch  einen  Schirm,  welcher 
nur  den  centralen  Theil  derselben  frei  lässt,  so  wird  das  Bild  scliärfer, 
wenn  es  auch  an  Lichtstärke  verliert 
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Optisch  brauchbare  Linsen  dürfen  deshalb  nur  eine  geringe  Oeff- 
nung  haben;  der  Durchmesser  optisch  brauchbarer  Linsen  muss  also  mit 
der  Brennweite  abnehmen. 

Wo  es  darauf  ankommt,  bei  kurzer  Brennweite  eine  grössere  Licht- 
menge zu  vereinigen,  wird  es  immer  vortheilhafter  sein,  für  eino  einzige 
Linse  eine  Combination  von  zweien  anzuwenden,  von  denen  jede  bei  glei- 
chem Durchmesser  die  doppelte  Brennweite  hat  und  die  man  dann  in  eini- 
ger Entfernung  von  einander  anbringt.  Eine  Linse  von  4 Zoll  Brenn- 
weite z.  B. , welche  2 Zoll  Durchmesser  hat,  wird  ziemlich  unreine  Bilder 
geben;  weit  schärfer  werden  dieselben,  wenn  man  zwei  Linsen  von  2 Zoll 
Durchmesser  und  8 Zoll  Brennweite  so  combinirt,  dass  sic  ungefähr  2 Zoll 
von  einander  äbstehen.  Bei  gleichem  Durchmesser  ist  eino  Bolcho  Linseu- 
combination  immer  mit  einer  geringeren  sphärischen  Aberration  behaftet 
als  eine  ihr  äquivalente  einfache  Linse,  was  vorzugsweise  daher  rührt,  dass 
das  Strahlenbündel  nur  den  mittleren  Theil  der  zweiten  Linse  passirt. 

Die  sphärische  Aberration  stark  gewölbter  Linsen  giebt  in  ähnlicher 
Weise,  wie  die  sphärische  Aberration  stark  gewölbter  Hohlspiegel,  Veran- 
lassung zur  Bildung  von  Brennlinien  und  Brennflächen,  welche  Dia- 
kaustiken  genannt  werden,  während  man  die  durch  Reflexion  erzeugten 
Katakaustiken  nennt,  wie  dies  bereits  in  §.  220  nachgewiesen  wor- 
den ist. 
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240  Zerlegung  des  weissen  Llichtes.  Bereits  auf  Seite  554  haben 
wir  gesehen , dass  ein  ßiindel  Sonnenstrahlen , durch  ein  Prisma  aufgefan- 
gen, nicht  nur' von  seiner  Richtung  abgelenkt,  sondern  auch  in  Strahlen 
von  verschiedener  Farbe  zerlegt  wird,  welche  aus  dem  Prisma  in  verschie- 
dener Richtung  austreten. 

Die  durch  Brechung  bewirkte  Trennung  des  weissen  Lichtes  in  ver- 
schiedenfarbige Strahlen  wird  mit  dem  Namen  der  Farhcnzerstreuung 
oder  der  Dispersion  bezeichnet. 

Fängt  man  das  vom  Prisma  aus  divergirende  Strahlenbündel  auf 
einem  Schirme  auf,  so  erhält  man  das  Spectrum , welches  Fig.  1 , Tab.  I. 
abgebildet  ist  und  welches  wir  jetzt  näher  betrachten  wollen. 

Wir  unterscheiden  im  Spectrum  sieben  Ilauptfarben , die  allmälig 
in  einander  übergehen;  sie  sind:  Roth,  Orange,  Gelb,  Grün,  Blau, 
Indigo  und  Violett. 

Diese  Farben  werden  einfache  Farben,  prismatische  Farben 
oder  auch  Regenbogenfarben  genannt. 

Das  rothe  Ende  des  Spectrums  r,  Fig.  667,  ist  jederzeit  der  Stelle 
Fig.  667. 
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zugekehrt,  an  welcher  das  weisse  Sonnenhildchen  d erscheinen  würde,  wenn 
das  Prisma  nicht  da  wäre;  die  rothen  Strahlen  haben  also  die  geringste 
Ablenkung  erfahren. 

Die  Breite  des  Spectrums  hängt  unter  sonst  gleichen  Umstän- 
den ab: 

1.  Von  dem  brechenden  Winkel  des  Prismas.  Von  zwei  Glaspris- 
men derselben  Glassorte,  deren  brechende  Winkel  45°  und  60°  betragen, 
wird  letzteres  ein  bedeutend  breiteres  Spectrum  gcl>en. 

2.  Von  dem  Stoffe,  aus  welchem  das  Prisma  verfertigt  ist,  wie  wir 
das  später  noch  sehen  werden.  Bei  gleichem  brechenden  Winkel  giebt 
z.  B.  ein  Prisma  von  Schwefelkohlenstoff  ein  bedeutend  breiteres  Spectrum 
als  ein  WasBerprismn. 

Um  das  prismatische  Farbenbild  zu  sehen,  ist  es  nicht  nöthig,  dass 
man  durch  ein  Prisma  ein  Sonnenspectrum  auf  einer  weissen  Wand  her- 
vorbringt; man  braucht  nur  durch  ein  Prisma  nach  einem  schmalen  hellen 
Gegenstände  hinzusehen.  Betrachtet  man  z.  B.  eine  Korzenflninme  durch 
ein  vertical  gehaltenes  Prisma,  so  erscheint  sie  bedeutend  in  die  Breite 
gezogen  und  auf  die  erwähnte  Weise  gefärbt.  Wenn  man  in  einen  Fen- 
sterladen ein  Loch  von  ungefähr  1'“  Durchmesser  einschneidet,  bo  sieht 
man  durch  diese  Oeffnung  den  hellen  Himmel,  also  einen  hellen  Kreis  auf 
dunklem  Grunde.  Betrachtet  man  ihn  aber  durch  das  Prisma,  so  sieht 
man  statt  des  weissen  Kreises  ein  sehr  in  die  Länge  gezogenes  farbiges 
Bild,  von  welchem  Alles  gilt,  was  oben  von  dem  an  die  Wand  geworfenen 
Spectrum  gesagt  wurde. 

Die  Bildung  des  Spectrums  ist  eine  Folge  der  ungleichen  Brechbar- 
keit der  verschiedenfarbigen  Strahlen,  welche  im  weissen  Lichte  enthalten 
sind;  die  rothen  Strahlen  bilden  mit  den  violetten  nach  dem  Durchgänge 
durch  das  Prisma  einen  Winkel,  sie  divergiren,  und  zwar  sind  die  violetten 
Strahlen  mehr  von  ihrer  ursprünglichen  Richtung  abgelenkt  als  die  rothen. 
Die  violetten  Strahlen  sind  unter  allen  die  am  stärksten  brechbaren,  die 
rothen  sind  es  am  wenigsten.  Die  grünen  Strahlen  sind  stärker  brech- 
bar als  die  rothen  und  weniger  als  die  violetten,  weil  im  Spectrum  das 
Grün  zwischen  Roth  und  Violett  liegt. 

Fig.  668.  Wenn  man  ein  Spectrum  auf 

einem  Schirme  .4  11,  Fig.  668,  auf- 
fängt und  an  einer  bestimmten  Stelle 
desselben,  etwa  da,  wo  die  blauen 
Strahlen  auffallcn,  ein  Loch  macht, 
so  werden  alle  Farben  bis  auf  einen 
einzelnen  farbigen  Strahl  aufgefan- 
gen, dieser  Strahl  nun  lüsBt  Bich  auf 
keinerlei  Weise  weiter  zerlegen, 
und  wenn  man  ihn  auch  durch  ein 
zweites  Prisma  p gehen  lässt,  so 
bleibt  die  Farbe  doch  unverändert. 
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Wenn  man  ein  horizontales,  etwa  auf  einem  Papierschirm  aulgefan- 
genes Spectrum  A V,  Fig.  609,  (huch  ein  Prisma  betrachtet,  (leasen  bre- 
chende Kante  gleichfalls  horizontal  steht,  so 
wird  cs  als  ein  schrfig  stehendes  Spectrum  RS 
erscheinen,  welches  bei  R sein  rothes,  bei  S 
sein  violettes  Ende  hat,  und  in  welchem  die 
Farben  genau  in  derselben  Ordnung  auf  ein- 
ander folgen,  wie  in  dom  ursprünglichen  Sjiec- 
trum  A V.  Dieser  Erfolg  ist  leicht  voraus- 
zuseheu,  wenn  man  1 «.‘denkt,  dass  (las  zweite 
Prisma  keine  weitere  Zerlegung  der  homo- 
genen Farben  des  Spectrums  A V bewirken 
kann,  dass  es  aller  die  einzelnen  Farben  um 
so  starker  ablenkt,  je  brechbarer  sie  sind. 

Nach  Newton  nennt  man  das  einfache 
Eicht  auch  homogenes  Licht. 

Aus  den  einfachen  Farben  des 
Spectrums  lässt  sich  das  weisse 
Licht  wieder  zusammensetzen.  Wenn 

man  die  von  dem  Prisma  S,  Fig.  C70,  diver- 
girenden,  ein  Spectrum  bildenden  Strahlen  mit 
einer  Linse  l auffangt,  so  werden  die  ver- 
schiedenfarbigen Strahlen  durch  dieselbe  in 
einem  Punkte  f vereinigt,  und  wenn  man 
hier  das  Sonnenbild  auf  einem  mattge- 
schliffenen Glase  oder  auf  einem  Papier- 
schirme uufiungt,  so  erscheint  es  wieder 
blendend  weiss,  obgleich  verschieden- 
farbige Strahlen  auf  die  Linse  auffielen. 
Hält  nmn  den  Schirm  nicht  in  den  Ver- 
cinigungspunkt  f,  sondern  weiter  von 
der  Linse  weg,  so  erhält  man  wieder 
ein  umgekehrtes  Spectrum,  ein  Beweis, 
dass  sich  die  verschiedenfarbigen  Strah- 
len in  / kreuzten. 

Hätte  man  vor  dem  Prisma  8 einen 
Schirm  aufgcstcllt.  welcher  mit  einem 
schmalen  verticalen  Spalt  versehen  nur  ein  schmales  Strahlenbündel  auf 
das  Prisma  fallen  lässt,  so  würde  man  in  f auch  nur  einen  schmalen, 
weissen  verticalen  Streifen  erhalten.  Wird  aber  die  ganze  vordere  Fläche 
des  Prismas  S von  dem  einfallenden  Strahlenbündel  getroffen,  so  erhält 
man  bei  f auch  ein  breiteres  weisses  Bild  der  rectangulären  Prismen- 
fläche. 


Fig.  f>70. 
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Aus  den  einfachen  Farben  des  Spectrums  u.  s.  w.  r>89 

Man  knnn  sich  zu  diesen  Versuchen  auch  eines  Sammelspiegels  anstatt 
einer  Linse  bedienen. 

Dass  die  prismatischen  Farben  zusammen  Weiss  geben,  gellt  auch 
aus  dem  sehr  überraschenden,  ebenfalls  von  Newton  angegebenen  Ver- 
suche hervor,  dass  das  huige  prismatische  Farbeiibild,  durch  ein  zweites 
Prisma  gesehen,  bei  richtiger  Stellung  desselben  wieder  als  ein  vollkommen 
weisses  und  nicht  in  die  Itreite  gezogenes  liild  erscheint,  ln  Fig.  <i71 
sei  rr  ein  Spectrum,  welches,  durch  das  Prisma  A erzeugt,  auf  einer 
weissen  Wand  aufgefangen  ist.  Wenn  nun  ein  zweites  Prisma  II  so  auf- 
gestellt  wird,  dass  es  dasselbe  Spectrum  r v nn  derselben  Stelle  erzeugen 

Kig.  671. 


würde,  wenn  ein  Sonnenstrahl  in  der  Richtung  on  darauf  fiele,  so  ist  klar, 
dass  auch  alle  Strahlen,  die  von  dem  Spectrum  auf  dieses  Prisma  II  fallen, 
in  der  Richtung  ll  o austreten  werden;  ein  in  o befindliches  Auge  muss 
also  in  der  Richtung  o n S ein  weisses  Rild  des  farbigen  Spectrums  sehen. 
Die  Stellung,  die  man  dein  Prisma  11  geben  muss,  lässt  sich  leicht  durch 
den  Versuch  ausmitteln. 

Wenn  man  eine  kreisförmige  Scheibe  in  sieben  Sectoren  theift  und 
diese  mit  Farben  bemalt,  die  den  prismatischen  möglichst  ähnlich  sind,  so 
erscheint  die  Scheibe  bei  rascher  Rotation  nicht  mehr  farbig,  sondern 
weisslich;  sie  würde  vollkommen  weiss  erscheinen,  wenn  die  Sectoren  mit 
den  reinen  prismatischen  Farben  bemalt  werden  könnten , und  wenn  die 
Breite  der  einzelnen  farbigen  Sectoren  genau  in  demselben  Verhältnisse  zu 
einander  ständen,  wie  die  Breiten  der  entsprechenden  Theile  des  Spectrums. 
Um  nnch  demselben  Principe  mit  reinen  prismatischen  Farben  operiren  zu 
können,  brachte  Münchow  das  Prisma  mit  einem  Uhrwerke  in  Verbindung, 
um  es  in  eine  rasche  oscillirende  Bewegung  versetzen  zu  können.  Durch 
diese  Bewegung  des  Prismas  geht  nun  auch  das  auf  einem  Schirme  anf- 
gefnngene  Spectrum  rasch  hin  und  her,  und  da  zeigt,  sich  dann  statt  des 
farbigen  Spectrums  ein  weisser  Lichtstreifen,  der  nur  an  den  Milden  noch 
etwas  farbig  erscheint.  Das  Auge  empfangt  nämlich  von  jedem  Punkte 
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des  Schirmes  rasch  auf  einander  die  Eindrücke  aller  einzelnen  Farben,  die 
einzelnen  Eindrücke  vermischen  sich  und  bringen  so  die  Empfindung  von 
Weiss  hervor. 

Wenn  man  einen  schmalen  weiasen  Streifen  durch  ein  Prisma  be- 
trachtet, dessen  brechende  Kante  parallel  ist  mit  der  Längsrichtung  des 
Streifens,  so  sieht  man  ein  in  die  Breite  gezogenes  Farbenbild  mit  Roth  an 
der  einen  und  Violett  an  der  anderen  Seite;  betrachtet  man  aber  denselben 
Streif  ab,  Fig.  672,  durch  ein  Prisma,  dessen  brechende  Kante  rechtwink- 

Kig.  672. 


lig  steht  auf  der  Längsrichtung  des  Streitens,  so  erscheint  er  als  ein  etwas 
verlängerter  Streifen,  welcher  in  der  Mitte  vollkommen  weiss  bleibt.  Nur 
an  den  Enden  ist  er  etwas  gefärbt  und  zwar  rotli  bei  a\  blau  bei  b'. 

Es  lässt  sich  dies  leicht  erklären.  Denken  wir  uns  eine  Reihe  kleiner 
wcisser  Quadrätchen  auf  schwarzem  Grunde  so  zusammengestellt,  wie  es 
unsere  Figur  zeigt,  so  wird  jedes  derselben,  durch  ein  Prisma  betrachtet, 
ein  vollständiges  Spectrum  bilden.  Ist  die  brechende  Kante  parallel  mit 
der  verticalen  Kante  der  Quadrätchen , so  erscheint  das  oberste  Quadrat 
als  Spectrum  in  r v,  und  jedes  nach  unten  folgende  giebt  ein  gleiches  nur 
gegen  das  obere  etwas  nach  links  verrücktes  Spectrum,  wie  es  unsere  Figur 
zeigt.  Das  unterste  weisse  Quadrätchen  giebt  das  Spectrum  n p. 

Denken  wir  uns  nun  alle  Quadrätchen  vertical  in  die  Höhe  geschoben, 
bis  sie  mit  1 einen  horizontalen  Streifen  bilden,  welcher  dem  Streifen  a b 
gleich  ist,  so  werden  nun  auch  alle  die  Spectra  über  einander  geschoben, 
welche  den  einzelnen  weissen  Quadrätchen  entsprechen.  Auf  das  Indigo 
im  Spectrum  des  lsten  Quadrats  fällt  das  Violett  aus  dem  Spectrum  des 
2ten.  Auf  das  Blau  im  Spectrum  des  lsten  Quadrats  fallt  das  Indigo  aus 
dem  Spectrum  des  2ten,  und  das  Violett  aus  dem  Spectrum  des  3ten  u.  s.  w. 
In  dem  mittleren  Tlieile  fallen  endlich  alle  Farben  auf  eiuunder;  so  lullt 
z.  II.  auf  das  Roth  im  Spectrum  des  lsten  Quadrats  das  Orange  aus  dem 
Spectrum  des  2ten,  das  Gelb  aus  dem  Spectrum  des  3ten,  das  Grün,  Blau, 
Indigo  und  Violett  aus  dem  Spectrum  des  4tcn,  fiten,  6ten  und  7 teil  Qua- 
drats; hier  wie  in  dem  ganzen  mittleren  Tlieile  des  durch  Aufeinander- 
Bchieben  der  einzelnen  Spectra  entstehenden  Streifens  muss  also  Weiss 
gebildet  werden , welches,  wie  mau  aus  dem  Anblick  der  Figur  leicht  ab- 
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leiten  kann,  am  einen  Ende  durch  Gelb  in  Roth,  am  anderen  durch  Blau 
in  Violett  übergehen  muss,  welche  letztere  Farbe  aber  meist  wegen  ihrer 
Lichtschwäche  kaum  merklich  ist. 

Was  hier  von  dem  Weissen  Papierstreifen  gesagt  ist,  gilt  von  jedem 
weissen  Gegenstände  von  bedeutenderer  Ausdehnung,  den  man  durch  ein 
Prisma  betrachtet,  er  erscheint  nur  an  den  Rändern  gefärbt. 

Ein  breiter  schwarzer  Streifen  auf  weissem  Grunde  bietet,  durch  ein 
Prisma  betrachtet,  gerade  die  umgekehrten  Erscheinungen  dar;  das  prisma- 
tische Bild  erscheint  nämlich  an  dem  Ende,  welches  am  wenigsten  abge- 
lenkt  ist,  mit  einem  violetten  und  blauen  Rande,  am  anderen  Ende  aber 
mit  einem  rothen  und  gelben.  Um  diese  Umkehrung  zu  erklären,  braucht 
man  nur  zu  bedenken,  dass  die  Farben  nicht  von  dem  schwarzen  Streifen 
selbst,  sondern  von  den  weissen  Räumen  herrühren,  die  ihn  begränzen. 
Wenn  der  schwarze  Streifen  selbst  sehr  schmal  ist,  so  verschwindet  im 
Bilde  dos  Schwarz  in  der  Mitte  vollständig. 

Complementäre  Farben.  Da  alle  einfachen  Farben,  im  richti-  24*2 
gen  Verhältnisse  (d.  h.  in  dem  Verhältnisse,  wie  es  das  Spectrum  giebt), 
vereinigt,  weisses  Licht  bilden,  so  reicht  es  hin,  eine  oder  mehrere  der 
einfachen  Farben  zu  unterdrücken  oder  nur  ihr  Verhältniss  zu  ändern,  um 
aus  Weiss  irgend  einen  Farbenton  zu  machen.  Unterdrückt  man  z.  B. 
im  weissen  Lichte  dos  Roth,  Orange  und  Gelb  des  Spectrums,  während 
alle  anderen  Farben  ungeändert  bleiben,  so  wird  mau  eine  blaue  Färbung 
erhalten,  der  man  nur  wieder  Roth,  Orange  und  Gelb  hinzufügen  darf,  um 
das  Weiss  wieder  herzustellen. 

Es  lässt  sich  dies  wirklich  experimentell  ausführen.  Wenn  man  durch 
einen  geeigneten,  nahe  hinter  das  Prisma  A,  Fig.  071  auf  S.  589,  gehal- 
tenen Schirm  einen  Theil  des  Spectrums  r V nuflangt,  so  wird  das  Bildchen 
bei  s nicht  mehr  weiss,  sondern  gefärbt  erscheinen.  Fängt  man  das  rothe 
Ende  des  Spectrums  vom  Gelb  an  auf,  so  erscheint  s blau;  es  erscheint 
gelb,  wenn  man  das  Blau,  Indigo  und  Violett  auffangt. 

Die  Farben,  welche  durch  den  nahe  hinter  A gehaltenen  Schirm  auf- 
gefangen werden,  bilden  mit  den  in  rv,  Fig  671,  noch  übrig  bleibenden 
zusammen  offenbar  Weiss.  Zwei  Farbentöne  aber,  welche  diese  Bedin- 
gung erfüllen , d.  h.  welche  zusammengeuommen  Weiss  geben , heissen 
complementäre  Farben.  Jede  Farbe  hat  auch  ihre  complementäre,  denn 
wenn  sie  nicht  weiss  ist,  so  fehlen  ihr  gewisse  Strahlen,  um  Weiss  zu  bil- 
den, und  diese  fehlenden  Strahlen  zusmnmengenomraen  machen  die  com- 
plementäre Farbe  aus. 

Sehr  schön  lässt  sich  das  Wesen  der  complementären  Farben  durch 
folgenden  einfachen  Versuch  klar  machen.  Man  vereinige  nach  der  durch 
Fig.  670  erläuterten  Weise  die  aus  einem  Prisma  austretenden  farbigen 
Strahlen  durch  eine  Linse  l auf  einem  Schirme , so  dass  bei  f ein  weisses 
Bild  entsteht.  Fängt  man  nun  hinter  der  Linse  durch  ein  Prisma  p,  Fig.  673, 

(a.  f.  S.),  von  sehr  kleinem  brechenden  Winkel  (8  bis  10°)  einen  Theil 


Digitized  by  Google 


592  Prismatische  Farbenzerstreuung. 

der  nach  / convergirenden  Strahlen  auf,  bo  werden  diese  aufgefangenen 
Strahlen  abgelenkt  und  Beitlieh  in  »I  vereinigt.  Nun  aber  erscheint  das 
Fig.  673.  Bild  in  / sowohl  als  auch  das 

in  »i  gefärbt,  und  zwar  ist  der 
oben  gegebenen  Definition  zu- 
folge der  Farbenton  des  Bil- 
des f compleinentär  zu  dem 
des  Bildes  w. 

Fängt  man  durch  das  flache 
Prisma  p nur  die  rothen  und 
orangefarbenen  Strahlen  ab,  so 
wird  das  Bild  W einen  rothen, 
das  Bild / einen  grünen  Farben- 
ton zeigen.  Das  Grün  des  Bil- 
des f ist  complementär  zu  dem 
Roth  des  Bildes  w. 

Schiebt  man  das  Prisma  p 
mehr  gegen  die  Mitte  des 
SpectrumB  hin,  bis  seine  bre- 
chende Kante  ungefähr  in  der  Mitte  des  Grün  steht,  so  geht  der  Farbeuton 
von  »i  allmälig  in  Gelb,  der  von  / allmälig  in  Blau  über. 

Dieser  Versuch  lässt  sich  auf  die  mannigfaltigste  Weise  abändern, 
indem  man  ja  das  Prisma  p (vorausgesetzt,  dass  es  die  entsprechenden 
Dimensionen  hat)  auch  so  stellen  kann,  dass  cs  die  mittleren  Strahlen  de» 
Spectrums  auflängt  und  in  ti  vereinigt. 

Solche  Versuche  zeigen  auch,  dass  blaue  Farbentöne  complemen- 
tär zu  gelben  sind,  und  dass  die  verschiedenen  Nuancen  von  Grün 
rothe  Farbentöne  zur  Complementärfarbe  haben. 

243  Fraunhofer’solie  Linien.  Um  die  Farben  des  SpectrumB  rein 
zu  erhalten,  verfahrt  man  in  der  Regel  auf  folgende  Weise.  Vor  dem 
Laden,  welcher  das  Fenster  des  dunklen  Zimmers  verschliesst,  in  dem  man 
experimentiren  will,  ist  ein  Spiegel  angebracht,  welcher  so  gerichtet  wer- 
den kann,  dass  er  die  Sonnenstrahlen  in  horizontaler  Richtung  durch  eine 
Öffnung  des  Ladens  ins  Zimmer  wirft  Als  Oeffnung  dient  eine  verticale 
Spalte  von  ungefähr  >/j  bis  1 Zoll  Höhe  und  1 bis  2 Millimeter  Breite. 
DaB  durch  diesen  Spalt  eingedrungene  Lichtbündel  wird  in  einer  Entfer- 
von  4 bis  6 Schritten  durch  ein  Prisma  von  Flintglas  oder  Schwefelkoh- 
lenstoff aufgefangcn  und  in  dem  Wege  des  durch  das  Prisma  abgelenkten 
Strahlenbündels  in  geeigneter  Entfernung  ein  Schirm  von  weissein  Papier 
aufgestellt. 

Dass  auf  diese  Weise  erzeugte  Spectrum  zeigt  jedoch  die  einzelnen 
Farlieu  noch  keineswegs  vollkommen  rein,  denn  die  Sonne  hat  einen  nam- 
haften Durchmesser,  jeder  Verticalstreifen  im  Spiegelbilde  der  Sonne  er- 
zeugt sein  eigenes  Spectrum,  und  alle  die  den  verschiedenen  Partien  der 
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Sonne  entsprechenden  Farltenspoctra  fallen  in  unserem  Farbenbilde  theil- 
weise  übereinander. 

Ein  ganz  reines  Spectrum  kann  man  dadurch  erhalten,  dass  man  un- 
mittelbar vor  das  Prisma  einen  zweiten,  mit  dem  ersten  parallelen  Spalt 
setzt,  wie  dies  Fig.  674  angedeutettist. 

In  einem  so  erzeugten  Spectrum  erscheint  nun  eine  Reihe  von  schwar- 
zen Streifen,  welche  zur  Lüngenrichtung  des  Spectrums  rechtwinklig  sind, 
Fig.  674.  Fig.  675. 


wie  mau  Fig.  676  (a.  f.  S.)  sieht.  Stellt  mau  den  Versuch  auf  die  beschrie- 
bene Weise  an,  so  erhält  mau  immer  nur  ein  lichtschwaches  Spectrum,  auf 
welchem  die  Streifen  keineswegs  scharf  hervortreten. 

Um  das  Spectrum  auf  dem  Schirme  lichtstarker  und  die  Streifen  schär- 
fer zu  erhalten,  kann  man  verfahren,  wie  Fig.  675  angedeutet  ist.  Der 
Schirm  mit  dem  zweiten  Spalte,  der  in  Fig.  674  vor  dem  Prisma  stand, 
wird  entfernt  und  dicht  hinter  dem  Prisma  eine  Linso  von  3 bis  10  Fass 
Brennweite  aufgestellt,  welche  das  von  dem  Prisma  divergirende  Strahlen- 
bündel aufbingt.  Stellt  man  nun  den  Schirm  ab  in  solcher  Entfernung 
von  der  Linse  auf,  dass  ein  scharfes  Bild  des  Spaltes  entstehen  würde, 
wenn  nur  vollkommen  homogenes  Licht  durch  denselben  eindränge,  so 
erhält  man  ein  brillantes  Spectrum  mit  scharfen  Linien. 

Die  Linse  l kann,  ohne  den  Erfolg  zu  stören,  auch  statt  an  der  in 
Fig.  675  bezeichneten  Stelle  unmittelbar  vor  das  Prisma  gesetzt  werden. 

Die  dunklen  Streifen  im  Spectrum  wurden  zuerst  von  Wollaston 
beobachtet  und  in  den  Philos.  Transactions  von  1802  beschrieben,  später 
aber  von  Fraunhofer,  dem  jene  Beobachtung  unbekannt  geblieben  war, 
genauer  untersucht  (Denkschriften  der  Münchener  Akademie  der  Wissen- 
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Fig.  G7fi. 


schäften  5.  Band,  1814  und  1815);  nach 
Letzterem  werden  die  dunklen  Linien  im 
Spectrum  gewöhnlich  die  Frauithofer’- 
Bchen  Linien  genannt. 

Fraunhofer’s  Verfahren  zur  Beob- 
achtung der  dunklen  Linien  im  Spectrum 
war  von  dem  eben  beschriebenen  abwei- 
chend ; er  stellte  das  Spectrum  nicht  auf 
einem  Schirm  dar,  sondern  er  beobachtete 
es  durch  ein  Fernrohr,  welches  unmittel- 
bar hinter  dem  Prisma  aufgestellt  war,  so 
dass  das  Femrohrobjectiv  die  aus  dem 
Prisma  divergirend  austretenden  Strahlen 
auflangt  Bei  gehöriger  Einstellung  des 
Fernrohroculars  sieht  man  die  Fraun- 
hofer’schen  Linien  nicht  allein  ungleich 
schärfer,  sondern  auch  weit  zahlreicher,  als» 
bei  objeetiver  Darstellung  des  Spectrums  auf 
einem  Papierschirm.  Während  man  aber 
das  objective  dargestellte  Spectrum  auf 
einmal  übersehen  kann,  so  überblickt  man 
bei  der  Fernrohrbeobachtung  auf  einmal 
nur  einen  kleinen  Thcil  des  Spectrums.  wenn 
das  Fernrohr  einigermaassen  stark  vergrös- 
sert.  Man  muss  alsdann  dasselbe  etwas 
verschieben,  um  nach  der  Beobachtung  der 
Linien  im  violetten  und  blauen  Lichte  zu 
der  Beobachtung  der  Streifen  überzugehen, 
welche  sich  in  der  gelben  und  rothen  Par- 
tie des  Spectrums  befinden. 

Die  dunklen  Linien  sind  unregelmässig 
über  das  ganze  Spectrum  verbreitet  Einige 
dieser  Streifen  sind  sehr  fein  und  erschei- 
nen als  isolirte,  kaum  sichtbare  schwarze 
Linien , andere  hingegen  liegen  einander 
sehr  nahe  und  gleichen  eher  einem  Schatten 
als  getrennten  Linien;  endlich  gieht  es 
einige , welche  bei  etwas  bedeutenderer 
Ausdehnung  sehr  scharf  und  bestimmt  er- 
scheinen. Um  mitten  in  dieser  Verwir- 
rung einige  feste  Punkte  zu  haben , hat 
Fraunhofer  acht  Streifen  nusgewählt,  die 
er  mit  A,  li,  C,  D,  F.,  F,  G und  //  be- 
zeichnete,  welche  den  doppelten  Vortheil 
bieten,  dass  sie  leicht  cu  erkennen  nml 
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dass  die  durch  sie  im  Spectrum  gemachten  Abtheilungen  nicht  gar  zu  un- 
gleich sind.  Zwischen  II  und  C liegen  nach  Fraunhofer’«  Beobachtun- 
gen 9 feine  scharfe  Linien,  von  C bis  D zählte  er  ungefähr  30,  von 
D bis  E 84,  von  h bis  F mehr  als  7ti,  unter  denen  sich  drei  der  stärk- 
sten im  ganzen  Spectrum  befinden,  von  F bis  G 185,  von  (1  bis  II  190, 
zusammen  also  von  II  bis  II  574.  A,  II  und  C liegen  im  Itoth,  D im 
Orange,  E am  Uebergange  yon  (ielb  in  Grün,  F am  Uebergange  zwischen 
Grün  und  Blau,  fr  im  Indigo,  H im  Violett. 

Mit  Prismen  von  Flintglas  oder  Schwefelkohlenstoff,  die  einen  grossen 
brechenden  Winkel  haben,  kann  man  die  stärkeren  Streifen  schon  mit 
blossen  Augen  sehen. 

Das  Licht  der  Venus  giebt  dieselben  Streifen  wie  das  Sonnenlicht, 
nur  sind  sie  weniger  leicht  zu  unterscheiden;  das  Licht  des  Sirius  end- 
lich giebt  ebenfalls  dunkle  Streifen,  die  aber  von  denen  der  Sonne  und 
der  Planeten  ganz  verschieden  sind  ; besonders  bemorklich  sind  deren  drei, 
einer  im  Grün  und  zwei  im  Blau. 

Andere  Sterne  erster  Grösse  scheinen  Streifen  zu  geben , die  von 
denen  der  Sonne  und  des  Sirius  verschieden  sind. 

Messung  der  prismatischen  Ablenkung.  Um  nach  den  in  235 

§.  227  entwickelten  Formeln  den  Brechungsexponenten  einer  Substanz  be- 
rechnen zu  können,  muss  man  den  brechenden  Winkel  eines  aus  ihr  gefer- 
tigten Prismas  und  die  Ablenkung  der  Strahlen  kennen,  welche  es  hervor- 
bringt; und  zwar  entweder  für  den  Fall  des  Minimums  der  Ablenkung 
oder  für  den  Fall,  dass  die  Strahlen  das  Prisma  rechtwinklig  zur  Aus- 
trittstläche  verlassen. 

Die  verschiedenen  Farben  des  Spectrum«  erleiden  durch  das  Prisma 
ungleich  grosse  Ablenkungen,  die  sich  aber  nicht  mit  Genauigkeit  messen 
lassen,  weil  eben  diese  Farben  nicht  scharf  begränzt  sind,  sondern  allraä- 
lig  ineinander  übergehen.  Erst  durch  die  Entdeckung  derFraunhofer’- 
schen  Linien  wurden  feste  Punkte  gewonnen , welche  eine  genaue  Einstel- 
lung und  Messung  möglich  machten. 

Um  das  Minimum  der  Ablenkung  für  die  hauptsächlichsten  dunklen 
Linien  des  Spectrum«  mit  Genauigkeit  messen  zu  können,  wandte  Fraun- 
hofer ein  Theodolit  an  und  stellte  das  Prisma  vor  dem  Objectiv  seines 
Fernrohrs  ungefähr  in  der  Weise  auf,  wie  es  Fig.  677  und  Fig.  678  (a.  f.  S.) 
zeigt. 

Vor  der  Aufstellung  des  Prismas  wird  das  Fernrohr  so  gerichtet,  dass 
man  den  Spalt , durch  welchen  das  Licht  in  das  dunkle  Zimmer  einfällt, 
deutlich  durch  dasselbe  sieht  und  dass  das  Fadenkreuz  des  Fernrohrs  ge- 
rade auf  denselben  eingestellt  ist.  In  F'ig.  678  sei  ha  die  nach  dem  Spalt 
gerichtete  Visirlinie.  Bei  dieser  Stellung  des  Fernrohrs  wird  der  Nonius 
abgelesen. 

Nun  wird  das  Prisma  auf  einer  vor  dem  Objectiv  des  Fernrohrs  be- 
festigten Platte  aufgestellt  (F’ig.  677  erläutert,  wie  diese  Platte  angebracht 

38* 
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ist;  in  Fig.  ß78  ist  die  Vorrichtung  zum  Festhalten  des  Prismas  wegge- 
lassen) und  das  Fernrohr  mit  der  Alhidade  um  die  verticale  Axe  des  Theo- 
dolits, das  Prisma  aber  um  seine  eigne  verticale  Axe 
gedreht,  bis  eine  bestimmte  dunkle  Linie  des  Spectrums 
bei  dem  Minimum  der  Ablenkung  gerade  durch  den 
verticalen  Faden  des  Fadenkreuzes  gedeckt  ist. 

Wird  alsdann  der  Nonius  abermals  abgelesen,  so 
giebt  die  Differenz  der  beiden  Ablesungen  den  Winkel, 
welchen  jetzt  die  Femrohraxe  cd  mit  ihrer 
ursprünglichen  Lage  ab  macht.  Der  so 
gefundene  Winkel  ist  das  gesuchte  Minimum 
der  Ablenkung  für  die  beobachtete  dunkle 
Linie,  wenn  der  Spalt  so  weit  vom  Theo- 
dolit entfernt  ist , dass  man  den  auf  das 
Prisma  fallenden  Strahl  n s als  parallel  mit 
ab  befrachten  kann.  Ist  dies  nicht  der 
Fall,  so  muss  man  zu  dem  Winkel  emb 
noch  den  Winkel  addiren,  welchen  »i  S mit 
u b macht. 

Bei  diesem  Verfahren  ist  der  Umstand 
störend  und  unbequem,  dass  mit  jeder 
Drehung  des  Fernrohrs  auch  das  Prisma 
verstellt  und  gedreht  wird.  Viel  bequemer 
iBt  es,  wenn  das  Prisma  in  der  Axe  des 
getheiltcn  Kreises  uufgestellt  wird,  wie  dies 
bei  dem  bereits  auf  Seite  517  besproche- 
nen Goniometer  von  Babinet  möglich 
ist,  welches  sich  aus  diesem  Grunde  Behr  gut  zu  Spectraluntcrsuchungen 
eignet.  Dieselbe  centrale  Aufstellung  dee'Prismas  findet  auch  bei  den  in 
Fig.  679  im  Aufriss  und  Fig.  680  im  Grundriss  dargestellten  Spectro- 
meter  von  Meyerstein  (I’ogg.  Annal.  Bd.  XCVIII,  S.  91)  statt. 

Die  von  drei  Füssen  getragene  kurze  Metallsäule  A (im  Grundriss 
unsichtbar)  ist  in  der  Dichtung  ihrer  verticalen  Axe  durchbohrt,  und  iu 
dieser  Höhlung  dreht  sich  ein  zum  Theil  konischer  Stahlzapfen , welcher 
von  a bis  h hinabreicht. 

Mit  diesem  Stahlzapfen  ist  der  horizontale  gctheilte  Kreis  C und  der 
metallene  Arm  II  (dessen  Verlängerung  auf  der  rechten  Seite  als  Gegen- 
gewicht dient)  fest  verbunden  und  zwar  so,  dass  beide  sich  mit  dem  Zapfen 
ii  b um  dessen  verticale  Axe  drehen. 

Im  Arm  II  ist  der  Träger  des  Fernrohres  F eingesteckt,  dessen  Axe 
bei  richtiger  Einstellung  vollkommen  wagerecht  steht  und  genau  auf  die 
Verticalaxe  des  Instrumentes  (die  Verlängerung  der  Axe  des  Zapfens  a //) 
gerichtet  ist. 

Auf  der  Säule  A ist  ein  massives  Metall  kreuz  aufgeschraubt,  also  mit 
A unabänderlich  verbunden.  Der  eine  Arm  I)  dieses  Metallkreuzes  bil- 


Fig.  677. 
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det  den  Träger  für  das  Rohr  L ; der  nach  Aussen  breiter  werdende  Arm 
L / dient  als  Gegengewicht  für  D und  L. 

Die  zu  D und  //  rechtwinkligen  Arme  G und  G'  (der  nach  vorn 
gerichtet«  Arm  G ist  im  Aufriss  als  abgeschnitten  dargestellt)  endigen 
wie  der  Arm  D mit  vorticalen  Schenkeln , welche  bis  zur  Hohe  des 
getheilten  Kreises  C hinaufgehen  und  als  Träger  der  Nonien  N und  N' 


Fig.  679. 


Fig.  680. 


dienen.  Die  Nonien  N und  N'  behalten  also  unverändert  ihre  Stellung 
bei,  während  der  getheilte  Kreis  und  mit  ihm  das  Fernrohr  F um  die 
vertieale  Axe  des  Instrumentes  gedreht  wird. 

Mittelst  der  Klemmschraube  r kann  mun  den  getheilten  Kreis  feBt- 
stcllcn  und  mittelst  der  Mikrometerschraube  s eine  feinere  Einstellung 
bewirken. 
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Per  Zapfen  ul)  ist  auch  nach  Olten  konisch  verjüngt  und  auf  ilim 
sitzt,  mittelst  einer  Messingliülsc  um  denselben  drehbar,  ein  zweiter  ge- 
theiltcr  Kreis  7/,  auf  welchem  mittelst  dreier  Schrauben  das  Tiscldein  J 
steht.  Anf  dieses  Tischlein  endlich  wird  das  Prisma  /'  aufgesetzt. 

Mit  dem  Babinet’sclien  Goniometer  sowohl,  wie  auch  mit  dem 
Meyerstein’schen  Spectrometer  kann  man  zunächst  ganz  nach  der 

Fig.  H81. 


Fig.  68?. 


h i aunholer  sehen  Methode  den  Brechungsexponenten  für  jede  belie- 
bige dunkle  l.inie  des  Spectrums  bestimmen.  Man  stellt  nach  Entfernung 
des  Rohres  L das  Instrument  15  bis  20  Fuss  weit  von  der  Spalte,  durch 
welche  das  Ueliostat  die  Sonnenstrahlen  in  das  dunkle  Zimmer  sendet,  so 
nuf,  dass  die  Axe  des  Fernrohrs  F in  gleicher  Höhe  mit  der  Spalte  liegt. 
Nachdem  man  nun  das  Fernrohr  F in  der  oben  angegebenen  Weise  auf 

V. 
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den  Spalt  eingestellt  und  den  Nonius  abgelesen  hat,  wird  das  Prisma  P 
aufgesetzt  und  dann  abwechselnd  der  Kreis  C mit  dem  Fernrohr  l'\  mit 
dem  Kreise  II  und  dem  Prisma  gemeinscliaftlicb,  dann  aber  wieder,  nach* 
dem  der  Kreis  V festgestellt  worden  ist,  der  Kreis  II  mit  J und  1‘  allein 
gedreht,  bis  man  es  dahin  gebracht  hat,  dass  bei  dem  Minimum  der  durch 
das  Prisma  hervorgebrachten  Ablenkung  die  zu  bestimmende  Fraun- 
hofer’sche  Linie  gerade  am  verticalen  Faden  des  Fadenkreuzes  erscheint. 
Wird  nun  abermals  der  Nonius  abgelesen,  so  ergiebt  sich  das  Minimum  der 
Ablenkung  für  die  fraglichen  dunklen  Linien  als  Differenz  der  beiden 
Ablesungen. 

Bei  einem  derartigen  Versuch  ergab  die  Ablesung  des  Nonius  2»  7', 
als  das  Fernrohr  auf  die  Spalte  eingestellt  war.  Nachdem  nun  ein  Flint- 
glasprisma  aufgesetzt  worden  war,  dessen  brechender  Winkel  35u  betrug, 
und  das  Fadenkreuz  bei  dem  Minimum  der  Ablenkung  der  Reihe  uacli  auf 
die  dunklen  Linien  G,  1''  und  I)  eingestellt  worden  war,  ergab  die  Able- 
sung des  Nonius  für  dio  Linie 


I) 

• F 

G 

23«  4P  30" 

I- 

24»  6'  30" 

24«  27'  10" 

das  Minimum  der  Ablenkung  war  demnach  für 

I)  | F G 



21°  31'  30"  I 21°  5W  30"  22°  20*  10" 

I ! 

Setzt  man  nun  in  Gleichung  2),  S.  560,  tj  — 35  und  für  D der  Reihe 
nach  die  Werthe  21°  34*  30",  21°  5!)'  30"  u.  s.  w. , so  ergiebt  sich  als 
Brechungsexponent  der  fraglichen  dunklen  Linien  für  die  Flintglasmasse, 
aus  welcher  das  Prisma  verfertigt  war, 

D F G 

1,5760  1,5865  1,0053. 

Wenn  man  nicht  über  ein  Local  verfügen  kann,  welches  eine  hinläng- 
liche Entfernung  des  Instrumentes  vom  Spult  erlaubt,  so  wird  das  zweite 
Bohr  L,  Fig.  681  und  682  (oder  wenn  man  mit  dem  Babinet’schen  Gonio- 
meter operirt  das  Rohr  L Fig.  584,  Seite  517),  in  Anwendung  gebracht, 
an  dessen  einem  Ende  bei  o eine  Ferurohr-Objectivlinse  angeschraubt  ist, 
während  sich  am  andern  Endo  statt  des  Oculars  ein  Spalt  befindet,  wel- 
cher nach  Belielien  enger  und  weiter  gestellt  werden  kann  und  welcher 
gehörig  vertical  gerichtet  und  in  die  Brennweite  der  Linse  o eingestellt 
werden  muss.  Wenn  man  nun  das  Instrument  ganz  nahe  bei  dem  Spiegel 
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des  Helion  tat«  so  aufstellt,  so  werden  die  durch  die  Spalte  w in  da«  Rohr 
L eintretenden  Strahlen  als  ein  paralleles  Bündel  aus  dem  Objectiv  aus- 
treten, als  ob  sie  von  einem  weit  entfernten  Spalt  herkämen. 

Das  Fernrohr  F wird  nun  zunächst  so  aufgestellt,  dass  seine  Axo  in 
die  Verlängerung  der  Axe  des  Rohres  L fällt  und  dass  das  scharfe  Bild 
des  Spaltes  am  verticalon  Faden  des  Fadenkreuzes  erscheint.  Der  fernere 
Gang  der  Beobachtung  ist  alsdann  ganz  der  oben  angegebene. 

Die  Einstellung  auf  das  Minimum  der  Ablenkung  hat  aber  das  Unan- 
genehme, dass  man  sie  nur  durch  fortgesetztes  Probiren  zu  Wege  bringen 
kann , indem  man  abwechselnd  an  der  Stellung  des  Kreises  C mit  dem 
Fernrohr  und  Prisma,  dann  wieder  an  der  Stellung  des  Kreises  II  mit  dem 
Prisma  allein  corrigiren  muss. 

Diese  Unannehmlichkeit  hat  Meyerstein  dadurch  vermieden,  dass 
er  nicht  da«  Minimum  der  Ablenkung  in  Anwendung  bringt,  sondern  dass 
er  die  Strahlen  rechtwinklig  zur  zweiten  Fläche  des  Prismas  austreten  lässt. 
Es  wird  also  zunächst  durch  Drehung  des  Kreises  II,  Fig.  682,  das  Prisma 
so  gestellt , dass  seine  dem  p'ernrohr  1' ’ zugekehrte  Fläche  rechtwinklig 
auf  der  Axe  dieses  Fernrohrs  steht.  Alsdann  wird  durch  Anziehen  der 
Schraube  t (wclcho  sammt  Zugehör  im  Aufriss,  Fig.  681,  weggelassen  ist) 
der  Kreis  II  mit  C fest  verbunden  und  dann  beide  sammt  Prisma  und 
Fernrohr  um  die  verticale  Axe  des  Instrumentes  gedreht,  bis  die  zu  be- 
stimmende Fraunhofer’sche  Linie  am  Fadenkreuz  des  Fernrohrs  er- 
scheint. 

Um  die  dunklen  Linien  im  Spectrum  durch  das  Fernrohr  zu  sehen, 
ist  es  nicht  nöthig,  dass  Sonnenlicht  direct  auf  den  Spalt  falle;  es  genügt 
helles  diffuses  Tageslicht. 

Es  bleibt  nur  noch  zu  erklären  übrig , wie  die  Austrittsfläche  des 
Prismas  rechtwinklig  zur  Axo  des  Fernrohrs  F gestellt  wird. 

Die  Ocularröhre  des  Fernrohrs  F ist  mit  einer  seitlichen  Oeffiiung 
(j  versehen,  hinter  welcher  ein  Plättchen  von  Spiegelglas  unter  einem 
Winkel  von  45°  gegen  die  Fcmrohrnxe  angesetzt  ist,  wie  Fig.  683  zeigt, 
welche  die  Ocularröhre  in  vergrössertem  Maassstab  darstellt.  Wird  nun 

Fig.  683.  ,n  einiger  Entfernung  von  dieser  Oeffnung  eine  1-ampe 
in  gehöriger  Weise  aufgestellt,  so  werden  die  von  ihr 
ausgehenden , durch  die  Oeffnung  //  eintretenden  Strah- 
len durch  den  Spiegel  gegen  das  Fadenkreuz  und  das 
Objectiv  hin  reflectirt.  Wenn  nun  das  Prisma  annähernd 
richtig  gestellt  ist,  so  sieht  man  durch  die  Ocularlinse  in  das  Fernrohr 
hineinschauend  das  Fadenkreuz  einmal  direct  und  dann  das  Bild  desselben, 
welches  von  der  Austrittsfläche  des  Prismas  P reflectirt  wird.  Durch  Drehen 
des  Kreises  H kann  man  machen,  dass  das  di  recte  Bild  des  Fadenkreuzes 
mit  dem  Spiegelbild  desselben  zusammenfällt. 

Sollte  das  Bild  nicht  gehörig  vertical  stehen,  so  kann  man  die  Stellung 
des  Prismas  durch  die  drei  Schrauben  corrigiren,  durch  welche  das  Tisch- 
lein J getragen  wird. 
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Meyerstein’s  Spectrometer  kann  auch  als  Goniometer  gebraucht 
werden.  Zu  diesem  Zweck  wird  das  Fernrohr  F,  Fig.  881,  auf  den  Träger  M 
gelegt,  welcher  mit  den  Armen  1)  und  also  auch  mit  der  Säule  A fest  ver- 
bunden ist ; der  Träger  aber,  auf  welchem  das  Fernrohr  F bei  Spcctralbeob- 
achtungen  liegt,  wird  entfernt.  Der  Krystnll  oder  das  Prisma,  an  welchem 
der  Winkel  gemessen  werden  soll,  welchen  zwei  Flächen  mit  einander 
machen,  wird  auf  das  Tischlein  J so  aufgestellt,  dass  die  Kante,  in  welcher 
die  beiden  fraglichen  Flächen  zusammenstossen,  vertical  steht.  Alsdann 
wird  der  Kreis  C mit  allem  was  seine  Axe  trägt  gedreht,  bis  man  durch 
das  Fernrohr  F das  Spiegelhild  des  Spaltes  n in  einer  der  beiden  Krystall- 
flächcn  sieht ; nachdem  man  das  Fadenkreuz  des  Fernrohrs  F genau  auf 
das  Spiegelbild  des  Spaltes  eingestellt  hat,  wird  der  Nonius  abgelesen  und 
dann  der  Kreis  C gedreht,  bis  dos  Spiegelbild  des  Spaltes  w in  der  andern 
Fläche  ebenfalls  auf  das  Fadenkreuz  eingestellt  ist,  und  abermals  der  Nonius 
abgelesen.  Zieht  man  den  Unterschied  der  beiden  Nouienablesungen  von 
180°  ab,  so  erhält  man  den  W'inkel,  welchen  die  beiden  fraglichen  Flächen 
mit  einander  machen. 

Brechungsexponenten  de#  verschiedenen  Strahlen  des  245 

Spectrums.  Die  Bestimmung  des  Brechungsexponenten  der  verschieden- 
farbigen Strahlen  ist  für  die  Theorie  der  Optik  sowohl,  wie  für  die  Con- 
struction  der  optischen  Instrumente  von  der  höcliston  Wichtigkeit.  Die 
Unveräuderlichkcit  der  Streifen  im  Spectrum  macht  nun  diese  Bestimmung 
ungleich  genauer,  nls  es  bis  dahin  möglich  war,  da  man  nur  auf  die  nicht 
scharf  bogräuzten  Nuancen  eiustelleu  konnte.  Statt  nun  den  Brechungs- 
expouenten  der  rotheu,  der  gelben,  der  grünen  u.  s.  w.  Strahlen  zu  ermit- 
teln, bestimmt  man  jetzt  die  Brechungsexpouenten  der  mit  27,  V,  D,  E, 

E,  G und  11  bezeichneteu  Streifen  nach  den  oben  erläuterten  Methoden. 

Die  folgende  Tabelle  enthält  die  Resultate  einiger  sehr  genauen  Ver- 
suche von  Fraunhofer. 


Brechende  Sub- 
stanzen. 

27 

G 

D 

E 

F 

G 

u 

Flintglas  Nr.  13 

1,627719 

1,629681 

\ 

1,635036 

1,642024 

1,64S2M 

1,61X1285 

1,671062 

Crownglas  Nr.  9 . 

1,525832 

1,526849 

1,529687 

1,533<X)5 

1,536052 

1,541657 

1,546566 

Wasser 

1,380935 

1,331712 

1,333677 

1,335851 

1,337818 

1,341293 

1,344177 

Terpentinöl  . . . 

1, 470496 

1,471530 

1,474434 

1,478353 

1,481736 

1,488198 

1,493874 

Flint  glas  Nr.  3 . . 

1,602042 

1,6(43800 

1,608494 

1,614532 

1,620042 

1,630772 

1,64(073 

Flintglas  Nr.  30  . 

1,623670 

1,626477 

1,630585 

1,637356 

1,643466 

1,655406 

1,666072 

Crownglas  Nr.  13 

1,524312 

1,525299 

1,627982 

1,531372 

1,534337 

1,589908 

1,514684 

Crownglas  Lit  M. 

1,554774 

1,555933 

1,559075 

1,563150 

l,5(it>741 

1,573535 

1,579470 

Flintglas  Nr.  23  . 

1,626596 

1,628469 

1,633667 

1,640945 

1,646756 

1,658848 

1,669686 
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Kine  Reihe  sehr  genauer  Messungen  über  die  Brechungsverhältnisse 
der  wichtigsten  Kraunhofer’schen  Linien  in  verschiedenen  Körpern  hat 
Baden -Powel  geluncht  (I’ogg.  Animi.  Bd.  LX1X,  S.  HO).  Die  felgende 
Tabelle  enthält  einige  der  von  ihm  gewonnenen  Resultate. 


B 

c 

l 11 

E 

F G 

II 

Cnssiaül 

1,5945 

1,597!) 

1,6073 

1,6207 

i 

1,6358  1,6071 

1 

1,7025 

Schwefelkohlenstoff 

1,6182 

1,6219 

l,6308| 

1,6439 

1,6555  1,6799 

1,7020 

Anisöl 

1,5186 

1 ,5508 

1,5572 

1,5659; 

1,57 13  1,5912 

1,6084 

Kreosot 

1,5320 

1,5335 

1,53-3 

1.5452 

1,5515  1,563!) 

1,5744 

Alkohol,  spccifischrs  (Jewicht 

0,615  bei  18,0°  C 

1 ,3028  1 ,3033  J 

1 ,3054 , 

1,3075 

1,3696  1,3733 

1,4761 

Steinsalz 

1,5403 

i 1 

1,5415 

1,5148 

1,5498 

1,5541  1,5622 

1,5691 

Die  Brechungsexponenten  von  Salzlösungen  weichen  nicht  bedeutend 
von  denen  des  reinen  Wassers  ab,  Wie  man  aus  der  folgenden,  ebenfalls 
den  Resultaten  Von  Baden -I’owel  entnommenen  Tabelle  sieht. 


B 

c 

D 

D 

B 

Wasser 

1,8310 

1,3320  1,3336 

1,3357 

1,3380  1,3412 

1,3448 

Lösung 

voll 

Salmiak  .... 

1,3499 

1,3508 

1,3529 

1,3552 

1,3575 

1,3617 

1,3650 

„ 

»» 

Salpeter  .... 

1,3157 

1,3468 

1,3187 

1,3610 

1.3533 

1,3586 

1,3608 

»J 

Bittersalz  . . . 

1,3434 

1,3412 

1,3462 

1,3186 

1,3504 

1,3510 

1,3570 

>1 

1» 

Glaubersalz  . . 

1,3392 

1,3398 

1,3119 

1,3442 

1,3162 

1,319!» 

1,3528 

»» 

»1 

salpetersaurem 
Bleioxyd  . . . 

1,3455 

1,3461 

1,3182 

1.3506 

1,3528 

1 ,350b 

1,3600 

Die  obigen  Brechungsexponenteu  von  Wasser  gelten  für  eine  Tempe- 
ratur von  18,75°  C.  Die  übrigen  Brechungsexponenten  dieser  Tabelle  be- 
ziehen sich  auf  (wahrscheinlich  gesättigte)  Losungen  bei  einer  Temperatur 
von  22«  C. 

Mit  steigender  Temperatur  nimmt  die  Dicht  igkeit  und  der  Brechungs- 
exponent  der  verschiedenen  Substanzen  ab.  So  ist  z.  B.  für  l'assiaöl 


B F II 


bei  ln®  C 1,5963  j 1,6389  1,7093 

bei  22,5®  C 1,5895 ,1,6314  1,6985 
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Narb  den  Versuchen  vonDale  und  0 ladstone  (Phil.  Mngaz.  Ser.  IV, 
T.  XVII,  p.  223)  sind  Folgendes  die  zusammengehörigen  Werthe  der  Tempe- 
ratur und  der  Brecliungsexponrnten  von  Wasser  und  Schwefelkohlen- 
stoff für  die  Fraunhofer' sehen  Linien  .1,  1)  und  //. 


W a s s e r. 


Temperatur 

Brechungs- 
index fur  A 

Brechungs- 
index für  D 

Broch  ungs- 
index  lur  // 

Länge  des 
Spectrum  a 

0 

1,3203 

1,3330 

1,3138 

0,01 15 

10 

1,32  s.S 

1,3327 

1,3434 

0,0146 

20 

1,3270 

] ,3320 

1,3127 

0,0148 

IO 

1,3217 

1,3297 

1,3405 

0,0149 

80 

1 

1,3178 

1,3321 

0,01 43 

1 

Schwefelkohlen» 

toff. 

0 

1,(1217 

1,6442 

1,7175 

0,0959 

10 

1,6144 

1,6316 

1,7081 

0,0037 

20 

1,6076 

1,6261 

1,6093 

0,091 7 

30 

1,5005 

1,6180 

1,0896 

0,0001 

42 

1,500 

1,60*3 

1,6778 

0,0878 

Unter  Länge  de»  Spoctrums  ist  hier 
exponeuten  der  Linie  A und  11  verstanden. 

die  Differenz  der  Brechungs- 

Aus  wie  viel  Farben  besteht  das  Spectrum?  Newton  237 

unterschied  im  Spectrum  sieben  llauptfarben,  ganz  in  der  Weise,  wie  es 
im  §.  231  dargestellt  worden  ist.  — Diese  Anschauungsweise  hat  jedoch 
von  manchen  Seiten  Widersprach  erfahren,  und  namentlich  hat  mau  dage- 
gen die  Behauptung  aufgestellt,  dass  es  eigentlich  nur  drei  Haupt  färben 
gebe,  nämlich  Roth,  Gelb  und  Blau,  und  dass  das  Orange  im  Spectrum 
aus  einem  Uebereinamlergreifen  des  Gelb  und  Roth,  das  Grün  aus  einem 
Uebereiimndcrgreifen  von  Blau  und  Gelb,  das  Violett  aus  einer  Mischung 
von  Roth  und  Blau  entstände. 

Einer  solchen  Anschauungsweise  müssen  wir  nun  mit  voller  Entschie- 
denheit entgegentreten,  obgleich  sich  unter  ihren  Vertretern  auch  Brewstc  r 
befindet,  ein  Mann,  dessen  grosse  Verdienste  um  die  Wissenschaft  allgemein 
anerkannt  sind.  W ir  müssen  aber  dieser  Brewster’schen  Ansicht  entge- 
gentreten,  weil  sic  ganz  unnöthigerweise  alle  unsere  Vorstellungen  über 
das  Wesen  des  Lichtes  verwirrt  und  an  die  Stelle*  der  scharfen  Definition, 
welche  die  Yihrationstheorie  von  der  Farbe  der  Lichtstrahlen  giebt,  einen 
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vagen  Regriff  Hetzt,  welcher  die  ganze  Farbenlehre  einer  streng  mathema- 
tischen Behandlungsweise  entziehen  würde. 

I)ie  Farbe  eines  Strahle  hängt  auf  das  Innigste  mit  seinem  Brechungs- 
exponenten und,  wie  wir  bald  sehen  werden,  mit  seiner  Wellenlänge  zusam- 
men. Für  dae  Flintglas,  welches  in  obiger  Tabelle  als  Nr.  13  aufgeführt 
wird,  ist  der  ßreehungsexi>onent  der  äussersten  rothen  Strahlen  ungefähr 
1,024;  der  Brechungsexponent  für  den  an  der  Gränzo  von  Orange  stehen- 
den Streifen  (J  aber  ist  1,029.  Obgleich  wir  nun  die  Farbe  aller  Strahlen, 
welche  im  Spectrum  zwischen  den  Streifen  A und  C auffallen,  als  „Roth“ 
bezeichnen , so  haben  diese  Strahlen  streng  genommen  doch  keineswegs 
gleiche  Farbe;  das  Roth,  welches  in  der  Nähe  von  C auffallt,  ist  ein  ande- 
res als  das  in  der  Nähe  von  li,  das  bei  li  wieder  ein  anderes  als  das  bei  A. 
Kurz  wir  hüben  eigentlich  im  Spectrum  von  den  Streifen  A bis  II  eine 
unendliche  Anzahl  verschiedener  Farben , da  ja  der  Brechungsexponent 
derselben  allmälig  fortschreitend  alle  Z wischen grossen  von  1,624  bis  1,671 
durchläuft. 

Für  die  fragliche  Fl  int  gl  assorte  ist  der  Brechungsexponent  der  mittle- 
ren gellten  Strahlen  1,638;  der  Brechungsexponent  der  mittleren  grünen 
Strahlen  ist  1,045  und  der  der  mittleren  blauen  ist  1,654,  und  wir  werden 
später  sehen,  dass  diese  ungleiche  Brechbarkeit  aufs  engst«  mit  der  ver- 
schiedenen Wellenlänge  der  Strahlen  Zusammenhänge  Die  Wellenlänge 
der  mittleren  gelben  Strahlen  beträgt  0, 00056”"",  die  der  mittleren  grünen 
beträgt  ungefähr  0,0005 1““‘,  die  der  mittleren  blauen  ungefähr  0,0004  5”“. 
Es  sind  also  die  mittleren  grünen  Strahlen  durch  eine  bestimmte  Wellen- 
länge, also  durch  eine  bestimmte  Schwingungsdauer,  gerade  ebenso  charak- 
terisirt,  wie  ein  bestimmter  Ton  der  Musik,  und  wir  können  nicht  sagen, 
dass  das  Grün  des  Spectrums  eine  Mischung  von  Blau  und  Gelb  Bei,  so 
wenig  wir  sogen  werden,  dass  der  Ton  d eine  Mischung  von  C und  e ist. 

Wenn  wir  Berlinerblau  mit  Gummi  -Gutti  mischen,  so  entsteht  Grjin; 
aber  dieses  Grün  ist  wesentlich  von  dem  reinen  prismatischen  Grün  ver- 
schieden, es  entsteht  durch  die  Combination  ungleicher  Eindrücke.  Auch 
durch  die  Combination  rein  prismatischer  Farben  kann  man  gemischte 
Farbentöne  hervorbringeit , wie  dies  bereits  im  §.  233  erwähnt  wurde. 
Winl  z.  B.  bei  Anstellung  des  Seite  593  besprochenen  Versuchs,  dessen  An- 
ordnung Fig.  600  erläutert,  dicht  vor  oder  hinter  der  Linse  l ein  undurch- 
sichtiger Schirm  aufgestellt,  welcher  mit  zwei  so  angebrachten  Oeffnungen 
versehen  ist,  dass  nur  die  blauen  Strahlen  zwischen  den  Fraunhofer’schen 
Linien  7'  und  6 ? und  die  gelben  Strahlen  zwischen  I)  und  K hindurchgehen, 
alle  übrigen  Strahlen  aber  aufgefangen  werden,  so  wird  alsdann  freilich  das 
Bild  in  / grün  erscheinen.  Aber  dieses  Grün  ist  wieder  nicht  das  reine 
prismatische  Grün.  Es  eombiniron  sich  nur  die  Eindrücke,  welche  das 
Blau  und  das  Gelb  im  Auge  hervorbringen  zu  einem  Eindrücke,  welcher 
dem  des  prismatischen  Grün  ähnlich  ist. 
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Von  dem  Verhältnis  der  Dispersion  in  verschiedenen  247 
Mitteln  und  den  Zerstreuenden  Kräften.  Wenn  man  mit  Auf- 
merksamkeit die  Spectra  untersucht,  welche  durch  Prismen  verschiedener 
Substanzen  erzeugt  werden,  so  sieht  man  bald,  dass  die  Farben,  obgleich 
in  derselben  Ordnung  auf  einander  folgend,  doch  nicht  proportionale  Lun- 
gen einnehmen.  Fin  Flintglasprisma  z.  B.  giebt  verhältnissmüssig  weniger 
Roth  und  mehr  Blau  und  Violett,  als  ein  Prisma  von  Crownglas. 

Die  Trennung  der  verschiedenfarbigen  Strahlen  durch  die  Brechung 
wird  mit  dem  Namen  der  Dispersion,  der  Zerstreuung  des  Lichtes, 
bezeichnet;  ein  Stoff  ist  um  so  stärker  farbenzerstreuend,  je  grösser  die 
Differenz  zwischen  dem  Brechungsexponenten  der  rothen  und  der  violetten 
Strahlen  ist.  So  ist  z.  B.  nach  den  vorhergehenden  Angatan  Folgendes 
die  Differenz  zwischen  den  Brechungsexponenten  der  Streifen  li  und  //. 


Flintglas  Nr.  13 0,043313 

Crownglns  Nr.  9 0,020734 

Wasser 0,013242 

Terpentinöl 0,023378 

Cassiaöl 0,108 

Schwefelkohlenstoff 0,084 

Anisöl 0,0fi0 

Kreosot 0,042 


Das  Wasser  besitzt  also  unter  allen  diesen  Substanzen  die  schwächste 
Dispersion,  das  Cassiaöl  die  grösste. 

Kino  für  Vorlesungsversuche  sehr  geeignete  Flüssigkeit  von  stark  zer- 
streuender Kraft  ist  auch  das  Benzol,  sein  Brechungsex[>onent  ist  unge- 
fähr 1,48  für  die  äussersten  rothen  und  1,52  für  die  äussersten  violetten 
Strahlen. 

Wenn  man  die  totulo  Dispersion,  d.  h.  den  Unterschied  zwischen  den 
Brechungsexponenten  der  äussersten  Strahlen  («1er  der  Streifen  li  und  II, 
für  irgend  eine  Substanz  kennt,  so  sind  damit  die  übrigen  Verhältnisse 
des  Spectrums  noch  nicht  gegeben;  um  diese  zu  kennen,  muss  man  noch 
wissen,  welches  der  Unterschied  zwischen  den  Brechungsexponenten  der 
Streifen  li  und  (J,  C und  D u.  s.  w.  ist.  So  sind  z.  B.  die  Unterschiede 
zwischen  dem  Brechungsexponenten  von  li  und  O für  Flintglas  0,001932, 
für  Crownglas  0,001017,  für  Wasser  0,000777. 

Wenn  man  die  partielle  oder  totale  Dispersion  einer  Substanz  durch 
die  entsprechende  Dispersion  einer  andern  Substanz  dividirt,  so  erhält 
man  das  Verhältn  iss  der  Dispersion  für  diese  beiden  Substanzen.  Auf 
diese  Weise  ist  aus  der  Tabelle  Seite  603  die  folgende  berechnet. 
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Tabelle  des  Verhältnisses  der  partiellen  Dispersion  für 
mehrere  Substanzen. 


Brechende  Substanzen 

C-B 

D-C 

E-T) 

/•’-  /•; 

(j  - i*1 

H-G 

v-h' 

j >’-  (v 

E'lf 

F'-E' 

fi'-E 

IV- (1' 

Flintglas  Nr.  13  lind  Wasser  . . 

2,502 

2,871 

3,073 

3,193 

3,010 

3,726 

Klintens  Nr.  13  und  Crown- 
plna  Nr.  9 

1 ,950 

2,044 

2,017 

2,145 

2,195 

Crownglns  Nr.  9 und  Wasser  . . 

1,3  in 

1,408 

1,503 

1.500 

1,013 

1,097 

Flintglas  Nr.  13  und  Terpentinöl 

1,808 

1,814 

1,883 

1,843 

1,861 

1,899 

Flintglas  Nr.  3 und  Crownglas  Nr.  !l 

1,72» 

1,711 

1,707 

1,808 

1,91! 

1,957 

l'rownglas  Nr.  13  und  Wasser  . 

1,309 

1,436 

1,492 

1,518 

1,004 

1,051 

Aus  dieser  Tabelle  ersieht  man,  dass  nicht  allein  die  zerstreuenden 
Kräfte  verschiedener  Körper  sehr  ungleich  sind,  sondern  auch,  dass  die  ent- 
sprechenden partiellen  Dispersionen  verschiedener  Substanzen  nicht  für  alle 
Theile  des  Spectrums  in  gleichem  Verhältnis  stehen.  So  ist  z.  B.  die 
Differenz  der  Brechungsexponenten  von  11  und  C im  Flintgins  2,562mal, 
die  Differenz  der  Brechnugsexponenten  von  (i  und  11  aber  3,726mal  so 
gross  als  die  entsprechende  Differenz  für  Wasser. 

Um  von  der  Vergeh«  denheit  der  zerstreuenden  Kräfte  eine  recht 
klare  Vorstellung  zu  erhalt«  n , müssen  wir  die  Spectra  verschiedener  Sub- 
stanzen mit  einander  vergleichen.  In  Fig.  684  mag  der  unterste  Streifen 

Fig.  684. 


das  Spectrum  eines  Wasserprismas  vorstellen.  Um  die  Vertheilung  der 
Farben  in  diesem  Spectrum  nnziideuten,  ist  die  Lage  der  Fraunhofer’sehen 
llauptliuieu  angegeben.  Von  /'  bis  ß ist  im  Wasserspectrum  so  weit,  als  von 
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«07 

/'bis  //.  Ein  Prisma  aus  Crown  friss  verfertigt,  würde  nun  bei  gleicher  Ablen- 
kung der  Linie  li  ein  breiteres,  durch  den-  mittleren  Streifen  dargestelltes 
Spectrum  geben ; aber  nicht  alle  einzelnen  Abtheilungen  dieses  Spectmms  sind 
in  demselben  Verhältnisse  gewachsen,  wie  das  ganze  Spectrum.  Während 
beim  Wasserprisma  7 ' Ji  = T II.  ist  beim  Crownglasprisma  F li  etwas 
kreiner  als  7'  77;  bei  dem  Crownglasprisma  ist  also  dns  rotlie  und  gelbe 
Ende  des  Sportrums  im  Vergleich  gegen  dns  blaue  und  violette  weniger 
ausgebreitet  als  beim  Wasserprisma.  In  der  Tliat  ist  die  Entfernung  von  C 
bis  ]),  also  ungefähr  die  Breite  des  Orange,  beim  Crownglasprisma  l,349mal 
so  gross  als  beim  Wasserprisma,  während  die  Entfernung  von  Cr  bis  7/ 
für  Crownglas  l,697mal  so  gross  ist  als  für  Wasser. 

Noch  auffallender  sind  die  Unterschiede  zwischen  dem  Spectrum  eines 
Wasser-  und  Flintglasprismas  bei  gleicher  Ablenkung  der  Linie  li.  In 
unserer  Figur  stellt  der  oherste  Streifen  das  Spectrum  des  Flintglaspris- 
mas dar;  man  sieht,  dass  cs  bedeutend  länger  ist  als  das  Spectrum  des 
Wasserprismas,  dass  aber  auch  hier,  wie  bei  Crownglas,  die  Entfernung 
von  7’  bis  zum  rothen  Ende  im  Vergleiche  zu  der  Entfernung  von  f bis 
zum  violetten  Ende  kleiner  ist  als  beim  Wasser.  Die  Entfernung  B C 
ist  für  Flintglas  2,562raal , G JI  aber  3,726mal  so  gross  als  die  entspre- 
chende Entfernung  für  das  Wasserprisma, 

Die  zerstreuende  Kraft  einer  Substanz  ist  der  Quotient,  welchen 
mnn  erhält,  wenn  man  seine  totale  Dispersion  durch  den  um  1 verminder- 
ten Brechungsexponenten  der  mittleren  Strahlen  dividirt.  Man  nimmt  für 
den  mittleren  Brechungsexponenten  gewöhnlich  den  des  Streifens.  1£. 

Vom  Achromatismus.  Man  nennt  Prismen  achromatisch,  wenn  239 
sic  die  Eigenschaft  haben,  die  Lichtstrahlen  abzulenken,  ohne  sie  zugleich 
in  Farben  zu  zerlegen;  achromatische  Linsen  sind  solche,  für  welche 
die  Brennpunkte  der  verschiedenfarbigen  Strahlen  genau  zusammenfallen, 
welche  also  die  Gegenstände  frei  von  allen  farbigen  Rändern  zeigen.  Mnn 
hielt  lange  Zeit  den  Achromatismus  für  unmöglich,  d.  h.  man  glaubte, 
dass  das  Licht  ohne  Zersetzung  nicht  abgelenkt  werden  könnte.  Newton 
selbst  hatte  diese  Ansicht,  weil  er  glaubte,  dass  die  Dispersion  stets  der 
brechenden  Kraft  der  Körper  proportional  sei.  Die  Möglichkeit  oder  Un- 
möglichkeit des  Achromatismus  war  lange  Zeit  der  Gegenstand  von  Dis- 
cussionen  zwischen  den  ausgezeichnetsten  Gelehrten,  wie  Euler,  Clairault 
und.d’Alcnibert,  In  der  Timt  hat  Hell  schon  im  Jahre  1733  wirkliche 
achromatische  Fernrohre  construirt,  allein  er  publicirte  seine  Erfindung 
nicht;  Dolloud  gelang  es,  im  Jahre  1757  achromatische  Linsen  zu  con- 
struiren;  er  veröffentlichte  sein  Verfahren  und  sicherte  sich  dadurch  den 
Ruhm  einer  Entdeckung , welcher  für  die  Astronomie  ein  Ereiguiss  von 
der  grössten  Wichtigkeit  war. 

Folgendes  sind  die  Principien,  auf  denen  die  Construction  achroma- 
tischer Prismen  und  Linsen  beruht. 

Wenn  man  zwei  Trismen  A und  7>,  Fig.  085  (a.  f.  S.),  so  zuaaminenstellt, 
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das*  die  brechenden  Kanten  nach  entgegengesetzten  Seiten  gerichtet  sind,  so 
wird  das  eine  die  Wirkungen  des  andern  mehr  oder  weniger  vollständig 
aufheben.  Die  durch  A hervorgebrachte  Farbeu- 
zerstreuung  wird  offenbar  durch  das  Prisma  1J  auf- 
gehoben werden,  wenn  jedes  der  Iteiden  Prismen 
für  sich  nllein  ein  eben  so  breites  Spectrum  giebt 
als  das  andere;  denn  in  diesem  Falle  ist  die  Wir- 
kung des  Prismas  B,  in  Beziehung  auf  die  Farben- 
zerstreuung,  der  des  Prismas  A genau  gleich  und 
entgegengesetzt. 

Wenn  die  Dispersion  wirklich  dem  BrechungB- 
vermögen  proportional  wäre,  wie  dies  Newton 
meinte,  bo  könnten  zwei  Prismen  von  verschiedenen  Substanzen  nur  dann 
gleiche  Spectra  geben,  wenn  auch  die  durch  das  eine  hervorgebrachte 
Ablenkung  der  des  andern  gleich  ist;  wenn  also  zwei  solcher  Prismen  in 
der  Art,  wie  Fig.  685  zeigt,  zusammengestellt  sind,  so  würde  durch  dieses 
System  freilich  die  Fnrhenzerstreuung , mit  dieser  aber  auch  zugleich  die 
Ablenkung  aufgehoben  werden. 

Nun  aller  haben,  wie  bereits  erwähnt  wurde,  spätere  genaue  Versuche 
gezeigt,  dass  New  ton ’s  Meinung  in  diesem  Punkte  irrig  war;  so  ist  z.  B. 
die  Dispersion  im  Flintglase  bedeutend  grösser  als  beim  Crownglase,  wäh- 
rend doch  die  mittleren  Brechungsexponenten  beider  Glassorten  nicht  so 
sehr  verschieden  sind ; liei  gleicher  Ablenkung  ist  ja  das  Spectrum  eines 
Flintglnsprismas  ungefähr  doppelt  so  gross  als  das  eines  C'rownglas- 
prismas. 

Damit  beim  Minimum  der  Ablenkung  das  Spectrum  eines  Crownglns- 
prismns  und  dns  eines  Flintglnsprismas  gleich  breit  Beien,  muss  nlso  der 
brechende  Winkel  deB  letzteren  ungefähr  halb  so  gross  sein  wie  der  des 
ersteren.  Ein  C’rownglnsprisma  von  20°  brechendem  Winkel  und  ein  Flint- 
glasprismn  von  10°  worden  also  nahezu  gleich  breite  Spectra  geben;  in 
der  Weise  combinirt,  wie  Fig.  685  zeigt,  wird  also  das  eine  die  Farben- 
zerstreuung des  andern  aufheben. 

Das  Minimum  der  Ablenkung,  welche  ein  Crownglnsprisma  von  20u 
hervorbringt  , beträgt  aber  ungefähr  10°,  während  das  Minimum  der  Ab- 
lenkung für  ein  Flintglasprisma  von  10°  ungefähr  6°  ist.  Für  die  Coin- 
binntion  Fig.  685  bleibt  also  bei  Aufhebung  der  Farbenzerstreuung  noch 
eine  Ablenkung  von  ungefähr  4°,  sie  bildet  also  ein  achromatisches 
Prisma. 

Figur  686  soll  dazu  dienen,  die  Wirkungsweise  achromatischer  Pris- 
men anschaulicher  zu  machen.  Auf  das  Crownglnsprisma  A falle  ein  Bün- 
del Sonnenstrahlen,  welches  bei  ungehemmtem  Fortgange  bei  d ein  weisses 
Sonnenbildchen  erzeugt  haben  würde.  Das  Prisma  A würde  für  sich 
nllein,  von  diesem  weissen  Strahlenbündel  getroffen,  ein  Spectrum  in  r ti  v 
erzeugen. 

Die  vom  Prisma  A aus  divorgirenden  Strahlen  treffen  aller  nun  auf 
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ilas  Flintglasprismn  B , welches  l*ei  geringerer  Ablenkung  ein  eben  so 
breites  Spectnim  zu  erzeugen  im  Stande  ist  als  A.  — Fiele  nun.  von  dem 
ei-sten  Prisma  ausgehend,  in  der  Richtung  nach  r hin  ein  weisses  Strah- 
leubiitidel  auf  das  Prisma  li , welches  ohne  Unterbrechung  fortgehend  in 
f ein  weisses  Sonneiibildchen  »(>  erzeugt  haben  würde,  so  würde  dieses 

Fig.  (WO. 


weisse  Strahleiikündel  durch  das  Prisma  B in  ein  Spectrum  F o'  verwan- 
delt worden  sein,  welches  bei  entgegengesetzter  Ordnung  der  Farben  ge- 
nau dem  Spectrum  r v gleich  ist.  Durch  das  Prisma  B werden  also  die 
rothen  Strahlen,  um  W F,  die  grünen  um  W n',  die  violetten  um  W xf  von 
dem  Punkte  abgelenkt,  in  welchem  sie  ohne  dieses  zweite  Prisma  die 
Wand  getroffen  hätten. 

Nun  aber  fällt  auf  das  Prisma  B ein  divergirendes  Strahlenbündel; 
die  rothen  Strahlen  gehen  nach  r,  die  grünen  nach  n,  die  violetten  nach 
V,  und  alle  diese  Strahlen  werden  um  ilie  eben  angegebene  OröSBe  abge- 
leukt.  Die  rothen  Strahlen,  welche  ohne  Dazwischenkuuft  des  Prismas  B 
nach  gelangt  wären,  werden  nun  in  einem  um  den  Alwtand  irr'  höhe- 
ren Punkte,  also  in  W,  die  Wand  treffen.  Die  violetten  Strahlen,  welche 
ohne  das  Prisma  B nach  v gelangt  wären,  werden  durch  den  Einfluss  des 
Prismas  B um  If  vf  nach  oben  gelenkt , und  da  Wv  = IV  F,  so  werden 
also  die  violetten  Strahlen  auf  denselben  Punkt  W fallen,  in  welchem 
auch  die  rothen  Strahlen  cintreffen.  An  dieselbe  Stelle  fallen  aber  auch 
die  grünen  Strahlen,  da  IV  n'  = Wn ; eben  so  die  gelben,  blauen  u.  b.  w., 
kurz  alle  Strahlen,  welche  ohne  Dazwischenkuuft  des  zweiten  Prismas  B 
das  Spectrum  rv  gebildet  haben  würden,  werden  durch  das  Prisma  B in 
W vereinigt,  es  muss  also  hier  ein  weisses  Sonnenbildchen  entstehen. 
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Das  ursprünglich  nach  (l  hin  gerichtete  weisse  Strahlenbündel  wird  also 
durch  die  combinirten  Prismen  in  der  Art  abgelenkt,  dass  hei  W wieder 
ein  farbloses  Sonnenbildchen  entsteht. 

Wenn  das  Bildchen  W absolut  farblos,  wenn  ein  vollkommener 
Achromatismus  möglich  sein  sollte,  so  müsste  die  Yertheilung  der  Far- 
ben im  Spectrum  des  ersten  Prismas  genau  dieselbe  sein  wie  im  Spectrum 
deB  zweiten.  Diese  Bedingung  ist,  wie  man  aus  der  Tabelle  auf  Seite  GOU 
sehen  kann,  für  Flintgas  X'r.  13  und  Terpentinöl  fast  vollständig  erfüllt; 
aus  diesen  beiden  Substanzen  könnte  man  also  sehr  nahe  vollkommen 
achromatische  Prismen  construiren.  Für  Prismen  von  Crownglas  und 
Flintglas  ist  der  Angabe  des  §.  238  zufolge  kein  vollständiger  Achroma- 
tismus möglich. 


249  Achromatische  Linsen.  Eine  jede  einfache  Linse , aus  wel- 
chem Stoffe  sie  auch  gebildet  sein  mag,  wird  für  jede  andere  Strahlenart 
auch  einen  anderen  Brennpunkt  haben,  weil  die  Brechungsexponenten  der 
verschiedenfarbigen  Strahlen  nicht  gleich  sind.  Der  Brennpunkt  der  stär- 
ker brechbaren  violetten  Strahlen  liegt  dein  Glase  näher  als  der  Brenn- 
punkt der  rothen  Strahlen.  Fällt  also  ein  Bündel  weisses  Lieht  parallel 
mit  der  Axe  auf  eine  Convexlinse  ab,  Fig.  687,  so  werden  die  violetten 
Strahlen  in  V,  die  rothen  in  7?  vereinigt.  Fängt  man  den  aus  der  Linse 
austretenden  Strahlenkegel  auf  einem  Schirm  auf,  so  sieht  man  einen 
beleuchteten  Kreis  mit  gelbem  und  rothem  Saume,  wenn  der  Schirm  zwi- 

Fig.  687. 


sehen  V und  dein  Cilnse,  etwa  bei  tu  n steht;  der  helle  Kreis  erscheint 
dagegen  von  einem  blauen  Saume  umgeben,  wenn  der  Schirm  sich  jenseits 
]{,  etwa  in  rs  befindet,  weil  vor  1 die  rothen  und  gelben,  hinter  11  die 
blaueu  und  violetten  Strahlen  die  äussersten  dos  ganzen  Strahlenkegels 
sind. 

Die  ungleiche  Brennweite  verschiedenfarbiger  Strahlen  lässt  sich  auch 
sehr  schön  auf  folgende  Weise  zeigen,  ln  einem  dunklen  Schirme,  Fig.  688, 
wird  eine  runde  Ocffnung  angebracht,  die  zur  Hälfte  mit  einem  rothen, 
zur  Hälfte  mit  einem  blauen  Glase  verschlossen  ist.  Auf  jeder  Hälfte  ist 
ein  kleiner  schwarzer  Pfeil  aufgemalt,  und  das  Ganze  wird  von  hinten 
durch  die  Flamme  einer  Argand'schen  Lampe  erleuchtet,  so  dass  man 
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einen  schwarzen  Pfeil  auf  rothem,  und  einen  zweiten  auf  blauem  Grunde 
sieht.  Von  diesem  Object  wird  nun  durch  eine  Flintglaslinse,  deren  Brenn- 


Fig.  688. 


weite  ungefähr  2 Fuss  beträgt  und  welche  ungefähr 
6 Fuss  von  dem  Gegenstände  entfernt  ist , ein  Bild  ent- 
worfen und  dieses  auf  einem  Papierschirm  aufgefangen. 
Stellt  man  nun  den  Schirm  so  ein,  dass  der  Pfeil  auf 
blauem  Grund  scharf  erscheint,  so  sind  die  Umrisse  des 
andern  verwischt.  Man  muss  den  Schirm  von  der  Linse 
entfernen , damit  der  Pfeil  nuf  rothem  Grunde  scharf 
wird. 

Bei  Convexlinsen  von  Crownglas  beträgt  die  Entfernung  des  Brenn- 
punktes der  rothen  und  des  Brennpunktes  der  violetten  Strahlen  un- 
gefähr — — ,bei  Flintglaslinsen  beträgt  diese  Entfernung  ungefähr  — der 
40  i 20 

Brennweite;  in  Fig.  687  ist  also  die  Wirkung  der  Farbenzerstreuung  der 
Deutlichkeit  halber  sehr  übertrieben. 

Der  eben  besprochene  Umstand  beeinträchtigt  aber  die  Reinheit  und 
Schärfe  der  Li nsenbilder  bedeutend,  und  deshalb  ist  die  Construction  achro- 
matischer Linsen  für  die  praktische  Optik  eine  Aufgabe  von  der  höch- 
sten Wichtigkeit. 

Achromatische  Linsen  werden  in  der  Regel  durch  Combination  einer 
Convexlinse  von  Crownglas  mit  einer  Zerstreuungslinse  von 
Flintgins  hergestellt,  Fig.  681),  deren  letztere  eine  Zerstreuungsweite 
Fig  680  hat,  welche  nahe  doppelt  so  gross  ist  als  die  Brennweite  der 
ersteren. 

. T) 

Wie  durch  eine  solche  Linsencombination  die  Farbenzerstreuung 
aufgehoben  werden  kann,  lässt  sich  nuf  folgende  Weise  anschau- 
lich machen. 

Es  sei  A,  Fig.  600,  eine  Sammellinse  von  Crownglas,  von  der 
wir  nnnehmen  wollen,  ihre  Wölbung  sei  gering  genug,  um  die 
sphärische  Aberration  derselben  als  verschwindend  l>etrncbten  zu 
können.  F sei  der  Brennpunkt  der  rothen  und  F'  sei  der  Brenn- 
punkt der  violetten  Strahlen.  Ein  weisser  Strahl,  welcher  paral- 
lel mit  der  Linsenaxe  in  a den  Rand  der  Linse  trill't,  wird  also 
so  gespalten,  dass  die  in  ihm  enthaltenen,  rothen  Strahlen  nach  a F,  die 
violetten  alter  nach  nF'  gebrochen  werden.  Der  rothe  Strahl  erleidet 


Fig.  (i!K). 


also  eine  Ablenkung  b, 
der  violette  erleidet  eine 
Ablenkung  b A-  fi,  und 
zwar  so,  dass  der  violette 
Strahl  der  Axe  um  den 
Winkel  /i  stärker  gegen 
die  Axe  gebrochen  .wird 
nls  der  rothe. 
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. Es  sei  ferner  B,  Fig.  691,  eine  Hohllinse  von  Flintglas,  deren  Zer- 
streuungsweite ungefähr  doppelt  so  gross  ist  als  die  Brennweite  von  A.  Wäre 
diese  Hohllinse  von  Crownglas,  so  würde  ein  am  Rande  durchgehender  rother 
Strahl  um  •/ j 6,  der  aus  demselben  einfallenden  weissen  Strahl  herstammende 

Fig  691. 


violette  um  */ , ft  -(-  */a  ß abgelenkt  werden.  Da  nun  aber  die  Linse  voll 
Flintglas  ist,  dessen  Zerstreuungsvermögen  wir  gerade  doppelt  so  gross 
annehmeu  wollen  als  das  des  Crownglases,  so  ist  der  Winkel,  welchen  die 
zusammengehörigen  rothen  und  violetten  Strahlen  mit  einander  machen, 
nicht  '/2  ß,  sondern  doppelt  so  gross,  also  gleich  ß. 

Eine  Randablenkung  der  rothen  Strahlen  um  '/*  b entspricht  also  einer 
solchen  von  */a  b -|-  ß der  violetten  und  zwar  werden  die  violetten  Strah- 
len durch  die  Linse  B um  den  Winkel  ß mehr  von  der  Linsenaxe  entfernt 
als  die  rothen. 

Denken  wir  uns  nun  die  Linse  B in  der  Weise  an  die  Linse  A an- 
gesetzt, wie  es  Fig.  689  zeigt,  so  wird  die  Convergenz  der  die  Sammel- 
linse A verlassenden  Strahlen  durch  die  Hohllinse  II  vermindert. 

Die  am  Rande  der  Linse  A parallel  mit  der  Axe  auffallenden  rothen 
Strahlen  erleiden  durch  diese  erste  Linse  eine  Ablenkung  b gegen  di« 
Linsenaxe  hin;  durch  die  Linse  Zf  werden  Bie  um  den  Winkel  '/2  b von  ihr 
weggelenkt.  Die  Totalablenkung,  welche  die  rothen  Randstrahlen 
durch  die  Linsencombination  erleiden,  ist  also 

b — '/*  b = '/*  b. 

Die  violetten  Randstrahlen  werden  durch  die  Linse  A gegen  die  Axe 
hin  um  den  Winkel  b -f-  ß,  durch  die  Linse  B von  der  Axe  weg  um  den 
Winkel  */a  b -|-  ß abgelenkt;  die  Totalablenknng  der  violetten  Randstrnh- 
len  durch  die  Combination  der  beiden  Linsen  ist  also 
b + ß — (l/*b  + ß)=  7a  ft, 

also  gerade  eben  so  gross  wie  die  der  rothen.  Die  rothen  und  vio- 
letten Strahlen  werden  also  am  Ramie  der  Linsencomhination  gleich  stark 
abgelenkt,  sie  werden  also  in  demselben  Punkt«  die  Axe  schneiden  oder, 
mit  anderen  Worten,  der  Brennpunkt  der  rothen  Randstrahlen 
fällt  mit  dem  der  violetten  zusammen. 

Was  aber  für  den  Rand  der  Linsencombination  gilt,  gilt  auch  für 
die  ganze  Linse,  da  wir  ja  angenommen  haben,  dass  die  Krümmung 
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der  Linse  A gering  genug  sei,  um  die  sphärische  Aberration  als  ver- 
schwindend betrachten  zu  können.  Die  Linsencomhination  ist  also  eine 
achromatische,  da  ihre  Brennweite  für  die  verschiedenfarbigen  Strah- 
len dieselbe  ist. 

Wir  haben  bei  unserer  Deduction  angenommen,  dass  bei  gleicher 
Brechbarkeit  der  rothen  Strahlen  die  Farbenzerstreuung  des  Flintglases 
genau  doppelt  so  gross  »ei  als  dio  des  Crownglase».  Dies  ist  nun  in  der 
That  nicht  genau  der  Fall,  weshalb  denn  auch  für  eine  achromatische 
Linsencomhination  das  Verhältnis»  der  Brennweite  der  Sammellinse  und 
der  Zerstreuungsweite  der  Hohllinse  etwas  von  dem  oben  angeführten  ver- 
schieden sein  muss.  Wollte  man  z.  B.  aus  dem  Crownglase  Nr.  9 (Tabelle 
auf  Seite  601)  und  dem  Flintglase  Nr.  13  eine  achromatische  Linsencom- 
bination  lierstellen,  so  müsste  die  Zerstreuungsweite  der  Flintglas -Hohl- 
linse l,76mal  so  gross  sein  als  die  Brennweite  der  Crownglas-Sammellinse. 

Eine  eingehendere  Behandlung  dieses  wichtigen  Gegenstandes  findet 
man  in  meinem  „Supplcmentband  zum  Grundriss  der  Physik“ 
Seite  169.  Wir  wollen  hier  nur  noch  auf  einen  Punkt  aufmerksam 
machen. 

Wfenn  dio  Spectra  verschiedener  Glassorten  einander  vollkommen 
proportional  wären,  so  müsste  eine  Linsencomhination,  für  welche  der  Brenn- 
punkt der  rothen  Strahlen  mit  dem  der  violetten  zusammenfallt,  vollkom- 
men achromatisch  sein,  d.  h.  derselbe  Punkt  wäre  dann  auch  der  Brenn- 
punkt der  gelben,  grünen  und  blauen  Strahlen.  Nun  aber  haben  wir  in 
§.  238  gesehen,  dass  eine  solche  Proportionalität  der  Spectren  verschieb 
dener  Substanzen  nicht  stattfindet,  und  deshalb  ist  auch  ein  vollkommener 
Achromatismus  nicht  möglich. 

Hätte  man  z.  11.  eine  L^iseucouibination  hergestellt,  welche  so  be- 
rechnet ist,  dass  der  Brennpunkt  für  die  Stellen  des  Spectrums  zusammen- 
fällt, welche  den  Fraun ho f er’schen  Linien  B und  //entsprechen,  so 
würde  der  Brennpunkt  für  die  Strahlen  von  D bis  F der  Linse  etwas  näher 
liegen.  Berechnet  man  aber  die  Linsen  so,  dass  die  Brennpunkte  für  C 
und  F vollkommen  zusammen  fallen , so  werden  alsdann  die  Brennpunkte 
für  die  Strahlen  zwischen  G und  H merklich  weiter  von  der  Linse  ab- 
stehen. Ein  solches  Linsensystein  kann  nun  in  der  That  optisch  ein  sehr 
gutes  Bild  geben,  weil  es  für  dio  leuchtendsten  Strahlen  des  Spectrums, 
für  die  Strahlen  von  C bis  F ziemlich  vollständig  achromatisirt  ist  und 
die  Strahlen,  deren  Brennpunkt  weiter  von  der  Linse  wegliegt,  also  die 
indigofarbenen  und  violetten,  wegen  ihrer  geringen  Leuchtkraft  die  Deut- 
lichkeit des  Bildes  nicht  merklich  stören. 

Wenn  man  aber  ein  Linseusystem  der  letzten  Art  in  einer  Camera 
obscura  zur  Herstellung  photographischer  Bilder  anwenden  will,  so  wird 
man  kein  scharfes  Bild  erhalten,  wenn  man  optisch  scharf  eingestellt  hat, 
weil  ja  der  Brennpunkt  der  indigofarbigen  und  violetten  Strahlen,  welche  die 
stärkste  chemische  Wirkung  hervorbringen , merklich  weiter  von  der  Linse 
abstellt  als  der  Brennpunkt  der  leuchtendsten  Strahlen,  welche  bei  der 
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optischen  Einstellung  maussgehend  sind.  Mit  einem  solchen  Linsensystem, 
dessen  optischer  Focus  nicht  mit  seinem  chemischen  Focus  zu- 
sammcnlällt,  kann  inan  nur  dadurch  scharfe  photographische  Bilder  erhal- 
ten, dass  man  nach  der  optischen  Einstellung  den  Schirm  etwas  weiter  von 
der  Liuse  entfernt. 

Um  ein  möglichst  vollständiges  Zusammenfällen  des  optischen  und 
des  chemischen  Bildes  zu  erhalten,  ist  es  am  zweckmässigsten,  das  Linsen- 
system  so  zu  berechnen,  dass  die  Brennpunkte  für  D und  II  genau  zu- 
sammenfallen. 
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Fünftes  C a p i t e 1. 

Die  natürlichen  Farben  der  Körper. 


Die  Farben  durchsichtiger  Körper.  Die  Farben,  welche  die  250 
verschiedenen  Körper  der  Natur  zeigen,  mögen  nun  dieselben  durch- 
gehendes oder  zurückgeworfenes  (zerstreutes)  Licht  ins  Auge  senden, 
sind  niemals  reine  prismatische  Farben,  sondern  sie  sind  stets  mehr  oder 
weniger  aus  verschiedenen  einfachen  Spectralfarbeu  zusammengesetzt.  Um 
dies  nachzuweisen,  hat  man  nur  die  fraglichen  Farben  mit  Hülfe  des  Pris- 
mas zu  zerlegen,  was  sich  am  einfachsten  iür  die  Farben  durchsichtiger 
Körper  ausführen  lässt. 

Man  stelle  zu  diesem  Zweck  das  Spectrum  in  der  Weise  dar,  wie  es 
in  §.  234  beschrieben  und  durch  Fig.  675  erläutert  worden  ist,  und  bringe 
alsdann  dicht  hinter  den  Spult,  durch  welchen  die  Sonnenstrahlen  in  das 
dunkle  Zimmer  eintreten,  den  zu  prüfenden  durchsichtigen  Körper,  also 
etwa  eine  farbige  Glasplatte  oder  eine  zwischen  parallele  farblose  Glas- 
platten eingeschlosseue  farbige  Flüssigkeit , so  wird  alsbald  ein  Theil  des 
vorher  vollständigen  Spectrunis  verschwinden  und  nur  noch  ein  mehr  oder 
weniger  ausgedehnter  Theil  desselben  sichtbar  bleiben. 

Bringt  man  z.  B.  dicht  hinter  den  Spalt  die  schön 
blaue  Lösung  von  schwefelsaurom  Kupferoxyd- 
ammoniak, so  dass  also  nicht  weisses,  sondern  blaues 
Licht  auf  das  Prisma  fallt,  so  verschwindet  die  weni- 
ger brechbare  Hälfte  des  Spectrunis,  uud  es  bleibt  nur 
noch  Blau,  Indigo  und  Violet,  wie  dies  Nr.  2 auf 
Tab.  I.  zeigt. 

Um  mit  verschiedenen  farbigen  Flüssigkeiten  die- 
sen Versuch  wiederholen  zu  können,  giesst  man  sie 
in  Gefässe,  wie  ein  solches  Fig.  692  dargcstellt  ist. 

Die  Bodenfläche  und  die  beiden  schmalen  Seitenflä- 
chen sind  von  Messingblech,  die  beiden  breiten  Sci- 


Fig.  692. 
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tenflächcn  sind  durch  aufgekittete  Glasplatten  gebildet.  Um  mit  wässeri- 
gen Flüssigkeiten  zu  experimentiren,  müssen  die  Glasplatten  mit  Schellack, 
um  mit  alkoholischen  oder  ätherischen  Lösungen  zu  experimentiren, , müs- 
sen sie  mit  Hausenblase  aufgekittet  sein.  — Diese  Gefässe  werden  dann 
auf  einem  entsprechenden  Statif  vor  den  Spalt  gestellt. 

Vertauscht  man  die  Lösung  des  schwefelsauren  Kupferoxydammoniaks 
mit  einer  Lösung  von  Berlinerblau  in  Oxalsäure,  so  bleibt  von  dem  gan- 
zen Spectrum  nur  noch  der  in  Nr.  3 dargestellte  Theil  übrig,  die  Lösung 
des  Berlinerblaus  absorbirt  also  auch  noch  das  violette  Ende  des  Spectrums. 

Der  Spectralstreifen  Nr.  4 stellt  die  Absorptionserscheinung  dar,  wel- 
che eine  Lösung  von  schwefelsaurem  I nd  igo  hervorbringt;  hier  bleibt 
ausser  dem  Blau  des  ursprünglichen  Spectrums  auch  noch  ein  Theil  des 
Roth  übrig;  dieser  hellrothe  Streifen  ist  aber  von  dem  Blau  durch  einen 
vollkommen  dunklen  Zwischenraum  getrennt;  die  Indigolösung  absorbirt 
also  das  äusserste  Roth,  und  ferner  Orange,  Gelb,  Grün,  einen  Theil  des 
Indigo  und  Violet. 

Daraus  ergiebt  sich  nun  auch,  dass  die  Farbe  der  Indigosolution  kei- 
neswegs mit  der  Farbe  derjenigen  Stelle  im  Spectrum  identisch  ist,  welche 
man  als  „Indigo“  bezeichnet,  und  welche  man  richtiger  wohl  nur  „dun- 
kelblau“ nennen  könnte. 

Aehnliche  Erscheinungen  wie  die  Indigolösung  zeigen  auch  eine  Lö- 
sung' von  Chromalaun,  von  oxalsaurem  Chromoxydkali  Nr.  5 Tab.  I. 
(das  sogenannte  Brewster’sche  Salz,  weil  Brewster  seine  optischen 
Eigenschaften  zuerst  untersucht  hat).  Dieses  Spectrum  ist  namentlich 
durch  den  Umstand  interessant,  dass  es  eine  feine  schwarze  Linie  in  dem 
noch  übrig  bleibenden  Theil  des  Roth  zeigt. 

Die  Spectra  Nr.  2 bis  4 entsprechen  natürlich  bei  gegebener  Dicke 
der  Schicht  einem  bestimmten  Concentrationsgrade  der  Flüssigkeit.  Wird 
die  Concentration  vermindert,  wird  also  die  Farbe  der  Lösung  weniger 
intensiv,  so  nehmen  die  absorbirten  I’artieen  des  Spectrums  an  Ausdehnung 
ab  und  zeigen  endlich  nur  noch  einen  mehr  oder  minder  dunklen  Schatten. 

Der  Streifen  Nr.  6 stellt  das  eigeuthümliche  Spectrum  des  durch 
Kobalt  blau  gefärbten  Glases  dar. 

Aehnliche  Farbenerscheinungen  wie  das  Kobaltglas  zeigt  auch  eine 
Lösung  von  Chlorkobalt  in  absolutem  Alkohol. 

Die  Streifen  Nr.  7 und  Nr.  8 auf  Tab.  I.  stellen  die  Absorptionserschei- 
nung dar,  wie  sie  von  zwei  grünen  Flüssigkeiten  hervorgebracht  wird,  näm- 
lich von  einer  Lösung  von  Chlorkupfer  und  von  einer  ätherischen  Lö- 
sung des  Blattgrüns  (Chlorophyll).  Eine  Lösung  von  Chlorkupfer  lässt 
also  nur  grüne  und  einen  Theil  der  blauen  Strahlen  durch.  Das  Chlorophyll, 
welches  auch  noch  gelbe  und  rothe  Strahlen  durchlässt,  zeigt  ganz  eigeu- 
thümliche Absorptionsstreifen,  namentlich  in  Roth. 

Die  Farbe  des  durch  Kupferoxydul  grün  gefärbten  Glases  ist 
der  einer  Chlorkupferlösung  sehr  ähnlich. 

Auf  Tab.  II.  ist  zunächst  unter  dem  vollen  Spectrum  in  Nr.  2 die  Ab- 
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Borptiouserscheinung  dargestellt,  wie  sie  durch  rothes,  mittelst  Kupferoxyd 
gefärbtes  Glas  oder  durch  Wasser,  welches  mit  Cochenille  roth  gefärbt  ist, 
hervorgebracht  wird.  Es  ist  hier  das  ganze  Spectrum  bis  auf  die  rothen 
Strahlen  absorbirt.  Nr.  3 entspricht  einer  Lösung  von  doppelt  chrom- 
saurem Kali,  Nr.  4 dem  braunen  Absud  von  Cichorienkaffee. 

In  Ermangelung  eines  verfinsterten  Zimmers,  in  welches  man  durch 
einen  Spalt  mittelst  eines  Spiegels  ein  Bündel  Sonnenstrahlen  einfallen  lässt, 
kann  man  die  von  durchsichtigen  farbigen  Körpern  hervorgebrachten  Ab- 
sorptionserscheinungen auch  in  folgender  Weise  beobachten.  Man  Btelle 
dicht  vor  die  Lichtquelle,  etwa  vor  eine  Lampenflamme , einen  1 bis  2 
Millimeter  breiten  Spalt  und  betrachte  denselben  durch  ein  in  einem  Ab- 
stande von  1 bis  2 Fuss  aufgestelltes  Prisma,  so  wird  man  das  Bild  des 
Spaltes  als  ein  vollständiges  Spectrum  erblicken.  Bringt  man  nun  ein  far- 
biges Glas  oder  eine  farbige  Flüssigkeit  dicht  vor  den  Spalt  oder  auch 
zwischen  das  Auge  und  das  Prisma,  so  wird  alsbald  eine  entsprechende 
Partie  des  Spectrums  ausgelöscht  werden. 

Kein  einziger  der  bis  jetzt  untersuchten  durchsichtigen  farbigen  Kör- 
per liefert  homogenes  Licht.  Unter  allen  den  oben  besprochenen  Körpern 
scheint  wohl  die  Farbe  des  rothen  Glases  (Tab.  II.  Nr.  2)  zuerst  homogen 
genannt  werden  zu  können.  Allein  auch  dieses  Glas  liefert  kein  homogenes 
Roth,  selbst  wenn  es  intensiv  genug  ist,  um  auch  alle  orangefarbenen 
Strahlen  zu  absorbiren,  denn  es  liefert  Iloth  von  sehr  verschiedener  Brech- 
barkeit, wie  aus  der  namhaften  Breite  des  rothen  Bildes  in  Nr.  2 auf  Tab.  II. 
hervorgeht.  Hätte  das  Glas  nur  homogenes  Roth  durchgelassen,  so  würde 
sich  das  ganze  Spectrum  auf  ein  schmales  scharf  begränztes  Bild  des  Spal- 
tes rcducirt  haben.  Bei  einer  hinlänglich  concentrirten  Lösung  von  Indigo 
kann  das  Roth,  welches  diese  Flüssigkeit  noch  durchlässt,  annähernd 
als  ein  homogenes  Roth  betrachtet  werden. 

Die  Farben  undurchsichtiger  Körper.  Die  undurchsichtigen,  251 
nicht  spiegelnden  .Körper  sind  uns  el>on  dadurch  sichtbar,  dass  sie  das  auf 
sie  fallende  Licht  nach  allen  Seiten  hin  unregelmässig  zerstreuen,  oder  wie 
man  es  auch  ausdrückt,  diffuudiren.  Die  Diffusion  des  Lichts  an 
der  Oberfläche  undurchsichtiger  Körjier  ist  also  die  Ursache  ihrer  Sicht- 
barkeit. 

Wenn  ein  Körper,  dem  weissen  Lichte  ausgesetzt,  alle  in  demselben 
enthaltenen  Strahlenarten  gleich  gut  zerstreut,  so  erscheint  er  weiss;  er 
eischeint  aber  farbig,  wenn  er  gewisse  Strahlen  vorzugsweise  diffundirt, 
andere  dagegen  ganz  oder  theilweise  absorbirt. 

Die  Farben  undurchsichtiger  Körper  sind  eben  so  wenig  homogen,  wie 
es  die  Farben  durchsichtiger  Körper  sind;  sic  sind  stets  aus  Strahlen  von 
mehr  oder  weniger  verschiedener  Brechbarkeit  zusammengesetzt,  wie  sich 
leicht  nachweisen  lässt,  wenn  man  sie  der  Spectralanalyse  unterwirft. 

Um  die  Farbe  eines-  undurchsichtigen  Körpers,  z.  B.  eines  Papiers, 
mit  Hülfe  des  Prismas  zu  analysiren,  mache  man  aus  demselben  einen 


Digitized  by  Google 


018  Die  natürlichen  Farben  der  Körper. 

schmalen,  ungelitlir  1 Linie  breiten  Streifen,  befestige  denselben  auf  einem 
möglichst  dunklen  Grunde  und  betrachte  ihn  durch  ein  Prisma,  dessen 
brechende  Kante  der  Längsrichtung  des  Streifens  parallel  ist.  Klebt  mau 
z.  B.  einen  Streifen  weisses  Papier  auf  einen  dunklen  Grund,  so  erscheint 
er,  aus  gehöriger  Entfernung  durch  ein  Prisma  betrachtet,  als  ein  voll- 
ständige« Spectrum.  Klebt  man  nun  in  die  Verlängerung  des  weisscn  Strei- 
fens einen  Streifen  hochruthen  Papiers  (ein  Roth,  welches  dem  des  Siegel- 
lack« ähnlich  ist),  so  erscheint  er,  durch  da«  Prisma  betrachtet,  nicht  als 
ein  vollständiges  Spectrum,  sondern  nur  als  ein  rothes  Karbenbild,  und  mau 
erkennt  auf  diese  Weise,  dass  das  Roth  des  Papiers  die  verschiedenen  ro- 
tlien  Strahlen  von  der  äussersten  Glänze  des  Spectrums  bis  zur  Gränze 
lies  Orange,  vielleicht  auch  noch  einige  orangefarbenen  Strahlen  enthält; 
dagegen  fehlen  die  gellten,  grünen,  blauen  und  violetten  Strahlen  vollständig. 

Die  Zusammensetzung  des  Lichtes  gefärbter  Papiere  lässt  sich  noch 
weit  anschauliclier  auf  folgende  Weise  untersuchen:  Man  erzeuge  in  einem 
dunklen  Zimmer  auf  die  bekannte  Weise  ein  Spectrum,  welches  die  haupt- 
sächlichsten der  Fraunhofer’schen  Linien  zeigt,  und  bringe  dann  an  die 
Stelle  <les  gewöhnlichen  weissen  Schirms  einen  solchen,  dessen  obere  Hälfte 
mit  weissem,  dessen  untere  Hälfte  mit  dem  gefärbten  Papiere  überzogen  ist. 

Fig.  693  stellt  einen  zu  diesem  Versuche  brauchbaren  Apparat  dar. 

Der  Schirm  besteht  aus  einem  Pappendeckel 
von  8 bis  10  Zoll  Länge  und  4 bis  5 Zoll 
Höhe.  Dio  obere  Hälfte  ist  mit  weissem,  die 
untere  Hälfte  mit  dem  farbigen  Papier  über- 
zogen Von  solchen  Schirmen  hut  man  meh- 
rere, deren  jeder  auf  der  untern  Hälfte  mit 
einem  andersfarbigen  Papiere  überzogen  ist. 
Ein  solcher  Schirm  wird  nun  in  ein  entspre- 
chendes Statif  geschobeu  und  dann  so  ge- 
stellt, dass  die  Trennungslinie  des  weissen 
und  des  farbigen  Papiers  das  Spectrum  ge- 
rade der  Länge  nach  halbirt,  so  dass  die 
obere  Hälfte  des  Spectrums  auf  das  weisse, 
die  untere  Hälfte  auf  das  farbige  Papier  fallt. 

Nr.  5 auf  Tab.  II.  stellt  die  Erscheinung 
dar,  wie  man  sie  beobachtet,  wenn  man  das 
Spectrum  auf  einen  Schirm  fallen  lässt,  des- 
sen untere  Hälfte  mit  hochrothem  Papier 
überzogen  ist;  in  Xr.  6 und  Nr.  7 sind  die 
entsprechenden  Erscheinungen  für  ein  mit 
Ultramarin  gefärbtes  und  für  ein  grünes  Pa- 
pier dargestellt. 

Da«  rotlie  Papier,  welchem  die  Absorp- 
tionsfigur Xr.  !)  entspricht,  zerstreut  (diffun- 
ilirt)  ungefähr  dieselben  rothen  Strahlen, 
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welche  das  auf  Seite  Bl 7 besprochene  rothe  Glas  durchliisst.  Betrachtet 
man  also  den  Schirm,  dessen  obere  Hälfte  weiss,  dessen  untere  aber  liocli- 
roth  überzogen  ist,  während  er  vom  Tageslicht  beschienen  wird,  durch 
ein  solches  rothes  Glas,  so  wird  man  keinen  oder  doch  nur  einen  geringen 
Unterschied  zwischen  der  oberen  und  der  unteren  Hälfte  des  Schirmes 
wahrnehmen;  betrachtet  man  ihn  aber  durch  eine  Lösung  von  Chlorkup- 
fer, welches  gar  keine  rothen  Strahlen  durchlässt,  so  erscheint  die  untere 
Hälfte  des  Schirmes  vollkommen  schwarz,  die  obere  grün. 

Ganz  ähnliche  Erscheinungen  beobachtet  man  auch,  wenn  man,  statt 
den  Schirm  durch  farbige  Gläser  zu  betrachten,  nur  farbiges  Licht  auf  ihn 
fallen  lässt.  Man  lasse  ein  Bündel  Sonnenstrahlen  durch  eine  l’/j  bis  2 
Zoll  im  Durchmesser  haltende  Oeffnung  ins  dunkle  Zimmer  fallen  und 
fange  dieses  Strahlenbündel  direct  mit  dem  Schirm  auf,  z.  B.  mit  einem 
solchen,  der  halb  weiss,  halb  roth  überzogen  ist;  hält  man  nun  ein  rothes 
Glas  vor  die  Oeffnung,  so  dass  nur  rothe  Strahlen  auf  den  Schirm  fallen, 
so  sind  die  beiden  Hälften  des  Schirmes  kaum  mehr  zu  unterscheiden,  hält 
man  aber  eine  Glasplatte  vor  die  Oeffnung,  welche  nur  griiue  Strahlen 
durchlässt,  so  erscheint  nun  die  mit  dem  rothen  Papier  überzogene  Hälfte 
des  Schirmes  vollkommen  schwarz,  die  andere  grün. 

Wendet  mau  statt  des  grünen  Glases  ein  durch  Kobalt  blau  gefärbtes 
an,  bo  erscheint  die  eine  Hälfte  des  Schirmes  schön  blau,  die  andere  aber 
nicht  schwarz,  sondern  dunkelroth,  weil  das  Kobaltglas  eine  ziemliche 
Menge  rother  Strahlen  durchlässt,  wie  der  diesem  Glase  entsprechende 
Spectralstreifen  Nr.  6 Tab.  I.  zeigt. 

Im  Allgemeinen  wird  ein  Körper  nur  solche  Farben  zeigen 
können,  welche  schon  in  dem  auffallenden  Lichte  enthalten 
sind.  Damit  eine  Stange  Siegellack  roth  erscheine,  muss  Roth  in  dem 
Lichte  enthalten  sein,  welches  erleuchtet;  das  schöne  Roth  des  Siegellacks 
verschwindet  vollständig,  w'enn  man  ihn  unter  Ausschluss  des  Tageslichtes 
nur  dem  Licht  einer  mit  Kochsalz  bestreuten  Weingeistflamme  aussetzt, 
weil  diese  gelbe  Flamme  keine  rothen  Strahlen  enthält.  Von  dieser  Regel 
macht  nur  eine  gewisse  Classe  von  Körpern  eine  Ausnahme,  von  welchen 
in  einem  der  nächsten  Paragraphen  die  Rede  sein  wird. 

Farbige  Flammen.  Glühende  Metalldrähte  geben  ein  conti-  2.S2 
nuirliches  Spectrum  ohne  helle  und  ohne  dunkle  Streifen.  Dem  Spectrum 
eines  rothglühenden  Flatiudrahtes  fehlt  Blau  und  Violett;  je  mehr  aber 
die  Temperatur  des  Drahtes  steigt,  desto  mehr  dehnt  sich  das  Spectrum 
gegen  das  violette  Ende  hin  aus.  Ein  weissglühender  Platindraht  giebt  ein 
vollständiges  ununterbrochenes  Spectrum. 

Ebenso  giebt  die  Flamme  einer  Argand’schen  Lampe  ein  vollstän- 
diges ununterbrochenes  Spectrum,  in  welchem  man  manchmal  einen  hellem 
Streif  im  Gelb  unterscheidet,  welcher  von  Kochsalztheilchen  herrührt,  die 
in  der  Flamme  glühen.  Ueberhaupt  erhält  ja  die  Flamme  einer  Oellampe 
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sowohl,  wie  die  einer  Gaslampe,  ihre  Leuchtkraft  durch  die  in  der  Flamme 
glühenden  Kohlentheilchen. 

Schwach  leuchtende  Flammen,  wie  die  des  reinen  Weingeistea 
kann  man  dadurch  hellleuchtend  machen  und  färben , dass  man  gewisse 
Substanzen  in  feinster  Vcrtheilung  in  derselben  zum  Glühen  bringt.  So 
wird  die  Weingeistflamme  intensiv  gelb  gefärbt,  wenn  man  etwas  Koch- 
salz auf  den  Docht  streut.  Durch  Chlorstrontium  wird  die  Weingeist- 
flamme  roth,  durch  Chlorkupfer  wird  sie  grün  gefärbt. 


Dasselbe  gilt  von  der  für  sich  äusserst  schwach  leuchtenden  Flamme 
des  Bunsen’schen  Gaskochlämpchens. 


zu  sehen  ist.  Innerhalb  des  Roh- 
res a mischt  sich  das  Leuchtgas 
mit  der  durch  die  Seitenöffnuugen 
s eintretenden  atmosphärischen  Luft,  so  dass  es,  am  oberen  Ende  des  Roh- 
res a angezündet,  schwach  leuchtend  und  ohne  zu  russen  verbrennt. 
Fig.  696  Btellt  ein  etwas  anders  gestaltetes  Gaskochlämpchen  dar.  Um 
die  Hitze  der  Flamme  zu  steigern,  umgiebt  man  sie  mit  einem  kurzen 
conischen  Schornstein  b,  welcher  in  unserer  Figur  nur  punktirt  ist  und 
welcher  von  dem  Messingarme  c getragen  wird. 


Fig.  694  stellt  die  Bunsen’sche  Gas-Kochlampe  dar.  In  das  Messing- 
rolir  (l  strömt  das  Leuchtgas  unten  durch  eine  feine  dreispaltige  Oeffnung  ein, 


Fig.  694. 


welche  in  der,  den  entsprechen- 
den Theil  des  Apparates  olme  das 
Rohr  tt  in  natürlicher  Grösse 
darstellenden  Figur  695  deutlich 

Fig.  695. 


Um  die  Substanzen,  welche  die  farblose  Flamme  der  Kochlampe  fär- 
ben sollen,  bequem  in  dieselbe  einführen  zu  können,  schmilzt  Bunseu 
kleine  Portionen  derselben  in  das  zu  einem  kleinen  Ohr  gebogene  Finde 
eines  ungefähr  0,15  Millimeter  dicken  Platindrahtes  ein.  Das  andere  Endo 
des  Platindrahtes  ist  in  ein  Glasröhrcheu  d eingeschmolzcn,  mittelst  dessen 
man  ihn  auf  den  Draht  a des  Statifs,  Fig.  697,  aufstecken  kann.  Der 
Drahtarm  a kann  mittelst  einer  federnden  Vorrichtung  b an  dem  Säulchen 
c auf-  und  niedergeschoben  werden,  so  dass  man  das  Ohr  des  Platindrah- 
tes leicht  in  die  heiBseste  Stelle  der  Flamme  hineinhalten  kann.  In 
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Figur  698  (a.  f.  S.)  sieht  man,  wie  das  vom  Statif  getragene  Platindrähtchen 
in  die  Flamme  der  Koehlampe  eingefiihrt  ist. 

Durch  Natronsalze,  welche  mittelst  des  eben  beachrielienen  Platin- 
drähtohens  in  die  Flamme  eingefiihrt  werden,  wird  dieselbe  gelb  gefärbt. 


Sie  wird  roth  gefärbt  durch  Strontionsalzc  und  durch  Pithionsalze; 
Kalisalze  geben  ihr  ein  hell  violettes,  Kalksalze  ein  blass  ziegelrothes, 
Barytsalze  ein  apfelgrünes  Dicht  u.  s.  w. 

Wenn  man  nun  das  Dicht  dieser  farbigen  Flammen  mit  dem  Prisma 
analysirt,  so  zeigen  sich  höchst  merkwürdige  Erscheinungen,  welche  in 
neuerer  Zeit  eine  grosse  Bedeutung  gewonnen  haben. 

Apparate  zur  prismatischen  Zerlegung  fhrbiger  Flam-  25:1 

men.  Um  das  Picht  einer  Flamme  prismatisch  zu  analysiren,  ist  das 
Babinet’sche  Goniometer  sowohl  wie  das  Spectrometer  von  Meyer- 
stein sehr  geeignet;  wenn  die  beiden  Bohre  L and  F nebst  dem  Prisma 
in  gehöriger  Weise  aufgestellt  sind,  bringt  man  vor  den  Spalt  des  Rohres 
L die  zu  analysirende  Flamme  und  beobachtet  alsdann  das  Spectrum, 
welches  sie  liefert,  durch  das  Fernrohr  F. 
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Wenn  es  sieh  nicht  nni  genaue  Messung  der  Brechungsindices,  sondern 
nur  um  die  Beobachtung  der  in  dem  Spectrum  der  Flammen  vorkommenden 
hellen  Linien  handelt . lasst  sich  der  Apparat  sehr  vereinfachen.  Man 
bedarf  alsdann  der  getheilten  Kreise  nicht  mehr,  man  hat  also  nur  die 
beiden  Fernrohre  und  das  Prisma  in  geeigneter  W eise  auf  einem  passenden 
Statif  zusammenzustellen.  Fig.  698  stellt  einen  aufs  vollständigste  ausge- 
rüsteten Bunsen’schen  Sport ralappa rat  dar.  Auf  einem  massiven  guss- 

Kig.  098. 


eisernen  Statif  ist  oben  eine  Messingplatte  befestigt,  auf  welcher  ein  Flint- 
glasprisma  von  (10°  aufgesetzt  ist.  Auf  derselben  Messingplatte  ist  -ein 
Metallring  befestigt,  in  welchem  das  ltohr  A so  steckt,  dass  es  in  keinerlei 
Weise  bewegt  werden  kann.  An  seinem  äusseren  Lude  trägt  dieses  Rohr 
eine  Metallplatte  mit  dem  Spalt,  durch  welchen  das  zu  untersuchende  Licht 
einfällt;  das  gegen  das  Prisma  p gekehrte  Knde  des  Rohres  ist  durch  eine 
Linse  geschlossen,  in  deren  Brennpunkt  sich  der  Spalt  befindet. 

Das  durch  das  Flintginsprisma  p erzeugte  Spectrum  wird  durch  dns 
astronomische  Fernrohr  li  beobachtet. 

Die  Metnllschiene,  welche  das  Fernrohr  li  trägt,  ist  an  einem  Me- 
tnllringe  befestigt,  welcher  um  den  Hals  des  Statifs  drehbar  ist,  so  also, 
dass  man  den  Winkel,  welchen  die  Axe  des  Rohres  li  mit  der  Axe  des 
Rohres  A macht,  nach  Belieben  ändern  und  das  Bohr  Ti  so  stellen  kann,  dass 
jeder  beliebige  'J’heil  des  Spectrums  in  der  Mitte  des  Gesichtsfeldes  erscheint. 

Nur  der  bis  jetzt  besprochene  Theil  des  Spectralnpparntes  ist  nöthig, 
wenn  es  sich  nur  einfach  um  Beobachtung  verschiedener  Flammcnspec- 
tro  handelt;  nur  ist  noch  zu  bemerken,  dass  das  Prisma,  zur  Abhaltung 
von  fremdem  Lichte  mit  einem  geschwärzten  Kästchen  von  Pappendeckel 
oder  mit  einem  schwarzen  Tuch  ülierdeckt  werden  muss,  welches  zugleich 
die  dem  Prisma  zngekebrten  Enden  der  Rohre  A und  li  einschliesst. 
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Um  verschiedene  Spectrn  unmittelbar  mit  einander  vergleichen  zu 
können,  dient  die  folgende,  durch  Fig.  699  dargestellte  am  äusseren  Ende 
des  Rohres  A angebrachten  Vorrichtung.  Mn  ist  der  Spalt,  durch  wel- 
chen das  Licht  in  das  Rohr  A ein- 
iällt  und  welcher  mittelst  einer  Mi- 
krometerschraube  nach  Belieben  wei- 
ter oder  enger  gemacht  werden  kann. 
Vor  der  unteren  Hälfte  dieses  Spal- 
tes ist  ein  gleichseitiges  Glas- 
prisma angesetzt,  welches  verhin- 
dert, dass  durch  die  untere  Hälfte 
des  Spaltes  Strahlen  in  das  Rohr  A 
eindringen,  die  von  einer  in  der  Ver- 
längerung der  Axe  des  Rohres  A befindlichen  Lichtquelle  (also  etwa  von 
der  Flamme  F Fig.  698)  herrühren.  Wird  dagegen  eine  zweite  Flamme 
f seitlich  so  aufgestellt,  dass  die  von  ihr  ausgehenden  Strahlen  rechtwink- 
lig zur  Prismenfiäche  a,  Fig.  699,  eintreten,  so  erleiden  dieselben  nn  der 
Prismenfläehe  h eine  totale  Reflexion  und  treten  dann  durch  den  Spalt 
mw  in  das  Rohr  ein,  so  dass  der  Beobachter  in  das  Fernrohr  II  hinein- 
schauend unmittelbar  zwei  Spectrn  über  einander  sieht;  oben  nämlich 
das  Spectrum  der  Flamme  f und  unmittelbar  unter  demselben  das  Spectrum 
der  Flamme  F (da  ja  das  Fernrohr  ein  umkehrendes  ist). 

Diese  Vorrichtung  dient  auch  dazu,  das  Spectrum  irgend  einer  Flamme 
direct  mit  dem  Sonnenspectrum  zu  vergleichen.  Wenn  man  z.  B.  nach 
Entfernung  der  Flamme  F Sonnenlicht  durch  die  obere  Hälfte  des  Spaltes 
»i«,  Fig.  699,  eintreten  lässt,  während  die  Flamme  /,  Fig.  698,  eine  durch 
Kochsalz  gelb  gefärbte  ist,  so  sieht  man,  dass  die  im  folgenden  Para- 
graphen naher  zu  besprechende  helle  gelbe  Linie  des  Nntriumspectrums 
genau  mit  der  dunklen  Fraunhofer’schen  Linie  D des  Sonneuspectrums 
zusammenfallt,  so  dass  erstere  als  die  Verlängerung  der  letzteren  erscheint. 

In  Fig.  698  sieht  man  uoch  ein  drittes  etwas  excentrisch  stehendes  Rohr 
C;  es  ist  an  dem  dem  Prisma  p zugekehrten  Ende  gleichfalls  mit  einer 
Linse  versehen,  in  deren  Brennpunkt  am  äusseren  Ende  des  Rohres  eine 
Glasplatte  nngcbrnrht  ist,  auf  welcher  sich  das  ungefähr  15mnl  verkleinerte 
negative  photographische  Bild  einer  Millimeterscnla  befindet, 
fiberhalb  und  unterhalb  dieser  Scala  ist  die  Glasplatte  mit  Stanniol  bedeckt. 

Diese  horizontal  gestellte  Scala  (in  unserer  Figur  erscheint  sie  als  eine 
horizontale  Linie  bei  s),  deren  Theilstriche  weiss  auf  schwarzem  Grunde 
stehen,  wird  durch  eine  Kerzen-  oder  Lampenflamme  erleuchtet,  welche 
in  der  Richtung  der  Axe  des  Rohres  C aufgestellt  ist. 

Das  Rolir  G ist  nun  so  gestellt,  dass  seine  Axe  mit  der  vorderen 
Fläche  des  Prismas  p einen  eben  so  grossen  Winkel  bildet  wie  die  Axe 
des  Fernrohres  Ti.  In  dns  Fernrohr  li  hineinschauend,  erblickt  man  also 
bei  richtiger  Einstellung  gleichzeitig  dns  Spiegelbild  der  Scala  s 
nnd  da^  Spectrum,  welches  durch  das  Prisma  p erzeugt  wird. 
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Fig.  700. 


Mit  Hülfe  der  Stellschraube  r kann  man  das  äussere  Ende  des  Roh- 
res C so  weit  heben  oder  senken,  dass  das  Bild  der  Scala  S gerade  über 
dem  gleichzeitig  durch  das  Fernrohr  beobachteten  Spectrum  steht,  dass 
man  also  angeben  kann , an  welchem  Theilstrich  der  Scala  diese  oder  jene 
Parthie  des  Spectrums  erscheint. 

Von  der  Benutzung  dieser  Scala  wird  weiter  unten  noch  ausführlicher 
die  Rede  sein. 

Durch  Weglassung  der  Fernrohre  hat  Mousson  den  Spectralapparnt 
sehr  vereinfacht  und  so  ein  Instrument  hergestellt,  welches  bei  geringem 
Preise  in  allen  Fullen  ausreicht,  wo  es  nicht  auf  feinere  Beobachtung  der 
einzelnen  Linien  ankommt.  In  Fig.  700  ist  der  Mousson’sclie  Speetral- 
apparat  schematisch  dargestellt.  In  einem  innen  geschwärzten  Kästchen 

A von  Messingblech  ist  ein  Prisma  (am 
besten  ein  solches  von  Fa  radey 'schein 
Glase,  welches  60°  brechenden  Winkel 
hat)  so  angebracht,  dass  es  um  seine 
verticale  Axe  etwas  gedreht  werden  kann. 
Einerseits  ist  das  Kästchen  durch  einen 
geschwärzten  Schirm  bc  begränzt,  in 
welchem  sich  ein  verticaler  Spalt  ti  befindet.  Andererseits  ist  eine  innen 
geschwärzte  Röhre  J{  angesetzt,  welche  3 bis  4 Centimeter  weit  von  40 
bis  zu  60  Centimeter  Länge  nusgezogen  werden  kann.  An  ihrem  äusseren 
Ende  ist  die  Röhre  mit  einer  feinen  Spalte  s (deren  eine  Schneide  natürlich 
verschiebbar  sein  muss)  versehen,  welche  mit  der  brechenden  Kante  des  Pris- 
mas und  der  Spalt«!  n parallel  ist.  Die  zu  untersuchende  Flamme  wird 
vor  der  Spalte,  s nufgestellt  und  das  lieobnchtende  Auge  vor  die  Ordnung 
n gebracht.  „ 

Die  ganze  Vorrichtung  ist  natürlich  an  einem  passenden  Statife 
befestigt. 


254  Flammenspectra.  Wenn  man  die  oben  besprochenen  farbigen 
Flammen  mit  irgend  einer  der  im  vorigen  Paragraphen  beschrielienen  Vor- 
richtungen untersucht,  so  ergiebt  sich  die  merkwürdige  Thatsache,  dass 
sie  kein  zusammenhängendes  Spectrum  uml  auch  (das  Spectrum  der  Kali- 
salze etwa  ausgenommen)  kein  grösseres  zusammenhängendes  Stärk  eines 
Spectrums  liefern,  sondern  dass  die  Spectra  dieser  Flammen  aus 
mehr  oder  weniger  isolirten  hellen  Linien  bestehen. 

Nr.  8 auf  Tab.  II.  stellt  das  Spectrum  der  durch  Kochsalz  gefärbten 
Weingeist-  oder  Leuclitgasflamme  dar.  Es  zeigt  dasselbe  einen  ausser- 
ordentlich hellen,  schmalen  und  ziemlich  scharf  begränzten  gelben  Streifen, 
also  gewissermaassen  ein  scharf  begränzten  gelbes  Bild  des  Spaltes.  Alle 
übrigen  Farben  des  Spectrums  sind  vollständig  verschwunden. 

Die  durch  Kochsalz  gefärbte  Flamme  hat  also  eine  homogen  gelb«* 
k arbe ; sie  enthält  nicht  etwa  alle  gelben  Strahlen  des  vollstäiuligen 
Spectrums,  sondern  nur  Gelb  von  einer  ganz  liestimmten  Brechbarkeit. 
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Dieser  Umstand  verleiht  dieser  Flamme  für  manche  optische  Untersuchun- 
gen eine  grosse  Wichtigkeit,  denn  sie  ist  nelist  der  rot.heu  Lithiunittammc 
das  prismatische  Farbenspectrura  abgerechnet,  <lie  einzige  Quelle  homoge- 
nen Lichtes,  welche  bis  jetzt  bekannt  ist. 

Die  erste  genauere  Untersuchung  über  die  Spectra  verschiedener 
Flammen  hat  Miller  angestellt  (l’ogg.  Annal.  Bd.  1.X1X.  S.  404),  nach 
seinen  Abbildungen  aber  scheint  es,  dass  er  nicht  mit  chemisch  reinen 
Substanzen  experiuientirt  hat,  denn  er  verzeichnet  für  jede  der  von  ihm 
beobachteten  farbigen  Flammen  mehr  helle  Linien,  als  K i roh lio fl  und 
Runsen  (l’ogg.  Annal.  Bd.  CX.  S.  161),  später  mit  chemisch  reinen  Prä- 
paraten arbeitend,  für  die  gleichnamigen  Substanzen  gefunden  haben.  Auf 
Tab.  III  a.  sind  die  zunächst  von  ihnen  untersuchten  Flammenspectra  mit 
dem  Sonnensj>ectrum  zusammengestellt. 

Zunächst  unter  dem  Sonnenspectrum  steht  das  Spectrum  einer  durch 
ein  Kalisalz,  etwa  durch  Salpeter,  gefärbten  Flamme.  Der  mittlere  Theil 
des  Spectrums  erscheint  hier  ziemlich  zusammenhängend;  ein  isolirter  hel- 
ler Streifen  erscheint  aber  im  nussersten  Roth  und  ein  zweiter  an  der  (iränze 
von  Indigo  und  Violett. 

Das  Spectrum  der  durch  Chlorlithium  (roth)  gefärbten  Flamme 
besteht  aus  zwei  isolirten  hellen  Streifen,  von  denen  der  eine  sehr  helle 
im  Roth,  der  andere  sehr  schwach  und  meist  kaum  wahrnehmbar  im 
Orange  liegt. 

Das  Strontionspectrum  ist  besonders  durch  einen  etwas  breiteren 
sehr  hellen  Streif  im  Orange  ausgezeichnet  ; ausserdem  zeigt  es  noch  eine 
scharfe  helle  Linie  in  Blau  und  mehrere  breitere  zum  Theil  lichtsehwüchere 
im  Roth. 

Das  Spectrum  des  Chlorcalciums  zeigt  ausser  mehreren  lichtschwä- 
cheren zwei  sehr  helle  und  ziemlich  breite  Streifen,  von  denen  der  eine  im 
Grün,  der  andere  im  Orange  liegt. 

Das  Chlorbarium  endlich  ist  besonders  durch  eine  Reihe  hellerer 
Streifen  im  Grün  ausgezeichnet. 

Wenn  die  eben  genannten  Substanzen  nicht  auf  das  sorgfältigste  ge- 
reinigt sind,  so  zeigen  die  durch  sie  gefärbten  Flammen  ausser  den  ihnen 
eigenthümlichen  hellen  Linien  fast  immer  noch  die  gelbe  Chlomatrium- 
linie,  weil  die  allergeringste  Menge  von.  Chlornatrium  schon  hinreicht, 
diese  Linie  mit  grosser  Intensität  hervortreten  zu  machen. 

Bunsen  und  Kirchhoff  zeigten  zunächst,  dass  die  Temperatur 
der  Flamme,  in  welcher  eine  und  dieselbe  Metallverbindung  glüht,  auf 
die  Lage  der  hellen  Linien  keinen  Kinfluss  hat.  Man  erhält  z.  B.  dasselbe 
Spectrum,  mag  nun  Chlorstrontium  in  der  Gasflamme  der  Bunsen’schen 
Kochlampe  oder  in  der  Knallgasflamme  glühen.  Nur  die  Intensität  der 
hellen  Linien  wächst  mit  der  Temperatur  der  Flammen,  und  so  kann  es 
kommen,  dass  bei  höherer  Temperatur  helle  Linien  sichtbar  werden,  die 
man  bei  niederer  Temperatur  kaum  oder  gar  nicht  wahrnahmen  konnte. 

Ferner  haben  die  genannten  Gelehrten  nachgewiesen,  dass  verschie- 
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dene  Verbindungen  desselben  Metalls  stets  dasselbe  Spectrum 
geben  mit  dem  Unterschied,  dass  unter  soust  gleichen  Umständen  das 
Spectrum  derjenigen  Verbindung  am  intensivsten  ist,  welche  leichter  ver- 
flüchtigt werden  kann. 

So  geben  z.  B.  Actznatron,  Jod-  und  Bromnatrium,  die  Schwefelsäuren 
und  kohlensauren  Natronsalze,  dieselbe  Speetrnlreaction  wie  Chlornatrium. 

Es  ist  demnach  unzweifelhaft,  dnss  gewisse  helle  Linien  im  Spectrum 
ein  sicheres  Kennzeichen  der  Anwesenheit  des  entsprechenden  Metalls  sind. 
Sie  können  als  Reactionsmittel  dienen , durch  welche  man  diese  Stoffe 
schärfer,  schneller  und  in  geringeren  Mengen  nachweisen  kann , als  durch 
chemische  llülfsmittel. 

In  der  Tliat  können  also  die  Spectralbeobachtungen  der  Flammen  zur 
Ausführung  chemischer  Analysen  benutzt  werden,  und  es  ist  Bunsen  ge- 
lungen, mit  Hülfe  derselben  zwei  neue  Alkalimetalle  zu  entdecken,  welche 
er  Cäsium  und  Rubidium  genannt  hat;  das  Spectrum  des  Cäsiums  ist 
vorzugsweise  durch  zwei  nahe  zusammenstehende  blaue  Linien  in  der 
Nähe  der  blauen  Strontiumlinie  ausgezeichnet;  dann  finden  sich  in  demsel- 
ben noch  zwei  Linien  im  Orange,  einige  schwächere  im  Grün  u.  s.  w.  Im 
Spectrum  des  Rubidiums  treten  zwei  rothe  Linien  auf,  welche  noch  we- 
niger brechbar  sind  als  die  rothe  Kaliumlinie,  zwei  Linien  im  Orange  und 
zwei  im  Blau,  etwas  weniger  brechbar  als  die  blaue  Kaliumlinie. 

Die  verschiedenen  hellen  Linien  in  dem  Spectrum  einer  durch  eine 
bestimmte  Substanz  gefärbten  Flamme  bezeichnet  man  ihrer  Helligkeit  nach 
mit  «,  ß,  5',  <5  u.  s.  w.  So  wird  z.  B.  mit  Ku , « die  rothe  und  mit  K(i,ß 
die  blauviolette  Linie  im  Kaliumspectrum  bezeichnet.  Im  Strontium- 
spectrnm  liegt  Sr,ct  im  Orange,  Sr,ß  und  Sr,y  sind  zwei  rothe  Linien 
und  Sr,  6 endlich  ist  die  blaue  Strontiumlinie. 

Die  stärkste  Linie  im  Calci  um  spectrum,  also  Ca,  rt,  liegt  im  Orange, 
Ca,ß  liegt  im  Grün.  Die  hellste  Linie  des  Bariumspeetrums  (H a,  ß) 
ist  eine  grüne  Linie. 

Borsäure  (auch  Borax)  giebt  den  Flammen  eine  grünliche  Färbung 
und  liefert  im  Spectrum  einige  breite  grüne  Linien.  Mangancliloriir 
giebt  ebenfalls  vier  breite  grüne  Linien,  welche  denen  des  Bors  ähnlich 
sind.  Ein  sehr  schönes  Spectrum  liefert  nach  Böttger  die  Flamme  des 
im  Kochlämpchen  verbrennenden  Leuchtgases,  wenn  es  zuvor  durch  Chloro- 
form gestrichen  ist;  es  finden  sich  in  demselben  zwei  ganz  nahe  bei  ein- 
ander stehende  dunkelblaue  Linien  ganz  nahe  beim  violetten  Ende  des 
Spectrums,  eine  breite  blaue  zwischen  F und  G und  drei  breite  grüne 
Linien.  Wenn  man  in  die  nicht  leuchtende  Glasflamme  ein  Stückchen 
Selen  oder  Selcnquecksilber  bringt,  so  sieht  man  nach  Böttger  im 
Spectralapparat  vom  Gelb  bis  zum  äussersten  Violett  eine  sehr  grosse 
Anzahl  gleich  weit  von  einander  abstehender  dunkler  Linien. 

Cblorblei  giebt  eine  grosse  Anzahl  heller  Linien  fast  in  allen  Thei- 
len  des  Spectrums;  ein  prachtvolles  Spectrum  aber  erhält  man,  wenn  man 
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etwas  t.rocknes  Kupferchloriil  nuf  einem  Streifen  von  Kupferblecli  in 
den  Saum  der  Flamme  einführt. 

So  lange  das  Spaltenrohr  A,  Fig.  6!I8,  das  Scalenrohr  C und  das 
Prisma  p in  unveränderter  gegenseitiger  Stellung  hleiben,  so  erscheint 
jede  bestimmte  Spectrallinie  auch  stets  an  derselben  Stelle  des  Spiegelbil- 
des der  Scala  bei  s.  Mit  einem  kleinen  Spectralnpparat,  dessen  Deohachtungs- 
fertirohr  nur  eine  4mnlige  Vergrösserung  hatte,  sah  ich  z.  B.  bei  einer  be- 
stimmten Stellung  des  Prismas,  des  Spaltenrohres  und  des  Sealenrohres 
die  gelbe  Natriumlinie  in  der  Mitte  zwischen  den  Theilstrichen  182 
und  183  des  Scalenbildes.  (Bei  den  Zahlen  der  photographirten  Scala  sind 
die  0 weggelassen,  es  ist  nlso  geschrieben  10,  17,  18  u.  s.  w.  statt  160, 
170,  180  u.  s.  w.,  wie  man  in  Fig.  701  sieht.)  Bei  der  gleichen  Einstel- 
Fig.  701.  lung  erscheint  dann  Sl\  « bei 

187,5,  Sr,  Ö bei  128;  die 
rothe  Lithiumlinie  Li,  a bei 
202,5  und  die  rothe  Kalium- 
linie Ka,  «bei  21 0,5. 

Wenn  also  bei  unveränder- 
ter Einstellung  des  Apparates 
eine  rothe  Linie  bei  202,5 
erscheint,  wenn  man  irgend 
einen  zu  untersuchenden  Kör- 
per in  die  Flamme  bringt,  so 
kann  man  daraus  schliessen,  dass  er  Lithium  enthält.  Er  enthält  Kalium, 
wenn  eine  rothe  Linie  bei  210,5,  er  enthält  Strontium,  wenn  eine  orange- 
farbene Linie  bei  187,5  und  eine  blaue  bei  128  erscheint  u.  s.  w. 

Die  Spectralreaction  ist  für  die  vielen  Substanzen  ungemein  empfind- 
lich, iudein  äusserst  geringe  (Quantitäten,  die  sich  der  chemischen  Analyse 
ganz  entziehen  würden,  schon  hinreichen,  die  entsprechenden  Spectral- 
linien  sichtbar  zu  machen.  Am  empfindlichsten  zeigt  sich  die  Spectrnl- 

reaction  für  Natrium,  indem  Gramm  Kochsalz  der  farb- 

40  000  000 

losen  Flamme  eine  merkliche  gelbe  Färbung  ertheilt  und  die  Natrium- 
linie sehr  deutlich  auftreten  macht.  Da  nun  das  Kochsalz  in  der  Natur 
ausserordentlich  verbreitet  ist,  so  ist  es  kaum  möglich  eine  Flamme  her- 
zustellen, in  welcher  die  Natriiunlinie  gänzlich  fehlt.  Wenn  dieselbe  in 
der  farblosen  Flamme  des  Bunsen’schen  Kochlämpchens  nur  schwach  anf- 
tritt,  so  genügt  es  durch  Zusammensch lagen  zweier  Bücher  oder  dnrch 
Ausklopfen  eines  Rockzipfels  in  der  Nähe  der  Flamme  etwas  Staub  zu  er- 
regen, um  die  Natriumlinie  hell  aufleuchten  zu  machen.  — In  der  Flamme 
einer  Talgkerze  oder  einer  Oellampe,  welche  sonst  ein  continuirliches  Spec- 
trum liefern,  tritt  meist,  wie  bereits  Fraunhofer  beobachtet  hat.  die 
Natriumlinie  noch  als  ein  heller  gell>er  Steifen  auf. 

In  Beziehung  auf  Empfindlichkeit  der  Spectralreuction  steht  dem  Na- 
trium das  Lithium  am  nächsten,  indem  schon  die  geringsten  Mengen  die- 

40* 
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Bes  Stoffes  der  Flamme  eine  intensiv  rotlie  Färbung  geben,  welche,  wenn 
nicht  durch  Kochsalzgehalt  die  Reinheit  gestört  wird,  fast  ganz  homogen  ist. 

Wir  haben  gesehen,  dass  die  Flamme  des  Bunsen’sclien  Kochlämp- 
chens, bei  welchem  das  Leuchtgas  erst  zur  Verbrennung  kommt,  wenn  es 
genügend  mit  atmosphärischer  Luft  gemischt  ist,  sehr  schwach  leuchtend 
ist;  dies  gilt  aber  vorzugsweise  von  dem  mittleren  und  oberen  Theile  der 
Flamme;  der  unterste  Theil  derselben  unmittelbar  über  der  Mündung  des 
Rohres  wird  häufig  durch  einen  hellen  blaugrünen  Kegel  gebildet,  dessen 
Licht.  Sw  an  prismatisch  untersucht  hat  (Pogg.  Anna).  Bd.  C).  Das  Spec- 
trum dieses  Flammentheils  zeigte  sich  gleichfalls  als  aus  einzelnen  hellen 
Linien  bestehend,  welche  durch  dunkle  Zwischenräume  getrennt  sind. 
Ausser  der  unvermeidlichen  gelben  Natriumlinie  enthielt  es  noch  4 Linien 
im  Gelbgrün,  2 im  Blaugrün,  4 im  Blau  (in  der  Nähe  von  F)  und  eine 
schlecht  begränzte  bei  G. 

Dieselben  hellen  Linien,  welche  jedoch  im  Vergleich  zu  den  oben  be- 
trachteten durch  Natrium,  Lithium,  Strontium  u.  s.  w.  hervorgebrachten 
sehr  lichtschwach  sind,  zeigen  sich  mm  auch  genau  an  derselben  Stelle, 
wenn  auch  in  verschiedener  Stärke  an  der  entsprechenden  Stelle  der  Flammen 
anderer  Kohlenwasserstoff-  Verbindungen. 

Die  Spectra  des  elektrischen  Funkens.  Wollaston  beob- 
achtete zuerst,  dass  das  Spectrum  des  elektrischen  Funkens  kein  Continuuni 
sei,  sondern  dass  es  aus  einzelnen  hellen,  durch  dunkle  Zwischenräume  ge- 
trennten Linien  bestehe;  dass  aber  die  Lage  dieser  hellen  Linien  von  der 
Natur  des  Metalls  abhänge,  von  welchem  der  Funke  überspringt,  hat 
zuerst  Wheatstone  nacligewiesen.  Er  zeigte  z.  B.,  dass  der  elektromag- 
netische Funken  von  Quecksilber  abspringend  7 bestimmte  helle  Linien 
gebe,  nämlich  2 im  Orange,  1 glänzend  grüne,  2 bläulich  grüne  und  2 
violette,  von  denen  besonders  eine  sehr  ausgezeichnet  ist.  Er  zeigte  ferner, 
dass  jedes  der  Metalle,  Zink,  Cadmium,  Zinn,  Wismuth  und  Blei,  ein  Spec- 
trum mit  eigenthümlichou  Linien  liefert  , und  dass  man  auf  diesem  Wege 
leicht  die  genannten  Metalle  von  einander  unterscheiden  könne. 

Massen  untersuchte  die  Funken,  welche  bei  der  Entladung  der  Leyde- 
ner Flasche  zwischen  verschiedenen  Metallelektroden  überspringen  (Annal. 
de  chim.  et  de  phys.  III  Ser.  XXXI  und  XLV);  er  fand  in  den  Spec- 
tren  für  jedes  Metall  ausser  denselben  hellen  Linien,  welche  schon 
Wheatstone  beobachtet  hatte,  noch  eine  Reihe  von  anderen,  welche  ge- 
meinschaftlich in  den  Spectren  verschiedener  Metalle  auftraten.  Diese  Ver- 
schiedenheit wurde  durch  Angström  erklärt,  welcher  zeigte,  dass  Masson 
durch  den  hohen  Hitzegrad  seiner  Funken  zwei  Spectra  erhalten  musste, 
das  eine  von  dem  Metall  herrührend,  das  andere  aber  von  der  glühend  ge- 
machten Atmosphäre.  Macht  man  die  Versuche  mit  verschiedenen  Metall- 
elektroden  in  dem  gleichen  Gase,  z.  B.  in  atmosphärischer  Luft,  so  bildet 
das  Luftspectrum  gleichsam  den  schwachen  Grund,  nnf  welchem  da- 
mit dem  Stoff  der  Elektroden  veränderliche  intensivere  Metallspec- 
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t r ii  in  sich  darstellt  (l’ogg.  Anna).  Bd.  XC1V).  Um  die  verschiedenen  Gas- 
spectra  zu  untersuchen,  liess  Anggtröm  den  Entladungsfunken  einer  Ley- 
dener Flasche  zwischen  Messingkugcln  überspringen,  welche  sich  im  Inne- 
ren einer  abwechselnd  mit  Luft,  Sauerstoff,  Stickstoff,  Wasserstoff  und 
Kohlensäure  gefüllten  Glasröhre  befanden. 

Bei  etwas  grossem  Abstande  der  Kugeln  zeigt  sich  das  (jasspectrum 
deutlich  für  denjenigen  Theil,  welcher  in  der  Mitte  zwischen  den  Elektro- 
den liegt  ; mehr  in  der  Nähe  derselben  überwiegt  das  Metallspectrum.  Wenn 
die  Elektroden  einander  sehr  nahe  stehen,  ist  das  (jasspectrum  kaum  noch 
wahrnehmbar,  weil  es  zu  Hehr  gegen  den  Glanz  der  hellen  Linien  im  Me- 
tallspectruin  zurücktritt. 

Plücker  (Pogg.  Anna).  Bd.  C V 1 1 ) wandte  eine  andere  Methode  zur 
Untersuchung  der  GaBspeetra  an,  welche  den  Vortheil  gewählte,  dass  ihre 
l-'ig  70»  Beobachtung  nicht  durch  die  Metallspectra  gestört  wurde. 

Er  li  ess  nämlich  den  Entladungsfunken  des  Ruhmkorff’- 
schen  Inductionsapparates  durch  enge  Geissler’sclie  Röh- 
ren von  der  Gestalt,  Fig.  702,  schlagen.  Diese  Röhren, 
welche  im  zweiten  Theile  dieses  Werkes  näher  besprochen 
werden,  Bind  mit  verschiedenen,  aber  im  Zustand  höchster 
Verdünnung  befindlichen  Gasen  gefüllt.  Sobald  man  den 
Funken  zwischen  den  Elektroden  u und  b überschlagen 
lässt,  erscheint  in  dem  erweiterten  Theile  der  Röhre  ein 
diffuses  Licht,  während  sich  im  engen  Theile  der  Röhre 
eine  helle  Lichtlinie  bildet,  welche  zur  prismatischen  Beob- 
achtung sehr  geeignet  ist.  Die  Färbung  dieser  Lichtlinie 
ändert  sich  mit  den  Gasen,  welche  in  der  Röhre  enthal- 
ten sind,  sie  ist  prächtig  roth  für  Wasserstoff'-,  röthlieh 
violett  für  Stickstoffgas. 

Unter  allen  Gasspectren  ist  das  des  Wasserstoffs  das 
einfachste,  denn  es  besteht  aus  nur  drei  hellen  Linien, 
nämlich  einer  prachtvoll  rothen,  fast  genau  zusammen- 
fallend  mit  C,  und  zwei  blauen,  von  denen  die  eine  ge- 
nau zusammenfällt  mit  F,  die  andere  beinahe  mit  G. 

Im  Spectrum  des  Sauerstoffgases  beobachtete 
Plücker  9 helle  Linien,  von  denen  die  beiden  stärksten 
im  Roth  (zwischen  C und  D)  und  Indigo  (in  der  Nähe 
von  fr)  liegen.  Diesen  stehen  an  Helligkeit  zunächst 
zivei  grünlich  blaue  Streifen  in  der  Näho  von  E. 

Das  Spectrum  deB  Stickstoffgnses  ist  eines  der  farben- 
reichsten und  zugleich  der  ausgedehntesten,  indem  es  sich 
ungefähr  von  der  Frauuhofer’schen  Linie  B bis  zur  Linie  H erstreckt. 
Es  unterscheidet  sich  von  den  Spectren  der  übrigen  einfachen  Gase  durch 
dunkle  Linien  in  dem  weniger  brechbaren  Theile  des  Spectrums,  17 
derselben  befinden  sich  zwischen  dem  äussersten  Roth  und  dem  Gelb. 
Im  Grünen  sind  7 dunkle  Linien,  die  aber  nicht  gleichen  Abstand  von 
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einander  haben.  — Vom  (irün  nach  dem  violetten  Ende  des  Speetrums 
hin  wird  es  wieder  ein  normales,  durch  helle  scharf  begränzte  auf  dunk- 
lerciu  Hintergründe  stehende  Streifen  gebildetes.  Man  unterscheidet  hier 
deutlich  1 1 solcher  Streifen. 

Das  Licht  des  Stickstoffgases  ruft  eine  starke  Fluorescenz  her- 
vor, während  das  Licht  des  Wasserstoffgases  diese  Eigenschaft  in  kaum 
merklichem  Grade  besitzt. 

Das  Spectrum  einer  Röhre,  welche  statt  andere  Gase  Quecksilber- 
dämpfe  enthielt,  bestand  aus  den  schon  oben  erwähnten  hellen  Quecksil- 
berlinien, unter  denen  sich  nach  1*1  ücker’s  Beobachtungen  besonders  drei 
auszeichnen,  eine  gelbe,  eine  grüne  und  eiuo  violette. 

Van  der  Willigen  (Pogg.  An nal.  Bd.  CVI)  Hess  den  Funken  des 
R uhmkorff’lchcn  Apparates  zwischen  Elektroden  von  verschiedenen  Me- 
tallen überspringen,  um  die  entsprechenden  Metallspectra  zu  beobachten.  Er 
experimentirtc  mit  Elektroden  von  Kupfer,  Zink,  Eisen,  Blei,  Zinn,  Silber, 
Platin  u.  s.  w.  und  machte  unter  anderen  auch  die  wichtige  Beobachtung, 
dass  im  Spectrum  des  zwischen  Platinelektroden  überspringenden  Funkens, 
welcher  für  sich  keine  Linien  zeigt,  sofort  die  entsprechenden  hellen  Linien 
auftreten,  wenn  man  auf  den  Platinelektroden  der  Reihe  nach  Chlomatriuni, 
Chlorbarium,  Chlorstrontium,  Salpetersäuren  Kalk  u.  s.  w.  applicirt,  indem 
man  den  Draht  nur  in  die  Lösungen  dieser  Salze  eintaucht. 

Nach  dieser  Methode  hat  nun  auch  Kirchhoff  bei  seinen  Speetral- 
untersuchungcn  die  elektrischen  Funken  hervorgebracht;  sic  wurden  durch 
einen  Ruhmkorff’ sehen  lnductionsapparat  erzeugt,  welcher  3 Decimeter 
lange  Funken  zu  geben  vermag,  ln  den  Schliessungsbogen  der  luductions- 
spirale  war  eine  Leydener  Flasche  in  einer  Weise  eingeschaltet,  welche  im 
2.  Bande  dieses  Werkes  näher  bezeichnet  werden  wird.  Die  Selilagweitc 
betrug  nur  3 Millimeter.  Die  Elektroden  bestanden  meist  aus  Drähten 
von  1 bis  2 Millimeter  Durchmesser,  oft  aber  waren  es  auch  Metall- 
stücken von  unregelmässiger  Form,  die  an  Kupferdrnhtc  angelöthet  waren. 
Bisweilen  wurde  das  zu  untersuchende  Metall  nicht  in  reguliniscliem  Zu- 
stande, sondern  in  seiner  Chlorverbindung  angewandt,  welche  auf  die 
Elektroden  aufgetragon  wurde. 

Die  Lage  der  hellen  Linien,  welche  ein  bestimmtes  Metall  ira  Spec- 
trum erzeugt,  ist  dieselbe,  mag  es  nun  in  der  Flamme  oder  im  elektrischen 
Funken  glühen;  dessen  ungeachtet  kann  das  Ansehen  des  Speetrums  für 
dasselbe  Metall  in  beiden  Füllen  sehr  verschieden  sein,  weil  bei  der  hohen 
Temperatur  des  Funkens  im  Spectrum  Linien  auftreten  und  oine  grosse 
Intensität  erhalten  können,  welche  im  Spectrum  der  Flamme  gar  nicht 
sichtbar  waren.  So  giebt  z.  B.  Lithium  in  Flammen  von  niedriger  Tem- 
peratur nur  eine  rothe  Linie;  mit  steigender  Temperatur  kommt  eine 
Linie  im  Orange,  bei  der  noch  höheren  Temperatur  des  Kuallgasgcblä- 
ses  oder  des  elektrischen  Funkens  kommt  noch  ein  helles  blaues  Band 
hinzu. 
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der  brechende  Winkel  und  die  zerstreuende  Kraft  des  Prismas  ist,  durch 
welches  das  Spectrum  erzeugt,  und  je  stärker  die  Vcrgrössrrung  des  Fern- 
rohrs ist,  durch  welches  man  dasselbe  beobachtet,  desto  mehr  dunkle 
suharfe  Linien  sieht  man  im  Sonnenspcctrum,  desto  mehr  erscheinen  brei- 
tere Streifen  in  einzelne  dunkle  Linien  aufgelöst.  So  beobachtete  z.  li. 
schon  Fraunhofer,  dass  D aus  zwei  dicht  neben  einander  stehenden 
duuklen  Linien  besteht,  während  sie  in  Apparaten  von  geringerer  Leistungs- 
fähigkeit nur  einfach  erscheinen. 

Das  Gleiche  gilt  auch  von  den  hellen  Linien  im  Spectrum  farbiger 
Flammen  und  elektrischer  Funken;  breitere  Bänder  erscheinen  in  vollkomm- 
neren  Apparaten  in  einzelne  helle  Linien  zerlegt.  So  zeigt  sich  z.  B.  bei 
hinreichender  Vergrösserung,  dass  die  gelbe  Natriumlinie  gleichfalls 
eine  Doppellinie  ist. 

Die  vollständigste  Entfaltung  des  Spectruun  und  die  genaueste  Dar- 
stellung der  Spectrallinien,  welche  bis  jetzt  ausgeluhrt  ist,  verdanken  wir 
den  Arbeiten  Kirchhoff’s. 

Fig.  703  stellt  den  von  Steinheil  ausgeführten  Apparat  dar,  dessen 
er  sich  zu  seinen  Spectraluntersuchungeu  bediente.  Um  eine  vollständigere 

Fig.  703. 


Entfaltung  des  Spectrums  zu  erzielen,  wurden  statt  eines  einzigen  Flintglas- 
prismas  deren  vier  angewandt,  welche  so  aufgestellt  waren,  dass  die  aus 
dem  ersten  austretenden  Strahlen  auf  ein  zweites  fallen,  welches  den  Win- 
kel noch  mehr  vergrössert,  unter  welchem  die  ungleich  brechbaren  Strah- 
len nach  ihrem  Austritt  aus  dem  ersten  Prisma  divergiren.  Dieser  Winkel 
wird  durch  ein  drittes  und  durch  ein  viertes  Prisma  noch  mehr  vergrössert. 
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Der  brechende  Winkel  der  drei  ersten  Prismen  ist  45®,  der  brechende 
Winkel  des  vierten  beträgt  60*. 

Diese  vier  Prismen  sind  mittelst  kleiner  Dreifüsso  auf  einer  horizon- 
talen, kreisförmigen  eisernen  Platte  aufgestellt,  auf  welcher  das  Rohr  .1 
befestigt  ist.  Das  eine  Knde  dieses  Rohres  ist  durch  ein  Fenirohrobjectiv 
von  16  Zoll  Brennweite  geschlossen,  in  dessen  Brennpunkt  sich  am  anderen 
Fnde  des  Rohres  eine  Spaltvorrichtung  befindet,  welche  der  in  Fig.  699  dar- 
gestellten ähnlich  ist.  Das  Beobachtungsfernrohr  B,  dessen  übjectiv  gleich- 
falls 18  Zoll  Brennweite  hat,  steht  zunächst  auf  einer  um  den  Mittelpunkt 
der  eisernen  Platte  drehbaren  Schiene,  kann  aber  gegen  diese  Schiene 
abermals  um  eine  verticale  und  eine  horizontale  Axe  verschoben  werden, 
wie  man  aus  der  Figur  ersieht. 

Pie  Vergrösserung  des  Fernrohrs  B war  eine  40  fache. 

Um  die  Abstände  der  einzelnen  Linien  von  einander  zu  messen,  be- 
nutzte Kirchhoff  eine  Kreistlieilung,  welche  am  Kopfe  der  Mikrometer- 
sclu-aube  7f,  durch  welche  das  Fernrohr  B gedreht  werden  kann,  ange- 
bracht ist.  Das  Ocular  des  Fernrohrs  war  so  gestellt,  dass  die  Fäden  sei- 
nes Fadenkreuzes  einen  Winkel  von  45°  mit  den  dunklen  Linien  bildeten 
Der  Schnittpunkt  der  Fäden  wurde  dann  durch  die  Mikrometerschraube 
der  Reihe  nach  von  einer  dunklen  Linie  zur  anderen  geführt,  jedesmal  die 
Theihmg  der  Mikronieterschraube  ahgelesen  und  neben  der  Ablesung  eine 
Schätzung  der  Schwärze  und  Breite  der  Linie  notirt. 

Nach  diesen  Aufzeichnungen  wurde  dann  die  Zeichnung  des  Sonnen- 
spectruins  ausgeführt,  deren  trefflieh  lithographirte  Vervielfältigung  sich 
in  Kirchhoff’s  „Untersuchungen  über  das  Sonnenspectrum  und 
die  Spcct’ren  der  chemischen  F.lemente“  (in  den  Abhandlungen  der 
Berliner  Akademie  vom  Jahre  1861)  befindet. 

Die  K irchhofPsche  Zeichnung  umfasst  das  Stück  des  Spectrums  von 
.1  bis  Gr,  der  veröffentlichte  Theil  aber  erstreckt  sich  nur  von  B bis  etwas 
Fig.  704.  über /*' hinaus  und  dieser  puhlicirte  Theil 

nimmt  eine  Uesammtlänge  von  1 V<  Me- 
ter ein;  man  kann  sich  nach  dieser  An- 
gabe einen  Begriff  von  den  wahrhaft 
kolossalen  Dimensionen  machen,  in  wel- 
chen hier  das  Spectrum  dargestellt  ist. 
Die  Linien  E und  b (vergleiche  Fig.  676, 
Seite  594)  Bind  in  der  K irchhoff’schen 
Zeichnung  13  L'entiineter  von  einander 
entfernt.  Der  noch  nicht  pnblicirte  Theil 
erfordert  eine  nochmalige  Revision,  wel- 
che Kirchhoff  leider  wegen  seiner  an- 
gegriffenen Augen  bis  jetzt  noch  nicht 
vornehmen  konnte. 

Ueber  die  Zeichnung  des  Spectrums  hat  Kirchhoff  eine  in  Millime- 
ter getheilte  Scala  mit  willkürlichem  Anfangspunkte  gesetzt,  welche  zu- 
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nächst  dazu  dient,  jede  der  aufgetragenen  Linien  mit  Leichtigkeit  zu  bezeich- 
nen. So  sind  z.  B.  die  beiden  Fraunhofer’schen  Linien  I)  mit  1002,8 
und  1006,8  bezeichnet,  die  drei  Linien  E aber  mit  1522,7  und  1523,7,  wie 
man  auch  aus  den  Figuren  704  und  706  ersehen  knnn,  welche  Copiecn 
einzelner  Theile  der  Kirchhoff’schen  Zeichnung  sind,  wobei  nur  zu  be- 
Fig.  705.  Fig.  706. 


merken  ist,  dass  die  vcrticalen  Dimensionen  dieser  Figuren  ungeiähr  nur 
halb  so  gross  sind  als  die  des  Originals. 

Durch  die  in  §.  253  erläutert»-  Vorrichtung  war  es  möglich,  das  Spec- 
trum des  elektrischen  Funkens  unmittelbar  unter  dem  Sonnenspectruni 
darzustellen,  so  dass  man  die  beiden  Spectra  direct  mit  einander  verglei- 
chen konnte.  In  der  Kirchhoff’schen  Spectralzeichnung  sind  nun  un- 
mittelbar unter  dem  Sonnenspectruni  diejenigen  Stellen  bezeichnet,  an 
welchen  die  hellen  Linien  verschiedener  Metallspectra  erschienen.  So  sieht 
man  z.  B.  in  Fig.  706,  dass  die  zwei  hellen  Nutriunilinien  genau  mit 
den  Fraunhofer’schen  Linien  D zusammenfallen.  Aus  Fig.  705  ersieht 
man,  dass  hier  sieben  helle  Linien  des  Kisenspcctruius  und  sieben  helle 
Linien  deB  Calciumspectrums  mit  dunklen  Linien  des  Sonuenspectrums  coin- 
cidiren.  Das  Gleiche  findet  statt  für  den  in  Fig.  704  »largestellten  Theil 
des  Spectrums.  Auf  »lern  von  Ki rehhoff  veröffentlichten  Theile  des  Spec- 
trums  kommen  einige  60  helle  Kisenlinien  vor,  welche  sämmtlich  mit 
dunklen  Linien  des  Sonneuspectrams  Zusammenfällen;  eine  gleiche  Coinei- 
denz  findet  statt  für  die  hellen  Linien  »les  Spectrums  von  Calcium  und 
Magnesium.  Nach  Angström  fallen  auch  die  Fraunhofer’schen  Li- 
nien H mit  hellen  Linien  des  Calciumspectrums  zusammen. 

Den  hellsten  Linien  in  dem  Spectrum  von  Baryum,  Kupfer  und 
Zink  entsprechen  deutlich  dunkle  Linien  im  Sonnenspectrum,  den  schwä- 
cheren nicht. 

Dagegen  fallen  die  hellen  Linien  im  Spectrum  von  Lithium,  Stron- 
tium, Blei,  Zinn,  Quecksilber,  Aluminium,  Silber  u.  s.  w.  nicht 
mit  dunklen  Linien  des  Sonnenspectrums  zusammen,  wie  mau  dies  z.  B. 
in  Fig.  705  für  eine  helle  Linie  des  Bleispectrums  sieht,  welche,  wie  die 
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Gabel  andeutet,  mit  welcher  oben  der  Strich  über  Pb  endet,  eine  namhafte 
Breite  hat. 

Umkehrung  der  Flammenspectra.  Um  die  Coincidenz  der 
hellen  Natriumlinien  mit  den  Linien  D des  Sonnenspectrums  zu  prüfen, 
entwarf’ Kirchhoff  ein  nnissig  helles  Sonnenspectrum  und  brachte  eine 
Natriumflamme  vor  den  Spalt  des  Apparates.  — Die  Natriumlinien  erschie- 
nen hell  auf  dem  etwas  dunkleren  Grunde.  Als  aber  volles  Sonnenlicht 
auf  den  Spalt  fiel,  traten  die  dunklen  1)  Linien  mit  ausserordentlicher 
Starke  hervor,  welche  abnahm , sobald  man  die  durch  Kochsalz  gelb  ge- 
färbte Flamme  der  B unsen 'scheu  Lampe  von  dem  Spalt  entfernte. 

Kirchboff  ersetzte  das  Licht  der  Sonne  durch  das  Dru mmond’sche 
Kalklieht,  dessen  Spectrum,  wie  das  eines  jeden  glühenden  festen  Körpers, 
keine  dunkle  Linien  hat;  wurde  dieses  Licht  durch  eine  geeignete  Koch- 
salztlamme  geleitet,  so  zeigten  sich  im  Spectrum  dunkle  Linien  an  der 
Stelle  der  Natriumlinien. 

Dasselbe  trat  ein,  wenn  statt  des  glühenden  Kalkcylinders  ein  Platin- 
draht benutzt  wurde,  welcher  durch  eine  Flamme  glühend  gemacht  und 
durch  einen  elektrischen  Strom  seinem  Schmelzpunkte  nahe  gebracht  war. 

Diese  Erscheinung  findet  ihre  Erklärung  iu  der  Annahme,  dass  eine 
Natriumflamme  eine  Absorption  uusübt  auf  die  Strahlen  von  Brechbarkeit 
derer,  welche  sie  selbst  aussendet,  während  sie  für  alle  anderen  Strahlen 
vollkommen  durchsichtig  ist.  Wenn  man  vor  den  glühenden  Platindraht, 
dessen  Spectrum  betrachtet  wird,  eine  Natriumflamme  bringt,  so  ändert 
sich  nach  dieser  Annahme  die  Helligkeit  in  der  Nähe  der  Natriumlinien 
nicht;  in  diesem  selbst  ändert  sie  sich  aber  aus  doppeltem  Grunde: 
die  Intensität  des  vom  Platindraht  nusgegangenen  Lichtes  wird  hier 

durch  die  Absorbtion  der  Flamme  um  einen  Bruchtheil  — ihres  ursprüng- 
lichen Werthes  vermindert,  dagegen  aber  das  Licht  der  Flamme,  dessen 
Helligkeit  wir  mit  « bezeichnen  wollen,  hinzugebracht.  Während  also  in 
der  Nähe  der  Natriumlinien  die  Helligkeit  des  Spectrums  / ist,  ist  sie  an 

der  Stelle  der  Natriumlinien  selbst  l — — 4-  a.  Die  Natriumlinien  müs- 

M 

Ben  also  dunkel  auf  hellem  Grunde  erscheinen,  wenn  der  Platindraht  so 

stark  leuchtet,  wenn  also  der  Werth  von  1 so  gross  ist,  dass  — grösser  ist 

als  a.  Durch  den  Contrast  mit  der  Umgebung  können  die  Natriumlinien 
ganz  schwarz  erscheinen,  obgleich  ihre  Lichtstärke  noch  grösser  ist  als 
diejenige,  welche  die  Natrium  flamme  für  sich  allein  hervorbringt. 

Die  Absorption  des  Natriumdampfes  ist  um  so  leichter  wahrnehmbar, 
je  geringer  seine  Leuchtkraft,  d.  li.  je  niedriger  seine  Temperatur  ist.  In 
der  That  gelang  es  nicht  auf  dem  Spectrum  oiues  glühenden  Platindrahtes 
oder  des  Drummond’schen  Kalklichtes  die  dunklen  Natriumlinien  durch 
eine  Leuchtgasflamme  hervorzurufen , in  welche  Kochsalz  gebracht  war; 
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es  gelang  aber  mit  der  Flamme  von  wässerigem  Alkohol,  welcher  Kochsalz 
enthielt. 

Vor  allen  farbigen  Hammen  zeichnet  sich  die  Natrium flam me 
durch  die  grosse  Intensität  der  Linien  ihres  Spectrums  aus.  Ihr  zunächst 
stellt  in  dieser  Beziehung  die  Lithiumflainme.  Eben  so  leicht  als  die 
hellen  Natriumlinien  umgekehrt,  d.  h.  in  dunkle,  verwandelt  werden  können, 
eben  so  leicht  kann  die  rothe  Lithiumlinie  umgekehrt  worden.  Lässt 
man  durch  eine  Lithiumflamme  Sonnenstrahlen  treten,  so  zeigt  sich  im 
Spectrum  am  Orte  der  Lithiumlinie  eine  schwarze  Linie,  welche  an 
Deutlichkeit  mit  den  ausgezeichnetsten  Fraunhofer’schen  Linien  wett- 
eifert und  welche  verschwindet.,  wenn  man  die  Flamme  entfernt. 

Weniger  leicht  ist  die  Umkehrung  der  hollen  Linie  anderer  Metalle. 

Das  Spectrum  intermittirender  elektrischer  Funken  kann  durch  Sonnen- 
licht, welches  man  durch  sie  hindurchleitet,  nicht  umgekehrt  werden,  weil 
die  Dauer  jedes  Funkens  sehr  klein  ist  gegen  die  Zeit  zwischen  zwei  auf- 
einander folgender  Funken. 

Nach  den  obigen  Thatsachen  liegt  die  Annahme  nah,  dass  jedes 
glühende  Gas  (in  Gasform  befinden  sich  ohne  Zweifel  auch  die  in  den 
Hammen  und  im  elektrischen  Funken  glühenden  Metalltheilchen , welche 
die  hellen  Spectrallinien  erzeugen)  ausschliesslich  Strahlen  von  der  Brech- 
barkeit derjenigen  absorbirt,  die  es  selbst  aussendet,  oder  mit  anderen 
Worten,  dio  Annahme,  dass  das  Spectrum  eines  jeden  glühenden 
Gases  umgekehrt  werden  muss,  wenn  durch  dasselbe  Strahlen 
einer  Lichtquelle  treten,  welche  hinreichend  hell  ist  und  welche 
an  sich  selbst  ein  continuirliches  Spectrum  giebt. 

Aus  der  Umkehrung  der  Hammenspectra  hat  nun  Kirchhoff  die 
Erklärung  der  Fraunhofer’schen  Linien  im  Sonnenspectrum  abgeleitet. 

Um  diese  zu  erklären,  muss  man  annelnnen,  dass  der  feste  Sonnenkörper, 
welcher  für  sich  allein  ein  continuirliches  Spectrum  von  grosser  Helligkeit 
geben  würde,  von  einer  Atmosphäre  glühender  Gase  umgeben  ist,  in 
welcher  zahlreiche  Stoffe  in  Dampflorm  verbreitet  sind.  Diese  glühenden 
Gase  würden  für  sich,  d.  h.  ohne  den  weissglühenden  Centrnlkörpcr,  ein 
Spectrum  liefern,  welches  aus  getrennten  hellen  Linien  besteht,  und  welches 
durch  die  weisBglühemle  Unterlage  umgekehrt  wird. 

Wir  müssen  demnach  annehmen,  dass  alle  Stoffe  in  Dampfform  in 
der  Sonnenatmosphäre  enthalten  sind,  deren  Flammenspectra  oder  deren 
elektrische  Spectra  helle  Linien  liefern,  welche  mit  dunklen  Linien  des 
Sonnenapectrums  zusammenfallen.  Den  Angaben  des  vorigen  Paragraphen 
zufolge  müsste  also  die  Sonnenatmosphäre  Dämpfe  von  Natrium,  Kalium, 
Magnesium,  Calcium,  Chrom  u.  s.  w.  enthalten,  während  Lithium,  Alumi- 
nium, Zink,  Quecksilber,  Kupfer,  Silber  u.  s.  w.  fehlen. 

Absorption  des  Liohtes  durch  farbige  Gase.  Dei  Unter-  2.18 

Buchung  des  prismatischen  Spectrums,  welches  man  erhält,  wenn  man  die  ein- 
fallenden Strahlen  erst  durch  die  rothen  Dämpfe  der  salpetrigen  Säure 
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leitet,  machte  Brewster  die  merkwürdige  Entdeckung,  dass  die  Absorptions- 
crscheinungcn  hier  Eigenthünilichkeiten  zeigen,  welclie  hei  farbigen  Flüssig- 
keiten sowohl  als  auch  bei  farbigen  (iläsern  und  anderen  durchsichtigen 
farbigen  festen  Körpern  fehlen.  Nr.  5 auf  Tab.  111.  st  ellt  das  Absorptions- 
spectrum  der  salpetrigen  Säure  dar;  daB  violette  Ende  erscheint  vollstän- 
dig absorbirt,  der  übrige  Theil  aber  von  einer  Reihe  dunkler  Linien 
durchschnitten,  welche  grosse  Aehnlichkeit  mit  den  Fraunhofer’schen 
Linien  zeigen,  aber  breiter  und  kräftiger  sind. 

Um  diese  Erscheinung  zu  zeigen,  stelle  man  auf  die  bekannte  Art  ein 
Spectrum  auf  einem  I’apierschirm  so  dar,  dass  es  wenigstens  die  stärksten 
der  Fraunhofer’schen  Linien  zeigt,  und  biinge  dann  dicht  hinter  den 
Spalt  im  Laden  eine  mit  sal|>etriger  Säure  gefüllte  Röhre  von  ungefähr 
wenigstens  :l/t  Zoll  Weite.  Reiner  erhält  man  die  dunklen  Linien  mit 
Fig.  707.  Hülfe  des  Apparates  Fig.  707.  Er 

ist  aus  einer  Glaskugel  gebildet,  wie 
solche  innen  mattgeschliffenen  gegen- 
wärtig allgemein  für  I-ampen  ge- 
braucht werden.  Die  beiden  einan- 
der gegenüber  liegenden  Oeffnuuger 
sind  durch  Platten  von  Spiegelglas 
verschlossen,  welche  durch  zwei  Me- 
tallplatten mittelst  dreier  Schrauben 
angedrückt  werden.  In  diese  Kugel 
kann  man  leicht  durch  eine  seitliche  Oeffnuug  die  Dämpfe  einleiten,  welche 
man  beobachten  will,  oder  man  kann,  bevor  die  Glasplatten  aufgelegt  wer- 
den, die  Substanzen  einbringen,  aus  denen  die  Dämpfe  durch  vorsichtiges 
Erwärmen  entwickelt  werden  sollen. 

Durch  Erwärmen  wird  die  Farbe  des  Salpetcrgases  intensiver  roth, 


wobei  die  Stärke  sowohl  als  auch  die  Anzahl  der  dunklen  Linien  zunimmt, 
so  dass  die  vollständige  Absorption  mehr  und  mehr  gegen  das  rothe  Ende 
hin  fortschreitet;  ja  Brewster  ist  es  geluugeu,  durch  fortgesetztes  Erhitzen 
das  Gas,  ohne  dass  eine  Zersetzung  eintritt,  vollständig  schwarz  zu 
machen,  so  dass  nicht  ein  Sonnenstrahl  durchzudringen  vermochte,  wobei 
freilich  häufig  die  Röhren  zerspringen  (PoggendortTs  Anna).  Bd.  XXXVIII, 
Seite  50). 

Auch  andere  farbige  Gase  zeigen  Absorptionserscheiinmgen , welche 
denen  der  salpetrigen  Säure  ähnlich  sind,  namentlich  Joddampf,  Broni- 
tlampf,  der  Dampf  von  Manganhyperchlorid,  Unterchlorsäurc 


U.  8.  W. 

Fig.  4 auf  Tab.  111.  zeigt  den  allgemeinen  Anblick  der  vom  Jod  er- 
zeugten Linien;  sie  sind  itu  orangefarbenen  und  gelben  Theile  am  deut- 
lichsten, im  Grün  aber  werden  rie  so  zahlreich,  dass  es  bei  einigermaassen 
intensiver  Färbung  des  Gases  vollständig  absorbirt  ist.  Die  Streifen  sind 
nicht  scharf  begränzt  und  zeigen  sich,  mit  hinlänglich  vergrössernden 
Fernrohren  nach  der  im  jj.  244,  Seite  5!)ü  besprochenen  Methode  unter- 
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sucht,  aus  sehr  feinen  Linien  zusammengesetzt,  die  an  Zahl  und  Stärke 
nach  der  Mitte  der  Streifen  hin  zunehmen. 

Nicht  alle  farbigen  Gase  und  Dämpfe  zeigen  solche  Absorptionsstrei- 
fen; sie  fehlen  z.  B.  im  Chlor,  im  rothen  Dampf  von  Chromoxychlorid. 
im  purpurnen  der  Uehermangansäure  und  im  prachtvoll  karmoisinrothen 
des  Indigo. 

Bei  farblosen  Gasen  und  Dämpfen  hat  man  bis  jetzt  noch  keine 
Absorptionsstreifen  der  in  diesem  Paragraphen  besprochenen  Art  beob- 
achtet. 

Fluorescenz.  Wenn  man  einige  .Stücke  von  der  Rinde  des  gewöhn-  2.39 
liehen  Kosskastanienbaums  mit  Wasser  übergiesst  und  es  nur  ganz  kurze 
Zeit  darauf  Rtehen  lässt,  so  nimmt  die  Flüssigkeit  eine  schwach  bräunliche 
Färbung  an , zeigt  aber  von  gewissen  Seiten  her  betrachtet  einen  ganz 
eigenthümlich  bläulicheil  Schimmer,  welchen  man  besonders  gut  wahrnimmt, 
wenn  man  die  in  einem  Gefasse  mit  verticalen  Wänden  befindliche  Flüssig- 
keit von  oben  herab  betrachtet,  während  helles  Tageslicht  oder  noch  besser 
directes  Sonnenlicht  von  vorn  auf  die  Flüssigkeit  fällt. 

Das  in  der  Kastanienrinde  enthaltene  Aesculin  ist,  die  Ursache  die- 
ser Erscheinung. 

Eine  Auflösung  von  sch wefelsaurem  Chinin  in  der  hundert-  bis 
zweihundertfachen  Gewichtsmenge  Wasser,  welchem  einige  Tropfen  Schwe- 
felsäure zugesetzt,  sind,  zeigt  fast  dieselbe  Erscheinung,  wie  der  Auszug 
aus  der  Kastanienrinde,  nur  ist  die  Chininlösung  für  durchgehendes  Licht 
vollkommen  klar  und  farblos,  weshalb  der  blaue  Schimmer  hier  in  grosser 
Reinheit  auftritt. 

Ganz  ähnlich  verhält  sich  ein  alkoholischer  Auszug  aus  dem  Samen 
des  Stechapfels  (Datura  Strammonium).  Diese  Flüssigkeit  hat  eine  bräun- 
lichgelbe Färbung  und  zeigt  einen  grünlichen  Schiller. 

Eine  höchst  auffallende  Erscheinung  bietet  das  Blattgrün  (Chloro- 
phyll). Man  erhält  es,  wenn  man  die  Blätter  von  Wasserpfefier  (Polygo- 
num  hydropiper),  Brennnesseln,  Epheu  u.  s.  w.  mit  Aether  extrahirt.  Fri- 
sches Kraut,  namentlich  im  Frühjahr,  giebt  das  Chlorophyll  nicht  so  leicht 
ab,  wie  altes  und  namentlich  getrocknetes.  Es  genügt  z.  B. , das  getrock- 
nete Pfeffermünzkraut.  wie  es  in  jeder  Apotheke  verkauft  wird,  mit.  Aether 
übergossen  eine  Stunde  lang  stehen  zu  lassen , um  eine  intensiv  gefärbte 
Lösung  von  Chlorophyll  zu  erhalten. 

Eine  solche  durch  Chlorophyll  gefärbte,  im  durchgehenden  Lichte 
schön  grüne  Flüssigkeit,  deren  Spectralanalyse  in  Nr.  8,  Tab.  I.  dargestellt 
ist,  zeigt,  dem  Sonnenlichte  ausgesetzt,  auf  der  Oberfläche  eine  intensiv 
blntrothe  Färbung. 

Alkoholische  Lösungen  von  Blattgrün  zeigen  diese  Erscheinung 
weit  weniger  schön  als  ätherische:  sie  zeigen  nämlich  nur  einen  trüben 
braunrothen  Schiller. 

Einen  schön  blauen  Schiller  zeigen  auch  manche  violetten  und  griin- 
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liehen  Varietäten  des  Flussspnthes,  namentlich  von  Derbyshirc,  und  deshalb 
schlägt  Stokes  vor,  dieses  Phänomen,  welches  man  früher  nicht  ganz 
passend  innere  Dispersion  genannt  hatte,  mit  dein  Kamen  der  Fluo- 
rescenz zu  bezeichnen. 

U m <lii»  Erscheinung  deutlicher  und  brillanter  zu  sehen,  als  es  unter 
Kig.  70«.  den  eben  erwähnten  Verhältnis- 

sen möglich  ist,  wandte  Brcwster 
folgende  Beobachtungsmethode  an: 
Die  zu  prüfende  Flüssigkeit  wird 
in  ein  oben  offenes  Gelass  gegossen 
und  dann  mittelst  einer  l’onvexlinse 
von  2 bis  3 Zoll  Brennweite  ein 
Bündel  Sonnenstrahlen  gegen  die 
Oberfläche  derselben  hin  concentrirt, 
wie  dies  Hg.  708  andeutet.  Die 
Linse  wird  so  gehalten , dass  der 
Brennpunkt  je  nach  den  Umständen 
mehr  oder  weniger  tief  unter  den 
Spiegel  der  Flüssigkeit  zu  liegen 
kommt. 

Wird  eine  Chininlösung  auf  diese 
Weise  untersucht,  so  erblickt  man 
einen  prachtvoll  himmelblauen  Licht- 
kegel, welcher  zunächst  an  der  Ober- 
fläche der  Flüssigkeit  am  lebhafte- 
sten ist  und  mit  dem  Eindringen  in  das  Innere  der  Flüssigkeit  rasch  an 
Lichtstärke  abnimmt.  Ganz  Aelinliches  zeigt  der  Aufguss  der  Kastanien- 
rinde und  der  alkoholische  Auszug  von  Stechapfelsamen,  nur  dass  l*oi 
letzterer  Substanz  das  Bündel  des  dispergirten  Lichtes  grün  ist. 

In  einer  ätherischen  Lösung  von  Blattgrün  ist  der  fragliche  Licht- 
kegel rotli;  in  der  gelben  Curcumatinctur  ist  er  grün,  in  der  Lack- 
mustinctur  ist  er  schmutzig  orange. 

Eine  sehr  starke  grüne  Fluorescenz  zeigt  die  Lösung  der  Gallo 
in  Schwefelsäure.  Das  unreine  Steinöl  zeigt  eine  sehr  schöne  blaue 
Fluorescenz;  ebenso  die  Lösung,  welche  man  nach  Osann  erhält,  wenn 
man  Kicnruss  mit  möglichst  starkem  Alkohol  extrahirt. 

Als  feste  Körper,  welche  die  fraglicho  Erscheinung  zeigen,  ist  ausser 
dem  Flussspath  noch  das  durch  Uran  gelblichgrün  gefärbte  Glas  zu 
nennen,  welches  unter  dem  Kamen  d<“s  Knunricnglnses  oder  des  Anna- 
grünen  Glases  bekannt  ist.  Ein  Würfel  solchen  Glases  ist  besonilc*rs 
für  Versuche  über  Fluorescenz  geeignet,  weil  er  jederzeit  bereit  ist,  wäh- 
rend die  oben  genannten  orgnuiselien  Lösungen,  mehr  oder  weniger  rasch 
sieh  zersetzend,  fast  immer  erst  wieder  neu  dnrgestellt  werden  müssen, 
wenn  man  mit  ihnen  experimentiren  will. 

Der  durch  eine  Linse  auf  ein  passend  gelormtes  Stück  li ranglas  (am 
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zweck-massigsten  ein  Würfel)  concentrirte  Lichtkegel  erscheint  als  ein 
hellgrüner  Nebel,  während  in  den  genannten  Varietäten  des  Flnssspathes 
ein  blauer  Lichtkegel  erscheint, 

Verhalten  fluorescirender  Körper  gegen  farbiges  Licht.  260 

(Jeher  die  Natur  des  eigenthümlichen  Lichtes,  welches  fluorescirende  Körper 
zeigen,  hat  Stokes  dadurch  viel  Aufschluss  gegeben,  dass  er  ihr  Verhol- 
ten in  farbigem  Lichte  untersuchte. 

Betrachtet  man  z.  B.  durch  die  grüne  Lösung  von  Chlorkupfer 
(welche  man  zu  diesem  Versuch  in  ein  Gefass  der  in  Fig.  692  dargestell- 
ten Art  giessen  kann)  den  Lichtkegel,  welcher  mittelst  einer  Sammellinse 
in  einem  Würfel  von  Uranglas  erzeugt  worden  ist,  so  erscheint  er  fast 
eben  so  hell  wie  vorher;  lässt  man  aber  die  Sonnenstrahlen  vor  ihrem  Ein- 
tritt in  das  Uranglas  durch  die  Lösung  von  Chlorkupfer  gehen,  etwa  indem 
man  das  mit  dieser  Lösung  gefüllte  Gefass  dicht  vor  die  Linse  hält,  so 
verschwindet  der  grüne  Lichtkegel  im  Uranglas  fast  vollständig. 

Hält  man  dagegen  die  blaue  Lösung  von  schwefelsaurem  Kupfer- 
oxydammoniak vor  die  Linse,  so  erscheint  der  grüne  Lichtkegel  im 
Uranglas  fast  in  ungeschwächter  Stärke,  während  er  fast  verschwindet, 
wenn  man  ihn  durch  die  fragliche  blaue  Lösung  betrachtet. 

Eine  Reihe  von  Versuchen,  welche  in  der  gleichen  Weise  angestellt 
wurden,  gab  die  in  der  folgenden  Tabelle  zusammengestellten  Resultate. 


Fluorescirende 

Flüssigkeit 

Farbiges  Mittel 

Vor  dem  Auge 

Vor  der  Linse 

Schwefels.  Chinin 
»>  j» 

Chroms,  Kali 
Chlorkupfer 

gut  Bichthar 
sichtbar 

verschwunden 

verschwunden 

Stecbapfeltinctur 

» 

fi  ff 

Chroms,  Kali 
Chlnrkupfcr 
Schwefels.  Kupfer- 
oxydammoniak 

sichtbar 
sichtbar 
fast  verschwun- 
den 

fast  verschwunden 
verschwunden 
sichtbar 

Curcumatinctnr 

t?  ff 

Rothes  Glas 
Schwefels.  Kupfer- 
oxydammoniak 

1 

! sichtbar 
verschwunden 

verschwunden 

sichtbar 

i 

Blattgrün 

1 

Schwefels.  Kupfer-' 
oxydatnmoniak 

verschwunden 

sichtbar. 
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Die  natürlichen  Farben  der  Körper. 

Diese  Versuche  zeigen  uns  nuu  deutlich,  was  für  ein  Unterschied  be- 
steht zwischen  den  Farben  der  gewöhnlichen  Körper  und  denen  der  fluo- 
rescirenden.  Bei  einem  gewöhnlichen  Körper  ist  es  ganz  gleichgültig,  ob 
wir  nur  Licht  auf  ihn  fallen  lassen , welches  durch  eiu  farbiges  Medium 
gegangen  ist,  oder  ob  wir  ihn  durch  dieses  Medium  betrachten.  Kill  Stück 
Siegellack  z.  B.  erscheint  roth,  mag  man  nun  Strahlen  auf  dasselbe  fallen 
lassen,  welche  zuvor  durch  ein  rothes  (ilas  gegangen  sind,  oder  mag  man 
dasselbe,  während  es  von  weisseni  Licht  beschienen  ist,  durch  das  rothe 
Glas  betrachten;  schwarz  erscheint  dagegen  das  Stück  Siegellack,  wenn 
es  nur  von  grünen  Strahlen  getroffen  oder  durch  die  Chlorkupferlösung 
betrachtet  wird. 

Die Kigcnthümlichkeit  der  fluorescirenden  Körper  besteht  obigen 
Versuchen  zufolge  hauptsächlich  darin,  dass  sie  im  Stande  sind,  die  Farbe 
der  auf  sie  fallenden  Strahlen  zu  ändern,  denn  sie  senden  zerstreu- 
tes Licht  aus,  welches  iu  den  meisten  Fällen  von  anderer  Farbe  ist  als  das 
♦ auffallende. 

Das  violette  und  blaue  Licht,  Welches  durch  die  Lösung  von  schwefel- 
saurem Kupferoxydammoniak  gegangen  ist  (Seite  616),  kann  ein  grünes 
Lichtbündel  im  Urauglas  erzeugen,  ein  Grün,  welches  selbst  durch  die 
Lösung  des  genannten  Salzes  absorbirt  wird. 

Dagegen  sind  die  grünen  Strahlen,  welche  durch  eine  Lösung  von 
Chlorkupfer  gegangen  sind,  nicht  mehr  im  Stande  im  Uranglas  den  grünen 
Nebel  zu  erzeugen,  obgleich  das  Grün  dieses  Nebels,  wenn  er  durch  weisses 
oder  blaues  Licht  erzeugt  worden  ist,  sehr  gut  durch  eine  Lösung  von 
Chlorkupfer  hindurchgeht.  Wie  man  aus  obigen  Angaben  ersieht,  sind  es 
vorzugsweise  die  blauen  und  die  violetten  Strahlen,  welche  in  fluoresciren- 
den Körpern  die  eigenthündichen  Lichterscheinungen  hervorrufeu.  Stokes 
benutzt  dies,  um  auch  ohne  Anwendung  von  Sonnenlicht  Fluorescenzerschei- 
nungen  sehr  merklich  zu  machen,  ln  den  Laden  eines  sonst  ganz  dunklen 
Zimmers  wird  eine  Oeffnung  von  4 bis  9 Quadratzoll  gemacht  und  diese 
durch  eine  Blatte  blauen  Glases  geschlossen,  so  dass  nur  diffuses  blaues 
lucht,  in  das  Zimmer  eindringt.  Hält  man  dann  den  zu  prüfenden  Körper, 
etwa  einen  Würfel  von  Uranglas,  ein  mit  Blattgrünlüsung  gefülltes  Glas- 
gefiiss  u.  s.  w.  in  die  Nähe  der  Oeffnung,  so  strahlt  er  sein  gegen  das  ein- 
fallende Blau  auffallend  contrastirendes  Licht  aus,  und  somit  liefert  dieses 
Verfahren  ein  Mittel,  um  auch  schwache  Spuren  von  Fluorescenz  zu  ent- 
decken. 

Besonders  viel  der  brechbareren  Strahlen,  welche  vorzugsweise  Fluo- 
rescenz erregend  wirken,  enthält  das  elektrische  Licht,  die  elektrischen 
Lichtbüschel  sowohl  als  auch  der  elektrische  Funke,  mag  er  nun  im  luft- 
erfÜllten  oder  luftleeren  Räume  überschlagen.  Ganz  besonders  zeichnet 
sich  aber  in  dieser  Hinsicht  das  prachtvoll  violette  Licht  des  im  luftleeren 
Raume  übergehenden  Iuductionsfunkens  aus,  worauf  wir  im  zweiten  Theile 
dieses  Werkes  noch  einmal  zurückknmmen  werden. 

Die  gewöhnliche  Kerzenflamme,  die  Flamme  einer  Del-  oder  Leucht* 
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gaslampc  enthalten  vorzugsweise  die  leuchtenderen  grünen,  gelben  und 
rothen  Strahlen,  welche  wenig  oder  gar  nicht  fluoroscenzerrcgend  wirken, 
weslialb  man  bei  Kerzen-  und  Lampenlicht  kaum  Spuren  von  Fluorescenz- 
erscheinungen  wahrnehmen  kann.  Das  im  Tages-  und  Sonnenlicht  so 
feurig-grüne  Uranglas  sieht  deshalb  des  Abends  bei  Lampenbeleuchtung 
sehr  unscheinbar  aus. 

Auch  die  durch  Strontian  rotli  und  die  durch  Kupfer  grün  gefärbten 
Flammen  zeigen  in  dieser  Beziehung  nur  unbedeutende  Wirkungen , weil 
ihnen  namentlich  die  brechbaren  Strahlen  fehlen,  wie  schon  der  Anblick 
ihrer  Spectra  zeigt. 

Zu  den  wenigen  Flammen,  welche  vorzugsweise  blaue  und  violette 
Strahlen  enthalten,  gehört  die  des  Schwefels 
und  namentlich  die  des  Schwefelkohlenstoffs. 
Babo  hat  ein  eigenes  Lämpchen  construirt,  um 
eine  möglichst  lebhafte  Flamme  von  Schwefel- 
kohlenstoff hervorzubringen,  welches  Fig.  709 
ilargestellt  ist.  Das  cylindrische  Glasgefjiss, 
welches  den  Schwefelkohlenstoff  enthält,  ist  oben 
mit  einem  Kork  geschlossen . in  welchem  eine 
gegen  <S  big  10  Millimeter  weite  Glasröhre  steckt ; 
in  diese  Glasröhre  ist  eine  zweite,  mit  einem 
runden  Docht  umgebene  hineingesteckt , wie 
mnn  in  Fig.  709  deutlich  sieht.  Diese  innere 
Röhre  ist  nnten  umgebogen,  geht  seitwärts  wieder  durch  den  Kork  hin- 
durch und  dient,  um  Sauerstoffgas  durch  das  Innere  der  am  oberen  Ende 
des  Dochtes  brennenden  Flamme  strömen  zu  lassen.  Ein  dein  matten 
Lichte  dieser  Hamme  ausgesetztes  Stück  Urangins  (ein  Würfel  etwa)  strahlt 
ein  wunderbar  grünes  Licht  in  der  Art  aus,  dass  es  selbst  zu  leuchten  scheint, 
ein  Effect,  welcher  gewiss  nur  daher  rührt,  dass  die  ganze  Umgebung  durch 
das  Licht  derSchwefelkohlenstoff-Flamme  nur  sehr  schwach  erleuchtet,  wird. 
Wie  das  Uranglas,  so  strahlt  auch,  von  der  Flamme  des  Schwefelkohlen- 
stoffs beleuchtet,  jeder  andere  ttuorescirende  Körper  in  seinem  cigenthüm- 
lichen  Lichte;  Blattgrün  z.  B.  erscheint  blutroth,  (’hininlüsung  zeigt  ihren 
blauen  Schiller  u.  s.  w. 

Untersuchung  fluoresoirender  Körper  im  prismatischen 

Spectrum.  Was  im  vorigen  Paragraphen  über  das  Verhalten  fluoresci- 
ronder  Körper  gegen  verschiedenfarbiges  Licht  gesagt,  findet  seine  Bestäti- 
gung, wenn  man  sie  dem  prismatischen  Farbonspectrum  aussetzt,  wobei 
sich  aber  noch  weitere  Eigenthümlichkeiten  heraussteilen. 

Fluore8cirende  Flüssigkeiten  werden  behufs  dieser  Versuche  in  Be- 
flisse mit  parallelen  Glaswänden  gegossen,  welche  ungefähr  so  construirt 
sind,  wie  das  Fig.  092  abgebildete,  nur  müssen  sie  andere  Dimensionen 
haben;  etwa  20,m  lang,  0""  hoch  und  3‘‘”  dick.  In  Ermangelung  solcher 
Gefiisso  kann  man  auch  gläserne  Toiletteschiissolchcn  gebrauchen,  wie  sie 

Möller*«  Lehrbuch  tlcr  Physik,  (ilc  Anti.  1.  4} 
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Die  natürlichen  Farben  der  Körper. 

jetzt  häufig  im  Handel  Vorkommen.  Das  Spectrum  wird  gerade  so  erzeugt, 
als  ob  man  die  Fraunhofer’scheu  Linien  auf  einem  Papierschinne  beob- 
achten wollte,  an  die  Stelle  des  Schirmes  wird  aber  daun  die  vordere 
Fläche  des  mit  der  fiuoreBcirenden  Flüssigkeit  gefüllten  Gelasses  gesetzt. 

Der  Anblick,  welchen  auf  diese  Weise  eine  Chininlosung  hervorbringt, 
ist  ungemein  merkwürdig.  Die  weniger  brechbaren  Strahlen  gehen  unge- 
hindert durch  die  Lösung  hindurch,  wie  durch  Wasser,  so  dass  man  an  der 
Yorderfläche  des  Gefässes  von  dem  rotheu  Ende  des  Spectrums  nichts  sicht, 
als  was  etwa  durch  Unreinheit  der  Glasfläche  diffundirt  wird.  Erst  im 
Blau  beginnt  die  Chininlösung  Licht  zu  zerstreuen , so  dass  man  auf  ihrer 
Vorderfläche  einen  Farbenstreifeu  von  zerstreutem  I .ichte  erblickt,  welcher, 
zwischen  den  dunklen  Streifen  (i  und  II  beginnend,  sich  noch  weit  über 
d ie  violette  G ranze  des  ge  wohnlichen  Spectrums  hinaus  erst  reckt. 
Die  dunklen  Streifen  II  erscheinen  hier  mit  weit  grösserer  Deutlichkeit  als 
auf  dem  Papiere,  uud  noch  in  dem  über  II  hinaus  verlängerten  Theile  des 
Spectrums  zeigt  sich  eine  Menge  dunkler  Linien,  von  denen  man  auf  einem 
Papierschirme  nicht  die  Spur  wahruehmen  kann. 

Stokes  hat  die  charakteristischsten  dunklen  Linien  und  Liuien- 
gruppen  im  ultravioletten  'l'heil  des  Spectrums  mit  den  Buchstaben  L,  AI, 
N,  etc.  bis  S bezeichnet;  dieselben  treten  auch  in  dem  photographirten 
Spectrum,  'lab.  IV.,  dessen  Darstellung  im  nächsten  Capitel  besprochen 
werden  wird,  sehr  deutlich  auf.  Man  sieht  hier  z.  B. , dass  zwischen  den 
beiden  starken  //-Streifen  noch  mehrere  feine  Linien  liegen.  Die  mit  L 
bezeichnete  Gruppe  ist  durch  5 einander  ziemlich  nah , und  AI  durch  4 
stärkere  weiter  von  einander  abstehende  dunkle  Linien  charakterisirt.  O 
wird  durch  eine  einzige,  V durch  zwei  dunkle  Linien  gebildet  etc. 

Was  die  Farbe  dieses  Liehtstreifeus  betrifft,  welchen  wir  das  durch 
die  Chininlösung  modificirte  Spectrum  nennen  wollen,  so  weicht  sie  wesent- 
lich von  der  Farbe  des  auffallenden  Lichtes  ab , denn  der  ganze  Streifen 
zeigt  ein  helles,  sanftes,  am  Ende  etwas  ins  Grau  spielendes  Blau,  welches 
sehr  gegen  das  tiefe  Blau  und  Violett  deB  auffallenden  Lichtes  contrastirt. 
wie  man  am  besten  sehen  kann , wenn  man  dicht  vor  die  vordere  Flüche 
des  Gelasses  ein  weisses  Blatt  Papier  abwechselnd  hinhält  uud  wieder  weg- 
nimmt, so  dass  man  das  Spectrum  bald  auf  dem  Papier  und  dann  wieder 
auf  der  Chininlösung  erblickt. 

Der  Chininlösung  ganz  ähnlich  verhält  sich  der  Aufguss  der  Kastanien- 
rinde, nur  beginnt  der  Streifen  diffundirteu  Lichtes  schon  zwischen  den 
dunklen  Linien  /'  und  G, 

Noch  früher  beginnt  die  Diffusion  bei  der  Stechapfeltinctur,  denn 
sie  ist  bei  dem  Streifen  F schon  sehr  merklich  und  erstreckt  sich  gleich- 
falls weit  über  die  violette  Grenze  des  gewöhnlichen  Spectrums.  Das 
durch  Stechapfeltinctur  modificirte  Spectrum  bildet  einen  hellgrünen 
Lichtstreifen , so  dass  also  die  Fraunhofer’sclien  Linien  sämmtlich  auf 
grünlichem  Grunde  erscheinen.  Man  sieht  also,  dass  blaue  und  violette 
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Strahlen,  ferner  noch  solche  Strahlen,  welche  brechbarer  als  violett,  unmit- 
telbar im  Auge  keine  merkliche  Lichtempfindung  liervorrufen  können  und 
die  wir  als  ultraviolett  bezeichnen  wollen,  in  der  Stechapfeltinctur  ein 
grünes  Licht  erzeugen. 

Auf  der  Vorderfl&che  eiuer  Lösung  von  Blattgrün  erscheint  das 
modificirte  Spectrum  als  ein  Lichtstreifen  von  rotber  Farbe.  Kr  beginnt 
zwischen  den  Fr  au  nhofer'schen  Linien  B und  C und  geht  an  dem  ande- 
ren Ende  des  Spectrums  weit  über  che  Linien  II  hinaus.  Sehr  hell  ist 
dieser  rothe  Streifen  nur  zwischen  C und  I),  darauf  folgt  ein  fast  ganz 
dunkler  Zwischenraum , welcher  in  der  Nähe  von  F in  eine  carmoisin- 
rothe  Färbung  übergeht;  über  II  hinaus  ist  dann  die  Färbung  des  Spec- 
tralstreifens  dunkel  rothbraun.  Bei  dem  durch  Blattgrün  modificirten 
Spectrum  erscheinen  also  alle  Fraunhofer'schen  Linien  auf  dunkelrothem 
Grunde,  weshalb  sie  hier  auch  nicht  so  gut  sichtbar  sind  als  bei  den  vorher 
besprochenen  Flüssigkeiten. 

Ganz  ähnliche  Erscheinungen,  wie  wir  sie  bisher  betrachtet  haben, 
zeigt  auch  ein  mit  Curcuinatinctur  bestrichenes  Papier;  wird  ein 
solches  inB  Spectrum  gehalten,  so  erscheint  dasselbe  weit  über  II  hinaus 
verlängert.  Vom  rothen  Ende  des  Spectrums  bis  gegen  F hin  bleiben  die 
Farben  des  auffallenden  Lichtes  unverändert;  von  da  an  aber  bildet  das 
durch  das  Curcumapapier  modificirte  Spectrum  einen  schmutzig  grünen 
Lichtstreifen , auf  welchem  die  Linien  ( i , H und  die  dem  ultravioletten 
Theile  des  Spectrums  angehörigen,.L,  M.  N u.  s.  w.  mit  grosser  Deutlich- 
keit sichtbar  sind. 

Der  Contrast  des  auflälleiideu  blauen  und  violetten  Lichtes  gegen  die 
grünliche  Färbung  des  durch  das  Curcumapapier  modificirten  Lichtes  kann 
man  am  besten  wabruehmeu,  wenn  mau  einen  Schirm  von  der  auf  Seite  618 
besprochenen  Art  anwendet,  dessen  untere  Hälfte  mit  Curcuinatinctur  ge- 
färbt ist,  und  diesen  Schirm  so  ins  Spectrum  bringt,  dass  die  obere  Hälfte 
des  Spectrums  auf  das  weisse  Papier,  die  untere  auf  den  angestrichenen 
Theil  fallt. 

Papiere,  welche  mit  einer  ziemlich  concentrirten  Lösung  von  Chinin 
oder  mit  dem  Auszuge  des  Stechapfelsamens  getränkt  sind,  verhalten  sich 
auf  ähnliche  Weise  wie  das  Curcumapnpier;  ganz  besonders  aber  eignet 
sich,  nach  Böttger's  Angabe,  zu  diescu  Versuchen  ein  mit  einer  conceii- 
trirten  Lösung  von  Kali  umplatincyan  ür  bestrichenes  Papier ; doch  habe 
ich  ^gefunden,  dass  mit  diesem  Salze  bestrichene  Papiere  erst  dann  ttuoresei- 
rend  wirken,  wenn  sie  so  stark  imprügnirt  sind,  dass  die  Oberfläche  mit 
feinen  Krystallnädelchen  überdeckt  ist. 

Solche  Papiere  sind  für  den  Gebrauch  weit  bequemer  als  fluorescirende 
Flüssigkeiten.  Gleiche  Bequemlichkeit  für  den  Gebrauch  bietet  aber  aueli 
eine  ungetälir  8 Zoll  lange  und  1 */*  Zoll  hohe  Platte  von  Uranglas. 

Prismatische  Zerlegung  der  Fluorescenzfarben.  Stokes,  -dß-J 

welchem  wir  die  Keuntniss  aller  der  in  den  beiden  letzten  Paragraphen 
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besprochenen  Tlintsaclien  verdanken,  hat  seine  Untersuchungen  über  die 
Fluorescenz  (Poggendorff’s  Annal.,  Ergänzungsband  IV)  mit  einer  pris- 
matischen Analyse  des  durch  flnorescirende  Körper  modificirten  Spectral- 
streifens  beschlossen. 

Untersucht  man  das  auf  Curcumapapier  aufgefangene  Spectrum  durch 
ein  zweites  horizontal  gehaltenes  Prisma  nach  der  am  Schlüsse  des  §.  240 
besprochenen  Weise,  so  beobachtet  man  die  in  Fig.  710  dargestellte  Er- 

Fig.  710. 


scheinung.  A]N  stelle  das  auf  dem  Curcumapapier  aufgefangene  Spectrum 
sammt  den  wichtigsten  Fraunhofer’schen  Linien  dar;  von  F bis  N 
zeigt  dieser  Streifen  eine  schmutzig  grüne  Farbe.  Durch  das  horizontale 
Prisma  wird  dieser  Spectralstreifen  A N gewissertnaassen  in  zwei  Tlieilo 
zerlegt,  nämlich  in  ein  normales  abgeleitetes  Spectrum  RS  und  in  ein 
zweites  ganz  eigentümliches  Spectrum  T F,  in  welchem  die  Farben  in 
horizontaler  Richtung  über  einander  liegen. 

Diese  Thatsnche  zeigt  nun,  dass  die  grünliche  Färbung,  welche  sich  da 
zeigt,  wo  die  blauen , violetten  und  ultravioletten  Strahlen  auflallen , keine 
homogene,  sondern  eine  zusammengesetzte  ist,  und  zwar,  dass  sie  rothe, 
gelbe,  grüne  und  blaue  Strahlen  enthält. 

Die  Fraunhofer’schen  Linien  sind  auch  in  diesem  zweiten  abgeleite- 
ten Spectrum  T l sehr  gut  sichtbar,  jeder  derselben  durchsetzt  aber  be- 
greiflicherweise alle  Farben,  so  dass  also  z.  11.  die  Streifen  11  im  derivir- 
ten  Spectrum  durch  Roth,  Gelb,  Grün  und  Blau  gehen. 
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Absorption  Fluorescenz  erregender  Strahlen. 

Je  nach  dem  Farbentone  des  modificirtcn  Spectrums  A X wird  auch 
das  Verhältnis#  der  Bestandtheile  des  zweiten  abgeleiteten  Spectrums  T U 
ein  anderes  werden;  beim  Blattgrün  z.  B.  bildet  Roth  den  wesentlichsten 
Bestandtheil , die  übrigen  Farben  sind  schwach  und  das  blaue  Ende  fehlt 
beinahe  ganz;  bei  der  Chininlösung  dagegen  herrscht  im  secuudaren  ab- 
gelenkten Spectrum  T U das  Blau  vor,  während  das  rotlie  Ende  fast  gänz- 
lich verschwindet. 

Dass  man  bei  Anwendung  des  Curcumapapiers  das  erst«  abgelenkte 
Spectrum  HS  so  hell  sieht,  rührt  daher,  dass  ein  solches  Papier  noch  viel 
unmodificirtes  Licht  zurückwirft;  ist  dies  nicht  der  Fall,  wie  z.  B.  bei  einer 
Chininlösung  oder  bei  der  Stechapfeltinctur,  so  wird  dieses  erste  abgelenkte 
Spectrum  11 S fast  ganz  fehlen. 

Welche  fluorescirende  Substanz  man  auch  diesem  Versuche  unterwer- 
fen mag,  so  liegt  doch  dassecundarc  abgelenkte  Spectrum  T U vollständig 
oberhalb  des  normalen  abgelenkten  Spectrums  {i  S,  und  daraus  folgt,  dass 
die  prismatischen  Strahlen  in  fluorescirenden  Substanzen  nur  solches  Licht 
erzeugen,  welches  eine  geringere  Brechbarkeit  hat.  — Die  blauen,  violetten 
und  ultravioletten  Strahlen  des  Spectrums  können  also  rothes,  gelbes,  grü- 
nes, zum  Theil  auch  blaues  Licht  erzeugen,  die  rothen,  gelben  und  grünen 
Strahlen  werden  aber  niemals  in  Blau  und  Violett  verwandelt,  denn  sonst 
müsste  ein  Theil  des  secundären  abgelenkten  Spectrums  links  unter  li  S 
liegen. 

Im  Sinne  der  Vibrationstheorie  muss  man  also  sagen,  dass,  wenn  Licht 
von  einer  bestimmten  Wellenlänge  auf  einen  fluorescirenden  Körper  fällt, 
es  in  zerstreutes  Licht  von  grösserer  Wellenlänge  und  geringerer 
Schwingungsdauer  umgewandelt  werden  kann. 

Die  zuletzt  beschriebene  Beobachtungsmethode  ist  nun  die  geeignetste, 
um  zu  untersuchen,  ob  ein  Körper  fluorescirend  sei  oder  nicht.  Ist  letz- 
teres der  Fall,  so  fehlt  das  zweite  abgelenkte  Spectrum  TV,  wie  dies  z.  B. 
beim  weissen  Porzellan  der  Fall  ist.  Betrachtet  man  das  auf  weissem  Pa- 
pier aufgefangene  Spectrum  durch  ein  zweites  Prisma,  so  ist  das  secundäre 
Spectrum  T U,  wenn  auch  nur  ganz  schwach,  sichtbar,  woraus  hervorgeht, 
dass  das  Papier  schwach  fluorisirt. 

Stokes  hat  auf  diese  Weise  gefunden,  dass  eine  grosso  Anzahl  von 
Körpern  mit  einem  geringen  Grade  von  Fluorescenz  begabt  sind. 

Absorption  Fluorescenz  erregender  Strahlen.  Wenn  2fi3 

man  auf  die  Vorderflächc  der  zwischen  parallelen  Glasflächen  eingeschlos- 
senen  Chininlösung  ein  Spectrum  fallen  lässt  und  dann  die  Flüssigkeit 
von  oben  her  betrachtet,  so  sieht  man,  dass  an  der  Stelle,  wo  die  Fluo- 
rescenz beginnt,  der  blaue  Lichtschimmer  durch  die  ganze  Dicke  der  Flüssig- 
keit. hindurch  zieht,  wenn  dieselbe  2 bis  3 Zoll  beträgt;  alsbald  aber 
nimmt  die  Dicke,  bis  zu  welcher  der  Lichtschimmer  iii  die  Flüssigkeit 
eindringt,  sehr  rasch  ab,  so  dass  sie  bei  den  Linien  II,  je  nach  dem  Con- 
centrationsgrade  der  Chininlösung , nur  noch  1 bis  2 Linien  beträgt,  wäh- 
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rcnd  weiter  hinaus  der  Lichtschimmer  nur  noch  an  der  äusse  raten  Ober- 
fläche der  Flüssigkeit,  auftritt. 

F.s  folgt,  daraus,  dass  die  Chiuinlösung  diejenigen  Strahlen  absorhirt, 
welche  vorzugsweise  Fluorescenz  zu  erregen  im  Stande  sind. 

Wenn  man  auf  Curcumapapier  ein  Spectrum  erzeugt  hat,  so  verschwin- 
det der  ultraviolette  Theil  desselben  sogleich,  wenn  man  ein  GefSss  von 
der  Fig.  692  Seite  615  dargestellten  Art  mit  Schwefelkohlenstoff  ge- 
füllt dicht  hinter  den  Spalt  bringt,  durch  welchen  die  Sonnenstrahlen  in  das 
dunkle  Zimmer  eintreten.  So  vollkommen  also  auch  der  Schwefelkohlen- 
stoff alle  sichtbaren  Strahlen  des  Spectrams  durchläset,  so  absorhirt  er 
doch  die  ultravioletten ; man  dürfte  deshalb  in  den  oben  beschriebenen 
Versuchen  das  Flintglasprisma  nicht  durch  ein  mit  Schwefelkohlenstoff 
gefülltes  Hohlprisma  ersetzen. 

Dasselbe  ist  nach  meinem  Versuche  auch  beim  Benzol  der  Fall. 

Dagegen  lässt  der  Quarz  die  ultravioletten  Strahlen  weit  vollständi- 
ger durch  als  Glas;  wenn  man  daher  die  Sonnenstrahlen  durch  einen  Me- 
tallspiegel ins  dunkle  Zimmer  reflectirt,  wenn  man  ferner  statt,  des  Flint- 
glasprismas ein  Quarzprisma  anwendet,  welches  so  geschliffen  und  gestellt 
ist,  dass  die  durchgehenden  Strahlen  dasselbe  in  der  Richtung  der  optischen 
Axe  durchlaufen,  wenn  man  endlich  die  dicht  hinter  dem  Prisma  aufge- 
stellte Glaslinse  mit  einer  senkrecht  zur  Axe  geschliffenen  Linse  von  Berg- 
krystall  vertauscht  , so  lallt  die  Verlängerung  des  Spectrums  auf  fluoresci- 
renden  Papieren  viel  bedeutender  und  lichtstarker  aus,  als  wenn  man 
Glasprisma  und  Glaslinse  anwendet. 

Wenn  das  Spectrum  durch  Glasapparate  erzeugt  wird,  so  erstreckt, 
sich  der  ultraviolette  Theil  desselben  kaum  über  die  Linie  j\T,  Tab.  IV., 
während  er  über  R hinausreicht,  wenn  man  Quarzapparate  ange- 
wandt hat. 

Was  nun  die  Ursache  betrifft,  warum  die  ultravioletten  Strahlen  direct 
unsichtbar  sind,  so  kann  diese  entweder  darin  liegen,  dass  diese  Strahlen 
gar  nicht  unsere  Netzhaut  erreichen,  dass  sie  von  den  brechenden  Medien 
des  Auges  absorhirt  werden  wie  vom  Schwefelkohlenstoff:  oder  wenn  das 
nicht  der  Fall  ist,  wenn  die  ultravioletten  Strahlen  wirklich  auf  die  Netz- 
haut gelangen,  so  kann  der  Grund  ihrer  Unsichtbarkeit  nur  in  Unempfind- 
lichkeit der  Netzhaut  gegen  so  schnelle  Schwingungen  liegen. 

Nach  den  Untersuchungen  von  Donders  werden  die  ultravioletten 
Strahlen  durch  die  brechenden  Medien  des  Auges  nicht  absorhirt,  die 
Unsichtbarkeit  der  ultravioletten  Strahlen  muss  also  den  zweiten  der 
oben  angeführten  Gründe  zugeschrieben  werden. 

Die  blauen,  violetten  und  ultravioletten  Strahlen,  welche  vorzugsweise 
die  Phänomene  der  Fluorescenz  hervorrufen,  sind  es  auch,  welche,  wie  wir 
später  sehen  werden,  vorzugsweise  chemische  Wirkungen  hervorbringen, 
wodurch  dann  die  innigen  Beziehungen  zwischen  Fluorescenz  und  Photo- 
graphie bedingt  sind,  welche  weiter  unten  besprochen  werden  sollen. 
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Phosphorescenz.  Durch  die  Phänome  der  Fl  uoresee  iiz  haben  '2f>4 
die  schon  länger  bekannten  Erscheinungen  der  P nosphorescenz  ein 
neues  Interesse  gewonnen. 

Es  ist  bekannt,  dass  Phosphor  im  Dunkeln  schwach  leuchtet,  wenn 
er  mit  der  atmosphärischen  Luft  in  Berührung  kommt.  Hier  ist  da«  I suchten 
leicht  zu  erklären,  denn  es  findet  unter  den  angedeuteten  Umständen  eine 
allmälige  Oxydation,  eine  langsame  Verbrennung  des  Phosphors  statt, 
welche  offenbar  die  (Quelle  der  schwachen  Lichtentwickelung  ist.  Nach 
dieser  bekannten  Erscheinung,  welche  man  an  jedem  Streichhölzchen  beob- 
achten kann,  hat  man  überhaupt  jedes  schwache  Leuchten  eines 
Körpers,  mag  die  Ursache  desselben  sein,  welche  sie  will,  mit  dem  Na- 
men der  Phosphorescenz  bezeichnet. 

Das  leuchten  des  faulen  Holzes,  faulender  Fische,  der  Johanniswürm- 
chen u.  s.  w.,  ist  ohne  Zweifel  wie  das  des  Phosphors,  nur  die  Folge  eines 
chemischen  Processes. 

Die  Erscheinung  oines  schwachen  Leuchten«  tritt  aber  bei  gewissen 
Körpern  auch  ohne  chemische  Processe  auf,  und  zwar 

• 1)  in  Folge  mechanischer  Effecte.  Wenn  man  im  Dunklen  zwei 
Kieselsteine  an  einander  reiht,  so  beobachtet  inan  Funken  von  röthlicher 
Farbe;  ebenso  findet  heim  Zerbrechen  der  Kreide,  des  Zuckers  u.  s.  w. 
eine  Lichtentwickelung  statt,  ferner  beim  Spalten  des  Glimmer«  u.  s.  w. 

In  diese  Kategorie  gehört  wohl  auch  die  von  Hose  beobachtete  Licht- 
entwickelung  beim  Krystallisiren  der  arsenigen  Säure,  sowie  des  schwe- 
felsauren Kalis  und  Natrons. 

2)  Durch  Erwärmen.  Gewisse  Varietäten  von  Diamant  und 
von  Flussspath  leuchten  im  Dunkeln,  wenn  sie  erwärmt  werden  und 
zwar  schon  bei  einer  Temperatur,  welche  noch  sehr  weit  von  der  des  Glü- 
hens entfernt  ist.  Es  lässt  sich  dieses  zeigen,  wenn  inan  Stücke  des  zu 
untersuchenden  Körpers  auf  einem  Metallblech  über  der  Weingeistlampe 
erwärmt. 

3)  Durch  Insolation,  d.  h.  durch  Einwirkung  von  Licht,  und  zwar 
vorzugsweise  von  Sonnenstrahlen  oder  durch  intensives  elektrisches  Licht- 
Die  neuesten  und  ausgedehntesten  Untersuchungen  über  die  Phospho- 
rescenz  durch  Insolation  hatE.Becqnerel  angestellt  und  Beine  interessan- 
ten Resultate  in  den  „ Annales  de  chimie  et  de  physique  (3.  Serie  T.  LV 
u.LVII)“  veröffentlicht.  In  dem  ersten  dieser  Aufsätze  findet  man  auch  eine 
Zusammenstellung  der  älteren  Literatur  über  diesen  Gegenstand. 

Die  gewöhnliche  Art,  die  Phosphorescenz  durch  Insolation  zu  beob- 
achten, besteht  darin,  dass  man  den  zu  beobachtenden  Körper,  nachdem 
er  eine  Zeit  laifg  den  Sonnenstrahlen  ausgesetzt  war.  so  rasch  als  möglich 
in  einen  verfinsterten  Raum  bringt.  Um  da«  Auge  selbst  für  ganz 
schwache  Grade  der  Phosphorescenz  empfänglich  zu  machen , muss  man 
längere  Zeit  in  einem  vollkommen  verfinsterten  Zimmer  verweilen  und  die 
Augen  schliessen,  während  eine  zweite  Person  den  zu  insolirenden  Körper 
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durch  ein»'  (gleich  nach  dem  Hereinziehen  wieder  zu  schliessonde)  < leffnung 
im  Laden  des  dunklen  Zimmers  hinaushält. 

Unter  den  in  der  Natur  vorkommenden  Körpern,  welche  durch  Inso- 
lation leuchtend  werden,  sind  vor  Allen  die  oben  genannten,  auch  durch 
Erwärmung  leuchtend  werdenden  Varietäten  von  Diamant  und  Flussspath 
zu  nennen.  Eine  mit  schön  grünem  Lichte  phosphorescirende  Varietät  von 
Flussspath  ist  unter  dem  Namen  Chlorophan  bekannt. 

Keiner  der  durch  Insolation  phosphorescirenden  Körper  zeigt  aber  die 
Erscheinung  schöner,  als  die  sogenannten  künstlichen  Leuchtsteine, 
deren  Bereitung  Becquerel  in  der  erwähnten  Abhandlung  ausführlich 
bespricht.  Diese  künstlichen  Leuchtsteine  sind  Verbindungen  von  Schwe- 
fel mit  dem  metallischen  Bestandtheil  einer  der  drei  alkalischen  Erden,  also 
Schwefelcnlcium,  Sch wefelstrontium  oder  Schwcfelbarium. 

Diese  Verbindungen  müssen,  wenn  sie  phosphorescirend  sein  sollen, 
auf  trockuem  Wege  und  unter  dem  Einfluss  hoher  Temperatur  her- 
gestellt sein.  Man  kann  zu  ihrer  Darstellung  drei  verschiedene  Methoden 
anwenden. 

1)  Die  kaustische  Erde  oder  ihr  kohlensaures  Salz  wird  mit  Schwefel  ge- 
mengt in  einem  Tiegel  geglüht.  Hierher  gehört  also  Canton’s  Leucht- 
stein, welcher  durch  Glühen  von  Austerschalen  mit  Schwefel  erhalten 
wird. 

2)  Der  Schwefel  kann  bei  dieser  Operation  durch  eine  Schwefel  Ver- 
bindung, etwa  durch  Schwefelantimon  oder  Bealgar  ersetzt  werden;  so 
erhält  man  den  Osann 'sehen  Lenchtstein  durch  Glühen  von  Austerscha- 
len mit  Bealgar. 

3)  Erhält  man  den  Lenchtstein  durch  lteduction  der  schwefelsauren 
Erde,  also  des  Gypses,  des  Baryts  oder  des  Strontians  mittelst 
Kohle.  In  diese  Kategorie  gehört  der  aus  Schwerspath  dargestellte 
Bologneser  Leuchtstein. 

Um  gute  Leuchtsteine  von  Schwefelcnlcium  darzustcllcn,  muss 
die  Masse  ungefähr  '/*  Stunde  lang  einer  Temperatur  von  8t)U  his  000°  C. 
ausgesetzt  werden.  DieBariumphosphore  bedürfen  einer  noch  höheren 
Temperatur,  während  für  die  Strontianphosphoro  eine  weit  niedrigere 
Temperatur  genügt. 

Die  Farbe,  mit  welcher  die  künstlichen  Phosphore  leuchten,  hängt 
von  der  Bereituugsweise  ab. 

So  strahlt  z.  B.  der  Bologneser  Lcuchtstcin  (Schwerspath  mit 
Kohle  geglüht)  ein  orangefarbenes  Licht  aus,  wahrend  man  einen 
grünlich  leuchtenden  Phosphor  erhält,  wenn  man  gefüllte  schwefelsaure 
Baryterd o mit  Kohle  glüht. 

Wenn  man  Aetzkalk  mit  Schwefel  glüht,  so  erhält  man  einen  roth- 
gelb  strahlenden  Phosphor,  wenn  der  Aetzkalk  von  isländischem  Kalk- 
spath,  einen  grün  leuchtenden,  wenn  er  vom  Arragonit  stammt. 

Wenn  man  Aetzkalk,  welcher  aus  Arragonit  erhalten  worden  ist.  in 
Salpetersäure  löst,  aus  der  Lösung  mittelst  kohlensauren  Ammoniaks  koh- 
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lensauren  Kalk  fallt  und  diesen  dann  mit  Schwefel  glüht , so  erhält  man 
einen  sehr  schön  grün  leuchtenden  Phosphor;  wenn  man  dagegen  die 
Lösung  des  salpetersauren  Kalks  dadurch  herstellt,  dass  man  die  Salpeter- 
säure direct  auf  den  Arragonit  einwirken  lässt,  im  Uebrigen  aber  ganz  auf 
die  eben  angegebene  Weise  verfahrt,  so  erhält  man  einen  rothgelb  oder 
violett  leuchtenden  Phosphor. 

Durch  Einwirkung  von  Schwefel  auf  kaustische  Strontianerde  erhält 
man  einen  gelb  leuchtenden  Phosphor,  wenn  die  Temperatur,  welcher  das 
Gemenge  nusgesetzt  war,  unter  500° C.  geblieben,  dagegen  einen  violett 
leuchtenden,  wenn  sie  über  500° C.  gestiegen  war. 

Die  Reduction  des  schwefelsauren  Strontians  durch  Kohle  liefert 
einen  blau  leuchtenden  Phosphor;  ebenso  die  Einwirkung  des  Schwefels 
auf  kohlensauren  Strontinn. 

Auf  die  gehörige  Weise  bereitet,  sind  die  eben  genannten  Substan- 
zen so  stark  phospborescirend,  dass  sie  im  Dunkeln  herrlich  leuchten, 
wenn  sie  auch  nur  kurze  Zeit  dem  diffusen  Tageslicht,  selbst  bei  bedeck- 
tem Himmel,  ausgesetzt  waren.  In  feuchter  Luft  verlieren  sie  aber  all- 
mälig  ihre  phosphorescirendo  Eigenschaft,  weshalb  man  sie  alsbald 
nach  ihrer  Präparation  in  Glasröhren  einschmelzen  muss. 

Um  die  durch  elektrisches  Licht  hervorgebrachten  Phänomone  der 
Phosphorescenz  zu  studiren,  verdünnte  Becquerol  die  Luft  in  einer  2 bis  3 
Centimcter  weiten,  und  40  bis  50  Centimeter  langen  Glasröhre,  in  der  sich 
die  phosphorescirenden  Substanzen  befanden.  An  den  Enden  der  Röhre 
sind  die  Platindrähte  A and  J>  Fig.  711  cingeschmolzcn.  Das  ausgezo- 
gene Röhrchen  C dient,  um  die  Röhre  mittelst  einer  Luftpumpe  zu  eva- 
cuiren  und  alsdann  zuzuschmelzcn.  Lässt  man  im  Dunkeln  durcli  den 

Fig.  711 


luftleeren  Raum  der  horizontal  gehaltenen  Röhre  den  Entladungsfunkcn 
einer  Leydener  Flasche,  oder  den  continuirlichen  Funkenstrom  der  Fickt ri- 
sirmaschine,  oder  endlich  den  Funkenstrom  des  Ru  hm  kor  ff1  sehen  In- 
ductionsapparatos  hindurch  gehen,  so  leuchtet  die  eingcBchmolzene  Sub- 
stanz noch  eine  Zeitlang  nach  dem  Aufhören  der  elektrischen  Entladung. 

Die  Farbe,  welche  die  künstlichen  Phosphore  ausstrahlen,  ändert  sich 
mit  der  Temperatur,  welche  sie  während  der  Insolation  besitzen.  Am 
auffallendsten  zeigt  sich  dies  beim  Schwefelstrontium,  welches  durch  Ein- 
wirkung des  Schwefels  auf  Strontianerde  bei  einer  über  500  bis  600°  C. 
gehenden  Temperatur  dargestellt  wurde.  Das  ausgestrablte  Licht  ist  bei 
gewöhnlicher  Temperatur  violett,  es  wird  dunkel  violett  bei  — 20°. 
hellblau  bei  -f-  40°,  bläulich  grün  bei  -j-  70°,  grünlich  gelb  bei 
100°  und  rothgelb  von  schwacher  Leuchtkraft  hoi  200°C. 
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21)5  Dauer  der  Phosphorescenz.  Zwischen  der  Intensität  der 
Phosphorescenz  und  ihrer  Dauer  findet  keinerlei  Beziehung  statt.  Der 
insolirte  Arragonit  strahlt  im  Dunkeln  ein  lebhaft  grünes  Licht  aus,  wel- 
ches aber  schon  nach  20  Secunden  vollständig  erloschen  ist,  während  die 
schwächere  Phosphorescenz  des  t'hlorophans  oft  nach  einer  Stunde  noch 
wahrnehmbar  ist. 

Din  Phosphorescenz  der  insolirten  künstlichen  Leuchtsteine  ist  selbst 
nach  einigen  Stunden  noch  wahrnehmbar. 

Die  meisten  Mineralien  und  Salze  zeigen  die  Erscheinung  der  Phos- 
phorescenz nur  wenige  Secunden,  höchstens  einige  Minuten  nach  dem  Auf- 
hören der  Insolation,  und  selbst  während  dieser  kurzen  Zeit  bei  der  ge- 
wöhnlichen Beobachtungsweise  nur  so  schwnch,  dass  sie  nur  wahrgenom- 
men  werden  kann,  wenn  man  mindestens  V«  Stunde  iin  Dunkeln  zuge- 
bracht, und  dadurch  die  Netzhaut  zur  Wahrnehmung  der  schwächsten 
Lichteindrücke  fähig  gemacht  hat. 

Um  die  Erscheinungen  der  Phosphorescenz  auch  an  solchen  Körpern 
beobachten  zu  können,  bei  welchen  dieselbe  in  sehr  kurzer  Zeit  verschwin- 
det, hat  Becquerel  einen  sehr  sinnreichen  Apparat  construirt,  welchen 
er  das  Phosphoroskop  nennt,  und  dessenZweck  der  ist,  die  Zeit,  welche 
zwischen  den  Momenten  der  Insolation  und  der  Beobachtung  vergeht,  bis 
auf  Bruchtheile  einer  Secunde  abzukürzen. 

Eig.  712  stellt  Becquerel’s  Phosphoroskop  dar,  wie  es  von  Dubosq 
ausgeführt  wird.  A ist  eino  cylindrische  Büc1ibc  von  geschwärztem  Messing- 
blech. In  der  vorderen  ebenen  Gränzfläche  der  Büchse  befindet  sich  die 
Oeffhung  C,  welche  die  Form  eines  Kreisausschnittes  hat.  Eine  ganz 
gleiche  ( letfnung  befindet  sich  auf  der  Rückwand  der  Büchse,  der  Oeffnung 
C gerade  gegenüber.  Durch  die  Mitte  der  Büchse  geht  eine  drehbare 
Axe,  auf  welche  zwei  kreisförmige  Scheiben  II  H und  TT,  Fig.  713,  von 
Fig.  712. 


geschwärztem  Messingblech  befestigt  sind,  die  sich  im  Inneren  der  Büchse 
um  jene  Axe  drehen  lassen.  Jede  dieser  Scheiben  hat  vier  Oeffnungcn 
von  der  Form  der  Oeffnung  C in  der  vorderen  Platte  der  Büchse;  die 
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Oeffnungen  der  beiden  Scheiben  sind  aber  alternirend  gestellt,  so  dass  jede 
Oeffnung  der  einen  Scheibe  einer  vollen  F’artie  der  andern  entspricht. 

Die  Umdrehung  des  Scheibenpaares  wird  durch  Zahnräder  in  folgen- 
der Weise  vermittelt.  Das  durch  den  Handgriff  II  in  Bewegung  zu  set- 
zende Z.ahnrad  I)  greift  in  den  Trieb  F ein,  an  dessen  Axe  ein  zweites 
Zahnrad  I befestigt  ist.  Das  Zahnrad  / greift  aber  in  einen  zweiten 
Trieh  ein.  welcher  auf  der  Rückseite  der  Büchse  auf  der  centralen  Axe 
sitzt,  auf  welcher  die  beiden  im  Inneren  der  Büchse  rotirenden  Scheiben 
Ii  und  T befestigt  sind.  Jede  Umdrehung  des  Rades  I)  bewirkt  25  Um- 
drehungen der  Scheiben  R und  7'  um  ihre  Axe. 

Um  einen  Körper  im  Phosphoroskop  zu  untersuchen,  wird  derselbe 
mit  etwas  Wachs  in  das  Rähmchen  Fig.  714  befestigt,  und  dasselbe  mittelst 
’Kig.  714.  des  Knopfes  K von  oben  her  in  die  Büchse  A eingesetzt, 
so  dass  sich  das  Rähmchen  sammt  dem  darauf  befestig- 
ten, auf  seine  Phosphorescenz  zu  prüfenden  Körper 
zwischen  den  rotirenden  Scheiben  befindet. 

Das  ganze  Instrument  wird  endlich  mittelst  des  auf 
der  Rückwand  der  Büchse  aufgeschraubten  Rohres  Ii 
auf  diejenige  Röhre  (etwa  die  Beleuchtungsröhre  eines 
Sonnenmikroskope)  aufgeschoben , durch  welche  die  Sonnenstrahlen  in  das 
dunkle  Zimmer  cintreten. 

Du  sich  nun  aber  in  jedem  physikalischen  Cahinet  eine  Vorrichtung 
befindet,  um  eine  Axe  rasch  in  Rotation  zu  versetzen,  so  kann  man  die- 
selbe zur  Coustruction  des  Phosphoroskops  benutzen,  und  dadurch  das 
etwas  theure  Räderwerk  entbehrlich  machen,  wie  ich  es  hei  dem  sogleich 
zu  beschreibenden,  nach  dem  Princip  des  Becquerel’scben  Phosphoroskops 
coustruirten  Apparat  ausgeführt  habe. 

Fig.  715  zeigt  zwei  Scheiben,  A und  R,  welche,  wie  beim  Becque- 
rel’schen Phosphoroskop,  auf 
einer  und  derselben  Axe  in  un- 
veränderlicher gegenseitiger 
Stellung  ungefähr  1 Zoll  von 
einander  abstehend  befestigt 
sind.  Jede  dieser  Scheiben  ist 
gegen  den  Rand  hin  mit  sechs 
gleich  weit  von  einander  ab- 
stehenden Löchern  versehen, 
und  die  Scheiben  Bind  so  ge- 
gen einander  gestellt,  dass 
ein  von  dem  Mittelpunkt  ei- 
nes Loches  der  Scheibe  A auf 
die  Ebene  der  andern  Scheibe 
gefälltes  Perpendikel  die  Scheibe  R in  einem  Punkte  trifft,  welcher  in  der 
Mitte  zwischen  zwei  auf  einanderfolgenden  Löchern  liegt. 

Fig.  716  (a.  f.  S.)  zeigt,  jwie  dieses  Scheibenpaar  auf  einer  einfachen 
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RotatioDBvoi-richtuiig  (auch  die  Schwunginaschine  Fig.  311  Seite  254  Hesse 
sieh  dazu  verwenden)  angebracht  ist,  welche  auch  noch  zu  manchen  ande- 
ren Zwecken  gebraucht  wird,  z.  B.  für  die  auf  Seite  408  besprochenen 
Sironenschciben,  für  den  Newton’schen  Farbeukreisel  u.  s.  w. 

Diese  Vorrichtung  wird  nun  so  aufgestellt,  dass  die  Rotationsaxc  des 
Scheibenpaares  parallel  ist  mit  der  Richtung  CD,  Fig.  715,  der  durch  die 
Fig.  "Hi.  Fig.  717. 


Oeffnung  im  Laden  des  dunklen  Zimmers  eintretenden  Sonnenstrahlen  und 
dass  dieses  Strahlenbündcl  die  Scheibe  B an  einer  Stelle  ihres  Löcher- 
kreises trifft.  Ist  nun  das  Scheibenpaar  gerade  so  gestellt,  wie  Fig.  715 
zeigt,  so  tritt  das  Strahlenbündcl  durch  die  Oefftiung  1 der  Scheibe  B 
ein,  cs  trifft  aber  die  Scheibe  A an  einer  Stelle,  welche  in  der  Mitte  liegt, 
zwischen  den  Löchern  u und  /,  es  kann  also  nicht  in  ein  bei  D Iwfind- 
Iielies  Auge  gelangen. 

Wenn  die  Scheiben  in  der  Richtung  des  Pfeils  gedreht  werden,  so 
kommt  zunächst  das  Loch  a der  Scheibe  A in  den  Weg  der  einfallenden 
Strahlen  CD,  in  diesem  Moment  aber  wird  das  von  C herkommende 
Strahlenbündcl  durch  die  Scheibe  B aufgefangen,  während  es  wieder  von 
der  Scheibe  A aufgefangen  wird,  wenn  das  Strahlenbündel  durch  das 
Loch  2 der  Scheibe  B hindurchgeht  u.  s.  w.  So  wird  also  ein  von  C 
herkommendes  Strahlenbündel  nie  direct  in  ein  bei  D befindliches  Auge 
gelangen  können,  wie  auch  das  Scheibenpaar  um  seine  Axe  gedreht  wer- 
den mag. 

Befindet  sich  nun  in  der  Richtung  der  Linie  CD  zwischen  den 
beiden  Scheiben  bei  n ein  durchscheinender  oder  durchsichtiger  Körper, 
etwa  eine  Platte  Kalkspath,  ein  Stückchen  Glas  u.  s.  w. , so  wird  derselbe 
in  dem  Moment  bestrahlt,  in  welchem  gerade  ein  Loch  der  Scheibe  B die 
Linie  CD  passirt,  dagegen  wird  er  dem  Blicke  des  in  T)  befindlichen 
Auges  zugänglich  in  dem  Momente,  in  welchem  gerade  ein  Loch  der 
Scheibe  A vor  H vorübergeht. 
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Ist  die  Umdrehungsgeschwindigkeit  gross  genug,  so  sieht  man 
den  Körper«  in  einem  eigentümlichen  Lichte  strahlen,  denn 
unter  diesen  Umständen  ist  das  Zeitintervall  zwischen  den  Momenten,  in 
welchen  er  bestrahlt,  und  den  Momenten,  in  welchen  er  beschaut  wird, 
sehr  klein.  Er  beträgt  '/u  der  Umlaufszeit  der  Scheiben , wenn  jede 
Scheibe  6 Löcher  hat,  und  da  man  mit  Hülfe  der  Vorrichtung  Eig.  710 
es  leicht  dahin  bringen  kann,  dass  die  Scheiben  50  Umdrehungen  in  der 
Secunde  machen,  so  vergeht  für  diesen  Fall  zwischen  Insolation  und  Beob- 
achtung nur  eine  Zeit  von  '/ooo  Secunde. 

Fig.  717  stellt  die  Vorrichtung,  mittelst  deren  die  zu  untersuchenden 
Körper  zwischen  den  rotirenden  Scheiben  gehalten  werden,  in  '/?  der  natür- 
lichen Grösse  dar.  Der  Metallstab  a,  von  welchem  Fig.  717  nur  dns  obere 
Ende  zeigt,  ist  an  dns  hölzerne  Gestell  angeschraubt,  wie  man  Fig.  710 
sieht,  in  welcher  übrigens  der  obere  Theil  des  Trägers  in  zu  kleinem  Maass- 
stalie  erscheint,  als  dass  man  hier  seine  Einrichtung  erkennen  könnte. 

Um  möglichst  gute  Effecte  zu  erhalten,  muss  man  das  einfallende 
Bündel  Sonnenstrahlen  durch  eine  Linse  auf  den  Körper  « concentriren 
und  alles  störende  Licht  möglichst  abhalten. 

Bei  dem  Becquerel’schen  Phosphoroskop  ist.  dies  dadurch  erreicht, 
dass  das  rotirende  Scheibenpaar  in  einer  geschwärzten  Büchse  enthalten 
ist;  bei  der  in  Fig.  710  dargestellten  Vorrichtung  habe  ich  diesen  Zweck 
durch  folgende  Anordnung  zu  erreichen  gesucht. 

* In  den  Laden  des  dunklen  Zimmers  ist  das  Beleuchtungsrohr  Jt. 
Fig.  717  a.,  eines  Sonnenmikroskops  eingeschraubt  und  der  Ilotationsapparat 
so  aufgestellt,  dass  das  Scheibenpaar  dicht  vor  der  vorderen  Linse  des 
Beleuchtungsrohres  rotirt.  (Um  bei  der  in  Fig.  71 1 a.  angedeuteten  Auf- 
stellung den  Apparat  bequem  umdrehen  zu  können,  müsste  die  Kurbel, 

durch  welche  die  Umdrehung  bewirkt  wird, 
nicht  auf  derselben  Seite  des  grossen  Hades 
angebracht  sein , auf  welcher  sich  die  durch- 
löcherten Scheiben  befinden , wie  es  Fig.  7 1 li 
darstellt,  sondern  auf  der  entgegengesetzten 
Seite.)  Vor  den  rotirenden  Scheiben  A und  Ti 
wird  aber  noch  ein  beiderseits  geschwärzter 
Schirm  S aufgestellt,  welcher  nur  eine  einzige 
Oeffnung  hat,  deren  Mittelpunkt  in  die  \er- 
längerung  des  Rohres  11  fallt,  und  welche 
nur  wenig  grösser  ist  als  eines  der  Löcher  in  den  rotirenden  Scheiben. 
Durch  diese  Oeffnung  im  Schirm  S schaut  der  Beobachter  aus  einer  Ent- 
fernung von  mehreren  Schritten  hindurch. 

Im  Phosphoroskop  sieht  man  eine  grosse  Menge  von  Körpern  leuch- 
ten , welche  nach  der  gewöhnlichen  Beoliachtungsweise  keine  Spur  von 
Phosphorescenz  zeigen,  weil  eben  bei  ihnen  die  Dauer  der  Phosphorescenz 
nur  eine  sehr  kurze  ist. 

Schon  bei  geringer  Umdrehungsgeschwindigkeit  sieht  man  den  Kalk- 
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spatli  im  Phosphoroskop  mit  orangenfarbenem  Lichte  strahlen,  während 
der  Arragonit  ein  grünliches  Licht  gieht. 

Glas,  namentlich  bleihaltiges  Gl  a s,  leuchtet  mit  grünlichem  Licht. 
Besonders  schöne  Effecte  geben  uranhaltige  Substanzen,  wie  U ran- 
glas, und  Krystalle  von  salpetersaurem  Urunoxyd.  Die  letzteren  wer- 
den im  Phosphoroskup  mit  lebhaft  grünem  Lichte  sichtbar,  wenn  die  Um- 
drehungsgeschwindigkeit der  Art  ist,  dass  die  Beschauung  '/so  bis  */js 
Secunde  nach  der  Bestrahlung  statttindet,  das  Maximum  des  Effectes  tritt 
aber  ein,  wenn  dieses  Intervall  '/seo  bis  '/»n»  Secunde  beträgt. 

Thonerde  in  Gestalt  von  Korund,  Saphir  oder  llubin  strahlt 
im  Phosphoroskop  mit  einem  sehr  lebhaften  und  reinen  rothen  Lichte.  Die- 
selbe Karbe  zeigt  l honerde,  welche  vor  dem  Knallgasgebläse  geschmolzen 
worden  ist,  sowie  Thonerde,  welche  aus  der  Lösung  eines  Thonerdesalzes 
niedergeschlagen  und  längere  Zeit  bei  hoher  Temperatur  calciuirt  worden 
ist.  Um  das  letztere  Präparat  in  dem  Phosphoroskop  zu  beobachten,  be- 
festigt man  das  Pulver  auf  einem  Gliuimerblatt. 

Auch  verschiedene  thonerdelialtige  Mineralien,  wie  Spinell,  Di- 
sthen,  und  in  geringerem  Grade  Topas,  leuchten  im  Phosphoroskop  mit 
rothem  Licht. 

■266  Farbe  des  erregenden  und  des  ausgestrahlten  Lichtes. 

Vergleicht  man  die  Farbe  der  Strahlen,  welche  die  I’hosphorescenz  zu 
erregen  im  Stande  sind,  mit  der  Farbe  derjenigen,  welche  der  Körper  im 
Dunkeln  ausstrahlt,  so  findet  man  ähnliche  Beziehungen,  wie  wir  sie  bei 
der  Fluorescenz  kennen  lernten.  Im  Allgemeinen  ist  die  Farbe  des 
ausgestrahlten  Lichtes  verschieden  von  der  des  erregenden.  Bei  der  I’hos- 
phorescenz wie  bei  der  Fluorescenz  sind  vorzugsweise  die  blauen,  violetten 
und  ultravioletten  Strahlen  die  erregenden,  während  das  Licht,  mit  welchem 
der  phosphorescirende  Körper  im  Dunkeln  leuchtet,  aus  Strahlen  von  gerin- 
gerer Brechbarkeit  besteht. 

Um  genauer  zu  untersuchen,  welche  Theile  des  Spectrums  erregend 
auf  die  künstlichen  Phosphore  wirken,  wandte  Becquerel  folgendes  Ver- 
fahren an:  Die  phosphorescirende  Snbsta nz  wird  in  Pulverform  dargestellt, 
und  mit  Hülfe  eines  feinen  Siebes  über  ein  Blatt  Papier  ausgestreut,  welches 
mit  einer  dünnen  Schicht  von  arabischem  Gummi  überstrichen  ist.  Nachdem 
das  Blatt  vollständig  getrocknet  ist,  hat  man  eine  mit.  einer  phosphoresci- 
renden  Substanz  überzogene  Fläche,  welche  man  einem  nach  der  durch 
Fig.  075  auf  Seite  593  erläuterten  Methode  erzeugten  Spectrum  aussetzen 
kann.  Das  Spectrum,  mit  welchem  Becquerel  experimentirte,  war  5 bis  6 
Mm.  hoch,  während  sein  sichtbarer  Theil  eine  Länge  von  4 bis  5 Cm.  hatte. 

Auf  diese  Weise  ergeben  sich  unter  andern  folgende  interessante  Resultate. 

Ein  rotli  und  ein  blau  leuchtendes  Schwefelstrontium  sowie  ein  gelb 
leuchtendes  Schwefelbarium  wurden  nur  im  ultravioletten  Theile  des 
Spectrums  phosphorescirend.  Der  ganze  sichtbare  Theil  des  Spectrums 
wirkte  nicht  erregend  auf  diese  Substanzen. 
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Kin  grün  leuchtendes  Schwefelcalcium  wurde  phosphorescirend  in  dein 
Theil  des  Spectrums,  welcher  zwischen  die  Fraun  h ofe  r’schen  Linien 
( i und  II  lallt,  und  dann  wieder  im  ultravioletten  Theil  des  Spectrums  durch 
die  Partie,  welche  zwischen  den  duuklen  Linien  jV/und  Q (siehe  Tab.  IV.)  liegt. 
Die  Partie  zwischen  II  und  M brachte  fast  keine  erregende  Wirkung  hervor. 

Ein  besonders  interessantes  Präparat  ist  ein  schön  grün  phospho- 
rescirendes  Schwefelstrontium,  welches  durch  Einwirkung  von  Schwefel  uuf 
kohlensuuren  Strontian  erhalten  wurde.  Flächenhaft  ausgebreitet,  zeigt  es 
zwei  Maxima  phosphorescirender  Erregung,  eines  zwischen  /'  und  II,  das 
andere  zwischen  L und  I* . während  zwischen  II  und  L keine  Phospho- 
rescenz  merklich  ist.  Wenn  dieses  Präparat  so  dargestellt  ist,  dass  es  im 
diffusen  Tageslicht  schwefelgelb  erscheint,  so  ist  es  aber  nicht  allein  phos- 
phorescirend,  sondern  mit  der  gleichen  Farbe  auch  fluorescirend,  und 
zwar  nicht  allein  au  denselben  Stellen  des  Spectrums,  in  welchen  es  phos- 
phorescirt,  sondern  auch,  wenngleich  weit  schwächer,  zwischen  II  und  L. 
Mit  der  Insolation  hört  aber  die  Lichtemission  zwischen  //  und  L auf, 
während  sie  an  den  beiden  anderen  bezeichneten  Stellen  noch  eine  /eit 
lang  fortdauert. 

Mau  findet  also  so  mannigfache  Beziehungen  und  Analogien  zwi- 
schen Phosphorescenz  und  Fluoresceuz,  dass  man  zu  dem  Schlüsse 
berechtigt  ist,  die  Fluoresceuz  sei  ein  Phosphoresciren , welches  schon 
während  der  Insulation  wahrnehmbar  ist,  aber  sehr  rasch  nach  dem  Auf- 
hören der  Insolation  verschwindet.  Umgekehrt  kann  man  die  Phosphore- 
scenz  als  eine  die  Insolation  noch  lange  überdauernde  Fluoresceuz  bezeichnen. 

Im  Sinne  der  später  ausführlicher  zu  besprechenden  Undulatious- 
theorie  des  Lichtes  kann  man  die  Erscheinungen  der  Fluoresceuz  und  der 
Phosphorescenz  ungefähr  in  folgender  Weise  erklären. 

Die  Lichtstrahlen  werden  nach  der  Undulationstheorie  durch  die  Vi- 
brationen des  Aethers  fortgepttanzt , welcher  nicht  nur  die  Himmelsräume, 
sondern  auch  die  Zwischenräume  zwischen  den  Atomen  der  ponderabeln 
Körper  erfüllt.  Wenn  nun  die  Lichtstrahlen  (Aethervibrationen),  welche 
einen  Körper  treffen,  nicht  allein  den  in  ihnen  enthaltenen  Aether,  sondern 
auch  seine  pondprabeln  Atome  in  Oscillation  versetzt,  so  wird  er  selbst- 
leuchtend, wenn  die  Oscillationsgeschwindigkeit  nicht  unter  eine  gewisse 
Grünze  (die  Oscillationsgeschwindigkeit  der  rotheu  Strahlen)  herabsiukt. 
Der  Körper  ist  fluorescirend,  wenn  die  Vibration  seiner  ponderabeln 
Atome  mit  der  Einwirkung  der  erregenden  Lichtstrahlen  aufhört;  er  ist 
phosphorescii  eud,  wenn  die  Vibration  seiner  Körperatome  nach  dem 
Aufhören  der  Insolation  noch  eine  Zeit  lang  fortdauert. 

Wenn  durch  die  einen  Körper  treffenden  Aethervibrationen  auch  seine 
ponderabeln  Atome  in  Vibration  versetzt  werden,  so  muss  dies  nothwendig 
eine  Verminderung  der  Oscillationsgeschwindigkeit  zur  Folge  haben , wo- 
durch die  bei  der  Phosphorescenz  wie  bei  der  Fluoresceuz  stattfindende  Um- 
wandlung der  rascher  oscillirenden  brechbareren  Strahlen  des  auffallenden 
Lichtes  in  langsamer  vibrirende,  weniger  brechbare,  ihre  Erklärung  finden. 
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‘2ti7  Einfluss  des  Lichtes  auf  chemische  Verbindungen  und 
Zersetzungen.  Zwischen  den  Erscheinungen  der  Fluorescenz  und  den 
chemischen  Wirkungen  des  Lichtes  linden  so  vielfache  Beziehungen  statt, 
dass  die  Besprechung  der  letzteren  am  zweckmiissigsten  gerade  nach  den 
die  Fluorescenz  behandelnden  Paragraphen  ihre  Stelle  findet. 

Bei  gewöhnlicher  Temperatur  verbinden  sich  im  Dunklen  Chlorgas 
und  Wasserstoffgas  nicht  mit  einander;  sobald  man  aber  dem  Lichte  den 
Zutritt  gestattet,  geht  die  Verbindung  vor  sich,  und  zwar  langsam  im  Ta- 
geslichte, unter  Explosion  ira  Sonnenlichte.  — Das  in  Wasser  absorbirte 
Chlorgas  entzieht  nur  unter  Einwirkung  des  Lichtes  dem  Wasser  allmiilig 
den  Wasserstoff;  Phosphor,  welcher  in  Wasser  aufbewahrt  wird,  verwan- 
delt sich  im  Sonnenlichte  in  rothes  Phosphoroxyd.  — Concentrirtc  Salpe- 
tersäure zersetzt  sich  am  Lichte  schon  bei  gewöhnlicher  Temperatur  zum 
Theil  in  Sauerstoff  und  Untersalpetersäure;  das  weisse  Chlorsilber  wird 
durch  das  Licht  geschwärzt,  was  eine  Folge  seiner  Zersetzung  ist,  indem 
das  Chlor  entweicht  und  das  Silber  metallisch  (reducirt)  in  fein  vertheil- 
tein  Zustande  zurückbleibt.  Es  sind  hier  nur  einige  der  auffallendsten 
Beispiele  angeführt,  um  den  Einfluss  des  Lichtes  auf  chemische  Verbindun- 
gen und  Zersetzungen  nachzuweisen;  cs  finden  sich  solcher  Beispiele  noch 
viele  in  allen  Lehrbüchern  der  Chemie. 

Sehr  auffallend  ist  der  Einfluss  des  Lichtes  auf  die  Zersetzung  orga- 
nischer Substanzen;  es  befördert  nämlich  die  Vereinigung  des  Sauerstoffs 
der  Atmosphäre  mit  dem  Kohlenstoff  und  dem  Wasserstoff  der  organischen 
Körper;  daher  kommt  denn  auch  das  Bleichen  vegetabilischer  Farbstoffe 
im  Lichte,  namentlich  im  Sonnenlichte,  die  gelbe  Färbung  des  Terpentin- 
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öls,  die  grüne  Färbung  des  gelben  Guajaks,  wenn  eine  weingeistige  Lösung 
desselben,  auf  Papier  gestrichen,  dem  Lichte  nusgesetzt  wird  u.  s.  w. 

Zum  Gedeihen  der  lebenden  Pflanzen  ist  das  Licht  durchaus  nüthig. 

Im  Dunklen  ist  eine  kräftige  Entwickelung  derselben  unmöglich,  sie  erhal- 
ten hier  bald  ein  verkümmertes  Ansehen,  Plätter  und  Illüthen  bleiben  blass. 
Pflanzen,  die  in  Zimmern  gezogen  werden,  wachsen  bekanntlich  immer  nach 
den  Fenstern  hin. 

Die  grünen  Theile  der  Pflanzen  absorbiren  Kohlensäure  aus  der  Luft; 
diese  Kohlensäure  wird  zerlegt,  der  Kohlenstoff  bleibt  als  Hestandtheil  der 
Pflanze  zurück,  während  der  Sauerstoff  wieder  in  die  Atmosphäre  nusge- 
haucht wird.  Diese  Zersetzung  der  Kohlensäure  und  das  Aushauchen  von 
Sauerstoff  in  die  Luft  findet  aber  nur  unter  dem  Einflüsse  des  Lich- 
tes statt.  Man  kann  sich  leicht  davon  überzeugen,  wenn  mau  einen 
frischen  grünen  Zweig  unter  eine  mit  kohlensäurehaltigem  Wasser  gefüllte 
Glasglocke  bringt;  im  Lichte  entwickeln  sich  zahlreiche  Gasblasen  an  den 
Illättern,  die  in  den  oberen  Thcil  der  (Gasglocke  aufsteigen ; das  hier  ge- 
sammelte Gas  ist  Sauerstoffgas.  Diese  (iasentwickelung  findet  im  Dunklen 
nicht  statt,  sie  hört  auf,  sobald  dem  Wasser  ulle  freie  Kohlensäure  ent- 
zogen worden  ist. 

Im  Allgemeinen  ist  die  chemische  Wirkung  der  blauen  und  violetten 
Strahlen  ungleich  stärker  als  die  der  rothen. 

PhotOgTaphie.  Schon  Wedgwood  kam  auf  den  Gedanken,  die  268 
Schwärzung  des  (’hlorsilbers  zu  benutzen,  um  die  Bilder  der  Camera  obscura 
zu  fixiren,  und  in  der  Tbat  stellte  Davy  mittelst  eines  Sonnenmikroskops 
die  Bilder  kleiner  Gegenstände  auf  Chlorsilberpapier  dar ; sie  wurden  aber 
bald  durch  die  fortdauernde  Einwirkung  des  lichtes  auf  das  Chlorsilber 
wieder  vernichtet.  Niepce  brachte  es  in  der  Kunst,  solche  Lichtbil- 
der zu  fixiren,  schon  weiter;  allein  erst  Daguerre  fand  nach  vielen 
mühsamen  Versuchen  ein  Verfahren,  welches  in  dieser  Hinsicht  fast  Un- 
glaubliches leistet. 

Das  Material , auf  welchem  die  Daguerre 'sehen  Lichtbilder 
dargestellst  werden,  ist  eine  plattirte,  d.  h.  eiue  mit  einer  dünnen  Silber- 
schicht überzogene  Kupferplatte.  Nachdem  sie  gehörig  gereinigt  worden 
ist,  wird  sie  auf  eine  viereckige  Porzellanschale  gelegt,  welche  eine  wässe- 
rige Lösung  von  Chlorjod  enthält,  und  hier  so  lange  den  Dämpfen  des 
Jods  ausgesetzt,  bis  sieh  eine  goldgelbe  oder  violette  Schicht  von  Jodsilber 
auf  der  Platte  gebildet  hat.  Nun  wird  die  Platte,  vor  jeder  fremden  Ein- 
wirkung des  Lichtes  geschützt,  genau  an  der  Stelle  in  die  Camera  obscura 
eingesetzt,  an  welcher  ein  scharfes  Bild  des  abzubildenden  Gegenstandes 
entsteht.  Nach  einiger  Zeit,  deren  Dauer  von  mannigfachen  Umständen 
abhängt,  wird  die  Platte  aus  der  Camera  obscura  weggenommeu.  Man 
siebt  jetzt  noch  keine  Spur  eines  Bildes;  dasselbe  tritt  aber  alsbald  hervor, 
wenn  man  sie  Quecksilberdämpfen  aussetzt.  Sobald  das  Bild  hinlänglich 
ausgeprägt  ist,  wird  die  Platte  in  eine  Lösung  von  untersehwefligsaurem 
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Natron  gelegt,  wodurch  der  Ueberzug  von  Jodsilber  aufgelost  und  so  eine 
fernere  Einwirkuug  des  Lichtes  unmöglich  gemacht  wird. 

An  den  Stellen  der  jodirten  Platte,  auf  welche  die  hellen  Partien  des 
Bildes  der  Camera  obscura  gefallen  waren , hat  das  Licht  schon  eine  Ein- 
wirkung hervorgebracht,  bevor  dieselbe  dem  Auge  sichtbar  wird;  dieje- 
nigen Stellen  der  Platte  nämlich,  welche  dem  Lichte  am  meisten  ausgesetzt 
waren,  haben  die  Eigenschaft  erhalten,  Quecksilberdämpfe  zu  condensiren; 
hier  schlügt  sich  also  Quecksilber  in  unendlich  feinen  Perlchen  nieder, 
während  da,  wo  das  Licht  nicht  eingewirkt  hat,  kein  solcher  Niederschlag 
stattfindet.  Nachdem  nun  an  den  letzteren  Stellen  das  völlig  unveränderte 
Silberjodid  abgewaschen  worden  ist,  hat  man  an  den  hellen  Partien  des 
Bildes  den  feinen  Quecksilberstaub,  da,  wo  das  Licht  nicht  eingewirkt  hat, 
den  glanzenden  Silberspiegel;  und  wenn  man  die  Platte  so  hält,  dass  dei 
Spiegel  solche  Strahlen  in  das  Auge  rcflectirt,  welche  von  dunklen  Gegen- 
ständen kommen,  so  bildet  dieser  Silberspiegel  den  dunklen  Grund,  auf 
welchem  die  hellen  Partien  durch  das  von  den  Quecksilberkügelchen  nach 
allen  Seiten  hin  zerstreute  Licht  hervortreten. 

Wenn  mau  die  Platte  länger  in  der  Camera  obscura  lässt , so  wird 
die  Wirkung  des  Lichtes  auf  der  jodirten  Platte  ohne  Weiteres  sichtbar, 
indem  das  Jodsilber  da  geschwärzt  wird,  wo  das  Licht  am  kräftigsten 
wirkt;  das  auf  diese  Weise  entstehende  Bild  ist  ein  negatives,  d.  h. 
den  hellen  Stellen  des  Gegenstandes  entsprechen  die  dunklen  Stellen  des 
Bildes,  und  umgekehrt. 

Wenn  man  die  Platte  solange  in  der  Camera  obscura  gelassen  lmt, 
dass  die  Lichtwirkung  auf  derselben  sichtbar  wird,  so  ist  der  zur  Erzeu- 
gung eineB  Daguerre’schcn  Bildes  geeignete  Moment  schon  vorüber. 

Das  zuerst  von  Talbot  in  Anwendung  gebrachte  Verfahren,  welches 
man  vorzugsweise  mit  dem  Namen  der  Photographie  bezeichnet,  zer- 
fällt in  zwei  Tlieile:  1)  die  Herstellung  eines  negativen  Bildes,  d.  h. 
eines  solchen,  bei  welchem  die  hellen  Partien  des  Gegenstandes  dunkel 
erscheinen  und  umgekehrt.  Von  diesem  negativen  Bilde  wird  dann  2)  eine 
positive  Copie  gemacht,  in  welcher  die  Licht-  und  Schattenverhältnisse 
denen  des  Gegenstandes  entsprechen.  * 

Das  negative  Bild,  welches  ursprünglich  auf  Papier  gemacht  wurde, 
wird  gegenwärtig  fast  allgemein  auf  Glas  dargestellt,  und  zwar  auf  fol- 
gende Weise:  die  Glasplatte  wird  mit  Coli  odium  übergossen,  welchem 
eine  bestimmte  Quantität  Alkohol  zugesetzt  und  in  welchem  etwas  Jodkalium 
aufgelöst  ist.  Nachdem  die  Collodiumschicht  gleichförmig  über  die  Platte 
ausgebreitet  ist,  lässt  man  das  Ueberfiüssige  ablaufen  und  taucht  dann  die 
Platte  in  ein  sogenanntes  Silberbad,  d.  h.  in  eine  wässerige  Losung  von 
salpetersaurem  Silber. 

Das  salpetersaure  Silber  durehdringt  nun  die  Collodiumschicht,  und 
mit  Jodkalium  in  Berührung  kommend,  bildet  sich  Jodsilber,  welches  nebst 
einem  UeberBchuss  von  salpetersaurem  Silber  durch  die  ganze  Collodium- 
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schiebt  gleichförmig  vertheilt  ist  und  welches  eigentlich  die  empfindliche 
Schicht  bildet 

Eb  verstellt  sich  von  selbst,  dass  diese  Operation  in  einem  dunklen, 
nur  von  einer  Kerzo  erleuchteten  Zimmer  vorgenommen  werden  muss, 
weil  unter  dem  Einfluss  des  Tageslichtes  das  neu  gebildete  Jodsilber  so- 
gleich geschwärzt  werden  würde. 

Die  so  präparirte  Platte  wird  nun  in  die  Camera  obscura  gesetzt,  aber 
schon  nach  kurzer  Zeit  herausgenommen,  ehe  noch  durch  das  Lieht  direct 
eine  Reduction  des  .Jodsilbers  bewirkt  worden,  ehe  also  noch  das  negative 
Bild  sichtbar  geworden  ist.  An  den  Stellen,  wo  das  Licht  eingewirkt  hat, 
ist  aber  nun  das  Jodsilber  leichter  reducirbar,  als  an  solchen  Stellen,  wo 
das  Licht  nicht  einwirkte,  so  dass,  wenn  man  nun  auf  die  aus  der  Camera 
obscura  herausgenommene  Platte  eino  reducirende  Flüssigkeit  giesst,  wozu 
man  gewöhnlich  Py rogallus-Säure  wählt,  an  den  dem  Lichte  aus- 
gesetzt  gewesenen  Stellen  rasch  eine  lteduction  des  Silbers,  also  eine 
Schwärzung  erfolgt,  während  an  den  nicht  vom  Lichte  getroffenen  Stellen 
die  empfindliche  Schicht  unverändert  bleibt. 

Ist  auf  diese  Weise  das  negative  Bild  hervorgerufen,  so  müssen  die 
empfindlichsten  Substanzen  aus  der  Collodiumschicht  entfernt  werden,  weil 
sonst  nach  kurzer  Zeit  unter  Einwirkung  des  Tageslichtes  die  ganze  Col- 
lodiumschicht schwarz  werden  würde.  Es  geschieht  dies  dadurch,  dass  man 
die  Platte  mit  einer  Lösung  von  unterschwefligsaurem  Natron  übergiesst  und 
dann  mit  Wasser  abwäscht,  wodurch,  wie  man  sagt,  das  Bild  fixirt  wird. 

Zur  Darstellung  der  positiven  Bilder  wendet  man  ein  mit  Chlorsil- 
ber imprügnirtes  Papier  an,  welches  in  folgender  Weise  präparirt  w'ird : 
Ein  Blatt  Papier  wird  mit  der  einen  Seite  auf  eine  Kochsalzlösung  gelegt, 
und,  nachdem  es  ganz  durchfeuchtet  ist,  zwischen  Fliesspapier  etwas  ge- 
trocknet; alsdann  wird  das  Papierblatt  (im  dunklen  Zimmer)  mit  derselben 
Seite,  welche  auf  der  Kochsalzlösung  gelegen  hatte,  auf  eine  Lösung  von 
salpetersaurem  Silberoxyd  gelegt;  es  bildet  sich  nun  Chlorsilber,  wel- 
ches die  leichtempfindliche  Substanz  des  photographischen  Papieres  ist 
(Näheres  in  der  2.  Auflage  von  Erick’B  physikalischer  Technik). 

Auf  dem  Chlorsilberpapier  wird  nun  das  positive  Bild  auf  folgende 
Weise  erzeugt. 

Das  negative  Glasbild  wird  in  einen  vom  mit  einer  Glasplatte  ver- 
sehenen Rahmen  (den  Copirrahmen)  gelegt,  darauf  das  Chlorsilber- 
papier (mit  seiner  prnparirten  Seite)  und  hinter  dieses  dann  ein  schwar- 
zes Tuch,  und  nachdem  Alles  durch  eine  von  hinten  her  angepresste 
Rückwand  gehörig  gegen  Verschiebung  gesichert  ist,  wird  der  Copirrah- 
men so  den  Sonnenstrahlen  ausgesetzt , dass  dieselben  durch  die  hellen 
Stellen  des  negativen  Bildes  hindurch  auf  das  Chlorsilberpapier  fallen  und 
hier  eine  Schwärzung  hervorbringeu.  Ist  auf  diese  Weise  das  positive 
Bild  auf  dem  Papier  liergestcllt,  so  muss,  um  das  vollständige  Schwarz- 
werden desselben  zn  verhindern,  das  noch  nnzersetzte  Chlorsilber  aus  dem 
Papiere  ausgewaschen  werden,  was  dadurch  geschieht,  dass  man  das  Bild 
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eine  Zeitlang  in  eine  Auflösung  von  unterschwefligsaurem  Natron  und  dann 
in  reines  Wasser  legt,  wodurch  dann  nun  uuch  das  positive  Bild  fixirt  ist. 

269  Ungleichheit  der  chemischen  Wirkungen  verschie- 
denfarbiger Strahlen.  Nicht  alle  Strahlen  des  weissen  Sonnen-  und 
Tageslichtes  bringen  gleich  starke  chemische  Wirkungen  hervor,  unter 
einem  rothen  Glase  verbinden  sich  Wasserstoffgas  und  Chlorgas  nicht, 
wohl  aber  unter  einem  blauen  oder  violetten  Glase  und  im  weissen  Lichte; 
Chlorsilber  wird  im  blauen  und  violetten , aber  fast  gar  nicht  im  rothen 
Lichte  geschwärzt.  Berard  hat  die  chemische  Wirkung  der  verschie- 
denen prismatischen  Farben  selbst  untersucht.  Er  fiess  die  mittelst  eines 
Heliostats  in  ein  dunkles  Zimmer  geworfenen  Sonnenstrahlen  auf  ein 
I'risma  fallen  und  fing  da»  so  erzeugte  Spectrum  auf  einem  mit  Chlorsilber 
iiuprügnirten  Papier  auf;  da  das  Spectrum  unverrückt  blieb,  so  konnte  eine 
und  dieselbe  Farbe  längere  Zeit  auf  dieselbe  Stelle  des  Chlorsilberpapiers 
wirken.  Er  fand  auf  diese  Weise,  dass  die  chemischen  Wirkungen  am 
violetten  Ende  des  Spectrums  am  stärksten  sind  und  sich  selbst  noch  über 
die  Grunzen  des  sichtbaren  Spectrums  hinaus  erstrecken,  wie  dies  auch 
früher  schon  Bitter  und  Wollaston  gefunden . hatten.  Die  blauen 
Strahlen  brachten  schon  eine  weit  schwächere  Wirkung  hervor,  die  rothen 
Strahlen  wirkten  so  gut  wie  gar  nicht.  Um  diesen  Unterschied  recht 
auffallend  zu  machen,  concentrirte  er  durch  eine  Linse  alle  Stralilen.vom 
Grün  bis  zum  äussersten  Violett,  durch  eine  zweite  Linse  aber  den  übrigen 
Theil  des  Spectrums,  also  einen  Theil  der  grünen,  die  gelben  und  die 
rothen  Strahlen.  Im  Vareinigungspunkto  der  gelben  und  rothen  Strahlen 
wurde  das  Chlorsilberpapier  selbst  nach  zweistündiger  Einwirkung  kaum 
merklich  verändert,  obgleich  hier  das  Licht  blendend  hell  war,  während 
in  dem  weit  lichtschwächereu  Vereinigspunkte  der  blauen  und  violetten 
Strahlen  das  Chlorsilber  schon  in  10  Minuten  geschwärzt  wurde.  Es  geht 
daraus  auch  hervor,  dass  die  chemischen  Wirkungen  des  Lichtes  nicht 
bloss  von  der  gleichzeitig  entwickelten  Wärme  abhüngen  können. 

Wir  sehen  also  hier  eine  vollkommene  Analogie  zwischen  den  che- 
mischen Wirkungen  des  Lichtes  und  derFIuorescenz;  hier  wie  dort  sind  die 
brechbareren  Strahlen  die  wirksameren;  hier  wie  dort  geht  die  Wirkung 
noch  über  die  violette  Gränze  des  Spectrums  hinaus.  Es  ist  demnach,  uni 
die  Lage  der  dunklen  Linien  im  ultravioletten  Theile  des  Spectrums  zu 
ermitteln , gewiss  das  Zweckmässigste,  das  Spectrum  zu  daguerreotvpiren 
oder  zu  photographiren.  Um  dies  auszuführen,  erzeugt  man  nach  der  auf 
Seite  593  angegebenen  Weise  ein  Spectrum,  welches,  auf  einem  Schirm 
aufgefangen,  die  Frau  nhofer’schen  Linien  möglichst  deutlich  zeigt,  und 
bringt  dann  die  präparirte  Platte  an  die  Stelle  dieses  Schirmes,  um  das 
negative  Bild  zu  erzeugen. 

Als  v.  Babo  und  ich  bei  Anwendung  eines  Flintglasprismas  und 
einer  Glaslinse  das  negative  Bild  bei  einer  Lichteinwirkung  von  1 Se- 
cunde  herstellten,  ging  die  Wirkung  kaum  über  die  Linien  G und  11  hinaus, 
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so  dass  von  L noch  keine  Spur  erschien;  dagegen  waren  zwischen  G 
und  H alle  I.inien  scharf  und  deutlich  sichtbar.  Man  sieht  daraus,  dass 
die  dunkelblauen  und  violetten  Strahlen  zwischen  Cf  und  H die  photo- 
graphisch wirksamsten  sind.  — Erst  bei  einer  Lichteinwirkung  von  15 
Secunden  ging  die  Lichtwirkung  etwas  über  die  von  Stokes  mit  N be- 
zeiehnete  Liniengruppe  hinaus;  allein  nun  war  die  ganze  Partie  zwischen 
Cf  und  II  ganz  hell  und  alle  Linien  vollkommen  verschwunden,  selbst  die 
Linien  II  erschienen  bedeutend  angefressen. 

Um  ein  möglichst  weit  über  das  Violett  hinaUsgehendes  Spectrum 
zu  erhalten,  muss  man  statt  der  Glasapparate  ein  Prisma  und  eine  Linse 
von  Quarz  anwenden;  bei  einer  16  Secunden  lang  dauernden  Lichteinwir- 
kung erhielt  ich  auf  diese  Weise  ein  photographirtes  Spectrum,  welches 
sich  bis  über  den  Streifen  II  (Tab.  IV)  hinaus  erstreckte. 

I)a  es  nun  aber  nach  den  obigen  Bemerkungen  unmöglich  ist,  ein 
direct  photographirtes  Spectrum  herzustellen,  in  welchem  alle  Streifen  von 
Cf  bis  li  gleich  deutlich  erscheinen,  so  habe  ich  mit  der  grössten  Genauig- 
keit in  grossem  Maassstabe  Linie  für  Linie  copirend  eine  getuschte  Zeich- 
nung des  Spectrums  hergestellt  und  von  dieser  ist  dann  Tab.  IV  eine  ver- 
kleinerte photographische  Copie.  In  dem  photographirten  Spectrum  Tab.  IV 
erscheinen  deshalb  auch  alle  dunklen  Linien  von  G bis  li  deutlich,  wäh- 
rend indem  direct photograpbirten  Spectrum  bei  kürzerer  Lichteinwirkung 
nur  die  Streifen  zwischen  Cf  und  II,  in  dem  Maasse  aber,  in  welchem  die 
Insolation  länger  dauert,  mich  und  nach  die  Partien  zwischen  II  und  J /, 
oder  die  zwischen  M und  0,  zwischen  0 und  Q oder  endlich  zwischen 
Q und  li  hervortreten. 

Von  Cf  aus  gegen  das  roihe  Ende  des  Spectrums  hin,  breitet  sich  die 
chemische  Wirkung  des  Lichtes  mit  zunehmender  Dauer  der  Insolation 
nur  sehr  wenig  aus.  Erst  bei  einer  Lichteinwirkung  von  30  Secunden 
dehnte  sich  das  photographirte  Spectrum  bis  1'  aus. 

Während  also  die  Strahlen,  welche  zwischen  die  Frnunhofer’scheu 
Linien  Cf  und  II  fallen,  die  kräftigsten  chemischen  Wirkungen  hervor- 
bringen, ist,  wenigstens  für  das  gewöhnliche  Collodium,  die  Wirkung  selbst 
der  blauen  Strahlen  zwischen  G und  F eine  sehr  schwache;  die  grünen, 
gelben  und  rotheh  Strahlen  nber  bringen  hier  gar  keine  photographische 
Wirkung  hervor. 

Bei  Anwendung  eines  mehr  bromhaltigen  Collodiums  wurde  die 
Ausdehnung  des  Spectrums  bis  zum  Streifen  F schon  bei  einer  Licht- 
einwirkung von  wenigen  Secunden  erreicht;  das  so  erhaltene  Bild  war 
rein  und  scharf. 

Es  geht  daraus  hervor,  daBS  verschiedene  chemische  Präparate  durch- 
aus kein  gleiches  Verhalten  gegen  die  verschiedenen  Partien  des  Spec- 
trums zeigen.  In  der  That  ist  es  mehreren  Physikern  gelungen.  Lichtbil- 
der des  Sonnenspectrums  auf  Daguerroty pplattcn  herzustelleu,  welche 
sich  fast  bis  zur  Gränze  des  Roth  erstrecken. 
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Vom  Auge  und  den  optischen  Instrumenten. 


0 Das  Gesichtsorgan.  Die  Empfindung  des  lichtes  und  der  Farbe 
rührt  von  einer  Affection  besonderer  Nerven  ber,  deren  feine  Enden  sich 
als  eine  Nervenhaut  ausbreiten.  Die  Empfindung  des  Dunklen  rührt  von 
einer  vollkommenen  Kühe  dieser  Nervenhaut  her,  jeder  lteiz  derselben 
bringt  aber  die  Empfindung  von  Helligkeit,  von  I.icht  hervor;  ganz  vorzüg- 
lich wird  dieser  Reiz  durch  die  Lichtstrahlen  hervorgebracht,  welche  die 
Körper  der  Aussenwelt  durch  das  Auge  auf  die  Nervenhaut,  die  Netzhaut, 
senden;  doch  ist  auch  die  Empfindung  von  Licht  und  Farbe  durch  andere 
Ursachen  ohne  Mitwirkung  der  von  aussen  kommenden  Lichtstrahlen  mög- 
lich, z.  B.  durch  den  Druck  des  Blutes  (Flimmern  vor  den  geschlossenen 
Augen).  Ein  äusserer  Druck  auf  das  geschlossene  Auge,  eine  elektrische 
Entladung  sind  ebenfalls  im  Stande,  Lichtempfindungen  hervorzubringen. 

Zum  Unterscheiden  äusserer  Gegenstände  durch  das  Gesicht  reicht  es 
nicht  hin,  dass  die  von  einem  Körper  ausgehenden  Lichtstrahlen  auf  die 
Nervenhuut  fallen,  es  sind  noch  lichtsondernde  Apparate  nöthig,  welche 
bewirken , dass  die  von  einem  leuchtenden  Punkte  ausgehenden  Strahlen 
nur  eine  bestimmte  Stelle  der  Nervenhaut  treffen , und  dass  von  dieser 
Stelle  die  von  anderen  Punkten  berkommenden  Lichtstrahlen  abgehalten 
werden;  auf  diese  Weise  sind  die  verschiedenen  Stellen  der  Netzhaut  ver- 
schieden afficirt,  und  dadurch  wird  eine  Unterscheidung  möglich.  Wo 
Solche  lichtsondernde  Apapurate  fehlen,  wie  dies  bei  vielen  niederen  Thier- 
clnssen  der  Fall  ist,  da  kann  kein  eigentliches  Sehen,  sondern  nur  eine 
Unterscheidung  von  Licht  und  Dunkel,  von  Tag  und  Nacht  stattfinden ; 
doch  sind  selbst  für  eine  solche  Lichtempfindung  noch  besondere  Nerven- 
apparote  nöthig. 

Nicht  bei  allen  Tliierclassen , bei  denen  ein  eigentliches  Sehen  statt- 
findet, sind  die  zur  Isolirung  der  Lichteindrücke  bestimmten  Vorrichtungen 
auf  dieselbe  Weise  eingerichtet;  man  unterscheidet  zwei  wesentliche  ver- 
schiedene Artem  von  Augen,  nämlich  1)  die  musivisch  zu  s am  me  n- 
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gesetzten  Augen  der  Insecten  und  Crustaceen,  und  2)  die  mit  Sammel- 
linsen versehenen  Augen  der  Wirbelthiere. 

Zusammengesetzte  Augen.  Erst  durch  die  clnssischen  Unter-  271 
Buchungen  Müll  er’s  ist  das  Wesen  der  musivisch  zusammengesetzten 
Augen  klar  gemacht  worden  (Physiologie  des  Gesichtssinnes  182G,  und 
Handbuch  der  Physiologie  des  Menschen  1837).  Auf  der  convexen  Nerven- 
liaut  steht  eine  grosso  Menge  durchsichtiger  Kegel  rechtwinklig  auf,  und 
nur  diejenigen  Strahlen  können  die  Iiasis  eines  solchen  Kegels  auf  der 
Nervenhaut  erreichen,  die  in  der  Richtung  der  Axe  dieses  Kegels  einfallen. 
Alles  seitlich  einfallendo  Licht  wird  absorbirt,  weil  die  Seitenwinde  der  Ke- 
gel mit  einem  dunkelfarbigen  Pigmente  bekleidet  sind.  In  Fig.  719  sei  fff 
ein  Durchschnitt  der  convexen  Nervenhaut  mit 
den  darauf  sitzenden  durchsichtigen  Cylindcm, 
so  ist  es  klar,  dass  die  von  dem  leuchtenden 
Punkte  A ausgehenden  Strahlen  nur  in  cb,  der 
Basis  des  abgestumpften  Kegels  ab  cd,  die  Ner- 
venhaut treffen  können ; schon  die  Basis  der 
beiden  neben  abcd  liegenden  Kegel  wird  nicht 
mehr  durch  die  von  A ausgehenden  Strahlen 
getroffen;  ein  leuchtender  Punkt  IV  sendet  seine 
Strahlen  wieder  an  eine  andere  Stelle  der  Netz- 
haut u.  s.  w.  Auf  die  Basis  eines  solchen  durch- 
sichtigen Kegels  wird  natürlich  alles  Licht  wir- 
ken, welches  von  Punkten  herkommt,  die  in 
der  Verlängerung  des  Kegels  liegen,  und  die  Lichteindriicke  von  allen 
Punkten,  welche  Licht  auf  die  Basis  desselben  Kegels  senden,  werden  sich 
auch  vermischen,  und  somit  sieht  man  leicht  ein,  dass  die  Deutlichkeit  des 
Bildes  auf  der  Nervenhaut  um  so  grösser  sein  wird,  je  grösser  die  Anzahl 
der  Kegel  ist.  Sehr  treffend  charakterisirt  Müller  das  Sehen  solcher 
Augen,  indem  er  sagt:  „Die  Darstellung  des  Bildes  in  mehreren  tausenden 
gesonderten  Punkten,  wovon  jeder  Punkt  einem  I'eldehen  der  Aussenwelt 
entspricht,  gleicht  einer  Mosaik,  und  man  kann  sich  aus  einer  kunstreichen 
Mosaik  die  beste  Vorstellung  von  dem  Bilde  machen,  welches  die  Geschöpfe, 
die  eines  solchen  Organs  theilhaftig  sind,  von  der  Aussenwelt  erhalten 
werden.“ 

Die  Grösse  des  Sehfeldes  solcher  Augen  hangt  natürlich  von  dem 
Winkel,  den  die  Axen  der  äussersten  Kegel  mit  einander  machen,  also  von 
der  Wölbung  der  Augen,  ab.  Die  durchsichtige  Haut,  welche  das  ganze 
Auge  nach  aussen  hin  bedeckt,  die  Hornhaut,  ist  gewöhnlich  inFacetten 
abgetheilt , und  jode  einzelne  Facette  entspricht  einem  der  eben  bespro- 
chenen durchsichtigen  Kegel.  Die  Zahl  der  Facetten  eines  solchen  Auges 
ist  in  der  Regel  sehr  gross;  ein  einziges  Auge  enthält  oft  12  bis  20  Tau- 
send solcher  Faeetten. 

Nicht  alle  Insecten  haben  solche  musivisch  zusammengesetzte  Augen, 


Fig.  719. 
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die  Spinnen  z.  B.  haben  einfache  linsenhaltige  Augen,  welche  ganz  so  gebaut 
sind  wie  die  Augen  der  Wirbelthiere ; ja  es  giebt  viele  Insecten,  welche 
ausser  den  musivisch  zusammengesetzten  auch  noch  einfache  linsenhaltige 
Augen  haben,  doch  lässt  der  Bau  derselben,  so  wie  auch  ihre  Stellung  ver- 
inuthen,  dass  sie  nur  zum  Sehen  der  allernächsten  Gegenstände  bestimmt 
sind. 


Einfache  Augen  mit  Sammellinsen.  Auf  der  Netzhaut  der 
mit  Colleetivlinsen  versehenen  Augen  entsteht  das  Bild  ganz  auf  dieselbe 
Weise,  wie  die  Sammelbilder  der  gewöhnliehen  Linsen;  die  von  einem 
I'unkte  des  Gegenstandes  ausgehenden  Strahlen,  welche  die  Vorderfläche 
des  Auges  trefleu,  werden  nämlich  durch  die  durchsichtigen  Medien  des 
Auges  nach  einem  Tunkte  der  Netzhaut  hin  gebrochen.  Fig.  720  soll 

den  horizontalen  Durch- 
schnitt eines  menschli- 
chen Auges  bei  zweima- 
liger Vergrösserung  dar- 
stellen. Der  ganze  Aug- 
apfel ist  von  einer  festen, 
harten  Haut  umgeben, 
welche  nur  auf  der  Vor- 
derseite durchsichtig  ist, 
dieser  durchsichtige  Theil 
wird  die  Hornhaut 
(cornea),  der  weisse  un- 
durchsichtige Theil  die 
harte  Haut  (titnicascle- 
rotica)  genannt;  die 
durchsichtige  Hornhaut 
ist  stärker  gewölbt  als 
der  übrige  Theil  des  Aug- 
apfels. Hinter  der  Horn- 
haut liegt  die  farbige  Regenbogenhaut  bsb's'  ( i>7s ),  welche  fast  eben  ist. 
ln  der  Mitte  der  Regenbogenhaut  bei  ss'  befindet  sich  eine  kreisförmige 
Oeffnung,  welche  von  voru  gesehen  vollkommen  schwarz  (das  Schwarze  im 
Auge)  erscheint;  diese  Oefinung  führt  den  Namen  der  Pupille.  Hinter 
der  Iris  und  der  Pupille  befindet  sich  die  Krvstalllinse;  sie  ist  in  einer 
durchsichtigen  Kapsel  enthalten,  durch  welche  sie  auch  an  der  äusseren 
Hülle  des  Auges  befestigt  ist.  Neuere  Untersuchungen  haben  gezeigt,  dass 
beim  lebenden  Auge  die  Iris  dicht  an  der  Linse  anliegt.  Zwischen 
der  Linse  und  der  Hornhaut  befindet  sich  eine  klare,  etwas  salzige  Flüssig- 
keit, die  wässerige  Feuchtigkeit  (hutnor  aqueus)',  der  ganze.  Raum 
hinter  der  Linse  ist  dagegen  mit  einer  durchsichtigen  gallertartigen  Sub- 
stanz, der  Glasfeuchtigkeit  oder  dem  Glaskörper  ( humor  vitreus ), 
ungefüllt.  Die  Krvstalllinse  selbst,  deren  Vorderseite  flacher  ist  als  die 


Fig.  720. 
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Hinterscite,  ist  starker  brechend  als  die  beiden  Flüssigkeiten,  zwischen 
denen  sie  sich  befindet;  sie  besteht  aus  übereinander  gelagerten  durchsich- 
tigen Schichten,  welche  sich  der  Kugelgestalt  um  so  mehr  niihern,  je  mehr 
mnn  ins  Innere  dringt. 

lieber  die  Sclerotica  ist  im  Inneren  des  Auges  die  Aderhaut  (tunica 
choroidea)  ausgebreitet,  und  über  dieser  endlich  liegt  die  Netzhaut  ( rctina ), 
welche  nur  eine  Ausbreitung  des  Sehnerven  n ist.  Die  Aderhaut,  welche 
die  ganze  innere  Höhlung  des  Auges  bekleidet,  ist  mit  einem  schwarzen 
I’igmcnt  überzogen;  diese  Schwärzung  ist  nöthig,  damit  nicht  durch  Re- 
flexionen im  Inneren  des  Auges  die  Reinheit  der  Rüder  gestört  wird.  Aus 
demselben  Grunde  werden  auch  dio  Fernröhre  innen  geschwärzt. 

Die  Lichtstrahlen,  welche  auf  das  Auge  fallen,  treflen  entweder  auf 
den  vorderen  Theil  der  Sclerotica,  das  Weisso  im  Auge,  und  werden 
unregelmässig  nach  allen  Seiten  zerstreut;  oder  sie  dringen  durch  dio 
Hornhaut  in  das  Auge  ein;  die  äusseren  der  durch  die  Hornhaut  einge- 
drungenen Strahlen  fallen  auf  die  Iris  und  werden  nach  allen  Seiten  hin 
unregelmässig  zerstreut,  wodurch  die  Farbe  der  Regenbogenhaut  sichtbar 
wird.  Die  centralen  Strahlen  endlich  fallen  durch  die  Pupille  auf  die 
Linse  und  werden  durch  dieselbe  nach  der  Rctina  hin  gebrochen,  und  zwar 
so,  dass  die  von  einem  Punkte  eines  äusseren  Gegenstandes  ausgehenden 
Strahlen,  welche  durch  die  Pupille  gehen,  in  einem  Punkte  auf  der  Netz- 
haut wieder  vereinigt  werden.  So  entsteht  auf  der  Netzhaut  ein 
verkehrtes  verkleinertes  Bild  der  vor  dem  Auge  befindlichen 
Gegenstände. 

Man  kann  sich  leicht  durch  den  Versuch  an  einem  etwas  grossen 
Thierauge,  etwa  an  einem  Ochsen -oder  Pferdeauge,  von  der  Existenz  dieses 
Fig.  721.  Netzhautbildchens  überzeugen;  man 

braucht  nur  oben  bei  b,  Fig.  721, 
ein  viereckiges  Loch  in  die  Sclero- 
tica zu  schneiden  und  alles  Undurch- 
sichtige vregzunehmen , um  durch 
diese  Oeffnung-  auf  die  Netzhaut 
sehen  zu  können.  Damit  das  Auge 
möglichst  seine  Form  behalte,  legt 
man  es  in  die  halbkugelfürmige  Höh- 
lung eines  Statifs,  wie  es  dio  Figur 
zeigt  — Meist  quillt  die  Glasfeuch- 
tigkeit aus  der  Oeffnung  ab  hervor 
und  verhindert,  weil  sie  nicht  mit 
ebener  Fläche  begränzt  ist,  dass  man 
die  Netzhautbildchen  deutlich  sehen 
kann.  Diesen  Uebelstond  vermeidet 
man  dadurch,  datB  man  ein  Glas- 
plättchen auf  die  Oeffnung  legt.  — 
Das  Bild  der  Gegenstände,  auf  welche 
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d»B  Auge  gerichtet  ist,  sieht  man  bei  diesem  Versuche  verkehrt  auf  der 
Netzhaut.  Leicht  lässt  sieh  auch  das  Bild  auf  der  Netzhaut  weisssüchtiger 
Thiere,  z.  B.  weisser  Kaninchen,  zeigen,  bei  welchen  der  schwarze  Ueber- 
zug  der  Aderhaut  feldt,  während  zugleich  der  hintere  Theil  der  Sclerotica 
durchscheinend  ist.  An  solchen  Augen  sieht  man  die  Netzhautbilder 
ohne  weitere  Präparation. 

Bei  den  meisten  numerischen  Bestimmungen  über  den  Gang  der  Licht- 
strahlen im  Auge  kann  man  ohne  merkliche  Fehler  statt  der  drei  durch- 
sichtigen Medien  des  Auges  ein  einziges  substituiren,  dessen  Vorderfläche 
gleichfalls  eine  sphärisch  convexe  Krümmung  hat,  und  welches  man  mit 
dem  Namen  des  redueirten  Auges  bezeichnet.  Ist  der  Breehungsexpo- 
nent  des  redueirten  Auges  gleich  dem  der  Glasfeuchtigkeit,  nämlich  1,34, 
so  müssen  wir,  wie  Listing  nachgewiesen  hat  (Wagner’s  Handwörter- 
buch der  Physiologie  Bd.  IV,  S.  495),  den  Krümmungshalbmesser  der  vor- 
deren Fläche  st,  Fig.  722,  gleich  5,1"""  und  die  Entfernung  des  Krüm- 

Fig.  722. 


A 


U 


mungsmittelpunktes  C von  der  Mitte  N der  Netzhaut  gleich  15"””  anneh- 
men, wenn  das  redueirte  Auge  die  Bilder  auf  der  Netzhaut  auf  dieselbe 
Weise  entwerfen  soll  wie  das  wirkliche  menschliche  Auge. 

Der  Scheitelpunkt  der  Cornea  des  menschlichen  Auge«,  deren  Krüm- 
mungshalbmesser 8""”  beträgt  , liegt  um  2,3"'"’  weiter  von  der  Netzhaut 
weg,  als  der  Scheitelpunkt  der  Vorderfläche  des  redueirten  Auges,  wie  dies 
auch  in  Fig.  722  angedeutet  ist. 

Es  ist  klar,  dass  die  Axen  aller  Strahlenbündel,  welche  von  einein 
Punkte  des  Gegenstandes  A B ausgehend  durch  das  redueirte  Auge  wieder 
in  den  entsprechenden  Punkten  des  Bildes  ab  auf  der  Netzhaut  vereinigt 
werden,  durch  den  Krümmungsmittelpnnkt  C der  Vorderfläche  st  gehen 
müssen.  In  C kreuzen  sich  also  die  Axen  aller  in  das  Auge  eindringen- 
den  St  rahlenbündel,  weshalb  Volkmann  diesen  Punkt  den  Kreuzungs- 
punkt nennt.  Listing  nennt  ihn  den  Knotenpunkt. 

In  Fig.  720  ist  die  Stelle  des  wirklichen  Auges,  auf  welche  derKreu- 
znng8punkt  fällt,  durch  1;  bezeichnet;  der  Knotenpunkt  liegt  nlso  nahe  vor 
der  Hinterflüche  der  Krystalllinse. 

3 Deutliches  Sehen  in  verschiedenen  Entfernungen.  W ir 

haben  oben  schon  gesehen,  dasR  das  Bild  einer  Linse  seine  Lage  ändert, 
wenn  der  Gegenstand  genähert  oder  entfernt  wird;  das  Bild  entfernt  sich 
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nämlich  um  so  mehr  von  der  Linse,  jo  näher  der  Gegenstand  heranrückt. 

I*a  nun  das  Auge  ganz  so  wirkt  wie  eine  Linse,  da  wir  die  Gegen- 
stände nur  dann  scharf  sehen  können,  wenn  die  Vereinigung« punkte  der 
gebrochenen  Strahlen  genau  auf  die  Netzhaut  fallen , wenn  also  auf  der 
Netzhaut  ein  scharfes  liild  entsteht,  so  sollte  man  meinen,  dass  wir  nur 
in  einer  bestimmten  Entfernung  die  Gegenstände  deutlich  sehen  könnten ; 
doch  zeigt  die  Erfahrung  das  Gegentheil;  ein  normales  Ange  kann  alle 
Gegenstände  deutlich  sehen , die  mehr  als  8 Zoll  weit  entfernt  sind , das 
Auge  muss  also  offenbar  die  Fähigkeit  haben,  sich  den  verschiedenen  Ent- 
fernungen zu  acconunodiren. 

Alan  kann  dies  auch  durch  einen  ganz  einfachen  Versuch  darthun: 

Man  mache  auf  eine  durchsichtige  Glastafel  einen  kleinen  schwarzen  Fleck 
und  halte  die  Tafel  10  bis  12  Zoll  weit  vom  Auge,  so  kann  man  willkür- 
lich den  Fleck,  oder  durch  die  Glastafel  hindurch  die  entfernteren  Gegen- 
stände deutlich  sehen.  Sieht  man  die  entfernten  Gegenstände  deutlich, 
so  erscheint  der  Fleck  neblig  und  unbestimmt,  umgekehrt  aber  erscheinen 
die  fernen  Gegenstände  verwaschen,  wenn  man  den  Fleck  deutlich  sieht. 

Wenn  der  Vereinigungspunkt  der  von  einem  leuchtenden  Punkte  aus- 
gehenden Strahlen  vor  oder  hinter  der  Netzhaut  liegt,  so  wird  auf  der 
Netzhaut  statt  des  hellen  Punktes  ein  kleiner  Zerstreuungskreis  gebildet, 
und  dies  ist  die  Ursache,  warum  Gegenstände,  die  sich  in  einer  Entfernung 
befinden,  für  welche  das  Auge  nicht  gerade  accommodirt  ist,  undeutlich 
erscheinen.  Das  Accommodationsvermögen  hat  aber  seine  Gränzen, 
denn  wenn  die  Gegenstände  dem  Auge  gar  zu  nahe  gebracht  werden,  so  sind 
die  inneren  Veränderungen,  deren  das  Auge  fähig  ist,  nicht  mehr  hinrei- 
chend, um  zu  machen,  dass  dasTlild  auf  die  Netzhaut  fällt,  in  diesem  Falle 
liegen  die  Vereinigungspunktc  hinter  der  Netzhaut,  und  auf  der  Netzhaut 
selbst  bilden  sich  statt  des  scharfen  Bildes  Zerstreuungskreise  der  einzel- 
nen leuchtenden  Punkte,  so  dass  keine  scharfe  Unterscheidung  mehr  mög- 
lich ist.  Eine  Stecknadel  z.  B. , die  man  nur  1 bis  2 Zoll  weit  vom  Auge 
hält,  kann  man  nicht  deutlich  sehen. 

Man  hat  das  Accommodationsvermögen  des  Auges  aus  verschiedenen 
Ursachen  herzuleiten  versucht ; z.  B.  aus  einer  Veränderlichkeit  der  Krüm- 
mung der  Hornhaut,  ans  einer  Verschiebbarkeit  der  Linse  u.  s.  w.  In 
neuester  Zeit  hat  endlich  Gramer  diese  wichtige  Frage  durch  Beobach- 
tung der  Spiegelbihlchen  gelöst,  welche  die  Vorderfläche  und  die  Hin- 
terfläche der  Linse  von  einer  seitlich  vom  Auge  aufgestellten  Kerzen- 
flamme geben.  Es  ist  ihm  gelungen,  durch  diese  Methode  nachzuweisen, 
dass  beim  Nahesehen  die  vordere  Fläche  der  Krystalllinse  gewölbter 
und  dass  sie  zu  gleicher  Zeit  etwas  nach  vorn  geschoben  wird. 

Weite  des  deutlichen  Sehens,  Kurzsichtigkeit  und  274 
Fernsichtigkeit.  Für  ein  jedeR  Ange  giebt  es  eine  bestimmte  Ent- 
fernung, über  welche  hinaus  man  die  Gegenstände  dem  Auge  nicht  nähern 
darf,  wenn  man  sie  ohne  Anstrengung  noch  deutlich  sehen  will ; in  diese 
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Entfernung,  welche  die  Weite  des  deutlichen  Sehens  oder  auch  nur 
die  Sehweite  genannt  wird,  hält  man  unwillkürlich  beim  Lesen  ein  Buch, 
welches  mit  Lettern  von  gewöhnlicher  Grösse  gedruckt  ist.  Bringt  man  die 
Gegenstände  näher,  so  kann  man  sie  nur  mit  Anstrengung  deutlich  sehen, 
bei  noch  grösserer  Nähe  endlich  ist  gar  kein  deutliches  Sehen  mehr  möglich. 
Bei  einem  ganz  normalen  Auge  beträgt  die  Weite  des  deutlichen  Sehens 
8 bis  10  Zoll.  Ein  Auge,  dessen  Sehweite  geringer  ist,  nennt  man  kurz- 
sichtig, wenn  sie  aber  grösser  ist,  weitsichtig. 

Die  Undeutlichkeit  des  Sehens  ganz  naher  Gegenstände  rührt,  wie 
schon  erwähnt  wurde,  daher,  dnss  die  von  einem  Punkte  des  nahen  Gegen- 
standes ausgehenden  Strahlen  so  stark  divergiren,  dass  die  brechenden 
Medien  des  Auges  nicht  im  Stande  sind , sie  hinlänglich  convergent  zu 
machen,  um  ihre  Vereinigung  auf  der  Netzhaut  zu  bewirken. 

Der  von  einem  zu  nahe  gelegenen  Punkte  in  das  Auge  eintretende 
Strahlenkegel  convergirt  gegen  einen  hinter  der  Netzhaut  liegenden 
Punkt,  er  wird  also  von  der  Netzhaut  in  eintjin  Kreise  geschnitten,  wel- 
chen man  als  Zerstreuungskreis  bezeichnet. 

Man  mache  mit  einer  Stecknadel  ein  feines  Loch  in  ein  Kartenblatt 
und  halte  es  dicht  vor  das  Auge,  so  wird  man  durch  dasselbe  die  Lettern 
eines  ganz  nahe  gehaltenen  Buches  noch  ganz  deutlich,  und  zwar  bedeu- 
tend vergrössert  sehen , während  man  nach  Entfernung  des  Kartenblattes 
durchaus  keinen  Buchstaben  mehr  zu  erkennen  im  Stande  ist.  Der  Grund 
liegt  darin,  dass  von  einem  Punkte  des  ganz  nahen  Gegenstandes  aus  nur 
in  einer  einzigen  Richtung  durch  die  feine  Oeffnung  Strahlen  ins  Auge 
dringen  können,  und  diese  werden  auch  nur  in  einem  Punkte  die  Netz- 
haut treffen,  während  sich  auf  ihr  ein  Zerstreuungskreis  bildet,  wenn  das 
Kartenblatt  entfernt  ist. 

Durch  eine  feine  Oeffnung  in  einem  Kartenblatto,  welche  dicht  vors 
Auge  gehalten  wird,  sieht  man  begreiflicherweise  nahe  und  ferne  Gegen- 
stände gleich  scharf,  ohne  dass  das  Auge  nöthig  hätte,  sich  den  Entfer- 
nungen zu  accommodiren,  da  ja  ohnehin  die  von  einem  Punkte  des  Gegen- 
standes ausgehenden  Strahlen  auch  nur  in  einem  Punkte  die  Netzhaut 
treffen;  durch  eine  solche  Oeffnung  kann  man  deshalb  auch  zu  gleicher 
Zeit  nahe  und  ferne  Gegenstände  deutlich  sehen.  Es  fragt  sich  nun,  in 
welchem  Accommodationszustande  sich  das  Auge  beim  Sehen  durch  eine 
feine  Oeffnung  befindet?  Offenbar  in  dem  normalen  Zustande,  zu  dessen 
Erhaltung  gar  keine  Tliätigkeit  erfordert  wird;  das  Auge  befindet  sich  in 
dem  Zustande,  wie  es  dem  Sehen  von  Gegenständen,  die  sich  in  der  Weite 
des  deutlichen  Sehens  befinden,  entspricht. 

Hierher  gehört  auch  der  interessante  und  lehrreiche  Versuch  des 
Pater  Sclieiuer  (oculus  sive  fundamentuni  opticum  etc.  1C52).  Wenn 
man  in  ein  Kartenblatt  zwei  feine  Nadellöcher  macht,  deren  Entfernung 
von  einander  kleiner  sein  muss  als  der  Durchmesser  der  Pupille,  und  die 
Oeffnungen  dicht  vor  das  Auge  hält,  so  sieht  man  einen  kleinen  Gegenstand, 
etwa  eine  Stecknadel,  die  man  innerhalb  der  Sehweite  vor  die  Löcher  hält, 


Digitized  by  Google 


Weite  des  deutlichen  Sehens,  Kurzsichtigkeit  u.  s.  w.  6G9 

doppelt.  Von  dem  kleinen  Gegenstände  gelangen  nämlich  nur  zwei  ganz 
feine  Strahlenbündel  durch  die  beiden  Löcher  ins  Auge ; diese  beiden 
Strahlen  convergiren  aber  nach  einem  Punkte,  der  hinter  der  Netzhaut 
liegt,  sie  treffen  also  die  Netzhaut  in  zwei  verschiedenen  Punkten;  es  sind 
dies  zwei  isolirte  Punkte  des  Zerstreuungskreises,  welcher  auf  der  Iletina  ent- 
stehen würde,  wenn  man  die  übrigen  Strahlen  nicht  durch  das  Kartenhlatt 
auffinge. 

Wenn  man  den  kleinen  Gegenstand  mehr  und  mehr  entfernt,  so 
nähern  sich  die  Bilder,  weil  die  beiden  durch  die  Löcher  ins  Auge  fallen- 
den Strahlen  nun  weniger  divergiren  und  also  auch  nach  einem  Punkte 
hin  gebrochen  werden,  welcher  der  Iletina  näher  liegt.  Hat  man  den  Ge- 
genstand bis  auf  die  Weite  des  deutlichen  Sehens  vom  Auge  entfernt, 
so  fallen  die  beiden  Bilder  vollkommen  zusammen,  weil  ja  alle  Strahlen, 
die  von  einem  in  der  Weite  des  deutlichen  Sehens  befindlichen  Punkte 
ausgehen,  in  einem  Punkte  der  Netzhaut  vereinigt  werden. 

Wenn  ein  fernerer  Gegenstand  durch  die  beiden  Oeffnungen  betrachtet 
wird,  so  müssen  offenbar  die  von  ihm  ausgehenden,  durch  die  beiden  Löcher 
ins  Auge  gelangenden  Strahlen  schon  in  einem  Punkte  vor  der  Netz- 
haut Zusammentreffen,  da  ja  der  Accommodationszustand  des  Auges  sich 
nicht  ändert;  hinter  dem  Durchschnittepunkte  divergiren  aber  die  beiden 
Strahlen  wieder,  sie  trefTen  die  Netzhaut  in  zwei  verschiedenen  Punkten, 
mithin  wird  man  auch  fernere  Gegenstände  doppelt  sehen.  Durch  die 
beiden  kleinen  Oeffnungen  also  sieht  man  einen  Gegenstand 
nur  dann  einfach,  wenn  er  sich  in  der  Weite  des  deutlichen 
Sehens  befindet. 

Auf  den  Scheiuer’schen  Versuch  hat  man  Instrumente  gegründet, 
welche  zur  Ermittelung  der  Sehweite  dienen  sollen  und  den  Namen  Opto- 
meter führen.  Young’s  Optometer  besteht  aus  einem  gespannten  feinen 
Faden,  welcher  durch  die  kleinen  Löcher  betrachtet  wird.  (Näheres  über 
das  Optometer  im  Supplementhand.) 

Die  Kurzsichtigkeit  (Myopie)  und  die  Weitsichtigkeit  (Pres- 
byopie) sind  Fehler,  deren  Grund  wohl  am  richtigsten  in  einem  mangel- 
haften Accommodationsvermögen  zu  suchen  ist,  was  besonders  daraus  her- 
vorgeht, dass  die  Gewöhnung  einen  grossen  Einfluss  auf  diese  Fehler  aus- 
übt; Kurzsichtigkeit  entsteht  oft  dadurch,  dass  das  Sehen  in  der  Ferne 
vernachlässigt  wird,  und  Kinder,  welche  beim  Lesen  und  Schreiben  das 
Gesicht  zu  dicht  auf  das  Papier  halten,  werden  in  Folge  dessen  kurzsich- 
tig. Auch  dadurch,  dass  man  längere  Zeit  durch  ein  Mikroskop  sieht, 
wird  ein  sonst  gutes  Auge  vorübergehend  kurzsichtig,  ja  dieser  Zustand 
dauert  oft  mehrere  Stunden  lang  (Müller’s  Physiologie). 

Das  einfachste  Mittel,  die  Fernsichtigkeit  und  Kurzsichtigkeit  zu  ver- 
bessern, besteht,  wie  schon  bemerkt  wurde,  darin,  dass  man  eine  feine, 
etwa  in  ein  Kartenblatt  gemachte  Oeflhung  dicht  vor  das  Auge  hält.  Durch 
dieses  Mittel,  welches  schon  in  dem  bisher  Gesagten  seine  Erklärung  ge- 
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funden  hat,  wird  die  Schärfe  de8  Bildes  freilich  auf  Kosten  der  Helligkeit 
hergestellt. 

Ein  zweites  Mittel  sind  die  Brillengläser,  und  zwar  wendet  man  bei 
kurzsichtigen  Augen  Hohlgläser,  bei  femsichtigen  Convexgläser  an.  Bei 
einem  kurzsichtigen  Auge  fallen  die  Bilder  ferner  Gegenstände  vor  die 
Netzhaut,  und  das  Auge  bat  nicht  das  Vermögen,  sich  so  zu  aceommodiren, 
dass  sie  auf  die  Netzhaut  selbst  gebracht  würden;  man  verändert  deshalb 
das  Refractionsvermögen  des  Auges  durch  Vorgesetzte  Hohlgläser  in  der 
Weise,  dass  die  ins  Auge  gelangenden  Strahlen  stärker  divergiren,  und 
macht  dadurch  ihre  Vereinigung  auf  der  Netzhaut  möglich. 

Bei  fernsichtigen  Augen  fällt  das  Bild  naher  Gegenstände  hinter  die 
Netzhaut,  ohne  dass  das  Auge  im  Stande  ist,  sich  diesem  Kefractionsver- 
mögen  zu  aceommodiren;  inan  wendet  deshalb  Convexgläser  an,  um  die 
Strahlen  im  Auge  convergenter  zu  machen  und  dadurch  ihren  Vereini- 
gungspunkt, auf  die  Netzhaut  zu  bringen. 

Je  nachdem  ein  Auge  mehr  oder  weniger  kurzsichtig  oder  weitsichtig 
ist,  muss  man  stärkere  oder  schwächere  Linsen  anwenden;  man  wählt  die 
Gläser  so,  dass  die  Weite  des  deutlichen  Sehens,  welche  entweder  grösser 
oder  kleiner  ist  als  bei  einem  ganz  normalen  Auge,  durch  Mitwirkung  der 
Linsen  ebenfalls  8 bis  10  Zoll,  also  ebeu  so  gross  wird  als  bei  einem  gu- 
ten Auge. 

Hie  Kurzsichtigkeit  kommt  am  häufigsten  im  mittleren  Lebensalter, 
die  Fernsichtigkeit  aber  im  höheren  Alter  vor. 

75  Achromatismus  des  Auges.  Bei  gewöhnlichen  Linsen  fallen 
die  Brennpunkte  der  verschiedenen  farbigen  Strahlen  nicht  zusammen,  und 
daher  rühren  die  farbigen  Säume,  welche  man  an  den  Rändern  der  durch 
eine  gewöhnliche  Linse  betrachteten  Gegenstände  wahrnimmt,  namentlich, 
wenn  die  Oeffnung  der  Linsen  gross  ist  und  die  Gegenstände  sich  nicht 
in  der  Mitte  des  Gesichtsfeldes  befinden.  Wir  haben  auch  schon  oben  ge- 
sehen, wie  man  achromatische  Linsen,  d.  h.  solche  construiren  kann,  für 
welche  dieser  Fehler  aufgehoben  ist.  Unser  Auge  ist  nun  ebenfalls  ein 
nahezu  achromatisches  Instrument,  denn  wir  sehen  die  Gegenstände  ohne 
farbige  Säume. 

Da  der  Achromatismus  der  Linsen  durch  eine  Combination  verschie- 
dener brechender  Substanzen  von  ungleicher  zerstreuender  Kraft  hervor- 
gebracht wird,  so  lässt  sich  die  Möglichkeit  der  Achronmsie  des  Auges 
sehr  wohl  einsehen,  da  ja  ein  Lichtstrahl  auf  seinem  Wege  durchs  Auge 
der  Reihe  nach  drei  verschiedene  Media  zu  durchlaufen  hat,  welche  zu- 
sammen wie  eine  achromatische  Linse  wirken. 

Das  Auge  ist  jedoch  nicht  ganz  vollkommen  achromatisch,  denn  wir 
sehen  einen  Gegenstand  nur  dann  rein,  wenn  sich  das  Auge  der  Entfer- 
nung dieses  Gegenstandes  gehörig  accommodirt  hat.  Man  erblickt  z.  B. 
sehr  lebhafte  Farbensäume  an  einem  nahe  vor  dem  Auge  befindlichen  dun- 
klen Gegenstände,  wenn  man  an  ihm  vorbei  das  Auge  auf  ferne  Gegenstände 
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richtet  und  diese  deutlich  sieht;  wenn  man  z.  B.  in  ein  Kartenhlutt  ein 
Loch  von  etwa  1 Linie  Durchmesser  macht,  es  5 bis  6 Zoll  weit  vom  Auge 
halt  und  durch  dasselbe  nach  einem  fernen  Gegenstände  visirt,  so  erschei- 
nen die  Iiünder  der  Üeffnung  farbig. 

Beziehungen  zwischen  den  Empfindungen  des  Auges  ‘270 
und  der  Aussenwelt.  Der  Act  des  Sehens  beruht  lediglich  darauf, 
dass  die  Atfectionen  der  Nervenhaut  auf  eine  uns  freilich  unerklärliche 
Weise  zum  Bewusstsein  kommen.  Eigentlich  nehmen  wir  also  nur  einen 
bestimmten  Zustand,  eine  gewisse  Atfection  der  Netzhaut  wahr;  dass  wir 
aber  diese  Wahrnehmung  nach  aussen  verlegen,  dass  wir  die  Netzhautbil- 
der gleichsam  in  Anschauungen  der  Aussenwelt  verwandeln,  ist  Sache  eines 
unmittelbaren  Urtheils;  in  diesem  Urtheile  haben  wir  durch  fortwährende 
übereinstimmende  Erfahrungen  eine  solche  Sicherheit  erlangt,  dass  wir  die 
Netzhaut  gar  nicht  als  wahrnehmendes  Organ  empfinden,  dass  wir  die  un- 
mittelbaren Empfindungen  mit  dein  verwechseln,  was  nach  unserem  Ur- 
theile  die  Ursache  derselben  ist.  Diese  Substitution  des  Urtheils  für  die 
Empfindung  geschieht  ganz  unwillkürlich,  sie  ist  uns  so  zu  sagen  zur  an- 
deren Natur  geworden. 

Da  wir  überhaupt  für  die  Empfindung  auf  der  Netzhaut  eine  Vor- 
stellung der  Aussenwelt  setzen,  so  suhstituiren  wir  auch  für  jedes  Netz- 
lmutbild  einen  Gegenstand  ausser  uns.  Dass  wir  den  Gegenstand,  welcher 
einem  bestimmten  Netzhautbildchen  entspricht,  nach  einer  bestimmten 
Richtung  hin  suchen,  ist  aber  sicherlich  ebenso  das  Resultat  fortgesetzter 
conscquenter  Erfahrung,  wie  dus  nach  Aussen  Wirken  des  Gesichtssinnes 
überhaupt. 

Es  ist  oben  gezeigt  worden,  dass  von  den  äusseren  Gegenständen  auf 
der  Netzhaut  verkleinerte  und  verkehrte  Bilder  entstehen,  und  es  ist  des- 
halb die  Frage  anfgeworfen  worden,  warum  wir  nicht  alle  Dinge  verkehrt 
sehen?  Diese  Frage  findet  nun  in  den  eben  angestellten  Betrachtungen 
ihre  genügende  Antwort;  zu  dem  Bewusstsein,  dass  überhaupt  ein  Netz- 
hautbild existirt,  dass  ein  Bildchen  auf  dem  oberen  oder  unteren  Theile 
der  Netzhaut  liegt,  dass  es  sich  auf  der  rechten  oder  liuken  Seite  dersel- 
ben befindet,  gelangen  wir  erst  durch  optische  Untersuchungen;  die  Em- 
pfindung der  Nervenhaut  kommt  nicht  als  solche  zum  Bewusstsein,  sondern 
sie  wird  unwillkürlich  nach  einer  bestimmten  Richtung  nach  aussen  hin 
projicirt,  und  zwar  in  derjenigen  Richtung,  in  welcher  sich  die  Gegen- 
stände befinden,  welche  die  Netzhautbilder  veranlassen.  Nach  dieser  Rich- 
tung hin  finden  wir  aber  die  Gegenstände  auch  durch  andere  sinnliche 
Wahrnehmungen,  z.  B.  durch  den  Tastsinn,  es  besteht  also  zwischen  den 
verschiedenen  sinnlichen  Wahrnehmungen  in  Beziehung  auf  die  Orts- 
bestimmung die  vollkommenste  Harmonie;  wir  würden  die  Gegenstände  ver- 
kehrt sehen,  wenn  diese  Uebereinstimmung  nicht  stattfande. 

Mit  der  durch  das  Gesichtsorgan  vermittelten  Vorstellung  der  ausser 
uns  befindlichen  Dinge  verbinden  wir  auch  eine  Vorstellung  von  ihrer 
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Grösse  und  Entfernung.  Die  Bildchen  nuf  der  Netzhaut  liegen  neben  ein- 
ander, und  wenn  wir  die  entsprechenden  Gegenstände  nicht  als  unmittel- 
bar neben  einander,  sondern  auch  hinter  einander  befindlich  erkennen, 
kurz,  wenn  wir  uns  von  der  flächenhaften  Wahrnehmung  zu  einer  Vor- 
stellung der  Tiefe  des  Raumes  erheben,  so  ist  das  nicht  Sache  der  Empfin- 
dung, sondern  des  Urtheils.  Das  Kind  hat  noch  keine  Vorstellung  von 
den  Entfernungen,  es  greift  nach  dem  Monde,  wie  es  nach  Dingen  in  sei- 
ner Umgebung  greift.  Die  Vorstellung  von  der  Tiefe  des  Sehraums  er- 
halten wir  eist  dadurch,  dass  wir  uns  im  Raume  bewegen,  dass  Bich  die 
gegenseitige  Lage  der  Bilder  bei  dieser  Bewegung  ändert  und  dass  wir 
durch  unsere  eigene  Ortsveründcruug  einen  Begriff  von  der  Entfernung 
der  Gegenstände  bekommen. 

Die  scheinbare  Grösse  der  Gegenstände  hängt  von  der  Grösse  des 
Netzhautbildchens  ab.  Denken  wir  uns  von  den  beiden  Endpunkten  eines 
Netzhautbildchens  Linien  nach  den  entsprechenden  Endpunkten  des  Gegen- 
standes gezogen,  so  schneiden  sich  diese  Linien  im  Kreuzungspunkte  unter 
einem  Winkel,  den  man  den  Sehwiukel  nennt;  die  Grösse  dieses  Winkels 
ist  aber  der  Grösse  des  Nctzhautbildes  proportional;  man  kann  deshalb 
auch  sagen,  dass  die  scheinbare  Grösse  der  Gegenstände  von  der  Grösse 
des  Seh winkeis  abhängt,  unter  welchem  Bie  erscheinen.  Zwei  Gegenstände 

von  verschiedener  Grösse,  wie  Ali  und 
A'  If,  Fig.  723,  können  gleiche  schein- 
bare Grösse  haben,  wenn  ihre  Grösse 
ihrer  Entfernung  vom  Auge  propor- 
tional ist;  verschiedene  Gegenständ« 
also,  deren  Grösse  sich  verhält  wie 
1 : 2 : 3 u.  b.  w.,  werden  in  einfacher, 
doppelter,  dreifacher  Entfernung  un- 
ter gleich  grossem  Gesichtswinkel  erscheinen. 

Unser  Urtheil  über  die  wahre  Grösse  der  Gegenstände  und  ihre 
Entfernung  wird  erst  durch  fortgesetzte  Erfahrung  erlangt  und  kann 
durch  Uebung  einen  bewundernswürdigen  Grad  von  Sicherheit  erreichen. 

Zur  Schätzung  der  Entfernungen  bieten  uns  die  theilweise  bekannten 
Grössen  einzelner  (regenstünde,  die  grössere  oder  geringere  Menge  von 
Einzelheiten,  welche  wir  an  ihnen  zu  unterscheiden  im  Stande  sind,  einen 
wesentlichen  Anhaltspunkt.  Wenn  wir  auf  der  Landstrasse  einen  Menschen, 
ein  Pferd  u.  s.  w.  sehen,  so  können  wir  aus  der  annähernd  bekannten  wah- 
ren Grösse  in  Verbindung  mit  der  scheinbaren  Grösse,  unter  welchen  wir 
sie  eben  wnhrnehmen,  auf  ihre  Entfernung  schliessen.  In  der  Landschaft 
bieten  uns  Häuser,  Bäume  u.  s.  w.  Anhaltspunkte  zur  Schätzung  der  Ab- 
stände dar.  In  sehr  grosser  Entfernung  erscheint  uns  ein  Haus  nur  als 
ein  heller  Fleck;  nähern  wir  uns  demselben,  so  werden  alsbald  die  Fenster 
als  dunkle  Punkte  in  der  hellen  Wand  erkennbar;  nähern  wir  uns  noch 
mehr,  so  können  wir  das  Fensterkreuz,  endlich  sogar  die  einzelnen  Fen- 
stersprossen  unterscheiden.  — Uebcr  eine  gewisse  Entfernung  hinaus  kön- 
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nen  wir  einzelne  Blätter  eine»  Baumes,  noeli  ferner  können  wir  die  Stämme 
der  Bäume  eines  Waldes  nicht  mehr  unterscheiden  u.  s.  w. 

Von  wesentlichem  Einfluss  auf  die  Schätzung  der  Entfernungen  in 
der  Landschaft  ist  auch  noch  die  Luftperspective,  d.  h.  ein  gewisser 
Duft,  welcher  die  entfernteren  Gegenstände  verschleiert  und  dadurch  die 
Schärfe  der  Cot) touren  sowohl  als  auch  die  Stärke  der  Contraste  zwischen 
Licht  und  Schatten  vermindert,  welche  nur  im  Vordergründe  in  voller 
Kraft  auftreten. 

Aus  der  Entfernung,  in  welcher  wir  einen  Gegenstand  vermuthen, 
schliessen  wir  immer  wieder  umgekehrt  auf  seine  Grösse.  Da  wir  es  aber 
hier  nicht  mit  Messungen,  sondern  nur  mit  Schätzungen  zu  thun  haben, 
da  die  Ausgangspunkte  unserer  Vergleichungen  seihst  mehr  oder  weniger 
unsicher  sind,  so  ist  es  nicht  zu  verwundern,  wenn  unserem  Urtheil  über 
Grösse  und  Entfernung  mannigfache  Täuschungen  unterlaufen. 

Bei  gleichem  Sehwinkel  halten  wir  einen  Gegenstand  für  um  so  grös- 
ser, je  weiter  wir  ihn  von  uns  entfernt  glauben.  Wenn  uns  bei  duftigem 
nebligen  Wetter  die  Einzelnheiten  auf  benachbarten  Bergen  verschwinden, 
so  bewirkt  dies,  dass  wir  sie  unwillkürlich  für  weiter  entfernt  halten,  und 
da  sie  uns  noch  immer  unter  gleichem  Gesichtswinkel  erscheinen,  dass  sie 
uns  höher  scheinen  als  gewöhnlich.  Umgekehrt  scheinen  uns  die  Berge 
näher  gerückt  und  niedriger,  wenn  die  Luft  sehr  durchsichtig  ist  und  wir 
Details  zu  unterscheiden  im  Stande  sind,  welche  wir  gewöhnlich  nicht 
sehen. 

Der  Sehwinkel,  unter  welchem  uns  der  Mond  beim  Aufgange  oder 
Untergänge  erscheint,  ist  nicht  grösser,  als  wenn  er  hoch  am  Himmel 
steht;  dessen  ungeachtet  erscheint  uns  der  auf-  oder  untergehende  Mond 
grösser.  Es  kommt  dies  daher,  dass  zur  Zeit  des  Auf-  oder  Unterganges 
die  vom  Monde  zu  uns  gelangenden  Lichtstrahlen  einen  ungleich  längeren 
Weg  durch  die  Atmosphäre  zurückzulegen  haben,  als  wenn  der  Mond  hoch 
am  Himmel  steht;  im  letzteren  Falle  sehen  wir  ihn  also  schärfer  begrenzt, 
die  dunklen  Flecken  auf  demselben  erscheinen  uns  deutlicher,  wir  halten 
ihn  deshalb  unwillkürlich  für  näher,  und  in  Folge  dessen  für  kleiner,  als 
wenn  wir  ihn  noch  am  Horizont  erblicken,  wo  er  uns  lichtschwächer  und 
weniger  scharf  begrenzt  erscheint  und  wo  die  Flecken  fast  ganz  verschwinden. 

Bei  der  Beurtheilung  des  Abstandes  sehr  naher  Gegenstände  ist  das 
Sehen  mit  zwei  Augen  von  wesentlichem  Einfluss,  wie  wir  im  nächsten 
Paragraphen  sehen  werden. 

Sehen  mit  zwei  Augen.  Wenn  man’ mit  beiden  Augen  einen  277 
nahen  Gegenstand,  etwa  einen  1 Fuss  weit  vor  das  Gesicht  gehaltenen 
Finger,  fixirt,  so  sieht  man  alle  entfernteren  Gegenstände  doppelt. 

Umgekehrt  sieht  man  den  nahe  vor  das  Gesicht  gehaltenen  Finger 
doppelt,  wenn  man  mit  beiden  Augen  einen  fernen  Gegenstand  fixirt. 

In  Fig.  724  (a.  f.  S.)  seien  L und  11  die  beiden  Augen,  A und  11  zwei  in 
verschiedenen  Entfernungen  Vordem  Auge  befindliche  Gegenstände.  Wenn 
M Oller*»  Lehrbuch  der  Physik.  6te  Aufl.  T.  43 
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man  den  Gegenstand  A fixirt.  so  sind  die  Axon  beider  Augen  (die  Augen* 
nxe  ist  die  gerade  Linie,  welche  die  Mitte  der  Netzhaut  mit  dem  Mittel- 
punkte der  Lins»'  und  der  Pupille  verbindet)  nach  A gerichtet,  sie  machen 
also  einen  ziemlich  bedeutenden  Winkel  mit  einander,  das  Bild  von  A er- 
scheint aber  in  jedem  Auge  auf  der  Mitte  der  Netzhaut;  fixirt  man  nun 
den  entfernteren  Gegenstand  11.  wie  dies  in  Fig.  725  dargestellt  ist,  so 

wird  der  Winkel  der 


Fij 


724. 


B 


Fig.  725. 

ß 

« 
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Augenaxen  kleiner, 
und  nun  erscheint  das 
Bild  von  Ii  in  jedem 
Auge  auf  der  Mitte 
der  Netzhaut. 

Wenn  A fixirt  ist, 
wie  Fig.  724,  so  liegt 
das  Bild  von  11  im 
linken  Auge  rechts, 
im  rechten  aber  links 
von  der  Mitte  der 
Netzhaut ; die  Bilder 
ft  und  p'  liegen  also 
in  lieiden  Augen  nicht 
auf  entsprechenden 
Stellen  der  Netzhaut,  und  darin  ist  wohl  auch  der  Grund  zu  suchen,  warum 
der  Gegenstand  11  hier  doppelt  gesehen  wird.  Da  das  Bild  ft  im  linken 
Auge  rechts  von  f m liegt,  bo  scheint  uns  11  links  von  A zu  liegen,  während  das 
rechte  Auge  den  Gegenstand  H rechts  von  A sieht,  weil  das  Bild  p'  links 
von  in'  ist.  Hat  man  den  Gegenstand  A mit  lieiden  Augen  so  fixirt,  dass 
man  ihn  einfach  sieht,  11  aber  doppelt  erscheint,  so  kann  man  das  linke 
oder  rechte  Bild  von  11  verschwinden  machen,  je  nachdem  man  die  von 
11  auf  das  linke  oder  rechte  Auge  fallenden  Strahlen  auflangt.  Hat  man 
hingegen  den  entfernteren  Gegenstand  11  fixirt,  so  dass  A doppelt  gese- 
hen wird,  wie  in  Fig.  725,  so  verschwindet  das  rechts  erscheinende  Bild 
von  A,  wenn  man  einen  Schirm  zwischen  A und  das  linke  Auge  bringt. 

Um  einen  Gegenstand  mit  beiden  Augen  einfach  zu  sehen,  ist  cs 
übrigens  nicht  nöthig,  dass  die  beiden  Augenaxen  genau  auf  ihn  gerichtet 
sind,  dass  also  sein  Bild  in  jedem  Auge  auf  die  Mitte  der  Netzhaut  fällt, 
denn  sonst  könnte  man  ja  nur  einen  einzigen  Gegenstand  einfach  sehen, 
alles  Andere  würde  doppelt  erscheinen.  Eine  ganze  Reihe  von  Gegen- 
ständen kann  zu  gleicher  Zeit  mit  landen  Augen  einfach  gesehen  werden, 
wenn  sie  nur  ihre  Bilder  in  beiden  Augen  auf  entsprechende  Stellen 
der  Netzhaut  werfen.  In  Fig.  72C  stellen  h und  li  wieder  die  beiden  Augen 
dar,  A,  11  und  C drei  verschiedene  Gegenstände  vor  denselben;  die  Bilder 
der  drei  Gegenstände  folgen  sieh  in  beiden  Augen  in  derselben  Ordnung; 
auf  der  Netzhaut  beider  Augen  nämlich  liegt  das  Bild  von  11  in  der  Mitte, 
das  Bild  von  C links,  das  von  A rechts.  Weil  die  Netzlmutbilder  p und 
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p'  links  von  m und  m'  liegen,  so  erblicken  beide  Augen  den  Gegenstand  C 
rechts  von  -B;  ebenso  sehen  beide  Augen  den  Gegenstand  A links  von  Ji, 
weil  die  Netzhautbilder  n und  n'  rechts  von  m und  »»'  liegen. 

Wenn  man  einen  Gegenstand  mit  beiden  Au- 
gen einfach  sieht,  wenn  also  sein  Bild  auf  ent- 
sprechende Stellen  beider  Netzhäute  lallt,  so 
sieht  man  ihn  heller  als  mit  einem  Auge;  man 
kann  sich  davon  leicht  überzeugen,  wenn  man 
*0inen  Streifen  von  weissem  Papier  ansiebt  und 
vor  das  eine  Auge  einen  dunklen  Schirm  so  hält, 
dass  für  dieses  Auge  die  eine  Hälfte  des  Papier- 
streifens bedeckt  wird;  der  Theil  des  Papiers, 
welcher  mit  beiden  Augen  zugleich  gesehen  wird, 
erscheint  heller  als  die  andere  Hälfte,  die  man 
nur  mit  einem  Auge  sieht. 

Der  Grund,  warum  wir  mit  beiden  Augen  einfach  sehen  können,  ist 
wohl  jedenfalls  ein  innerer,  also  im  Verlaufe  der  Nervenfasern  zu  suchen, 
und  nicht  eine  Folge  der  Gewohnheit.  „ Beide  Augen  sind  gleichsam  zwei 
Zweige  mit  einfacher  Wurzel,  und  jedes  Theilchen  der  einfachen  Wurzel 
ist  gleichsam  in  zwei  Zweige  für  beide  Augen  gespalten,“  sagt  Müller, 
in  dessen  Schriften  man  auch  Näheres  über  die  verschiedenen  Versuche 
findet , die  zur  Erklärung  dieser  wunderbaren  Verkettung  gemacht 
wurden. 

Beim  Betrachten  naher  Gegenstände  bietet  das  Sehen  mit  zwei  Au- 
gen ein  wesentliches  Mittel  zur  richtigen  Schätzung 
der  Entfernungen.  Mit  dem  rechten  Auge  sehen  wir 
einen  nahen  Gegenstand  auf  einen  anderen  Punkt  des 
Hintergrundes  projicirt  als  mit  dem  linken,  und  die- 
ser Unterschied  wird  um  so  bedeutender,  je  näher 
der  Gegenstand  rückt.  Während  es  leicht  ist,  eine 
Nähnadel  einzufädcln,  so  lange  man  mit  beiden  Au- 
gen sieht,  ist  es  äusserst  schwierig,  wenn  man  das 
eine  Auge  schliesst.  Ein  diesem  entsprechender  Vor- 
lesungsversuch ist  folgender.  Man  hänge  einen  Bing, 
dessen  innerer  Durchmesser  ungefähr  zwei  Zoll  be- 
trägt, an  einem  Faden  auf,  wie  Fig.  727  andeutet, 
und  suche  nun  den  gegen  zwei  Fuss  langen  Stab, 
Fig.  728,  an  seinem  einen  Ende  a haltend,  den  am 

Ö anderen  Ende  desselben  angebrachten  Haken  in  die 

Höhlung  des  Ringes  hineinzustecken.  Es  gelingt  dies 
sogleich,  wenn  man  mit  zwei  Augen  siebt,  schliesst 
man  aber  das  eine  Auge,  so  wird  man  mit  dem  Haken 
bald  vor,  bald  hinter  den  Ring  fahren. 

Der  Grund  davon  ist  folgender:  wenn  wir  beide  Augen  auf  einem 
nicht  allzuweit  entfernten  Punkt  richten,  so  machen  die  beiden  Augenaxen 
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einen  Winkel  mit  einander,  welcher  um  so  kleiner  wird,  je  weiter  sich 
der  Gegenstand  entfernt,  wie  dies  Fig.  729  erläutert,  in  welcher  A einen 
näheren,  li  einen  entfernteren  Punkt  bezeichnet.  Die  Grösse  des  Winkels, 

welchen  die  beiden  Augenaxen  mit  einander 
machen  und  welcher  mit  dem  Namen  des  Ge- 
sichtswinkels bezeichnet  wird,  giebt  uns 
also  ein  Maass  für  die  Entfernung  der  Gegen- 
stände. — W ir  können  freilich  diesen  Gesichts- 
winkel nicht  messett*  eine  Schätzung  desselben 
wird  aber  dadurch  vermittelt,  dass  wir  einen 
beliebigen  Punkt,  etwa  A , mit  dem  rechten 
Auge  an  einer  anderen  Stelle  des  Hintergrun- 
des CD  projicirt  sehen  als  mit  dom  linken. 
Mit  dem  rechten  Auge  betrachtet,  scheint  uns 
nämlich  der  Punkt  A gerade  vor  u,  mit  dem 
linken  betrachtet,  scheint  er  gerade  vor  u' 
zu  stehen  oder,  mit  anderen  Worten,  u und  u' 
sind  die  Projectionen  des  Punktes  A auf  den 
Hintergrund  CD  für  das  rechte  und  für  das 
linke  Auge. 

Der  Abstand  der  beiden  Projectionspunkte 
wird  aber  um  so  kleiner,  je  weiter  sich  der 
betrachtete  Gegenstand  vom  Auge  entfernt,  je  kleiner  also  der  Gesichts- 
winkel wird. 


Für  den  entfernteren  Punkt  li  sind  b und  b'  die  beiden  Projectionen 
auf  den  Hintergrund;  und  diese  beiden  Projectionspunkte  b und  b'  liegen 
einander  näher  als  u und  «'. 

Es  kommen  also  hier  beim  Sehen  mit  zwei  Augen  dieselben  Ilillfsmit- 
tol  in  Anwendung,  mit  Hülfe  deren  der  Geometer  die  Entfernung  unzu- 
gänglicher Punkte  bestimmt  An  die  Stelle  der  gemessenen  Standlinie,  von 
deren  Endpunkten  nus  man  nach  dem  fraglichen  Punkte  hinvisirt,  tritt 
hier  die  Verbindungslinie  der  beiden  Augen , und  an  die  Stelle  des 
Messens  und  Rechnens  tritt  die  Schätzung,  welche  wir  unbewusst  aus- 
führen und  in  welcher  wir  durch  Uebung  eine  ziemliche  Sicherheit  erlangt 
haben. 

So  lässt  uns  dann  bei  Betrachtung  unserer  näheren  Umgebung  das 
gleichzeitige  Sehen  mit  zwei  Augen  deutlich  unterscheiden,  welche  Punkte 
mehr  vortreten  und  welche  mehr  zurückliegen.  Dazu  kommt  noch,  dass 
wir  nahe  Gegenstände  mit  dem  rechten  Auge  etwas  mehr  von  der  einen, 
mit  dem  linken  Auge  etwas  mehr  von  der  anderen  Seite  sehen  und  dass 
gerade  die  Combinntion  dieser  etwas  ungleichen  Bilder  zu  einem  Totalein- 
druck wesentlich  dazu  beiträgt,  die  flächenhafte  Anschauung  des  einzelnen 
Auges  zu  einer  körperlichen,  zu  einer  plastischen  zu  erheben. 

Die  erwähnten  V ortheile  des  Sehens  mit  zwei  Augen  treten  in  ihrer 
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vollen  Bedeutung  nur  bei  Betrachtung  unserer  nächsten  Umgehung  auf; 
sie  vermindern  sich  in  dem  Maasse,  als  die  zu  beschauenden  Gegenstände 
weiter  weg  liegen,  und  verschwinden  bereits  völlig  beim  Betrachten  einer 
landschaftlichen  Feme. 

Das  Stereoskop.  Eine  auf  einer  Fläche  ausgcfiihrte  bildliche  278 
Darstellung,  sei  es  nun  eine  Zeichnnng  oder  ein  Gemälde,  kann  doch  immer 
nur  die  Anschauung  eines  einzelnen  Auges  wiedergoben.  Wie  sehr  der 
Künstler  auch  durch  richtige  Perspective,  durch  naturgetreue  Schattirung 
und  Färbung  seinen  Gegenstand  hervorheben  mag,  nie  wird  er  durch  ein 
flächenhaftes  Bild  die  Täuschung  so  weit  treiben  können,  dass  sich  das 
Bild  gleichsam  unwiderstehlich  körperlich  gestaltet.  Eine  solche  vollkom- 
men plastische  Erscheinung  ist  nur  durch  die  Combination  zweier  Bilder 
desselben  Gegenstandes  zu  erreichen,  von  denen  das  eine  dem  rechten,  das 
andere  dem  linken  Auge  entspricht  und  wclcho  sich  zu  einem  einzigen 
Totalcindrucke  vereinigen. 

In  Fig.  730  stelle  L das  linke,  R das  rechte  Auge  vor.  Auf  der  Linie 
rs,  welche  rechtwinklig  zur  Verbindungslinie  der  beiden  Augen  steht,  be- 
Fig.  730.  finde  sich  ein  Punkt  B und  hinter  demselben,  gleich  weit  von 
11  und  gleich  weit  von  rs  die  Punkte  A und  C. 

Denken  wir  uns  zwischen  das  rechte  Auge  und  dio  drei 
Punkte  ABC  eine  Glastafel  M eingeschoben,  so  schneiden 
die  Visirlinien  All,  Bll  und  Cll  die  Glastafol  in  a,  in  b 
und  in  C.  Werden  nun  auf  der  Glastafel  die  drei  Punkte 
«,  b und  c gehörig  bezeichnet,  so  werden  sie,  von  11  aus  ge- 
sehen, die  Punkte  A,  B und  C decken;  «,  b und  C sind  die 
Bilder  von  A,  B und  C.  Nach  den  Bildern  a,  b und  c 
hinschauend,  wird  das  rechte  Auge  B denselben  Eindruck 
empfangen,  als  ob  es  die  Punkte  A,  B und  C selbst  be- 
trachtete. 

Welcher  von  den  drei  Punkten  aber  vor-  oder  zurück- 
liegt, kann  das  eine  Auge  R nicht  entscheiden.  Durch  die 
von  R ausgehenden  Visirlinien  ist  nur  die  Richtung  be- 
stimmt, in  welcher  man  die  Tunkte  A,  B und  C zu  suchen 
hat,  aber  nicht  ihre  Entfernung.  Jeder  dieser  Punkte 
könnte  auf  seiner  Visirlinie  vor-  oder  zurückgeschobon  wer- 
den, ohne  dass  dadurch  seine  scheinbare  Stellung  gegen  die  anderen  für 
das  Auge  R im  mindesten  geändert  würde. 

Dasselbe  gilt  für  das  linke  Auge.  Von  L aus  betrachtet,  machen  dio 
drei  Bilder  o',  b'  und  d auf  der  Glastafel  N denselben  Eindruck  wie  die 
drei  Punkto  A B C selbst.  Dio  Betrachtung  mit  dom  linken  Auge  allein 
kann  aber  über  die  wahre  gegenseitige  Lago  derselben  nichts  entscheiden, 
mag  man  es  nun  auf  dio  Punkte  A B C selbst  oder  ihre  Bilder  u b d 
richten. 
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Wenn  nun  aber  gleichzeitig  das  linke  Auge  die  Bilder  auf  N,  das 
rechte  die  auf  M betrachtet  und  zwar  so,  daw  die  Nctzhautbildchen  von 
b'  und  d im  linken  Auge  und  die  Netzhautbildchen  a,  b und  c im  rech- 
ten Auge  auf  die  entsprechenden  Stellen  der  Netzhäute  fallen,  so  combi- 
niren  sich  die  Netzhautbildchen  von  tt  und  <l'  zu  einem  gemeinschaftlichen 
Eindrücke;  ebenso  die  von  b und  b',  von  c und  d.  Dabei  versetzen  wir 
unwillkürlich  die  einzelnen  Punkte  dahin,  wo  sich  die  beiden  nach  seinen 
Bildern  gerichteten  Visirlinien  schneiden.  Für  die  Bilder  a und  u'  glau- 
ben wir  einen  Punkt  in  A,  für  die  Bilder  b und  V einen  Punkt  in  li,  für 
die  Bilder  C imd  d einen  Punkt  in  C zu  sehen. 


diese  Weise  ist  die  Stellung  der  einzelnen  Punkte  im  Raume  voll- 
ständig gegeben,  es  kann  nicht  mehr  zweifelhaft  sein, 
welcher  Punkt  vor-  und  welcher  zurückliegt. 

In  dem  eben  besprochenen  Beispiele  liegen  die  Bil- 
der für  das  rechte  und  für  das  linke  Auge  auf  M und 
N vollständig  auseinander.  Betrachtet  man  aber  einen 
etwas  ausgedehnten  Gegenstand,  so  wird  das  Bild  für 
das  rechte  Auge  theilweise  das  Bild  für  das  linke  Auge 
überdecken,  wie  dies  Fig.  7 3 1 anschaulich  macht.  Wenn 
man  aber  zwei  so  sich  überdeckende  Bilder  betrachtet, 
so  muss  daraus  nothwendig  cino  Verwirrung  entstehen, 
indem  ja  das  recht«  Auge  wenigstens  theilweise  noch 
das  für  das  linke  Auge  bestimmte  Bild  sieht,  und  um- 
gekehrt. Um  in  solchem  Falle  die  Bilder  getrennt  zu 
erhalten,  d.  h.  um  zu  bewerkstelligen,  dass  jedes  Auge 
nur  dasfür  dieseB,  und  nicht  das  für  das  andere  Auge 
bestimmte  Bild  sehen  kann,  bedarf  es  besonderer  Appa- 
rate, welche  mit  dem  Namen  des  Stereoskops  bezeich- 
net werden. 

Der  Erfinder  des  Stereoskops  ist  Wheatstone.  Das  Wesen  des  von 
Wheatstone  construirten  Stereoskops  soll  durch  Fig.  732  erläutert  wer- 
den; ha  und  bc  sind  zwei 
rechtwinklig  gegen  ein- 
ander geneigte  Spiegel, 
deren  Ebene  vertical  Bteht. 
Vor  dem  einen  dieser 
Spiegel,  nämlich  vor  bc, 
wird  das  rechte  Auge  T, 
vor  dem  anderen  wird 
das  linke  Auge  1 gebracht ; 
wenn  nun  bei  g die  für 
das  rechte  Auge  bestimmte 
Zeichnung  eines  Gegen- 
standes, bei  k aber  die 


Fig.  732. 
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für  das  linke  Auge  bestimmte  aufgestellt  wird,  so  siebt  jedes  Atigo  das 
Bild  der  ihm  entsprechenden  Zeichnungen  in  t,  die  Wahrnehmungen  bei- 
der Augen  können  sieh  also  in  der  obon  angedeuteten  Weise  zu  einem 
plastischen  Totaleindrucke  vereinigen. 

Fig.  733  stellt  das  Wheatstou’scho  Stereoskop,  wie  es  sich  am 
einfachsten  ausführen  lasst,  in  */5  der  natürlichen  Grösse  dar.  Die  Zeich- 

Fig.  733. 


nungen  werden  bei  <J  und  k eingeschoben;  a und  b sind  die  Spiegel.  Sonst 
bedarf  die  Figur  wohl  keine  Erläuterung. 

Was  Wheatstone  durch  Spiegel  erreicht,  das  erreicht  Brewster 
durch  Prismen,  welche  zugleich  linsenartig  gewölbt  sind.  Fig.  734  dient 


Fig.  734. 


dazu,  das  Princip  des  Brewster’schen  Ste- 
reoskops anschaulich  zu  machen.  l)io  beiden 
Bilder,  von  welchem  das  eine  dem  rechten, 
das  andere  dem  linken  Auge  entspricht,  welche 
aber  in  ihrer  richtigen  Lage  zum  Gegenstände 
sich  theilweise  überdecken  würden,  wie  Fig. 
731  zeigt,  werden,  wie  man  Fig.  734  sieht, 
so  weit  auseinander  geschoben,  dass  sie  voll- 
ständig getrennt  sind.  Vor  das  rechte  Auge 
wird  alsdann  ein  Prisma  P von  geringem 
brechenden  Winkel  gebracht,  dessen  brechende 
Kante  nach  der  Linken  gerichtet  ist,  wäh- 
rend vor  dem  linken  Auge  ein  gleiches  Prisma 
Q sich  befindet,  dessen  brechende  Kante  nach 
der  Rechten  gerichtet  ist.  Durch  das  Prisma 
P sieht  das  rechte  Auge  das  Bild  ab  etwas 
nach  der  Linken,  durch  das  Prisma  Q sieht 
das  linke  Auge  das  Bild  a'b'  etwas  nach  der 
Rechten  verschoben.  So  erblickt  das  rcclito 
Auge  das  Bild  a der  Pfcilspitzo  nach  der 
Richtung  7fr,  während  das  linke  Auge  das 
Bild  «'  der  Pfeilspitze  nach  LI  erblickt;  fallen 
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nun  die  Bilder  « und  a!  auf  entsprechende  Stellen  der  Netzhäute,  so  com- 
binircn  sie  sich  zu  einem  gemeinschaftlichcu  Eindrücke,  beide  Augen  zu- 
sammen werden  also  die  Pfeilspitze  da  sehen,  wo  sich  die  Visirlinieu  LI 
und  Hr  schneiden,  also  in  A. 

Eben  so  wird  sich  der  Eindruck  des  durch  Q gesehenen  Bildes  des 
gefiederten  Pfeilendes  b'  im  linken  Auge  mit  dem  Eindrücke  des  durch  P 
gesehenen  Bildes  von  b im  rechten  Auge  so  combiniren,  dass  man  das  ge- 
fiederte Pfeilende  in  P zu  erblicken  glaubt. 

Für  die  beiden  Prismen  P und  Q brachte  Brewster  die  beiden 
Hälften  einer  Sammellinse  von  ungefähr  15  Centimeter  Brennweite  in  An- 
wendung. 

Diese  Linsenhälften  sind  an  den  Deckel  des  Stereoskopkastens,  Fig. 
735,  so  befestigt,  wie  Fig.  736  erläutert.  Das  rechte  Auge  schaut  durch 

Fig.  735. 


die  Linse  Ii,  das  linke  schaut  durch  die  Linse  L in  das  Instrument.  Durch 
die  Anwendung  dieser  Linsenstücke  ist  es  nun  zunächst  möglich,  die  Zcich- 
lig.  736.  nungen  dem  (iesichte  näher  zu 

bringen,  dann  aber  wirken  sio 
auch  wie  Prismen,  indem  die 
Linscnhälftc  Ji  das  Bild  etwas 
nach  dem  linken  schiebt,  während  das  Bild  der  mit  dem  linken  Auge  durch 
L betrachteten  Zeichnung  etwas  nach  dem  rechten  gerückt  erscheint.  Auf 
diese  Weise  wird  das  vollständige  Zusammenfällen  der  beiden  Bilder  be- 
günstigt. 

Die  beiden  Zeichnungen,  welche  sich  auf  einem  und  demselben  Blatte 
befinden,  werden  auf  den  Boden  des  Kastens  eingeschoben,  in  dessen  vor- 
derer Wand  sich  eine  grössere  Ocffnung  befindet,  durch  welche  die  Zeich- 
nungen das  nöthige  Licht  erhalten. 

In  dem  Stereoskopkasten , Fig.  735,  ist  eine  verticale  Scheidewand  S 
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eingesetzt,  welche  verhindert,  dass  ein  Auge  das  Bild  sehen  kann,  welches 
für  das  andere  Auge  bestimmt  ist. 

Wenn  man  die  Zeichnungen  in  einer  günstigen  Stellung  vor  das  Auge 
bringt  und  nur  verhindert,  dass  das  rechte  Auge  die  fürs  linke  bestimmte 
Zeichnung  sehen  kann,  und  umgekehrt,  so  sind  gar  keine  weiteren  optischen 
Hülfsinittel  mehr  nöthig,  um  die  Bilder  auf  die  entsprechenden  Stellen  der 
Netzhaut  fallen  zu  machen.  Nimmt  man  die  Gläser  aus  dem  Apparat 
Fig.  735  ganz  weg,  so  sieht  ein  Kurzsichtiger,  wenn  er  mit  beiden  Augen 
durch  die  beiden  Oeffnungen  hinab  schaut,  Anfangs  allerdings  doppelte 
Bilder;  nach  einiger  Zeit  aber  nähern  sie  sich,  um  bald  vollständig  in  ein- 
ander zu  verschmelzen,  und  dann  ist  der  plastische  Eindruck  vollständig  da. 

Auf  gleiche  Weise  würde  auch  ein  Weitsichtiger  die  Erscheinung  wahr- 
nehmen können,  wenn  nur  die  Oeffnungen  weiter  vom  Boden  weg  wären. 

Frick  fand,  dass  es  zur  Hervorbringung  der  stereoskopischen  Täu- 
schung schon  genügt,  eine  Scheidewand  zwischen  den  beiden  Zeichnungen 
anzubringen;  so  ergiebt  sich  denn  die  Vorrichtung  Fig.  737  als  die  ein- 
fachste Form  des  Stereoskops.  In  der  Mitte  eines 
horizontalen  Brettchens  ab,  welches  ungefähr  10 
Centimeter  breit  und  doppelt  so  lang  ist,  wird  ein 
verticales  Brettchen  cd  befestigt,  welches  als  Scheide- 
wand dienen  soll.  Die  Rückwand  dient  nur,  um 
dem  Brette  cd  mehr  Halt  zu  geben,  cd  ist  unten 
durchbrochen,  damit  man  die  Zeichnungen  auf  das 
Bodenbrett  einschieben  kann.  Die  Hoho  von  cd 
ist  je  nach  der  Weite  des  deutlichen  Sehens  grösser 
oder  kleiner. 

Die  Betrachtung  der  Fig.  730  lehrt  uns,  welche 
Bedingungen  in  den  Bildern  erfüllt  sein  müssen,  damit  ein  Punkt  vor-  oder 
zurücktritt.  Damit  der  Punkt  B in  der  Mitte  vor  A und  C erscheint, 
muss  sein  Bild  b in  der  fürs  rechte  Auge  entworfenen  Zeichnung  näher 
bei  a,  in  der  fürs  linke  Auge  entworfenen  Zeichnung  muss  al>cr  sein  Bild 
b'  näher  bei  c'  stehen,  und  daraus  folgt,  dass  der  Abstand  der  beiden  Bil- 
der b und  b'  kleiner  sein  muss  als  der  von  a und  a!  oder  der  von  C und  e\ 
wenn  der  Punkt  B vortreten  soll. 

Es  lässt  sich  dies  durch  ganz  einfache  Stereoskopschieber  erläutern. 

So  stellt  Fig.  738  einen 
solchen  ungefähr  in  '/j 
der  natürlichen  Grösse  dar, 
bei  welchem  das  für  das 
rechte  Auge  bestimmte 
Bild  sowohl,  wie  das  für 
das  linke  bestimmte  nur  aus 
zwei  nicht  concentrischen 
Kreisen  besteht.  Im  Ste- 
reoskop sieht  man  den  klei- 


Fig.  738. 


Fig.  737. 
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neren  Kreis  gerade  über  der  Mitte  des  unteren  schweben,  weil  die  Mittel- 
punkte der  beiden  kleinen  Kreise  einander  naher  liegen  als  die  der  beiden 

grossen.  Dagegen  macht 
der  Stcreoskopschieber  Fig. 
739  im  Stereoskop  betrach- 
tet den  Eindruck,  als  ob 
der  kleinere  Kreis  unter 
dem  grossen  schwebe,  weil 
hier  die  Mittelpunkte  der 
beiden  kleineren  Kreise  wei- 
ter von  einander  entfernt 
sind  als  die  der  beiden 
grossen. 

Ursprünglich  batte  man  als  Stereoskopbilder  nur  Zeichnungen,  ineist 
geometrischer  Körper  in  Anwendung  gebracht.  Ein  neues  Interesse  und 
eine  allgemeinere  Anwendung  fand  das  Stereoskop  aber  erst,  nachdem 
man  photographische  Bilder  an  die  Stelle  der  Zeichnungen  gesetzt 
hatte.  Das  Stereoskop  ist  jetzt  nicht  nur  ein  Instrument,  mittelst  dessen 
der  Physiolog  die  besetze  des  binocularen  Sehens  studiren  und  demonstriren 
kann,  sondern  es  ist  auch  ein  Mittel,  Statuen,  Baudenkmale,  Städteansichten, 
Naturscenen  aller  Art,  wie  Gletscher,  Wasserlalle  u.  s.  w.  mit  einer  Leb- 
haftigkeit zur  Anschauung  zu  bringen,  von  welcher  man  früher  keine 
Ahnung  hatte. 

279  Gränzen  der  Sichtbarkeit.  Wenn  ein  Gegenstand  noch  gese- 
hen werden  soll,  so  darf  der  Gesichtswinkel,  unter  welchem  er  erscheint, 
nicht  unter  einer  gewissen  Gränze  liegen,  die  sehr  von  der  Erleuchtung 
und  der  Farbe  des  Gegenstandes,  der  Natur  des  Hintergrundes  und  der 
Individualität  der  Augen  nbhängt.  Für  ein  gewöhnliches  Auge  ist  bei 
massiger  Beleuchtung  ein  Gegenstand  noch  unter  einem  Schwinkel  von  30 
Secunden  sichtbar;  ein  sehr  heller  Gegenstand,  wie  ein  glänzender  Silber- 
draht, wird  aber  auf  dunklem  Grunde  noch  unter  einem  Gesichtswinkel  von 
2 Secunden  gesehen.  Auch  dunkle  Körper  können  auf  weissem  Grunde 
sehr  deutlich  gesehen  werden,  selbst  wenn  sie  auch  sehr  fein  sind;  ein 
mittelmässiges  Auge  kann  ein  Haupthaar  vor  dem  mässig  hellen  Himmel 
noch  in  einer  Entfernung  von  4 bis  6 Fuss  deutlich  unterscheiden. 

280  Irradiation.  Wenn  der  Mond  sichelförmig  erscheint  und  zugleich 
der  Rest  seiner  Scheibe  durch  schwache  Beleuchtung  von  aschfarbigem 
Lichte  wahrnehmbar  ist,  so  scheint  die  Sichel  überzugreifeu,  d.  h.  sie 
scheint  einem  Kreise  von  grösserem  Halbmesser  anzugehören  als  der  Rest 
des  Mondes.  Eine  solche  scheinbare  Vergrösserung  wird  fast  überall  bcob- 
achtet,  wo  man  einen  hellen  Gegenstand  auf  dunklem  Grunde  sicht;  um- 
gekehrt aber  erscheint  ein  diuikler  Gegenstand  auf  hellem  Grunde  verklei- 
nert. Man  hat  die  hierher  gehörigen  Erscheinungen  mit  dem  Namen  der 


rtg.  739. 
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Irradiation  bezeichnet,  (tanz  besondere  hat  Plateau  die  Gesetze  der 
Irradiation  zu  ermitteln  gesucht  (Pogg.  Animi.,  l'rgänzungsband  1812). 

Pie  folgende  Vorrichtung  ist  sehr  geeignet,  diese  interessante  Erschei- 
nung zu  zeigen.  Die  obere  Iliilfte  einer  Pappschcibe  von  7 Zoll  Höhe  und 
5 Zoll  Breite  überziehe  man  mit  weissem  Papiere,  während  die  untere 
Hälfte  schwarz  augestrichen  wird.  Die  obere  Hälfte 
theilt  man  dann  durch  einen  schwarzen  Streifen 
von  2 Linien  Breite,  die  untere  durch  einen  ebenso 
breiten  weissen  Streifen,  so  dass  der  weisso  Strei- 
fen in  der  Verlängerung  dos  dunklen  liegt,  wie  man 
Fig.  740  sieht.  Diesen  Apparat  stelle  man  neben 
einem  Fenster  auf,  so  dass  er  wohl  beleuchtet  ist, 
und  entferne  sich  12  bis  15  I'uss  davon,  so  wird 
der  weisse  Streifen  auffallend  breiter  erscheinen  als 
der  schwarze.  Noch  auffallender  kann  man  die 
Erscheinung  machen,  wenn  man  die  weissen  Fel- 
der und  den  weissen  Streifen  ganz  ausschneidet 
und  den  Apparat  an  einer  der  oberen  Scheiben  eines  Fensters  so  befestigt, 
dass  man  durch  die  ausgeschnittenen  Stellen  den  hellen  Himmel  erblickt. 

Der  Grund  der  Irradiation  ist,  nach  Plateau’s  Ansicht,  in  einer  Aus- 
breitung des  Lichtcindrucks  auf  der  Netzhaut  zu  suchen,  sie  ist  also  in 
Beziehung  auf  den  Kaum,  was  das  Beharren  der  Eindrücke  auf  der  Netz- 
haut, wovon  sogleich  die  Rede  sein  wird,  in  Beziehung  auf  die  Zeit  ist. 

Da  demnach  die  Irradiation  keine  objective,  sondern  eino  subjective 
Erscheinung  ist,  so  wird  sie  auch  nicht  für  alle  Personen  gleich  stark  sein. 

Fig.  741.  Auf  eine  weisso  Papptafel  von  denselben  Dimen- 

sionen, wie  die  Fig.  740  dargestellte,  male  man 
zwei  schwarze  Felder  so,  dass  der  Rand  ab,  Fig. 
741,  ein  Millimeter  rechts,  der  Rand  tjh  1 Milli- 
meter links  von  der  vertiealen  Mittellinie  der  Tu- 
fel  liegt.  Aus  einiger  Entfernung  betrachtet,  schei- 
nen nun  die  Ränder  ab  und  ijli  in  eino  vertieale 
Linie  zu  fallen;  diese  Entfernung  ist  nun  für  ver- 
schiedene Individuen  sehr  ungleich.  Plateau  fand, 
„dass  bei  einer  Person  diese  Coincidenz  schon  bei 
einer  Entfernung  von  2,5  Metern  stattfand,  was 
für  den  Winkelwerth  der  Irradiation  1' 22”  giebt; 
bei  einer  anderen  Pereon  trat  aber  die  Coincidenz  erst  bei  einer  Entfer- 
nung von  12  Metern  ein,  bei  dieser  betrug  also  der  Winkel werth  der  Irra- 
diation nur  17". 

Der  Winkelwerth  der  Irradiation  ist  unabhängig  von  der  Entfernung 
des  Gegenstandes  Vom  Auge;  die  absolute  Breite  also,  welche  wir  der  Irra- 
diation beilegen,  ist  unter  übrigens  gleichen  Umständen  der  Entfernung 
des  Gegenstandes  proportional. 


Fig.  740. 
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Die  Irradiation  zeigt  sich  bei  allen  Entfernungen  von  der  Weite  des 
deutlichen  Sehens  bis  zu  unendlicher  Entfernung. 

Die  Grösse  der  Irradiation  wächst  mit  zunehmender  Lichtstärke,  doch 
wächst  sie  nicht  in  demselben  Verhältnisse  wie  dio  Helligkeit,  sondern  in 
einem  bei  zunehmender  Helligkeit  Btets  abnehmenden  Verhältnisse. 

Die  Existenz  der  Irradiation  wurde  einige  Zeit  hindurch  selbst  von 
ausgezeichneten  Astronomen  und  Physikern  bezweifelt,  weil  dio  mit  den 
besten  Fernrohren  angestellten  Beobachtungen  von  dem  Einflüsse  der  Irra- 
diation ganz  frei  waren;  so  fand  man  z.  B.  den  Durchmesser  des  Mondes 
ganz  gleich,  man  mochte  die  Messung  bei  Tage  machen,  wo  er  nur  ganz 
matt  auf  dem  blauen  Himmel  erscheint,  oder  des  Nachts,  wo  er  glänzend 
auf  dem  dunklen  Grunde  steht.  Dies  ist  aber  sehr  wohl  erklärlich.  Der 
Gesichtswinkel,  unter  welchem  wir  den  Durchmesser  des  Mondes  sehen, 
beträgt  ungefähr  30  Minuten;  wenn  nun  der  Winkelwerth  der  Irradiation 
für  das  beobachtende  Auge  1 Minute  beträgt,  so  erscheint  offenbar  der 
Durchmesser  des  Mondes  durch  die  Irradiation  um  2 Minuten,  also  um 
'/is,  vergrössert.  Betrachtet  man  nun  den  Mond  durch  ein  gutes  Fern- 
rohr, so  wird  wohl  der  Durchmesser  des  Mondes,  aber  nicht  die  Irradia- 
tion vergrössert;  nehmen  wir  an,  das  Fernrohr  bewirke  eine  öOmalige  Vcr- 
grösserung,  so  wird  der  Durchmesser  des  Mondes  unter  einem  Gesichts- 
winkel von  laOO*  erscheinen;  wenn  nun  dieser  Winkel  durch  die  Irradia- 
tion noch  um  2'  vergrössert  wird,  so  beträgt  doch  diese  Yergrösserung  nur 

yj-p  sie  übt  also  hier  einen  verhältnissmässig  sehr  geringen  Einfluss  aus. 

Bedeukt  man  nun  ausserdem  noch,  dass  dio  Intensität  des  Lichtis  durch 
dio  starke  Vergriisserung  geschwächt  wird,  dass  also  auch  deshalb  noch 
der  Einfluss  der  Irradiation  geringer  ausfällt,  so  begreift  man  sehr  gut, 
wie  bei  Beobachtungen  mit  guten  Fernröhren  der  Einfluss  der  Irradiation 
ganz  verschwindet. 

Gegen  die  obige  Erklärung  der  Irradiationscrscheinungen  ist  Wel- 
cker  in  einer  Abhandlung  aufgetreten  (lieber  Irradiation  u.  s.  w.  von 
Hermann  Welcker,  Giessen  1852),  in  welcher  er  nachzuweisen  sucht, 
dass  alle  Irradiationserscheinungen  auf  mangelhafte  Accommodation  zurück- 
zuführen seien.  Allerdings  bringen  die  Zerstreuungskreise,  welche  sich 
auf  der  Netzhaut  bilden,  wenn  das  Auge  für  die  betrachteten  Gegenstände 
nicht  gehörig  accommodirt  ist,  ganz  ähnliche  Erscheinungen  hervor  wie  dio 
Irradiation,  und  die  von  Welcker  beobachteten  und  beschriebenen  Er- 
scheinungen sind  in  der  That  nur  das  Resultat  mangelhafter  Accommoda- 
tion; sie  sind  aber  auch  gar  keine  Irradiationserseheinungen,  denn  dio  Irra- 
diation fängt  erst  an  merklich  zu  werden,  wenn  dio  durch  Zerstreuungs- 
kreise  bewirkte  Unreinheit  der  Bilder  beseitigt  ist.  Es  geht  dies  auch  aus 
I’latcau’s  Abhandlung  hervor,  obgleich  er  diesen  Umstand  nicht  nach 
Gebühr  betont.  — So  lange  das  Auge  nicht  accommodirt  ist,  sind  die  Wir- 
kungen der  Zerstreuungskreise  so  weit  aus  überwiegend,  (hiss  gegen  sie 
die  Irradiatiouserscheinungcn  völlig  verschwinden. 
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Dass  man  die  Irrudiationserscheinungen  nicht  so  schlechthin  auf  un- 
vollständige Accommodution  schieben  darf,  dafür  dürfte  folgende  Beobach- 
tung sprechen,  die  ich  im  Frühjahr  185C  machte.  Die  zwei  Tage  alte 
Mondsichel  stand  gerade  im  Stembilde  des  Widders  und  ich  beobachtete 
an  ihr  die  im  Anfänge  dieses  Paragraphen  erwähnte  Erscheinung  in  aus- 
gezeichneter Weise,  obgleich  meine  Augen  durch  eine  Brille  hinlänglich 
accommodirt  waren,  um  die  sechs  Hauptsterne  der  Plejadengruppe  getrennt 
zu  sehet). 

Dass  der  Lichteindruck  auf  der  Netzhaut  sich  auBbreiten  könne,  wie 
es  Plateau’s  Ansicht  ist,  steht  durchaus  nicht  im  Widerspruche  mit  den 
Grundsätzen  der  Physik,  wie  Welckerzu  meinen  scheint;  denn  wenn  irgend 
ein  materielles  Theilchen  in  den  Zustand  lebhafter  Vibrationen  versetzt 
wird,  so  werden  sich  diese  Vibrationsbewegungen  mehr  oder  weniger  den 
benachbarten  Theilchen  mittheilen,  und  es  ist  nicht  einzusehen,  warum  ein 
solches  bei  den  Netzhautjiartikelchen  nicht  stattfinden  soll. 


Dauer  des  Lichteindruckes.  Wenn  man  mit  einer  glühenden  281 
Kohle  rasch  einen  Kreis  beschreibt,  so  kann  man  die  Kohle  selbst  nicht 
unterscheiden,  sondern  man  sieht  einen  feurigen  Kreis.  Der  Grund  dieser 
Erscheinung  liegt  darin,  dass  eine  durch  einen  Lichteindruck  afficirte  Stelle 
der  Retina  nicht  augenblicklich  wieder  zur  Ruhe  kommt,  wenn  der  Licht- 
eindruck selbst  aufgehört  hat,  dass  in  dem  fraglichen  Falle  der  Lichtein- 
druck, welchen  die  glühende  Kohle  an  irgend  einer  Stelle  ihrer  Kreisbahn 
hervorbringt,  so  lange  dauert,  bis  sie  nach  einer  ganzen  Umdrehung  wie- 
der dieselbe  Stelle  erreicht. 

Wenn  man  vor  einer  unbeweglichen  glühenden  Kohle  eine  undurch- 
sichtige Kreisfläche  rotiren  lässt,  die  in  der  Nähe  ihreB  Umfanges  mit  einem 
Loche  versehen  ist,  welches  gerade  vor  der  Kohle  vorübergeht,  so  bleibt 
die  Kohle  ununterbrochen  sichtbar,  wenn  die  Umdrehung  der  Scheibe  in 


Aus  demselben  Grunde  kann  man  auch  die  Speichen  eines  schnell  lau- 
Fig.  742  fenden  Rades  nicht  unterscheiden,  und  die  obere  Fläche 

eines  Kreisels,  welcher  mit  abwechselnd  weissen  und 
schwarzen  Sectorcn  bemalt  ist,  wie  Fig.  742,  erscheint 
bei  rascher  Rotation  gleichförmig  grau.  Wenn  aber 
der  Kreisel,  im  Dunkeln  rotirend,  momentan  erleuch- 
tet wird,  etwa  durch  einen  Blitz  oder  einen  elektri- 
schen Funken,  so  kann  man  die  einzelnen  Scctoren 
deutlich  unterscheiden. 

Macht  man  in  eine  Pappscheibe  von  2 bis  3 Zoll  Durchmesser  diame- 
tral gegenüberstehend  zwei  Löcher,  durch  welche  man  Fäden  zieht,  wie 
Fig.  743  und  Fig.  744  zeigen,  so  kann  man  mit  Hülfe  dieser  Fäden  die 
Scheibe  rasch  drehen,  so  dass  man  abwechselnd  die  eine  und  dann  wieder 
die  andere  Seite  sieht.  Macht  man  nun  auf  die  eine  Seite  einen  schwar- 
zen Streifen  in  der  Richtung  der  beiden  kleinen  Löcher,  auf  die  andere 
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Seite  einen  Streifen,  welcher  auf  dieser  Richtung  rechtwinklig  steht,  so 
sieht  man  hei  rascher  Umdrehung  ein  Kreuz,  weil  der  Eindruck  des  hori- 

_ . . zontalen  Streifens  im 

F'g-  743-  F'g-  ,44'  Auge  noch  nicht  er- 

loschen ist,  wenn  der 
verticale  Streifen 
sichthar  wird.  Ist  auf 
die  eine  Seite  ein 
Käfig,  auf  die  andere 
ein  Vogel  gemalt,  so 
erscheint  hei  rascher  Drehung  der  \ ogel  im  Käfig  u.  s.  w. 

Ein  recht  sinnreicher  und  artiger  Apparat,  welcher  sich  ebenfalls  auf 
die  Dauer  des  Lichteindruckes  gründet,  ist  die  sogenannte  Wunder- 
1,'ig  745  scheibe,  die  strobosko- 

pische Scheibe  oder  das 
Phenakistoskop.  Eine 
Scheibe  von  20  bis  25  Cen- 
timeter  Durchmesser  kann 
um  eine  horizontale  Axe 
in  eine  Rotationsbewegung 
versetzt  werden;  am  Rande 
dieser  Scheibe  befindet  sich 
eine  Reihe  von  Oeffnungen, 
welche  in  gleichen  Abstän- 
den auf  einander  folgen ; 
in  der  Fig.  745  dargestell- 
ten WunderBcheibe  befin- 
den sich  12  solcher  Löcher. 
Innerhalb  des  durch  die  12 
Löcher  gebildeten  Ringes 
ist  nun  eine  kleinere  be- 
malte Scheibe  befestigt,  auf 
welcher  ein  und  derselbe 
Gegenstand  in  12  auf  ein- 
ander folgenden  Stellungen 
abgebildet  ist,  so  dass  jedem 
Loche  eine  andere  Stellung 
entspricht.  In  unserer  Fi- 
gur ist  ein  ganz  einfacher 
Gegenstand  gewählt,  nämlich  ein  Pendel.  Unter  der  mit  1 hezeichneten  OefT- 
liung  ist  das  Pendel  dargestellt,  wie  es  eben  seine  äusserste  Stellung  links 
erreicht  hat;  unter  der  Oeffnung  2 sehen  wir  das  Pendel,  wie  es  sich  der 
Gleichgewichtslage  schon  wieder  genähert  hat,  hei  3 hat  es  sich  der  Gleich- 
gewichtslage noch  mehr  genähert  und  bei  4 hat  es  dieselbe  erreicht  u.s.  w. 
Dieser  Apparat  wird  nun  so  vor  einen  Spiegel  gehalten,  dass  die  bemalte 
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Fläche  dem  Spiegel  zugekehrt  ist  und  man  durch  eine  Oeffnung,  etwa 
durch  die  oberste,  das  Bild  der  bemalten  Scheibe  im  Spiegel  sieht.  Wenn 
die  Scheibe  rotirt,  ro  geht  eine  Oeffnung  nach  der  anderen  vor  dem  Auge 
vorüber,  während  aber  die  Zwischenräume  vor  dem  Auge  hergehen, 
empfangt  es  kein  Licht.  Nehmen  wir  an,  dass  in  einem  bestimmten  Mo- 
mente die  Oeffnung  1 vor  dem  Auge  vorübergeht,  so  erblickt  man  unter 
derselben  dns  • Bild  des  Pendels  in  seiner  grössten  Ausweichung;  der  in 
diesem  Moment  ins  Auge  gelangende  Lichteindruck  bleibt  nun,  bis  die  zweite 
Oeffnung  vors  Auge  kommt,  und  nun  erscheint  das  Pendel  an  derselben 
Stelle,  an  welcher  man  es  eben  eist  in  seiner  grössten  Ausweichung  gese- 
hen hatte,  der  Gleichgewichtslage  etwas  genähert  ; dns  Bild  dieser  zweiten 
Lage  bleibt  im  Auge,  bis  die  dritte  Oeffnung  vor  dasselbe  gelangt  , und 
nun  sieht  man  das  Pendel  seiner  Gleichgewichtslage  noch  mehr  genähert 
u.  s.  w.;  die  auf  diese  W eise  der  Reihe  nach  dem  Auge  vorgeführten  Stel- 
lungen des  Pendels  machen  nun  täuschend  den  Kindruck,  als  ob  man  ein 
Pendel  wirklich  oscilliren  sähe.  Statt  des  Pendels  kann  man  auch  andere 
Gegenstände  wählen,  die  man  der  Reihe  nach  in  eben  so  viel  verschiede- 
nen Stellungen  dargestellt  hat,  als  Löcher  vorhanden  sind,  so  dass  jeder 
Oeffnung  eine  andere  Stellung  entspricht.  Sehr  täuschend  lassen  sich  auf 
diese  Weise  Bewegungen  von  Menschen  und  Thiergestalten  darstellen,  die 
man  in  den  verschiedenen  auf  einander  folgenden  Stellungen  aufgezeieh- 
net  hat. 

Ebenso  wie  die  Gegenstände  eine  gewisse  Grösse  haben  müssen,  um 
durch  das  Auge  wahrnehmbar  zu  sein,  ebenso  muss  auch  der  Lichteindruck 
eine  namhafte  Zeit  andauern,  um  eine  Wirkung  auf  die  Netzhaut  hervor- 
zubringen; aus  diesem  Grunde  wird  ein  sehr  schnell  sich  bewegender  Kör- 
per, z.  B.  eine  Kanonenkugel,  nicht  gesehen;  das  Bild  der  fliegenden  Ku- 
gel bewegt  sich  auf  der  Netzhaut  mit  solcher  Geschwindigkeit,  dass  es  an 
keiner  Stelle  derselben  wahrgenommen  werden  kann. 

Die  Nachwirkungen  auf  der  Netzhaut  sind  um  so  stärker  und  dauern 
um  so  länger  fort,  je  intensiver  und  andauernder  die  primitive  Einwirkung 
war.  Die  Nachbilder  heller  Gegenstände  sind  hell,  die  Nachbilder  dunkler 
Gegenstände  dunkel,  wenn  das  Auge  einer  ferneren  Lichteinwirkung  ent- 
zogen wird.  Sieht  man  z.  B.  längere  Zeit  unverwandt  durch  ein  Fenster 
nach  dem  hellen  Himmel,  wendet  man  alsdann  das  Auge  weg,  indem  man 
es  zugleich  schliesst,  so  sieht  man  noch  immer  die  hellen  Zwischenräume 
begrünzt  durch  die  dunklen  Fensterrahmen,  wendet  man  dagegen  das  Auge 
auf  eine  weisse  Wand,  so  erscheint  im  Nachbilde  hell,  was  im  ursprüng- 
lichen dunkel  war,  und  umgekehrt;  man  sieht  z.  B.  die  Fensterrahmen  hell 
und  die  Zwischenräume  dunkel.  Diese  Umkehrung  ist  leicht  zu  erklären: 
wird  das  geblendete  Auge  auf  die  weisse  Wand  gerichtet,  so  sind  die 
vorher  durch  das  helle  Licht  afficirten  Stellen  der  Netzhaut  weniger 
empfindlich  gegen  das  weisse  Licht  der  weiasen  Wand,  als  diejenigen 
Stellen  der  Netzhaut,  auf  welche  das  Bild  der  dunklen  Fensterrahmen 
gefallen  war. 
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282  Farbige  Nachbilder.  Unser  Gesichtsorgan  empfindet  oft  Farben- 
eindrücke, die  nicht  unmittelbar  durch  äussere  Objecte  hervorgebracht 
sind,  sondern  in  einem  eigentümlich  gereizten  Zustande  der  Netzhaut 
ihren  Grund  haben.  Man  nennt  solche  Farben  subjective  oder  auch 
physiologische.  Die  farbigen  Nachbilder  sowohl  als  auch  die  Farben, 
welche  durch  Contraste  hervorgebracht  werden,  gehören  hierher. 

Die  Nachbilder,  von  denen  in  vorigem  Paragraph  die  Rede  war,  sind 
immer  mehr  oder  weniger  gefärbt,  und  zwar  ist  diese  Färbung  um  so  ent- 
schiedener, je  intensiver  der  primitive  Lichteindruck  war,  welcher  die 
Nachbilder  veranlasste.  Man  fixire  z.  B.  einige  Zeit  lang  ein  Kerzenlicht 
recht  scharf,  schliesse  dann  die  Augen  und  wende  Bie  nach  einer  dunklen 
Stelle  des  Zimmers,  so  glaubt  man  noch  immer  die  Flamme  vor  den  Au- 
gen zu  haben,  aber  sie  verändert  nach  und  nach  ihre  Farbe;  sie  wird  als- 
bald ganz  gelb,  geht  dann  durch  Orange  in  Roth,  von  Roth  durch  Violet 
in  grünliches  Blau  über,  welches  immer  dunkler  wird,  bis  das  Nachbild 
endlich  ganz  verschwindet.  Wendet  man  hingegen  das  durch  das  Kerzen- 
licht geblendete  Auge  auf  eine  weisse  Wand,  so  folgen  sich  die  Farben 
des  Nachbildes  in  fast  entgegengesetzter  Ordnung,  d.  h.  man  sieht  anfangs 
ein  ganz  dunkles  Nachbild  auf  dem  hellen  Grunde,  welches  alsbald  blau, 
grün,  gelb  wird  und  endlich  vom  weissen  Grunde  nicht  mehr  unterschie- 
den wird,  wenn  das  Nachbild  ganz  verschwunden  ist,  d.  h.  wenn  die  Netz- 
haut sich  ganz  wieder  erholt  hat.  Der  Uebergang  von  einer  Farbe  zur 
anderen  beginnt  am  Rande  und  verbreitet  sich  von  da  aus  nach  der  Mitte. 
Dieselbe  Reihe  von  Furbenerscheinungen  beobachtet  man  an  den  Blendungs- 
bildern weisser  Papiere,  die  auf  schwarzem  Grunde  liegend  von  der  Sonne 
beschienen  sind  u.  s.  w. 

Der  Grund  dieser  Erscheinungen  ist  wohl  darin  zu  suchen,  dass  die 
Nachwirkung  auf  der  Netzhaut  nicht  für  alle  Farben  des  Spectruras  gleich 
lange  dauert  und  dass  die  Abnahme  der  Intensität  der  Nachwirkung  nicht 
für  alle  Farben  dasselbe  Gesetz  befolgt.  Um  das  Abklingen  der  Farben 
im  Nachbilde  eines  weissen  Gegenstandes  zu  erklären,  müsste  man  anneh- 
men, dass  der  Eindruck  des  Gelben  am  ersten  verlischt,  dann  Roth  und 
endlich  Blau;  dass  aber  das  Gelb  anfangs  langsam,  dann  rascher,  das  Blau 
aber  umgekehrt  anfangs  rasch  und  später  langsam  an  Intensität  abnimmt, 
ungefähr  so  wie  es  in  Fig.  746  durch  eine  graphische  Darstellung  erläu- 
tert wird.  Die  Abscissen  sind  der  Zeit,  die  Ordinatcn  der  Intensität  der 
Nachwirkung  proportional;  es  stellt  also  ag  die  Zeit  dar,  welche  von  dem 

Augenblick  an  vergeht,  in  wel- 
chem das  Auge  der  Einwirkung 
des  blendenden  weissen  Gegen- 
standes entzogen  wird,  bis  zu 
dem  Momente,  in  welchem  die 
Nachwirkung  der  in  dem  weis- 
sen Licht  enthaltenen  gelben 
Strahlen  gänzlich  erloschen  ist ; 


Fig.  746. 
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ar  und  ab  stellen  die  entsprechenden  Zeiten  für  dns  rothe  und  blaue  Licht 
dar;  die Curven mg,  mr  und  m b stellen  das  Gesetz  dar,  nach  welchem  die 
Intensität  der  Nachwirkung  für  Gell),  Roth  und  Blau  abnimmt;  die  übri- 
gen Farben  des  Spectrums  wollen  wir  der  Einfachheit  wegen  vor  der  Hand 
noch  unberücksichtigt  lassen.  In  dem  Moment,  in  welchem  das  Auge 
der  Einwirkung  des  blendenden  Gegenstandes  entzogen  wird,  hat  es  noch 
die  Empfindung  von  Weiss,  weil  cs  durch  alle  Farben  gleichmässig  afficirt 
ist;  nun  nimmt  al>er  anfangs  die  Nachwirkung  aller  anderen  Farbenstrah- 
len rascher  ab  als  die  der  gelben,  deshalb  wird  das  Nachbild  bald  eine 
gelbe  Färbung  annehmen  müssen.  Die  gelbe  Färbung  geht  aber  alsbald 
durch  Orange  in  Roth  über,  weil  nach  einiger  Zeit  die  Intensität  des  gel- 
ben Nachbildes  so  rasch  abnimmt,  dass  bald  das  rothe  Nachbild  überwie- 
gend wird;  da  aber  dieses  auch  eher  ganz  verschwindet  als  das  blaue  Nach- 
bild, so  wird  sich  endlich  die  blaue  Färbung  geltend  machen  müssen. 

Die  Curve  für  Orange  würde  so  zu  legen  sein,  dass  sie  die  Curve  mg 
in  X,  mr  aber  in  y schnitte;  die  Curve  für  Grün  würde  mr  in  z,  mb  in 
t schneiden. 

Wendet  man  das  geblendete  Auge  auf  eine  weisBe  Fläche,  so  erscheint 
das  Nachbild  dunkel,  weil  die  geblendeten  Stellen  der  Netzhaut  für  dns 
weisso  Licht  der  Fläche  unempfindlicher  sind;  nun  aber  bleibt  anfangs  die 
Nachwirkung  der  rothen  und  gelben  Strahlen  noch  vorherrschend,  während 
die  der  blauen  rasch  abnimmt,  das  Auge  wird  also  für  blaues  Licht  eher 
wieder  etwas  empfindlich,  das  auf  dem  hellen  Grund  zuerst  ganz  dunkel 
erscheinende  Nachbild  wird  also  zunächst,  eine  blaue  Färbung  annehmen. 
Die  Nachwirkung  des  Gelb  erlischt  auf  der  Netzhaut  zuerst,  sie  erhält  also 
ihre  volle  Empfindlichkeit  für  die  gelben  Strahlen  zuerst  wieder;  in  dieser 
Periode  also  wird  das  geblendete  Auge,  auf  eine  weisse  Fläche  sehend,  ein 
gelbes  Nachbild  wahrnehmen,  nachdem  es  Nüancen  durchlaufen  hat,  welche 
immer  denen  complementär  sind,  welche  man  in  denselben  Momenten  bei 
geschlossenem  Auge  würde  wahrgenommen  haben.  In  der  That  braucht 
man  nur  das  bis  dahin  geschlossene  Auge  zu  öffnen,  wenn  das  Nachbild 
auf  dunklem  Grunde  eine  bestimmte  Farbe  erlangt  hat,  und  es  auf  eine 
weisse  Fläche  zu  richten,  um  sogleich  das  complemcntüre  Nachbild  auf 
weissem  Grunde  zu  sehen. 

Wenn  man  längere  Zeit  einen  farbigen  Fleck  auf  weissem  Grunde 
scharf  fixirt  und  dann  das  Auge  seitwärts  auf  die  weisse  Fläche  richtet,  so 
sieht  man  ein  complementär  gefärbtes  Nachbild;  war  der  Fleck  blau,  so 
ist  das  Nachbild  gelb;  war  er  roth,  so  ist  es  grün  u.  s.  w.  Diese  Erschei- 
nung erklärt  sich  dadurch,  dass  die  Netzhaut  für  die  Farbe  des  Objectes 
abgestumpft  und  also  für  diejenigen  im  weissen  Licht  enthaltenen  Farben 
empfindlicher  wird,  die  nicht  in  der  Färbung  des  Objectes  enthalten  sind, 
welches  die  Blendung  veranlasst«. 

Dass  die  Retina  durch  das  längere  Betrachten  eines  stark  erleuchte- 
ten farbigen  Gegenstandes  allmälig  gegen  diese  Farbe  abgestumpft  wird, 
geht  auch  daraus  hervor,  dass  sie  nach  und  nach  immer  matter  und  un- 
Mnller’s  Lehrbuch  der  Physik,  6t«  Anfl.  I.  44 
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scheinbarer  wird.  Man  kann  sich  davon  am  leichtesten  auf  folgende  Weise 
überzeugen.  Man  fixire  längere  Zeit  ein  farbiges,  etwa  ein  rothes  Quadrat, 
welches  sich  auf  einem  weissen  Grunde  befindet,  und  wende  dann  das  Auge 
nur  etwas  seitwärts,  so  dass  das  complcmentäre  Nachbild  zum  Theil  noch 
auf  das  farbige  Quadrat  fallt,  wie  dies  Fig.  747  angedeutet  ist.  Der  freie 


Fig.  747. 


Theil  des  Nachbildes  erscheint  jetzt  grün,  der  frei  ge- 
wordene Theil  des  ursprünglichen  Bildes,  d.  h.  derjenige 
Theil,  welcher  seine  Strahlen  jetzt  auf  Stellen  der  Netz- 
haut sendet,  die  vorher  noch  nicht  von  dem  rothen  Licht 
getroffen  waren,  erscheint  lebhaft  roth;  da  aber,  wo  beide 
Quadrate  über  einander  fallen,  sieht  man  ein  weit  matte- 
res Kotli,  denn  die  von  diesem  Theile  des  objectiven 
rothen  Quadrates  ausgehenden  Strahlen  treffen  noch  immer  solche  Stellen 
der  Netzhaut,  welche  gegen  den  Eindruck  des  rothen  Lichtes  schon  mehr 
abgestumpft  sind. 

Die  Farben,  welche  die  eomplementüren  Nachbilder  zeigen,  nennt  mau 
auch  subjective  Farben,  weil  sie  wahrgenommen  werden,  ohne  dass  ein 
äusserer  Gegenstand  diesen  Farben  seine  Strahlen  ins  Auge  sendet.  — Ganz 
besonders  schön  lassen  sich  diese  subjectiven  Farben  mit  dem  Fig.  748 
Fig.  748.  dargestellten,  von  Nörrem- 

berg  construirten  Apparate 
zeigen.  Vor  die  Rückwand  des 
unteren  Theiles  wird  eine  mit 
schön  farbigem  Papier  über- 
zogene Tafel  von  Pappendeckel 
Fig.  749. 


eingeschol>en , welche  in  Fig. 
749  unverkürzt  dargestellt  ist; 
in  der  Mitte  des  Theiles  der 
Tafel,  welcher  sichtbar  bleibt, 
wenn  dieselbe  in  den  Apparat 
eingeschoben  worden  ist,  ist 
ein  längliches  Rechteck  nobq 
von  einer  anderen  Farbe  auf- 
gcklebt,  welche  wo  möglich 
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(aber  nicht  noth  wendig)  complementür  zur  Grundfarlie  ist.  Hat  man 
den  Apparat  so  aufgestellt,  dass  die  farbige  Tafel  gut  beleuchtet  ist,  so 
schaut  man  dieselbe  eine  Zeitlang  starr  an;  damit  man  aber  ja  das  Auge 
möglichst  unverrückt  erhalte,  ist  an  der  Vorderseite  des  Apparates,  von 
einem  Drahte  getragen,  ein  ungefähr  ’/j  Zoll  im  Durchmesser  halten- 
des schwarz  angestrichenes  Scheibchen  a,  Fig.  748,  angebracht,  welches 
vor  der  Mitte  des  farbigen  Rechtecks  tmbq  erscheint,  wenn  sich  das  Auge 
in  gleicher  Höhe  mit  dem  Scheibchen  gerade  in  der  Mitte  vor  dem  Appa- 
rate befindet.  Nachdem  man  nun,  das  Scheibchen  u scharf  fixirend,  die 
Tafel  1 fi  bis  20  Secunden  lang  angeschaut  hat,  ist  das  Auge  bereits  ermü- 
det, und  die  Farben  verlieren  ihren  Glanz.  Ist  dies  eingetreten,  so  wird, 
während  der  Beschauer  noch  immer  unverwandt  das  schwarze  Scheibchen 
fixirt,  der  Stift  b nusgezogen,  so  dass  ein  mit  weissem  Papier  überzo- 
genes Ilolzrähmchen,  welches  bis  dahin  von  dem  Stifte  getragen  wurde, 
herabfallt  und  die  mit  farbigem  Papier  überzogene  Tafel  zudeckt.  Nun 
sieht  man  auf  dem  weissen  Papier  sehr  schön  die  coroplementfiren  Farlien 
von  denen,  welche  das  Auge  vor  dem  Herabfallen  des  weissen  Schirmes 
gesehen  hatte. 

Sehr  auffallend  ist  das  Unscheinbarwerden  der  Farben  bei  einem  von 
Brewster  angegebenen  Versuche.  Betrachtet  man  das  Spectrum  einer 
Kerzenflamme  anhaltend  durch  ein  Prisma,  so  werden  nach  und  nach  die 
Farben  immer  unscheinbarer;  zuerst  verschwindet  Roth  und  Grün,  dann 
Blau,  endlich  auch  das  Gelb,  und  man  sieht  statt  des  farbigen  Spectrums 
nur  noch  einen  langen  iveisslichcn  Streifen;  am  sichersten  gelingt  der  Ver- 
such, wenn  man  mit  der  Hand  das  obere  Augenlid  festhält,  um  es  am  Her- 
unterfallen zu  verhindern. 

Sollte  inan  es  liei  einer  Kerzenflamme  nicht  zum  Verschwinden  der 
Farben  bringen  können,  denn  diese,  wie  alle  subjectiven  Gesichtserschei- 
nungen, entwickeln  sich  nicht  bei  allen  Individuen  mit  gleicher  Intensität, 
so  nehme  man  eine  intensivere  weisse  I'lamme  zum  Object.  Auf  jeden 
Fall  gelingt  der  Versuch,  wenn  man  durch  das  Prisma  direct  das  Sonnen- 
bild lietrachtet;  das  Licht  ist  so  intensiv,  dass  man  sogleich  nur  einen 
weissen  Streifen  ohne  alle  Färbung  wahrnimmt.  • 

Contr&Stfarben.  Ein  grauer  Fleck  erscheint  auf  einer  weissen  283 
Fläche  dunkler,  auf  einer  schwarzen  holler,  als  wenn  die  ganze  Fläche  mit 
demselben  grauen  Tone  überzogen  wäre.  Ein  Versuch,  welcher  dies  recht 
deutlich  zeigt,  ist  folgender:  Man  bringe  einen  schmalen  undurchsichtigen 
Körper,  etwa  einen  Bleistift,  zwischen  eine  Kerzenflamme  und  eine  weisse 
Fläche,  so  wird  man  einen  dunklen  Schatten  auf  hellem  Grunde  sehen; 
bringt  man  nun  eine  zweite  Kerzenflamme  neben  die  erstcre,  so  siebt  man 
zwei  dunkle  Schatten  auf  dem  hellen  Grunde;  jeder  dieser  Schatten  ist 
aber  jetzt  durch  eine  Kerze  also  eben  so  stark  erleuchtet,  als  vorher  die 
ganze  Fläche  war,  und  doch  hielt  man  vorher  die  Flüche  für  hell  und 
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jetzt,  den  Schatten  für  dunkel;  dieser  Versuch  beweist  den  bedeutenden 

Einfluss  des  Contrastes. 

Noch  auffallender  sind  die  Contrasterscheinungen  bei  Betrachtungen 
farbiger  Gegenstände,  wobei  man  oft  complementäre  färben  sieht,  welche 
objectiv  gar  nicht  vorhanden  sind. 

Eegt  mau  einen  schmalen  grauen  PapierBchnitzel  auf  ein  lichtgrünes 
Papier,  so  erscheint  der  Streifen  röthlich,  legt  man  ihn  auf  ein  blaues 
Papier,  so  erscheint  er  gelb,  kurz  er  erscheint  immer  complementür  zur 
Farbe  des  Grundes.  Sehr  deutlich  nimmt  man  die  Erscheinung  wahr,  wenn 
man  einen  ungefähr  1 Millimeter  breiten  Streifen  von  weissem  Papier  auf 
eine  Tafel  von  farbigem  Glase  klebt  und  dann  durch  dasselbe  nach  einer 
weissen  Fläche,  etwa  nacli  einem  Blatt  weissen  lapiers,  sieht,  oder  auch, 
indem  man  die  eine  Seite  des  Glases  ganz  mit  einem  dünnen  Papier  be- 
deckt, auf  die  andere  den  schmalen  Streifen  befestigt  und  dnnn  das  Glas 
vor  eine  Kerzenflamme  hält;  der  Streifen  erscheint  dann  complementär  zur 

Farbe  des  Glases,  also  roth  auf 
einem  grünen  Glase,  blau  auf 
einem  gelben  u.  s.  w. 

Sehr  schön  kann  man  die  Con- 
trastfarben  mit  Hülfe  des  Appa- 
rates Fig.  750  zeigen,  welcher 
sich  aus  Pappendeckel  oder  aus 
dünnen  Holzbrettchen  hersteilen 
lässt.  Die  verticale  Wand  Ali 
ist  mit  weissem  Papier  überzo- 
gen und  hat  in  der  Mitte  einen 
schwarzen  kreisrunden  Fleck  von 
ungefähr  1 '/i  Centimeter  Durch- 
messer. Die  horizontale  Wand 
CD  ist  mit  schwarzem  Papier  ülierzogen  und  hat  in  der  Mitte  einen  weis- 
sen Fleck,  welcher  eben  so  gross  ist  als  der  eben  erwähnte  schwarze.  Unter 
einem  Winkel  von  45°  gegen  AD  und  CD  geneigt,  ist  nun  eine  farbige 
Glasplatte  angebracht,  und  wenn  man  nun  das  Auge  so  hält,  dass  das  .Spie- 
gelbild, welches  die  untere  Fläche  der  Glasplatte  von  dem  auf  CD  ge- 
machten weissen  Fleck  giebt,  gerade  vor  dem  schwarzen  Fleck  der  Wand 
A D gesehen  wird,  so  erscheint  dieses  Spiegelbild  farbig,  und  zwar  ist  seine 
Farbe  complementär  zur  Farbe  des  Glases.  Bei  Anwendung  einer  grünen 
Glasplatte  z.  B.  sieht  man  einen  rothen  Fleck  auf  grünem  Grunde. 

Hierher  gehören  nuch  die  sogenannten  farbigen  Schatten,  welche 
erscheinen,  wenn  im  fnrbigen  Licht  ein  schmaler  Körper  einen  Schatten 
wirft  und  dieser  Schatten  durch  weisses  Licht  beleuchtet  ist.  Man  erhält 
solche  farbigen  Schatten  am  leichtesten  auf  folgende  Weise;  Man  lässt 
Lichtstrahlen  durch  ein  farbiges  Glas  auf  eine  weisse  Fläche,  etwa  auf 
weisses  Papier,  fallen,  so  dass  sie  nun  farbig  erscheint;  fängt  man  an 
irgend  einer  Stelle  die  das  Papier  beleuchtenden  farbigen  Strahlen  durch 


Fig.  750. 
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einen  schmalen  Körper  auf,  so  erhält  mau  einen  schmalen  Schatten,  wel- 
cher nur  durch  das  ringsum  verbreitete  weisse  Tageslicht  erhellt  ist;  die- 
ser Schatten  erscheint  nun  complementär  zum  Grunde;  wendet  man  ein 
rothes  Glas  an,  so  erscheint  der  Schatten  grün;  er  erscheint  blau,  wenn 
man  ein  gelbes  Glas  anwendet  u.  s.  w.  Die  Farben  dieser  Schatten  sind 
rein  subjectiv. 

Manchmal  beobachtet  man  auch  farbige  Schatten,  welche  wirklich 
objectiv  verschiedenfarbig  sind;  sie  entstehen,  wenn  ein  Körper  bei  dop- 
pelter Beleuchtung  zwei  Schatten  wirft  und  die  beiden  Lichtquellen  ver- 
schiedene Farben  haben,  denn  alsdann  ist  der  eine  Schatten  nur  durch 
Licht  von  der  einen,  der  andere  Schatten  nur  durch  Licht  von  der  ande- 
ren Farbe  beleuchtet.  Solche  farbigen  Schatten  entstehen,  wenn  in  der 
Dämmerung  das  bläuliche  Himmelslicht  in  ein  Zimmer  fällt,  in  welchem 
sich  eine  brennende  Kerze  befindet;  hält  man  ein  Stäbchen  so,  dass  es 
einen  Schatten  im  Kerzenlicht,  einen  zweiten  im  Tageslicht  auf  eine  weisse 
Fläche  wirft,  so  erscheint  der  eine  Schatten  blau,  der  andere  gelb,  weil 
der  eine  nur  durch  das  bläuliche  Tageslicht,  der  andere  nur  durch  das 
gelbliche  Kerzenlicht  beleuchtet  iBt;  doch  möchte  auch  bei  diesem  Falle  der 
Contrast  einen  grossen  Einfluss  auf  die  Intensität  der  Farbenerscheinung 
und  somit  die  Erscheinung  einen  theils  objectiven,  theils  subjectiven 
Grund  haben. 

Was  die  Erklärung  der  farbigen  Nebcnbildcr  betrifft,  so  ist  sie  wohl 
darin  zu  suchen,  dass,  wenn  irgend  ein  Theil  der  Netzhaut  durch  farbiges 
Licht  afficirt  wird,  die  direete  Wirkung  auch  auf  die  benachbarten  Stellen 
der  Netzhaut  in  der  Weise  rcagirt,  dass  sie  in  einen  dem  primitiven  Ein- 
drücke complemcntären  Zustand  versetzt  werden. 

Jede  Zusammenstellung  von  Farben,  wrelche  complementär  zu  einan- 
der sind,  macht  einen  angenehmen  Eindruck  auf  das  Auge,  was  leicht  be- 
greiflich ist,  wenn  mau  bedenkt,  dass,  wenn  irgend  ein  Theil  der  Netzhaut 
direct  durch  irgend  eine  Farbe  afficirt  wird,  sie  ja  selbst  ein  Bestreben 
zeigt,  auf  den  benachbarten  Stellen  diesen  Gegensatz  hervorzurufeu.  Ueber 
die  Contrastfarben  hat  Chevreul  ein  höchst  interessantes  Werk  ge- 
schrieben. 

Die  Camera  obscura.  Die  von  dem  Neapolitaner  Porta  um  die  284 
Mitte  des  17ten  Jahrhunderts  erfundene  camera  obBcura  besteht  im  Wesent- 
lichen aus  einer  Sammellinse,  deren  Brennweite  gewöhnlich  15  bis  30 
Zoll  beträgt  und  durch  welcho  ein  Bild  entfernter  Gegenstände  entworfen 
wird;  um  den  Effect  dieses  Bildes  möglichst  zu  heben,  muss  von  der  Fläche, 
auf  welcher  es  aufgefangen  wird,  alles  seitliche,  nicht  hierher  gehörige 
Licht  sorgfältig  ausgeschlossen,  d.  h.  es  muss  in  einer  dunklen  Kammer 
aufgefangen  werden. 

Die  früher  gebräuchliclisten  Formen  der  camera  obscura  sind  in  Fig. 

751  und  Fig.  752  (a.f.  S.)  dargestellt.  Fig.751  stellt  einen  Kasten  dar,  an  dem 
sich  eine  Kölire  befindet.  In  dieser  Röhre  lässt  sich  eine  zweite  aus-  und 


Digitized  by  Google 


ti!)4  Vom  Auge  und  den  optischen  Instrumenten. 


einscliieben,  welche  eine  Sammellinse  von  entsprechender  Brennweite  ent- 
hält; die  durch  diese  Linse  in  den  dunklen  Kasten  eindringenden  Strahlen 
werden  durch  einen,  in  einem  Winkel  von  45°  gegen  die  Axe  der  Linse 
geneigten  ebenen  Spiegel  nach  oben  reflectirt,  so  dass  das  Bild  eines  ent- 
fernten Gegenstandes  bei  ik  auf  einer  luattgesehliffenen  Glastafel  aufge- 
fangen werden  kann.  Der  Deckel  <jh  dient,  um  dos  fremde  Licht  von 
dem  Bilde  möglichst  abzuhalten.  Wenn  die  mattgeschliffene  Seite  'des 
Glases  nach  oben  gekehrt  ist,  so  kann  mau  auf  demselben  mit  Bleistift 


Fig.  751. 


die  Umrisse  des  in  ik  entstehenden  Bildes  nachfahren  und  so  eine  natur- 
getreue Zeichnung  der  Gegenstände  erhalten. 

Fig.  752  stellt  einen  Kasten  dar,  auf  dessen  Boden  ein  Blatt  weisses 


Fig.  752. 


Papier  gelegt  wird;  durch  die 
obere  Fläche  des  Kastens  geht 
eine  Bohre,  welche  die  Sammel- 
linse enthält,  über  welcher  sieh 
dann  ein  45°  gegen  die  Verticale 
geneigter  ebener  Spiegel  befin- 
det. Die  von  einem  entfernten 
Gegenstände  kommenden  Strahlen 
werden  durch  den  Spiegel  nach 
unten  reflectirt,  so  dass  das  Bild 
auf  der  Fläche  des  Papiers  ent- 
steht. Dieses  Bild  ist  sehr  leb- 
haft, weil  durch  die  Wände  des 
Kastens  alles  seitliche  Licht  aus- 
geschlossen ist,  und  man  kann  des- 
halb die  Contouren  dieses  Bildes 
leicht  mit  Bleistift  nachfahren. 

Die  Nettigkeit  der  in  einer 
camera  obscura  entstehenden  Bil- 
der hatte  schon  lange  den  Wunsch 
erregt,  diese  Bilder  gewissermnassen  fixiren  zu  können;  und  wenn  wohl 
auch  die  Meisten  diesen  Wunsch  als  ein  pium  desiderium  betrachteten , so 
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bat  cb  doch  auch  nicht  an  Solchen  gefehlt,  welche  sich  bestrebten,  ihn  zu 
realisiren.  Da  das  Dicht  chemische  Wirkungen  hervorbringt,  da  es  z.  B. 
das  Chlorsilber  schwärzt,  so  lag  wenigstens  die  Möglichkeit  vor,  durch 
das  Bild  der  camera  obscura  bleibende  Kindrücke  hervorzubringen.  Durch 
die  bereits  oben  besprochene  Krfindung  der  Photographie  sind  diese  Be- 
strebungen durch  den  glänzendsten  Krfolg  gekrönt  worden. 

In  Folge  der  Erfindung  Daguerre’s  mussten  nun  auch  alsbald  grös- 
sere Anforderungen  an  die  Leistungen  der  camera  obscura  gemacht  wer- 
den; es  kam  jetzt  darauf  un,  nicht  allein  sehr  reino  und  scharfe,  sondern 
zugleich  auch  sehr  lichtstarke  Bilder  hervorzubringen.  Zunächst  versteht 
es  sich  von  selbst,  dass  man  achromatische  Linsen  in  Anwendung  brin- 
gen musste.  Um  die  nöthige  Lichtmenge  zu  erhalten,  muss  der  Durch- 
messer der  Linse  ziemlich  gross  sein,  und  da  doch  ihre  Brennweite  zugleich 
ziemlich  gering  sein  soll,  so  würden  die  Fehler  wegen  sphärischer  Aberra- 
tion viel  zu  bedeutend  werden,  wenn  man  das  Bild  durch  eine  einzigo 
Linse  erzeugen  wollte;  die  einfache  Linse  wurde  deshalb  nach  den  in  Para- 
graph 239  entwickelten  Grundsätzen  durch  ein  System  zweier  Linsen  er- 
setzt, die  in  einiger  Entfernung  von  einander  stehen,  und  deren  jede  eine 
achromatische  Crown -Flintglaslinse  ist. 

Fig.  753  zeigt  den  ganzen  Apparat,  wie  er  zum  Photographircn 
angewendet  wird.  Auf  der  Vorderseite  des  Kastens  n ist  eine  incssingeno 


Fig.  753. 


Hülse  h befestigt,  in  welcher  sich  eine  zweite  i mittelst  eines  Triebes,  der 
durch  den  Knopf  r bewegt  wird,  aus-  und  einschiehen  lässt.  Diese  Hülse 
i enthält  das  Linseusy stem , welches  seine  Bilder  auf  einer  gegenüber- 
stehenden  mattgeschliffenen  Glastafel  entwirft.  Diese  Glastafel  tj  ist  in 
einem  Schieber  befestigt,  welcher  die  Rückwand  des  in  den  Kasten  n hin- 
einpassenden, nach  vorn  hin  offenen  Kastens  b bildet  Unsere  Figur  zeigt 
den  Schieber  mit  der  Glastafel  etwas  in  die  Höhe  gezogen.  Jo  näher  der 
Gegenstand  rückt,  dessen  Bild  man  erhalten  will,  desto  weiter  muss  man 
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den  Kasten  b aus  u herauszielien.  Die  feinere  Einstellung  geschieht  durch 
Verschiebung  der  Linse  mittelst  des  schon  erwähnten  Triebes  T. 

285  Zeiclmungsapparate.  Wir  haben  im  vorigen  Paragraphen  ge- 
sehen , wie  man  die  Contouren  der  auf  Papier  oder  auf  eine  matte  Glastafel 
entworfenen  Sammelbilder  einer  camera  obscura  nachzeichnen  kann.  Den- 
selben Zweck  kann  man  aber  auch  dadurch  erreichen,  dass  man  auf  einer 
rapierfläche  das  virtuelle  Bild  dcB  abzuzeichnenden  Gegenstandes  in  sol- 
cher Weise  entstehen  lässt,  dass  mau  ausser  diesem  virtuellen  Bilde  auch 
noch  die  Papierfläche  selbst  nebst  der  Spitze  des  zur  Zeichnung  verwende- 
ten Bleistiftes  direct  sehen  kann. 

Ein  derartiger  Apparat  ist  Wollaston’s  camera  lucida  oder  clara. 
Sie  besteht  im  Wesentlichen  aus  einem  vierseitigen  Prisma  abcd,  Fig.  754, 
welches  bei  b einen  rechten,  und  bei  d einen  stumpfen  Winkel  von  135° 

hat;  die  Fläche  cb  ist  gegen  das  Object 
gekehrt,  dessen  Zeichnung  man  entwerfen 
will.  Ein  vom  Gegenstände  kommender 
Lichtstrahl  dringt  rechtwinkelig  zu  der 
Fläche  cb  in  das  Prisma  ein,  erleidet  au 
der  Fläche  cd  eine  erste,  und  an  der  Fläche 
, ad  eine  zweite  totale  Reflexion,  und  tritt 
endlich,  nahe  bei  dem  Eck  o,  fast  recht- 
winklig zur  Fläche  ab  wieder  aus.  Wird 
nun  das  Auge  so  über  diese  Fläche  gehal- 
ten, dass  sich  die  Pupille  etwa  in  pp  be- 
findet, so  ist  klar,  dass  man  durch  die  eine 
Hälfte  der  Pupille  das  reflectirte  Bild  des 
Gegenstandes  X sehen  wird,  während  man 
durch  die  andere  Hälfte  der  Pupille  direct 
an  dem  Eck  a vorbei  nach  einem  horizon- 
talen weissen  Blatt  Papier  sieht,  auf  wel- 
chem sich  dieses  Bild  projicirt.  Wenn  mail 
mm  mit  der  Hand  den  Bleistift  auf  das 
Papier  hält,  so  sieht  man  zugleich  die  Spitze  des  Bleistiftes  und  das  Bild 
von  x,  man  kann  also  leicht  die  Contouren  des  Bildes  mit  dem  Bleistifte 
nachfahren. 

Damit  dieses  Instrument  für  die  Anwendung  bequemer  sei  und  das 
Auge  nicht  ermüde,  muss  man  gefärbte  Gläser  anwenden,  um  zu  machen, 
dass  beide  Bilder  ungefähr  gleiche  Helligkeit  haben,  und  Linsen,  um  zu 
bewirken,  dasB  die  Strahlen  von  beiden  mit  gleicher  Divergenz  auf  das 
Auge  fallen,  damit  das  Auge  sich  für  beide  accommodiren  kann. 

Nach  Sömmering’s  Angabe  kann  man  eine  camera  clara  ganz  ein- 
fach aus  einem  kleinen  Metallspiegel  machen.  Fig.  755  stellt  ein  solches 
Spiegelchen  in  natürlicher  Grösse  dar  und  zwar  in  einer  Weise  gefasst, 
wodurch  es  besonders  geeignet  wird,  um  die  durch  ein  Mikroskop  geseho- 


Fig.  754. 
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nen  Gegenstände  zu  zeichnen.  Der  Ring  « wird  um  das  Ocularrohr  des 
Mikroskops  gelegt  und  das  Spiegelchen  s so  gerichtet,  dass  die  von  unten 
auf  den  Spiegel  fallenden  und  in  horizontaler  Richtung  von  demselben 
reflectirten  Strahlen  auf  das  Auge  bei  o fallen,  welches  also  das  Bild  des 
unter  dem  Objectiv  des  Mikroskops  liegenden  Gegenstandes  in  der  Rich- 
tung on  erblickt.  Wird  nun  recht- 
winklig zu  071  ein  l’apierblatt  aufge- 
stellt, so  erscheint  das  Bild  des  un- 
ter dem  Objectiv  liegenden  Gegen- 
standes auf  dieses  Papierblatt  proji- 
cirt,  wahrend  gleichzeitig  die  neben 
dem  Spiegel  vorbei  in  das  Auge  fal- 
lenden Strahlen  das  Papier  selbst 
nebst  der  Bleistiftspitze  sehen  lassen. 

Denken  wir  uns  den  Spiegel  aus 
der  in  Fig.  755  dargestellten  Lage 
um  180°  gedreht,  so  dass  seine  spie- 
gelnde Oberfläche  schräg  nach  oben 
gerichtet  ist,  so  wird  ein  von  oben  herabsehendes  Auge  das  Bild  der 
Gegenstände,  welche  von  n her  ihre  Strahlen  in  horizontaler  Richtung  auf 
den  Spiegel  senden,  auf  ein  unterhalb  des  Spiegels  horizontal  liegendes 
Papierblatt  projicirt  sehen. 

Fig.  756  stellt  Nobort’s  (zu  Barth  in  Pommern)  camera  lucida, 
welche  ebenfalls  vorzugsweise  zum  Zeichnen  mikroskopischer  Gegenstände 

geeignet  ist,  in  natürlicher  Grösse  dar. 
Sie  wird  so  auf  das  Ocular  des  Mikro- 
skops aufgeschraubt  oder  aufgesetzt, 
dass  dio  Mitte  des  oben  unter  einem 
Winkel  von  45®  abgeschnittenen  und 
mit  einer  dünnen  geschliffenen  Glas- 
platte a b bedeckten  RohreB  gerade 
über  die  Mitte  des  Oculars  zu  stehen 
kommt. 

Der  Glasplatte  ab  gegenüber  ist  nun 
ein  rechtwinkliges  Glasprisma  cdf 
angebracht,  welches  durch  einen  kleinen  Messingpfeiler  getragen  wird,  und 
um  eine  horizontale  (in  unserer  Figur  durch  einen  Punkt  angedeutete)  Axe 
drehbar  ist.  Dies  Prisma  wird  nun  so  gestellt,  dass  die  Lichtstrahlen  von 
dem  neben  das  Mikroskop  gelegten  Papiere  auf  dem  durch  den  gebroche- 
nen Pfeil  angedeuteten  Wege  ins  Auge  gelangen.  Man  sicht  also  das  Bild 
des  Papiere  und  der  Bleistiftspitze,  nachdem  die  von  ihnen  ausgehenden 
Strahlen  eine  totale  Reflexion  an  der  Rückwand  des  Prismas  und  eino  ein- 
fache Spiegelung  an  der  Oberfläche  der  Glasplatte  ab  erfahren  haben,  an 
derselben  Stelle,  an  welcher  man  die  unter  dem  Mikroskop  liegenden 
Gegenstände  erblickt,  man  kann  also  die  Contouren  derselben  uachfahren. 


Fig.  756. 
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Fig.  755. 
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Für  den  gleichen  Zweck  hat  Nachet  in  Paris  die  camcra  lueida  con- 
struirt,  welche  Fig.  757  in  '/a  der  natürlichen  Grösse  und  zwar  der  obere 
Theil  derselben  im  Durchschnitt  dargcstellt  ist.  Auf  die  Mitte  der  Fläche 
ab  des  Glasparallelepipeds  ab  cd  ist  ein  kleines  Glascylinderchen  ange- 
Fig.  757.  kittet,  durch  welches  hindurch  ein  in  o be- 

„ findliches  Auge  das  Bild  der  unter  das  Mikro- 

skop gelegten  Gegenstände  sieht,  wenn  der 
Ring  rs  die  Ocularröhre  desselben  umfasst. 
Gleichzeitig  sieht  aber  das  Auge  auch  ein  Blatt 
Papier,  welches  neben  dem  Mikroskop  auf  den 
Tisch  gelegt  ist  und  den  darauf  gehaltenen  Blei- 
stift, indem  die  von  p herkommenden  Strahlen, 
nachdem  sie  eine  ersto  totale  Reflexion  an  der 
Fläche  cd,  eine  zweite  aber  an  der  Fläche  ab 
erlitten  haben,  in  gleicher  Richtung  in  das  Auge  gelangen. 
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gesehen,  dass  die  scheinbare  Grösse  eines  Gegenstandes  von  der  Grösse  des 
Sehwinkels  abhängt,  unter  welchem  er  erscheint  ; der  Sehwinkel  wird  aber 
um  so  grösser,  je  mehr  der  Gegenstand  dem  Auge  genähert  wird;  nun 
aber  können  wir  ihn  nur  bis  zu  einer  gewissen  Gränze,  der  Weite  des  deut- 
lichen Sehens,  dem  unbewaffneten  Auge  nähern,  Wenn  noch  eine  scharfe 
Unterscheidung  der  Gränzen  und  der  einzelnen  Theile  möglich  sein  soll, 
und  dadurch  ist  auch  einer  weiteren  Vergrösserung  des  Sehwinkels  eine 
Gränze  gesetzt.  Ein  jedes  Instrument,  welches  eine  weitere  Vergrösserung 
für  den  Sehwinkel  kleiner  naher  Gegenstände  möglich  macht,  als  es  bei 
unbewaffnetem  Auge  der  Fall  ist,  wird  ein  Mikroskop  genannt.  Nach 
dieser  Erklärung  ist  auch  die  kleine  Oeflfhung  im  Kartenblatt,  welche  oben 
auf  Seite  668  besprochen  wurde,  ein  Mikroskop,  und  zwar  ein  einfaches; 
doch  bezeichnet  man  mit  dem  Namen  des  einfachen  Mikroskopes  in 
der  Regel  nur  Collectivlinsen  von  kurzer  Brennweite. 

Um  zu  begreifen,  wie  eine  einfache  Sammellinse  als  Mikroskop  dienen 
kann,  braucht  umn  nur  einen  Blick  auf  Fig.  758  zu  werfen.  Es  sei  AB  ein 
Gegenstand,  der  sich  innerhalb  der  Brennweite  der  Sammellinse  be- 
findet, so  divergiren  alle  von  einem  Punkte  des  Gegenstandes  AB  aus- 
gehenden Strahlen  nach  ihrem  Durchgänge  durch  die  Linse  gerade  so, 
als  ob  sie  von  dem  entsprechenden  Punkte  des  Bildes  ab  herkäraen,  wie 
dies  schon  oben  auf  Seite  583  gezeigt  wurde;  ein  auf  der  andern  Seite  der 
Linse  befindliches  Auge  wird  aber  den  Gegenstand  durch  die  Linse  deut- 
lich sehen  können , wenn  sich  das  Bild  u b in  der  Weite  des  deutlichen 
Sehens  befindet;  in  diesem  Falle  aber  liegt  der  Gegenstand  selbst  dem 
Auge  weit  näher;  ohne  die  Linse  würde  man  ihn  also  nicht  mehr  deutlich 
sehen  können.  Die  vergrösserndc  Kraft  der  Linse  ist  also  im  Wesentlichen 
darin  zu  suchen , dass  sie  es  möglich  macht , den  Gegenstand  dem  Auge 


Digitized  by  Google 


Die  Loupe  oder  das  einfache  Mikroskop.  »»09 

sehr  nahe  zu  bringen,  wodurch  dann  natürlich  auch  der  Sehwinkel  ver- 
größert wird. 

Uin  die  durch  die  Loupe  hervorgebrachte  Vergröeserung  zu  bestim- 
men, müssen  wir  die  Grösse  des  Sehwinkels,  unter  welchem  das  in  der 

Fig.  758. 


Weite  des  deutlichen  Sehens  befindliche  Bild  « b dem  Auge  erscheint,  mit 
der  Grösse  des  Sehwinkels  vergleichen,  unter  welchem  der  Gegenstand 
selbst  gesehen  würde,  wenn  er  eben  so  weit  vom  Auge  entfernt  wäre. 

Genau  lässt  sich  der  Winkel,  unter  welchem  das  Bild  ab  erscheint, 
nur  dann  ermitteln,  wenn  die  Entfernung  des  Glases  vom  Krcuzungspuukte 
im  Auge  Ijekannt  ist ; wenn  man  aber  die  Linse  dicht  vor  das  Auge  hält 
und  die  Dicke  der  Linse  selbst  unbedeutend  ist,  so  kann  man  als  erste 
Annäherung  das  Auge  als  mit  dem  Mittelpunkte  u der  Linse  zusammen- 
fallend  annehmen;  unter  dieser  Voraussetzung  ist  mui  die  Vcrgrösserung 
leicht  zu  berechnen. 

Von  0 aus  gesehen  erscheint  der  Gegenstand  A B und  das  Bild  a b 
unter  gleichem  Gesichtswinkel,  wir  Huden  also  die  Vergrösseruug , wenn 
wir  den  Gesichtswinkel,  unter  welchem  A li  hier  erscheint,  mit  demjenigen 
vergleichen , unter  welchem  derselbe  Gegenstand  erscheinen  würde,  wenn 
er  bis  in  die  Weite  des  deutlichen  Sehens  von  o entfernt,  wenn  er  also  an 
die  Stelle  des  Bildes  ab  gesetzt  wäre.  l)a  die  scheinbare  Grösse  eines 
Gegenstandes  seiner  Entfernung  vom  Auge  umgekehrt  proportional  ist,  so 
verhält  sich  der  Gesichtswinkel  AoB  zu  dem  Winkel,  unter  welchem  AB 
von  o aus  betrachtet  erscheinen  würde , wenn  dieser  Gegenstand  bis  a b 
fortgerückt  wäre , wie  m o zu  n o.  Bezeichnen  wir  die  Entfernung  des 
Bildes  ab  von  o mit  d,  die  Entfernung  des  Gegenstandes  AB  von  o aber 

mit  x,  so  ist  also  die  Vergrösseruug  — , wo  für  d die  Weite  des  deutli- 
chen Sehens  zu  setzen  ist. 

Zwischen  der  Entfernung  d des  Bildes,  der  Entfernung  x des  Gegen- 
standes und  der  Brennweite  besteht  aber  die  Beziehung 
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uml  daraus  folgt 
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Setzt  man  diesen  Werth  von  X in  den  Quotienten  — , so  erhält  man 

x 


für  die  Vergrößerung  den  Werth 


d+f 

/ 


Das  heisst  mit  Worten:  man  findet  die  Vergrösserung  durch  dieLoupe, 
wenn  maii  zur  Weite  des  deutlichen  Sehens  die  Brennweite  der  Linse 
addirt , und  die  erhaltene  Summe  durch  die  Brennweite  dividirt.  Wäre 
z.  B.  die  Weite  des  deutlichen  Sehens  10  Zoll,  die  Brennweite  der  Loupe 

12 

2 Zoll,  so  würde  die  Vergrösserung  — = fi  sein. 


(I  j f 

Der  Quotient  — y— - wird  um  so  grösser,  je  kleiner  / ist;  je  kleiner 
also  die  Brennweite  der  Linse  ist,  desto  stärker  vergrössert  sie. 


Es  ist  keineswegs  gleichgültig,  welche  Gestalt  eine  Linse  hat,  die  als 
Loupe  gebraucht  werden  soll,  indem,  wie  sich  durch  Rechnung  sowohl  wie 
durch  Coustruction  nachweisen  lässt,  lur  eine  biconvexe  Linse,  an  welcher 
beide  Flächen  von  gleichem  Krümmungshalbmesser  sind , die  Fehler  der 
sphärischen  Aberration  und  der  Farbehzerstreuung  stets  bedeutender  aus- 
fallen,  nls  für  eine  planconvexe  Linse  von  gleicher  Brennweite,  wenn  man 
die  ebene  Seite  dem  Objecte  zuwendet. 

Für  einigermaassen  starke  Vergrösserungen  ist  es  aus  den  in  Paragraph 
239  entwickelten  Gründen  vortheilhafter,  eine  Combination  von  mehreren 
schwächeren  Linsen  statt  einer  stärkeren  auzuwenden,  wie  dies  z.  B.  bei 
der  Fig.  759  mit  der  Fassung  im  Durchschnitte  gezeichne- 
ten Frauuhofer’schen  Loupe  der  Fall  ist,  wo  die  beiden 
planconvexen  Linsen,  in  geringem  Abstand  von  einander 
stehend,  die  gekrümmten  Seiten  einander  zukehren.  Bei 
der  Wilson’schen  Loupe  sind  die  beiden  Linsen  in  grössere 
Entfernung  von  einander  gestellt,  und  zwischen  ihnen  ist 
eine  Blendung  angebracht. 

Plössl  construirte  Loupen  aus  zwei  planconvexen  achromatischen 
Linsen,  die  einzeln  oder  combinirt  gebraucht  werden  können. 

Eine  Combination  von  zwei  oder  von  drei  Linsen,  welche  wie  eine 
einzige  stärker  wirken,  wird  ein  Duplet  oder  Triplet  genannt. 

Die  in  Deutschland  sehr  verbreitete  Cylin'de  rloupe,  welche  ohne  Fas- 
sung I-  ig.  7Ü0  dargestellt  ist,  giebt  Bilder,  welche  von  den  Fehlern  der  sphä- 
v 


Fig.  759. 
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Din  Loupe  oder  das  einfache  Mikroskop. 

rischen  Aberration  ziemlich  frei  sind,  was  dadurch  erreicht  wird,  dass  die 
dem  Objecte  zugekehrte  Seite  schwächer  gekrümmt  ist-,  als  die  dem  Auge 


Fig.  760. 


zugewendete,  und  dass  wegen  der  grösseren  Entfernung 
der  beiden  brechenden  Flächen  die  austretenden  Strahlen 
die  stärker  gekrümmte  Fläche  nur  im  mittleren  Thcile 
passiren.  Diese  sonst  recht  gute  Loupe  hat  den  Nach- 
theil, dass  sie  sehr  nahe  an  das  Object  hingehalten  werden 
Den  gleichen  Fehler  haben  die  Coddington’sche  Loupe,  Fig.  761, 
761  Fig  76°  und  die  Brewster’sche,  Fig.  762,  welche  noch 
reinere  Bilder  gehen  als  die  gewöhnliche  Cylin- 
derloupe;  bei  beiden  sind  die  brechenden  Flä- 
chen Stücke  einer  und  derselben  Kugeloberfläche ; 
die  Reinheit  der  Bilder  wird  durch  die  Einschnü- 
rung in  der  Mitte  erlangt,  welche  bewirkt,  dass 
nur  centrale  Strahlen  ins  Auge  gelangen. 

Wenn  nur  die  Brennweite  klein  genug  ist,  so  kann  man  seihst  mit 
einfachen  Linsen  eine  100-  bis  200fache  Vergrösserung  erreichen;  da  aber 
das  Schleifen  so  kleiner  Linsen  immerhin  schwierig  ist,  so  hat  man  mit 
Erfolg  versucht , statt  derselben  kleine,  durch  Schmelzung  erhaltene  Glas- 
kügelchen  in  Anwendung  zu  bringen.  Ist  man  aber  auch  im  Stande,  auf 
diesem  Wege  sehr  bedeutende  Yergrösserungen  zu  erhalten , so  ist  doch 
der  Gebrauch  solcher  Kügelchen  höchst  unbequem  und  die  Reinheit  des 
Bildes  mangelhaft,  so  dass  es  in  jeder  Beziehung  vortheilhaftcr  ist,  ein 
zusammengesetztes  Mikroskop  von  gleicher  Vergrösserung  anzuwenden. 

Endlich  muss  hier  noch  der  aus  Edelsteinen  geschliffenen  Linsen 
Erwähnung  geschehen,  die  Brcwster  zuerst  in  Vorschlag  brachte.  Linsen 
aus  Diamant  und  Saphir  sind  wegen  des  starken  Brechungsvermögens  dieser 
Substanzen  bei  gleicher  Brennweite  bedeutend  weniger  gekrümmt  als  Glas- 


Fig.  763. 


linsen.  Bei  gleicher  Vergrösserung  ver- 
halten sich  die  Krümmungshalbmesser  einer 
Diamant-  und  einer  Glaslinse  wie  8 zu  3; 
bei  gleichem  Durchmesser  wird  also  die 
sphärische  Aberration  für  die  Diamantlinse 
bedeutend  geringer  sein.  Die  Edelstein- 
linsen sind  jedoch  so  kostbar,  dass  sie  nur 
zu  den  Seltenheiten  gehören. 

Um  mit  dem  einfachen  Mikroskop  beque- 
mer beobachten  und  arbeiten  zu  können, 
hat  man  die  Linsen  auf  verschiedene  Weise 
gefasst  und  mit  Stativen  versehen.  Fig.  763 
stellt  ein  solches  dar.  Die  Linse,  entweder 
eine  einfache  Linse  oder  ein  Duplet  oder  ein 
Triplet,  je  nach  dem  man  eine  schwächere 
oder  stärkere  Vergrösserung  beabsichtigt,  ist 
bei  0 eingeschrnuht.  Die  zu  beobachtenden 
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Gegenstände  werden  auf  ein  Tischlein  Ii  gelegt,  welches  mittelst  der 
Schraube  I)  auf-  und  niedergeschoben  werden  kann.  Zur  Beleuchtung  der 
Objecte  von  unten  dient  der  Spiegel  M. 

287  Das  Sonnemnikroskop.  Das  durch  die  Linse  «,  Fig.  7G4,  ver- 
schlossene Ende  der  Messingröhre  t wird  in  eine  entsprechende  Oeffnung 

Fig.  764. 


eines  Ladens  eingeschraubt,  durch  dessen  Schliessung  das  Experimentir- 
zimmer  vollständig  verfinstert  worden  ist.  Vor  der  fraglichen  Oeffnung 
befindet  sich  ein  Spiegel,  welcher  stets  so  gerichtet  werden  muss,  dass  er 
die  Sonnenstrahlen  in  der  Richtung  der  Axe  des  llohres  t auf  die  Linse 
a wirft.  Die  durch  die  Linse  (f  bereits  convergent  gemachten  Strahlen 
fallen  auf  eine  zweite  Linse  b,  durch  welche  sie  auf  den  kleinen,  gewöhn- 
lich zwischen  zwei  Glasplatten  bei  n gefassten  Gegenstand  concentrirt 
werden.  Von  diesem  stark  erleuchteten  Gegenstände  wird  nun  durch  eine 
kleine  Linse  o,  welche  an  eine  bei  h offene  Messinghülse  angeschraubt  ist, 
auf  einem  im  dunklen  Zimmer  anfgestellten  weissen  Schirme  ein  verkehr- 
tes vergrössertes  Bild  entworfen. 

Um  die  Beleuchtung  des  Gegenstandes  gehörig  regnliren  zu  können, 
kann  die  Röhre  S mehr  oder  weniger  ausgezogen  und  die  Linse  b,  deren 
Fassung  mit  einer  gezahnten  Stange  versehen  ist,  durch  einen  in  dieselbe 
eingreifenden  Trieb  vor-  oder  rückwärts  geschoben  werden. 

Die  Objecte  werden  zwischen  die  Platten  r r und  pp  eingeschoben 
und  hier  festgehalten,  weil  die  Platte  pp  durch  eine  aus  der  Figur  voll- 
kommen verständliche  Vorrichtung  stets  gegen  die  Platte  r r angedrückt 
wird. 

Ist  nun  der  Gegenstand  gehörig  eingestellt  und  beleuchtet , so  wird 
die  Linse  o mit  Hülfe  des  Triebes  k so  lange  verschoben,  bis  das  Bild  auf 
einem  10  bis  20  Fuss  weit  entfernten  weissen  Schinne  möglichst  scharf 
und  deutlich  erscheint. 

Nehmen  wir  an,  die  Linse  0 sei  gerade  1 Centimeter  weit  vom  Objecte 
entfernt,  wenn  auf  dem  2 Meter  entfernten  Schirme  ein  scharfes  Bild  ent- 
steht, so  sind  die  linearen  Dimensionen  des  Bildes  200mal  so  gross  als 
die  des  Gegenstandes,  und  wenn  der  Gegenstand  eine  Fläche  von  1 (jna- 
dratlinie  bedeckt,  so  wird  also  sein  Bild  auf  einen  Flächenraura  von  40000 
(juadratliuien  ausgebreitet  sein.  Man  begreift  demnach  leicht,  dass  der 
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Gegenstand  sehr  hell  erleuchtet  sein  muss,  wenn  das  stark  vergrösserte 
Bild  nicht  zu  lichtschwach  sein  soll. 

Mit  derselben  Linse  bei  0 kann  inan  verschiedene  Vergrösserungen 
erhalten,  je  nachdem  man  den  Abstand  des  Schirmes  verändert. 

Je  weiter  der  Schirm  entfernt  wird,  desto  näher  muss  man  die  Linse  o 
dem  Objecte  bringen  und  desto  stärker  wird  die  Yergrösserung. 

Um  bei  gleichem  Abstande  des  Schirmes  stärkere  Vergrösserungen  zu 
erhalten,  wird  eine  Combination  von  zwei  oder  von  drei  Linsen  bei  o ange- 
schraubt 

Fig.  765  stellt  die  Totalansicht  eines  Sonnenmikroskops  sammt  dem 
Beleuchtungsspiegel  dar.  Die  Neigung  des  Spiegels  M (welcher  die  Sonnen- 
strahlen reflectirt)  gegen  die  Axe  des  Rohres  kann  durch  Drehung  des 

Fig.  765. 


Knopfes  li  mittelst  einer  Schraube  ohne  Ende  regulirt  werden,  während 
die  Drehung  des  Spiegels  um  die  Axe  des  Rohres  durch  den  Knopf  A 
vermittelt  wird. 

Man  hat  auch  ähnliche  Mikroskope  construirt,  in  denen  das  Licht  der 
Sonne  durch  elektrisches  Licht,  oder  durch  das  Licht  eines  im  Knall- 
gasgebläsc  glühend  gemachten  Kalkstückcheps  (Druminond’sches  Kalk- 
licht), oder  auch  nur  durch  das  Licht  einer  intensiv  leuchtenden  Lampe 
ersetzt  ist.  Die  Yergrösserung  muss  um  so  geringer  sein,  je  weniger  in- 
tensiv die  Lichtquelle  ist. 

Die  Zauberlaterne  (laterna  magica)  beruht  auf  denselben  Principien, 
als  Objecte  dienen  aber  meist  in  grösseren  Dimensionen  auf  Glas  gemalte 
Bilder,  welche  durch  das  Licht  einer  Lampe  erleuchtet  werden,  die  höch- 
stens eine  L5-  bis  20fache  Yergrösserung  erlaubt. 

Das  zusammengesetzte  Mikroskop.  Die  Principien,  nnf  wel-  288 
chen  die  Construction  aller,  wTenn  auch  in  ihrer  sonstigen  Einrichtung  noch 
so  sehr  abweichender  Mikroskope  beruht,  sind  folgende: 
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1.  Die  Gegenstände,  welche  irmn  der  Beobachtung  unterwerfen  will, 
befinden  sieb  nahe  bei  einer  Sammellinse  von  kurzer  Brennweite,  und  zwar 
etwas  jenseits  des  Brennpunktes.  Diese  Linse,  sie  mag  nun  einfach  oder 
zusammengesetzt,  achromatisch  sein  oder  nicht,  wird  die  Objectivlinse 
oder  das  Object iv  des  Mikroskops  genannt. 

2.  Die  vergröSBerten  Sammelbilder , welche  von  den  Objecten  durch 
das  Objectiv  entworfen  werden,  werden  durch  eine  Convexlinse  betrachtet, 
welche  hier  als  Loupe  dient;  diese  zweite  Linse,  welche  ebenfalls  einfach 
oder  zusammengesetzt,  achromatisch  oder  nicht  achromatisch  sein  kann, 
wird  das  Ocularglas  oder  das  Ocular  des  Mikroskops  genannt. 

So  ist  denn  jedes  dioptrische  Mikroskop  im  Wesentlichen  aus  einem 
Objectiv  und  einem  Ocular  zusammengesetzt,  und  die  Vergrösserung  des 
Mikroskops  ist  das  Product  der  Vergrösserungen,  welche  jedes  dieser  Gläser 
hervorbringt.  Wenn  z.  B.  das  Objectiv  im  Durchmesser  5mal,  das  Ocular 
aber  lOmal  vcrgrüsserte,  so  würde  ein  solches  Mikroskop  den  Durchmesser 
der  Gegenstände  50mal,  die  Oberfläche  also  2500mal  vergrössern.  Eine 
300fache  Yergrössernng  des  Durchmessers  würde  man  erhalten,  wenn  die 
Vergrösserungen  desObjectivs  und  des  Oculars  respective  30  und  10,  oder 
25  und  12,  oder  20  und  15  wären. 

Fig.  76G  erläutert  die  Wirkung  des  zusammengesetzten  Mikroskops 
in  seiner  einfachsten  Form.  Von  dem  kleinen  Gegenstände  Sr,  der  nahe 

beim  Brennpunkte  der  Objectivlinse  ab 
steht,  wird  durch  dieselbe  daB  ver- 
kehrte, vergrösserte  Sammelbild  US 
erzeugt,  welches,  durch  die  Loupe  cd 
betrachtet,  in  II'  S'  erscheint. 

Unsere  Figur  zeigt,  wie  das  von 
der  Spitze  r des  Pfeils  ausgehende 
Strahlenbündel  seinen  Weg  durch  das 
Instrument  nimmt.  Die  von  r aus 
divergirend  auf  die  Linse  a b treffenden 
Strahlen  divergiren  nach  ihrem  Aus- 
tritte aus  der  Linse  cd  so,  als  ob  sie 
von  11'  herkämen. 

Wenn  man  durch  die  Loupe  cd  das 
Bild  11  S betrachtet,  bo  findet  doch 
nicht  ganz  dasselbe  Verhältniss  statt, 
als  ob  man  durch  C d einen  in  11  S 
befindlichen  Gegenstand  betrachtete. 
Ein  jeder  Punkt  eines  solchen  Gegenstandes  würde  Lichtstrahlen  nach  allen 
Seiten  aussenden  , von  li  aus  würden  also  Strahlen  sowohl  auf  die  Mitte 
der  Linse,  als  auch  an  den  Rand  c fallen;  in  unserem  Falle  ist  es  anders, 
von  1t  aus  fallt  nur  ein  schmales  Strahlenbündel  auf  das  linke  Ende  der 
Ocularlinse,  von  welchem  in  unserer  Figur  die  Gränzstrahlen  verzeichnet 
sind.  Würde  also  der  Rand  der  Linse  c d mit  einer  Blendung  belegt, 


Fig.  7GG. 
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welche  nur  die  mittlere  Hälfte  derselben  frei  liess,  so  würde  gor  keiner 
der  durch  den  Punkt  Tt  gehenden  Strahlen  durch  die  Linse  cd  gehen, 
man  würde  durch  sie  die  Spitze  des  Pfeils  nicht  mehr  sehen  können.  • 

pig.  Es  geht  aus  dieser  Be- 

trachtung hervor,  dass 
das  Gesichtsfeld  des 
Mikroskops  von  dem 
Durchmesser  des  Oculars 
abhängt,  und  z w a r w i r d 
es  durch  den  Winkel 
gemessen,  unter  wel- 
chem das  Ocular  cd 
von  der  Mitte  des  Ob- 
jectiv’saus  erscheint. 

Um  das  ganzeGesichts- 
feld  zu  übersehen , muss 
man  das  Auge  etwas  vom 
Ocular  entfernen , und 
zwar  muss  man  es  an  die 
Stelle  der  Axe  bringen, 
an  welcher  die  durch  den 
Rand  des  Oculars  aus- 
tretenden Strahlenbündel 
diese  Axe  schneiden. 

Gewöhnlich  wird  das 
Objectiv  des  Mikroskops 
am  unteren,  das  Ocular 
am  oberen  Ende  einer 
verticalen  Röhre  ange- 
bracht, wie  manEig.  767 
sieht,  weicheein  Plössl’- 
sches  Mikroskop  in  */3  der 
natürlichen  Grösse  dar- 
stellt. Das  Objectiv  wird 
bei  o angeschraubt,  das 
Ocular  ist  mit  seiner  Fassung  oben  bei  n eingeschoben.  Die*Objecte  werden 
auf  eine  Platte  p gelegt,  die  in  ihrer  Mitte  eine  Oeffnung  hat,  an  welche  sich 
nach  unten  die  kurze  Röhre  r ansetzt.  Durch  diese  Röhre  sendet  der 
Hohlspiegel  ft  S1  Licht  auf  das  Object.  Um  nach  Belieben  ein  breiteres 
oder  ein  dünneres  Lichtbündel  auf  den  Gegenstand  fallen  zu  lassen,  schiebt 
sich  vor  dem  unteren  Ende  der  Röhre  r eine  dünne  Metallscheibe  t her, 
welche  drei  Oeffnungen  von  verschiedener  Grösse  hat,  deren  jede  unter  die 
Mitte  von  r gebracht  werden  kann. 

Der  Objectträger  ist  an  einer  dreiseitigen  Säule  befestigt,  an  welcher 
sich  die  Mikroskopröhre  mittelst  eines  durch  den  Kopf  /■'  zu  bewegenden 
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Triebes  auf  und  nieder  schieben  lässt,  um  so  das  Objectiv  in  die  richtige 
Entfernung  vom  Gegenstände  zu  bringen. 


Fig.  768. 


Um  nicht  immer  von 
oben  herab  in  das  Instru- 
ment sehen  zu  müssen, 
was  in  manchen  Fällen 
unbequem  sein  kann,  bat 
man  dein  Instrumente  die 
in  Fig.  768  (ein  Clie- 
valier’sches  Mikroskop 
in  '/<  der  natürlichen 
Grösse)  dargestellte  Ein- 
richtung gegeben.  Pas 
Objectiv  befindet  sich  bei 
h,  das  Ocular  bei  C;  die 
vom  Gegenstände  kom- 
menden Strahlen  gehen 
in  verticaler  Richtung 
durch  das  Objectiv  hin- 
durch und  werden  durch 
die  totale  Reflexion, 
welche  sie  an  der  Hypo- 
tenuse des  Glasprismas  r 
erleiden,  in  horizontaler 
Richtung  gegen  das  Ocu- 
lnr  C geworfen. 


289  Das  achromatische  Mikroskop.  So  lange  einfache,  doppelt 
convexe  oder  planconvcxe  Linsen  als  Objective  beim  zusammengesetzten 
Mikroskop  gebraucht  wurden,  war  dieses  Instrument  höchst  mangelhaft, 
so  dass  es  in  seinen  Leistungen  durch  das  einfache  Mikroskop  übertroffen 
wurde.  Erst  durch  die  Einführung  achromatischer  Objective  wurde 
die  Bahn  zu  einer  weiteren  Vervollkommnung  des  zusammengesetzten 
Mikroskops  gebrochen. 

Nach  Ilnrt  ing  hat  Beedsniyder  in  Amsterdam  schon  am  Ende  des 
vorigen  Jahrhunderts  achromatische  Mikroskopobjective  von  ziemlicher 
Güte  verfertigt,  was  jedoch  nicht  weiter  bekannt  geworden  zu  sein  scheint; 
Fraunhofer  verfertigte  bereits  im  Jahre  1811  Mikroskope  mit  achroma- 
tischem Objectiv. 

Diese  Mikroskope  zeichnen  sich  vor  den  nicht  achromatischen  aller- 
dings durch  die  Reinheit  und  Lichtstärke  des  Bildes  ans;  allein  sie  crlaub- 
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ten  doch  noch  keine  starke  Vergrösserung,  weil  die  Objective  zu  schwach 
waren.  Die  Construction  stärkerer  Objective  wurde  erat  möglich,  nachdem 
Selligue  im  Jahre  1824  versucht  hatte,  solche  durch  Combination  mehre- 
rer achromatischen  Linsen  herzustellen. 

Nach  den  Betrachtungen  in  Paragraph  239  bedarf  der  Vortheil  einer 
solchen  Combination  keiner  weiteren  Auseinandersetzung ; es  ist  klar,  dass 
man  nur  auf  diesem  Wege  stark  vergrössemde  Objective  erzielen  kann, 
welche  zur  Erreichung  möglichster  Lichtstärke  einen  grossen  Durchmesser 
haben,  ohne  doch  mit  einer  die  Reinheit  der  Bilder  störenden  sphärischen 
Aberration  behaftet  zu  sein. 


Fig.  709  stellt  eines  der  schwächeren  achromatischen  Objective  des 
Fig.  769.  n»f  S.  695  besprochenen  Plössl’schen  Mikroskops  in 
natürlicher  Grösse  dar;  die  Convexlinse  von  Crownglas 
und  die  Ilohlliuse  von  Flintglas  sind  mit  Canada- Balsam 
auf  einander  gekittet.  Wie  man  in  der  Figur  sieht,  ist 
die  Fassung  unten  mit  einem  Schraubengewinde  versehen, 
um  eine  zweite  ähnliche  Linse  anzuschrauben.  Im  Ganzen  gehören  fünf 
achromatische  Objective  zu  jenem  Mikroskope,  welche  mit  1,  2,  3,  4 und  5 
bezeichnet  sind.  Zu  den  schwächsten  Vergrösserungen  wird  die  achro- 
matische Linse  Nr.  1 allein  gebraucht.  Die  stärkeren  Objective  werden 
durch  die  Combination  1 — |—  2,1  — 2 — )—  3 , 2 — f-  3 — f-  4 und  3 — (—  4 

-}-  5 erhalten.  Die  Objective  der  Schieck’schen  Mikroskope  haben  die- 
selbe Einrichtung. 

Oberhäuser  setzt  seine  Objectivsysteme  nus  ein  für  allemal  zusam- 
mengehörigen Linsen  zusammen,  so  dass  dieselbe  Linse  nicht  zu  verschie- 
denen Combinationen  gebraucht  wird. 

Bei  den  katoptrischen  oder  Spiegelmikroskopen  ist  die  Objec- 
tivlinse  durch  einen  kleinen  Hohlspiegel  ersetzt.  Besonders  ausgezeichnet 
ist  Ainici’s  katoptrisclies  Mikroskop ; da  jedoch  diese  Mikroskope  weit 
seltener  gebraucht  werden  als  die  dioptrischen,  so  ist  wohl  hier  eine  nähere 
Beschreibung  dieser  Instrumente  nicht  nöthig. 


Als  Ocular  des  zusammengesetzten  Mikroskops  wendet  man  ebenfalls 
keine  einfache  Sammellinse  an,  sondern  eine  Combination  zweier  Linsen. 
Das  gebräuchlichste  Ocular  der  Mikroskope  ist  dasjenige,  welches  bereits 
von  Huyghens  für  Fernrohre  war  benutzt  worden  und  welches  unter  dem 
Namen  des  Campani'schen  oder  des  achromatischen  Oculars  bekannt 
ist;  Fig.  770  (a.  f.  S.)  dient  um  das  Wesen  desselben  zu  erläutern. 

Die  beiden  Linsen  sind  planconvexe  Crownglaslinsen , welche  beide 
ihre  convexe  Seite  gegen  das  Objectiv  hin  kehren.  Bezeichnet  man  die 
Brennweite  der  Linse  ab,  durch  welche  man  in  das  Instrument  hinein- 
schaut, mit  1,  so  ist  in  der  Regel  der  Abstand  der  beiden  Linsen  gleich  2, 
die  Brennweite  der  unteren  gleich  3. 

Die  beiden  Linsen  zusammen  wirken  also  keineswegs  wie  eine  einzige 
stärkere.  Die  grössere  der  beiden  Linsen  ist  so  gestellt,  dass  sie  die  vom 
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Objectiv  kommenden  Strahlen  bereits  auffangt,  ehe-  sie  sich  zu  einem 
Bilde  vereinigt,  haben. 

Wenn  in  unserer  Figur  Ii  S das  Bild  ist,  wel- 
ches durch  die  Wirkung  des  Objectirs  entstehen 
würde,  wenn  die  Linse  cd  nicht  vorhanden  wäre, 
so  ist  klar,  dass  die  nach  einem  Punkte  dieses  Bil- 
des, etwa  nach  11  hin  convergirenden  Strahlen  durch 
die  Linse  cd  noch  stärker  convergirend  gemacht, 
dass  sie  in  r vereinigt  werden,  kurz,  dass  das  Bild 
nun  in  rs  zu  Stande  kommt. 

Dieses  Bild  rs  wird  endlich  durch  die  Loupe 
ab  betrachtet,  welche  das  eigentliche  Augenglas 
ist;  die  Linse  cd  führt  den  Namen  des  Collec- 
tivglases.  Seiner  Wirkung  nach  gehört  das  Col- 
lectivglas  eigentlich  zum  Objectiv,  denn  durch  die 
vereinigte  Wirkung  des  Objectivs  und  des  Collec- 
tivglases  wird  ja  das  Bild  rs  zu  Stande  gebrncht, 
welches  durch  die  Ocularlinse  a b^  betrachtet  wer- 
den soll;  das  Collectivglas  ist  jedoch  mit  der 
Ocularlinse  in  eine  und  dieselbe  Rühre  gefasst,  und 
man  bezeichnet  deshalb  auch  die  ganze  Comhinntion 
gewöhnlich  mit  dem  Namen  des  Oculars. 
big.  771  stellt  ein  solches  zu  dem  oben  beschriebenen  Plössl’schen 
Mikroskop  gehöriges  Ocular  dar.  Zwischen  beiden 
Linsen,  da  wo  dos  Bild  zu  Stande  kommt,  ist  eine 
Blendung  zur  Abhaltung  des  fremden  Lichtes  an- 
gebracht. 

Sowie  mehrereObjective  zu  einem  Mikroskope  ge- 
geben werden,  so  gehören  auch  mehrere  Ocularo  von 
verschiedener  Stärke  dazu.  Folgendes  sind  die  Ver- 
grösserungen,  welche  man  erhält,  wenn  man  die  ver- 
schiedenen Objective  des  Plössl’schen  Mikroskops 
mit  dem  einen  oder  dem  anderen  Ocular  verbindet. 


Object  ivo. 

I. 

II. 

III. 

i 

23 

48 

1 + 2 

Ü0 

131 

1+2  + 8 

nc 

205 

2+3  + 4 

135 

288 

3 + 4 + r. 

ino 

39(1 

600 

Bei  den  Plössl’schen  Mikroskopen  ist  die  Vergrösserung  mehr  auf 
da“  Ocular,  bei  den  Oherhüuser’schen  ist  sie  mehr  auf  das  Objectiv  ge- 
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worfen,  weshalb  bei  gleicher  Vergrösserung  der  Abstand  des  Objectivs  von 
dem  Gegenstände  beim  crsteren  etwas  grösser  ist. 

Eis  muss  jetzt  noch  nachgewiesen  werden,  welches  die  Vorzüge  sind, 
durch  welcho  sich  das  Campani’sche  Ocular  vor  der  einfachen Ocularlinsc 
auszeichnet 

Nehmen  wir  nn,  was  in  der  Timt  nahe  der  Fall  ist,  das  Bild  rs  stcho 
gerade  im  Brennpunkte  der  Ocularlinse  ab,  so  steht  es  also  gerade  in 
der  Mitte  zwischen  den  beiden  Linsen , da  ja  ihre  Entfernung  doppelt  so 
gross  ist  wie  die  Brennweite  von  ab,  welche  wir  in  der  folgenden  Betrach- 
tung stets  zur  Einheit  nehmen  wollen,  so  dass  die  Brennweite  der  Linse 
cd  ■=  3 und  der  Abstand  der  beiden  Linsen  gleich  2 ist. 

Nach  §.  236  kann  man  nun  berechnen,  wie  weit  von  der  Linse  cd 
das  Bild  US  abstehen  muss,  nach  dessen  einzelnen  Punkten  die  vom  Ob- 
jectiv  kommenden  Strahlenbündel  convergiren,  wenn  sie  in  den  entspre- 
chenden Punkten  des  Bildes  rs  vereinigt  werden  sollen,  dessen  Abstand 
von  cd  gleich  1 ist.  Die  Rechnung  ergiebt,  dass  RS  ungefähr  in  der 
Mitte  zwischen  der  Augenlinse  ab  und  dem  Bilde  rs  liegt. 

Es  verhalten  sich  also  die  Entfernungen  der  Bilder  r s und  R S von 
dem  Collectivglase  wie  1 zu  1,5;  folglich  ist  auch  RS  = 1,5  rs. 

Sollte  nun  das  Bild  R S,  durch  eine  Loupe  betrachtet,  ebenso  gross 
erscheinen,  als  man  rs  durch  die  Augenlinse  ab  sieht,  so  müsste  die  Brenn- 
weite dieser  Linse  1,5,  also  halb  so  gross  sein  als  die  des  Collectivglases, 
welches  demnach  bei  gleichem  Fehler  wegen  der  sphärischen  Aberration 
einen  doppelt  so  grossen  Durchmesser  haben  kann,  als  die  dem  Campani’- 
schen  Ocular  an  Vergrösserung  äquivalente  Loupe. 

Fig.  772.  Bei  gleicher  Vergrösserung  giebt  also 

das  Campani’scho  Ocular  ein  doppelt  so 
grosses  Gesichtsfeld  als  eine  einfache 
Loupe. 

Ein  weiterer  Vorth’eil  des  Campani’schen 
Oculars  besteht  darin,  dass  es  ein  von  chromatischer 
Aberration  fast  ganz  freies  Bild  liefert.  • 

Da  das  Collectivglas  nicht  achromatisch  ist, 
so  erzeugt  eB  eine  ganze  Reihe  von  Bildern  des 
Gegenstandes,  und  zwar  liegt  das  blaue  Bild  dem 
Collectivglase  näher  und  ist  deshalb  auch  kleiner 
als  das  rothe  Bild.  In  Fig.  772  sei  rr  das  rothe, 
Vü  das  violette  Bild  des  Gegenstandes.  Betrach- 
tet man  nun  diese  Bilder  durch  die  Ocularlinse 
a b,  so  wird  man  sie  in  / / und  i/  (/  erblicken. 

Die  Bilder  v'  V1  und  r1  r'  liegen  nun  aber  so, 
dass  sie  sich  fttrein  in  0 befindliches  Auge  decken, 
und  so  kommt  es  denn,  dass  die  verschiedenfarbigen 
Strahlen,  welche  von  einem  Punkte  des  Gegenstan- 
des ausgehen,  nachdem  sic  das  ganze  Instrument 
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durchlaufen  haben,  doch  endlich  wieder  sehr  nahe  in  einem  Punkte  der 
Netzhaut  vereinigt  werden. 

Bei  der  Betrachtung  der  Fernröhre  werden  wir  noch  ein  anderes  Ocular 
kennen  lernen,  welches  den  Namen  des  Ramsden’schen  Oculars  führt. 
Fs  ist  im  Wesentlichen  eine  aus  zwei  Linsen  zusammengesetzte  Loupe. 
Dieses  Ocular  wird  hei  Mikroskopen  selir  selten  angewendet.  I’lössl  giebt 
seinen  Mikroskopen  ein  Ociüar  bei,  welches  er  als  aplanatisches  Ocular 
bezeichnet;  es  ist  dies  ein  aus  zwei  achromatischen  Crown  - Flintglaslinson 
zusammengesetztes  Kamsden’sches  Ocular.  Es  giebt  zwar  nur  eine 
schwache  Vergrösserung , hat  aber  ein  sehr  grosses  Gesichtsfeld  und  zeigt 
namentlich  opake,  von  oben  beleuchtete  Gegenstände  mit  grosser  Klarheit. 

290  Das  pankratiselie  Mikroskop.  Bei  den  bis  jetzt  besprochenen 
Mikroskopen  sind  Objectiv  und  Ocular  in  unveränderlicher  Entfernung 
von  einander  angebracht,  und  man  sieht  nur  dann  das  Bild  deutlich  und 
scharf,  wenn  der  Gegenstand  sich  in  einer  bestimmten  Entfernung  vom 
Objectiv  befindet;  daher  kommt  es  denn  auch,  dass  die  Vergrösserung  des 
Mikroskops  so  lange  dieselbe  bleibt,  als  man  dasselbe  Ocular  anwendet. 

Nähert  man  den  Gegenstand  dem  Objectiv,  so  entfernt  sich  das  vom 
Objectiv  entworfene  Bild  weiter  von  demselben,  und  man  müsste  das  Ocular 
gleichfalls  weiter  von  dem  Objectiv  entfernen  können,  um  das  Bild  wieder 
deutlich  zu  sehen;  dabei  müsste  nothwendig  die  Vergrösserung  wachsen, 
während  zugleich  das  Gesichtsfeld  kleiner  wird. 

Von  der  Walirheit  dieser  Behauptung  kann  man  sich  an  jedem  Mikro- 
skope überzeugen,  wenn  sich  die  Ocularröhre  etwas  schwer  in  ihrer  Hülse 
schiebt,  so  dass  man  sie  etwas  herausziehen  kann  und  sie  dann  in  dieser 
Stellung  auch  fest  stehen  bleibt. 

Sobald  also  die  Entfernung  zwischen  Ocular  und  Objectiv  eine  ver- 
änderliche ist,  kann  man  mit  denselben  Linsensysteineu  verschiedene  Ver- 
gröBserungen  hervorbringen.  Die  vergrössemde  Kraft  des  Instrumentes 
wächst  mit  der  Entfernung  des  Oculars  vom  Objectiv,  also  mit  der  Länge 
.der  Röhre. 

Dies  Princip  ist  bei  den  pankratischen  Mikroskopen  in  Anwen- 
dung gebracht  worden.  Das  Wesen  derselben  beruht  darin,  dass  das  Ocular 
dem  Objectiv  nach  Belieben  genähert  oder  von  demselben  entfernt  werden 
kann,  um  so  verschiedene  Vergrösserungen  ohne  Wechsel  der  Linsen 
zu  erhalten. 

ln  die  Classe  der  pankratischen  Mikroskope  gehören  auch  die  Dis- 
sectionsmikroskope,  wie  sie  von  Oberhäuser  und  Plössl  construirt 
werden ; diese  haben  jedoch  ausser  der  erwähnten  noch  eine  andere  Eigen- 
thümlichkeit. 

DaB  gewöhnliche  Mikroskop  zeigt  die  Gegenstände  verkehrt.  Für 
mikroskopische  Beobachtungen  hat  dies  gar  keinen  Nachtheil;  dagegen  ist 
es  höchst  störend,  wenn  man  einen  Gegenstand  unter  dem  Mikroskope 
prüpariren  will.  Für  diesen  Zweck  sollen  nun  die  Disscctionsmikroskope 
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dienen,  welche  ein  aufrechtes  Bild  geben  und  bei  welchem  die  Entfernung 
Fig.  773.  Fig.  774.  des  Gegenstandes  vom  Objectiv  grösser 

ist  als  beim  gewöhnlichen  Mikroskope. 

DasOcular  des  Dissectiousmikroskopes 
ist  eigentlich  selbst  ein  schwach  ver- 
grösscmdes  zusammengesetztes  Mikro- 
skop, wenn  auch  seine  Einrichtung  von 
der  des  gewöhnlichen  Mikroskopes  etwas 
abweicht ; sic  ist  identisch  mit  der  des 
terrestrischen  Oculars  an  Fernroh- 
ren, welches  wir  bald  näher  werden 
kennen  lernen. 

Dieses  Ocular  zeigt  uns  von  kleinen 
Gegenständen  ein  verkehrtes  vergrösser- 
tes  Bild ; betrachtet  mau  also  durch  das- 
selbe das  verkehrte  Bild,  welches  durch 
die  Objectivlinse  des  Instrumentes  er- 
zeugt wird,  so  wird  man  den  Gegen- 
stand wieder  aufrecht  sehen. 

Die  eben  bezeichnete  Üculurröhre  lässt 
sich  nun  in  dem  Rohre,  an  welchem 
unten  die  Objectivlinsen  augeschraubt 
Bind,  auf-  und  abschieben,  wodurch  die 
Stärke  der  VergröBserung  innerhalb  ge- 
wisser Gränzen  nach  Belieben  verändert 
werden  kann. 

Fig.  774  stellt  ein  Plössl’sches  Dis- 
sectionsmikroskop  dar;  das  Objectiv  ist 
durch  drei  über  einander  geschraubte 
achromatische  Linsen  r gebildet.  Fig.  773 
zeigt  die  Ocularröhre  u für  sich  mit  der 
IIülsc  Ä,  in  welcher  sie  Bich  Bchicbcu 
lässt  und  welche  auf  das  Rohr  c auf- 
geschraubt wird,  an  dessen  unterem 
Ende  sich  das  Objectiv  befindet. 

Die  auf  der  Ocularröhre  stehenden 
Zahlen  geben  an,  welche  Vergrösserung 
man  erhält,  wenn  man  die  Ocularröhre 
bis  zu  dieser  Stelle  auszieht. 


Prüfung  des  Mikroskops  und  Messung  seiner  Ver-  291 
grÖSSerung.  Wenn  die  Brennweiten  der  einzelnen  Linsen,  aus  denen 
ein  Mikroskop  zusammengesetzt  ist,  bekannt  sind,  so  kann  man  allerdings 
nach  den  oben  entwickelten  Grundsätzen  die  Vergrösserung  berechnen, 
welche  es  hervorbringt;  da  jedoch  die  Brennweiten  der  Linsen  selbst  erst 
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durch  den  Versuch  ermittelt  werden  müssen,  so  ist  es  einfacher  und  siche- 
rer, die  Vergrösserung  des  Mikroskops  seihst  zu  messen,  was  gewöhnlich 
nach  folgender,  von  Jacquin  angegebener  Methode  geschieht. 

Man  legt  unter  das  Objectiv  des  Mikroskops  an  die  Stelle  des  zu 
betrachtenden  Gegenstandes  ein  Glasmikromcter,  d.  h.  einen  sehr  feinen 
auf  Glas  getheilten  Maassstab,  bei  welchem  die  Länge  von  1 Millimeter  in 
20,  und  wenn  es  sich  um  stärkere  Vergrösserungen  handelt,  in  100  gleiche 
Theile  getheilt  ist;  über  dem  Ocular  des  Mikroskops  aber  bringt  man 
irgend  einen  der  in  Paragraph  285  beschriebenen  Zeichnungsapparate, 
etwa  den  Nachet'schen  oder  den  Nobert’schen,  an.  Wenn  nun  neben 
das  Mikroskop  in  der  Weite  des  deutlichen  Sehens  ein  Papierblatt  aufge- 
legt ist,  so  kann  man  auf  demselben  die  durch  das  Mikroskop  gesehenen 
Theilstriche  der  Scala  nachfahren  und  die  so  erhaltene  Zeichnung  alsdann 
mit  dem  Mikrometer  vergleichen.  Es  sei  z.  B.  unter  das  Objectiv  des 
Mikroskops  ein  Mikrometer  gelegt,  auf  welchem  das  Millimeter  in  20 
gleiche  Theile  getheilt  ist,  so  also  dass  der  Abstand  je  zweier  auf  einander 
folgenden  Theilstriche  */jo  Millimeter  beträgt;  von  einem  Theil  dieses 
Mikrometers  habe  man  alsdann  mit  Hülfe  des  auf  das  Mikroskop  gesetz- 
Fig.  775.  teil  Zeichnungsapparates  die  Zeichnung  Fig.  775 

erhalten,  bei  welcher  der  Abstand  je  zweier  auf 
einander  folgenden  Theilstriche  4 Millimeter 
beträgt,  so  erscheint  die  Länge  von  '/jo  Milli- 
meter durch  das  Mikroskop  gesehen  zu  4 Milli- 
meter vergrössert,  die  Vergrösserung  ist  also 
4 : •/so,  d.  h.  eine  SOfache. 

Dieselbe  Methode  kann  man  auch  anwen- 
den, um  die  Vergrösserung  einer  einfachen  Loupe 
zu  bestimmen. 

Die  Leistungen  eines  Mikroskops  sind  jedoch 
keineswegs  durch  die  Vergrösserung  desselben  allein  bedingt,  sondern  sie 
hängen  davon  ab,  wie  weit  man  durch  das  Instrument  die  Einzelnheitcn 
kleiner  Gegenstände  zu  erkennen  im  Stande  ist;  man  wendet  deshalb  zur 
Prüfung  der  Mikroskope  organische  Körpor  an,  welche  in  ihrer  Struc- 
tur  ein  feines  Detail  erkennen  lassen. 

Unter  den  verschiedenen,  zu  diesem  Zwecke  vorgeschlageneu  Probe- 
objecten sind  die  Schuppen  von  den  Flügeln  des  Weibchens  von  Hipparchia 
Janira  (ein  unter  den  deutschen  Namen  „gelbes  Sandauge“  oder  „Riedgras- 
faller“ bekannter,  ziemlich  häufiger  Tagschmetterling)  vorzugsweise  zu 
empfehlen.  Ein  gutes  Mikroskop  soll  bereit«  bei  einer  44maligeu  Ver- 
grösserung  deutlich  Längsstreifen  auf  denselben  zeigen;  bei  300maliger 
Vergrösserung  müssen  aller  zwischen  den  Längsstreifen  sehr  nahe  anein- 
ander liegende  Querstreifen  erscheinen. 

Weit  schwierigere  I’robcobjecte  sind  verschiedene  Arten  von  Diatomeen, 
namentlich  Navicula  und  Pleurosigma.  Nur  mit  sehr  guten  Instrumenten 
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kann  man  auf  ihnen  verschiedenartige  Streifungen  erkennen.  Näheres 
darüber  in  Harting’s  Mikroskop,  Braunschweig  1859. 

Man  hat  gegen  diese  Probeobjecte  geltend  genacht,  dass  selbst  die 
verschiedenen  Schuppen  desselben  Flügels  nicht  ganz  gleiche  Grosse  und 
Beschaffenheit  haben.  Um  diesem  Uebelstande  zu  entgehen,  wendet  Nobert 
sehr  fein  getheilte  Glasmikrometer  als  Probeobjecte  an.  Seine  Probe- 
platte  enthält  10  Gruppen  von  Parallellinien.  Bei  der  ersten  Gruppe 
beträgt  die  Entfernung  je  zweier  Linien  l/ 1 ooo , bei  der  letzten  Gruppe 
beträgt  sie  V4000  Pariser  Linie.  Je  mehr  nun  die  Leistung  des  Mikroskops 
zunimmt,  desto  mehr  dieser  Gruppen  wird  man  in  einzelnen  Linien  auf- 
gelöst sehen.  Die  Linien  der  ersten  Gruppe  sollen  bereits  bei  einer  70- 
maligen  Vergrösserung  deutlich  sichtl>ar  sein,  während  man  sio  bei  einer 
300maligen  Vergrösserung  noch  bis  zur  6ten  und  7ten  Gruppe  getrennt 
erkennen  soll. 

In  neuerer  Zeit  hat  Nobert  noch  feinere  Probeplatten  gemacht, 
welche  bis  zu  30  Liniengruppen  gehen;  bei  der  letzten  dieser  Gruppen 
beträgt  die  Entfernung  je  zweier  Linien  (von  der  Mitte  eines  Striches  bis 

zur  Mitte  des  nächsten)  nur  ^ Pariser  Linie,  und  mit  Recht,  sagt 

Harting:  Man  weiss  nicht,  soll  man  sich  mehr  wundern  über  die  Kunst, 
womit  diese  Linien  gezogen  worden  sind,  oder  über  das  Unterscheidungs- 
Vermögen  des  Mikroskops,  welches  solche  Linien  zur  Ansicht  bringt. 

Die  auf  diese  Weise  getheilten  Mikrometer  zeigen  jedoch,  wie  leicht 
begreiflich  ist,  unter  sich  ebenfalls  Verschiedenheiten  in  der  Schärfo  und 
Sichtbarkeit  der  Linien.  Uebrigens  muss  hier  noch  bemerkt  werden,  dass 
die  Sichtbarkeit  dieser  Linien,  so  wie  auch  andere  mikroskopische  Ohjecte 
wesentlich  durch  die  Beleuchtungsweise  bedingt  ist,  indem  sie  bei  etwas 
schräger  Beleuchtung  weit  eher  wahrgenommeu  werden,  als  bei  gerader. 

Mit  wachsender  Vergrösserung  nimmt  die  Lichtstärke  und  Schärfe 
der  mikroskopischen  Bilder  ab;  über  eine  gewisse  Gränze  hinaus  wird 
also  eine  gesteigerte  Vergrösserung  keinen  Vortlieil  mehr  bringen,  sondern 
sogar  noch  weniger  Detail  erkennen  lassen,  als  eine  schwächere  Vergrösse- 
rung. Nach  Mohl’s  Angaben  liegt  diese  Gränze  bei  den  besten  der 
damaligen  (1846)  Mikroskope  ungefähr  bei  einer  300-  bis  400maligen 
V orgrösserung. 

Ueber  diese  Gränzen  ist  man  selbst  in  den  neuesten  Zeiten  nicht  viel 
hinausgekommen,  wie  aus  einem  Aufsatze  von  Harting  hervorgeht,  in 
welchem  er  die  neuesten  Verbesserungen  der  Mikroskope  bespricht  (Pogg. 
Annal.  Bd.  C XIV).  Bei  Vergleichung  eines  Merz’schen  und  eines  Ilart- 
nack’schen  Objectivs  hatte  er  die  Oculare  so  gewählt,  dass  eine  430-  bis 
450fache  Vergrösserung  erzielt  wurde.  Als  stärkere  Oculare  genommen 
wurden,  so  dass  dio  Vergrösserung  bis  zu  1500  stieg,  wurde  zwur  nicht 
mehr  gesehen  als  bei  der  schwächeren  Vergrösserung,  die  Beobachtung  der 
Objecte  wurde  aber  leichter  und  dadurch  deutlicher. 
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Um  die  für  stärkere  Vergrosserungen  nöthige  Lichtstärke  zu  erhal- 
ten, wendet  man  besondere  LinBcnsystemo  an  (i comlensers ),  welche  das 
Licht  auf  dem  Objecte  concentrireu. 

ln  der  Regel  werden  die  zu  beobachtenden  Objecte  unter  dünne  Glas- 
plättchen, die  sogenannten  Deckgläschen,  gelegt.  Bei  einigermaassen 
starken  Vergrosserungen  dürfen  diese  Deckgläschen  nur  sehr  dünn  sein,  und 
bei  sehr  starken  Vergrosserungen  kann  ein  Objectiv  nur  für  eine  bestimmte 
Dicke  des  Deckplättchens  seine  besten  Leistungen  hervorbringen.  Mau  hat 
deshalb  die  unterste  Linse  der  stärkeren  Objectivsysteme  innerhalb  einer 
gewissen  Gränze  durch  Drehung  verschiebbar  gemacht,  um  es  dadurch  für 
verschiedene  Dicken  der  Deckplättchen  accommodiren  zu  können. 

Ganz  besonders  gute  Resultate  hat  Hartnack  (der  Gesclüiftsnachfol- 
ger  Oberhäuser’s)  durch  ein  Objectiv  erzielt,  zwischen  dessen  unterer 
Linse  und  dem  Deckplättchen  ein  Tropfen  Wasser  angebracht  wird  und 
welches  er  als  Immersionsobjectiv  bezeichnet. 

Die  optische  Vollkommenheit  der  besten  Mikroskope  steht,  wie  Har- 
ting in  dem  oben  citirten  Aufsatze  nachgewieseu  hat,  noch  weit  hinter 
der  des  menschlichen  Auges  zurück.  Bei  Anwendung  des  llartnack’ sehen 
Immersionsobjectivs  fand  er  die  Gränze  der  Sichtbarkeit  für  ein  fadenför- 
miges Object  ungefähr  — -- — Millimeter;  bei  ISOOmaliger  Vergrösscrung 

erscheint  ein  solches  Object  also  in  einer  Breite  von  ungefähr  ‘/ae  Millime- 
ter, während  das  blosse  Auge  noch  einen  fadenförmigen  Körper  von  '/200 
Millimeter  Durchmesser  unterscheiden  kann. 

Harting  knüpft  daran  die  Bemerkung,  dass  die  Kunst  in  Herstel- 
lung von  Objectivsystemen  so  ziemlich  die  äussersten  Gränzen  dessen 
erreicht  habe,  was  wohl  überhaupt  für  die  praktische  Benutzung  des 
Mikroskops  geleistet  werden  könne,  und  dass  die  Optiker  fernere  Ver- 
besserungen in  der  Verbindung  des  Oculars  mit  dem  Objectiv  erstreben 
müssten. 

Da  das  Mikroskop  für  den  Botaniker,  den  Zoologen,  den  Physiologen 
u.  s.  w.  ein  Instrument  von  der  höchsten  Wichtigkeit  ist,  so  sind  über 
dasselbe  in  neuerer  Zeit  mehrere  gute  Werke  erschienen,  unter  denen 
vor  allen  Mohl’s  Mikrographie  (Tübingen  1846)  und  das  bereits  oben 
genannte  Werk  von  Harting  hervorgehoben  werden  müssen. 

292  Binoculare  Mikroskope  nennt  man  solche  Instrumente,  deren 
Construction  darauf  berechnet  ist,  dass  dasselbe  Object  gleichzeitig  von 
zwei  verschiedenen  Augen  mikroskopisch  betrachtet  werden  kann.  In  diese 
Kategorie  gehören  nun  zwei  wesentlich  verschiedene  Arten  von  Instrumen- 
ten, nämlich:  1.  solche,  bei  denen  die  beiden  Aug.en  desselben  Beobach- 
ters gleichzeitig  dasselbe  Object  mikroskopisch  betrachten,  so  dass  ein 
stereoskopischer  Effect  erzielt  wird,  weshalb  man  solche  Instrumente 
auch  stereoskopische  Binocular-Mikroskopc  nennen  kann,  und 
2.  solche  Instrumente,  deren  Zweck  es  ist,  dass  gleichzeitig  zwei  Beoh- 
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achter  dasselbe  Object  beobachten  können,  was  für  mikroskopische  Demon- 
strationen oft  von  der  grössten  Wichtigkeit  ist. 

Was  dio  stereoskopischen  Binocular-Mikroskope  betrifft,  so  könnte 
man  den  Zweck  zunächst  dadurch  erreichen,  dass  man  zwei  gewöhnliche 
Mikroskope  in  der  Weise  combinirt,  dass  die  beiden  Röhren,  in  deren 
Oculare  die  beiden  Augen  des  Beobachters  hineinschauen , gegen  dasselbe 
Object  gerichtet  sind;  dies  ist  jedoch  nur  ausführbar,  so  lange  man  Objec- 
tive  von  grosser  Brennweite,  also  sehr  schwache  Vergrüsserungcn  anwendet. 
Dieser  Uebclstand  wird  dadurch  beseitigt,  dass  man  ein  gemeinschaft- 
liches Object iv  für  beide  Rohre  anwendet,  und  dass  man  die  vom  Ob- 
jecte kommenden  Strahlen  erst  nach  ihrem  Durchgang  durch  das  Objectiv 
in  zwei  Bündel  theilt,  von  denen  das  eine  dem  rechten,  das  andere  dem 
linken  Auge  zugeführt  wird.  Riddel  in  Amerika,  Nachet  in  Frankreich 
und  Wenham  in  England  haben  diesen  Zweck  auf  verschiedene  Weise 
erreicht. 

Fig.  776  ist  eine  äussere  Ansicht  von  Nachet’s  stereoskopischem 
binocularem  Mikroskop,  in  welcher  man  leicht  das  gemeinschaftliche  Ob- 


Fig.  776. 


Fig.  777. 


jectiv  und  die  bei- 
den einander  pa- 
rallelen Ocularröh- 
ren  erkennt.  Wie 
die  Trennung  der 
Strahlenbündel  be- 
wirkt wird , von 
welchen  das  eine 
in  das  rechte,  das 
andere  in  das  linke 
Auge  gelangt,  ist  aus  Fig.  777  zu  ersehen.  Dio 
aus  dem  Objectiv  austretenden  Strahlen  treten 
in  das  gleichseitige  Glasprisma  A ein,  um  zur 
Hälfte  an  der  Fläche  fg,  zur  andern  Hälfte  an 
der  Fläche  fh  eine  totalo  Reflexion  zu  erfahren. 
Die  an  der  Fläche  fg  gespiegelten  Strahlen  tre- 
ten nahezu  rechtwinklig  zur  Fläche  fh,  und  die 
von  fh  gespiegelten  treten  eben  so  an  der  Fläche 
f9  aus. 

Die  durch  die  Fläche  fg  austretenden  Strah- 
len erfahren  im  Prisma  C eine  abermalige  totale 
Reflexion,  um  dann  nahezu  in  verticaler  Richtung  in  das  eine  Ocularrohr 
einzutreten,  während  das  aus  der  Fläche  fh  austretende  Strahlenbündel  in 
gleicher  Weise  dem  andern  Ocularrohr  zugeführt  wird. 

Da  der  Abstand  der  beiden  Augen  für  verschiedene  Individuen  nicht 
derselbe  ist,  so  ist  die  Einrichtung  getroffen,  dass  man  innerhalb  gewisser 
Gränzen  die  Ocularröhren  einander  nähern  oder  sie  von  einander  entfernen 
kann. 
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Fig.  779  stellt  Wenliam’s  Binocular-Mikroskop  in  '/i  der  natürlichen 
Grosse  dar,  und  Fig.  778  erläutert  die  innere  Einrichtung  desselben.  Bei 


Fig.  778. 


Fig.  779.  0 Fig'  779  wird  das  Ob- 

jectiv  eingeschraubt.  Et- 
was oberhalb  des  Objec- 
tivs  wird  ein  ringförmi- 
ger Schieber  eingeführt, 
welcher  das  kleine  Glas- 
prisma  A Fig.  778  trägt. 
Ein  Theil  der  durch  das 
Objectiv  in  das  Instru- 
ment  eingetretenen  Strah- 
len erleidet  in  A eine 
zweimalige  totale  Re- 
flexion, um  dann  in  das 
Rohr  B einzutreten  und 
zum  Ocular  E dessel- 
ben zu  gelangen,  wäh- 
rend die  neben  A vor- 
bei gehenden  Strahlen 
durch  das  Rohr  C zum 
Ocular  D gelangen.  Auch 
hier  ist  die  Einrichtung 
getroffen,  dass  die  Ent- 
fernung der  beiden  Ocu- 


Fig.  781. 
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lare  so  regulirt  werden  kann,  wie  es  der  Entfernung  der  beiden  Augen 
des  Beobachters  entspricht. 

Der  Effect  solcher  stereoskopischen  Binocular*  Mikroskope  ist  ein 
wahrhaft  überraschender. 

Wenn  man  das  Glasprisma  A aus  dem  Wenh um’ sehen  Instrumente 
entfernt,  so  dient  das  Kohr  C mit  dem  unten  angeschraubten  Objectiv  und 
mit  dem  Ocular  D wie  ein  gewöhnliches  zusammengesetztes  Mikroskop. 

Fig.  780  stellt  Nachet’s  binoculares  Mikroskop  für  zwei 
Beobachter  dar. 

Es  bedarf  wohl  keiner  weiteren  Erläuterung,  wie  die  aus  dem  ge- 
meinschaftlichen Objectiv  austretenden  Strahlen  zunächst  durch  ein  im 
Kästchen  « befindliches  Prisma  in  zwei  Strahlenbündel  getheilt  wird, 
welche  durch  eine  zweite  totale  Reflexion  bei  b und  b'  den  beiden  Ocnlaren 
zugeführt  werden. 

Nach  demselben  Princip  hat  Nachet  auch  ein  trioculares  und 
Harting  ein  quadrioculares  Mikroskop,  Fig.  781,  construirt. 

Das  holländische  Fernrohr.  Während  das  Mikroskop  den  Zweck  293 
hat,  Körper  zur  Anschauung  zu  bringen,  welche  wegen  ihrer  Kleinheit  mit 
blossem  Auge  nicht  in  ihren  F.inzelnheiten  gehörig  deutlich  gesehen  werden 
können,  ist  es  die  Aufgabe  des  Fernrohrs,  solche  Gegenstände  zu  zeigen,  de- 
ren Details  wegen  ihrer  grossen  Entfernung  dem  blossen  Auge  verschwinden. 

Auch  die  Fernröhre  sind  aus  einem  Objectiv  und  einem 
Ocular  zusammengesetzt;  das  Objectiv  des  Fernrohres  ist  aber  eine 
Linse  von  grösserer  Brennweite,  welche  achromatisch  sein  muss,  wenn 
die  Bilder  rein  und  scharf  sein  sollen. 

Die  verschiedenen  Arten  der  Fernröhre  unterscheiden  sich  durch  die 
verschiedene  Einrichtung  des  Ocular«.  Bei  dem  holländischen  Fern- 
rohre besteht  das  Ocular  aus  einer  einfachen  Zerstreuungslinse;  das 
Ocular  des  astronomischen  Fernrohrs  hat  eine  oder  zwei  Sammel- 
linsen; das  Ocular  des  Erdfernrohrs  endlich  hat  deren  drei  oder  vier. 

Die  Einrichtung  des  holländischen  oder  Galiläi’schen  Fernrohres 
ist  in  Fig. 782  (a.f.S.)  schematisch  dargestellt,  oo  ist  das  Objectiv,  wel- 
ches in  ab  ein  verkehrtes  Bild  des  Gegenstandes  Ali  entwerfen  würde,  wenn 
die  Strahlen  nicht  schon  vorher  durch  das  als  Ocular  dienende  Ilohlglas  VV 
aufgefangen  würden.  Das  Ocular  vv  ist  so  gestellt,  dass  die  Entfernung 
des  Bildes  u b von  demselben  etwas  grösser  ist  als  seine  Zerstreuungsweite 
der  Hohllinse ; folglich  werden  alle  nach  einem  Punkte  des  Bildes  a b 
con vergütenden  Strahlen  durch  die  Hohllinse  VV  so  gebrochen,  dass  sie 
nach  ihrem  Durchgänge  durch  dasselbe  so  divergiren,  als  ob  sie  von  einem 
Punkte  vor  der  Linse  vv  herkämen  (s.  Seite  580). 

Die  von  dem  obersten  Punte  A des  Gegenstandes  auf  das  ( Ibjectiv  fal- 
lenden Strahlen  convergiren  nach  dem  Durchgänge  durch  dasselbe  nach  dem 
Punkte  «;  von  der  zerstreuenden  Ocularlinse  VV  aufgefangen,  werden  sie 
aber  so  gebrochen,  «Lass  sie  von  den»  Punkte  a'  aus  zu  divergiren  scheinen. 


Digitized  by  Google 


718 


Vom  Auge  und  den  optischen  Instrumenten. 


In  gleicher 
Fig.  782. 


Weise  wird  das  von  dem  untersten  Punkt  B des  Gegen- 
standes aus  auf  die  Objectivlinse  0 o fallende  Strahlen- 
biindel  nnch  dem  Durchgang  durch  die  Ocularlinse  v r 
so  divergiren,  als  ob  es  von  b'  ausgegangen  wäre. 

Ein  hinter  das  Oeular  gehrachtes  Auge  wird  also 
in  «'  b'  das  Bild  des  Gegenstandes  A B erblicken. 

Die  Vergrösserung,  welche  das  holländische 
Fernrohr  hervorbringt  , ist  leicht  zu  berechnen,  wenn 
man  die  Brennweite  des  Objectivs  und  die  Zerstreuungs- 
Weite  des  Oculars  kennt.  Ohne  Fernrohr  erscheint  der 
Gegenstand  unter  dem  Winkel  AcB  oder,  was  das- 
selbe ist,  unter  dem  Winkel  acb;  durch  das  Fernrohr 
betrachtet,  erscheint  er  uns  aber  unter  dem  Winkel 
a' mb'  (wenn  wir  uns  das  Auge  in  den  Mittelpunkt  m 
der  Ocularlinse  versetzt  denken),  welche  dem  Winkel 
bma  gleich  ist.  Um  zu  bestimmen,  wie  vielmal  das 
Fernrohr  vergrössert,  haben  wir  also  nur  zu  ermitteln, 
wie  vielmal  der  Winkel  bpa  grösser  ist  als  der  Win- 
kel boa. 

Die  Entfernung  des  Bildes  ab  vom  Objectiv  ist 
(nahe)  gleich  der  Brennweite  f desselben,  wenn  der 
Gegenstand  sehr  weit  entfernt  ist;  die  Entfernung  des 
Bildes  ab  vom  Oeular  vv  ist  aber  nur  nnmerklich  grös- 
ser als  die  Zerstreuungsweite  f dieser  Linse.  Nun 
aber  verhalten  sich  die  Winkel  bam  und  hea  sehr 
nahe  umgekehrt  wie  diese  Entfernungen,  also 

bca  : bma  = f : /. 

Setzen  wir  den  Winkel  bca,  unter  welchem  der  Gegen- 
stand ohne  Fernrohr  erscheint,  = 1,  so  ist  der  Winkel, 
unter  welchem  er  in  dem  Fernrohre  gesehen  wird, 

/ 

r 

d.  h.  man  findet  die  Vergrösserung,  wenn  man  die 
Brennweite  des  Objectivs  durch  die  Zerstreuungsweite 
des  Oculars  dividirt;  die  Vergrösserung  ist  also  um  so 
grösser,  je  grösser  die  Brennweite  des  Objectivs  und  je 
kleiner  die  Zerstreuungsweite  des  Oculars  ist. 

Die  Entfernung  der  leiden  Gläser  ist  offenbar  sehr 
nahe  gleich  f — f\  wenn  man  also  verschiedene  Oculare 
mit  demselben  Objective  verbindet,  so  wird  die  Ent- 
fernung der  beiden  Gläser  um  so  grösser  sein  müssen, 
je  kürzer  die  Zerstreuungsweite  des  Oculars,  je  stärker 
also  die  Vergrösserung  ist. 

Je  näher  der  zu  betrachtende  Gegenstand  rückt, 


bma  = 
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desto  weiter  rückt  ab  vom  Objectiv  weg,  desto  weiter  muss  man  also  das 
Fernrohr  ausziehen. 

Ausser  den  gewöhnlichen  Theaterperspectiven  gehören  auch  die 
sogenannten  Feldstecher,  welche  namentlich  von  Plössl  ausgezeichnet 
gemacht  werden,  in  die  ('lasse  der  holländischen  Fernrohre.  I)io 
Feldstecher  sind  mit  mehreren  (gewöhnlich  drei)  auf  einer  kleinen  Dreh- 
scheibe befindlichen , verschiedenen  starken  Hohlgläsern  versehen , so  dass 
man  nnch  Belieben  das  eine  oder  das  andere  vor  die  Ocularöffnung  brin- 
gen und  so  leicht  die  Stärke  der  Yergrässerung  wechseln  kann.  Für 
stärkere  Vergrösserungen  muss  das  Fernrohr  natürlich  weiter  ausgezogen 
sein;  ebenso  muss  man  bei  Betrachtung  näherer  Gegenstände  das  Rohr 
weiter  ausziehen,  als  wenn  man  fernere  Gegenstände  betrachtet. 

Da  die  nus  dem  Ocular  des  holländischen  Fernrohres  nustretenden 
Strahlen  divergiren , so  ist  klar,  dass  nur  von  demjenigen  Theile  des  Ob- 
jectivs,  welcher  Bich  unmittelbar  vor  der  Pupille  befindet,  Strahlen  ins 
Auge  gelangen  können.  Aus  diesem  Grunde  ist  das  Gesichtsfeld  des 
holländischen  Fernrohres  sehr  klein,  es  wird  durch  die  Mantelfläche  des 
Kegels  begränzt,  dessen  Basis  die  Pupille  nnd  dessen  Spitze  der  Mittel- 
punkt des  Objectivs  ist. 

Wegen  des  kleinen  Gesichtsfeldes  können  die  Galliläi’sclien  Fern- 
rohre auch  nur  eine  geringe,  höchstens  20-  bis  30malige  Vergrösserung 
vertragen.  Die  Theaterperspective  vergrössem  2-  höchstens  3mal. 

Fig.  783  erläutert  die  gewöhnlichste  Form  der  holländischen  Fernrohre, 
nämlich  das  Theaterperspectiv.  An  einem  vorn  weiten,  hinten  engeren 


Fig.  783. 


Rohre  ist  bei  o 0 die  Objectivlinse  ein- 
geschraubt, Bei  bb  ist  eine  Hülse  ein- 
geschraubt, in  welcher  das  Rohr  CC 
Bteckt,  und  in  dieses  Rohr  ist  endlich 
bei  a a die  Ocularlinse  eingeschrauht. 
Das  Rohr  c kann  summt  dem  Ocular 
nach  Belieben  aus-  und  eingesc hohen 
werden.  Je  näher  nämlich  der  zu 
betrachtende  Gegenstand  dem  Bescliauer  ist,  desto  weiter  muss  das  Ocular- 
rohr  ausgezogen  werden,  um  ein  scharfes,  deutliches  Bild  zu  erhalten. 

In  die  Kategorie  des  holländischen  Fernrohrs  gehört  auch  die  Brürke’- 


Fig.  784. 


sehe  Loupe,  welche  sich  von  dem  Theaterperspectiv  und 
dem  Feldstecher  nur  dadurch  unterscheidet,  dass  ihr  Ob- 
jectiv eine  viel  kleinere  Brennweite  hat.  Um  jedoch  die- 
sem Objectiv  bei  einer  Brennweite  von  8 bis  9 Centimetom 
doch  eine  grosse  Oeffnung  geben  zu  können,  ist  es  aus  zwei 
achromatischen  Linsen  zusammengesetzt,  wie  Fig.  784 
zeigt.  Das  Ocular  ist  das  gleiche  wie  bei  einem  Theater- 
perspectiv.  Ungefähr  9 Centimeter  lang,  giebt  dieses 
Instrument,  bei  nahezu  7maliger  Vergrösserung  scharfe 
Bilder  von  Objecten,  welche  ungefähr  8 Centimeter  vom 
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Objeetiv  entfernt  sind.  In  ihren  Leistungen  steht  die  Brücke’sche 
Loupe  also  zwischen  dem  Mikroskop  und  dem  Fernrohr. 


Das  astronomische  Fernrohr.  Bei  dem 

astronomischen  Fernrohro  kommt  das  Bild  des 
Oculars  wirklich  zu  Stande,  und  es  wird  durch  eine 
einfache  oder  zusammengesetzte  Loupe  betrachtet,  wie 
man  es  Fig.  785  sieht. 

Von  dem  Gegenstand  AS  wird  durch  das  Ob- 
jectiv  0 0 das  verkehrte  verkleinerte  Bild  ab  entworfen, 
und  dieses  erscheint  dann  durch  die  Ocularlinse  vv 
betrachtet  in  a'b'  vergrössert.  Unsere  Figur  zeigt  den 
Lauf  deB  Strahlenbündels,  welches,  von  dem  höchsten 
Punkt  des  Gegenstandes  ausgehend,  das  Instrument 
durchläuft. 

Die  Vergrösserung  eines  solchen  Fernrohres  ist 
leicht  zu  berechnen,  wenn  man  die  Brennweite  des 
ObjeetivB  und  des  Oculars  kennt;  denn  der  Selnvinkel, 
unter  welchem  der  Gegenstand  dem  blossen  Auge  er- 
scheint, ist  gleich  dem  Winkelte«;  durch  das  Fernrohr 
erscheint  er  aber  unter  dem  Winkel  b'ma',  welcher 
gleich  bniu  ist.  Der  eine  dieser  Winkel  verhält  sich 
aber  zum  anderen  umgekehrt  wie  die  Entfernung  des 
Bildes  ab  vom  Objeetiv  zu  der  Entfernung  desselben 
vom  Ocular;  nun  aber  steht  das  Bild  vom  Objeetiv 
(nahezu)  um  die  Brennweite  f desselben,  vom  Ocular 
nber  (nahezu)  um  die  Entfernung  /'  ab , wenn  wir  mit 
f die  Brennweite  des  Oculars  bezeichnen ; die  durch  das 

f 

Fernrohr  hervorgebrachte  Vergrösserung  ist  also  j;  ■ 

Die  Länge  des  Fernrohres  ist  f -(- d.  h.  sie  ist 
gleich  der  Summe  der  Brennweiten  der  beiden  Gläser. 

Beim  astronomischen  Fernrohre  wird  in  gleicher 
Weise,  wie  beim  Mikroskop,  nicht  eine  einfache  Con- 
vexlinse, sondern  ein  System  von  zwei  Linsen  als 
Ocular  angewendet.  Das  gebräuchlichste  Ocular  des 
astronomischen  Fernrohres  ist  das  Campaui’sche, 
dessen  Einrichtung  bereits  nuf  Seite  708  beschriel>en 
wurde. 

Fig.  786  stellt  die  äussere  Einrichtung  des  astro- 
nomischen Fernrohres  dar.  An  die  Röhre,  an  wel- 
cher vom  das  Objeetiv  k angeschraubt  ist  , setzt  sich 
nm  anderen  Ende  eine  engere  Röhre  s an,  in  welcher  sich 
mittelst  des  Triebes  r die  Röhre  f aus-  und  einsrhiehen 
lässt.  An  dns  Rohr  t ist  das  Ocular  0 nngesrhrnuht. 
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In  der  Regel  sind  jedem  derartigen  Fernrohre  mehrere  Oculare  bei- 
gegeben , welche  verschieden  starke  Vergrösserungen  geben  und  welche 
man  nach  Beliel>en  wechseln  kann. 

/um  Behuf  genauer  Beobachtungen  und  Messungen  muss  das  Instru- 
Fig.  786.  ment  mit  einem  Fadenkreuze  versehen  sein.  Beim 
('ampani’schen  Ocular  kann  dieses  nur  zwischen  dem 
Collectivglas  und  dem  Augenglas  und  zwar  an  der  Stelle 
des  Bildes  r S,  Fig.  770  S.  708  angebracht  werden;  bei 
Anwendung  von  ('ampani’schen  Ocularen  ist  also 
kein  Wechsel  der  Vergrösserung  möglich,  ohne  dass  gleich- 
zeitig das  Fadenkreuz  entfernt  und  durch  ein  anderes 
ersetzt  wird.  Dass  dabei  die  Un Veränderlichkeit  der 
Yisirlinie  nicht  gewahrt  werden  kann,  ist  klar,  und  man 
hat  deshalb  bei  Messinstrumenten  das  Campani’sche 
Ocular  mit  dem  liamsden’schen  vertauscht,  welches  im 
Wesentlichen  eine  aus  zwei  Linsen  zusammengesetzte 
Loupe  ist. 

Kellner  hat  das  Ramsden’sche  Ocular  dadurch 
verbessert,  dass  er  die  zweite  Linse  desselben,  also  die, 
welche  dem  Auge  zunächst  steht,  aus  einer  convexen 
Crownglas-  und  einer  concaven  Flintglaslinse  zusammen- 
setzte, deren  letztere  so  berechnet  ist,  dass  sie  die  Fehler 
der  Farbenzerstreuung  der  beiden  Crownglaslinsen  des 
Oculars  corrigirt. 

Das  Gesichtsfeld  des  astronomischen  Fern- 
rohres wird  dann  ein  möglichst  grosses  sein,  wenn  man 
das  Auge  an  die  Stelle  der  Axe  bringt,  wo  dieselbe  von 
den  Strahlenbündeln  geschnitten  wird,  welche  den  Rand 
der  Ocularlinse  passiren.  Das  Gesichtsfeld  ist  durch  den 
Mantel  des  Kegels  begränzt,  dessen  Spitze  die  Mitte  des 
Objeetivs  und  dessen  Basis  die  Ocularlinse  oder  bei 
zusammengesetzten  Ocularen  die  dein  Objectiv  zunächst 
stehende  Linse  des  Oculars  (aDo  beim  Campani’schen 
Ocular  das  Collectivglas)  ist.  Es  geht  daraus  hervor, 
dass  das  Gesichtsfeld  des  astronomischen  Fernrohrs  be- 
deutend grösser  ist  als  das  des  holländischen,  dass  es 
aber  gleichfalls  mit  der  Stärke  der  Vergrösserung  ab- 
nimmt. 

Wegen  der  mit  starker  Vergrösserung  unvermeidlich  verbundenen 
Kleinheit  des  Gesichtsfeldes  ist  es  oft  ungemein  schwierig,  ein  stark  ver- 
grössemdes  Fernrohr  auf  einen  bestimmten  Gegenstand  einzustellen,  es 
also  z.  B.  auf  einen  bestimmten  Stern  zu  richten.  Deshalb  ist  mit  solchen 
grösseren  Instrumenten  meist  ein  kleineres  Fernrohr  von  geringerer  Ver- 
grösserung in  der  Art  verbunden,  dass  die  Axen  beider  Fernrohre  genau 
parallel  sind,  wie  man  dies  z.  B.  in  Fig.  787  (a.  f.  S.)  sieht,  welches  ein  grösseres 
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Standfernrohr  sammt  seinem  Stativ  darstellt.  Wenn  man,  durch  das  kleine 
Fernrohr  hindurchscliauend,  das  Instrument  so  gerichtet  hat,  dass  der  zu 

Fig.  787. 


betrachtende 'Gegenstand  in  der  Mitte  des  Gesichtsfeldes  erscheint,  so  wird 
er  alsdann  auch  für  das  grössere  Fernrohr  im  Gesichtsfelde  sein. 


2ttij  Das  terrestrische  Fernrohr.  Das  astronomische  Fernrohr 
zeigt  uns  ein  verkehrtes  Bild  der  Gegenstände.  Bei  Beobachtung  von 


Fig.  788. 


Gestirnen  hot  dieser  Umstand  nicht  den  mindesten  Nachtheil,  während  er 
hei  Betrachtung  irdischer  Objecte  störend  ist.  Bei  Erdfernröhren,  d.  h. 


Fig.  789. 


hei  solchen,  welche  zur  Beobachtung  von  irdischen  Gegenständen  dienen 
sollen,  bringt  man  deshnlb  ein  Ocular  in  Anwendung,  welches  das  vom 
Ohjeetiv  entworfene  verkehrte  Bild  wieder  nmkehrt. 

Die t leiilarröhre  des  terrestrischen  Fernrohrs  oder  das  terrestrische 
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Ocular  ist  im  Wesentlichen  nichts  Anderes  als  ein  zusammengesetztes 
Mikroskop,  dessen  Objcctiv  jedoch  weit  schwächer  ist.  als  bei  den  gewöhn- 
lichen Mikroskopen.  Fig.  788  stellt  die  Einrichtung  dar,  welche  Kheita 
Fig.  700.  ursprünglich  dem  terrestrischen  Ocular  gah.  Es  besteht 
aus  drei  I.insen,  von  denen  die  erste,  r,  gewissermaassen 
das  Objectiv,  S das  Collectivglas  und  t das  Augenglas 
des  Mikroskops  ist,  durch  welches  man  das  vom  Ob- 
jectiv des  Fernrohrs  entworfene  verkehrte  Bild  a b be- 
trachtet. Durch  die  beiden  Einsen  r und  s wird  vom 
verkehrten  Bilde  ab  ein  aufrechtes  Bild  in  u'  b'  entwor- 
fen und  dieses  endlich  durch  das  Augenglas  t betrachtet. 

In  unserer  Figur  kann  man  den  Verlauf  des 
Strahlenbiindels  verfolgen,  welches,  von  dem  obersten 
Punkte  des  betrachteten  Gegenstandes  ausgehend,  nach 
dem  Durchgänge  durch  das  Instrument  ins  Auge  gelangt. 

Später  hat  mnn  statt  des  vorderen  Glases  im 
Itheita'schen  Ocular  zwei  Einsen  substituirt,  und  so 
entstand  die  jetzt  gebräuchliche  Form  des  terrestrischen 
Oculars,  welche  in  Fig.  789  schematisch  dargestellt  ist. 
Das  vom  Objectiv  des  Fernrohres  entworfene  Bild  ab 
steht  innerhalb  der  Brennweib;  der  ersten  Einse  r,  so 
dnss  die  von  einem  Punkte  des  Bildes  ab  ausgehenden 
Strahlen  nach  ihrem  Durchgänge  durch  T divergiren. 
Diese  Strahlenbündel  schneiden  nun  dig  Axe  und  treffen 
alsdann  erst  auf  die  zweite  Einse  r7,  die  sie  parallel 
oder  schwach  convergirend  macht,  bis  sie  endlich  durch 
die  dritte  Einse  S wieder  zu  einem  aufrechten  Bilde  a'b' 
gesammelt  werden. 

Sowohl  da,  wo  die  Strahleubündel  zwischen  r 
und  / die  Axe  schneiden,  als  auch  an  der  Stelle  des 
Bildes  a'b'  ist  eine  Blendung  angebracht. 

Fig.  790  zeigt  die  vollständige  Einrichtung  des 
terrestrischen  Oculars  sammt  der  Fassung.  Bei  grösse- 
ren Standfernrohren  sind  gewöhnlich  ausser  einigen  astro- 
nomischen Oculnren  nuch  ein  oder  zwei  terrestrische  hei- 
gegeben,  welche  wie  die  astronomischen  angeschrauht 
werden.  Die  gewöhnlichen  Zugfemrplirc  sind  dagegen, 
i/,  — i/„  um  sie  trnnsportnbeler  zu  machen , nus  mehreren  in 
einander  schiebharen  Röhren  zusammengesetzt,  wie  dies  Fig.  791  erläutert. 

Fig.  791. 


Digitized  by  Google 


724 


Vom  Auge  und  den  optischen  Instrumenten. 

29fi  Geschichtliche  Notizen  über  die  Erfindung  des  Fern- 
rohres. Die  erste  Erfindung  des  Fernrohres  ist  einem  Zufalle  zu  ver- 
danken. Die  Kinder  eines  Brillenmachers  in  Middelburg  spielten  mit  opti- 
schen Glasern  und  brachten  zufällig  zwei  in  eine  Röhre,  in  welcher  der 
Vater  die  Gläser  aufzubewahren  pflegte,  so  zusammen,  da«B  sie  dadurch  den 
Hahn  auf  dem  Kirchthurme  vergrössert  erblickten;  voller  Verwunderung 
zeigten  sie  es  auch  ihrem  Vater,  welcher  den  Zufall  zu  benutzen  wusste. 
Galiläi  erhielt  Nachricht  von  der  in  den  Niederlanden  gemachten  Ent- 
deckung, erriet!)  die  Combinat.ion  der  Gläser  und  construirte  so  das  in 
§.  293  besprochene  Fernrohr,  welches  auch  das  Galilüi'sche  genannt  wird 
und  mit  welchem  er  die  Trabnnten  des  Jupiter  entdeckte. 

Der  Erfinder  des  astronomischen  Fernrohrs  ist  Kepler;  wenn  er  es 
auch  nicht  selbst  ausführte,  so  hat  er  doch  die  Constniction  desselben  in 
seiner  „Dioptrik“  bekannt  gemacht.  Fatana  hat,  ohne  Kepler’s  Diop- 
trik  zu  kennen,  ein  aus  Sammellinsen  gebildetes  Fernrohr  zuerst  ira  Jahre 
1 625  construirt. 

Gewöhnlich  werden  Picard  und  Huyghens  als  die  Erfinder  des  Fa- 
denkreuzes angegeben;  doch  soll,  nach  Ilerschel,  diese  Ehre  einem  engli- 
schen Astronomen  Gascoigne  zukommen,  welcher  zu  Cromwell’s  Zeit 
in  der  Schlacht  von  Marston  Moor  einen  frühen  Tod  fand.  Da  das  Faden- 
kreuz an  der  Stelle  ausgespannt  ist,  an  welcher  sich  das  durch  das  Objectiv 
erzeugte  Sammelbild  befindet,  so  ist  klar,  dass  man  in  dem  Galiläi 'sehen 
Fernrohre  kein  Fadenkreuz  anbringen  kann , weil  ja  hier  dieses  Sammel- 
bild gar  nicht  zur  Entstehung  kommt. 

297  Die  Leistungen  des  Fernrohres.  Um  die  Vergrösserung  eines 
Fernrohres  zu  messen,  kann  man  dieselbe  Methode  anwenden , die  wir  be- 
reits beim  Mikroskop  kennen  lernten.  Man  richtet  nämlich  das  Fernrohr 
auf  einen  in  gemessener  Entfernung  aufgestellten  Maassstab,  bringt  dann 
vor  das  Ocular  einen  der  oben  beschriebenen  Zeichnungsapparate,  etwa 
ein  Sömuiering'sches  Spiegelchen,an  und  entwirft  mit  Hülfe  desselben 
auf  einem  in  der  Weite  des  deutlichen  Sehens  aufgestellten  Blatt  Papier 
die  Zeichnung  des  vergrössert  gesehenen  Maassstabeg,  in  dem  man  dip 
einzelnen  Theilstriche  desselben  mit  dem  Bleistift  nachfährt. 

Aus  der  Vergleichung  dieser  Zeichnung  mit  dem  Maassstab  selbst 
ergiebl  sich  die  Vergrösserung. 

Man  hat  nämlich  nur  den  Gesichtswinkel,  unter  welchem  eine  Ab- 
theilung des  entfernten  Manssstnbes  durch  das  Fernrohr  betrachtet  erscheint, 
zu  dividiren  durch  den  Gesichtswinkel,  unter  welchem  sie  das  unbewaffnete 
Auge  wahrnimmt,  um  die  durch  das  Fernrohr  hervorgebrachte  Vergrösse- 
ruug  zu  finden. 

Der  Gesichtswinkel,  unter  welchem  dos  Fernrohr  eine  Abtheilung  des 
fernen  Maassstabes  zeigt,  ist  gleich  einer  Abtheilung  des  gezeichneten 
Maassstabes,  dividirt  durch  die  Weite  des  deutlichen  Sehens. 
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Der  Gesichtswinkel , unter  welchem  eine  Abtheilung  des  entfernten 
Maassstabes  ohne  Fernrohr  erscheint,  ist  gleich  der  wirklichen  Länge  die- 
ser Abtheilung,  dividirt  durch  ihre  Kntfernung  vom  Auge. 


Es  sei  z.  B.  in  einer  Entfernung  von  48  Metern  (480  Decimeter)  ein 
Maassstab  nufges teilt,  dessen  einzelne  schwarz  und  weiss  angestrichene  Ah- 
theihmgen  0,5  Decimeter  lang  sind,  so  ist  der  Gesichtswinkel  (oder  viel- 
mehr die  trigonometrische  Tangente  des  Gesichtswinkels),  unter  welchem 


eine  solche  Ahtheilung  dem  blossen  Auge  erscheint, 


0,5 
480  ’ 


Das  vergreisserte  Bild  dieses  durch  ein  Fernrohr  betrachteten  Maass- 
stahes wurde  nun  mit  Hülfe  eines  Sömmcritig’schen  Spiegelchens  auf 
ein  2 Decimeter  vom  Auge  entferntes  Papierblatt  gezeichnet,  und  es 
ergab  sich,  dass  jede  Abtheilung  dieses  gezeichneten  Maassstabes  die  Länge 
von  6 Millimetern  (0,06  Decimeter)  hatte;  der  Gesichtswinkel,  unter  wel- 


chem eine  Ahtheilung  durch  das  Fernrohr  betrachtet  erscheint,  ist  also  • 


Demnach  ist  die  durch  daB  Fernrohr  her  vorgebrachte  Vergrüsserung: 


0,06 

9 


Bei  schwachen  Vergrösserungen  und  wenn  es  nicht  auf  grosse  Ge- 
nauigkeit ankommt,  kann  man  folgendes  Verfahren  anwenden:  Man  stelle  in 
einiger  Entfernung  vom  Fernrohr  einen  getheilten  .Stab,  etwa  eine  Latte, 
wie  man  sie  zum  Feldmessen  gebraucht,  auf,  und  betrachte  diesen  Gegen- 
stand gleichzeitig  mit  dem  einen  Auge  direct,  mit  dem  anderen  durch  das 
Fernrohr ; man  sieht  auf  diese  Weise,  wie  viele  Abtheilungen  des  mit 
blossem  Auge  gesehenen  Maassstabes  auf  eine  durch  das  Fernrohr  ver- 
grösserte  Abtheilung  fallen,  und  erhält  so  unmittelbar  den  Werth  der  \ er- 
grösserung.  — Man  kann  zu  dem  eben  angegebenen  Verfahren  auch  die 
Ziegelreihen  eines  Daches  oder  einen  ähnlichen  Gegenstand  anweuden. 


Die  Güte  eines  Fernrohrs  ist  aber  nicht  allein  durch  die  Stärke*  der 
Vergrösserung,  sondern  auch  durch  die  Schärfe  und  Klarheit  der  Bilder 
bedingt  ; man  muss  sich  also  auch  hier  nach  ähnlichen  Prüfungsmethoden 
umsehen,  wie  lieim  Mikroskop.  Ein  treffliches  Probeobjert  für  grossere 
Fernröhre  sind  die  Doppelsterne,  welche  durch  dieselben  als  getrennte 
Sterne  erkannt  werden  müssen.  Weil  man  aber  bei  dieser  Prüfungs- 
methode so  sehr  von  der  Reinheit  der  Atmosphäre  ab- 
hängig ist,  so  zog  Fraunhofer  vor,  eine  weine  Tafel 
mit  schwarzen  runden  und  eckigen  Figuren,  wie  eine 
solche  Fig.  792  ungefähr  in  Vio  der  wahren  Grösse  dar- 
gcstellt  ist,  als  Probeobject  auzuwenden.  Wird  diese 
Tafel  in  einer  Entfernung  von  80  bis  100  Schlitten  auf- 
geBtellt,  so  müssen  die  Figuren,  durch  das  Fernrohr  1»*- 
trachtet,  scharf  begrenzt,  vollkommen  schwarz,  unverzerrt 
und  ohne  farbige  Ränder  erscheinen,  wenn  das  Fernrohr  fehlerfrei  sciu  soll. 


rig.  792. 
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Ein  dem  Nobort’ sehen  Mikrometer  entsprechendes  Probeobject  ist 
eine  weisse  Tafel,  auf  welcher  mehrere  Gruppen  schwarzer  Linien  von 
verschiedener  Dicke  und  verschiedener  Entfernung  gezogen  sind,  die  erste 
Gruppe  etwa  aus  Linien  von  5“""  Dicke  und  5m"'  Abstand,  die  letzte  aus 
Linien  von  '/»m"  Dicke  und  1 jm"'  Abstand  bestehend.  Je  mehr  dieser 
Gruppen  ein  Fernrohr  bei  gegebener  Entfernung  in  einzelne  Linien  auf- 
zulöseu  vermag,  desto  mehr  leistet  cr. 

Auch  das  Lesen  eines  entfernt  aufgestellten  Huches  von  gewöhnlicher 
Druckschrift  ist  ein  treffliches  Prüfungs-  und  Vergleichungsmittel  für 
Fernrohre. 

Bei  demselben  Fernrohr,  also  bei  unverändertem  übjectiv,  wird  das 
Bild  um  so  lichtschwächer,  je  stärker  die  V ergrösserung  ist,  welche  das 
Ocular  bewirkt;  stark  vergrössernde  Oculare  kann  man  deshalb  auch  nur 
ltci  Objectiven  von  grossem  Durchmesser  in  Anwendung  bringen. 

Auch  beim  Fernrohre  gelangt  man  in  Betreff  der  Vergrösserung  buld 
zu  einer  Gränze,  deren  Ueberschreitung  mehr  Nachtheil  als  Vortheil  bringt; 
namentlich  macht  der  Zustand  unserer  Atmosphäre  die  Anwendung  starker 
Vergrösserungcn  nutzlos.  Nur  in  sehr  seltenen  Fällen  ist  in  unseren 
Gegenden  die  Luft  so  rein  und  ruhig,  dass  man  eine  9Ü0malige  V ergrösse- 
rung gebrauchen  kann. 

Das  Sichtbarwerden  kleiner  entfernter  Gegenstände,  namentlich  kleiner 
Sterne  durch  das  Fernrohr,  ist  nicht  sowohl  eine  Folge  der  durch  das 
Instrument  hervorgebrachten  Vergrösserung,  als  vielmehr  des  Umstandes, 
dass  bei  grosser  Ooffnung  des  Objectivs  eine  bedeutend  grössere  Menge 
der  von  dem  Gegenstände  ausgehenden  Strahlen  ins  Auge  gelangt,  als  ohne 
das  Fernrohr  durch  die  Pupillenöffnung  eingedrungen  sein  würde.  Die 
raum  durchdringende  Kraft  der  Fernrohre,  vermöge  welcher  man  ge- 
wissermaassen  weiter  in  die  Himmelsräume  Vordringen  kann  und  Sterne 
erblickt,  welche  mit  blossem  Auge  nicht  erkennbar  sind,  ist  vorzugsweise 
durch  die  Grösse  der  Objectivöflbung  bedingt.  Selbst  durch  die  stärkste 
Vergrösserung  erscheinen  uns  ja  die  Fixsterne  immer  nur  als  leuchtende 
Punkte  ohne  messbaren  Durchmesser. 

Spiegelteleskope.  So  lange  man  nicht  im  Stande  war,  achroma- 
tische Objcctivo  hcrzustelleu , blieben  die  Leistungen  der  Fernrohre  weit 
hinter  den  Wünschen  der  Astronomen  zurück.  Man  suchte  deshalb  das 
Objectivglas  durch  einen  metallenen  Hohlspiegel  (das  Spiegelmetall 
besteht  aus  einer  Lcgirung  von  Kupfer,  Zinn  und  etwas  Arsen)  zu  ersetzen 
und  so  entstanden  die  Spiegelteleskope. 

Die  verschiedenen  Spiegelteleskope  unterscheiden  sich  nur  durch  die 
Art  und  Weise,  wie  das  vom  Hohlspiegel  erzeugte  Sammelbild  dos  entfein- 
ten Gegenstandes  durch  das  Ocular  beobachtet  wird. 

Der  Hohlspiegel  SS  des  Grugory’schen  Teleskops,  Fig.  793,  hat  in 
der  Mitte  eine  kreisförmige  Oeffnung;  die  einfallenden  Strahlen  werden  so 
rcflectirt , dass  in  u ein  reelles  verkehrtes  Bild  des  fernen  Gegenstandes 
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entsteht;  dieses  Bild  nun  befindet  sich  nahe  dem  Brennpunkte  des  kleinen 
Hohlspiegels  V,  durch  welchen  vor  dem  Ocular  ein  aulrechtes  Bild  h des 


Fig.  793. 


verkehrten  Bildes  « entworfen  wird.  Dieses  Bild  b wird  nun  endlich 
durch  die  Ocularlinsc  o betrachtet. 


de  nachdem  die  zu  betrachtenden  Gegenstände  nähernder  ferner  sind, 

...  muss  der  Spiegel  V vom  Ocular 

r ig  794.  1 

entfernt  oder  demselben  genähert 

werden.  Dies  geschieht  mit  Hülfe 
der  Schraube  »mm.  Fig.  791  zeigt 
die  äussere  Ansicht  eines  Gro- 
gory’schen  Spiegelteleskops,  wie 
sie  früher  ziemlich  verbreitet  waren. 

Cassegrain’s  Teleskop 
unterscheidet  sich  vor  dem  Gro- 
gory 'sehen  dadurch,  dass  der 
Hohlspiegel  V durch  einen  Con- 
vexspiegel ersetzt  ist,  welcher  die 
von  dem  grossen  Hohlspiegel  kom- 
menden Strahlen  aufiangt,  ehe  Bic 
sich  zum  Bilde  vereinigt  haben ; 
sie  werden  also  mit  verringerter 
Convergenz  so  reflectirt,  dass  vor 
der  ( Icularlinse  ein  verkehrtes  Sam- 
melbild entsteht,  welches  durch 
diese  Linse  betrachtet  wird. 


Bei  diesen  beiden  Arten  des  Spiegelteleskops  schaut  der  Beobachter  in 
der  Richtung  in  das  Instrument,  in  welcher  dor  zu  betrachtende  Gegenstand 
sich  befindet;  sie  leiden  aber  an  dem  Nachtheil,  dass  gerade  der  Theil  deB 
Hohlspiegels  fehlt,  welcher  die  reinsten  Bilder  giebt.  Dieser  Uebelstand 
ist  bei  dem  Ncwton’schcn  und  bei  dem  Herschel’schen  Teleskop  ver- 
mieden. 


Fig.  7 95  (a.f.S.)  stellt  ein  Newton’sches  Spiegelteleskop  schema- 
tisch dar.  Der  Hohlspiegel  SS  würde  von  dem  entfernten  Gegenstände  ein 
Bild  in  it  entwerfen;  che  jedoch  die  Strahlen  hierher  gelangen,  werden  sie 
von  einem  Planspiegel  p,  der  45°  gegen  die  Axo  des  Rohres  geneigt  ist. 
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seitwärts  reflectirt,  so  dass  das  Bild  wirklich  in  b entsteht.  Dieses  Bild 
wird  nun  durch  das  Ocular  betrachtet. 

Gegen  das  offene  Ende  hin  ist  in  der  Seitenwand  des  Rohres  (welches 
bei  den  Ne wton’schen  Teleskopen  meist  achteckig  ist)  eine  Oeffnung  ange- 

Fig.  795. 


bracht,  welche  von  einer  Metallplatte  mn  verdeckt  wird,  ln  dieser  Metall- 
platte ist  nun  einerseits  das  Ocularrohr  eingeschraubt,  andererseits  ist  auf 
derselben  mittelst  eines  Metallstabes  der  Planspiegel  p befestigt.  Die 
Scheibe  m n kann  durch  Umdrehung  des  Kopfes  r sammt  dem  Ocular  und 
dem  Planspiegel  parallel  mit  der  Axe  des  Rohres  verschoben  und  dadurch 
eine  scharfe  Einstellung  auf  einen  bestimmten  Gegenstand  bewerkstelligt 
worden. 

Bei  den  Herschel’schen  Spiegelteleskopen,  deren  Einrichtung 
durch  Fig.  796  erläutert  wird  und  welche  nur  in  grösserem  Maassstabe  aus- 
gefuhrt  werden,  ist  kein  zweiter  Spiegel  angebracht.  Das  durch  den  Ob- 


Fig.  796. 


jectivspiegel  S S,  welcher  etwas  schräg  gegen  die  Axe  des  Instrumentes 
steht,  erzeugte  Bild  a wird  unmittelbar  durch  das  am  Eingänge  des  Rohres 
angebrachte  Ocular  o betrachtet.  Bei  dieser  Beobacht ungsweise  kommt 
freilich  der  Kopf  des  Beobachters  zwischen  das  Object  und  den  Spiegel, 
was  aber  bei  dem  grossen  Durchmesser  des  letzteren  nichts  schadet. 

Herschel  nennt  diese  Instrumente  Front  view  tdcscops , was  man 
etwa  durch  Vorn  sch  au  - Telesko]>e  übersetzen  könnte. 

Es  versteht  sich  von  selbst,  dass  bei  den  Spiegelteleskopen  eben  so 
wie  bei  dioptrischen  Fernrohren  statt  der  einfachen  Ocularlinsen , wie  sie 
die  Figuren  793,  795  und  796  zeigen,  zusammengesetzte  Oculare  in  An- 
wendung kommen. 

Durch  die  Erfindung  der  achromatischen  Fernrohre  sind  die  kleineren 
Spiegelteleskope,  namentlich  aber  die  Gregory’schen  und  die  Casse- 
grain’schen  fast  ganz  verdrängt  worden,  weil  sic  bei  gleicher  Leistungs- 
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fähigkeit  ungleich  schwerer  und  unbequemer  sind  und  die  Spiegel  gar 
leicht  ihre  Reinheit  und  Politur  verlieren. 

Nur  bei  der  Construction  ganz  grosser  Instrumente  bieten  die  Hohl- 
spiegel Vortheile  vor  den  achromatischen  Objectiven,  weil  sich  bei  letzteren 
der  Vergrösserung  des  Durchmessers  über  gewisse  Gränzen  hinaus  unüber- 
windliche Schwierigkeiten  entgegenstellen.  Die  grössten  achromatischen 
Objective,  welche  man  bis  jetzt  zu  Stande  gebracht  hat,  haben  nur  14  bis 
18  Zoll  Durchmesser,  während  der  Spiegel  des  grossen  40füssigen  Teleskops 
von  IlerBchel,  dessen  Leistungen  noch  nicht  durch  dioptrische  Fernrohre 
übertroffen  worden  sind,  4 Fuss  im  Durchmesser  hat.  Rosse  construirte 
in  neuerer  Zeit  ein  53füssiges  Teleskop  von  0 Fuss  Durchmesser. 

Fig.  797  stellt  ein  grosses  Ne  wton  ’bcIios  Spiegelteleskop  dar,  welches 
Lasse!  in  Sandfield- Park  bei  Liverpool  parallaktisch  aufstellen  liess.  Der 


Fig  797. 


bei  A befindliche  Hohlspiegel  hat  4'  Durchmesser  und  36'  7"  Brennweite. 
Das  Rohr  ist  aus  Streifen  starken  Eisenblechs  so  zusammengesetzt,  dass 
zwischen  je  zwei  solchen  Streifen  ein  freier  Raum  bleibt,  dass  also  die  Luft 
im  Inneren  des  Rohres  nach  allen  Seiten  hin  frei  mit  der  äusseren  commu- 
nicirt.  Bei  S ist  der  Planspiegel  angebracht,  welcher  die  vom  Hohlspiegel  .4 
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kommenden  Strahlen  gegen  das  an  der  Seite  des  Rohres  befindliche  Ocolar 
reflectirt. 

Zunächst  ist  das  ganze  Instrument  um  die  Axe  des  Kegels  n drehbar, 
welche  mit  der  Richtung  der  Weltaxo  zusammenfallt;  dann  aber  kann,  wie 
man  aus  der  Figur  ohne  weitere  Erläuterung  sieht,  der  Winkel  des  Rohres 
gegen  die  Weltaxe  beliebig  verändert  werden. 

Die  Umdrehung  des  Instrumentes  um  die  Weltaxe  geschieht  durch 
einen  Arbeiter  mittelst  der  Kurbel  11.  Die  Einrichtung  ist  so  getroffen, 
dass  das  Rohr  dem  täglichen  Lauf  der  Gestirne  folgt,  wenn  der  Arbeiter 
die  Kurbel  einmal  in  der  Secunde  umdreht. 

Der  Beobachter  steht  auf  einem  Thürmehen  von  Holz,  welches  auf 
einem  ringförmigen  um  eine  verticale  Axe  drehbaren  Holzgestelle  steht; 
die  Umdrehung  dersell>en  wird  durch  einen  in  dem  Häuschen  K sitzenden, 
eine  Kurbel  drehenden  Arbeiter  besorgt,  und  hat  zum  Zweck,  den  Beobach- 
ter dem  continuirlich  bewegten  Rohre  nachzuführen. 

Eine  neue  Zukunft  wurde  den  Spiegelteleskopen  durch  eine  Erfindung 
Liebig’s  eröffnet,  nach  welcher  man  im  Stande  ist,  eine  Glasfläche  mit 
einer  ausserordentlich  dünnen  und  doch  der  vollkommensten  Politur  fähi- 
gen Silberschicht  zu  überziehen,  denn  abgesehen  davon,  dasB  versilberte 
Hohlspiegel  von  Glas  bei  weitem  weniger  Gewicht  haben  als  die  aus  Spie- 
gelmetall hergestelltcn , reflectiren  solche  Silberspiegel  die  Lichtstrahlen 
weit  vollständiger  als  die  früheren  Metallspiegel.  Steinheil  hat  mit 
Hohlspiegeln  von  Glas,  welche  nach  der  Liebig’schen  Mcthodo  versil- 
bert waren,  Teleskope  von  ausgezeichneter  Lichtstärke  und  Schärfe  her- 
gestellt. 

Mit  ausgezeichnetem  Erfolg  hat  auch  Foucault  die  versilberten  Hohl- 
spiegel von  Glas  zur  Construction  von  Spiegelteleskopen  benutzt.  Die  glä- 
sernen Hohlspiegel,  welche  aus  der  Fabrik  von  St,  Gobain  stammen,  er- 
halten in  den  Werkstätten  von  Secretan  ihre  vollkommen  sphärische 
Gestalt.  Die  Vollendung  der  Politur  führt  Foucault  eigenhändig  der  Art 
aus,  dass  er  (wahrscheinlich  durch  verstärktem  Druck  im  mittleren  Tlieile) 
die  Gestalt  des  Hohlspiegels  etwas  der  eines  UmdrelmngsparalKiloids  nähert, 
wodurch  die  Fehler  der  sphärischen  Aberration  beinahe  vollständig  corri- 
girt  werden.  Der  polirte  Spiegel  wird  alsdann  nach  einer  der  Liebig’schen 
ähnlichen  Methode  versilbert  und  endlich  der  Silberschicht  selbst  eine  voll- 
ständige Politur  crthcilt. 

Die  Bilder  dieser  Hohlspiegel  sind  so  scharf  und  lichtstark,  dass  sie 
eine  sehr  bedeutende  Ocularvergrösserung  vertragen,  weshalb  die  Fou- 
cault’schen  Instrumente  weit  geringere  Dimensionen  haben,  als  andere 
von  gleicher  Leistungsfähigkeit.  Das  *Ocular  des  Foncnult’schen  Tele- 
skops, welches  übrigens  nach  dem  Systeme  des  Newton’schen  Teleskops 
construirt  ist,  ist  ein  achromatisches  Mikroskop  (also  ein  terrestrisches 
Ocular).  Die  Stelle  des  Planspiegels  im  Newton’schen  Teleskop  ist  durch 
ein  rechtwinkliges  Glasprisma  ersetzt,  an  dessen  Hypotenusenfläche  eine 
totale  Reflexion  stattfindet. 
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Fig.  79H  stellt  ein  Foucault’sehes  Spiegelteleskop  dar,  wie  dieselben 
von  Secretan  parallaktisch  aufgestellt  werden.  I>as  7 Decimeter  lange 
Rohr  ist  bei  H offen,  während  bei  S der  versilberte  Hohlspiegel  eingesetzt 
wird.  Das  Ocular  « kann  parallel  der  Axe  des  Rohres  innerhalb  gewisser 


Granzen  verschoben  werden,  wodurch  die  Einstellung  auf  einen  bestimmten 
Gegenstand  bewerkstelligt  wird.  In  den  Werkstätten  von  Secretan  wer- 
den solche  parallaktisch  montirtc  Foucault’sche  Spiegelteleskope  auch 
noch  in  weit  grösseren  Dimensionen  hergestellt. 
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Interferenz  und  Beugung  des  Lichtes. 


299  Hypothesen  über  das  Wesen  des  Lichtes.  Indem  wir  bis- 
her die  allgemeinen  Gesetze  der  Reflexion,  der  Brechung  und  der  Disper- 
sion des  Lichtes  besprachen,  hnbcn  wir  uns  nur  an  die  Erfahrung  gehalten 
und  haben  dabei  jede  theoretische  Ansicht  über  die  Natur  des  Lichtes 
ganz  aus  dem  Spiele  gelassen.  Dies  lässt  sich  nun  bei  den  Interferenz- 
erscheiuungen  nicht  mehr  durchführen,  weil  es  ganz  unmöglich  ist,  die  Ge- 
setze derselben  übersichtlich  zu  machen , ohne  eine  theoretische  Ansicht 
über  das  Wesen  des  Lichtes  zu  Hülfe  zu  nehmen.  Wir  wollen  zunächst 
einige  Worte  über  die  beiden  Hypothesen  reden,  welche  von  den  Physikern 
in  Beziehung  auf  das  Wesen  des  Lichtes  aufgestellt  worden  sind.  Diese 
Hypothesen  sind  unter  dem  Namen  der  Emissious-  oder  Emanations- 
theorie und  der  Vibrations-  oder  Undulationstheorie  bekannt. 

Die  Emmissionstheorie  nimmt  an,  dass  es  eine  eigenthümliche 
Lichtmaterie  gehe,  und  dass  ein  leuchtender  Körper  nach  allen  Seiten  hin 
Theilchon  dieser  feinen  Materie  mit  so  ungeheurer  Geschwindigkeit  aussende, 
dass  ein  solches  Lichttheilchcn  in  einer  Secunde  einen  Weg  von  42000 
deutschen  Meilen  zurücklegt.  Diese  Lichtmaterie  muss  man  natürlich  als 
äusserst  fein  und  den  Wirkungen  der  Schwere  nicht  unterworfen,  also 
imponderabcl  annehmen.  Die  Verschiedenheit  der  Farben  rührt  von 
einer  Verschiedenheit  in  der  Geschwindigkeit  her;  die  Reflexion  ist  nach 
dieser  Ansicht  dem  Abprallen  elastischer  Körper  analog.  Um  nach  dieser 
Theorie  die  Brechung  zu  erklären,  müsste  man  nnnehmeu:  1)  dass  sich  in 
den  dm’chsichtigen  Körpern  hinreichend  grosse  Zwischenräume  befinden, 
um  den  Lichttheiichen  den  Durchgang  zu  gestatten,  und  2)  dass  die  wäg- 
baren Moleküle  auf  die  Lichttheiichen  eine  anziehende  Kraft  ausüben, 
welche,  combinirt  mit  der  einmal  erlangten  Geschwindigkeit  der  Licht- 
theiichen, ihre  Ablenkung  bewirkt. 

Die  Vibrationstheorie  nimmt  an,  dass  sich  das  Licht  durch  die 
Schwingungen  der  Tlieilchen  eines  unwägbaren,  äusserst  elastischen  Stofles 


Digitized  by  Google 


733 


Hypothesen  über  das  Wesen  des  Lichtes. 

fortpflanzt,  welcher  den  Namen  A et  her  fuhrt.  Nach  dieser  Theorie  ist 
das  Licht  etwas  dem  Schalle  Analoges;  der  Schall  wird  durch  die  Schwin- 
gungen der  wägbaren  Materie,  das  Licht  durch  die  Schwingungen  des  im- 
ponderabelen  Aethers  fortgepflanzt.  Der  Aether  erfüllt  den  ganzen  Welt- 
raum, da  das  Licht  alle  Raume  des  Himmels  durchdriugt.  Der  Aether  ist 
aber  nicht  bloss  in  den  sonst  leeren  Räumen  verbreitet,  welche  die  Gestirne 
trennen,  er  durchdringt  alle  Körper  und  füllt  die  zwischen  den  wägbaren 
Atomen  befindlichen  Räume  aus. 

Wenn  der  Aether  in  dem  ganzen  Welträume  in  Ruhe  wäre,  so  würde 
überall  vollkommene  Finsterniss  herrschen ; an  einer  Stelle  aber  gleichsam 
erschüttert,  pflanzen  sich  die  Lichtwellen  nach  allen  Seiten  hin  fort,  wie 
sich  die  Schwingungen  einer  Saite  in  einer  ruhigen  Atmosphäre  weithin 
verbreit«®.  Das  Licht,  welches  erst  durch  eine  Bewegung  entsteht,  ist 
also  wohl  von  dem  Aether  selbst  zu  unterscheiden,  wie  die  Vibrations- 
bewegung, welche  den  Schall  hervorbringt,  von  den  oscillirenden  Theilchen 
der  wägbaren  Materie  unterschieden  wird. 

Lange  Zeit  hindurch  zahlten  beide  Theorien  Anhänger  unter  den 
Physikern.  Newton  hatte  die  Kraanationstheorie  aufgestellt,  Huyghens 
ist  als  Schöpfer  der  Undulationstheorie  zu  betrachten,  die  auch  Kuler 
vertheidigte;  doch  erst  in  neueren  Zeiten  haben  besonders  Young’s  und 
Fresnel’s  Arbeiten  der  Undulationstheorie  einen  so  entschiedenen  Sieg 
verschafft , dass  die  Emanationstheorie  jetzt  allgemein  als  unhaltbar  ver- 
lassen ist. 

Die  wichtigste  Stütze  für  die  Vibrationstheorio  liefern  die  sogenann- 
ten Interferenzerscheinungen,  die  wir  sogleich  naherbetrachten  wer- 
den. Die  erste  hierher  gehörige  Thatsaehe  wurde  von  dem  Jesuiten 
Grimaldi  beobachtet  und  in  seiner  „ I'hysico - mathesis  de  lumine,  colori- 
bus  et  iride,  Bologna  1665“  beschrieben.  Er  beobachtete,  dass,  wenn  man 
dnreh  eine  feine  Oeffnung  einen  Sonnenstrahl  in  ein  dunkles  Zimmer  ein- 
dringen  lässt  und  diesem  Strahle  einen  schmalen  Körper  aussetzt,  alsdann 
der  Schatten  dieses  Körpers  breiter  ist,  als  man  nach  dem  geradlinigen 
Fortgange  der  Lichtstrahlen  erwarten  sollte;  ebenso  fand  er,  dass,  wenn 
man  die  durch  die  feine  Oeffnung  eiudringenden  Strahlen  auf  einer  weissen 
Fläche  auflangt,  der  erleuchtete  Raum  grösser  ist,  als  ihn,  bei  Voraus- 
setzung geradliniger  Fortpflanzung  des  Lichtes,  die  geometrische  Construc- 
tion  giebt;  er  beobachtete  auch  farbige  Säume,  sowohl  im  Schatten  des 
schmalen  Körpers,  als  auch  am  Umfange  des  erleuchteten  Fleckes,  und 
schrieb  diese  Erscheinungen  einer  Ablenkung  von  dem  geradlinigen  Wege 
zu,  welche  die  Lichtstrahlen  erleiden,  wenn  sie  an  den  Rändern  undurch- 
sichtiger Körper  vorübergehen.  Diese  Ablenkung  nannte  er  Diffraction; 
später  wurde  sie  auch  Beugung  und  Inflexion  genannt. 

Diese  Versuche  sind  jedoch  für  die  Vibrationstheone  nicht  so  direct 
beweisend  wie  der  folgende:  Grimaldi  liess  die  Sonnenstrahlen  durch 
zwei  feine  nahe  bei  einander  stehende  Oeffnungen  in  das  dunkle  Zimmer 
eintreten  und  fing  sie  auf  einem  Papierblatte  in  einer  solchen  Entfernung 
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auf,  dass  die  von  den  beiden  Oeffnungen  lierrührenden  hellen  Kreise  teil- 
weise über  einander  fielen.  Die  durch  das  Licht  beider  Oeffnungen  er- 
leuchtete Stelle  war  allerdings  heller  als  die  Stellen,  welche  nur  von  einer 
Oeffnung  Licht  empfingen,  doch  fand  er  an  den  Gränzen  dieses  stark  er- 
leuchteten Raumes  dunkle  Streifen  an  solchen  Stellen  des  Schirmes,  welche 
offenbar  Liebt  von  beiden  Oeffnungen  empfingen,  und  dennoch  waren  diese 
Streifen  dunkler  als  diejenigen  Stellen  des  Papierschirms,  welche  nur  von 
einer  Oeffnung  beleuchtet  waren,  ln  der  That  verschwnnden  diese  dunk- 
len Linien,  sobald  die  eine  Oeffnung  zugehalten  wurde,  so  dass  nur  durch 
die  andere  das  Licht  einfallen  konnte.  Grimaidi  schloss  aus  dieser 
Erscheinung,  dnss  ein  erleuchteter  Körper  dunkler  werden  kann,  wenn 
neues  Licht  zu  dem  hinzukommt,  welches  ihn  schon  vorher  traf,  und 
suchte  diese  sonderbare  Erscheinung  durch  Annahme  von  Lichtwellen 
zu  erklären. 

Während  Grimaidi ’s  Beugungsversuche  vielfach  wiederholt  und  al>- 
geändert  wurden,  während  man  eifrig  bemüht  war,  die  Gesetze  der  In- 
flexion durch  genaue  Messungen  zu  ermitteln,  liessman  die  von  Grimaidi 
ansgesprochene  Idee,  dnss  Dunkelheit  durch  das  Zusammenwirken  zweier 
Lichtstrahlen  entstehen  könne,  ganz  unbeachtet,  man  übersah  gerade  die 
Erscheinung,  welche  den  Schlüssel  zur  Erklärung  der  Beugungsphänomene 
hätte  geben  können.  Erst  Young  nahm  diesen  Gegenstand  wieder  auf; 
er  beobachtete  die  hellen  und  dunklen  Streifen,  welche  hintereinem  schma- 
len Körper  entstehen,  wenn  man  ihn  den  von  einem  leuchtenden  Punkte 
oder  einer  schmalen  Lichtlinie  ausgehenden  Strahlen  aussetzt,  und  fand, 
dass  diese  Streifen  alsbald  verschwinden,  sobald  man  das  Licht  an  der  einen 
Seite  des  schmalen  Körjiers  vorbeizugehen  hindert.  Y o u n g hatte  also 

durch  diesen  Versuch  ebenfalls  dargethan,  dass  zwei  Lichtstrahlen,  die  sehr 
nnhe  nach  einerlei  Richtung  fortgehen,  bei  ihrem  Zusammentreffen  nicht 
immer  zur  Verstärkung  der  Erleuchtung  beitragen,  sondern  dnss  sie  sich 
unter  Umstünden  verstärken  oder  ihre  Wirkung  gegenseitig  vernichten 
können.  Diese  gegenseitige  Einwirkung  der  Lichtstrahlen  bezeichnete 
Young  mit,  dem  Namen  der  Interferenz. 

Solche  Interferenzen  lassen  sich  nun  nach  derEmanationstheorie 
durchaus  nicht  erklären.  Y'oung  aber  zeigte,  dnss  der  Weg,  welchen  die 
Lichtstrahlen  durchlaufen,  um  von  der  Lichtquelle  zu  einem  Punkte  hinter 
dem  schmalen  Körper  zu  gelungen,  der  nicht  gerade  in  der  Mitte  des  geo- 
metrischen Schattens  liegt,  ungleich  ist,  je  nachdem  sie  auf  der  einen  oder 
nnderen  Seite  des  schmalen  Körpers  Vorbeigehen;  wenn  sich  also  das  Licht 
durch  eine  Wellenbewegung  fortpflnnzt,  so  begreift  man  sehr  wohl,  wie 
die  beiden  Lichtstrahlen , welche  in  einem  Punkte  hinter  dem  schatten- 
gebenden Körper  Zusammentreffen,  liier  je  nach  der  Differenz  der  durchlaufe- 
nen Wege  bald  mit  gleichen,  bald  mit  entgegengesetzten  Sehwingungs- 
zustämlen  ankommen,  sich  also  gegenseitig  verstärken  oder  nufhelien 
können. 


Digitized  by  Google 


Fresnel's  Spiegelversuch.  73!> 

Fre8nel’s  Spiegelversuch.  Young’s  Interferenzversuch spricht  :100 
entscheidend  für  die  Undulatinnstheorie;  man  könnte  dagegen  nur  noch 
etwa  einwenden,  dass  die  gnnze  Erscheinung  durch  die  Beugung  des  Lichtes 
hervorgebracht  wird,  deren  Wesen  selbst  noch  nicht  gehörig  erkannt  wor- 
den war.  Wollte  man  die  Beugung  des  Lichtes  und  nlle  damit  zusammen- 
hängenden Erscheinungen  durch  das  I’rincip  der  Interferenzen  erklären, 
so  war  zu  wünschen,  solche  Interferenzen  auch  ohne  Beugung  hervorzu- 
bringen. Fresnel,  der  durch  seine  klassischen  Arbeiten  die  Undulntions- 
theorie  vollkommen  begründete,  löste  diese  Aufgabe  auf  folgende  Weise. 

Zwei  Metallspiegel  oder  zwei  Spiegel  von  schwarzem  Glase  sind  neben 
einander  so  aufgestellt,  dass  die  Ebenen  beider  vertical  sind,  dass  sie  also 

Fig.  790. 
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in  einer  verticalen  Linie  zusammenstossen;  der  Winkel,  den  die  beiden 
Spiegelebenen  mit  einander  machen,  muss  sehr  stumpf  sein,  er  darf  nur 
wenig  kleiner  sein  als  180°.  Die  Fig.  799  (vor.  S.)  stellt  den  horizontalen 
Durchschnitt  der  beiden  Spiegel  dar;  A B ist  die  spiegelnde  Fläche  des 
einen,  B C die  des  anderen ; B ist  die  in  der  Figur  zum  Funkte  verkürzte 
Kante,  in  welcher  die  beiden  Spiegelebenen  Zusammentreffen. 

Wenn  sich  nun  in  ]''  ein  leuchtender  Punkt  befindet,  so  sendet  er 
Strahlen  auf  beide  Spiegel,  es  werden  also  zwei  Spiegelbilder  des  leuch- 
tenden Punktes  entstehen,  und  zwar  das  eine  in  M,  das  andere  in  N ; 
diese  beiden  Bilder  werden  sehr  nahe  zusammen  liegen , weil  die  Spiegel- 
ebenen fast  zusammenfallen.  In  einiger  Entfernung  von  den  Spiegeln 
treffen  nun  die  reflectirten  Strahlen  zusammen  und  bilden  dadurch  ab- 
wechselnd helle  und  dunkle  verticale  Streifen.  Ist  u ein  Punkt,  welcher 
gleichweit  von  3/  und  N entfernt  ist,  so  bildet  sich  in  « ein  heller  Strei- 
fen, zu  beiden  Seiten  dest*lben  in  S und  t ein  dunkler;  auf  diese  folgen 
wieder  zwei  helle  in  den  Punkten  h und  k,  zwei  dunkle  in  p und  r u.  s.  w. 

Fig.  SCO  und  801  stellen  den  Fr esnel’schen  Spiegelapparat  dar, 
wie  ihn  Mechanikus  Jung  in  Giessen  construirt  und  zwar  Fig.  800  in 


Fig.  MOO. 


perspectivischer  Ansicht,  Fig.  801  in  horizontalem  Durchschnitte.  Die 
beiden  Spiegel  sind  auf  der  Vorderseite  eines  Holzklötzchens  angebracht, 
und  zwar  ist  der  Spiegel  B C vollkommen  fest,  A B um  ein  Charnier 
drehbar.  Durch  Drehung  der  Schraube  S kann  man  den  Spiegel  A B 
mehr  und  mehr  aus  der  Ebene  des  Spiegels  B C herausschieben,  wäh- 
rend er  beim  Zurückdrehen  der  Schraube  S durch  eine  Feder  wieder 
zurückgezogen  wird.  Man  hat  es  auf  diese  Weise  in  der  Gewult,  ganz  allmälig 
den  Winkel  der  beiden  Spiegel  nach  Belieben  zu  vergrössern  oder  zu  ver- 
kleinern. 
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Je  weniger  der  Winkel,  welchen  diu  beiden  Spiegel  mit  einander 
maclicu,  von  löOu  ubweielit,  desto  breiter  ersebeinen  die  Streiten. 

Dns  Holzklötzchen 
ist  an  einem  verticalen, 
auf  einem  entspre- 
chenden Fusse  be- 
festigten Stabe  ver- 
seliiebbar  uud  kann 
in  jeder  beliebigen 
Höhe  mit  Hülfe  der 
hölzernen  Schraube  T 
leslgestellt  werden. 

Sehr  leicht  lassen 
sich  Interfercuzspie- 
gel  auf  folgende  Weise 
herrichten:  Auf  die 
obere  Flüche  eines 
Holzklötzchcus , wel- 
ches ungefähr  10'"'  lung,  2' hoch  uud  3 breit  ist,  klebe  man  an  drei 
Stellen,  nämlich  in  der  Mitte  und  gegen  jedes  Ende  hin,  etwas  weiches 
Wachs  uuf  und  lege  darauf  zwei  Stücke  von  geschliffenem  Spiegelglas,  von 
denen  jedes  nahe  5'"'  lang  und'  fast  3m  breit  ist.  Diese  beiden  Spiegel 
müssen  auf  dem  mittleren  Wachsstücke  zuxammenstossen.  Wenn  man  nun 
hier,  wo  beide  Spiegel  an  einander  gränzen,  dieselben  etwas  stärker  auf 
das  Wachs  aufdrückt  als  an  den  Enden,  so  kann  man  es  leicht  dahin  brin- 
gen, dass  die  Ebenen  der  beiden  Spiegel  einen  sehr  stumpfen  Winkel  mit 
einander  machen.  Ganz  besonders  kommt  cs  darauf  an,  dass  da,  wo  die 
beiden  Spiegel  zusammenstossen , keiner  über  den  anderen  auch  nur  im 
.Mindesten  verstehe , wovon  man  sich  durch  das  Gefühl  der  Fingerspitzen 
überzeugen  kaun;  man  darf  hier  nicht  die  mindeste  Unterbrechung  fühlen, 
wenn  man  mit  dem  Finger  (nicht  mit  dem  Nagel)  über  diese  Stelle  hin- 
fährt. Die  Spiegel  müssen  natürlich  auf  der  Rückseite  geschwärzt  sein. 

Was  den  Winkel  betrifft,  den  die  Spiegel 
mit  einander  machen  sollen,  so  muss  er  so  gross 
sein , dass  die  beiden  Iiildcr  einer  ungefähr  S bis 
10  Schritte  entfernten  Kerzeuflnmme  höchstens  um 
den  Durchmesser  dieser  Kerzenflamme  von  einan- 
der getrennt  erscheinen. 

Fig.  802  stellt  ein  Paar  auf  diese  Weise  hcr- 
gcricliteter  Interferenzspiegel  dar,  bei  welchen  sich 
natürlich  der  Winkel  nicht  nach  Belieben  verän- 
dern lässt. 

Ohm  ersetzte  die  Interferenzspiegel  durch  ein  Interferenzprisma, 
welches  Fig.  803  (a.  f.S.)  im  Durchschnitte  dargestellt  ist.  Die  beiden  Facetten 
u und  b machen  einen  Behr  stumpfen  Winkel  miteinander,  so  dass  die  von 
Malier'«  Lehrbuch  der  Phyelk.  Ute  Auti.  I.  47 


Fig.  HOI. 
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einem  leuchtenden  Punkte  hinter  dem  Prisma  ausgehenden  Strahlen  nach 
dem  Durchgänge  durch  dasselbe  so  fortgehen , als  ob  sie  von  den  zwei 
l'ig  803  nahebei  einander  liegenden  Punkten  ausgegangen  wären; 

die  durch  die  eine  Facette  gegangenen  Strahlen  werden 

“* — r "5 — 1 also  mit  den  von  der  anderen  Facette  her  kommenden 

gerade  so  unter  einem  sehr  spitzen  Winkel  zusammen* 
treffen,  wie  dies  bei  den  von  den  Interfercnzspiegeln  refleetirten  der  Fall  ist. 

Zum  leuchtenden  Gegenstände  wendet  man  am  besten  eine  feine  Licht- 
linie an;  man  kann  sich  dieselbe  auf  mancherlei  Art  verschaffen;  entweder 
bringt  man  in  dem  Laden  eines  dunklen  Zimmers  einen  ungefähr  1'""' 
breiten  vertical  stehenden  Spalt  an,  durch  welchen  die  von  einem  vor  dem 
Laden  angebrachten  Spiegel  refleetirten  Sonnenstrahlen  in"  horizontaler 
Richtung  eintreten , oder  man  setzt  einen  solchen  Spalt  vor  die  Flamme 
einer  Ar gand’schen  Lampe;  ja  es  reicht  eine  holl  brennende  Kerzenflamme 
ohne  allen  Schirm  schon  hin,  wenn  man  dieselbe  wenigstens  in  einer  Ent- 
fernung von  12  bis  15  Schritten  von  den  Spiegeln  oder  dem  Interferenz- 
prisma aufstellt. 

Fresnel  erzeugte  die  feine  Lichtlinie  durch  eine  Cyliuderlinso;  eine 
solche  Linse,  Fig.  804,  ist  durch  zwei  Cylindersegmente  gebildet,  während 


Fig.  804. 


eine  gewöhnliche  Linse  durch  zwei  Kugelscgmente 
gebildet  wird;  dem  Brennpunkt  der  gewöhnlichen 
Linse  entspricht  bei  diesen  eine  Brennlinie  ff. 
Diese  Brennlinie  bildet  den  leuchtenden  Streifen. 

Auch  der  Lichtstreifen  auf  einem  in  der  Sonne 
liegenden  glänzenden  Metallstäbchen  oder  einem 
innen  geschwärzten  Glasröhrchen  kann  sehr  gut 
zu  diesem  Interferenzversuche  angewendet  werden. 

Selbst  wenn  die  Lichtquelle  keine  Lichtlinio,  sondern  nur  ein  leuch- 
tender Tunkt  ist,  lassen  sich  die  Interfercnzstreifeu  noch  sehr  gut  zeigen; 
einen  leuchtenden  Tunkt  erhält  man,  wenn  man  statt  des  Schirmes  mit 
dem  Spalte  einen  Schirm  mit  einer  kleinen  runden  Oeffnung  von  1 bis  2"" 
Durchmesser  in  den  Laden  des  dunklen  Zimmere  oder  vor  die  Larnpcn- 
flamme  setzt.  Ferner  ist  zu  diesem  und  zu  vielen  der  folgenden  Versuche 
ein  sehr  brauchbarer  Lichtpunkt  das  Sonnenbildchen  im  Focus  einer  ge- 
wöhnlichen Linse  von  kurzer  Brennweite;  daun  das  Souneubildchen  auf 
einer  Metallkugel,  einem  Metallknopfe,  einer  etwas  grossen  Thermoineter- 
kngel,  einem  innen  geschwärzten  Uhrglase  u.  s.  w. 

Fig.  805  zeigt  die  Anordnung  des  Versuchs  für  die  Interforenzspiegel: 
1 ist  die  Lichtquelle,  S sind  die  Spiegel,  0 ist  eine  Loope,  durch  welche 


Fig.  805. 
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man  die  Streifen  beobachtet;  denn  sie  sind  doch  meistens  zu  fein,  om  mit 
bloBscm  Auge  walirgenoiumeu  werden  zu  können. 

Es  versteht  sich  von  selbst,  dass  sieh  die  Lichtquelle,  die  Spiegel  und 
das  Auge  in  einer  llorizontalebenc  befinden  müssen. 

Will  man  die  lutcrferenzstrcifen  mit  dem  Interfercnzprisma,  Fig.  K03, 
beobachten,  so  befestigt  man  dassellie  mit  seiner  Fassung  auf  einem  Stativ, 
mul  stellt  dahinter  die  Loupe  in  einer  Entfernung  von  1 bis  3 Zoll  auf, 

wie  man  Fig.  806  sieht;  die  Lichtquelle, 
die  Mitte  des  Prismas  und  die  Axe  der 
Loupe  müssen  in  einer  geraden  Linie 
liegen. 

Bringt  man  vor  das  Auge  ein  ziem- 
lich homogenes,  etwa  ein  rothcs  Glas, 
so  sieht  man  nur  abwechselnd  helle  und 
dunkle  Streifen;  wendet  man  dagegen 
kein  homogenes,  sondern  weisses  Licht 
nn,  so  erscheinen  die  Streifen  mit 
verschiedenen  Farben  gesäumt. 

Wir  wollen  jetzt  sehen,  wie  die  Un- 
dulationsthoorie  diese  Erscheinung  zu 
erklären  im  Stande  ist. 


Fig.  8<Ki, 


Elemente  der  Vibrationstheorie.  Die  Theilchen  eines  leuch-  301 

tenden  Körpers  vibriren  auf  ähnliche  Weise,  wie  dies  bei  den  schallenden 
Kör] lern  der  Fall  ist,  nur  sind  die  Lichtvibrationen  ungleich  schneller  als 
die  Schallsehwingungen;  dann  aber  werden  sie  auch  nicht  durch  die  wäg- 
bare Materie  selbst,  Bondern  durch  den  bereits  in  Paragraph  399  erwähn- 
ten Acther  fortgepflanzt. 

Ein  wesentlicher  Unterschied  zwischen  Lichtwellen  und  Schall- 
wellen besteht  aber  darin,  dass  die  Vibrationen,  welche  die  Lichtwellen 
fortpflanzen , rechtwinklig  sind  zur  Itichtung  des  Strahles,  während  die 
Vibrationen  der  Schallwellen  in  der  Richtung  der  Schallstrahlen  selbst 
stattfinden. 

Wenn  sich  also  ein  Lichtstrahl  in  der  Richtung  von  A nach  B,  Fig.  807, 
fortpflanzt,  so  vibriren  alle  Aethertheilchen,  welche  im  Zustande  des  Gleich- 


Fig.  807. 


gewichte«  auf  der  geraden  Linie  A B liegen  würden,  in  Richtungen,  welche 
rechtwinklig  auf  A B stehen,  ungefähr  so,  wie  die  Theile  eines  gespannten 
Seiles  schwingen,  wenn  man  an  dem  einen  Ende  einen  kräftigen  Schlag 
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gegen  dasselbe  geführt  lmt.  Die  Curve  in  Fig.  807  stellt  die  gegenseitige 
Stellung  der  vibrirenden  Moleküle  in  einem  bestimmten  Momente  der  Be- 
wegung dar. 

Die  Gründe,  warum  man  die  Vibrationen  der  Lichtwellen  als  recht- 
winklig zum  Strahl  annehmen  muss,  worden  wir  später  kennen  lernen. 

Betrachten  wir  die  Schwingungen  eines  Aethernioleküls  etwas  genauer. 
Das  Thcilehen,  dessen  Gleichgewichtslage  in  b ist,  vibrirt  beständig  zwi- 
schen den  Punkten  b'  und  b".  In  b'  ist  seine  Geschwindigkeit  Null,  je 
mehr  sich  aber  das  Theilchen  der  Gleichgewichtslage  nähert,  desto  mehr 
wächst  seine  Geschwindigkeit,  welche  ihr  Maximum  in  dem  Momente 
erreicht,  in  welchem  das  Molekül  die  Gleichgewichtslage  passirt;  von  nun 
au  nimmt  die  Geschwindigkeit  wieder  ab,  bis  sie  endlich  in  b"  wieder 
Null  wird,  worauf  daun  die  Bewegung  nach  entgegengesetzter  Dichtung 
beginnt.  Kurz  die  Vibrationen  eines  Aethertheilchens  linden  ganz  nach 
den  Gesetzen  statt,  welche  wir  in  §.  124  kennen  lernten.  Die  Oscillations- 
geschwindigkeit  eines  vibrirenden  Aethertheilchens  wird  also  durch  die 
Gleichung 


u = a sin. 


0) 


dargestellt,  wenn  man  mit  a die  Geschwindigkeit,  mit  welcher  das  Aether- 
theilchen  die  Gleichgewichtslage  passirt  , mit  T die  Zeit,  welche  es  zu  einer 
ganzen  Oscillation,  also  zu  einem  vollständigen  Ilin-  und  Hergang,  braucht, 
und  mit  t endlich  die  Zeit  bezeichnet,  welcho  seit  dem  Anfuug  der  Bewegung 
verflossen  ist.  Als  Anfnngsmomcnt  dieser  Zeitzühluug  ist  ein  solcher  zu 
nehmen,  in  welchem  sich  das  Theilchen  in  seinem  grössten  Abstand  von 

der  Gleichgewichtslage  befindet.  Der  Quotient  drückt  die  Zahl  der  voll- 
ständigen Oscillatiouou  aus,  welche  seit  dem  Anfang  der  Bewegung  ver- 
flossen sind. 

Die  Ausweichung  eines  vibrirenden  Punktes  wird  dagegen  dargestellt 
durch  die  Gleichung 

D = b cos.  (zn  -j, \ (2) 

wenn  b Maximum  der  Ausweichung,  also  die  Oscillalionsnmplitude  bezeich- 
net, während  die  übrigen  Buchstaben  dieselbe  Bedeutung  haben  wie  in 
Gleichung  (1). 

Obgleich  sich  das  Licht  mit  ausserordentlicher  Geschwindigkeit  fort- 
ptlanzt,  so  geschieht  diese  Fortpflanzung  doch  nicht  momentan;  die  Vibra- 
tionen eines  Aethernioleküls  theilen  sich  also  auch  nicht  momentan  den  in 
der  Dichtung  des  Strahles  ihm  folgenden  Molekülen  mit.  Stellen  wir  uns 
vor,  die  ganze  Ileihc  von  Molekülen  auf  der  Linie  A 11,  Fig.  807,  sei  in  Ruhe. 
Wenn  nun  das  Molekül  in  b in  einem  bestimmten  Momente  seine  Vibrationen 
beginnt,  so  werden  alle  weiter  nach  li  hin  liegenden  Moleküle  später  zu 
vibriren  beginnen,  und  zwar  um  so  später,  je’ weiter  sio  von  b liegen;  während 
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das  Molekfil  h eine  vollständige  Oscillation  macht,  d.  h.  während  es  von 
V nach  b"  und  wieder  zurück  nach  b'  sich  bewegt,  wird  sich  die  Bewe- 
gung bis  zu  irgend  einem  Moleküle  C fortpflanzen , so  dass  dieses  Molekül 
seine  erste  Vibration  in  demselben  Momente  beginnt,  in  welchem  b seine 
zweite  anfiingt.  Von  nun  an  werden  die  Moleküle  b und  C.  stets  in  glei- 
chen Schwingungszuständen  sich  befinden , d.  h.  sie  werden  gleichzeitig, 
nach  derselben  Seite  hin  sich  bewegend,  die  Gleichgewichtslage  passiren, 
gleichzeitig  das  Maximum  der  Ausweichung  auf  der  einen  und  auf  der  an- 
deren Seite  von  A B erreichen. 

Die  Entfernung  b c von  einem  Aethermolekül  b bis  zum  nächsten  e, 
welches  sich  mit  b stets  in  gleichen  Schwingungszuständen  befindet,  heisst, 
wie  wir  schon  früher  gesehen  haben,  eine  Wellenlänge.  Wenn  der  Ab- 
stand cd  auch  eine  Wellenlänge  ist,  so  wird  das  Molekül  d seine  erste 
Oscillation  in  demselben  Augenblicke  beginnen,  in  welchem  c,  seine  zweite 
und  b seine  dritte  Oscillation  beginnt;  d wird  von  nun  an  mit  c und  h 
sich  stets  in  gleichen  Schwingungszuständen  befinden. 

Wenn  f in  der  Mitte  zwischen  h und  c liegt,  d.  h.  wenn  es  um  eine 
halbe  Wellenlänge  von  b entfernt  ist,  so  befindet  sich  das  Molekül  in/ 
stets  in  Schwingungszuständen,  welche  denen  der  Moleküle  in  b und  c 
entgegengesetzt  sind.  Wenn  b und  C das  Maxiraum  der  Ausweichung  ober- 
halb A 11  erreichen , so  erreicht  f das  Maximum  der  entgegengesetzten 
Seite.  Das  Molekül  f jmssirt  mit  b und  C gleichzeitig  die  Gleichgewichts- 
lage, allein  in  entgegengesetzter  Richtung  sieh  bewegend. 

Wenn  zwei  Aethertheilchen  auf  dem  Woge  eines  Licht- 
strahles um  */f  Wellenlänge  von  einander  entfernt  sind,  so  sind 
sic  stets  von  gleichen,  aber  entgegengesetzten  Geschwindig- 
keiten afficirt.  Dasselbe  gilt  von  solchen  Theilchen,  die  um  :,/2, 

1/l  u.  s.  w.  Wellenlängen  von  einander  abstehen. 

Suchen  wir  auch  dies  in  mehr  mathematischer  Form  auszudrücken. 
Wenn  Gleichung  (1)  die  Vibrationsgeschwindigkeit  eines  Aethertheilchens 
b,  Fig.  807,  in  einem  bestimmten  Momente  ausdrückt,  so  ist 


v = a sin.  2n 

die  gleichzeitige  Vibrationsgeschwindigkeit  eines  in  der  Richtung  von  A 
nach  B um  .<  Wellenlängen  weiter  liegenden  Aethertheilchens,  wenn  A die 

Wellenlänge  bezeichnet.  Der  Werth  von  v wird  aber  gleich  u sin 
wenn  ein  ganzes  Vielfaches  von  A,  also  — eine  ganze  Zahl  ist.  Dngegon 
wird  v =:  — a • sin.  2 jt  wenn  x ein  ungerades  Vielfaches  von  */j  A, 


also  der  Bruch  — ein  ungerades  Vielfaches  von  */.,  ist. 
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I )ie  W eilenlänge  ist  für  verschiedenfarbige  Strahlen  nicht  gleich;  am 
grössten  ist  die  Wellenlänge  der  rothen,  am  kleinsten  die  Wellenlänge  der 
violetten  Strahlen.  Wir  werden  bald  sehen,  wie  es  möglich  ist,  die  Wellen- 
länge der  verschiedenfarbigen  Strahlen  mit  ausserordentlicher  Genauigkeit 
zu  bestimmen. 

Mit  der  ungleichen  Wellenlänge  hängt  auch  die  ungleiche  Schwin- 
gnngsdauer  zusammen;  die  Vibrationen  der  violetten  Strahlen  sind  die 
schnellsten,  die  der  rothen  dagegen  die  langsamsten. 

Man  sieht  also,  dass  beim  Lichte  die  Verschiedenheit  der  Farben  der 
ungleichen  Höhe  und  Tiefe  der  Töne  entspricht. 

Die  Intensität  des  Lichtes  hängt  von  der  Vibrationsintensität,  der 
Grösse  der  Oscillationsamplitude  ab,  und  zwar  ist  sie  der  lebendigen 
Kraft,  also  dem  Quadrnt  der  Geschwindigkeit,  proportional , mit 
welchem  die  Aethertheilchen  ihre  Gleichgewichtslage  passiren.  Da  nun 
aber  die  OscillHtionsnmplitude  in  demselben  Verhnltniss  ab-  und  zunimmt, 
wie  die  Geschwindigkeit,  mit  welcher  die  Aethertheilchen  die  Gleichgewichts- 
lage passiven,  so  ist  also  auch  die  Intensität  eines  Lichtstrahls  dein 
Quadrate  der  Oscillationsamplitude  der  vibrirenden  Aether- 
theilchen proportional.  Nach  der  Bezeichnung  der  obigen  Gleichun- 
gen 1)  und  2)  wird  also  die  Intensität  des  Lichtes  gemessen  durch  u- 
oder  durch  J*. 

1102  Die  Wellenoberfläche.  Von  der  Art  und  Weise,  wie  sich  von 
einem  leuchtenden  Punkte  aus  die  Lichtwellen  ringsum  verbreiten,  knnn 
man  sich  ein  recht  deutliches  Bild  machen,  wenn  man  die  Wellen  betrach- 
tet, welche  auf  der  Oberfläche  eines  stillstehenden  Wassers  entstehen,  wenn 
man  einen  Stein  hineinwirft,  und  die  wir  auch  schon  oben  betrachtet  haben. 
Von  der  Stelle  aus,  an  welcher  der  Stein  in  das  Wasser  einsank,  verbrei- 
ten sich  ringsum  kreisförmige  Wellen. 
Das  Fortschreiten  dieser  Wellen  von 
dem  Mittelpunkte  der  Bewegung  aus 
rührt  aber  nicht  daher,  dass  die  einzel- 
nen Wassertheilchen  eine  solche  fort- 
schreitende Bewegung  haben;  denn 
wenn  ein  leichter  Körper,  etwa  ein 
Stückchen  Holz,  in  dem  Bereiche  der 
Wellenbewegung  auf  dem  Wasser 
schwimmt , so  sieht  man  dasselbe  nur 
auf-  und  niedergehen.  Die  Wasser- 
theilchen an  der  Stelle,  an  welcher  der 
Stein  ins  Wasser  fiel,  gehen  abwech- 
selnd auf  und  nieder,  und  diese  Bewe- 
gung pflanzt  sich  ringsum  mit.  gleicher 
Geschwindigkeit  fort ; alle  Wassertheilchen  also,  welche  gleichweit  von  dem 
Mittelpunkte  entfernt  sind,  werden  sich  auch  in  gleichen  Schwingungs- 
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zuständen  befinden,  d.  h.  sie  werden  gleichzeitig  ihre  höchste  und  gleichzeitig 
ihre  tiefste  Stellung  erreichen,  es  werden  sich  also  concentrische  Wellenberge 
und  Wellenthäler  bilden,  wie  durch  Fig.  808  anschaulich  gemocht  werden  soll. 
Wenn  für  einen  bestimmten  Moment  die  ausgezogenen  Kreise  den  Wellen- 
bergen, die  punktirten  aber  den  Wellenthälem  entsprechen,  so  werden  die 
Wellenberge  nach  aussen  hin  in  der  Weise  fortschreiten,  dass  nach  einer 
kurzen  Zeit  gerade  an  den  punktirten  Stellen  sich  die  Wellenberge  befin- 
den, die  Tbäler  aber  in  den  ausgezogenen  Kreisen. 

Sämmtliche  Wassertheilchen , welche  zwischen  zwei  auf  einander  fol- 
genden Wellenbergen  oder  zwei  Wellenthälem  liegen,  bilden  eine  Welle; 
die  Wellenlänge  aber  ist  die  Entfernung  von  einem  Wellenberge  zum 
nächsten  oder  von  einem  Wellen thale  zum  folgenden.  Während  einWasser- 
theilehen,  etwa  a,  von  seiner  höchsten  Stellung  niedergeht  und  dann  wie- 
der bis  zur  Gipfelhöhe  eines  Wellenberges  aufsteigt,  wird  der  Welleuberg 
um  eine  Wellenlänge  fortschreiten;  bezeichnen  wir  mit  v die  Geschwindig- 
keit, mit  welcher  die  Wellen  fortschreiten,  mit  t die  Schwingungsdauer, 
also  die  Zeit,  welche  während  des  Nieder-  und  Aufgangs  eines  Wasser- 
thcilchens  vergeht,  so  ist  offenbar 

A = v . t, 

wenn  A die  Wellenlänge  bezeichnet.  Diese  Beziehung  zwischen  Wellen- 
länge, Schwingungsdauer  und  Fortpflanzungsgeschwindigkeit  findet  auch 
hei  den  Lichtvibrationen  statt. 

So  wie  sich  die  Wasserwellen  in  concentrischen  Kreisen  nm  den  Oscil- 
lationsmittelpunkt  verbreiten,  so  verbreiten  sich  dio  Lichtvibrationen  in 
concentrischen  Kugelschichten  um  die  Lichtquelle. 

Die  GoBammtheit  aller  Aethertheilchen,  welche  gleichzeitig  von 
der  Vibrationsbewegung  ergriffen  werden,  die  sich  von  einem  leuchtenden 
Punkte  aus  verbreitet,  bildet  die  Wellenoberfläche.  In  einem  isotro- 
pen Mittel,  d.  h.  in  einem  solchen,  in  welchem  die  Dichtigkeit  und  Elasti- 
cität  des  Aethcrs  nach  allen  Seiten  hin  dieselbe  ist,  ist  die  Wellenober- 
fläche kugelförmig.  Wir  werden  später  sehen , welche  Modificationeu 
die  Wellenoberfläche  erleidet,  wenn  sie  aus  einem  Medium  in  ein  anderes 
von  grösserer  oder  geringerer  Aetherdichtigkeit  übergeht,  und  wie  sie  sich 
in  solchen  Medien  gestaltet,  in  welchen  die  Elasticität  des  Aethers  nicht 
nach  nllen  Richtungen  dieselbe  ist. 

In  hinlänglicher  Entfernung  von  der  Lichtquelle  kann  man  ein  nicht 
zu  grosses  Stück  der  Wellenoberfläche  stets  als  eben  betrachten. 

Denken  wir  uns  von  irgend  einem  Punkte  der  Wellonoberflächo  eine 
gerade  Linie  nach  der  Lichtquelle  gezogen,  so  bilden  die  in  ihrem  Gleich- 
gewichtszustände auf  dieser  Linie  liegenden,  rechtwinklig  zu  ihr  vibriren- 
den  Aethertheilchen  einen  elementaren  Lichtstrahl.  Ein  optisch  wirk- 
samer Strahl  besteht  stets  aus  einem  Bündel  elementarer  Strahlen,  welche 
einer  gemeinsamen  Wcllenolierfläche  angehören. 
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bo  reflectirt,  als  ol)  sie  von  N nusgegangen  wären.  Betrachten  wir  zu- 
nächst «len  nach  h reflectirten  Strahl,  so  müssen  alle  Vibrationen,  welche 
diesen  Strahl  fortpflnnzen , rechtwinklig  auf  der  Richtung  N h sein , ein 
Aethertheilchen  in  h wird  etwa  abwechselnd  auf  nnd  nieder  vihriren.  Ihirch 
h ist  nun  ein  KreiB  um  den  Mittelpunkt  N gezogen,  nnd  alle  auf  diesem 
Kreise  liegenden  Funkte  werden  durch  die  vom  Spiegel  A B reflectirten 
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303  Erklärung  des  Fresnel’schen  Spiegel  Versuchs.  Diese 

Principien  reichen  hin,  die  Fresnerschen  Interferenzstreifen  zu  erklären. 
Die  von  T\  Fig.  809,  ausgehenden  Strahlen  werden  durch  den  Spiegel  A B 

Fig.  809. 
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Strahlen  gleichzeitig  in  denselben  Schwingnngszustnnd  versetzt,  d.  h.  in 
demselben  Augenblicke,  in  welchem  das  Theilchen  h dnrch  den  in  der 
Richtung  N h reflectirten  Strahl  aufwärts  getrieben  wird,  sind  die  Aotlier- 
theilchen  des  bezeiehneten  Kreises  in  derselben  Weise  afficirt. 

Ein  zweiter  Kreis  ist  um  N durch  den  Punkt  s gezogen;  der  Halb- 
messer dieses  Kreises  ist  grösser,  und  zwnr  wollen  wir  nnnehmon,  dass  die 
Differenz  der  beiden  Radien  1 '2  Wellenlänge  lietrnge,  so  ist  klar,  dass  alle 
auf  diesem  letzteren  Kreise  liegenden  Aethertheilchen  sich  stets  in  Schwin- 
gungszuständen  befinden,  welche  denen  der  Aethertheilchen  auf  dem  zuerst 
besprochenen  Kreise  entgegengesetzt  sind. 

So  sind  nun  noch  mehrere  Kreise  tun  N gezogen,  und  zwar  betrögt 
die  Entfernung  zwischen  zwei  aufeinander  folgenden  ausgezogenen 
Kreisen  eine  ganze,  die  Entfernung  zwischen  einem  ausgezogenen  und  dem 
nächstfolgenden  punktirten  Kreise  */j  Wellenlänge. 

Eine  ähnliche  Reihe  von  Kreisen  ist  um  den  Punkt  M gezogen,  und  aus 
diesen  Kreisen  ersieht  man,  in  welchen  Schwingungszustand  die  Aether- 
theilchen dnrch  die  vom  Spiegel  Ti  C reflectirten  Wellen  versetzt  werden. 

Betrachten  wir  nun  den  Effect,  welcher  durch  das  Zusammenwirken 
der  beiden  Wellensysteme  hervorgebracht  wird. 

Der  Punkt  tt  liegt  gleichweit  von  M und  N entfernt,  folglich  wird 
das  Aethertheilchen  u durch  die  beiden  Wellensysteme  gleichzeitig  nach 
derselben  Seite  hin  getrieben;  hier  wird  sich  also  die  Wirkung  der  beiden 
Wellensysteme  summiren,  die  Vibrationsintensität  des  Aethertheilchens  M 
wird  also  doppelt  so  gross  sein,  als  wenn  es  nur  durch  ein  Wellen- 
system afficirt  worden  wäre. 

Das  Theilchen  in  S wird  durch  die  vom  Spiegel  A Ti  reflectirten  Licht- 
wellen ebenso  afficirt  wie  M,  durch  das  andere  Wellcnsystem  aber  gernde 
in  entgegengesetzter  Richtung,  die  Wirkung  des  einen  Wellensystems  wird 
also  hier  durch  die  des  anderen  aufgehoben,  in  R also  wird  Dunkelheit 
entstehen. 

Ebenso  wird  in  h und  k,  kurz  in  allen  Punkten,  in  denen  sich  zwei 
ausgezogene  oder  zwei  punktirte  Kreise  schneiden , das  Zusammenwirken 
der  beiden  Wellensysteme  eine  Vermehrung  der  Lichtintensität  zur  Folge 
haben,  während  in  allen  Stellen,  in  welchen  Rieh  ein  ausgezogener  und  ein 
punktirter  Kreis  schneiden,  gar  keine  Vibrationen  stattfinden,  also  Dunkel- 
heit herrscht. 

Fresnel  hnt  mit  der  grössten  Genauigkeit  die  Breite  der  Streifen, 
d.  h.  die  Entfernung  eines  dunklen  Streifens  vom  anderen , den  Winkel, 
den  die  Spiegel  mit  einander  mnehen,  und  die  Entfernung  der  Lichtquelle 
gemessen,  und  konnte  auf  diese  Weise  zeigen,  dnss  in  der  That  die  Strah- 
len , welche , von  V nusgehend , durch  den  Spiegel  A Ti  nach  h , nach  s,  t 
n.  s.  w.  gelnngen,  ungleiche  Wege  zurückgelegt  haben,  dnss  die  Differenz 
dieser  Wege  gleich  ist,  dass  also  Nt  — Nu  = Ns  — Nh  u.  s.  w. 

Diese  Differenz,  welche  sich  aus  den  Messungen  berechnen  lässt,  ist 
aber  nichts  Anderes  als  die  halbe  Wellenlänge. 
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Betrachtet  man  die  Streifen  durch  ein  rotlies  Glos,  so  sind  sie  breiter, 
als  wenn  man  ein  blaues  anwendet;  daraus  folgt  aber,  dass  die  Wellen- 
länge für  die  rothen  Strahlen  grösser  ist  als  für  die  blauen.  Ueberhaupt 
sind  die  Wellenlängen  der  farbigen  Strahlen  um  so  kürzer,  je  brechbarer 
diese  Strahlen  sind.  Da  die  hellen  und  dunklen  Streifen  für  die  verschie- 
denfarbigen Strahlen  nicht  genau  an  dieselben  Stellen  fallen,  so  können 
die  Streifen  bei  Anwendung  von  weissem  Lichte  auch  nicht  rein  weiss  und 
schwarz  erscheinen,  sondern  sie  müssen  farbige  Säume  zeigen,  die  um  so 
deutlicher  werden,  je  breiter  überhaupt  die  Streifen  sind.  Nähere  Aus- 
kunft über  diese  farbigen  Säume  findet  man  weiter  unten. 

304  Interferenz  der  Lichtstrahlen.  Durch  den  Fresnel’ sehen 
Spiegelversuch  istalso  das  Princip  der  Interforeuzen  begründet.  Die- 
ses Princip  ist  für  die  physikalische  Theorie  des  Lichtes  vou  der  grössten 
Wichtigkeit;  wir  wollen  deshalb  versuchen,  dasselbe  durch  Zeichnungen 
möglichst  anschaulich  zu  machen. 

In  Fig.  810  mögen  die  Linien  AB  und  CD  zwei  elementare  Licht- 
strahlen darstellen,  welche,  von  einer  Lichtquelle  ausgehend,  auf  verschie- 

Fig.  810. 
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denen  Wegen  zu  dem  Punkte  u gelangen,  und  sich  hier  unter  einem  sehr 
spitzen  Winkel  schneiden.  Wenn  der  Wreg,  welchen  der  Lichtstrahl  CD 
von  der  Lichtquelle  bis  zu  dem  Tunkte  a zurückgelegt  hat,  gerade  eben 
so  gross  oder  um  1,  2,  3 u.  s.  w.  ganze  Wellenlängen  grösser  ist,  als  der 
Weg,  welchen  der  andere  Strahl  von  der  Lichtquelle  bis  zum  Punkte  a zu- 
rückgelegt hat,  so  werden  die  beiden  Strahlen  in  « in  der  Weise  Zusammen- 
wirken, wie  cs  .Fig.  810  darstellt. 

Die  Wellenlinie  ab  cd  u.  s.  w.  Btellt  für  irgend  einen  Moment  die 
gegenseitige  Lage  der  Aethertheilchen  dar,  welche  den  Strahl  in  der  Rich- 
tung A B fortpflanzen.  Das  Theilclien  b hat  eben  seine  äussersto  Stellung 
unterhalb  AB  erreicht,  das  Theilchen  a passirt  eben  die  Gleichgewichts- 
lage in  der  Richtung,  welche  der  kleine  Pfeil  andeutet. 

Die  punktirte  Wellenlinie  zeigt  uns  den  gleichzeitigen  Üscillations- 
zustand  der  Aethertheilchen , welche  den  Lichtstrahl  C D fortpflanzen. 
Wenn  beide  Strahlen  von  der  Lichtquelle  bis  zum  Punkte  (l  gleiche  Wege 
durchlaufen  haben,  so  wird  das  Theilchen  u gleichzeitig  durch  die  Vibra- 
tion beider  Strahlen  auf  dieselbe  Weise  aflicirt  werden;  in  dem  durch 
unsere  Zeichnung  dargestellten  Momente  wird  dos  Theilchen  u durch  das 
zweite  Wellensystem  ebenfalls  nach  unten  getrieben;  die  Vibrationsinten- 
sität ist  also  dopj>elt  so  gross,  als  wenn  seine  Bewegung  nur  durch  die 
Vibrationen  des  einen  Lichtstrahles  bedingt  wäre. 
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In  derselben  Weise  müssen  sieh  auch  die  Vibrationen  zweier  Licht- 
strahlen unterstützen , welche  in  einem  Punkte  Zusammentreffen , wenn  sie 
in  ihrem  Gange  um  irgend  ein  ganzes  Vielfaches  einer  ganzen  Wellenlänge 
von  einander  abweichen. 

Fig.  811  versinnlicht  das  Zusammenwirken  zweier  Strahlen,  von  denen 
der  eine  dem  anderen  um  eine  halbe  oder  irgend  ein  ungerades  Viel- 

Fig.  811. 


faches  einer  halben  Wellenlänge  vorausgeeilt  ist.  Durch  die  Vibra- 
tionen des  einen  Strahles  (die  ihm  entsprechende  Wellenlinie  ist  nusgezo- 
gen , während  die  dem  anderen  Strahle  entsprechende  punktirt  ist)  wird 
das  Theilchen  (t  in  demselben  Augenblicke  nach  oben  getrieben , in  wel- 
chem die  Vibrationen  des  anderen  Strahles  dasselbe  mit  gleicher  Kraft 
abwärts  zu  bewegen  streben ; die  beiden  entgegengesetzten  Kräfte  heben 
sich  also  auf,  dns  Theilchen  a bleibt  in  Ruhe. 


Wir  haben  bisher  nur  diejenigen  Fälle  betrachtet,  in  welchen  der 
Gangunterschied  der  interferirenden  Strahlen  ein  Vielfaches  einer  ganzen 
Wellenlänge  oder  ein  ungerades  Vielfaches  einer  halben  Wellenlänge  be- 
trägt. Wenn  der  Gangunterschied  zwischen  diese  Gränzen  fallt,  so  wird 
durch  die  Interferenz  der  beiden  Strahlen  auch  eine  Wirkung  hervorge- 
bracht, welche  zwischen  den  Wirkungeti  der  besprochenen  Grünzfalle  liegt, 
d.  h.  es  wird  keine  vollkommene  Vernichtung  der  Vibrationen,  aber  auch 
keine  Verdoppelung  der  Vibrationsintensität  ointreten  können. 


Betrachten  wir  die  Sache  etwas  allgemeiner!  Es  sei 

u — a sin. 

die  Geschwindigkeit,  mit  welcher  in  einem  bestimmten  Momente  ein  Aether- 
theilchen  durch  einen  und 


v — a 


sin.  (2  x 


die  Geschwindigkeit , mit  welcher  dasselbe  Aetliertheilchen  gleichzeitig 
durch  einen  zweiten  Lichtstrahl  afficirt  wird,  welcher  mit  dem  ersten 
gleiche  Vibrationsintensität  hat,  alter  gegen  denselben  um  x Wellenlängen 
zurückgeblieben  ist,  so  ist  die  Geschwindigkeit  des  Theilchens  unter  dem 
gleichzeitigen  Einfluss  beider  Strahlen 

U — u v — a sin.  ^2  n -|-  a sin  2 n 

oder 

U = a sin.  « - f-  a s»M.  («  — ß), 
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wenn  mnn  der  Kürze  halber  « für  2 jr  y und  ß für  2it  — setzt.  Dieser 

letztere  Werth  von  V lässt  sich  aber  leicht  umwandeln  in 

U — n ( 1 — cos.  ß)  sin.  « — a sin.  ß cos.  «...  (1) 
Um  zu  erfahren,  welches  die  Vibrationsintensität  des  fraglichen,  unter 
dem  Einfluss  der  beiden  Strahlen  vibrirenden  Aethertheilehens  ist,  muss 
mnn  die  Gleichung  bei  (1)  auf  die  Form 

U = A . sin.  («  — i ) (2) 

zu  bringen  suchen,  wo  dann  A die  gesuchte  Vibrationsintensität  ist. 

Aus  Gleichung  (2)  ergiebt  sich 

U — A . sin.  a cos.  i — A cos.  « sin.  i (3) 

Setzen  wir  den  Werth  von  U bei  (1)  gleich  dem  Worth  von  V bei  (3), 
so  ergiebt.  sich 

A COS.  » = s(l  — COS.  ß) (4) 

A sin.  i — u . sin.  ß (3) 

Addirt  mnn  die  (Quadrate  der  Gleichungen  (4)  und  (ü),  so  kommt 

A3  = a3  ( 2 + 2 cos.  ß) 

also 

A — n 2 — (—  2 COS.  2n  j (Ö) 

Es  wird  A = 2 u,  wenn  x = 0,  x = X,  x — 2 A,  x = 3 A u.  s.  w. 
Wenn  dagegen  X = '/2  A,  so  wird 

A = 0. 

Donsoll>en  Werth  erhält  A auch  für  den  Fall,  dass  ,r=  */2  A,  :r  ~ */»  A 
n.  s.  w.  Für  x = */<A  wird 

A = a Y~2. 


Wir  haben  eben  nun  den  einfacheren  Fall  betrachtet,  dass  die  Vibra- 
tionsintensität  der  beiden  interforirenden  Strahlen  dieselbe  ist.  Ist  nun 
aber  u die  Vibrationsintensität  des  einen,  b die  des  andern,  also 

u = a sin. 

die  Geschwindigkeit  mit  welcher  in  einem  hestimniten  Moment  ein  A et  her- 
theilchen  durch  den  einen,  und 

v — b sin.  2 n 

die  Geschwindigkeit,  mit  welcher  dasselbe  Aethrrtheilohrn  gleichzeitig 
durch  den  anderen  Strahl  afficirt.  wird,  so  ergiebt  sieh  ans  einer  der  obi- 
gen ganz  entsprechende  Entwickolungswciso , dass  die  Vibrationsintensität 
A des  resultirenden  Strahles  ist 

A — n-  -f-  b-  -f - 2 n b cos.  2 n-  y (7) 

Ein  Werth,  welcher  in  der  ltei  (6)  übergeht,  wenn  b =r  a. 
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Erklärung:  der  Spiegelung,  der  Brechung  und  der  Dis-  ;MI5 
persion  des  Lichtes  durch  die  Vibrationstheorie.  Wenn  . ine 
Lichtwelle  iiuf  irgend  ein  Medium  trifft , in  welchem  die  Elnsticität  des 
Aetliers  grösser  oder  kleiner  ist  nls  in  dem  Mittel,  in  welchen  «io  sich  bis 
dahin  fort  pflanzte , so  (heilt  sie  sich  in  zwei  Wellensysteme,  von  welchen 
das  eine  in  das  Mittel  zurückgeht,  welches  bis  dahin  die  Wellen  fortpflanzte, 
während  das  zweite  Wellensystem  in  das  andere  Mittel  übergeht;  die  Richtung 
beider  Wellensysteme  weicht  von  der  der  einfallenden  Wellen  ah;  dttH  eine 
System  erzeugt  die  reflectirten,  das  andere  die  gebrochenen  Strahlcu. 

Betrachten  wir  zunächst  die  Reflexion  etwas  näher. 

In  Fig.  812  sei  a m ein  elementarer  Lichtstrahl,  welcher  in  in  die  Tren- 
nungsfläche zweier  Medien  trifft;  durch 
die  Vibrationen  dieses  Strahles  wird 
nun  offen  har  das  in  in  befindliche  Acllicr- 
theilchen  erschüttert;  die  Vibrationen 
des  Aethertheilchens  in  m pflanzen  sieh 
aber  nach  allen  Seiten  hin  fort,  gerade 
so,  als  oh  W seihst  ein  leuchtender  Punkt 
wäre.  Mau  sollte  demnach  meinen, 
dnss  sich  von  lll  aus  nach  allen  Seiten 
hin  Lichtstrahlen  verbreiten  würden ; gewissermaassen  ist  dies  auch  der 
Fall,  aber  die.Vihrationen  eines  einzigen  elementaren  Strahles  bringen  für 
sich  allein  noch  keine  Wirkung  hervor;  das,  was  wir  einen  Lichtstrahl 
nennen,  besteht  aus  einer  Reihe  paralleler  elementarer  Strahlen,  in  welchen 
die  entsprechenden  Theilchen  sich  in  gleichen  Schwingungszuständen  be- 
finden, so  dass  sich  ihre  Vibrationen  gegenseitig  unterstützen. 

Es  sei  nun  u'  in'  ein  zweiter,  a"  li  ein  dritter  elementarer  Lichtstrahl, 
welcher  von  derselben  Lichtquelle  kommt;  wenn  diese  Lichtquelle  hinläng- 
lich weit  entfernt  ist,  so  können  die  Strahlen  am,  a'm',  a!'k  als  parallel, 
und  die  durch  m und  n gehende  Wcllenoherfliiche  zwischen  m und  n als 
eben  betrachtet  werden.  Diese  ebene  Welle  wird  nun  in  in  zuerst,  spater 
in  in'  und  noch  später  in  h die  trennende  Oberflächo  treffen.  Während 
nun  die  ebene  Welle  von  n bis  k fortschreitet,  verbreitet  sich  von  dom 
schon  früher  getroffenen  Punkte  m aus  eine  sphärische  Welle,  deren  Halb- 
messer in  o der  Entfernung  nie  gleich  ist.  Denken  wir  uns  ferner  in'  n' 
parallel  mit  in  u gezogen , so  wird  die  von  in'  ausgehende  Elementarwelle 
eine Kugelohertläche  erreichen,  deren  Radius  in' o'  gleich  n'k  ist,  wahrend 
der  obere  Strahl  von  n'  nach  k geht.  Auf  dieselbe  Weise  werden  nun  von 
allen  zwischen  in  und  k liegenden  Punkten  elementare  Kugelwellon  aus- 
gehen, und  eine  Fläche,  welche  alle  diese  elementaren  Kugolwellen  gleich- 
zeitig berührt,  ist  die  rcflectirte  Welle. 

Da  sich  nun  Wo  und  in' u'  verhalten  wie  mk  und  mW,  bo  ist  klar, 
dass  dio  Fläche  ko,  welche  alle  entsprechenden  elementaren  Kugelflächen 
berührt,  eben  ist.  Diese  rcflectirte  Welle  schreitet  nun  parallel  mit  sich 
selbst  fort , und  die  Richtung  der  Lichtstrahlen , welche  sie  erzeugt , ist 


Fig.  812. 
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rechtwinklig  auf  olc\  das  reflectirtc  Lichtbüudel  wird  durch  die  elementa- 
ren Strahlen  ml,  in' S,  kr  und  die  dazwischen  liegenden  gebildet,  welche 
sich  gegenseitig  unterstützen,  also  einen  wirksamen  Lichtstrahl  bilden, 
weil  die  entsprechenden  Aethortheilchen,  wie  /,  s und  r,  sich  stets  in  glei- 
chen Schwingungszuständen  befinden. 

Das  Dreieck  milk  ist  dem  Dreieck  mok  gleich,  denn  ml;  ist  beiden 
gemeinschaftlich,  nk  = mo  und  der  Winkel  bei  o gleich  dem  bei  n,  denn 
beide  sind  rechte;  darauB  folgt  nun  aber,  dass  der  Winkel  nkm  gleich  ist 
dem  Winkel  oinli,  d.  h.  dass  die  einfallenden  und  relleetirtcn  Strahlen 
gleiche  Winkel  mit  der  spiegelnden  Ebene  machen.  Das  Spiegelungsgesetz 
ergiebt  sich  also  als  eine  noth wendige  Folge  aus  der  Undulatioustheorie. 

Das  Breehungsgesetz  lässt  sich  auf  ganz  ähnliche  Weise  ableiten. 

Es  sei  in  einem  bestimmten  Momente 
IHN,  Fig.  813,  die  Lage  der  eiufallen- 
den  ebenen  Welle;  in  demselben  Mo- 
mente, in  welchem  die  ebene  Welle  in 
n ankommt , wird  m der  Mittelpunkt 
eines  sphärischen  Wellensystems,  wel- 
ches sich  auch  in  dem  anderen  Mittel 
verbreitet;  weil  aber  die  Elasticität 
des  Acthcrs  in  diesem  zweiten  Mittel 
eine  andere  ist,  als  in  dem  Mittel,  in 
welchem  sich  die  Lichtstrahlen  bis  dahin  bewegten,  so  pflanzen  sich  die 
Lichtwellen  in  beiden  Mitteln  auch  nicht  mit  gleicher  Geschwindigkeit  fort; 
während  sich  die  ebene  Welle  von  n bis  k fortbewegt,  gelangt  die  von  lll 
ausgehende  entsprechende  Elementarwelle  bis  zu  der  Oberfläche  einer  Kugel, 
deren  Radius  m u kleiner  ist  als  uh,  wenn  das  zweite  Mittel  stärker  bre- 
chend ist  als  das  erste.  Die  einfallemlc  ebene  Welle  kommt  auch  gleich- 
zeitig in  m'  und  n'  an,  und  während  sie  von  n'  bis  k fortgeht,  verbreitet 
sich  die  entsprechende  elementare  Welle  von  m'  bis  zu  der  Oberfläche  einer 
Kugel,  deren  Halbmesser  in' o'  sich  zu  mo  verhält  wie  n'k  zu  nk.  Alle 
die  von  den  verschiedenen,  zwischen  m und  k liegenden  Punkten  ausgehen- 
den sphärischen  Elementarwellen,  welche  von  derselben  einfallenden  ebenen 
Welle  heiTühreu,  werden  also  sämmtlich  durch  eine  und  dieselbe  Ebene 
ko' 0 berührt,  und  parallel  mit  dieser  Ebene  pflanzt  sich  die  gebrochene 
Welle  fort. 

Die  Längen  nk  und  mo  verhalten  sich  wie  die  Fortpflanzungs- 
geschwindigkeiten der  Lichtwellen  in  den  beiden  Mitteln,  sie  stehen  also 
unter  einander  in  einem  constanten  Verhältnisse;  nehmen  wir  nun  aber 
die  Länge  mk  zur  Längeneinheit,  so  ist 

nk  — sin.  nmk  und 
mo  = sin.  mko; 

wir  sollen  also,  dass  der  Undulatioustheorie  zufolge  die  Sinus  der  Winkel 
nmk  und  mko,  d.  h.  dio  Sinus  der  Winkel,  welche  die  einfallende 
und  die  gebrochene  Welle  mit  der  brechenden  Fläche  machen,  in  einem 


Fig.  813. 
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beständigen  Verhältnisse  stehen  müssen.  Es  ist  aber  der  Winkel,  welchen 
die  einfallende  Welle  mn  mit  der  brechenden  Oberfläche  macht,  gleich 
dem  Einfallswinkel,  der  Winkel  aber,  welchen  die  gebrochene  Welle  lc  o 
mit  der  brechenden  Fläche  macht,  gleich  dem  Brechungswinkel;  folglich 
muss  nach  der  Undulationstheorie  der  Sinus  des  Brechungswinkel  zum 
Sinus  des  Einfallswinkels  in  einem  constantcn  Verhältnisse  stehen,  was 
auch  mit  der  Erfahrung  vollkommen  übereinstimmt. 

Diese  Ableitung  der  Spicgclungs-  und  Brechungsgesetze  ist  schon  von 
Huygliens  entwickelt  worden.  Der  Grundsatz,  dass  wirksame  Lichtstrah- 
len zuerst  durch  das  Zusammenwirken  von  Elementarstrahlen  gebildet 
werden,  ist  nach  ihm  dns  Iluyghons’scho  Princip  genannt  wordon. 

Der  gleichen  Fortpflanzungsgeschwindigkeit  hoher  und  tiefer  Töne 
entsprechend,  pflauzen  Bich  auch  in  den  Ilimmelsräumen  sowohl  wie  in 
der  atmosphärischen  Luft  die  Strahlen  aller  Farben  mit  gleicher  Ge- 
schwindigkeit fort,  die  Wellenlänge  ist  also  der  Schwingungsdaticr  pro- 
portional. 

Dies  ist  nun  aber  für  Medien  von  grösserer  Aetherdichtigkeit  (Wasser, 

Gins  u.  s.  w.)  nicht  mehr  der  Fall.  Beim  Eintritt  in  dieselben  erleiden  die 
Aetberwcllcn,  wie  sich  aus  der  Brechung  des  Lichtes  ergiebt,  eine  Verkürzung; 
die  stärkere  Brechung  der  Strahlen  von  grösserer  Vibrationsgeschwindigkeit 
beweist  uiib  aber,  dass  dieselben  eine  verhältnissmässig  bedeutendere  Ver- 
kürzung erleiden  als  die  von  geringerer  Vibrationsgeschwindigkcit.  In 
dichteren  Medien  pflanzen  sich  also  die  Strahlen  verschiedener 
Farben  um  so  langsamer  fort,  je  grössor  ihre  Vibrationsge- 
schwindigkcit  ist.  In  Wasser,  oder  in  Glas  z.  B.  pflanzen  sich  also 
die  rothen  Strahlen  schneller  als  die  grünen  und  diese  wieder  schneller 
als  die  violetten  fort. 

Nach  Cauchy  (Memoire  sur  la  dispersion  de  la  hindere,  Prag  1836) 
ist  die  Dispersion  des  Lichtes  mechanisch  dadurch  zu  erklären,  dass  die 
Wirkungssphäre  der  einzelnen  Aethertheilclien  im  Verhältnis  zur  Wellen- 
länge eine  namhafte  Grösse  hat. 

Geschwindigkeit  des  Lichtes  in  Luft  und  in  Wasser.  30B 

Wie  wir  so  eben  gesehen  haben,  erfahren  die  Lichtwellen  beim  Eintritt 
aus  Luft  in  ein  stärker  brechendes  Medium,  z.  B.  in  Wasser,  oino  Verkür- 
zung, für  Wasser  muss  also  der  Vibrationstheorie  zufolge  die 
Fortpflanzungsgeschwindigkeit  des  Lichtes  geringer  sein  als 
für  Luft,  während  der  Emissionstheorie  zu  Folge,  welche  die  Brechung 
durch  eine  Anziehung  erklärt,  welche  die  Atome  der  brechenden  Substanz 
auf  die  Lichttheilchon  ausüben,  die  Geschwindigkeit  des  Lichtes  in  Wasser 
grösser  sein  müsste  als  in  Luft. 

Schon  im  Jahre  1838  hat  Arago  den  Weg  angedeutet,  wie  man 
durch  den  Versuch  direct  entscheiden  könnte  ob  sich  das  Licht  schneller 
in'  Luft 'oder  in  Wasser  fortpflanze.  Das  Resultat  dioBes  Versuchs  würde 
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dann  also  auch  darüber  entscheiden,  ob  man  die  Vibratiunstheorie  oder 
die  Kiuanationsthcorie  aufgeben  müsse. 

Arago’s Grundidee  verfolgend,  hat  Foucault  eine  Vorrichtung  cou- 
struirt,  mit  Hülfe  deren  er  die  Frage  zu  Gunsten  der  Vibrations- 
theorie  beantwortet  hat  (Anual.  dt)  chim.  et  de  phys.,  3.  sör.  Bd.  XLI, 
S.  129). 

F.in  Bündel  Souueustrahleu,  welches  vou  dem  Spiegel  eines  Heliostats 
relleetii  t worden  ist,  dringt  durch  eine  kleine  quadratische  Oeffnung  bei  A, 
Fig.  b 11,  in  ein  dunkles  Zimmer  ein  und  wird  von  einer  Linse  L aufgefan- 


gen, welche  bei  a ein  Bild  der  t|uadratischen  Oeffnung  entwerfen  würde, 
wenn  die  von  der  Linse  austretenden  Strahlen  nicht  unterwegs  aufgefangen 
würden. 

Nun  aber  befindet  sich  in  einiger  Entfernung  von  der  Linse  L ein  ver- 
ticalcr  Planspiegel  S (die  Ebene  unserer  Figur  ist  also  eine  Horizontal- 
ebene), welcher  den  nach  « convergirenden  Strablenkcgol  so  rcflectirt,  tlass 
das  Bild  der  quadratischen  Oeffnung  bei  F entsteht  (S F = Su).  Bei  F 
aber  ist  ein  kleiner  Hohlspiegel  angebracht,  dessen  Krümmungsmittelpunkt 
in  der  Mitte  des  Spiegels  S liegt;  demnach  wird  der  von  der  Linse  L 
kommende  und  nach  der  Reflexion  auf  S gegen  F couvergirende  Strahlen- 
kegel vom  Hohlspiegel  F so  zurückgeworfeu,  duss  der  rellectirtc  Strahlen- 
kegel mit  dem  einfallenden  coincidirt.  Nach  einer  zweiten  Reflexion  durch 
den  Planspiegel  S wird  also  der  Strahleukegel  so  divergiren,  als  ob  ervon  « 
käme.  Die  von  F zurückkehrenden  und  von  S zum  zweitenmale  reflectir- 
ten  Strahlen  werdeu  also  durch  die  Linse  L in  A zu  einem  Bilde  der 
quadratischen  Oeffnung  vereinigt,  welches  mit  dem  Object  selbst  zusammen- 
fallt. 
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Die  von  der  Linse  gegen  A convergirenden  Strahlen  treffen  aber  bei 
N auf  eine  Platte  von  Spiegelglas,  welche  sie  so  reflectirt,  dass  das  Bild 
der  quadratischen  Oeffnung  bei  a!  entsteht.  In  Fig.  815 
mag  Nr.  I.  in  vergrössertem  Maassstab  das  Bild  dar- 
stellen, wie  es  unter  den  erwähnten  Umständen  in  a' 
beobachtet  wird. 

Nun  aber  ist  der  Spiegel  S,  welchen  wir  bisher  als 
ruhend  betrachtet  haben,  so  gefasst,  dass  er  um  seine 
verticale  (in  unserer  Figur  also  zum  Punkt  verkürzte) 
Mittellinie  sehr  rasch  und  zwar  in  der  Richtung  des 
Pfeils  umgedreht  werden  kann.  Während  jeder  Um- 
drehung wird  er  also  nur  in  einem  Momente  Strahlen 
nncli  dem  Hohlspiegel  F senden,  das  von  N reflectirte 
Bild  kann  also  bei  jeder  Umdrehung  des  Spiegels  S 
nur  einmal  aufblitzen.  Der  Eindruck  eines  solchen  Blitzes  bleibt  aber  im 
Auge  bis  zum  nächsten,  und  so  combiniren  sich  die  rasch  auf  einander 
folgenden  Blitze  zu  einem  constant  erscheinenden,  wenn  auch  etwas 
schwächer  erleuchteten  Bilde  der  quadratischen  Oeffnung,  welches  je- 
doch in  Folge  der  Rotation  des  Spiegels  etwas  von  der  Stelle  ver- 
rückt erscheint  , an  welcher  man  es  bei  stillstehendem  Spiegel  S beobach- 
ten würde. 

Diese  Verrückung  des  Bildes  erklärt  sich  aus  folgender  Betrachtung: 
Wenn  in  einem  bestimmten  Moment  der  rotirende  Spiegel  in  die  entspre- 
chende Stelle  kommt,  so  reflectirt  er  einen  Strahlenkegel  nach  dem  Hohl- 
spiegel F.  Während  aber  das  Licht  sich  von  S nach  F und  von  F nach 
S zurück  fortpflanzt,  hat  sich  der  Spiegel  um  einen  kleinen  Winkel  X ge- 
dreht, und  deshalb  wird  die  Axe  des  von  F nach  S zurückkehrenden 
Strahlenkegels  durch  den  Planspiegel  S nicht  wieder  nach  A hin,  sondern 
in  einer  Richtung  S p reflectirt,  welche  einen  Winkel  2 x mit  der  ursprüng- 
lichen Richtung  S A macht. 

Der  vom  Planspiegel  S gegen  die  Linse  L reflectirte  Strahlenkegel 
divergirt  also  eben  so,  als  ob  er  von  einem  Punkte  b käme,  welcher  auf 
der  Verlängerung  von  pS  von  S um  eine  Länge  Sb  absteht,  welche  gleich 
Sa  und  gleich  SF  ist.  Die  von  b aus  divergirenden  und  auf  die  Linse 
L fallenden  Strahlen  werden  aber  durch  dieselbe  nach  li  hin  convergirend 
gemacht  und  durch  den  Spiegel  N so  reflectirt,  dass  dos  Bild  der  quadrati- 
schen Oeffnung  bei  b'  entsteht. 

Bei  rascher  Rotation  des  Spiegels  S in  der  angegebenen  Richtung 
erscheint  also  das  von  N reflectirte  Bild  der  quadratischen  Oeffnung  von 
der  Stelle,  wo  man  es  bei  stillstehendem  Spiegel  S sehen  würde,  nach  der 
rechten  Seite  hin  verschoben,  wie  dies  Nr.  II.  in  Fig.  815  andeutet. 

Suchen  wir  nun  die  Grösse  dieser  Verschiebung  zu  bestimmen. 

Bezeichnen  wir  den  Weg,  welchen  das  Licht  in  1 Secunde  zurück- 
legt (in  Metern  ausgedrückt)  mit  F,  so  ist  die  Zeit  t , welche  das 
Mn  Iler’ ■ Lehrbach  <ler  Phynlk.  fite  Auf!  1.  43 
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Licht  braucht, 
pflanzen : 


uni  sieli  von  S nach  F und  von  F zurück  nach  S fortzu 

_ 2 (e  — Q 
V 


wenn  die  Länge  ca  gleich  c und  cS  gleich  1,  also  S F = Sa  — c — l 
ist.  Wenn  nun  der  Spiegel  S in  1 Seeunde  ti  Umdrehungen  macht,  zu 

einer  Umdrehung  also  — Seeunde  gebraucht  wird,  so  ist  der  Bogen  ip, 
V 

welchen  ein  Radius  von  der  Länge  1 in  der  Zeit  t beschreibt, 

„ . , 4 n n (e  — T) 

cp  = 2 n n t oder  <y  = 77 -, 

V 

wenn  für  t sein  obiger  Werth  gesetzt  wird. 

Da  nun  aber  der  Winkel  (Sp,  also  auch  b Sa  doppelt  so  gross  ist, 
als  der  Winkel,  um  welchen  der  Spiegel  6’  sich  in  der  Zeit  t dreht,  so  ist 
der  Bogen  dieses  Winkels  für  den  Radius  1 gleich  2 q>,  mithin  ist  der  Bo- 
gen u h,  den  wir  mit  d bezeichnen  wollen , 


il  = 2 <p  (c  — /)  = 


8 Ji  n (c  — 01 

y 


Bezeichnen  wir  die  Verschiebung  a'b',  welche  gleich  A 1}  ist,  mit  6 und 
die  Länge  cA  mit  f,  so  ergiebt  sich  aus  der  Vergleichung  der  Dreiecke 
A C Ii  und  a C b 


e 


oder  endlich 


d 


8zr«  ( c — 7)*  1 

V ■ c 


Bei 

war 

(<■  ~ 

n — 

d = 


Foucault  s Versuchen  war  f = 3 Meter,  die  Brennweite  der  Linse 
l,b  Meter  also  e — 5,1818  Meter;  ferner  von  / = 1,1818  also 
-/)  — ■!  Meter:  Da  nun  V = 308  000  000,  so  ergiebt  sich  für 


1000 

8 • 3,14116  • 1000  • 16 
5,1818  • 308  000  000 


3 


= 0,0007558  Meter  = 0,7558  Millini.. 


eine  Grosse  der  Verschiebung,  welche  noch  sehr  gut  beobachtet  werden 
kann. 


Um  nun  aber  zu  ermitteln,  ob  sich  das  Licht  schneller  in  Luft  oder 
in  \\  asser  iortpllanze,  wurde  auf  der  andern  Seite  von  SA,  Fig.  816,  in  F' 
symmetrisch  zu  /• , ein  zweiter  jenem  gleicher  Hohlspiegel  angebracht  und 
zwischen  S und  1' ' eine  2 Meter  lange  mit  Wasser  gefüllte,  an  beiden 
Luden  mit  Glasplatten  geschlossenen  Bohre  aufgestellt. 

Dieser  zweite  Hohlspiegel  1' ' liefert  nun  ein  zweites  Bild  derquadrati- 
schen  OeUimng  A,  welches  mit  der  oreten  vollständig  zusammenfallen  muss, 
wenn  das  Licht  sich  in  Wasser  eben  so  schnell,  welches  dagegen  noch 
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etwa«  weiter  verschoben  erscheinen  muss  als  das  erste,  wenn  das  Licht  sich 
im  Wasser  langsamer  fortpflanzt  als  in  Luft. 

Um  das  von  F'  kommende  Ilild  von  demjenigen  unterscheiden  zu  kön- 
nen, welches  durch  die  Reflexion  auf  /''erzeugt  wird,  ist  in  der  Nähe  des 


Spiegels  iS'  nuf  dem  Wege  nach  F'  hin  eine  Art  Blendung,  so  angebracht, 
dass  das  obere  und  das  untere  Drittel  der  quadratischen  Oeflhung  dadurch 
],  j(r  yiy  verdeckt  wird , also  nur  das  mittlere  Drittel  des  Bil- 

des sichtbar  bleibt,  welches  vom  Spiegel  F'  herrührt. 

Wird  nun  der  Versuch  bei  der  oben  beschriebenen 
Anordnung  ausgeführt,  so  erscheint  das  von  den  Spie- 
gel F'  herrührende  Bild  in  der  Art,  wie  es  Nr.  111. 
in  Fig.  817  andeutet,  noch  weiter  verschoben 
als  das  andere;  die  Fortpflanzungsgeschwindigkeit  des 
Lichtes  ist  also  in  der  That  für  WasBer  geringer 
als  für  Luft,  eiu  Resultat,  welches  mit  der  Emn- 
nationstheorie  unvereinbar  ist. 

Für  1000  Umdrehungen  geben  8 Meter  Luft  (2  mal 
S F)  eine  Verschiebung  des  Bildes  von  0,7558""" ; 


4 Meter  Luft  würden  also  eine  Verschiebung  von  0,3779"""  geben.  Da  nun 
der  Brechungsexponent  aus  Luft  im  Wasser  4/a  ist,  so  wird  also  die  Ver- 
schiebung, welche  einen  4 Meter  langen  Weg  durch  Wasser  (2mal  die  Länge 
der  Röhre  11)  bewirkt,  4/:i  • 0,3779  = 0,5038""“  betragen.  Das  von  F' 
herrührende  schmale  Mittelbild  wird  also  nm  0,5038  — 0,3779  = 0,1259“"' 
weiter  verschoben  seiu  als  das  Bild  der  ganzen  quadratischen  Ueflhung, 
welches  vou  den  durch  den  Hohlspiegel  F reflectirteu  Strahlen  herrührt. 

4b* 


Digitized  by 


75G 


Interferenz  und  Beugung  des  Lichtes. 


{07  Die  Beugungserscheinungen.  Es  ist  schon  oben  bemerkt 
worden,  dass  zuerst  Grimaldi  die  Ablenkung  beobachtete,  welche  die 
Lichtstrahlen  bei  ihrem  Vorübergange  an  den  Rändern  undurchsichtiger 
Körper  erleiden.  Nach  ihm  wurden  die  Beugungserscheinungen  besonders 
von  Newton  studirt;  durch  seine  Bemühungen,  sowie  durch  die  Unter- 
suchungen mehrerer  späteren  Physiker  wurden  allerdings  die  empirischen 
Gesetze  derselben  ermittelt,  allein  erst  Young,  indem  er  die  Diffractions- 
phänomene  durch  die  Wellentheorie  zu  erklären  versuchte,  fand  einen 
inneren  Zusammenhang  dieser  merkwürdigen  Erscheinungen  auf.  Fresnel 
ging  auf  dem  betretenen  Wege  weiter  und  entwickelte  in  seinem  Memoire 
sur  la  diffraction  de  la  lumiere  eine  Theorie  der  Beugungserscheinungen, 
welche  durch  Fraunhofer,  Hörschel  und  Schwerd  noch  weiter  ausge- 
bildet, ja  wir  können  sagen,  vollendet  wurde.  Fresnel  untersuchte  und 
erklärte  alle  Beugungserscheinungen,  welche  durch  einen  ganz  schmalen 
pjg.  gjg  Spalt  oder  durch  einen  ganz  schmalen  un- 

durchsichtigen Körper  hervorgebracht  werden. 
Fraunhofer  bereicherte  die  Wissenschaft  durch 
die  Untersuchungen  der  durch  Gitter  hervor- 
gebrachten Erscheinungen.  Herschel  begann 
die  Phänomene  zu  untersuchen , welche  sowohl 
durch  eine  als  auch  durch  mehrere  dreieckige, 
quadratische  und  kreisförmige  Oeffnungen  her- 
vorgebrocht  werden.  Schwerd  endlich  gab  eine 
vollständige  Erklärung  aller  Beugungserschei- 
nungen, welche  man  durch  Oeffnungen  von  be- 
liebiger Form,  von  beliebiger  Zahl  und  gegen- 
seitiger Stellung  beobachtet. 

Gehen  wir  nun  zur  näheren  Betrachtung 
der  Erscheinungen  über. 

Lässt  man  durch  eine  Bchmale  verticale 
Spalte  ein  Bündel  Sonnenstrahlen  in  horizontaler 
Richtung  in  ein  dunkles  Zimmer  eintreten,  langt 
man  dieses  Strahlenbündel  o p,  Fig.  818,  2 bis 
3 Meter  von  der  Spalte  mit  dem  Schirm  Ali 
auf,  in  welchem  sich  parallel  mit  der  ersten  eine 
ungefähr  J/2  Linie  weite  Spalte  befindet,  so  kann 
man  das  durch  diese  zweite  Oeffnung  hindurch- 
gegangene Licht  auf  einem  weissen  Schirme  MN 
in  einiger  Entfernung  auffangen.  Mau  sieht  aber  unter  diesen  Umständen 
nicht  bloss  einen  einfachen  weissen  Streifen  bei  r,  wie  es  der  Fall  sein 
müsste,  wenn  sich  das  Licht  unbedingt,  nur  in  gerader  Linie  fortpflanzen 
könnte,  sondern  man  sieht  ausser  einem  hellen  Streifen,  der  nl>er  weit  breiter 
ist  als  die  Spalte  bei  p , zu  beiden  Seiten  noch  mehrere  andere,  durch  dunkle 
Zwischenräume,  getrennte  Lichtstreifen.  Hinter  der  Spalte^  breitet  sich 
also  das  Licht  nach  den  Seiten  aus,  wie  es  unsere  Figur  andeutet. 
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Auf  ähnliche  Weise  kann  man  die  Streifen  im  Schatten  schmaler 
per  beobachten. 

Fresnel  ersann  eine  andere  Beobachtungsmethode,  welche  die  Streifen 
ungleich  deutlicher  und  schärfer  zeigt,  als  es  bei  dem  Auffangen  auf  einem 
Schirme  möglich  ist;  als  Lichtquelle  benutzte  er  die  im  Brennpunkte  einer 
gewöhnlichen  oder  in  der  Brennlinie  einer  Cylinderlinsc  concentrirten  Son- 
nenstrahlen und  betrachtete  die  Beugungserscheinungen  durch  eine  Loupe 
ganz  in  der  Weise,  die  wirschon  bei  Versuchen  mit  den  Interferenzspiegeln 
kennen  gelernt  haben. 

Fraunhofer  (Denkschriften  der  königl.  Akademie  der  Wissenschaften 
zu  München)  setzte  die  beugende  Oeffnung  unmittelbar  vor  das  Objectiv 
eines  Fernrohres  und  sah  durch  dasselbe  nach  der  Lichtquelle  hin.  Dieso 
Beobachtungsmethode  ist  unstreitig  die  vollkommenste  und  gestattet  zu- 
gleich eine  sehr  genaue  Messung,  von  der  weiter  unten  noch  die  Rode 
sein  wird. 

Die  einfachsten  Vorrichtungen  zur  Beobachtung  der  Beugungserschei- 
nungen hat  Schwerd  (Die  Beugungserscheinungen  von  F.  M.  Schwerd, 
Mannheim  1835)  angegeben.  Die  wesentlichste  Erleichterung  besteht  darin, 
dass  er  das  dunkle  Zimmer  entbehrlich  machte;  einen  Lichtpunkt  liefert 
das  innen  geschwärzte  Uhrglas  oder  ein  Metallknopf,  eine  Lichtlinie  ein 
innen  geschwärztes  Glasröhrchen. 

Wenn  die  Oeffnungen  sehr  fein  sind,  so  sieht  man  die  Beu- 
gungsersclieinungen  schon  sehr  schön,  wenn  man  die  Oeffnung 
unmittelbar  vor  das  Auge  hält  und  nach  dem  Lichtpunkte  liin- 
schaut.  Solche  feine  Oeffnungen  kann  man  am  leichtesten  nachSchwerd’s 
Angaben  in  Stanniolblättchen  machen.  Kreisförmige  Oeffnungen  macht  man 
mit  Hülfe  einer  feinen  Nadel.  Legt  man  ein  Blättchen  Stanniol  auf  eine 
Glasplatte,  so  kann  man  mit  der  Spitze  eines  scharfen  Federmessers  einen 
kurzen  feinen  Spalt  cinschneiden ; eine  parallelogrammatisclie  Oeffnung  er- 
hält man,  wenn  man  zwei  mit  einem  feinen  Spalte  versehene  Stanniolblätt- 
chen quer  über  einander  legt;  um  eine  dreieckige  Oeffnung  zu  erhalten, 
legt  man  drei  Stanniolblättchen  so  aufeinander,  dass  ihre  Ränder  nur  eine 
sehr  kleine  dreieckige  Oeffnung  zwischen  sich  lassen. 

Um  die  Stanniolblättchen  gehörig  zu  schützen  und  bequem  zum  Ver- 
suche anwenden  zu  können,  werden  sie  mit  ihrem  Rande  auf  einen  Ring 

Fig.  819  (Fig.  819  zeigt  einen  solchen  ungefähr  in  '/2  der  natür- 
lichen Grösse)  von  Messingblech  aufgeklebt. 

Auch  die  grösseren  Oeffnungen,  wie  man  sie  zu  den 
Versuchen  mit  dem  Fernrohre  anwendet,  werden  aus  Stan- 
niolblättchen ausgeschnitten,  auch  sie  sind  auf  einen  Ring 
von  Messingblech  geklebt  und  in  einer  Fassung  von  Holz 
befestigt,  die  an  das  Ende  des  Fernrohrs  passt,  durch  welches  man  beobach- 
ten will. 

Fig.  820  (a.  f.  S.)  zeigt  die  Art  und  Weise,  wie  mau  die  Oeffnungen  vor 
dem  Fernrohre  anbringt.  A ist  das  Objectivende  des  Fernrohres,  auf  welchem 
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ein  Holzring  Ji  aufgesforkt  wird,  dessen  innere  Höhlung  mit  Leder  ausge- 
wittert ist,  damit  der  etwas  konische  Ilolzring  C ganz  genau  bineinpasst. 

ln  diesen  letzteren  Holz- 
ring ist  der  Messing- 
A rahmen  mit  dem  Stan- 
jmm  niolblatte  <1  eingelassen, 
in  welches  die  Oeffnun- 
- MtW  I gen  eingeschnitteu  sind. 

Wenn  man  mit  dem 
Fernrohre  beobachtet, 
muss  es  so  weit  ausge- 
zogen werden , dass 
man  den  Lichtpunkt  deutlich  sieht ; auch  bei  der  Beobachtung  mit  blossem 
Auge  muss  man  den  Lichtpunkt,  deutlich  sehen,  weshalb  ein  kurzsichtiges 
Kig.  821.  Auge  mit  einer  Brille  bewaffnet  sein  muss. 

In  Fig.  *21  ist  die  Krscheinung  abgeliildct, 
welche  man  wahrnimmt,  wenn  man  durch  einen 
schmalen  Spalt  nach  einer  Lichtlinie  hinsieht, 
und  zwar  für  den  Fall,  dass  man  nicht  weis- 
ses,  sondern  einfarbiges  Licht  anwendet, 
also  z.  B.  durch  ein  rotlies  Glas  sieht.  In  der 
Mitte  der  ganzen  Krscheinung  sieht  man  einen 
sehr  hellen  Streifen,  dem  zu  beiden  Seiten, 
immer  durch  dunkle  Zwischenräume  getrennt,  andere  folgen,  deren 
Lichtstärke  sein-  merklich  abuimmt,  je  weiter  sie  von  der  Mitte  entfernt 
sind. 


Es  ist  dies  dieselbe  Figur,  welche  auf  dem  Schirme  erscheint,  wenn 
man  den  Versuch  in  der  Weise  anstellt,  wie  es  durch  Fig.  818  angedeu- 
tet wird. 

Fig.  2 auf  Tab.  V.  stellt  das  Beugungsbihl  einer  einfachen  schmalen 
Spalte  für  homogenes  Lieht  in  vergrössertom  Maassstabe  dar. 

Nach  Fraunhofer  nennt  man  diese  Seitenbilder  Spectra  erster 
Fig.  822.  Kig.  823. 


Ordnung.  Sie  werden  um  so  schmäler,  je  weiter  dieOeffnung  ist;  deshalb 
sind  sic  auch  bei  einigermaassen  breiten  Spalten  mit  blossem  Auge  nicht 
mehr  sichtbar. 


Erklärung  der  Huugungsersehei innigen,  etc.  7.ri!i 

Für  rothos  Licht  erscheinen  diese  Streifen  breiter  nls  filr  andere  Far- 
ben. Fig.  822  zeigt,  in  welchem  Verhältnis«  die  Streifen  schmäler  werden 
und  einander  näher  rücken,  wenn  man  statt  des 
rotheu  Lichtes  grünes  oder  violettes  anweudet. 

Durch  eine  parnllclogrammatische  Oeffnung 
von  der  bei  o,  Fig.  823,  dargestellten  Form  sieht 
man,  nach  einem  IJchtpunkte  hmsclmucnd,  die 
nebenbei  abgebildete  Beugungsfigur;  durch  eine 
kreisförmige  Hoffnung  einen  hellen  Fleck  mit  con- 
centrischen  Bingen  umgeben,  Fig.  82  I ; durch  eine 
dreieckige  Oeffnung  sieht  man  einen  sechsseitigen 
Stern.  Wir  gehen  hier  auf  die  genauere  Beschreibung  der  Phänomene 
nicht  ein,  weil  sie  sich  ohnehin  aus  der  Erläuterung  derselben  ergeben  wird. 

Erklärung  der  ßeugungserscheinungen , welche  man  BUS 
durch  eine  Oefthung  beobachtet.  Wenn  das  Licht  von  einem  hin- 
länglich weit  entfernten  Punkte  senkrecht  auf  die  Ebene  des  Schirmes  AB, 

Fig.  1,  Tab.  V.,  fällt,  in  welchem  sich  die  Oeffnung  CD  befindet,  so  kann 
man  alle  in  dieser  Oeffnung  befindlichen  Actherthcilchcn  als  glcichwcit  von 
der  Lichtquelle  entfernt  betrachten ; alle  diese  Aethcrtheilchen  befinden  sich 
also  in  gleichen  Schwinguiigszustanden.  Jedes  dieser  Aethertheilchen  pflanzt 
aber  seine  Vibrationen  jenseits  des  Schirmes  nach  allen  Seiten  hin  fort,  als 
ob  cs  ein  selbstlcuchtendes  Thoilchen  wäre;  die  Stärke  der  Erleuchtung  in 
irgend  einem  Punkte  s eines  zweiten  Schirmes  MN  hängt  also  nur  davon 
ab,  welche  Wirkung  durch  die  Interferenz  aller  in  s zusnmmontreffonden 
von  den  verschiedenen  Punkten  der  Oeffnung  CD  ausgehenden  elementa- 
ren Strahlen  hervorgebracht  wird. 

Wenn  inan  eine  enge  Spalte  dicht  vor  das  Auge  hält,  welches  wir  als 
fernsichtig  annehmen  wollen,  so  werden  alle  Strahlen,  welche  von  den  ver- 
schiedenen Punkten  der  Spnlto  einander  parallel  ausgehen,  in  einem  Punkte 
dm'  Netzhaut  vereinigt;  in  diesem  Falle  also  haben  wir  es  mit  Bündeln  von 
Strahlen  zu  thim,  welche  unter  sich  parallel  von  der  engen  Oeffnung  aus- 
gehen. Auch  wenn  die  Oeffnung  vor  dem  Objective  eines  Fernrohres  an- 
gebracht ist,  werden  alle  diejenigen  Strahlen  zur  Interferenz  kommen, 
welche  als  ein  Bündel  paralleler  Strahlen  Von  der  Oeffnung  auf  das  Objec- 
tiv  fallen;  denn  alle  Strahlen  eines  solchen  Bündels  werden  in  der  Brenn- 
weite des  Objectivs  in  einem  Punkte  vereinigt;  die  sich  hier  bildende  Er- 
scheinung wird  dann  durch  das  Ocular  betrachtet. 

Wenn  man  die  Beugungsfigur  auf  einem  Schirme  auflängt,  ist  die 
Entfernung  des  Schirmes  MN,  Fig.  1,  Tab.  V.,  von  AB  So  gross,  im 
Vergleich  zu  der  Breite  des  Spaltes  (cb  ist  z.  B.  die  Entfernung  der  Schinne 
2 Meter,  die  Breite  des  Spaltes  l!i  Millimeter),  dass  man  ohne  merklichen 
Fehler  die  von  C und  D aus  nach  einem  Punkte  S des  Schirmes  conver- 
girenden  Strahlen  auch  hier  als  parallel  annehmen  kann;  wir  haben  also 
nur  zu  untersuchen,  unter  welchen  Umständen  ulle  Elemciitarstralden  eines 


Fig.  821. 
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von  CD  ausgehenden  parallelen  Strahlenhündcls  sich  gegenseitig  unter- 
stützen oder  vernichten. 


Betrachten  wir  zuerst  ein 
solches  Strahlenkünde],  wel- 
ches sich  rechtwinklig  zu 
CD , also  in  der  Richtung 
der  cinfallenden  Strahlen 
auch  jenseits  der  Oeffnung, 
fortpflanzt,  wie  dies  in  Fig. 
825  der  Fall  ist.  Da  alle 
Aethertheilchen  in  CD  sich 
in  gleichen  Schwingungszu- 
ständen befinden,  so  wird 
dies  auch  für  alle  Aether- 
theilchen der  Fall  sein, 
welche  auf  einer  Linie  »MH,  <>p  u.  s.  w.  liegen,  die  auf  der  Richtung  der 
Strahlen  rechtwinklig  steht;  die  Strahlen  dieses  Bündels  werden  also,  in 
unendlicher  Entfernung  zusammentreffend,  sich  gegenseitig  unterstützen; 
ebenso  werden  die  Strahlen  dieses  Bündels  bei  ihrer  Vereinigung  in  einem 
Punkte  der  Netzhaut  oder  in  der  Brennweite  des  Objectivs  eine  Vibra- 
tionsintensität  erzeugen,  welche  der  Summe  der  Vibrationsintensitäten  aller 
elementaren  Strahlen  gleich  ist. 

Um  die  Intensitätsverhältnisse  des  ßeugungsbildes  berechnen  zu  kön- 
nen, wollen  wir  uns  die  ganze  Breite  des  Spaltes  in  16  gleiche  Theile  ge- 
theilt  denken  und  die  Intensität  eines  Bündels  paralleler  Strahlen,  welches 
von  einem  solchen  Theile  der  Oeffnung  ausgeht,  mit  a bezeichnen. 

Die  16  elementaren  Strahlenbündel,  welche  wie  Fig.  825  rechtwinklig 
zur  Spaltebene  sich  fortpflanzen  und  für  welche  der  Gangunterschied  gleich 
0 ist,  werden  durch  ihr  Zusammenwirken  eine  Vibrationsintensität  16« 
hervorbringen,  wir  haben  also  für  die  Intensität  I des  Lichtes  in  der  Mitte 
des  Beugungsbildes  den  Werth 


/ = 16J«J  = 256  «3 (1) 

Betrachten  wir  nun  das  von  der  Beugungsspalte  C D ausgehende  Bün- 
Fig.  «26.  * del  paralleler  Strahlen,  wel- 

aches  wie  in  Fig.  826  so  ge- 
gen die  Ebene  der  Oeffnung 


geneigt  ist,  dass  der  Fuss- 
punkt  a eines  von  C auf 
den  von  D ausgehenden 
Strnhl  gefällten  Perpendi- 
kels Ca  gerade  um  eine 
halbe  Wellenlänge  von  D 
entfernt,  dass  also  Da  = '/, 
Wellenlänge  ist,  so  werden 
die  entsprechenden  Punkte 
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der  von  C und  D ausgehenden  Randstrahlen,  wie  in  und  n,  o und  p 
u.  s.  w.  sich  stets  in  entgegengesetzten  Schwingungszuständen  be- 
finden. 

Um  die  Intensität  des  Lichtes  zu  ermitteln,  welche  diesem  Stralilen- 
bündcl  im  Beugungsbilde  entspricht,  denken  wir  uns  die  Spaltöffnung  CD 
wieder  in  16  gleiche  Theile  getheilt  und  von  jedem  dieser  Theile  ein  ele- 
mentares Strahlenbündel  von  der  Vibrationsintensität  a nach  der  bezeich- 
net* n Richtung  ausgehend.  — Da  der  Gangunterschied  der  Randstrahlcn 
*/i  Wellenlänge  ist,  so  ist  der  Gangunterschied  für  jo  zwei  dieser  elemen- 
taren Strahlenbündel,  welche  unmittelbar  neben  einander  liegen,  '/aj  Wel- 
lenlänge; für  die  Vibrationsintensität  A , wolche  durch  das  Zusammenwir- 
ken zweier  benachbarter  elementaren  Strahlenbündel  erzeugt  wird,  haben 
wir  also  nach  Gleichung  (6)  auf  Seite  748  den  Werth 

A = a V2  -f  2 COS.  (11°  15')  = u V 3,962^ (2) 

da  ja  hier  ß = = 11"  15'  ist. 

Der  Gangunterschied  für  zwei  solcher  neben  einander  liegenden  Dop- 
polbündcl,  deren  Vibrationsintensität  wir  mit  A bezeichnet  haben,  beträgt 
*/ie  Wellenlänge,  und  demnach  ergiebt  sich  für  die  VibrationBintensität  B, 
welche  durch  das  Zusammenwirken  zweier  neben  einander  liegenden  Dop- 
pelbündcl  erzeugt  wird, 

B = A V 2 -f  2 cos.  (22“  30')  = A 1^3,848  (3) 

da  ja  ß — 77  = 22°  30'  wird,  wenn  x = ——  ist.  Dieser  Werth  von 
16  16 

B ist  aber  nichts  anderes  als  die  Vibrationsintensität,  welche  durch  das 
Zusammenwirken  von  4 der  elementaren,  der  Reihe  nach  neben  einander 
liegenden  Strahlcnbündel  erzeugt  wird,  von  denen  wir  angenommen  haben, 
dass  ihrer  16  die  Breite  des  Beugungsspaltes  ausfüllen. 

In  gleicher  Weise  fortschliessend,  ergiebt  sich  für  die  Vibrationsinten- 
sität (7,  welche  durch  das  Zusammenwirken  von  8 der  Reihe  nach  neben 
einander  liegenden  elementaren  Strahlenbündeln  erzeugt  werden, 

C = B V 2 -f  2 COS.  45®  = B V3.414 (4) 

und  endlich  für  die  Vibrationsintensität  D,  welche  durch  das  Zusammen- 
wirken aller  16  elementaren  Strahlenbündel,  welche  von  dem  Beugungs- 
spalte in  der  eben  besprochenen  Richtung  ausgehen, 

D—C  V 2 -j-  2 COS.  (90")  = c V 2 (5)  * 

Substituirt  man  für  A seinen  Werth  a \f  3,962  in  Gleichung  (3),  fer- 
ner den  so  erhaltenen  Werth  von  B in  Gleichung  (4)  und  endlich  den  so 
erhaltenen  Werth  von  C in  Gleichung  (5),  so  kommt 

D = a V 3,962  . 3,848  . 3,414 . 2. 
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Die  Lichtintensität  7(,  welche  die  Gesammtwirkung  des  ganzen  Strah- 
lenlmndels  in  dem  hier  besprochenen  falle  hervorbringt,  ist  also 
7,  = D*  — 104, 1 a! 

oder  wenn  wir  für  U'1  seinen  Werth  aus  (ileichung  (1)  substituiren, 

/,  = 0,406  7 (6) 

Dieser  Werth  von  It  ist  freilich  nur  ein  angenäherter;  man  würde  ihn 
genauer  erhalten  lmbeu,  wenn  mau  dieselbe  Schlussweise  für  den  fall 
durchgcfülirt  hätte,  dass  die  Breite  des  Spaltes  von  vorn  herein  in  32 
gleiche  Theilo  getheilt  gewesen  wäre.  Uebrigens  ist  der  Nähcrungswertb 
in  Bleichung  (6)  vollkommen  genügend,  da  mau  mit  Hülfe  höherer  Rech- 
nung den  genauen  Werth 

7,  = 0,4053  7 (7) 

findet. 

Dasjenige  Bündel  paralleler  Strahlen  also,  welches  mit  der 
Ebene  des  Spaltes  einen  solchen  Winkel  macht,  dass  der  Gang- 
Unterschied  der  Randstrnhlen  1 2 Wellenlänge  beträgt,  erzeugt 
also  an  der  entsprechenden  Stelle  des  Bougungsbildcs  eine 
Lichtstärke,  welche  sehr  nahe  0,4  von  der  Lichtstärke  in  der 
Mitte  des  Bcugungshildes  ist. 

Ein  Strahlenbündel,  welches,  wie  in  fig.  827,  so  gegen  die  Ebene 
des  Spaltes  geneigt  ist,  dass  der  Gangunterschied  I)b  der  Randstrahlen  zwei 
fig.  827.  halbe  Wellenlängen  be- 

trägt, kann  man  sich  in  zwei 
gleiche  Theile  getheilt  den- 
ken; der  von  D ausgehende 
Randstrahl  ist  alsdann  mit 
dem  von  der  Mitte  M aus- 
gehenden in  seinem  Gange 
um  '/j  Wellenlänge  ver- 
schieden, beide  Strahlen 
werden  also  ihre  Wirkung 
gegenseitig  vernichten;  der- 
selbe Gegensatz  findet  aber 
auch  zwischen  dem  einten, 
zweiten,  dritten  u.  e.  w.  Strahle  des  von  der  einen  Hälfte  DM  der  Oeflf- 
nung  ausgehenden  Strahlenbündels  und  den  entsprechenden  Strahlen  des 
von  der  anderen  Hälfte  .1/  C nusgehenden  Strnldenbündels  statt,  die  Total- 
wirkung ist  also  in  diesem  falle  gleich  Null. 

ln  dem  l'unkte  s des  Schirmes  ,17  N,  Fig.  1,  Tab.  II.,  wird  also,  von 
der  Mitte  des  Beugungsbildes  aus  gerechnet,  der  erste  dunkle  Streifen 
entstehen,  wenn  ein  von  D aut  den  Randstrahl  Cs  gefülltes  Perpendikel 
ein  Stück  Ca  abschneidet,  welches  gleich  1 Wellenlänge  ist. 

Gehen  wir  nun  zur  Betrachtung  desjenigen  von  dem  Spalt  ausgehen- 
den Bündels  paralleler  Strahlen  aus,  welehes  so  nrogen  die  Ebene  des  Spal- 
tes geneigt  ist,  dass  der  Guuguutcrscbicd  der  Raudstrahlen  drei 
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halbe  Wellenlängen  beträgt,  so  kann  man  sich  das  ganze  Strahlen- 
hiiiidcl  in  drei  gleiche  Theile  getheilt  denken,  wie  Fig.  828  zeigt,  und  pb 
findet  dann  zwischen  den  entsprechenden  Strahlen  der  beiden  ersten  Drittel 

ein  vollkommener  Gegen- 
satz statt;  Bio  vernichten 
sich  also  gegenseitig,  und 
nur  die  Strahlen  des  letzten 
Drittels  bringen  eine  Wir- 
kung hervor.  Die  Vibra- 
tiousintensitat,  welche  durch 
dieses  letzte  Drittel  hervor- 
gebracht wird,  ist  offenbar 
3mal  schwächer  als  die  Vi- 
brationsintensität in  dem 
durch  Fig.  826  dargestell- 
ten P alle.  Daraus  folgt  aber, 
dass  die  gesummte  I.iclit Intensität  , welche  dasjenige  Strahlenbündel  im 
Beugungshildo  erzeugt,  für  welches  der  Gangunterschied  der  Kandstralden 
3/i  Wellenlängen  beträgt, 

I<  — v»  I\  = 0,06«  I 


Fig.  828. 


ist. 

Beträgt  der  Gaugunterschied  der  Kandstralden  4 halbe  Wellenlängen, 
Fig.  820,  so  ist  die  Lichtintensität,  welche  durch  das  Zusammenwirken 
aller  Strahlen  dieses  Bündels  hervorgebracht  wird,  abermals  Null. 

Auf  dieselbe  Weise  kann  man  weiter  schliessen,  und  man  wird  finden, 
dass  die  Totalwirkung  aller  Strahlen  eines  gebeugten  Bündels  jedesmal  0 


Fig.  820. 


Fig.  830. 


ist,  wenn  die  Differenz  im  Gange  der  Randstrahlen  ein  gerades  Vielfaches  ® 
einer  halben  Wellenlänge  beträgt;  so  oft  aber  der  Gnngunterschied  der 
Kandstralden  ein  ungenules  Vielfaches  einer  halben  Wellenlänge  ist,  wird 
immer  noch  ein  Theil  der  Strahlen  zur  Wirkung  kommen,  allein  diese 
Wirkung  ist  um  so  geringer,  jo  grösser  der  GangunterBchied  der  Rand- 
strahlen wird. 
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Aus  diesen  Betrachtungen  lasst  sich  nun  leicht  die  ganze  Erscheinung 
ableiten,  wie  man  sie  durch  einen  Spalt  wahrnimmt. 

Der  Gangunterschied  der  Randstrahlen  eines  gebeugten  Lichtbündols 
hängt  offenbar  von  dem  Winkel  ab,  den  das  gcbougte  Strahlenbündel  mit 
der  Richtung  der  einfallenden  Strahlen  macht.  So  lange  nun  die  Ablen- 
kungswinkel klein  sind,  wie  dies  bei  diesen  Versuchen  der  Fall  ist,  kann 
man  den  Gangunterschied  der  Randstrahlen  ohne  merklichen  Fehler  dem 
Ablenkungswinkel  proportional  setzen,  wenn  also  für  einen  Ablenkungs- 
winkel 6 die  Differenz  im  Gange  der  Randstrahlen  2 halbe  Wellenlängen 
beträgt,  so  wird  die  Differenz  im  Gange  der  Randstrahlen  4 halbe,  6 halbe, 
8 halbe  u.  s.  w.  Wellenlängen  betragen,  wenn  der  Ablenkungswinkel  2 6, 
36,  4 6 u.  s.  w.  ist. 

Daraus  folgt  nun,  dass  in  dem  durch  einen  engen  Spalt  erzeugten 
Beugungsbildc  in  der  Mitte  ein  heller  Streifen  sichtbar  sein  muss,  auf  wel- 
chen zu  beiden  Seiten  eine  Reihe  heller  und  dunkler  Streifen  in  der  Weise 
auf  einander  folgen,  dass  je  zwei  Minima  der  Lichtstärke  immer  um  gleiche 
Abstände  von  einander  entfernt  sind,  wie  dies  auch  in  Fig.  2,  Tab.  V.  der 
Fall  ist.  Ist  die  Entfernung  des  ersten  dunklen  Streifens  von  der  Mitte 
des  Bildes  auf  jeder  Seite  gleich  M,  so  ist  die  Entfernung  des  zweiten, 
dritten,  vierten  u.  s.  w.  dunklen  Streifens  2«,  3 n,  4«  u.  s.  w.,  also  der 
Zwischenraum  zwischen  je  zwei  dunklen  Streifen  stets  gleich  n;  die  Ent- 
fernung des  ersten  dunklen  Streifens  auf  der  linken  Seite  von  dem  ersten 
auf  der  rechten  ist  dagegen  gleich  2«,  da  ja  die  Entfernung  eines  jeden 
von  der  Mitte  des  Bildes  gleich  n ist. 

Zwischen  je  zwei  dunklen  Streifen  liegen  die  hellen  Stellen  des  Bil- 
des. Alle  Seitenspectra  sind  gleich  breit,  weil  ja  die  sie  begränzenden 
dunklen  Streifen  in  gleichen  Abständen  auf  einander  folgen,  nur  das  Mit- 
tclbild  ist  doppelt  so  breit  als  alle  übrigen. 

Man  kann  leicht  die  Entfernung  der  dunklen  Streifen  in  dem  auf 
einem  Schirme  aufgefangenen  Beugungsbilde  messen  und  sich  dadurch  von 
der  Richtigkeit  der  oben  ausgesprochenen  Behauptung  überzeugen. 

Als  die  Breite  der  Spalte  CT)  0,015”  und  die  Entfernung  rm  93” 
betrug,  fand  ich  bei  Anwendung  vom  rothen  Lichte  die  Breite  des  Mittel- 
bildes gleich  0,3”,  und  die  Entfernung  des  ersten  dunklen  Streifens  vom 
zweiten,  des  zweiten  vom  dritten  u.  s.  w.  gleich  0,15”. 

30Ü  Berechnung  der  Wellenlänge.  Die  eben  besprochenen  Ver- 
hältnisse enthalten  alle  Data,  um  danach  die  Länge  der  Lichtwellen 
zu  berechnen.  Offenbar  sind  die  Dreiecke  rms  und  CuD,  Fig.  1,  Tab.  V., 
ähnlich,  und  zwar  verhält  sich 

rm  : rs  — Da  : Cu, 

wo  Cu  die  Länge  einer  Lichtwelle  ist,  wenn  s die  Stelle  des  Beugungs- 
bildes bezeichnet,  wo  von  der  Mitte  an  gerechnet  der  erste  dunkle  Streif 
entsteht.  Alle  übrigen  Grössen  dieser  Proportion,  nämlich  rm  der  Ab- 
Btaud  des  Schirms  von  der  Spalte,  rs  die  halbe  Breite  des  Mittelbildes 
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und  Da,  wofür  man  ohne  merklichen  Fehler  CD,  d.  h.  die  Breite  der 
Spalte  Betzen  darf,  können  genau  gemessen  und,  wenn  diese  Grössen  be- 
kannt sind,  nach  unserer  Proportion  der  Werth  von  Ca  berechnet  werden. 

Bei  dem  oben  angeführten  Versuche  aber  war  m = 0,15",  rm  = 
93"  und  CD  = 0,015"  und  daraus  ergiebt  sich 
Ca  = 0,0000242  Zoll, 

und  dies  ist  die  Wellenlänge  für  rothes  Licht. 

Bei  Anwendung  von  blauem  Lichte  war  die  Breite  des  mittleren  Bil- 
des = 0,2",  also  rs  = 0,1",  und  daraus  ergiebt  sich  die  Wellenlänge 
für  blaues  Licht  = 0,0000161". 

Unter  den  zur  Berechnung  der  Wellenlänge  nöthigen  Messungen  ist 
die  der  Breite  des  Spaltes  am  schwierigsten.  Um  diese  Breite  mit  mög- 
lichster Genauigkeit  messen  zu  können,  hat  man  der  Beugungsspalte  die 
in  Fig.  831  dargestellte  Einrichtung  gegeben.  Die  Spalte  wird  durch  zwei 
Stahlplatten  gebildet,  von  denen  die  eine  a auf  einer  hinter  der  Spalte 
durchbrochenen  Messingplatte  befestigt  ist,  während  die  zweite  b durch 
eine  Mikrometerschraube  verschoben  werden  kann,  so  dass  man  innerhalb 
gewisser  Gränzen  der  Spalte  jede  beliebige  Breite  zu  geben  ira  Stande  ist. 
Um  die  Breite  der  Spalte  genau  messen  zu  können,  muss  man  die  Höhe 

eines  Schraubenganges  kennen  und 
ferner  muss  der  Kopf  der  Schraube 
mit  einer  Theilung  versehen  sein, 
welche  gestattet,  noch  Unterabthei- 
lungen einer  ganzen  Umdrehung  ab- 
zulesen. Beträgt  z.  B.  die  Höhe  eines 
Schraubenganges  '/a  Mm.  und  ist  fer- 
ner der  Umfang  der  Trommel  cd, 
welche  den  Kopf  der  Schraube  bil- 
det, in  20  gleiche  Theile  getheilt, 
so  kann  man  die  Breite  des  Spaltes  jedenfalls  auf  */so  eines  halben  Milli- 
meters, also  auf  ‘/«o  Mm.  genau  bestimmen. 

Die  Breite  solcher  Spalten,  welche  nicht  durch  eine  Mikrometorschraulie 
veränderlich  sind,  wird  wohl  am  besten  unter  dem  Mikroskop  gemessen. 

Noch  genauer  als  nach  der  eben  angegebenen  Methode  lässt  sich  die 
Länge  der  Lichtwelle  auf  folgende  Weise  bestimmen: 

Wenn  man  den  beugenden  Spalt  vor  das  Objectiv  des  Fernrohres 
eines  Theodolithen  bringt,  welcher  die  Winkel  noch  bis  auf  eine  Secunde 
angiebt,  so  kann  man  leicht  die  Winkelabstände  der  dunklen  Streifen  von 
der  Mitte  des  Bildes  messen;  man  stellt  zu  diesem  Zwecke  das  Fernrohr 
zuerst  so,  dass  der  verticale  Faden  des  Fadenkreuzes  genau  durch  die 
Mitte  des  Beugungsbildes  geht,  und  dreht  es  alsdann  aus  dieser  I,age  her- 
aus, bis  der  erste,  der  zweite,  der  dritte  u.  s.  w.  dunkle  Streifen  mit  jenem 
Faden  zusammenfallt;  die  Winkelwerthe  der  Drehung  werden  am  Nonius 
des  horizontalen  Theilkreises  des  Theodolithen  abgelesen.  Schwerd  fand 
für  einen  Spalt,  welcher  1,353  Mm.  hreit  war,  durch  ein  rothes  Glas 


L 


Digitized  by  Google 


766 


Interferenz  und  Beugung  des  Lichtes. 

schauend,  auf  die  angegebene  Weise  folgende  Winkelabstände  der  dunklen 
Streifen  von  der  Mitte  des  Bildes: 

Für  den  lsten  dunklen  Streifen  . . . l'4l” 

* „ 2ten  „ „ ...  3' 18" 

r * 3ten  „ ...  4'55" 

. , 4ten  „ „ ...  6' 27" 

In  der  That  ist  also  der  für  den  2ten,  3ten,  4teu  dunklen  Streifeu 
gefundene  Winkelabstand  nahe  2-,  3-,  Imal  so  gross  als  der  Winkelab- 
stand des  ersten  dunklen  Streifens  von  der  Mitte  des  Bildes.  Als  Mittel 
erhält  man  aus  diesen  Messungen  für  den  Winkelabstand  zweier  auf  ein- 
ander folgenden  dunklen  Streifen  den  Werth  1'  38,1". 

Aus  diesen  Messungen  kann  man  ebenfalls  sehr  leicht  die  Länge  einer 
Lichtwelle  berechnen.  Wenn  Fig.  832  das  gebeugte  Strahlenbündel  vor- 
stellt, welches  dem  ersten  dunklen  Streifen  entspricht,  so  muss  die  Ent- 
fernung Db  einer  Wellenlänge  gleich  sein;  diese  Länge  lässt  sich  aber 
leicht  berechnen,  da  ja  die  Länge  CD  = 1,353  Mm.  und  die  Grösse  des 
Ablenkungswinkels  D Cb  = 1' 38"  bekannt  ist;  es  ist  nämlich  Db  = 
CD  . sin.  DCb  = 1,358.  «m.  1'  38"  = 0,000643  Mm. 

Das  von  Schwerd  zu  diesem  Versuche  angewandte  rothe  Glas  liess 
Fig.  832.  uur  solche  Strahlen  durch, 

welche  zwischen  die  Fraun- 
hofer’schen  schwarzen  Strei- 
fen li  und  D fallen;  die  Wel- 
lenlänge 0,000643  Mm.  ent- 
spricht also  ungefähr  dem 
Kotli,  welches  zwischen  D und 
D in  der  Mitte  liegt. 

Da  für  die  anderen  farbigen 
Strahlen  die  dunklen  Streifen 
des  Beugungsbildes  näher  zu- 
sammenrücken,  so  findet  man 
auch  für  die  Wellenlänge  die- 
ser Strahlen  kleinere  Wertlie  als  für  das  rothe  Licht;  die  Werthe  der 
Wellenlängen,  wie  sie  den  schwarzen  Streifen  des  Spectruuis  entsprechen, 
sind  folgende: 


D 

. . . 0,0006897mln 

= 0,00002541  Zoll 

C 

. . . 0,(1006550 

= 0,00002422  „ 

D 

. . . 0,0005888 

— 0,00002175 

E . 

. . . 0,0005265 

= 0,00001945  „ 

F . 

. . . 0,0004856 

— 0,00001794  „ 

(i 

. . . 0,0004296 

= 0,00001587  „ 

11 . 

. . . 0,0003963 

= 0,00001464  „ 

Kennt  mau  einmal  diu  Länge  der  Lichtwelle,  so  kann  man  auch  leicht 
ihre  Schwingungsdauer  berechnen,  da  ja  auch  die  Fortpflanzungsgeschwin- 
digkeit des  Lichtes  bekannt  ist.  ln  einer  Secunde  pflanzt  sieh  das  Licht 
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um  42000  Meilen  oder  (in  runder  Zahl  die  Meile  zu  23000  Fuss  gerech- 
net) um  11592  000  000  Zoll  fort.  Dividirt  man  diese  Fortpflanzungsge- 
schwindigkeit durch  die  gleichfalls  in  Zollen  ausgedrückte  Wellenlänge, 
so  erfährt  man,  wie  viel  Lichtschwingungen  in  einer  Seconda  gemacht 
werden.  Für  das  mittlere  rothe  Licht  ergeben  sich  auf  diese  Weise 
11592  000  000 

- - A WA  = 456  000  °00  000  000, 

0,00002541 
für  violettes  Licht  aber 

667  000000  000  000 
Schwingungen  in  der  Secunde. 

Breite  und  Intensitätsverhältnisse  des  Beugungsbildes.  310 

Da  nach  den  obigen  Betrachtungen  die  Wellenlänge  A gefunden  wird,  wenn 
man  die  Breite  (/  des  beugenden  Spaltes  mit  dem  Sinus  des  Winkelal>standcs 
b des  ersten  dunklen  Streifens  von  der  Mitte  des  Bildes  multiplicirt,  da  also 
A = (/  sin.  b, 

R0  ist  auch  sin.  b = 

<J 

d.  h.  der  Sinus  des  Ablenkungswinkels  für  den  ersten  dunklen  Streifen 
oder,  was  dasselbe  ist,  die  Breite  der  Seitenspectra  ist  also  der  Breite 
der  Spalte  umgekehrt  proportional.  Für  eine  2-,  3-,  4mal  breitere 
Spalte  werden  also  die  Spectrn  2-,  3-,  4mal  schmäler  werden. 

Scliwerd  fand  für  die  Breite  der  Spectra  im  rotlien  Lichte,  bei  An- 
wendung von  Spalten  verschiedener  Breite,  folgende  Werthe: 

Breite  des  Spaltes  Winkelbrcite  der  Spectra 

1,353  1'  38,1" 

1,274  1'  45,7" 

0,989  3'  7,0" 

In  der  Tbat  verhalten  sich  hier  die  Winkelbreiten  der  Spectra  sehr  nahe 

umgekehrt  wie  die  Breite  des  Spaltes.  Dieses  Verhältnis!«  zwischen  der 
Breite  der  Spectra  und  des  Spaltes  war  durch  genaue  Messungen  älterer 
Physiker  schon  lange  ausgemittelt  worden,  ehe  man  die  Beugungsersehei- 
nuugeu  überhaupt  zu  erklären  wusste. 

Das  Besetz,  nach  welchem  die  Intensität  der  Seitenspectra  mit  ihrer 
Entfernung  von  der  Mitte  des  Bildes  abnimmt  , ist  in  Fig.  833  graphisch 
dargestellt.  Der  Punkt  0 der  Abscissenliuie  entspricht  der  Mitte  des  Bil- 
Fig.  833.  des,  die  Punkte  1, 

2,  3 dem  lsteu, 

2ten  und  3ten  dun- 
klen Streifen.  Von 
der  Mitte  des  Bil- 
des an  nimmt  die 
Intensität  des  Lich- 
tes ab;  sie  ist,  wie 
wir  auf  Seite  762 
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gesehen  haben,  für  die  Stelle,  welche  dem  Punkte  '/»  entspricht,  nur  noch 
0,4  I,  wenn  wir  mit  I die  Lichtstärke  in  der  Mitte  des  Beugungshildes 
bezeichnen.  Es  ist  ferner  schon  oben  gezeigt  worden,  dass  die  Intensität 
des  Lichtes  bei  */»  9mal  geringer  ist  als  bei  */j,  Bie  ist  also  hier  0,066  /; 
aus  ähnlichen  Betrachtungen  aber  ergiebt  sich,  dass  in  den  Punkten  5 , 
und  7/j  die  Lichtstärke  25mal,  49mal  schwächer  ist  als  an  der  mit  1 } be- 
zeichneten  Stelle;  bei  t/i  ist  die  Lichtstärke  also  nur  noch  0,016  /,  bei  ‘/j 
ist  sie  nur  noch  0,008  I. 

Mit  abnehmender  Breite  des  Spaltes  wird  natürlich  auch  die  ganze 
Erscheinung  lichtschwächer.  Die  Oeffnungen,  die  man  vor  das  Objectiv 
eines  Fernrohrs  Betzt,  können  weit  grösser  sein  als  diejenigen,  welche  zur 
Beobachtung  mit  dem  blossen  Auge  bestimmt  sind,  weil  ja  die  Erscheinung 
durch  das  ücular  vergrössert  gesehen  wird;  da  aber  die  vergrösserte  Oeff- 
nung  eine  grössere  Lichtstärke  zur  Folge  hat,  so  bietet  auch  hierin  wie- 
der die  Beobachtung  durch  das  Fernrohr  einen  grossen  Vortheil. 

Im  Wesentlichen  erklärt  sich  auch  nun  die  Erscheinung  Fig.  823  S. 
758,  wie  man  sie  durch  eine  parallelogrammatische  Oeffnung  wahrnimmt. 
Das  Parallelogramm  ab  cd,  Fig.  834,  bildet  einen  Theil  eines  verticalen 

Spaltes  (und  dieser  Stellung  des 
Parallelogramms  entspricht  un- 
sere Beugungsfigur),  es  wird  sich 
also  offenbar  eine  horizontale 
Reihe  von  Spectren  bilden;  die 
Kanten  ab  und  cd  bilden  aber 
einen  Theil  eines  schrägstehenden 
Spaltes,  und  ein  solcher  wird  eine 
Reihe  von  Spectren  erzeugen,  die 
in  der  auf  der  Richtung  der  Kan- 
ten ab  und  cd  rechtwinklig  ste- 
henden Richtung  l M auf  einander  folgen. 

Wenn  die  Entfernung  der  verticalen  Kanten  von  einander  halb  so 
gross  ist,  als  die  Entfernung  der  schrägen,  so  werden  die  horizontalen 
Spectren  doppelt  so  breit  werden  als  die  schrägen. 

W ir  können  hier  nicht  weiter  auf  die  Erklärung  dieser  Erscheinung, 
sowie  derjenigen,  welche  durch  dreieckige,  kreisförmige  u.  s.  w.  Oeffnun- 
gen hervorgebracht  werden,  eingehen;  denn  wenn  es  auch  möglich  ist,  die 
Grundsätze  der  Beugungserscheinungen  elementar  zu  entwickeln,  so  ist 
doch  bei  complicirteren  Fällen  die  Anwendung  höherer  Rechnung  nicht 
zu  entbehren ; wir  müssen  in  dieser  Beziehung  auf  Scliwerd’s  classisches 
W erk  über  die  Beugungserscheinungen  verweisen.  (Die  Beugungserschei- 
nungen aus  den  Fundamentalgesetzen  der  Undulationstheorie  analytisch 
entwickelt  von  F.  M.  Schwerd.  Mannheim  1835.) 

W ir  haben  bis  jetzt  nur  von  den  Beugungserscheinungen  geredet,  wie 
sie  bei  Anwendung  von  homogenem  Lichte  beobachtet  werden.  Es  ist 
schon  mehrfach  angeführt  worden,  dass  die  Speetra  für  die  verschiedenen 
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Farben  nicht  gleiche  Breite  haben,  und  daraus  geht  hervor,  dass  bei  An- 
wendung von  weissem  Lichte  die  Maxitun  und  Minima  der  Lichtstärke  für 
die  verschiedenen  Farben  nicht  zusammenfallen;  man  wird  also  an  keiner 
Stelle  des  Beugungsbildes  vollkommene  Dunkelheit  sehen  und  an  keiner 
Stelle,  die  Mitte  ausgenommen,  Weiss  erblicken;  überall  siebt  man  Far- 
bentöne, in  welchen  diejenigen  Farben  vorherrschen,  welche  an  dieser 
Stelle  gerade  einen  hellen  Streifen  bilden,  während  gerade  die  Farben  feh- 
len, welche  hier  im  Minimum  sind.  Die  Aufeinanderfolge  dieser  Farbentöne 
ist  ganz  dieselbe  wie  die,  welche  wir  Itald  bei  den  Newton’schen  Far- 
benringen  werden  kennen  lernen. 

Interferenz  verschiedenfarbiger  Strahlen.  Wir  haben  bis-  .1 1 1 

her  stillschweigend  angenommen,  dass  nur  gleichfarbige  Strahlen  inter- 
feriren,  ungleichfarbige  aber  nicht;  dass  nlso  rothe  Strahlen  weder  mit 
gelben,  noch  mit  grünen,  noch  mit  binnen  Strahlen  interferiren.  Die  Rich- 
tigkeit dieser  Annahme  wird  schon  dadurch  bestätigt  , dass  man  in  der 
That  nirgends  eine  Interferenz  verscbiedenfarbigi'r  Strahlen  wahrnimmt; 
aber  auch  theoretisch  lässt  sich  der  Grund  davon  leicht  nachweisen. 

Zu  diesem  Zwecke  wollen  wir  die  analogen  Erscheinungen  bei  der  Inter- 
ferenz der  Schallwellen  betrachten.  Wir  haben  in  der  Lehre  vom 
Schalle  gesehen,  dass,  wenn  nicht  isochrone  Schallwellen  interferiren, 
ein  abwechselndes  Anschwellen  und  Nachlassen  des  Tones  entsteht;  etwns 
Aehnliches  muss  auch  bei  der  Interferenz  nngleichfnrbiger  Lichtstrahlen 
entstehen. 

Wir  haben  aber  ferner  gesehen,  dass  die  Anzahl  der  Stösse  in  jeder 
Secunde  davon  abhängt,  wie  viel  Schwingungen  der  eine  Ton  in  jeder  Se- 
cunde  mehr  macht  als  der  audere,  und  dass,  wenn  die  Schwingungszahlen 
bei  den  Tönen  sehr  verschieden  sind,  die  Stösse  so  rasch  folgen,  dass  man 
sie  nicht  mehr  unterscheiden  kann. 

Dies  ist  nun  auch  bei  der  Interferenz  ungleichfarbiger  Lichtstrahlen 
der  Fall.  Die  mittleren  rotlien  Strahlen  machen  456,  die  mittleren  vio- 
letten 667  Billionen  Schwingungen  in  der  Secunde;  die  violetten  also 
211  Billionen  Schwingungen  in  der  Secunde  mehr  als  die  rothen;  die  mitt- 
leren orangefarbenen  Strahlen  werden  also  ungefähr  30  Billionen  Schwin- 
gungen in  der  Secunde  mehr  machen  als  die  rothen;  man  sieht  daraus, 
dass  bei  der  Interferenz  verschiedenfarbiger  Strahlen  die  Stösse  so  unge- 
heuer rasch  folgen,  dass  das  abwechselnde  Stärker-  und  Schwächerwerden 
des  Lichtes  nicht  unterschieden  werden  kann.  Aber  auch  etwas  den  Com- 
binationstönen  Analoges  kann  hier  nicht  beobachtet  werden.  Die  Inter- 
ferenz der  mittleren  rothen  und  der  mittleren  violetten  Strahlen  bringt  211 
Billionen  Stösse  in  der  Secunde  hervor.  Einzelne  Stösse  sind  daher  natür- 
lich nicht  zu  unterscheiden;  aber  auch  ihr  Totaleindruck  kann  vom  Auge 
nicht  als  eine  besondere  Farbe  wahrgenommen  werden,  weil  430  Schwin- 
gungen in  der  Secnnde  die  langsamsten  sind,  welche  im  Auge  noch  den 
Eindruck  des  Lichtes  hervorbringen. 

Müller’*  L^hrbiirh  tler  Physik  fite  Anti.  I.  49 
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312  Beugungsersoheinungen , welche  man  durch  mehrere 
neben  einander  liegende  Oeffhungen  beobachtet.  Wenn  zwei 

oder  mehrere  gleiche  beugende  Oeffnungen  neben  einander  stehen,  so  er- 
scheint im  Wesentlichen  dieselbe  Beugungsfigur,  die  man  auch  durch  eine 
dieser  Oeffnungen  beobachtet  haben  würde;  nur  erscheint  die  Hauptfigur 
von  vielen  schwarzen  Streifen  durchschnitten.  So  beobachtet  man  z.  B. 
das  Beugungsbild  Fig.  3,  Tab.  V.  durch  zwei  gleiche  Spalten,  welche  so 
neben  einander  stehen,  wie  Fig.  835  zeigt,  und  welche  um  die  Breite  eines 
Spaltes  von  einander  entfernt  sind.  Die  Fig.  1,  Tab.  VI.  zeigt  die  Erschei- 
nung, wie  sie  durch  zwei  neben  einander  stehende  kreisförmige  Oeff- 
nungen, Fig.  836,  beobachtet  wird;  vier  solcher  Oeffnungen,  deren  Mit- 
telpunkte ein  Quadrat  bilden,  Fig.  837,  bringen  die  Erscheinung  Fig.  2, 
Tab.  VI.  hervor. 

Betrachten  wir  zunächst  die  durch  zwei  Spalten  hervorgebrachten 
Beugungserscheinungen,  so  sehen  wir,  dass  die  Spectra  erster  Ordnung, 
Fig.  835.  Fig.  836.  Fig.  837. 


welche  eine  solche  Oeffnuug  hervorgebracht  haben  würde,  durch  diese 
schwarzen  Streifen  in  kleinere  Abtheilungen  zerlegt  erscheinen,  welche 
Fraunhofer  Spectra  zweiter  Classe  nannte.  Besonders  scharf  und 
deutlich  treten  diese  dunklen  Streifen  im  mittleren  Theile  der  Beugungs- 
figur auf. 

Suchen  wir  nun  die  Entstehung  dieser  schwarzen  Streifen  zu  erklären. 

Die  Fig.  838  stellt  einen  Schirm  mit  zwei  Oeffhungen  vor,  welche 
wir  der  Einfachheit  wegen  gleich  breit  und  um  die  Breite  einer  Oeffnuug 

von  einander  entfernt  anneh- 
men wollen.  Solche  Strahlen- 
bündel nun,  welche,  wie  die 
in  unserer  Figur  dargestellten, 
in  paralleler  Richtung  von  den 
beiden  Oeffnungen  ausgehen, 
werden  in  einem  und  demsel- 
ben Punkte  der  Netzhaut  oder 
in  einem  Punkte  in  der  Brenn- 
weite des  Fernrohrobjectivs 
vereinigt.  Wenn  nun  die  Ab- 
lenkung der  gebeugten  Strah- 
lenbündel gerade  eine  solche 
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ist , dass  die  Elementarstrahlen  eines  jeden  Bündels  sich  schon  unter  ein- 
ander selbst  vernichten,  so  wird  auch  durch  das  Zusammenwirken  der 
beiden  Strahlenbündel  kein  Licht  erzeugt  werden  können;  die  dunklen 
Stellen  also,  welche  man  im  Beugungsbilde  beobachtet,  wenn  bloss  eine 
Oeffnung  vorhanden  ist,  werden  auch  dunkel  bleiben,  wenn  man  eine 
zweite  Oeffnung  derselben  Art  neben  der  ersten  anbringt. 

Die  hellen  Streifen  im  Beugungsbilde  einer  Oeffnung  werden  hingegen 
durch  das  Hinzukommen  der  zweiten  nicht  unverändert  bleiben  können;  denn 
es  muss  an  gewissen  Stellen  der  Fall  eintret en,  dass  jedes  der  beiden  Strah- 
lenbündel für  sich  allein  eine  bestimmte  Vibrationsintensität  erzeugen,  also 
eine  helle  Stelle  im  Beugungsbilde  hervorbringen  würde,  dass  aber  zwi- 
schen den  beiden  Bündeln  ein  vollkommener  Gegensatz  stattlindet,  so 
dass  beide  ihre  Wirkung  gegenseitig  vernichten.  Ks  ist  demnach  klar, 
dass  durch  das  Hinzutreten  der  zweiten  Oeffnung  an  solchen  Orten  dnnkle 
Streifen  entstehen  können,  welche  im  Beugungsbilde  einer  Oeffnung  hell 
erschienen,  also  dunkle  Streifen,  welche  die  Spectra  erster  Classe  durch- 
schneiden. 

Wir  wollen  nun  genau  die  Stellen  bestimmen,  an  welchen  diese  neuen 
schwarzen  Streifen  au i treten. 

Diejenigen  Strahlenbündel,  welche  sich  rechtwinklig  zur  Oeffnung, 
also  ungebeugt,  fortpllauzen,  sind  in  ihrem  Gange  vollkommen  überein- 
stimmend, sie  werden  sich  also  unterstützen,  die  Mitte  des  ganzen  Bildes 
bleibt  daher  vor  wie  nach  hell. 

Von  der  Mitte  des  Bildes  au  gerechnet,  wird  durch  die  Interferenz 
der  beiden  Strahlenbündel  das  erste  Minimum  dann  entstehen,  wenn  die 
entsprechenden  Strahlen  beider  Bündel  in  ihrem  Gange  um  '/j  Wellenlänge 
von  einander  verschieden  sind,  wenn  also  ein  von  r,  Fig.  838,  auf  den  von  t* 
ausgehenden  Handstrahl  gefälltes  Perpendikel  CH  den  Handstrahl  e.  in  einem 
Punkte  n trifft  , welcher  von  r um  */*  Wellenlänge  entfernt  ist.  Dasselbe 
Perpendikel  trifft  aber  den  Handstrahl  il  in  einem  Punkte  t,  welcher  von 
d um  ’/4  Wellenlänge  absteht.  Die  beiden  Strahlenbündel  werden  sich 
also  gegenseitig  vernichten,  wenn  der  Gangunterschied  der  Randstrahlcu 
eines  und  desselben  Strahleubündels  gerade  '/4  Wellenlänge  beträgt;  die 
Ablenkung  der  Strahlenbündel  ist.  also  für  diesen  Fall  4ninl  kleiner  als 
die  Ablenkung  des  Strahlenbündels,  welches  den  ersten  dunklen  Streifen 
erzeugt,  wenn  nur  eine  Oeffnung  vorhanden  ist.  Der  besseren  Uebersicht 
wegen  sind  in  Fig.  839  und  Fig.  840  (a.  f.  S.)  die  I ntensitätscurven  zu- 
sammengestellt, wie  sie  einem  einfachen  Spult  (Fig.  839)  und  wie  sie 
zwei  neben  einander  stehenden  gleichen  Spalten  entsprechen,  die  um  die 
Spaltweite  von  einander  entfernt  sind  (Fig.  840).  Während  für  den  ein- 
fachen Spalt,  von  der  Mitte  an  gerechnet,  das  erste  Minimum  bei  1 auf- 
tritt,  finden  wir  für  die  zwei  Spalten  einen  dunklen  Streif  schon  bei  */4. 

Ein  zweiter,  ein  dritter,  ein  vierter  u.  s.  w.  dunkler  Streifen  wird 
durch  die  Interferenz  der  von  den  beiden  Oeffnungeu  ausgehenden  Strah- 
lenbündel erzeugt,  wenn  die  Länge  es,  Fig.  838,  °/j.  l/j,  7 j Wellenlängen 

19* 
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beträgt;  in  diesem  Falle  ist  aber  di  gleich  V4,  s (,  7/<  Wellenlängen,  die 
neuen  schwarzen  Streifen  werden  also  in  den  Punkten  3 '4,  r,/4,  ‘/4,  hig.  840, 
entstehen. 

Wir  sehen  also,  dass  durch  diese  dunklen  Streifen  jedes  Seitenspec- 

trum  erster  C lasse 


Fig.  839. 


Kig.  840. 


in  drei  Theile  ge- 
theilt  wird,  welche 
Spectra  zweiter 
Clnsse  genannt  wer- 
den und  von  wel- 
chen der  mittlere 
doppelt  so  breit  ist 
als  die  beiden  an- 
deren. 

Es  bleibt  jetzt 
nur  noch  die  Inten- 
sität des  Lichtes  nn 
den  verschiedenen 
Stellen  des  Beu- 
gungsbildes zu  be- 
stimmen. In  der 
Mitte  des  ganzen 
Bildes,  in  dem 
Punkte , welcher 
mit  '/ 1 bezeichnet 
ist,  und  überall  da, 
wo  die  Mitte  eines 
Spectrums  zweiter 
Clnsse  mit  der  Mitte 
eines  Spectrums  er- 
ster Classe  ztisam- 
menfnllt,  ist  der 
(rang  der  von  den 
beiden  OefFnungen 
kommenden  Strah- 
lenbündel  vollkom- 
men harmonirend; 
sie  werden  also  hier 
eine  Vibrationsin- 


gen , welche  dop- 
pelt so  gross  ist, 

als  für  eine  Oeffnung;  die  Lichtstärke  ist  also  an  dieser  Stelle  4mal  grös- 
ser, als  wenn  nur  eine  solche  Oeffnung  da  wäre,  an  den  Zwischenstellen 
hingegen  hat  im  Ganzen  die  Lichtstärke  Iredeutend  abgenommen. 
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Gitterspeetra. 

In  Fig.  840  ist  die  Intensitätscurve  für  zwei  Oeffnungen  dargestellt; 
es  ist  bpi  der  Construction  dieser  Curve  angenommen  worden,  dass  jede 
der  beiden  Oeffnungen  eben  so  breit  Bei,  als  diejenige,  deren  Intensitäts- 
curve  in  Fig.  839  darges teilt  ist;  aus  diesem  Grunde  sind  die  Punkto  '/t, 

1,  3/j,  2 u.  s.  w.  hier  eben  so  weit  von  0 entfernt  als  dort;  ferner  ist  an 
den  Stellen,  in  welchen  die  beiden  Lichtbündel  Zusammenwirken,  also  in 
den  Punkten  0,  */*  u.  *.  w.,  der  Fig.  840  die  Lichtstärke  4mal  so  gross 

als  an  den  entsprechenden  Stellen  von  Fig.  839.  Die  Minima  der  Licht- 
stärke finden  sich  hier  in  den  Punkten  '/<  < 3U  i 1,  ‘A.  ’/a,  2,  •/«  u.  b.  w. 

Gitterspeetra.  Sind  noch  mehr  alB  zwei  Spalten  nel>en  einander,  313 
so  wird  die  Zahl  der  schwarzen  Streifen,  welche  die  Spectra  erster  Classe 
durchschneiden,  noch  vermehrt.  Wären  z.  B.  4 solcher  Spalten  neben  ein- 
ander wie  die  beiden,  für  welche  die  Intensitätscurve  Fig.  840  construirt 
ist,  so  würden  neue  Minima  in  den  Punkten  '/„,  3 '8 , 5/„,  7/„  u.  s.  w.  auf- 
treten;  dadurch  würde  aber  fast  alles  Licht  zwischen  l/s  und  a/„,  ferner 
zwischen  */„  und  n/s  verschwinden;  der  Lichtstreifen  in  der  Mitte  des  Bil- 
des, ebenso  wie  die  Reste  der  Spectra  erster  ('lasse  bei  ■/,,  */2  u.  s.  w. 
würden  also  immer  schmäler  werden;  dagegen  würde  gerade  hier  die  Inten- 
sität des  Lichtes  16nml  grösser  sein,  als  für  eine  solche  Oeffuung,  weil  die 
4fache  Anzahl  von  Oeffnungen  hier  die  4facho  Vibrationsintensität  hervor- 
bringt. 

Man  begreift  nach  dieser  Auseinandersetzung  leicht,  wie  die  Licht- 
streifen bei  0,  die  Reste  der  Spectra  erster  Classe  bei  ,/J , bei  a/s  u.  s.  w. 
immer  schmäler  und  lichtstärker  werden,  und  wie  das  Licht  der  zwi- 
schenliegenden Stellen  immer  mehr  verschwindet,  wenn  man  die  Zahl  der 
Oeffnungen  vermehrt. 

Dadurch  erklären  sich  nun  die  zuerst  von  Fraunhofer  (Denkschrif- 
ten der  königl.  Akademie  der  Wissenschaften  zu  München  Bd.  VIII)  beob- 
achteten Beugungserscheinungcu , welche  durch  Gitter,  d.  h.  durch  eine 
Reihe  paralleler  schmaler  Spalten,  hervorgebracht  werden.  Setzt  man  ein 
solches  Gitter  vor  das  Fernrohr,  sieht  man  alsdann  nach  einer  Lichtlinie 
hin,  welche  den  Spalten  parallel  ist,  so  beobachtet  man  bei  Anwendung  von 
homogenem  Lichte,  etwa  wenn  man  durch  das  Gitter  nach  einer  Spalte 
hiuschaut,  hinter  welcher  eine  durch  Lithium  roth  gefärbte  Flamme  steht 
ausser  einer  hellen  rothen  Linie  0,  Fig.  841,  welche  die  Mitte  der  ganzen 
Beugungsfigur  bildet,  zu  beiden  Seiten  noch  weitere,  isolirte  rotho  Linien 

Fig.  841. 


Digitized  by  Google 


774 


Interferenz  und  Beugung  des  Lichtes. 

Ii,  1Ü,  ü"  u.  b.  w.,  als  Reste,  welche  in  der  Mitte;  der  Spectra  erster  Classe, 
also  in  den  Punkten  1/2 , 3/j,  Vsi  Fig.  840,  mit  verstärkter  Liclitintensität 
übrig  bleiben. 

Hätte  man  statt  der  rothen  Lithiumfiamme  eine  gelbe  Kochsalz- 
f lamme  angewandt,  so  würde  man  zunächst  eine  gelbe  Mittellinie  in  0,  zu 
beiden  Seiten  aber  eine  Reihe  gelber  Linien  Cr,  6r\  G"  u.  s.  w.  au  Stellen 
beobachtet  haben,  welche  der  Centrallinic  0 näher  liegen  als  die  entspre- 
chenden rothen  Linien  li,  K,  11"  u.  s.  w. 

Für  eine  homogen  violette  Lichtquelle  würde  man  ausserder  centralen 
Linie  in  0 noch  violette  Linien  in  V,  V,  V"  u.  s.  w.,  Fig.841,  gesehen  haben. 

Wenn  man  weisses  Licht  anwendet,  so  gehen  die  Bilder  stetig  in  ein- 
ander über,  d.  h.  man  sieht  zwischen  H und  V,  zwischen  Ii'  und  V, 
zwischen  I{"  und  V"  in  ununterbrochener  Folge  eine  Reihe  von  Licht- 
Btreifen  verschiedener  Farben,  welche  in  derselben  Ordnung  auf  einander 
folgen,  wie  die  Farben  des  prismatischen  Farl>enbildes,  und  also  förmliche 
Spectra  (im  gewöhnlichen  Sinne  des  Wortes)  bilden,  wie  dies  Fig.  842  dar- 
stellt. Die  zu  beiden  Seiten  der  weissen  Mittellinie  00  zunächst  folgcn- 

Fig.  842. 


den  Spectra  11  V stehen  ganz  frei  auf  schwarzem  Grunde,  dagegen  greift 
das  rothe  Ende  des  zweiten  Spectrums  11'  V noch  auf  das  violette  Ende 
des  dritten  Ii"  V"  über. 

Die  Aufeinanderfolge  der  Farben  in  diesen  Spectren  ist  genau  dieselbe, 
wie  beim  prismatischen  Spectrum,  nur  ist,  wie  im  nächsten  Paragraphen 
näher  erörtert  werden  soll,  die  Yertheilung  der  Farben  beim  Gitterspec- 
trum  eine  andere. 

Die  Farben  solcher  Gitterspeetra  werden  sich  um  so  mehr  den  rein 
prismatischen  nähern,  je  mehr  man  die  Zahl  der  neben  einander  stehenden 
Spalten  vermehrt  und  je  feiner  man  die  einzelnen  Spalten  macht;  bei  hin- 
länglicher Feinheit  der  Gitter  werden  diese  Spectra  rein  genug,  um  die 
Fraunhofer’schen  Linien  erkennen  zu  lassen.  Einige  dieser  Linien  sieht 
man  mit  Hülfe  des  Fernrohrs  schon  durch  ein  Drahtgitter  mit  90,  sehr  viele 
aber  schon  durch  ein  Gitter  mit  200  bis  300  Oeflhungen  auf  einen  Zoll. 

Die  Gitter  zu  diesen  Versuchen  erhält  man,  wenn  man  die  cylindri- 
8chen  Theile  von  Stecknadeln  parallel  neben  einander  und  in  gleichen  Ent- 
fernungen auf  einen  viereckigen  messingenen  Rahmen  befestigt;  feinere 
Drahtgitter  verfertigte  Fraunhofer,  indem  er  auf  den  gegenüberstehen- 
den  Enden  eines  solchen  Rahmens  die  Gänge  einer  feinen  Schraube  ein- 
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schnitt  und  zwischen  diesen  Gängen  feine  Metalldrähte  ausspannte;  die 
feinsten  Gitter  erhielt  er,  indem  er  auf  ein  mit  Goldblättchen  belegtes 
Planglas  mit  Hälfe  einer  Theilmaschine  Parallellinien  radirte,  oder  solche 
Linien  mit  einem  Diamant  in  ein  Planglas  einschnitt. 

Ganz  ausgezeichnete  Gitter  der  letzteren  Art  werden  von  Nobert 
(Barth  in  Pommern)  verfertigt.  Die  mit  Diamant  in  Glas  eingeschnittenen 
Linien  haben  eine  Länge  von  1 Zoll  und  sind  so  nahe  neben  einander  ge- 
zogen, dass  der  Abstand  von  der  Mitte  der  einen  bis  zur  Mitte  der  näch- 
sten 0,01"'  bis  0,001'"  (altfranzösisches  Maass)  beträgt,  dass  also  auf  die 
Breite  von  1 Pariser  Linie  bei  den  gröberen  Gittern  100,  bei  den  fein- 
sten 1000  Diamantstriche  neben  einander  liegen.  Die  Gesammtbreite  der 
Nobert’schen  Gitter  beträgt  4 bis  12  Pariser  Linien. 

Durch  feinere  Gitter  sieht  man  die  Spectra  schon  sehr  schön  mit 
blossem  Auge,  ja  man  kann  durch  hinlänglich  feine  Gitter  auf  diese  Weise 
selbst  mehrere  der  Fraunhofer’schen  Linien  erkennen. 

Um  die  Spectra  der  Beugungsgitter  mit  dem  Fernrohr  zu  beobachten 
und  Messungen  mit  demselben  auszuführen,  kann  man  das  Gitter  entweder 
unmittelbar  vor  dem  Objectiv  des  Beobachtuugsfernrohrs  befestigen  (etwa 
in  der  §.  307  besprochenen  Art),  so  dass  das  Gitter  gleichzeitig  mit  dem 
Fernrohr  gedreht  wird;  oder  man  kann  das  Gitter  in  der  Weise  feststellen, 
dass  es  an  der  Drehung  des  Fernrohrs  keinen  Antheil  nimmt,  wie  dies  z.  B. 
der  Fall  ist,  wenn  man  das  Gitter  auf  dem  Tischlein  1 \f,  Fig.  584  S.  517, 
des  Babinet'schen  Goniometers  aufstellt.  In  ihren  Resultaten  sind 
beide  Beobachtungsarten  ganz  gleich. 

Aus  den  Erscheinungen,  welche  man  durch  einfache  Gitter  beobach- 
tet, erklärt  sich  auch  die  schöne,  durch  Tab.  VII.  dargestellte  Erscheinung, 
welche  man  sieht,  wenn  man  vor  dem  Objective  des  Fernrohrs  zwei  solcher 
Gitter  kreuzt  und  nach  einem  Lichtpunkte  sieht.  Die  Mitte  der  Erschei- 
nung nimmt  das  weisse  Bild  des  Lichtpuuktes  ein,  welcher  von  einer  Menge 
von  Farbenbildern  umgeben  ist,  die  ihr  violettes  Ende  nach  innen  kehren. 

Aehnliche  Erscheinungen  beobachtet  man,  wenn  man  ein  Stück  Mous- 
selin,  Flor,  Drahttuch  oder  Seidenband  vor  das  Fernrohr  bringt.  Auch  die 
schönen  Farbenbilder,  welche  man  sieht,  wenn  man  durch  die  Fahne  einer 
Vogelfeder  (besonders  gut  dazu  sind  die  Flügel-  oder  Schwanzfedern  kleiner 
Vögel)  nach  einem  Lichtpunkte  sieht,  gehören  hierher.  Ebenso  ist  die  Glorie 
von  mehreren  farbigen  Ringen,  welche  man  um  die  Flamme  eines  Kerzenlich- 
tes erblickt,  wenn  man  nach  demselben  durch  ein  mit  einem  feinen  Staube, 
etwa  mit  Semen  lycopodii,  bestreutes  Glas  sieht,  eine  Beugungserscheinung. 

Feine  Gitter  zeigen  bei  reflectirtem  Lichte  ähnliche  Farbenerscheinuu- 
gen  wie  bei  durchgelasseucm;  dadurch  erklärt  sich  das  schöne  Farbenspiel 
fein  gestreifter  Oberflächen,  z.  B.  der  Barton’schen  Irisköpfe,  der  Perl- 
mutter u.  s.  w. 

Genauere  Untersuchung  der  Gitterspeotra.  Fig.  843  (a.  f.  S.)  314 

stelle  eine  Reihe  paralleler  Elementarstrahlen  dar,  wie  solche  sich  von  den  Spal- 
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ten  eines  Gitters  aus  nach  allen  Seiten  verbreiten.  Ein  solches  Bündel 
paralleler  Elementarstralilen  wird  nun,  wenn  es  durch  die  brechenden  Me- 
dien des  Auges  oder  durch  eine  Linse  in  einem  Punkte  vereinigt  wird,  eine 

helle  Linie  bilden,  wenn  für  die  ßüBckel, 
welche  durch  zwei  benachbarte  Spalten 
gegangen  sind,  die  bereits  oben  S.  771 
erwähnte,  durch  Fig.  844  erläuterte  Be- 
dingung erfüllt  ist,  dass  cn  gerade  eine 
Wellenlänge  beträgt.  Bezeichnen  wir 
die  Entfernung  ce,  Fig.  844,  d.  h.  die 
Summe  der  Breite  eines  Spaltes  und  eines 
Zwischenraumes  mit  b,  den  Winkel,  wel- 
chen die  Strahlen  mit  der  Normalen  der 
Gitterebene  machen,  also  auch  den  Win- 
kel een  mit  X , mit  A endlich  die  Wellen- 
länge, so  haben  wir 
b.sin.x  = A (1) 

für  solche  elementare  von  den  Gitterspalten  herkommende  Strahlenbündel, 
welche  das  erstem  Spectrum  li  V,  von  der  Mitte  0 des  Bildes  Fig.  841 
an  gerechnet,  zu  Stande  bringen. 

Für  das  zweite  und  dritte  Spectrum  gelten  dann  die  Bedingungsglei- 
chungen 

b.sin.y  = 2 A und  b.sin.s  = 3 A. 

Bleiben  wir  zunächst  bei  der  Betrachtung  des  ersten  Spectrums  stehen. 
Aus  Gleichung  (1 ) folgt 

«'»•  X = J • (2) 

Iler  Werth  von  .s in.  x in  Gleichung  (2)  ist  bei  unverändertem  Werth 
Fig.  844.  von  A um  so  grösser,  je  klei- 

ner b wird.  Der  Abstand  der 
Spectra  von  der  Mitte  0 deB 
Gesanuutbildes  Fig.  842  so- 
wohl, als  auch  die  Breite  die- 
ser Spectra  wächst  demnach 
in  demselben  Verhältnis,  in 
welchem  das  Gitter  feiner 
wird. 

Für  denselben  Werth  von 
b,  also  für  dasselbe  Gitter 
wächst  ferner  Sin.  X der  Wel- 
lenlänge A proportional;  da 
nun  aber  die  Wellenlänge  für  die  violetten  Strahlen  am  kleinsten,  für  die 
rothen  am  grössten  ist,  so  folgt  aus  (2),  dass  das  violette  Ende  der  Gitter- 
spectra  nach  innen,  das  rothe  nach  aussen  gekehrt  ist. 
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So  fand  z.  R Fraunhofer  bei  Anwendung  eineB  Gitter«,  für  welche» 
b — 0,02342"',  den  Winkelabstand  X im  ersten  Seitenspectruui 
für  die  dunkle  Linie  D x = '38'  19" 
n n „ r U *=25'  44" 
wahrend  sieh  bei  Anwendung  eines  Gitters,  für  welches  b — 0,09354'", 
ergab 

für  D x—  9'  35,5" 

„11  X—%'  24". 

I>a  die  Grössen  b und  X mit  grosser  Genauigkeit  ermittelt  werden 
können,  so  bieten  die  Gitterspectra  ein  ausgezeichnetes  Mittel  zur  Bestim- 
mung der  Wellenlänge  verschiedenfarbiger  Strahlen.  So  ergiebt  sich  z.  B. 
aus  den  oben  angeführten  Fraunhofer’schen  Messungen  für  die  Wellen- 
länge von  D 

k = 0,02342  . sin.  38'  19"  = 0,0020103'" 

und  k = 0,09354  . sin.  9'  35,5"  = 0,0026090'" 

also  im  Mittel  k = 0,0026096'" 

oder  k — 0,005888  Mm. 

Um  die  Wellenlänge  für  die  hellen  Spectralstreifen  einiger  farbiger 
Flammen  zu  bestimmen,  wandte  ich  ein  N'obcrt’sehes  Gitter  an,  welches 
2001  Diamantstriche  auf  die  Breite  von  1 Pariser  Linien  hat,  für  wel- 
ches also  b — 0,002'"  ist. 

Dies  Gitter  wurde  auf  dem  Tischlein  M des  Babinet’schen  Gonio- 
meters, Fig.  584  S.  517,  so  befestigt,  dass  seine  Ebene  rechtwinklig  stand 
auf  der  Axe  des  Rohres  L.  Vor  dem  Spalt  d war  ein  Gaslämpchen  auf- 
gestellt,  dessen  Flamme  durch  Lithium  roth  gefärbt  wurde. 

Zunächst  wurde  nun  das  Fernrohr  F so  gerichtet,  dass  das  Faden- 
kreuz auf  die  rotlie  Lithiumlinie  des  ersten  Spectrums  rechts  und  dann, 
dass  es  auf  die  entsprechende  Linie  des  ersten  Spectrums  links  eingestellt 
war,  und  für  jede  dieser  beiden  Stellungen  wurde  der  Nonius  abgeleseu. 
Bezeichnen  wir  die  rotho  Lithiumlinic  des  ersten  Seitcnspcctrums  mit 
Li, « . 1,  so  ergab  sich  der  Stand  des  Nonius  für 
Li, «.1  recht*  72«  41' 

Li,  (t . 1 links  55«  28' 

mithin  hatte  der  Ablenkungswinkel  X für  jeden  der  rothen  Streifen  Li, « . 1 
den  Werth  x = 8°  36,5'. 

Für  die  Wellenlänge  des  rotheu  Lithiumlichtes  haben  wir  also 
nach  Gleichung  (1) 

k *=  0,002 . 0,149679  = 0,00029936'". 

ln  gleicher  Weise  wurde  die  Ablenkung  des  rothen  Lithiumstreifens 
im  zweiten  Seitenspcctrum,  also  des  Streifens  Li,a.  2 von  der  Mitte  des 
BeugungsbildeB,  gemessen  und  dafür  der  Werth  1/  — 17«  27,5'  gefunden. 
Danach  ergiebt  sich  für  die  Wellenlänge  des  rothen  Lithiumlich- 
tes der  Werth 


k = h 


sin.  y 


— 0,002 


sin.  (17»  27,5') 
ö 


= 0,0003000 
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als  Mittel  ergiebt  sielt  also  aus  diesen  beiden  Messungen  für  die  Wellen- 
länge von  Li,a  der  Werth 

A = 0,0002997'" 

oder  A = 0,0006763  Mm. 

Eine  gleiche  Messung  wurde  auch  für  die  gelbe  Natriumlinie  aus- 
geführt. Es  ergab  sich  für 

Nu,a.  1 x = 7°  32,5'  und  daraus  A — 0,0002626"' 

Nil,  a . 2 y = 15°  12,5'  „ „ A = 0,0002623'" 

Nu,a.  3 5 = 23»  8'  B „ A = 0,0002619'" 

Im  Mittel  also  A = 0,00026227"' 

oder  A = 0,0005918  Mm. 

ein  Werth,  welcher  von  dem  auB  den  Eraunholer’schen  Messungen  ab- 
geleiteten Werth  für  die  Wellenlänge  des  dunklen  Streifens  1)  nur  um  l/i 
Procent  abweicht. 

Für  die  blaue  Strontiumlinio  Sr,o  fand  ich  für 

Sr,  d . 1 x = 5°  54'  und  daraus  A =:  0,0002056'” 

Sr,ö.  2 y = 11»  49'  „ „ A = 0,0002048"' 

Im  Mittel  aho  A ==  0,0002052"' 

oder  A = 0,0004631  Mm. 

Eisenlohr  benutzte  die  Gitterspectra,  um  die  Wellenlänge  der  äus- 
sersten  ultravioletten  Strahlen  zu  bestimmen,  welche  durch  fluorescirende 
Substanzen  noch  sichtbar  gemacht  werden.  Der  Versuch  war  in  folgen- 
der Weise  angeordnet:  Das  durch  eine  verticale  Spalte  in  das  dunkle  Zim- 
mer eintretende  Strahlenbündcl  fiel  auf  ein  feines  Russgitter  bei  ab, 
Fig,  845,  dessen  Linien  mit  der  Spalte  parallel  waren,  und  welches  auf 
einem  entfernten  Schirme  CD  die  Gitterspectra  erzeugte.  Um  dieFraun- 
h ofer’schen  Linien  deutlich  sichtbar  zu  machen,  wurde  dicht  hinter  das 
Gitter  eine  achromatische  Linse  von  10'  Brennweite  gesetzt.  Als  ein 
Schirm  von  Chininpapier  angewandt  wurde,  erschienen  auf  beiden  Seiten 
die  Spectra  über  die  violette  Gränze  V gegen  die  Mitte  0 hin  verlängert 
und  zwar  erschien  daB  nach  innen  gekehrte  Ende  des  verlängerten  Spec- 
trums  scharf  begrenzt.  Als  der  Abstand  des  Schirmes  von  der  Spalte 
7220  Millimeter  betrug,  ergab  sich  der  Abstand  dieser  inneren  Gränze 
des  Spectrums  von  der  Mitte  des  Beugungsbildes  gleich  70n,m,  woraus  sich 
leicht  der  Ablenkungswinkel  des  Strahienbündels  ab  8 berechnet,  welches  • 
dieser  Gränze  entspricht.  Bezeichnen  wir  diesen  Wiukel  mit  x,  so  haben 
wir  für  unseren  Fall 

tantj.  x = — - — = 0,00969 
J 7220 

einen  Werth,  welchen  wir  bei  der  Kleinheit  der  Winkel  olme  Weiteres 
auch  für  sin.  X nehmen  kennen. 

Nach  Gleichung  (1)  haben  wir  nun 

A — 1/  aiii.x,  also  A — b . 0,00969; 
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Fig.  845. 


uni  den  Zahlen werth  für  A zu  finden,  bleibt  also  nur  noch  die  Bestim- 
mung des  Werthes  für  b übrig. 

Das  von  Eiseulohr  angewandte 
Gitter  war  ein  von  Schwerd  verfertigtes 
Russgitter,  es  bestand  also  aus  einer 
Reihe  feiner  Linien,  welche  mittelst  einer 
Thcilinaschinc  auf  einem  mit  Russ  über- 
zogenen Planglas  gezogen  waren.  Auf  eine 
Breite  von  54ron’  hatte  dieses  Gitter  1440 
parallele  Linien,  es  ergiebt  sieh  also 
h4 

b = = °’0375n,,n 

und  demnach  auch 

A = 0,000363"lm. 

Als  Mittel  aus  mehreren  derartigen 
Versuchen,  bei  welchen  der  Abstand  des 
Schirmes  von  dem  Gitter  etwas  abgeiindert 
wurde,  fand  Eisenlohr  A = 0,000355. 
Die  Wellenlänge  der  brechbarsten  Strah- 
len, welche  durch  das  Chininpapier  noch 
sichtbar  gemacht  werden,  ist  also  unge- 
fähr halb  so  gross,  als  die  Wellenlänge  der 
äussersten  rothen  Strahlen  (0,00070fi),  das 
Intervall  dieser  beiden  Strahlenarten  ent- 
spricht also  sehr  nahe  einer  Octave. 

Nach  Gleichung  (2),  Seite  776,  bleibt 
der  Werth  von  St«. X unverändert,  wenn 
A und  b in  gleichem  Verhältniss  sieh  ändern.  Einen  interessanten  Beweis 
für  die  Richtigkeit  dieses  Satzes  bietet  Nobert’s  1 nterferenzspcc- 
trumplatte. 

Auf  der  Mitte  einer  Glasplatte  sind,  durch  grössere  Zwischenräume 
getrennt,  sieben  Gitter  mit  dom  Dinnmnt  eingeritzt,  ungefähr  wie  es  Fig. 
846  in  bedeutend  vergrösserteni  Maassstab  andeutet.  Für  jedes  einzelne 
dieser  sieben  Gitter  ist  der  Abstand  der  einzelnen  Linien  constant,  er  än- 
dert sich  aber  von  einem  Gitter  zum  anderen. 

Diese  Platte  wird  nun  auf  den  Objectivtisch  eines  Mikroskops  gelegt, 
Fig.  846.  an  welches  man  die  schwächsten  Objectivlinsen  angeschraubt 
hat,  so  dass  es  nur  eine  16-  bis  25fache  Vergrösserung  giebt. 
Die  Ordnung  dieses  Objectivs  ist  noch  dadurch  bedeutend  ver- 
engt, dass  man  in  seine  Fassung  ein  Metallblättchen  eingelegt 
hat,  welches  in  der  Mitte  mit  einem  Loch  von  etwas  über  ■/* 
Linie  Durchmesser  versehen  ist.  — Lässt  man  nun  das  Licht 
einer  nicht  zu  ausgedehnten  Lichtquelle,  etwa  das  einer  Ker- 
zenflamme, in  etwas  schräger  Richtung  auf  die  Gitterplatte  fal- 
len, wie  es  Fig.  847  (a.  f.  S.)  andeutet,  in  welcher  0 das  <)b- 
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jectiv  den  Mikroskops,  p die  durchlöcherte  Metallplatte  und  7 die  Gitter- 
platte  darstellt , so  erblickt  man  die  sieben  Streifen  farbig  auf  dunklerem 
Gründe;  bat  man  die  Richtung  des  einfallendcn  Lichtes  gehörig  regulirt, 
so  erscheint  der  erste  der  sieben  Gitterstreifen  roth,  der  zweite  orange,  der 
dritte  gelb  u.  s.  w.,  der  letzte  violett 

Wie  diese  Farben  entstehen,  ist  nach  den  obigen  Kxplicatioueu  leicht 
zu  ersehen.  JedeB  dieser  Gitter  erzeugt  ein  vollständiges  Spectrum , von 
welchem  man  aber  unter  den  gegebenen  Umständen  nur  einen  einzelnen 
Fig.  847.  homogenen  farbigen  Streifen  auf  einmal  übersehen  kann. 

Nun  aber  ist  der  Werth  von  x für  alle  von  den  sieben 
Gittern  ins  Auge  gelangenden  Strahlen  sehr  nahe 
derselbe;  damit  also  die  sieben  Gitter  die  sieben 
llauptfarben  des  Sj>ectrums  zeigen,  müssen  offenbar 
die  Abstände  der  einzelnen  Linien  iu  diesen  Gittern 
der  Wellenlänge  der  Farben  proportional  sein,  welche 
sie  zeigen  sollen.  Dass  dies  aber  in  der  Tliat  der 
Fall  iBt,  davon  kann  man  sich  überzeugen,  wenn  man 
das  schwache,  verengte  Objectiv  entfernt  und  ein« 
180-  bis  200fache  Vergrüsserung  anwendet.  Man 
kann  jetzt  die  einzelnen  Linien  der  Gitter  sehen  und 
ihre  Abstände  mit  Hülfe  eines  Mikrometers  messen; 
für  das  erste  Gitter,  welches  unter  den  angegebenen 
Umständen  roth  erschien,  ist  der  Abstand  der  einzel- 
nen Linien  0,0016"'. 

Der  Abstand  der  einzelnen  Linien  ist  ferner 


für 

das  2te  Gitter 

, 0,001450"' 

11 

»♦  3te 

tl  .... 

. 0,001325 

11 

„ 4te 

»1  • • • • 

. 0,001188 

»1 

„ öte 

„ 

„ 6tc 

1»  • • • • 

. 0,001000 

„ 

„ 7te 

11  

. 0,000900 

Diese  Zahlen  verhalten  sich  aber  in 

der  That  wie  die  Wellenlangi 

der  sieben  Hauptfarben  des  Spectrums  (Pogg.  Annal.  Bd.  LXXXV,  S.  80). 

315  Vergleichung  der  Gitterspectra  mit  dem  prismatischen 
Spectrum.  Da  sin.  X der  Gleichung  (2)  des  vorigen  Paragraphen  zufolge 
proportional  der  Wellenlänge  wächst,  so  ist  klar,  dass  diejenigen  Strahlen 
die  Mitte  des  Gitterspectrums  einnehmen  werden,  doren  Wellenlänge  das 
Mittel  ist  zwischen  der  Wellenlänge  der  äussersten  rothen  und  der  äusser- 
sten  violetten  Strahlen.  Für  die  äussersten  rothen  Strahlen  ist  die  Wellen- 
länge 0,0000266  Zoll,  für  die  äussersten  violetten  aber  0,0000146  Zoll. 
Das  Mittel  dieser  Wellenlängen  ist  aber  0,0000206  Zoll  (siehe  S.  766),  die 
Wellenlänge  derjenigen  Strahlen,  die  zwischen  den  Fraunhofer’scheu 
Linien  D und  E in  der  Mitte  liegen,  d.  h.  der  mittleren  gelben  Strahlen. 
Das  Gelb  wird  also  die  Mitte  des  ganzen  Gitterspectrums  bilden,  während 
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es  lieim  prismatischen  Spectrum  weit 
mehr  gegen  das  rothe  Ende  des  Spec- 
trums  liingeschoben  ist.  Fig.  848  stellt 
die  richtige  Farlienvertheilung  eines 
Gitterspectrums  dar,  welcheR  man  nur 
mit  dem  prismatischen  Spectrum  auf 
S.  594  zu  vergleichen  hat,  um  sogleich 
den  charakteristischen  Unterschied  bei- 
der Arten  von  Spectris  zu  übersehen. 

Aus  dem  bedeutenden  Unterschiede 
zwischen  dem  prismatischen  Spectrum 
und  dem  Gitterspectrum  ersieht  man 
auch,  dassdie  Iirechungsexponenten 
der  verschiedenfarbigen  Strahlen  durch- 
aus nicht  ihren  Wellenlängen  proportio- 
nal sein  können.  Nach  Canchy  wird 
der  Zusammenhang  zwischen  dem  Bre- 
chungsexponenten n und  der  Wellen- 
länge k durch  die  Gleichung 

i = + 0) 

ausgedrückt,  wo  a,  b und  c Constante 
sind,  welche  von  der  Natur  des  brechen- 
den Mittels  abh&ngen. 

Redtenbacher  stellt  in  seinem 

„Dynamidensysteme“  für  die  Be- 
ziehungen zwischen  Wellenlänge  und 
Brechungsexpouent  die  Gleichung 

i = + ^ <2> 

auf.  Wir  werden  auf  die  Besprechung 
dieser  beiden  Formeln  später  zurück- 
kommen, wenn  von  der  strahlenden 
Wärme  die  Rede  sein  wird. 

Farben  dünner  Blättchen.  3H> 

Jeder  durchsichtige  Körper  erscheint 
lebhaft  gefärbt,  wenn  er  nur  hinläng- 
lich dünne  Schichten  bildet,  wie  man 
dies  am  leichtesten  an  den  Seifenblasen 
sehen  kann.  Die  Flitterchen  einer  vor 
der  Glasbläserlampe  bis  zum  Zerplatzen 
aufgeblasenen  Glaskugel  schillern  in  den 
glänzendsten  Farben;  ähnliche  Farben 
beobachtet  man,  wenn  ein  Tropfen  Oel 
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(am  besten  ein  ätherisches  Oel,  z.  B.  Terpentinöl)  sich  auf  einer  Wasser- 
fläche aiisbreitet;  wenn  ein  glänzendes  Metallstück,  im  Feuer  erhitzt,  sich 
allmälig  mit  einer  Oxydschicht  überzieht  (Anlassen  des  Stahls).  Auch  dünne 
Schichten  von  Luft  bringen  solche  Farben  hervor,  wie  man  oft  an  Sprün- 
gen in  etwas  dicken  Glasmassen  sieht. 

In  der  grössten  Regelmässigkeit  zeigen  sich  diese  Farben  in  Form 
von  Ringen , wenn  man  eine  Glaslinse  von  grosser  Brennweite  auf  eine 
ebene  Glastafol,  oder  umgekehrt  die  ebene  Glastafel  auf  die  Linse  legt. 
Newton,  welcher  diese  Farbenrfnge,  die  auch  nach  ihm  gewöhnlich  die 
Newton’schen  Ringe  genannt  werden,  untersuchte,  wandte  Lhmen  an, 
deren  Krümungshalbmesser  40  bis  (iO  Fuss  betrug.  Da,  wo  die  Glastafel 
die  Linse  berührt,  sieht  man  im  reflectirten  Lichte  einen  schwarzen  Flecken, 
der  mit  farbigen  concentrischen  Ringen  umgeben  ist,  die  nach  aussen  hin 
immer  schmäler  und  matter  werden,  ungefähr  wie  Fig.  N49  zeigt.  Die 
Fig.  H49.  Farben  folgen  von  der  Mitte 

aus  in  folgender  Ordnuag: 
Schwarz , Bläulich-  W eiss, 
Gelblich  - Weiss,  Bräunlich- 
Orange,  Roth.  — Violett, 
Blan,  Gelblich -Grün,  Gelb, 
Roth.  — Purpurroth,  Blau, 
Gelblich-Grün,  Roth,  Carmoi- 
sinroth.  — Grünlich  - Blnu, 
Blassgrün , Gelbgrün,  Roth 
u.  s.  w. 

Die  folgenden  Ringe  sind 
abwechselnd  blassgrün  und 
blassroth,  sie  werden  immer 
matter,  so  dass  man  in  der 
Regel  nur  noch  den  achten 
oder  neunten  Ring  unterschei- 
den kann. 

Man  sieht  diese  Ringe  auch  schon , wenn  man  Linsen  von  stärkerer 
Krümmung,  etwa  sehr  schwache  convexe  Brillengläser  oder  Objectivlinsen 
aus  Fernröhren  anwendet;  alsdann  sind  freilich  die  Ringe  weit  kleiner, 
und  die  Uebergänge  der  Farben  lassen  sich  nicht  mehr  gut  verfolgen,  doch 
kann  man  solche  Ringe  durch  eine  Loupe  vergrössert  sehen. 

Ritchie  schlägt  zur  Erzeugung  der  Newton’schen  Ringe  folgenden 
Appurat  vor:  Man  nehme  zwei  Scheiben  von  dünnem  Tafelglase,  welche 
etwa  6 bis  ö Zoll  Durchmesser  haben,  vergolde  den  Rand  der  einen  auf 
einer  Seite  ungefähr  Zoll  breit  durch  aufgelegtes  Blattgold  und  lege 
nun  die  Platten  so  auf  einander,  dass  der  Goldring  zwischen  sie  kommt. 
Man  kann  dann  die  Ringe  dadurch  hervorbringen,  dass  man  die  Glasplatten 
in  der  Mitte  auf  einander  presst. 

Statt  der  kreisförmigen  Scheiben  kann  man  auch  ungefähr  1 Zoll 
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breite,  5 bis  6 Zoll  lange  Glasstreifen  nnwenden.  Wenn  sie  an  dem  einen 
Ende  durch  ein  Goldblättchen  getrennt  sind  und  an  dem  anderen  Ende 
zusammengepresst  werden,  so  entstehen  statt  der  Hinge  farbige  Streifen. 

Sehr  brillant  sind  die  Newton’schen  Farben  an  Seifenblasen  wahr- 
zunehmen , obgleich  sie  hier  selten  in  regelmässiger  Ordnung  auf  einander 
folgen.  Was  der  näheren  Beobachtung  der  Farben  au  Seifenblasen  be- 
sonders im  Wege  steht,  ist  ihre  grosse  Zerbrechlichkeit.  Böttger  empfiehlt, 
die  Seife  in  destillirtem  Wasser  in  einem  weissen,  ungefähr  1 Schoppen 
haltenden  Arzneiglase  durch  Erwärmung  über  einer  Weingeistlampe  auf/.u- 
löseu.  Wenn  die  Temperatur  nahe  zum  Siedepunkte  gestiegen  ist,  ver- 
schliesst  man  das  Glas  schnell  mit  einem  passenden  Korke  und  überzieht 
denselben  mit  Siegellack.  Wird  das  Glas  nach  dem  Erkalten  etwas  ge- 
schüttelt, so  bilden  sieh  dünne  Bauteilen  von  Seifenwasser,  welche  die 
herrlichsten  Farben  zeigen  und  oft  Tage  lang  erhalten  werden  können. 

Die  Farben  dünner  Blättchen  lassen  sich,  ebenso  wie  die  Beugungs- 
erscheinungen, vollständig  durch  das  Princip  der  Interferenzen  erklären. 
Bei  der  Entwickelung  dieser  Erklärung  müssen  wir  aber  wieder,  wie  wir 
dies  bisher  immer  gethan  haben,  von  dem  einfachsten  Falle  ausgehen:  wir 
müssen  zuerst  die  Erscheinung  bei  homogenem  Lichte  betrachten. 

Sieht  man  die  Newton’schcn  Ringe  durch  ein  möglichst  homogenes 
(»las  an,  oder  lässt  man  statt  des  weissen  Lichtes  das  Licht  einer  durch 
Kochsalz  gelb  gefärbten  Flamme  auffallen,  so  sieht  man  nur  abwechselnd 
helle  und  dunkle  Ringe.  Newton  hat  mit  der  grössten  Genauigkeit  den 
Durchmesser  der  verschiedenen  Ringe  gemessen,  und  da  ihm  auch  der 
Krümmungshalbmesser  der  Linse  bekannt  war,  so  konnte  er  die  Dicke  der 
Luftschicht  an  der  Stelle  berechnen,  an  welcher  man  den  ersten,  den  zwei- 
ten, den  dritten  u.  s.  w.  hellen  oder  dunklen  Ring  für  eine  bestimmte 
Farbe  beobachtet.  Auf  diese  Weise  fand  er  das  wichtige  Resultat,  dass 
für  ein  und  dieselbe  einfache  Farbe,  etwa  für  Roth,  die  dunkelste  Stelle 
des  zweiten , dritten , vierten  u.  s.  w.  dunklen  Ringes  an  solchen  Stellen 
beobachtet  wird,  wo  die  Luftschicht  zweimal,  dreimal,  viermal  u.  s.  w.  so 
dick  ist,  als  an  der  dunkelsten  Stelle  des  ersten  dunklen  Ringes.  Bezeich- 
nen wir  diese  Dicke  mit  '2d,  so  erscheint,  von  der  Mitte  aus  gerechnet, 
das  erste  Maximum  des  rothen  Lichtes  an  einer  Stelle,  an  welcher  die 
Dicke  der  Luftschicht  d ist.  Die  dem  zweiten , dritten , vierten  u.  s.  w. 
Maximum  der  Lichtstärke  entsprechende  Dicke  der  Luftschicht  ist  alsdanu 
3 d,  5 d 7 (1  n.  s.  w. 

Die  Fig.  850  mag  das  eben  Gesagte  näher  erläutern,  ln  derselben 
stellt  ahe  den  Durchschnitt  der  gekrümmten  Glasfläche  dar,  welche  auf 


Fig.  850. 


Digitized  by  Google 


784 


Interferenz  und  Beugung  des  Lichtes.  • 

der  ebenen  Fläche  dbf  liegt.  b ist.  der  Berührungspunkt,  in  b erscheint 
also  dir  centrale  dunkle  Fleck;  die  Stellen,  an  welchen  man  für  eine  be- 
stimmte Faihe  das  1**,  2*',  3,e  u.  s.  w.  Maximum  der  Lichtstärke  beob- 
achtet, sind  mit  h' , h" , h"  u.  s.  w. , die  Stellen,  welche  dem  llen,  2'"1, 
8'™  u.  s.  w.  Minimum  der  Lichtstärke,  also  den  dunkelsten  Stellen  der 
dunklen  Ringe  entsprechen , sind  mit  s\  s",  s"'  u.  s.  w.  bezeichnet.  Ver- 
gleicht man  nun  die  Entfernung  zwischen  den  beiden  (ilüsem , so  findet 
man,  dass  sie  bei  s',  s",  u.  s.  w.  2ntal,  4 mal,  6mal  u.  s.  w.  bei  h",  h'" 
n.  s.  w.  aber  3mal,  5ninl,  7mal  u.  s.  w.  so  gross  ist,  als  bei  h'. 

Für  verschiedene  Farben  sind  die  Durchmesser  der  hellen  und  dun- 
klen Ringe  nicht  gleich ; sie  sind  am  grössten  für  rothes  Licht,  am  klein- 
sten für  violettes;  demnach  ist  auch  die  absolute  Dicke  der  Luftschicht, 
welche  der  Mitte  des  ersten  hellen  Ringes  für  verschiedene  Farben  des 
Spectrums  entspricht,  nicht  gleich.  Für  die  Mitte  des  ersten  hellen 
Ringes  ergeben  sich  aus  den  Messungen  folgende  Wertlie  für  die  Dicke 
der  Luftschicht: 


1 Dicke  d.  Luftschicht  in  Millionenthcilen 

Namen  der  Farben.  I 

deB  engl.  Zolles.  des  Millimeters. 


161,16 
148,95 
142,70 
133,01 
122,97 
114,64 
109,80 
101,61 

Der  Zwischenraum  zwischen  der  ebenen  Tafel  und  der  Linse  nimmt 
nicht  in  demselben  Verhältnisse  zu,  wie  die  Entfernung  von  dem  Berüh- 
rungspunkte, anfangs  wächst  die  Entfernung  langsam,  dann  rascher;  des- 
halb sind  die  ersten  Ringe  auch  breiter  als  die  folgenden.  Könnte  man 
aber  die  Erscheinung  bequem  mit  zwei  ganz  ebenen  Glastafeln  hervor- 
bringen, so  dnss  die  Dicke  des  Zwischenraumes  gleichförmig  zunimmt,  so 
müsste  auch  ein  Ring  so  breit  werden  wie  der  andere. 

Der  bequemeren  Uebersicht  wegen  wollen  wir  die  ganze  Erscheinung 
für  einen  solchen  Apparat  näher  betrachten , bei  welchem  die  Dicke  der 
farbengebenden  Schicht  gleichförmig  zunimmt.  In  Fig.  851  sei  Ali  die 
eine,  A C die  andere  Grünzflüche  der  dünnen  Schicht;  bei  s1  sei  die  Stelle, 
wo  die  Mitte  des  ersten  dunklen  Streifens  für  das  mittlere  Roth  erscheint, 
so  wird  nach  obiger  Tabelle  hier  die  Luftschicht  eine  Dicke  von  2 . 155 
oder  310  Milliontel  Millimeter  halten;  das  zweite  Minimum  liegt  dann  bei 


Aeusserstes  Roth 6,344 

Gränxe  zwischen  Roth  und  Orange  . 5,866 

„ „ Orange  und  Gelb  . 5,618 

„ „ Gelb  und  Grün  . . 5,237 

„ „ Grün  und  Blau  . . ' 4,841 

„ „ Blau  und  Indigo  . 4,513 

.,  „ Indigo  und  Violett  4,323 

Aeusserstes  Violett 3,887 
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Sj,  das  dritte  bei  s3  n.  s.  w.  Die  Maxima  der  Lichtstärke  fallen  aber  ge- 
rade in  die  Mitte  zwischen  Sj  und  Sj,  zwischen  Sj  und  S3. 

Das  (iesetz,  nacli  welchem  mit  zunehmender  Dicke  der  Luftschicht 
die  Lichtstärke  zu-  und  abnimmt,  ist  durch  die  über  RR'  gezogene Curve 


dargestellt;  die  Punkte  Sj , S< , S3  u.  s.  w.  entsprechen  dem  Minimum,  Äj, 
thi  Jh  **•  s.  w.  dem  Maximum  der  Lichtstärke.  Von  R an  nimmt  die 
Lichtstärke  allmülig  zu,  Bie  erreicht  bei  Ä,  ihr  erstes  Maximum,  nimmt 
dann  wieder  bis  st  ab  u.  s.  w. 

Für  violettes  Licht  ist  die  Dicke  der  Luftschicht,  welche  dem  lsten, 
2ten,  3ten  u.  s.  w.  Minimum  der  Lichtstärke  entspricht,  geringer;  der  lste, 
der  2te,  der  3te  dunkle  Streifen  wird  also  A näher  liegen,  als  es  beim 
rothen  Lichte  der  Fall  ist.  Obiger  Tabelle  zufolge  muss  die  Entfernung 
von  einem  Minimum  zum  nächsten  für  die  mittleren  violetten  Strahlen 
nahe  O.liSmal  kleiner  sein  als  für  rothes  Licht.  Auf  der  Linie  V V ist 
die  Intensitätscurve  für  violettes  Licht  gerade  so  construirt,  wie  auf  der 
Linie  R h"  die  Intensitätscurve  für  rothes  Licht.  Vergleicht  man  die 
Curven  für  rothes  und  violetteB  Licht,  so  sieht  man,  dass  für  Violett  das 
5te  Minimum  fast  an  dieselbe  Stelle  fallen  muss,  wo  man  das  3te  Minimum 
für  die  rothen  Strahlen  findet. 

Auf  dieselbe  Weise  sind  in  unserer  Figur  die  Intensitätscurven  für 
die  übrigen  Farben  des  Spectrums  construirt,  und  zwar,  indem  stets  dar- 
auf Rücksicht  genommen  wurde,  dass  die  Entfernung  von  einem  Minimum 
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zum  anderen  für  die  verschiedenen  Farben  des  Spectrams  nicht  gleich  ist, 
sondern  dass  sie  mit  der  grösseren  Brechbarkeit  der  Strahlen  in  einem 
Verhältnisse  abnimmt,  welches  man  aus  der  Tabelle  Seite  784  leicht  be- 
rechnen kann. 

Aus  der  Betrachtung  der  Fig.  851  lässt  sich  nun  auch  leicht  einsehen, 
wie  die  Erscheinung  modifieirt  wird,  wenn  man  statt  deB  einfarbigen  Lich- 
tes "weisses  Licht  anwendet.  Keine  Stelle  der  immer  dicker  werdenden 
Luftschicht  erscheint  absolut  dunkel,  keine  ganz  weiss;  überall  sieht  man 
Farben,  die  nicht  reine  Farben  des  Spectrums,  sondern  Mischfarben  sind. 

Errichtet  man  in  dem  Punkte,  welcher  dem  ersten  Minimum  für  gel- 
bes Licht  entspricht,  ein  Perpendikel  ab,  welches  durch  die  Iutensitäts- 
curven  aller  Farben  geht,  so  lässt  sich  mit  Hülfe  desselben  bestimmen,  wie 
gross  die  Intensität  der  verschiedenen  Farben  an  der  Stelle  ist,  in  welcher 
für  gelbes  Licht  der  erste  dunkle  Streifen  erscheint.  Gelb  ist  hier  im 
Minimum,  Orange  dem  Minimum  nahe,  Roth  etwas  stärker.  Ein  Maximum 
liegt  im  Violett,  nach  welchem  Indigo  und  Blau  am  stärksten  auftreten, 
während  wenig  Grün  vorhanden  ist;  es  wird  also  die  Luftschicht  an  der 
Stelle,  au  welcher  im  gelben  Lichte  der  erste  dunkle  Streifen  erscheint, 
ein  dunkles  Purpur  zeigen. 

An  der  Stelle  der  Platte,  welche  dem  Punkte  Ai  entspricht,  ist  Roth 
im  Maximum,  alle  anderen  Farben  nehmen  an  der  Färbung  um  so  weni- 
ger Antheil,  je  mehr  sie  sich  dem  Violett  nähern,  welches  fast  ira  Mini- 
mum ist;  hier  wird  also  Roth  vorherrschen. 

Durch  ähnliche  Schlüsse  lässt  sich  die  Farbe  der  Platte  an  jeder 
Stelle  bestimmen. 

Die  verschiedenen  Farben  deB  Spectrums  zeigen,  unter  einander  ver- 
glichen, sehr  grosse  Verschiedenheit  hinsichtlich  ihrer  Lichtstärke.  Die 
gelben  Strahlen  sind  die  leuchtendsten,  die  violetten  sind  am  wenigsten 
leuchtend.  Es  geht  daraus  hervor,  dass  die  Stellen  der  keilförmigen  Luft- 
schicht am  hellsten  erscheinen  werden,  in  welchen  Gelb  im  Maximum  ist; 
wo  aber  Gelb  im  Minimum  ist,  werden  die  dunkelsten  Stellen  sein.  An 
diesen  dunklen  Stellen  erscheint  die  Schicht  freilich  nicht  schwarz,  son- 
dern farbig ; nur  sind  hier  Farben  von  geringerer  Leuchtkraft  vorherrschend. 

Die  Stellen  der  erwähnten  Minima  machen  gleichsam  Abtheilungen 
unter  den  auf  einander  folgenden  Farben,  nach  denen  man  Farben  ver- 
schiedener Ordnung  unterscheidet.  Alle  Farben  der  Schicht  von  ihrem 
dünnen  Ende  bis  zu  dem  ersten  dunklen  Streifen  (dessen  Farbe  ein  dunk- 
les Purpur  ist)  heissen  Farben  der  ersten  Ordnung;  die  der  folgenden 
Abtheilung  Farben  der  zweiten  Ordnung  u.  s.  w. 

Wir  haben  gesehen,  dass  bei  einer  bestimmten  Dicke  der  Luftschicht 
die  verschiedenen  Farben  des  Spectrums  nicht  gleichen  Antheil  an  der 
Färbung  haben;  diejenigen  Farben,  welche  gerade  im  Minimum  ihrer  In- 
tensität, vorhanden  sind,  für  welche  also  das  Blättchen  dunkel  erschiene 
wenn  man  sie  statt  des  weissen  Lichts  anwendete,  tragen  nichts  zur  Fär- 
bung bei.  Diejenigen  Farben  sind  vorherrschend,  welche  in  ihrem  Inten- 
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sitätsmaximum  vorhanden  sind,  oder  sich  doch  demselben  nähern.  Welchen 
Antlieil  die  verschiedenen  Karben  an  der  Färbung  des  Blättchens  bei  be- 
stimmter Dicke  haben,  kann  man  ans  Fig.  851  ersehen,  und  man  kann 
danach  auch,  wie  schon  gezeigt  wurde,  auf  die  Färbung  der  Schicht  bei 
gegebener  Dicke  schliessen.  Um  diesen  Schluss  zu  erleichtern,  dient  die 
Tab.  VIII. 

Die  oben  durch  eine  Kurve  begriinzten  Spectra  der  Tob.  VIII.  stellen 
die  Zusammensetzung  der  verschiedenen  Farben  dünner  Blättchen  dar- 
Die  Construction  dieser  Kurven  ergiebt  sich  unmittelbar  aus  Fig.  851.  Wir 
sehen  z.  B.  aus  Fig.  851,  dass  an  der  durch  die  Verticallinie  ab  bezeich- 
neten  Stelle,  an  welcher  für  (leib  das  erste  Minimum  liegt,  Violett  im 
Maximum  (und  zwar  ist  es  das  zweite  Maximum)  ist,  und  das  Roth  unge- 
fähr mit  1 j seiner  vollen  Intensität  auftritt:  zieht  man  nun,  wie  cs  bei 
dem  Spectrum  Nr.  4 geschehen  ist,  eine  Kurve,  welche  ihren  Gipfelpunkt 
im  Violett  hat  und  sich  von  da  an  senkt,  um  ira  Gelb  auf  die  Höhe  0 her- 
unterzukommen und  dann  gegen  das  Roth  hin  wieder  etwas  zu  steigen, 
so  zeigt  uns  diese  Curve,  auf  welche  Weise  die  Farbe  einer  Luftschicht 
von  0,000276  Millimetern  Dicke  zusammengesetzt  ist.  Gelb  fehlt  in  der 
Färbung  dieser  Luftschicht  ganz,  Orange  und  Grün  treten  nur  schwach, 
Roth  und  Blau  schon  stärker  auf,  am  stärksten  aber  Indigo  und  Violett. 
Die  Färbung  der  Schicht  wird  also  ein  dunkles  Purpur  sein. 

Auf  gleiche  Weise  sind  nach  Fig.  851  die  übrigen  Kurven  auf  Tab. 
VIII.  eonstruirt.  Die  folgende  Tabelle  giebt  an,  welches  die  Dicke  und 
welches  die  Färbung  der  Luftschichten  ist,  auf  welche  sich  die  verschie- 
denen Spectra  der  Tab.  VIII.  beziehen. 


Erste  Ordnung. 


1 . . . 

. . 0.0001 14mm 

Bläulich- Weiss. 

2 

. . 0,000148  ...... 

Gelblich  -Weiss. 

3 . . . 

. . 0,000168  

Roth. 

Zweite  Ordnung. 

1 . . . 

. . 0,000276  

Dunkel-  Purpur 

. . 0,000360  ' . 

Blau. 

1)  . . . 

. . 0,000432  

Gelb. 

7 

. . 0,000192  

Roth. 

Dritte  Ordnung. 

8 ^ . 

. . 0,000552  ...... 

Purpur. 

9 . . . 

. . 0,000602  

Blau. 

10  . . . 

. . 0,000666  

Gelblich  -Grün. 

11  ... 

. . 0.000712  

Dunkel-Roth. 

Vierte  Ordnung. 

12  . . . 

. . 0,000828  

Blass- Ruth. 

13  . . . 

. . 0,000954  . . 

Blass-Grün. 
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Während  die  Curven  auf  Tab.  VIII.  für  die  erste  Ordnung  wenig  ge- 
krümmt sind,  nimmt  diese  Krümmung  für  die  zweite  Ordnung  schon  merk- 
lich zu.  Die  Farben  der  zweiten  und  dritten  Ordnung  sind  sehr  rein, 
weil  hier,  die  letzten  Farben  der  dritten  Ordnung  ausgenommen,  nur 
eine  Farbe  im  Maximum  ist,  und  diese  also  entschieden  vorherrschen 
kann.  In  der  vierten  Ordnung  nimmt  die  Krümmung  der  Curven  so  zu, 
dass  zwei  Farben  im  Maximum  sind;  keine  dieser  Farben  kann  also  ent- 
schieden vorherrschen,  wie  in  der  zweiten  und  dritten  Ordnung.  Je  mehr 
aber  die  Dicke  des  Blättchens  wächst,  desto  näher, rücken  sich  die  Maxi- 
ma,  so  dass  bei  noch  grösseren  Dicken  drei,  vier  Farben  im  Maximum 
sein  werden.  Je  mehr  Farben  aber  im  Maximum  sind,  desto  mehr  wird 
die  resultirende  Färbung  sich  dem  Weissen  nähern.  Bei  immer  zunehmen- 
der Dicke  wird  es  endlich  dahin  kommen,  dass  innerhalb  der  Gränzen 
einer  jeden  Farbe  des  Spectrums  ein  Maximum  und  ein  Minimum  liegt. 
Fände  sich  z.  B.  ein  Minimum  im  äussersten  Violett,  eines  an  der  Gränze 
zwischen  Violett  und  Indigo,  zwischen  Indigo  und  Blau,  zwischen  Blau  und 
Grün,  zwischen  Grün  und  Gelb,  zwischen  Gelb  und  Orange,  zwischen 
Orange  und  Roth,  ein  Maximum  aber  im  mittleren  Violett,  Indigo,  Blau. 
Grün,  Gelb,  Orange  und  Roth,  so  könnte  das  Resultat  der  Mischung  offen- 
bar nur  Weiss  geben.  So  erklärt  sich  denn,  dass  die  Farben  höherer 
Ordnungen  blasser  und  blasser  werden,  bis  sie  endlich  ganz  in  W eiss  über- 
gehen, so  dass  über  eine  gewisse  Dicke  hinaus  die  Blättchen  gar  keine 
Farben  mehr  zeigen. 

Wir  haben  bisher  nur  die  Farben  dünner  Luftschichten  näher  be- 
trachtet; für  andere  durchsichtige  Substanzen  sind  die  Gesetze  der  Er- 
scheinungen dieselben,  nur  ist  die  absolute  Dicke  der  Schicht,  welche  einer 
bestimmten  Farbe  entspricht,  je  nach  der  Natur  des  Stoffes  eine  andere. 
Newton  hat  gezeigt,  dass  wenn  eine  Luftschicht  und  eine  dünne  Schicht 
irgend  einer  anderen  durchsichtigen  Substanz  gleiche  Farben  geben  sollen, 
ihre  Dicken  sich  verhalten  müssen  wie  der  Brechungsexponent  der  Sub- 
stanz zu  1.  Erzeugt  man  z.  B.  auf  die  gewöhnliche  Weise  die  Ringe  durch 
Auflegen  einer  Linse  auf  eine  ebene  Glastafel,  bringt  man  dann  auf  der 
einen  Seite  einen  Wasserköpfen  zwischen  die  beiden  Gläser,  so  wird  dieser 
bald  durch  die  Capillarität  biB  zum  Berührungspunkte  der  beiden  Gläser 
fortgetrieben,  und  man  hat  so  auf  der  einen  Seite  zwischen  den  beiden  Gläsern 
eine  Wasser-,  auf  der  anderen  eine  Luftschicht  ; auf  der  Wasserseite  sind 
aber  nun  die  Ringe  weit  enger,  und  zwar  stehen  die  Durchmesser  der 
Ringe  für  die  Luftschicht  zu  den  Durchmessern  der  entsprechenden  Ringe 
in  der  Wasserschicht  im  Verhältniss  von  4:3  oder  wie  */a:  1. 

;I1*  Erklärung  der  Farben  dünner  Blättchen  durch  die  Vi- 
brationstheorie. Wenn  man  mit  einiger  Aufmerksamkeit  die  eben 
besprochenen  empirischen  Gesetze  der  Farben  dünner  Schichten  betrach- 
tet, so  kann  man  unmöglich  übersehen,  dass  sie  manche  Aehnliehkeit  mit 
den  Gesetzen  der  Beugungserscheinungen  haben,  und  somit  drängt  sich 
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auch  die  Idee  auf,  dass  die  Farben  dünner  Blättchen  gleichfalls  ein  Inter- 
ferenzphänomeu  seien,  wie  dies  auch  Young  und  Fresnel  vollständig 
bewiesen  haben. 

Wenn  Lichtstrahlen  auf  irgend  eine  Schicht  eines  durchsichtigen  Kör- 
pers fallen,  so  werden  sie  theilweise  an  der  oberen,  theilweise  an  der  un- 
teren Fläche  derselben  reflectirt,  und  die  von  beiden  Flächen  reflcctirtcn 
Lichtstrahlen  werden  interferiren  und  sich  je  nach  der  Differenz  der  durch- 
laufenen Wege  bald  gegenseitig  vernichten,  bald  verstärken. 

Betrachten  wir  diesen  Hergang  der  Sache  etwas  näher.  In  Fig.  852 
Fig.  852.  stellt  MN  PR  eine  dünne  Schicht  irgend 

eines  durchsichtigen  Körpers  vor,  welche 
durch  ein  Bündel  paralleler  Strahlen  ab 
getroffen  wird;  dieses  Strahlenbündel 
wird  nun  theilweise  in  der  Richtung  ho 
reflectirt,  theilweise  aber  nach  d gebro- 
chen. Die  gebrochenen  Strahlen  erleiden 
alter  an  der  Fläche  PR  eine  zweite  Thei- 
lung,  der  reflectirte  Anthcil  tritt  bei  c in 
derselben  Richtung  aus,  wie  das  schon 
an  der  ersten  Fläche  MN  reflectirte 
Strahlenbündel,  mithin  werden  die  beiden 
Strahlenbündel  bo  und  cf  interferiren 
müssen.  Wenn  der  Weg  von  b nach  d 
= V»  Wellenlänge  ist,  so  ist  auch  de  = ’/i  Wellenlänge;  die  Strahlen 
des  auf  der  Yordcrfläche  rcflectirten  Bündels  sind  alBo  in  ihrem  Gange 
den  Strahlen  des  auf  der  zweiten  Flücho  reflectirten  Bündels  um  eine 
ganze  Wellenlänge  vorangeeilt,  die  beiden  Bündel  werden  sich  also  gegen- 
seitig unterstützen;  dasselbe  wird  der  Fall  sein,  wenn  der  Weg  bdc  gleich 
2,  3,  4 u.  8.  w.  ganzen  Wellenlängen  ist.  Wäre  dagegen  der  Weg  bdc 
gleich  '/j  Wellenlänge  oder  gleich  einem  ungeraden  Vielfachen  einer  hal- 
ben Wellenlänge,  so  würden  die  beiden  Strahlenbündel  sich  gegenseitig 
vernichten. 

Suchen  wir  nun  danach  die  Erscheinung  au  einer  Schicht  von  gleich- 
förmig zunehmender  Dicke  abzuleiten.  Au  der  Stelle,  wo  die  Dicke  der 
Schicht  Null  oder  doch  verschwindend  klein  ist,  werden  die  beiden  Strahlen- 
bündel gar  nicht  oder  doch  nur  sehr  wenig  in  ihrem  Gange  von  einander 
abweichen;  an  der  Berührungsstellc  der  Linse  und  des  Planglases  müsste 
man  also  eine  helle  Stelle  wahrnehmen. 

Da,  wo  die  Dicke  der  Schicht  '/«  Wellenlänge  beträgt,  wird  der 
Weg  von  der  oberen  Fläche  zur  unteren,  und  von  da  zurück  zur  oberen, 
also  der  Gangunterschied  der  beiden  Strahlenbündel  ’/j  Wellenlänge  be- 
tragen; hier  müsste  also  eine  dunkle  Stelle  sein. 

Die  2te,  3te,  4tc  u.  b.  w.  dunkle  Stelle  würde  sich  da  finden,  wo  die 
Dicke  der  Schicht  i/t,  7/4  u.  «•  w.  Wellenlängen  beträgt. 
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Die  zwischen  den  dunklen  Streifen  liegenden  Maxime  der  Lichtstärke 
würden  sich  dagegen  da  finden,  wo  die  Dicke  der  Schicht  2 4.  7«  " 4,  V« 
u.  s.  w.  Wellenlängen  beträgt. 

Diese  Folgerungen  stimmen  aber  mit  der  Erfahrung  nicht  überein. 
Zunächst  ist  da,  wo  die  Dicke  der  Schicht  Null  ist,  da  also,  wo  die  Linse 
das  Planglas  berührt,  ein  dunkler  Fleck,  wahrend  man  nach  unseren  Be- 
trachtungen hier  einen  hellen  Fleck  erwarten  sollte.  Wir  haben  ferner 
oben  (S.  784)  gesehen,  dass  für  homogenes  Licht  die  dunkelste  Stelle  des 
2ten,  3ten,  4ten  u.  s.  w.  dunklen  Ringes  an  solchen  Stellen  beobachtet 
wird,  wo  die  Luftschicht  2mal,  3mal,  4mal  u.  s.  w.  so  dick  ist  als  am 
ersten  dunklen  Ringe,  während  nach  unseren  Betrachtungen  die  Dicke 
der  Schicht  für  den  2ten,  3ten,  4ten  u.  s.  w.  dunklen  Ring  3mal,  5mal, 
7tnal  u.  s.  w.  so  dick  sein  müsste  als  für  den  ersten. 

Um  diesen  Widerspruch  zu  heben,  muss  man  annehmen,  dass  das 
von  der  zweiten  Fläche  reflectirte  Lichtbündel  durch  irgend  eine  L'rsache 
noch  um  */•>  Wellenlänge  mehr  verzögert  würde,  als  man  nach  der  Dicke 
der  zweimal  durchlaufenen  Schicht  erwarten  sollte.  Ein  solcher  Verlust 
einer  halben  Wellenlänge  findet  aber  in  der  That  Btatt. 

Wenn  eine  Oscillationsbewegung  sich  in  einem  Mittel  von  gleichför- 
miger Elasticität  und  Dichtigkeit  fortpflanzt,  so  kehrt  sie  niemals  zurück; 
wenn  sie  sich  einer  neuen  Schicht  mittheilt,  so  bleiben  die  vorhergehenden 
Schichten  in  Ruhe,  wie  ja  auch  eine  Klfenbeinkugel,  wenn  sie  gegen  eine 
andere  von  gleicher  Masse  stösst , dieser  ihre  Bewegung  mittheilt  und 
selbst  in  Ruhe  bleibt;  die  stossende  Kugel  bleibt  aber  nach  dem  Stosse 
nicht  in  Ruhe,  wenn  die  zweite  nicht  dieselbe  Masse  hat,  sie  springt  zu- 
rück, wenn  die  Masse  der  zweiten  Kugel  grösser  ist;  sie  setzt  ihre  Bewe- 
gung in  der  ursprünglichen  Richtung  fort,  wenn  die  Masse  der  zweiten 
Kugel  kleiner  ist.  Dies  macht  nun  begreiflich,  was  vorgeht,  wenn  eine 
Lichtwelle  die  Trennungsflache  zweier  Mittel  von  verschiedener  Dichtig- 
keit trifft.  Die  unendlich  dünne  Schicht  des  ersten  Mittels,  welche  das 
zweite  Mittel  berührt,  können  wir  mit  der  ersten  Kugel  vergleichen;  we- 
gen der  Verschiedenheit  der  Masse  bleibt  sie  nicht  in  Ruhe,  nachdem  sie 
die  benachbarte  Schicht  des  zweiten  Mittels  in  Bewegung  gesetzt  hat,  und 
deshalb  findet  eine  Reflexion  statt;  die  neue  Geschwindigkeit,  von  welcher 
die  letzte  Schicht  des  ersten  Mittels  unmittelbar  nach  dem  Stosse  afficirt 
ist,  und  welche  sich  nach  und  nach  den  vorhergehenden  Schichten  dessel- 
ben Mittels  mittheilt,  muss  aber  eine  verschiedene  Richtuug  haben,  je 
nachdem  die  Schicht  des  zweiten  Mittels  mehr  oder  weniger  Masse  hat 
als  die  des  erstereil,  d.  h.  je  nachdem  das  erste  Mittel  mehr  oder  weniger 
dicht  ist  als  das  zweite. 

Dieses  wichtige  I’rincip,  welches  Young,  geleitet  durch  die  oben  aus- 
einandergeBetzten  Betrachtungen,  aufgefunden  hat.  ergieht  sich  ans  den 
Formeln,  welche  Poisson  auf  analytischem  Wege  ableitctc.  Auf  die  Re- 
flexion des  Lichtes  angewandt,  folgt  daraus,  dass,  je  nachdem  eine  Licht- 
welle innerhalb  oder  ausserhalb  eines  dichten  Mittels  reflectirt  wird,  die 
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Oscillationsgeschwindigkeit  positiv  oder  negativ  werden  muss,  dass  also  in 
beiden  Fällen  alle  Vibrationsbewegungen  eine  entgegengesetzte  Richtung 
haben  werden. 

Wenden  wir  dies  nun  auf  die  dünne  zwischen  zwei  Glasflächen 
eingeschlossene  Luftschicht  an,  so  ist  klar,  dass  zwischen  den  an  der 
oberen  und  der  unteren  Gränzfläche  der  Luftschicht  reflectirten  Strahlen- 
bündeln ausser  der  Differenz  der  durchlaufenen  Wege  auch  noch  der 
Unterschied  stattfindet,  dass  das  eine  Lichtbündel  in  Glas,  also  in  einem 
dichteren  Mittel,  das  andere  aber  in  Luft,  also  in  einem  weniger  dichten 
Mittel,  an  der  unteren  Glasfläche  reflectirt  wird;  das  an  der  unteren  Glas- 
fläche reflectirte  Strahlenbündel  wird  sich  also  in  einem  Schwingungs- 
zustande befinden,  welcher  dem  gerade  entgegengesetzt  ist,  den  man  nach 
der  Länge  des  durchlaufenen  Weges  erwarten  sollte;  die  Oscillationen 
dieses  zweiten  Strahlenbündels  gehen  also  gerade  so  vor  sich,  als  ob  sie 
einen  um  '/*  Wellenlänge  grösseren  Weg  durchlaufen  hätten.  Da  also, 
wo  die  Wirkungen  der  beiden  Strahlenbündel  sich  summiren  würden,  wenn 
man  nur  die  Differenz  der  Wege  in  Betracht  zu  ziehen  hätte,  wird  ein 
vollkommener  Gegensatz  zwischen  beiden  stattfinden;  da  aber,  wo  die  Diffe- 
renz der  Wege  einen  vollkommenen  Gegensatz  andeutet,  werden  die  beiden 
Strahlenbündel  sich  gegenseitig  unterstützen;  dadurch  erklärt  sich  nun 
die  ganze  Erscheinung  vollkommen. 

Da,  wo  die  beiden  Gläser  in  Berührung  sind,  ist  die  Dicke  der  Luft- 
schioht  wenn  nicht  ganz  Null,  doch  selbst  gegen  die  I*änge  einer  Licht- 
welle sehr  klein;  das  Strahlen biindel,  welches  an  der  unteren  Glasfläche 
reflectirt  wird,  hat  also  keinen  merklich  längeren  Weg  zurückgelegt,  als 
das  andere  Strahlenbündel,  es  ist  also  in  seinem  Laufe  gegen  dieses  nur 
um  l/j  Wellenlänge  verzögert,  an  der  Berührungsstelle  der  beiden  Gläser 
muss  also  ein  dunkler  Fleck  entstehen. 

Das  folgende  Minimum,  also  der  erste  dunklo  Ring,  wird  sich  da  fin- 
den, wo  der  Gangunterschied  der  beiden  Strahlenbündel  */j  Wellenlängen 
beträgt;  dieser  Gangnnterschied  entspricht  aber  der  Stelle  der  Luftschicht, 
an  welcher  ihre  Dicke  1 3 Wellenlänge  beträgt;  denn  hier  ist  die  Differenz 
der  Wege  (die  doppelte  Dicke  der  Schicht)  1 Wellenlänge;  dazu  kommt 
aber  noch  der  Verlust  einer  halben  Wellenlänge  durch  die  Spiegelung  an 
der  unteren  Glasfläche. 

Da,  wo  die  Dicke  der  Luftschicht  */»>  ’/»'  V»  u-  8-  w.  Wellenlängen 
beträgt,  ist  die  Differenz  der  Wege  4/j,  */*»  ®/>  > der  Gangunterschied  der 
beiden  Strahlenbündel  also  4,j  -f-  '/»>  6/j  -f-  1/2 , 8/j  -(-  ,/5  oder  5/ai  7»> 
a/ä  u.  s.  w.  Wellenlängen,  und  an  diesen  Stellen  muss  sich  der  2tc,  der 
3te,  der  4te  dunkle  Ring  finden;  bezeichnen  wir  die  Dicke  der  Luftschicht 
für  den  ersten  dunklen  Ring  mit  2 d,  so  werden  demnach  die  folgenden 
hellen  und  dunklen  Ringe  folgenden  Dicken  der  Luftschicht  entsprechen: 
Dunkle  Ringe  0 2 d Ad  ti  d 8 d 10  d 

Helle  Ringe  1 d 3 d öd  7 d 9 d 11  d, 

was  mit  der  Erfahrung  vollständig  übereinstimmt. 
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Bisher  war  nur  von  homogenen  Lichtstrahlen  die  Rede;  für  Licht- 
strahlen verschiedener  Farben  müssen  die  Luftschichten,  welche  den  dunklen 
Ringen  verschiedener  Farben  entsprechen,  in  demselben  Verliältniss  au 
Dicke  abuehinen,  als  die  Wellenlängen  dieser  Strahlen  kürzer  sind.  Die 
Zwischenräume  zwischen  den  dunklen  Ringen  werden  also  für  die  bre- 
chenden Strahlen  kleiner  werden,  die  Ringe  werden  zusammenrücken,  die 
Maxima  und  Minima  der  Lichtstärke  können  demnach  für  verschiedenfar- 
biges Licht  nicht  Zusammenfällen.  Auch  hierin  finden  wir  wieder  die 
vollkommenste  Uebereinstimmung  zwischen  der  Theorie  und  der  Erfahrung. 

318  Farben  dünner  Blättchen  im  durohgelassenen  Lichte. 

Wir  haben  bisher  nur  diejenigen  Farben  dünner  Blättchen  betrachtet, 
welche  durch  die  Interferenz  der  an  den  beiden  Gränzflächen  der  dünnet) 
Schicht  reflectirten  Strahlenbündel  entstehen;  doch  zeigen  die  dünnen 
Blättchen  auch  im  durchgelässeuen  Lichte  Farben,  die  jedoch  ungleich 
blasser  sind  als  die  Farben,  welche  man  im  reflectirten  Lichte  beobachtet; 
ausserdem  aber  sind  die  Farben  des  durchgelassenen  Lichtes  stets  com- 
plementär  zu  denen,  welche  man  an  denselben  Stellen  im  reflectirten  Lichte 
beobachtet,  ln  der  Mitte  des  ganzen  Ringsystems  sieht  man  bei  durchge- 
lassenem Lichte  einen  hellen  Fleck,  und  wenn  man  homogenes  Licht  an- 
wendet,  so  findet  man,  dass  die  dunklen  Ringe  jetzt  gerade  dahin  fallen, 
wo  bei  reflectirtem  Lichte  die  hellen  Ringe  waren,  und  umgekehrt. 

Diese  Farbenringe  werden  durch  die  Interferenz  zweier  Lichtbündel 
erzeugt,  von  denen  das  eine  (ly,  Fig.  853,  direct  durch  die  dünne  Schicht 
hindurchgeht,  während  das  andere  n h eine  zweimalige  innere  Reflexion 
Fig.  858.  erlitten  hat;  die  beiden  Strahlenbündel 

sind  aber  in  .ihrem  Gange  ausser  der  Dif- 
ferenz der  Wege  noch  um  eine  ganze 
Wellenlänge  verschieden;  dadurch  erklärt 
sich  leicht  der  helle  Fleck  in  der  Mitte 
des  Ringsystems.  Der  erste  dunkle  Ring 
wird  da  sein , wo  die  Dicke  der  Schicht 
1 4 Wellenlänge  beträgt,  denn  hier  ist  die 
Differenz  im  Gange  der  beiden  Strahlen- 
bündel  l1  2;  diese  Dicke  ist  d,  wenn  man, 
wie  oben,  mit  2 d die  Dicke  bezeichnet, 
welche  dem  ersten  dunklen  Ringe  im  re- 
flectirten Lichte  entspricht.  Für  durch- 
gelassencB  Licht  entsprechen  demnach 
den  hellen  und  dunklen  Ringen  einer  homogenen  Farbe  folgende  Dicken: 
Dunkle  Ringe  1 (/  3 d ad  7 d 9 (l  1 1 d 

Helle  Ringe  0 2 d 4 d 8 d 8 d 10  d 

Da  die  Minima  aller  Farben  bei  dem  durchgelassenen  Lichte  gerade 
an  die  Stelle  der  Maxima  für  reflectirtes  Licht  fallen,  so  ist  klar,  dass  iu 
der  Färbung  der  dünnen  Schicht  bei  durchgelassenem  Lichte  gerade  die 
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Farben  fehlen  müssen,  die  an  derselben  Stelle  bei  reflectirtem  Licht  vor- 
herrschen, und  umgekehrt;  mit  Hülfe  der  Curven  Tab.  VIII.  kann  man 
leicht  übersehen,  welches  die  Färbung  der  Luftschicht  für  eine  gegebene 
Dicke  für  durchgelassenes  Licht  sein  wird.  Wenn  z.  B.  die  Luftschicht 
eine  Dicke  von  0,000492  Millimeter  hat,  so  ist  im  reflectirten  Lichte  Roth 
vorherrschend,  die  Gränzc  zwischen  Blau  und  Grün  im  Minimum,  Blau 
und  Grün  überhaupt  sehr  schwach  mitwirkend;  im  durchgelassenen  Lichte 
wird  also  gerade  Blau  und  Grün  vorherrschen,  an  diesen  Stellen  wird  man 
also  eine  bläulich  grüne  Färbung  beobachten. 

Da,  wo  die  Luftschicht  eine  Dicke  von  0,000602  Millimeter  hat, 
zeigt  Bie  im  reflectirten  Lichte  eine  blaue  Färbung;  Orange  ist  hier  im 
Minimum,  Gelb  und  Roth  nur  schwach;  im  durchgelassenen  Lichte  wird 
also  Orange  im  Maximum  sein,  und  ausserdem  noch  Roth  und  besonders 
Gelb  in  der  Färbung  vorherrschen.  Aehnliche  Betrachtungen  lassen  sich 
für  jede  beliebige  Dicke  anstellen. 

Dass  die  Farben  im  durchgelassenen  Lichte  so  blass  sind,  rührt  daher, 
dass  die  beiden  interferirenden  Lichtbündel  nicht  gleiche  Intensität  haben; 
das  eine  direct  durchgegangene  Lichtbündel  ist  nämlich  bedeutend  inten- 
siver als  das  andere,  welches  zwei  Reflexionen  erlitten  hat;  wenn  also  auch 
der  Gangunterschied  der  beiden  Strahlenbündel  ein  ungerades  Vielfaches 
einer  halben  Wellenlänge  beträgt,  so  kann  doch  keine  vollkommene  Auf- 
hebung stattfinden,  die  Lichtstärke  wird  hier  zwar  geschwächt,  aber  doch 
nicht  Null  sein.  Im  reflectirten  Lichte  dagegen  sind  die  Farben  sehr  leb- 
haft, weil  die  beiden  interferirenden  Strahlenbündel  fast  gleiche  Intensität 
haben. 
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>19  Polarisation  durch  Reflexion.  Ein  gewöhnlicher  Lichtstrahl 
besitzt  nach  allen  Seiten  hin  dieselben  Eigenschaften.  Fängt  man  z.  B. 
einen  gewöhnlichen  Lichtstrahl  durch  einen  Spiegel  auf,  so  wird  er  stets 
rcflectirt,  welches  auch  die  Lage  des  Spiegels  gegen  den  Strahl  sein  mag. 
Dies  ist  jedoch  nicht  bei  allen  Strahlen  der  Fall;  es  giebt  Lichtstrahlen, 
welche  nicht  nach  allen  Seiten  hin  dieselben  Beziehungen  zeigen.  Diese 
Eigenthiimlichkeit  wird  mit  dem  Namen  der  Polarisation  bezeichnet, 
und  Strahlen, 'welche  diese  Eigenthiimlichkeit  besitzen,  nennt  man  polari- 
sirtc  Strahlen. 

Die  Polarisation  des  Lichtes  wurde  im  Jahre  1811  von  Malus  ent- 
deckt. Erst  durch  diese  wichtige  Entdeckung  wurde  es  möglich,  die 
schon  früher  bekannten  und  auch  theilweise  richtig  erklärten  Erschei- 
nungen der  doppelten  Brechung,  die  wir  erst 
im  folgenden  Capitel  näher  betrachten  werden, 
in  allen  Beziehungen  richtig  zu  erkennen. 

Wir  wollen  uns  zunächst  damit  beschäftigen, 
die  Erzeugungsarten  und  die  Eigenschaften  der 
polarisirten  Lichtstrahlen  näher  zu  betrachten. 

Fällt  ein  gewöhnlicher  Lichtstrahl  ab,  Figur 
854,  auf  eine  ebene  Glastafel  gfhi  in  einem  Win- 
kel von  35°  25'  auf,  so  wird  er  zum  grossen  Theil 
nach  den  gewöhnlichen  Gesetzen  in  der  Rich- 
tung bc  reflectirt.  Der  in  der  Richtung  bc  ge- 
spiegelte Strahl  ist  nun  durch  diese  Reflexion 
polarisirt.  Um  seine  Eigenschaften  zu  unter- 
suchen, muss  man  den  polarisirten  Strahl  so 
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vif>l  als  möglich  zu  isoliren  suchen;  wenn  sich  unter  der  Glasplatte  g/hi 
Gegenstände  befinden,  welche  Lichtstrahlen  auf  dieselbe  senden,  die  sich 
nach  ihrem  Durchgänge  durch  die  Platt»-  ebenfalls  in  der  Richtung  bc 
fortpflanzen , bo  neutral isiren  diese  Strahlen  die  Eigenschaften  des  durch 
Reflexion  polarisirten.  Wenn  demnach  solche  schädliche  Strahlen  nicht 
schon  durch  die  Constructiou  des  ganzen  Apparates  ausgeschlossen  sind 
(ein  solcher  Apparat  wird  alsbald  beschrieben  werden),  so  muss  die  Glas- 
tafel auf  der  Rückseite  geschwärzt  sein,  etwa  mit  Asphalt,  schwarzer  Oel- 
farbe  oder  Tusch.  Statt  eines  auf  der  Rückseite  geschwärzten  Spiegels  kann 
man  auch  einen  Spiegel  von  Obsidian  oder  schwarzem  Glase  anwenden. 

Fällt  der  durch  Reflexion  polarisirte  Strahl  bc  auf  eine  zweite  eben- 
falls auf  der  Rückseite  geschwärzte  Glastafel,  welche  der  unteren  parallel 
ist,  so  macht  der  Strahl  bc  auch  mit  dieser  einen  Winkel  von  35°  25', 
und  die  Reflexionsebene  des  oberen  Spiegels  fällt  mit  der  des  unteren  zu- 
sammen. Bei  dieser  Lage  des  zweiten  Spiegels  wird  der  Strahl  bc  wie 
jeder  gewöhnliche  Lichtstrahl  rcflcctirt;  dreht  man  jedoch  den  oberen  Spie- 
gel so,  dass  die  Richtung  des  Strahles  bc  die  Umdrehungsaxe  bildet,  so 
bleibt  zwar  der  Winkel,  welchen  der  einfallende  Strahl  bc  mit  der  Spie- 
gelfläche macht,  unverändert  35°  25',  allein  der  Parallelismus  »1er  beiden 
Spiegel  hört  auf,  »lio  Reflexionsebene  des  oberen  Spiegels  fallt  nicht  mehr 
mit  der  des  unteren  zusammen.  Dreht  man  nun  auf  die  angegebene  Weise 
den  oberen  Spiegel  aus  der  Lage  des  Parallelismus  mit  dem  unteren  her- 
aus, so  wird  die  Intensität  des  zum  zweiten  Male  reflectirten  Strahles  um 
so  mehr  abnehmen,  je  mehr  der  Winkel  wächst,  den  die  Reflexionsebene 
des  oberen  Spiegels  mit  der  des  unteren  macht,  bis  dieser  Winkel  90°  ge- 
worden ist.  oder  mit  anderen  Worten,  bis  die  Reflexionsebenen  beider  Spie- 
gel sich  unter  einem  rechten  Winkel  kreuzen.  Bei  dieser  Stellung  wird 
der  Strahl  bc  von  dem  oberen  Spiegel  gar  nicht  mehr  reflectirt,  was 
doch  der  Fall  sein  müsste,  wenn  bc  ein  gewöhnlicher  Lichtstrahl  wäre. 
Bei  weiter  fortgesetzter  Drehung  des  oberen  Spiegels  nimmt  die  Intensität 
des  reflectirten  Strahles  allmälig  wieder  zu,  bis  sie  wieder  ihr  Maximum 
erreicht,  wenn  die  ganze  Drehung  ISO“  beträgt.  In  dieser  Stellung  fallen 
»lie  Reflexionsebenen  der  beiden  Spiegel  abermals  zusammen.  Dreht  man 
noch  weiter,  so  wird  der  vom  oberen  Spiegel  reflectirte  Strahl  wieder 
schwächer  und  verschwindet  ganz,  wenn  die  Reflexionsebenen  beider  Spie- 
gel wieder  gekreuzt  sind,  also  bei  einer  Drehung  von  270°  u.  s.  w. 

Eine  Vorrichtung,  an  welcher  zwei  PolariBationsspiegel  so  angebracht 
sind,  dass  man  damit  den  eben  beschrieb(*nen  Versuch  anstellen  kann,  heisst 
Polnrisationsapparut.  Die  einfachste  Einrichtung,  welche  man  dem 
Polarisationsapparate  geben  kann,  ist  folgende:  An  dem  einen  Ende  einer 
metallenen  oder  hölzernen  Röhre,  Fig.  855  (a.  f.  S.),  ist  ein  auf  der  Rückseite 
geschwärzter  Spiegel  DB  so  befestigt,  dass  er  einen  Winkel  von  35°  25' 
mit  der  Axe  der  Röhre  macht,  dass  also  Strahlen,  welche  in  einem  Win- 
kel von  35°  25’  auf  den  Spiegel  fallen,  so  reflectirt  werden,  »lass  sie  in  der 
Richtung  dieser  Axe  durch  die  Röhre  hindurchgehen.  Am  anderen  Ende 
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der  Rohre  befindet  Bich  ein  Ring  C M,  dessen  Axe  mit  der  Axe  der  Röhre 
zusammenfallt,  und  der  sich  also  in  einer  zu  dieser  Axe  rechtwinkligen 
Fig.  855  Ebene  umdrehen  lässt.  An  diesem 

Ringe  nun  ist  ein  zweiter  hinten 
geschwärzter  Spiegel  ///befestigt, 
welcher  ebenfalls  einen  Winkel 
von  35°  25’  mit  der  Axe  der  Röhre 
macht;  durch  Umdrehung  des 
Ringes  wird  auch  der  Spiegel  mit 
umgedreht  und  kann  durch  diese 
Drehung  in  alle  die  Lagen  ge- 
bracht werden,  von  denen  eben 
die  Rede  war. 

Dieser  Apparat  ist  theils  zum 
Gebrauche  sehr  unbequem,  theils 
aber  auch  zu  vielen  Versuchen, 
von  denen  noch  in  der  Folge  die 
Rede  sein  wird,  gar  nicht  anwend- 
bar. Man  hat  dem  Polarisations- 
apparate  mannigfache  Formen  gc- 
Fig.  85G.  geben,  die  bald  zu  diesem,  bald  zu  jenem  Ver- 

suche sich  am  besten  eigneten.  Alle  diese 
verschiedenen  Formen  zu  beschreiben,  würde 
hier  zu  weit  führen;  es  mag  die  genauere  Be- 
schreibung des  von  Nörremberg  construir- 
ten  Apparates  genügen,  welcher  fast  zu  allen 
Versuchen  der  zweckmässigste  ist. 

Der  Nörremberg’sche  Polarisationsappa- 
rat ist  Fig.  856  in  '/<  ^er  natürlichen  Grösse 
dargestellt.  In  einem  runden  Fussgestelle, 
welches  nicht  zu  leicht  sein  darf,  damit  der 
Apparat  die  nötliige  Stabilität  erhalte,  befin- 
den sich  am  Rande,  diametral  einander  gegeu- 
überstehend,  zwei  Stäbe,  zwischen  denen  ein 
Rähmchen  AB  angebracht  ist,  welches  eine 
Platte  von  geschliffenem  Spiegelglaso  ein- 
scldiesst.  Dieses  Rähmchen  und  mit  ihm  der 
Spiegel  ist  mittelst  zweier  Zapfen  um  eine 
horizontale  Axe  drehbar,  so  dass  man  dem 
Spiegel  jede  beliebige  Lage  gegen  die  Rich- 
tung des  Bleiloths  geben  kann.  Der  Spiegel 
wird  jedoch  gewöhnlich  in  einer  solchen  Lage 
festgestellt,  dass  seine  Ebene  einen  Winkel 
von  35°  25’  mit  der  Verticalen  macht.  Fällt 
bei  dieser  Stellung  des  Spiegels  ein  Liclit- 
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strahl  ab  in  einem  Winkel  von  35°  25'  auf  den  Spiegel,  so  geht  er  zum 
Theil  durch  das  (ilas  hindurch,  und  diesen  Theil  haben  wir  weiter  nicht 
zu  betrachten,  zum  Theil  aber  wird  er  in  der  Richtung  bc  vertical  nach 
unten  reflectirt.  Dieser  reflectirte  Strahl  ist  nun  polarisirt. 

Die  Reflexionsebene  eines  durch  Spiegelung  polarisirten  Lichtstrahls 
wird  seine  Polarisationsebene  genannt.  So  ist  z.  H.  die  durch  ba  und 
bc,  Fig.  85(5,  gelegte  Ebene  die  Polarisationsebene  des  durch  den  Spiegel 
AB  in  der  Richtung  bc  refleetirten  und  durch  diese  Reflexion  polarisir- 
ten Strahles. 

Auf  dem  Fussgestelle  befindet  sich  nun  in  wagerechter  Lage  ein  ge- 
wöhnlicher auf  der  Rückseite  belegter  Spiegel,  welcher  die  in  der  Richtung 
bc  rechtwinklig  zu  seiner  Oberfläche  ankommenden  polarisirten  Strahlen 
in  der  Richtung  cb  reflectirt,  bo  dass  sie  nun  zum  zweiten  Male  auf  den 
Polarisationsspiegel  A B fallen,  weicherden  grössten  Theil  derselben  durch- 
lässt, so  dass  dieselben  zum  oberen  Theile  des  Apparates  gelangen,  wäh- 
rend die  übrigen  in  der  Richtung  ba  refleetirten  nicht  mehr  in  Betracht 
kommen.  Die  oberen  Enden  der  Stäbe  (der  mittlere  Theil  des  Apparates 
mag  vor  der  Hand  noch  unberücksichtigt  bleiben)  tragen  einen  in  Grade 
getheilten  Ring.  Der  Nullpunkt  dieser  Theilung  liegt,  so,  dass,  wenn  man 
sich  durch  die  Theilstriche  0 und  180°  eine  Verticalebene  gelegt  denkt, 
diese  Ebene  mit  der  Reflexionsebene  des  unteren  Spiegels,  also  mit  der 
Polarisationsebene  der  durch  den  unteren  Spiegel  polarisirten  Strahlen  zu- 
sammenfallt. In  diesem  getheilten  Ringe  ist  ein  anderer  drehbar,  auf  wel- 
chem diametral  gegenüberstehend  zwei  Säulchen  angebracht  sind,  zwischen 
welchen  ein  Spiegel  S von  schwarzem  Glase  oder  ein  auf  der  Rückseite 
geschwärzter  Spiegel  ebenso  befestigt  ist  wie  der  untere  Polarisationsspie- 
gel zwischen  seinen  Stäben;  wie  der  untere  um  eine  horizontale  Axe  dreh- 
bar, kann  der  obere  Spiegel  leicht  so  gestellt  werden,  dass  er  einen  Win- 
kel von  35°  25'  mit  der  Verticalen  macht. 

Diesen  Spiegel  S wollen  wir  den  Zerlegungsspiegel  nennen. 

Der  drehbare  Ring,  auf  welchem  die  Säulchen  stehen,  ist  am  Rande 
etwas  zugeschärft,  und  gerade  in  der  Mitte  der  vorderen  Hälfte  des  Rin- 
ges ist  eine  Linie,  ein  Index,  auf  die  Zuschärfung  gezogen.  Eine  durch 
diesen  Index  und  den  Mittelpunkt  des  Ringes  gelegte  Verticalebene  fällt 
mit  der  Reflexionsebene  des  oberen  Spiegels  zusnmmen.  Dreht  man  den 
Ring,  welcher  den  Spiegel  S trägt,  so,  dass  der  Index  mit  dem  Nullpunkte 
der  Theilung  zusammenJallt,  so  fallen  die  Reflexionsebenen  des  Polari- 
sationsspiegels und  des  Zerlegungsspiegels  zusammen.  Dasselbe  ist  der 
Fall,  wenn  der  Index  bei  180°  steht.  Wenn  der  Index  bei  90°  (wie  in 
unserer  Figur)  oder  bei  270°  steht,  so  macht  die  Reflexionsebene  des  Zer- 
legungsspiegels einen  rechten  Winkel  mit  der  Reflexionsebene  des  unteren 
Polarisationsspiegels. 

Der  Winkel,  welchen  die  Reflexionsebene  des  Zerlegungsspiegels  mit 
der  Reflexionsebene  des  Polarisationsspiegels  macht,  wird  das  Azimuth  des 
Zerlegungsspiegels  genannt. 
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Die  Erscheinungen  der  gewöhnlichen  Polarisation,  welche  man  an 
diesem  Apparate  beobachten  kann,  Bind  folgende.  Wenn  beide  Spiegel 
parallel  stehen,  wenn  also  der  Index  des  den  oberen  Spiegel  tragenden 
Ringes  bei  0®  steht,  so  reflectirt  der  obere  Spiegel  die  von  unten  her  ihn 
treffenden  Strahlen,  das  Gesichtsfeld  ist  also  hell.  Dreht  man  aber  den 
Zerlegungsspiegel  aus  dieser  Lage  heraus,  so  dass  bei  unverändertem  Ein- 
fallswinkel das  Aziiuuth  des  Zerlegungsspiegels  nach  und  nach  wächst,  so 
nimmt  die  Intensität  des  reflectirten  Lichtes  mehr  und  mehr  ab  und  wird 
0,  wenn  der  Index  bei  90°  steht,  wenn  also  das  Aziiuuth  des  Zerlegungs- 
spiegels 90°  geworden  ist.  ln  dieser  Stellung  reflectirt  der  schwarze  Spie- 
gel die  von  unten  her  ihn  treffenden  Strahlen  nicht  mehr,  das  Gesichtsfeld 
erscheint  dunkel.  Dreht  man  noch  weiter,  so  wird  es  albnälig  wieder 
heller,  und  wenn  der  Index  bei  180°  steht,  ist  die  Lichtstärke  wieder  der- 
jenigen gleich,  die  bei  0®  beobachtet  wurde.  Das  Licht  nimmt  jedoch 
wieder  ab,  wenn  man  noch  über  180"  hinausgeht;  das  Gesichtsfeld  wird 
zum  zweiten  Male  dunkel,  wenn  der  Index  bei  270"  steht. 

Es  versteht  sich  von  selbst,  dass  während  dieser  ganzen  Drehung  die 
Richtung  des  oberen  Spiegels  gegen  die  Verticale  unverändert  bleiben 
muss.  In  allen  Lagen  macht  der  obere  Spiegel  einen  Winkel  von  35*25' 
mit  der  Verticalen. 

Der  Zusammenhang  dieser  Erscheinungen  lässt  sich  so  leicht  über- 
sehen, dass  es  nicht  nüthig  wäre,  sie  noch  weiter  anschaulich  zu  muchen; 
allein  des  besseren  Verständnisses  der  eomplicirteren  Erscheinungen  der 
Kreispolarisation  wegen  wollen  wir  auch  die  einfachen  Erscheinungen  der 
gewöhnlichen  Polarisation  graphisch  darstellen. 

In  Fig.  857  stellt  die  Verlängerung  der  Radien  des  Kreises  bis  zu 
der  Curve,  welche  die  ganze  Figur  begränzt,  die  Intensität  des  reflectirten 

Lichtes  für  die  verschiedenen  Stellungen 
des  oberen  Spiegels  dar.  Es  repräsen- 
tiren  also  die  Linien  Ob  und  rd  die 
Intensitäten  des  vom  Zerlegungsspiegel 
reflectirten  Lichtes  für  die  Azimuthe  0 
und  0 C.  Man  übersieht  in  der  Figur 
sehr  deutlich,  dass  für  die  Azimuthe  90* 
und  270®  die  Intensität  des  reflectirten 
Lichtes  Null,  für  0"  und  180®  aber  ein 
Maximum  ist. 

Um  die  Beschreibung  des  Apparates  Fig.  856  zu  vollenden,  wollen 
wir  nun  auch  noch  den  Ring  betrachten,  welcher  in  der  Mitte  der  Stäbe 
über  dem  unteren  I’olarisationsspiegel  angebracht  ist.  In  demselben  dreht 
sieh  ein  zweiter,  dessen  Oeftuung  mit  einer  Glasplatte  verschlossen  ist,  auf 
welche  man  durchsichtige  Gegenstände  legen  kann,  deren  Verhalten  im 
polarisirten  Lichte  man  untersuchen  will.  Der  Rand  dieses  drehbaren 
Ringes  ist  etwas  zugeschärft  und  mit  einem  Index  versehen;  auf  dem  äus- 


Fig.  857. 
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seren  Ringe  ist  eine  Kreistheilung  angebracht,  welche  der  oberen  ent- 
spricht. 

Fig.  858  stellt  einen  sorgfältig  in  Messing  ausgeführten  N'örrem- 
berg’schen  Polarisationsapparat  dar,  welcher  wohl  nach  dem  Vorhergehen- 
den leicht  zu  verstehen  ist.  Der  ganze  Apparat  ist  auf  einem  Kästchen 
von  Holz  befestigt,  welches  mit  einer  Schieblade  versehen  ist,  um  darin 
Fig.  858.  verschiedene  Requisiten 

aufbewahren  zu  können. 
Das  mittlere  Tischlein  ist 
nicht  allein  um  die  vcr- 
ticale  Axe  des  Apparates 
drehbar,  sondern  es  kann 
auch  gegen  die  Horizon- 
tale geneigt  werden. 
Ueber  dem  Tischlein  be- 
findet sich  eine  Linse  1, 
von  deren  Gebrauch  erst 
später  die  Rede  sein  wird, 
welche  aber,  wenn  sie 
nicht  gebraucht  wird,  auf 
die  Seite  geschoben  wer- 
den kann.  Zwischen  den 
beiden  oberen  Enden  der 
Messingsäulen  ist  der  am 
Rande  eine  Kreistheilung 
tragendeMessingringmn 
befestigt ; in  ihm  ist  eine 
Messingscheibe  drehbar, 
welche  in  der  Mitte  eine 
kurze  Hülse  zur  Auf- 
nahme der  verschiedenen 
Kopfapparate  trägt,  von 
denen  noch  weiter  unten 
die  Rede  sein  wird.  Un- 
sere Figur  zeigt  statt  des 
auf  gleiche  Weise  anzu- 
bringenden Zerlegungsspiegels  eine  Glasplattensäule  CD,  deren  Einrich- 
tung gleichfalls  in  einem  der  nächsten  Paragraphen  besprochen  werden  soll. 


Der  Polarisationswinkel.  Giebt  man,  ohne  sonst  etwas  an  dem  320 
Apparate  zu  ändern,  dem  unteren  Spiegel  eine  andere  Stellung  gegen  die 
einfallenden  Strahlen,  stellt  man  ihn  z.  B.  so,  dass  er  einen  Winkel  von 
25°  mit  der  Verticalen  macht,  so  werden  solche  Strahlen  zum  oberen  Spie- 
gel des  Apparates  gelangen,  die  den  unteren  Polarisationsspiegel  unter 
einem  Winkel  von  25°  getroffen  haben.  Wiederholt  man  nun  die  obeu 
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beschriebenen  Versuche,  so  findet  man,  dass  das  von  dem  oberen  Spiegel 
zurückgeworfene  Licht  nie  ganz  Null  wird.  Wenn  der  obere  Spiegel  so 
gestellt  ist,  dass  seine  Reflexionsebene  die  des  unteren  kreuzt,  so  wird  er 
in  dieser  Stellung  freilich  weniger  Licht  jeflectiren,  als  in  jeder  anderen, 
doch  wird  immer  noch  ein  namhafter  Theil  der  von  unten  kommenden 
Strahlen  reflectirt. 

Es  lässt  sich  daraus  schliessen,  dass  die  unter  einem  Winkel  von  25° 
vom  unteren  Polarisationsspiegel  reflectirten  Strahlen  zwar  zum  Theil,  aber 
doch  nicht  vollständig  polarisirt  Bind.  Je  mehr  der  Winkel,  welchen  die 
auf  den  unteren  Glasspiegel  fallenden  Strahlen  mit  der  Ebene  dieses  Spie- 
gels machen,  von  35°  25*  abweicht,  desto  unvollständiger  ist  die  Polari- 
sation. Der  Winkel,  für  welchen  die  vollständige  Polarisation  stattfindet, 
fiirGlas  also  der  Winkel  35025',  wird  der  Polarisationswinkel  genannt. 

Der  Polnrisationswinkel  ist  nicht  für  alle  Substanzen  gleich,  jeder 
Körper  hat  seinen  eigentümlichen  Polarisationswinkel;  für  Obsidian  z.  B. 
ist  der  Polarisationswinkel  33°. 

Man  hatte  schon  für  viele  Körper  durch  Versuche  den  Polarisations- 
winkel  bestimmt,  als  Brewster  durch  Vergleichung  der  Resultate  zu  dem 
merkwürdigen  Gesetze  geführt  wurde,  dass  der  Polarisationswinkel 
derjenige  ist,  für  welchen  der  reflectirte  Strahl  auf  dem  ge- 
brochenen rechtwinklig  steht.  Wenn  also  in  Fig.  859  si  der  unter 
dem  Polarisationswinkel  einfallende  Strahl  ist,  so  wird  der  reflectirte  Strahl 


Fig.  8fi9. 


i f mit  dem  gebrochenen  i r einen 
rechten  Winkel  machen;  für  jeden 
anderen  Einfallswinkel  steht  der  re- 
flectirte Strahl  nicht  mehr  rechtwink- 
lig auf  dem  gebrochenen,  alsdann  ist 
aber  der  reflectirte  Strahl  auch  nicht 
mehr  vollständig  polarisirt. 

Da  der  Brechungsexponent  der 
verschiedenfarbigen  Strahlen  nicht 
derselbe  ist,  so  ist  klar,  dass  selbst 
für  eine  und  dieselbe  Substanz  der 
Polarisationswinkel  nicht  für  die 
Strahlen  aller  Farben  derselbe  sein 
kann.  Es  erklärt  sich  daraus  ganz  einfach,  warum  ein  Strahl  weissen 
Lichtes  durch  Reflexion  niemals  vollständig  polarisirt  sein  kann. 

Die  richtige  Stellung  der  Spiegel  im  Polarisationsapparate  mittelt 
man  am  besten  durch  den  V ersuch  aus;  man  stellt  beide  Spiegel  ungefähr 
in  die  richtige  Neigung  gegen  die  Verticale,  kreuzt  ihre  Reflexionsehenen 
und  corrigirt  alsdann  zuerst  die  Neigung  des  unteren  Spiegels,  indem  man 
seine  Neigung  allmälig  ändert  und  ihn  in  der  Lage  feststellt,  für  welche 
das  oben  reflectirte  Licht  im  Minimum  ist.  Ist  dies  geschehen,  so  com- 
girt  man  auf  dieselbe  Weise  die  Neigung  des  oberen  Spiegels. 

Bei  genauer  Untersuchung  findet  mau,  dass  das  von  einer  Wusscr- 
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fläche,  von  einem  Schieferdache,  von  einem  polirten  Tische  u.  s.  w.  refleo- 
tirte  Licht  mehr  oder  weniger  polarisirt  ist,  ja  fast  alle  spiegelnden  Ober- 
flächen ki'mnen  unter  Umstanden  als  Polarisationsspiegel  dienen.  Nur  die 
metallischen  Oberflächen  machen  hiervon  eine  Ausnahme. 

Polarisation  durch  gewöhnliche  Breohung.  Wenn  Licht-  .121 

strahlen  unter  einem  Winkel  von  .iö"  25'  auf  eine  durchsichtige  Glastafel 
fallen,  so  werden  sie  zum  Theil  reflectirt  und  durch  diese  Reflexion  pola- 
risirt, zum  Theil  aber  gehen  sie  auch  durch  die  Glastafel  hindurch.  Die 
hindurchgegangenen  Strahlen  zeigen  nun  ebenfalls  Spuren  von  Polarisation, 
und  zwar  steht  ihre  Polarisationsebene  rechtwinklig  auf  der  Polarisations- 
ebene der  an  der  Vorderfläche  retlectirten  Strahlen.  Lässt  man  die  durch- 
gegangenen Strahlen,  deren  Polarisation,  wie  gesagt,  sehr  schwach  ist,  auf 
eine  zweite,  der  ersteren  parallele  Glastafel  fallen,  so  sind  sie  nach  ihrem 
Durchgänge  durch  diese  zweite  Glasplatte  schon  vollständiger  polarisirt. 
Durch  eine  dritte,  vierte,  fünfte  Glasplatte  wird  die  Polarisation  immer 
vollständiger;  durch  8 bis  10  Glasplatten  erhalten  die  dnrehgegangenen 
Strahlen  schon  eine  ziemlich  vollständige  Polarisation. 

Ein  solches  System  von  Glasplatten  kann  recht  gut  statt  des  Zerle- 
gnngsspiegels  als  Zerleger  oder  Analyseur  des  Polarisationsapparates 
gebraucht  werden.  Der  Polarisationsapparat,  Fig. 

858  auf  Seite  799,  ist  mit  einer  solchen  Glos- 
plattensäule versehen  dargestellt.  Fig  8ti0  stellt 
in  •/,  der  natürlichen  Grösse  eine  solche  Glos- 
plattensäule im  Durchschnitte  dar.  Die  Glasplat- 
ten sind  in  ein  Rähmchen  von  Messing  gefasst, 
und  dieses  wird  von  zwei  Messingpfeilern  getragen. 

Wenn  mau  die  Säule  von  Glasplatten  statt 
des  Zerlegungsspiegels  auf  den  Apparat  aufge- 
setzt hat,  so  wird  beim  Durchsehen  durch  die 
Glasplatten  das  Gesichtsfeld  dunkel  erscheinen, 
wenn  die  Platten  dieser  Säule  mit  dem  Polari- 
sationsspiegel . 1 li  parallel  stelxeu,  also  ungefähr 
bei  der  in  Fig  858,  Seite  799  dargestellten  Lage, 
für  welche  die  unterste  Platte  der  Säule  die  von 
unten  kommenden  Strahlen  reflectirt.  Macht  da- 
gegen ilie  Reflexionsebene  der  Glasplattensäule 
' inen  rechten  Winkel  mit  der  Reflexionsebone  des  Polarisationsspiegels  A li, 
sc  ist  beim  llindurchsehen  durch  die  Glasplattensäule  das  Gesichtsfeld  hell. 

Polarisation  durch  Turmalinplatten.  Nimmt  man  von  dem  322 

Polarisationsapparate  den  Zerlegungsspiegel  weg  und  lässt,  man  statt  auf 
diesen  die  polarisirten  Strahlen  auf  eine  Turmalinplatte  fallen,  deren  Ober- 
flächen der  krystallographisrhen  Uauptaxc  dieses  Minerals  parallel  sind,  so 
gewahrt  mau  an  dem  durch  die  Platte  hindurchgegangenen  Lichte  ganz 
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dieselben  Erscheinungen  wie  diejenigen,  welche  man  an  dem  vom  Zer- 
legungsspiegel reflectirten  Lichte  beobachtete.  Hat  die  Platte  eine  solche 
Stellung,  dass  ihre  krystallographische  Hauptaxe  rechtwinklig  auf  der 
Polarisationsebene  der  einfallenden  Strahlen  steht,  so  lasst  sie  die  Strahlen 
so  vollständig  hindurch,  als  es  die  Färbung  des  Minerals  erlaubt.  Macht 
aber  die  Axe  der  Platte  einen  anderen  Winkel  mit  der  Polarisationsebeue 
der  einfallenden  Strahlen,  so  ist  das  durchgehende  Licht  um  so  schwächer, 
je  kleiner  dieser  Winkel  wird.  Fällt  die  Axe  der  Platte  in  die  Polarisa- 
tionsebene der  einfallenden  Strahlen,  so  ist  die  Intensität  des  durchgegan- 
genen Lichtes  ein  Minimum,  und  falls  die  Platte  dick  genug  ist,  vollstän- 
dig Null.  Die  Lage  des  Krystalls,  bei  welcher  seine  Axe  mit  der  Polarisa- 
tionsebene der  einfallenden  Strahlen  einen  rechten  Winkel  bildet,  entspricht 
dem  Falle,  dass  der  obere  Spiegel  dem  unteren  parallel  ist:  die  zuletzt  er- 
wähnte Stellung  des  Krystalls  aber  dem  Falle  der  gekreuzten  Spiegel. 

Wenn  eine  solche  Turmalinplatte  in  eine  Fassung  gebracht  ist,  welche 
ebenso  wie  die,  welche  die  Säule  von  Glasplatten  enthält,  auf  dem  oberen 
Ringe  des  Polarisationsapparates  drehbar  ißt , so  kann  die  Turmalinplatte 
ebenso  gut  wie  der  Zerleguugsspiegel  als  Kopf  oder  Analyseur  des  Appa- 
rates dienen,  und  man  kann  dieselben  Versuche  mit  der  Turmalinplatte 
anBtellen,  wie  mit  dem  Zerlegungsspiegel. 

Aus  den  erwähnten  Versuchen  lässt  sich  schliessen,  dass,  wenn  ge- 
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wohnliches  Licht  auf  eine  solche  Turmalinplatte  fallt,  es 
nach  seinem  Durchgänge  durch  die  Platte  polarisirt  sein 
wird.  liegt  man  demnach  zwei  parallel  mit  der  Axe  ge- 
schnittene Turmalinplatten  so  auf  einander,  dass  ihre  Axeu 
parallel  sind,  so  werden  sie  einfallendes  gewöhnliches 
Licht  ebenso  gut  durchlassen  wie  eine  Platte,  welche  so 
dick  ist  wie  beide  zusammengenommeu,  wie  Fig.  861  au- 
deutet,  wo  ab  cd  die  eine  und  efyh  die  andere  Platte 
bezeichnet  Die  Schraffirung  soll  den  krystallographi- 
schen  Axen  parallel  sein.  Dreht  man  aber  die  eine  Platte 
in  ihrer  Ebene  herum,  ohne  die  Lage  der  zweiten  zu 
ändern,  so  wird  das  durchgelassene  Licht  schwächer  und 
schwächer,  bis  es  endlich  ganz  verschwindet,  wenn  die 
Axen  beider  Platten  einen  rechten  Winkel  mit  einander 
machen,  wie  dies  Fig.  862  versinnlicht.  Zwei  solcher 
Platten  bilden  also  einen  kleinen  Polarisationsapparat. 

Um  zwei  solcher  Platten  bequem  gebrauchen  zu  können,  werden  sie 
nach  Nörremberg’s  Angabe  auf  folgende  Weise  gefasst.  Ein  Messing- 
draht ist,  wie  Fig.  803  zeigt,  in  die  Form  einer  Zange  gebogen.  Die  bei- 
den Enden  des  Drahtes  bilden  Ringe;  in  jedem  dieser  Ringe  ist  eine  Hülse 
drehbar,  in  welche  eine  Turmalinplatte  gefasst  ist.  Wenn  nicht  durch 
den  Druck  der  Hand  oder  durch  irgend  einen  Gegenstand,  welchen  man 
zwischen  beide  Hülsen  legt,  diese  auseinandergehalten  werden,  so  werden 
die  einander  gegenüberstehenden  Flächen  der  Hülsen  durch  die  Federkraft 
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des  Drahtes  sanft  au  einander  gedrückt,  so  dass,  wenn  man  einen  im  po- 
larisirten  Lichte  zu  untersuchenden  in  Kork  gefassten  Kry stall  zwischen 
t'ig.  868.  beide  Hülsen  legt,  er  durch  den  schwachen  Druck 
hinlänglich  festgehalten  wird,  und  man  die  gunze  Vor- 
richtung in  jeder  beliebigen  Lage  vor  das  Auge  bringen 
kann,  ohne  dass  der  Krystall  herausfallt. 

Man  findet  den  Turmalin  in  den  verschiedenartigsten 
Farben.  Häufig  kommen  Turmalinkrystalle  vor,  welche 
dem  äusseren  Ansehen  nach  ganz  schwarz  sind,  und  die 
nur  in  ganz  dünne  Blättchen  geschnitten  durchsichtig 
werden.  Ganz  dünne  Blättchen  von  dieser  Art  polari- 
siren  zwur  das  Licht  sehr  vollständig;  es  ist  aber  sehr 
sohwer,  aus  Krystallen  dieser  Art  Platten  zu  schleifen, 
welche  dünn  genug  sind,  besonders  deshalb,  weil  sie 
im  Inneren  voller  kleiner  Risse  und  Sprünge  sind, 
welche  veranlassen,  dass  der  Krystall  sich  bröckelt, 
sobald  er  nur  eiuigermaassen  dünn  geschliffen  wird. 
Sehr  geeignet  für  den  optischen  Gebrauch  sind  die 
durchsichtigen,  braunen  und  röthlichbraunen  Turma- 
line, wenn  sie  hinlänglich  gross  sind  um  aus  ihnen 
Platten  von  8 bis  9 Quadratlinien  Oberfläche  ma- 
chen zu  können;  denn  wenn  die  Platten  noch  klei- 
ner sind,  so  ist  das  Gesichtsfeld,  welches  man  durch 
sie  bequem  übersehen  kann,  zu  klein.  Am  häufigsten 
werden  die  dunkelgrünen  zu  optischen  Zwecken  ge- 
braucht; man  kann  sie  am  leichtesten  in  hinlänglicher 
Grösse  erhalten,  und  eine  Platte  von  Linie  Dicke 
polarisirt  das  Licht  vollkommen  genug.  Je  heller  die  Farbe  der  Turmaline 
ist,  desto  unvollständiger  polarisiren  sie  das  Licht  und  desto  dicker  muss 
man  die  Platten  nehmen,  wenn  man  vollständige  Polarisation  erhalten  will. 

Die  bläulichen  polarisiren  an»  schlechtesten  und  sind  deshalb  am  wenigsten 
zu  empfehlen. 

Eine  sehr  sinnreiche  Anwendung  hat  Arago  von  den  Turmalinplat- 
ten gemacht,  um  Gegenstände  zu  betrachten,  welche  in  der  Tiefe  sehr 
durchsichtiger  Gewässer  liegen  und  deren  Sichtbai-keit  gewöhnlich  durch 
den  Glanz  der  Wasseroberfläche  beeinträchtigt  wird.  Da  das  von  der  Was- 
»erobei-fläche  reflectirte  Lieht  polarisirt  ist,  so  kann  man  diesen  Glanz  ver- 
schwinden machen,  wenn  man  durch  eine  in  die  richtige  Lage  gehaltene 
Turmalinplatte  schaut. 

Erklärung  der  Polarisation  durch  die  Vibrationstheorie.  323 

Durch  die  Polarisationserscheinungen  lässt  sich  am  einfachsten  der  Beweis 
liefern,  dass  die  Vibrationen,  welche  einen  Lichtstrahl  fortpflanzen,  recht- 
winklig zu  seiner  Richtung  sind.  Nehmen  wir  an,  dass  ein  Lichtstrahl 
rechtwinklig  zur  Ebene  der  beiden  Turmalinplatten,  Fig.  861,  durch  dieselben 
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gehe,  deren  Axen  einander  parallel  sind,  so  wäre  kein  Grund  vorhanden, 
warum  der  Strahl  nicht  ebenso  gut  durch  die  gekreuzten  Platten  hindurch- 
gehen  sollte,  wenn  die  Schwingungen,  welche  ihn  fortptlanzen,  in  der  Rich- 
tung des  Strahles  selbst  stattfunden.  Das  Verschwinden  des  Lichtes  bei 
gekreuzten  Platten  lässt  sich  nur  durch  die  Annahme  erklären,  dass 
die  Schwingungen,  welche  den  Lichtstrahl  fortptlanzen,  recht- 
winklig zu  seiner  Richtung  sind,  und  dass  ferner  ein  Licht- 
strahl polnrisirt  ist,  wenn  seine  Schwingungen  stets  in  einer  und  der- 
selben Ebene  stattfinden.  Alle  Schwingungen  des  Strahles  z.  R.,  dessen 
Ausweichungscurve  Fig.  864  dargestellt  ist,  tindcn  in  der  Ebene  dis  Pa- 
piers statt;  dieser  Strahl  ist  also  ein  polnrisirter  Strahl. 

Fig.  864. 


In  einem  gewöhnlichen  Lichtstrahle  bleiben  die  Vibrationen  nicht  im- 
mer in  derselben  Ebene,  sondern  sie  variiren  nach  allen  möglichen,  auf 
die  Richtung  des  Strahls  rechtwinkligen  Richtungen. 

Die  Ebene,  in  welcher  alle  Schwingungen  eines  polarisirten  Strahls 
statttinden,  heisst  die  Vibrations-  oder  Sch  wiugungsebene  desselben. 
Die  Schwingungsebene  eines  Strahls,  welcher  durch  eine  Tur- 
malinplatte polnrisirt  worden  ist,  ist  der  krystallogrnphisrhen 
Hauptaxe  der  Turmalinplatte  parallel. 

Die  Wahrheit  dieses  wichtigen  Satzes  hat  Nörremberg  sehr  einfach 
auf  folgende  Art  bewiesen: 

Wenn  man  durch  eine  parallel  mit  der  Axe  geschliffene  Turmalin- 
platte  nach  einer  weissen  Wand  oder  einer  weissen  Wolke  gerade  hindurch- 
schaut, wie  dies  Fig.  865  dargestellt  ist,  wo  ubcd  die  Turmalinplatte, 
/' g die  Richtung  ihrer  krystallographischen  Hauptaxe  und  n 0 die  Richtung 
der  durch  die  Platte  ins  Auge  gelangenden  Strahlen  darstellt,  so  hat  das 
Gesichtsfeld  eine  bestimmte  Helligkeit,  welche  fast  ungeündert  bleibt,  wenn 
man  die  Platte  so  gegen  die  Richtuug  der  durchgehenden  Strahlen  neigt, 
dass  die  Richtung  der  krystallographischen  Hauptaxe  der  Platte  die  Um- 
drehungsaxe  bildet,  wie  es  in  Fig.  865  angedeutet  ist. 

Neigt  mau  aber  die  Platte  so  gegen  die  Richtung  der  durchgehenden 
Strahlen,  dass  dabei  die  Umdrehungsaxe  hi  rechtwinklig  zur  Krystallaxe 
steht,  wie  Fig.  866  angedeutet  ist,  so  wird  das  Gesichtsfeld  sogleich  bo- 
deutend  dunkler. 

Wenn  nun  eine  Aenderung  in  der  Helligkeit  der  Platte  stattfindet, 
so  kann  diese  nur  davon  herrühren,  dass  die  Vibrut ionsricht ung  der 
durchgehenden  Strahlen  gegen  die  Platte  eine  andere  wird.  Bei  dem 
Fig.  865  dargestellten  Versuche  findet  keine  Aenderung  in  der  Helligkeit 
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statt,  folglich  ist  die  Richtung  der  Schwingungen,  welche  den  Lichtstrahl 
in  der  Richtung  no  fortpflanzen,  gegen  die  Platte  ganz  dieselbe,  eg  mag 
Fig.  8t>5.  Fig.  866. 


die  Platte  die  Stellung  abcd  oder  die  Stellung  u' b' C (V  haben;  daher  kann 
nur  fg  die  fragliche  Vibrationsrichtung  sein,  welche  demnach  in  der  That 
mit  der  Richtung  der  krystallographischen  Hauptaxe  zusammenlallt. 

Es  soll  dies  noch  durch  Fig.  867  anschaulich  gemacht  werden,  wo 
ab  cd  eine  Turmalinplatte  darstellt,  deren  krystallographische  Axe  die 
Richtung/»;  hat.  f'jhi  ist  die  Schwingungsebene  eines  in  der  Richtung 
RS  durch  die  Platte  hindurchgegangenen  Strahles. 

An  geschliffenen  und  polirten  Turmalinplatten  lässt  sich  die  Rich- 
tung der  Axe  oft  durch  feine  Sprüngchen  erkennen,  welche  die  Platten 
sehr  häufig  zeigen.  Die  Richtung  dieser  Sprünge,  welche  die  Richtung 
einer  unvollkommenen  Spaltbarkeit  bezeichnen,  ist  stets  rechtwinklig  zur 
Kry  stallaxe. 

Wenn  man  eine  Turmalinplatte  als  Kopf  des  Polarisationsapparates  an- 
weudet,  so  ist  das  Gesichtsfeld  dunkel,  wenn  die  Krystallaxe  der  Platte 
Fig.  867.  Fig.  868. 


S 


R 


mit  der  Reflexionsebene  des  l’olarisationsspiegels  zusammenfällt;  daraus  folgt, 
dass  die  Vibrationsebene  eines  durch  Reflexion  polarisirten  Strahles  recht- 
winklig zur  Reflexionsebene,  also  auch  rechtwinklig  zur  Polari- 
satiousebene  ist.  Wenn  z.  B.  ein  Lichtstrahl  ab,  Fig.  868,  den  Glas- 
spiegel RS  unter  einem  Winkel  von  35°  treffend  von  demselben  in  der  Rich- 
tung bc  reflectirt  wird,  so  ist  dieser  reflectirtc  Strahl  polarisirt  und  zwar 
sind  die  Aethervibrationen,  welche  ihn  fortpflanzen,  rechtwinklig  zu  der 
durch  ab  und  bc  gelegten  F.bene,  sie  sind  also  mit  f d parallel,  oder  mit 
anderen  Worten,  fdlm  ist  die  Vibrationsebene  des  polarisirten  Strahles  bc. 
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Wenn  ein  schon  polarisirtes  StrahVenbiindel  cb,  Fig.  868,  einen  Glas- 
spiegel  RS  trifft,  dessen  Ebene  seinen  Vibrationen  parallel  ist,  so  geht 
ein  Theil  dieses  Strahlenbündels  mit  unveränderter  Schwingungsrichtung 
durch  den  Spiegel  hindurch,  ein  anderer  Theil  aber  wird  immer  noch  pa- 
rallel mit  fd  schwingend  in  der  Richtung  ha  reflectirt. 

Wenn  dagegen  die  Schwingungen  eines  unter  dem  1‘olarisationswinkel 
auf  den  Spiegel  fallenden  Strahlenbündels  in  der  Einfallsebene  liegen,  wenn 
also  z.  11.  die  Schwingungen  des  Strahles  cb  in  der  Ebene  cba  vor  sich 
gingen,  so  würde  kein  Theil  dieses  Strahlenbündels  reflectirt,  sondern  es 
würde  mit  unveränderter  Vibrationsebene  durch  die  Glasplatte  hindurch- 
gehen. 

Fällt  ein  polarisirter  senkrecht  zur  Ebene  des  Papiers  sich  fortpflan- 
zender Strahl,  dessen  Projection  m und  dessen  Sehwinguugseltene  ab,  Fig. 
869,  sein  mag,  nuf  eine  Tunnalinplatte,  deren  Schwingungsebene  ebenfalls 
ab  ist,  so  wird  der  Strahl  von  der  Turmalinplatte  durchgelassen.  Sicht 
man  also  durch  eine  Turmalinplatte  nach  dem  Polarisationsspiegel  eines 
Polarisationsapparates  (d.  li.  mit  anderen  Worten,  gebraucht  man  statt  des 
Zevlegungsspiegels  eine  Tunnalinplatte),  so  sieht  man  das  Gesichtsfeld  hell, 

wenn  die  krystallographische  Haupt- 
axe  der  Platte  auf  der  Reflexions- 
ebene des  unteren  Spiegels  recht- 
winklig ist.  Dreht  mau  aber  die 
Tunnalinplatte,  so  wird  das  Gesichts- 
feld dunkler  und  dunkler,  bis  es  end- 
lich- ganz  dunkel  wird,  wenn  die 
Schwingungsebene  des  Turmalins  mit 
der  Reflexionsebene  des  unteren  Spie- 
gels zuBununeniullt. 

Diese  Erscheinung  ergiebt  sich  als 
noth wendige  Folge  der  Theorie.  Es 
sei  tue  die  Vibrationsintensität  des 
in  der  Ebene  ab  schwingenden  auf 
der  Turmalinplatte  fallenden  Strahls, 
welche  wir  mit  A bezeichnen  wollen.  Wenn  nun  die  Schwingungsebene 
gh  der  Turmalinplatte  einen  Winkel  x mit  der  Schwingungsebene  der 
einfallendon  Strahlen  macht,  so  ist  tu  n die  Vibrationsintensität,  welche 
der  einfallende  Strahl  in  der  Schwingungsebene  der  Turmalinplatte  her- 
vomift.  Bezeichnen  wir  tnn  mit  A',  so  haben  wir 
A'  = A cos.  X. 

Ein  Werth,  welcher  gleich  A wird  für  X = 0,  welcher  k!<  iner  wird, 
wenn  x wächst  und  welcher  endlich  Null  wird  für  x = 90°. 

Dieselben  Schlüsse  gelten  auch  für  den  Zerlegungsspiegel  des  Polari- 
sationsapparBtes,  und  man  sieht  demnach  leicht  ein,  warum  der  obere  Spie- 
gel ein  Maximum  von  Licht  reflectirt,  wenn  beide  Spiegel  parallel,  ein 
Minimum  hingegen,  wenn  sie  gekreuzt  sind. 


Fig.  869. 

a 
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Nach  diesen  Betrachtungen  kann  man  auch  schliessen,  welches  die 
Erscheinungen  sein  werden,  wenn  man  eine  Turmalinplatte  zwischen  die 
gekreuzten  Spiegel  des  Apparates  bringt.  Es  sei  ab,  Fig.  870,  die  Schwin- 
gungsebene des  unteren  Spiegel»,  cd  die  des  Zerlegers,  (jh  die  der  zwischen 
beiden  liegenden  Turmnlinplatte,  welche  einen  Winkel  X mit  der  Schwin- 
gungsebene der  einfallenden  Strahlen  macht.  Es  sei  ferner  nie  — A die 
Vibrationsintensitiit  des  vom  unteren  Spiegel  polarisirten  Strahles.  Diese 
Vibrationsintensität  nach  der  Schwingungsebene  gh  der  Turmalinplatte 
zerlegt,  erzeugt  in  derselben  eine  Vibrationsintensitat  in  ll  — A'  — A cos.  X 
und  diese  wieder  zerlegt  nach  der  Sehwingungsebene  cd  des  Zerlegungs- 
spiegels, erzeugt  die  Vibrationsintensitat 

mp  = A"  = »im  sin.  x = AI  sin.  x, 
oder  endlich,  wenn  man  für  A'  seinen  Werth  setzt 
.1"  = A cos.  x . sin.  x. 

Dieser  Werth  von  A"  wird  0 für  x — 0 und  für  = 90°,  das  Ge- 
sichtsfeld bleibt  also  dunkel,  wenn  die  Schwingungsebene  der  Turmalin- 
platte mit  der  Schwingungsebene  des  Polarisationsepiegels  oder  des  Zer- 
legungsspiegels zusammenfällt.  Dagegen  wil  d der  Werth  von  A"  ein  Ma- 
ximum, die  Turmalinplatte  erscheint  zwischen  den  gekreuzten  Spiegeln  in 
grösster  Helligkeit,  wenn  X — 4 f> °. 


Fig.  870.  Die  Richtigkeit  der  letzteren  Behaup- 

tung ergiebt  sich  aus  folgender  Be- 
trachtung. 

Weil  mne  ein  rechter  Winkel  sein 
soll,  so  muss  der  Punkt  >l,  welches  auch 
die  Lage  der  Ebene  gh  sein  mag,  stets 
auf  dem  Umfange  eines  Halbkreises  lie- 
— 4 gen,  dessen  Durchmesser  me  ist.  Nun 
aber  ist  mp  gleich  nq,  d.  h.  gleich  dem 
Perpendikel,  welches  von  der  Spitze 
des  rechten  Winkels  auf  die  gegenüber- 
stehende Hypotenuse  nie  gefallt  wird. 
Das  Perpendikel  nq  erreicht  aber  sein 
Maximum,  wenn  n um  einen  Viertel- 
kreis von  e absteht,  denn  in  diesem 
Falle  ist  das  Perpendikel  dem  Radius  des  Kreises  gleich.  Wenn  aber  n 
um  einen  Viertelkreis  von  C absteht,  so  macht  die  Schwingungsebene  gh 
einen  Winkel  von  45°  mit  der  Sehwingungsebene  ab  des  einfallenden 
Strahles. 


Digitized  by  Google 


Zehntes  Capital. 

Von  der  doppelten  Brechung. 


3-24  Doppelte  Brechung  des  Kalkspaths.  Wir  haben  bisher 

immer  angenommen,  dass  beim  Uebergange  eines  Lichtstrahles  aus  einem 
Mittel  in  ein  anderes  nur  ein  einziger  gebrochener  Strahl  entstände;  viele 
Körper  haben  jedoch  die  merkwürdige  Eigenschaft,  jeden  einfallenden  Licht- 
strahl in  zwei  gebrochene  Strahlen  zu  spalten.  Diese  mit  dem  Namen 
der  doppelten  Brechung  bezeichnete  Eigenschaft  wurde  zuerst  von 
Erasmus  Bartholinus  am  isländischen  Kalkspath  entdeckt  und  in  einem 
Werke  beschrieben,  welches  unter  dem  Titel  „ Expcrimenta  Cryslulli 
Islandici,  disdiaclastici , quibus  mira  et  insolita  refraefio  detegilur * im 
Jahre  1669  zu  Kopenhagen  erschienen  ist. 

Alle  diejenigen  Körper,  welche  die  erwähnte  Eigenschaft  besitzen, 
werden  doppeltbrechende  Körper  genannt.  Wir  wollen  zunächst  die 
Erscheinungen  der  doppelten  Brechung  am  Kalkspathe  näher  kennen  ler- 
nen, weil  sie  an  diesem  Körper  besonders  leicht  beobachtet  werden  können. 

Der  Kalkspath  ist  bekanntlich  krystallisirter  kohlensaurer  Kalk; 
die  zahlreichen  Formen,  unter  welchen  der  Kalkspath  vorkommt,  gehören 
dem  hexagonalen  Krystallsystenie  an  und  lassen  sich  sämmtlich  von  einer 
und  derselben  Grundform  ableiten.  Die  Kalkspatlikrystallc  sind  nach  drei 
verschiedenen  Richtungen  selir  vollkommen  spaltbar;  und  dadurch  ist  es 
möglich,  aus  denselben  Rhomboeder  durch  Spaltung  zu  erhalten.  Beson- 
ders schöne,  grosse  und  durchsichtige  Kalkspatlikrystallc  werden  auf  der 
Insel  Island  gefunden;  der  isländische  Doppelspath  wird  deshalb  auch 
vorzugsweise  zu  Versuchen  über  die  doppelte  Brechung  angewandt. 

Wenn  man  ein  durch  Spaltungsflächen  begränztes  Kalkspathrhomboe- 
der  dicht  vor  das  Auge  hält,  um  durch  dasselbe  einen  dünnen  Körper, 
etwa  eine  Stecknadel,  zu  sehen,  so  erblickt  man  zwei  deutlich  getrennte 
Bilder;  legt  man  das  Rhomboeder  auf  ein  Blatt  weissen  Papiers,  auf  wel- 
ches man  einen  schwarzen  Punkt  gemacht  hat,  so  Bieht  man  den  Punkt 
doppelt.  Aus  einer  genauen  Beobachtung  dieser  beiden  Bilder,  wie  mau 
sie  durch  ein  Rhomboeder  sieht,  kann  man  die  Gesetze  der  doppelten 
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Brechung  iiu  Kalkspathe  ablciten.  wie  dies  auch  Huyghens  schon  ge- 
tlian  hat. 


Fig.  871. 


Legt  man  auf  die  obere  Fläche  eines  Kalkspathrhomboeders  ein  Kar- 
tenblatt, in  welches  mit  Hülfe  einer  Stecknadel  ein  kleines  Loch  gestochen 
worden  ist,  lässt  man  dann  durch  diese  kleine  Oeffnung  einen  Sonnenstrahl 
ab,  Fig.  871,  auf  den  Krystall  fallen,  so  wird  man  auf  einem  Papierblatte, 
mit  welchem  man  die  der  Eintrittsfläche  gegenüber 
liegende  Fläche  des  Rhomboeders  bedeckt,  zwei 
belle  Punkte,  nämlich  einen  bei  c und  einen  bei  d, 
erblicken;  es  sind  also  von  der  Oeffnung  b aus  zwei 
ganz  getrennte  Strahlen  durch  den  Krystall  hin- 
durch gegangen,  welche  die  Austrittsfläche  in  den 
Punkten  C und  d treffen;  der  Lichtstrahl  ab  wird 
also  bei  seinem  Eintritte  in  den  Kalkspathkrystall 
in  zwei  Strahlen  gespalten,  welche,  verschiedenen 
Brechungsgeselzen  folgend,  den  Krystall  in  verschiedenen  Richtungen  durch- 
laufen; der  eine  Strahl  ist  stärker  von  seiner  ursprünglichen  Richtung 
abgelenkt  als  der  andere. 
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Nach  der  Vibrationstheorie  iuubs  man  annehmen,  dass  sieh  die  Licht- 
wellen in  einem  stärker  brechenden  Mittel  langsamer  fortpflanzen;  die  un- 
gleiche Ablenkung,  welche  die.  beiden  Strahlen  bc  und  bei  erleiden,  hängt 
also  auch  mit  einer  ungleichen  Fortpflanzungsgeschwindigkeit  zusammen, 
der  stärker  gebrochene  Strahl  b(l  pflanzt  sich  mit  geringerer  (Geschwindig- 
keit durch  den  Krystall  fort  als  der  andere,  oder,  mit  anderen  Worten, 
für  den  stärker  gebrochenen  Strahl  ha  ist  die  Wellenlänge  kürzer  als  für 
den  Strahl  bc. 


Dieser  Versuch  lehrt  uns  also  zwei  verschiedene  Strahlenarten  kennen, 
welche  den  Kalkspath  mit  ungleicher  (Geschwindigkeit  durchlaufen;  dass 
aber  auch  in  einer  und  derselben  Richtung  zwei  verschiedene  Strahlen  sich 
mit  ungleicher  (Geschwindigkeit  durch  den  Krystall  fortpflanzen  können, 
geht  aus  folgendem  Versuche  hervor.  Man  lege  ein  Kalkspathrhomboeder 
auf  ein  Blatt  weissen  Papiers,  auf  welches  man  einen  schwarzen  Punkt  ge- 


Fig.  872. 


/ 


macht  hat;  wenn  mau  mui  auf  die  obere  Fläche  des 
Rhomboeders  ein  Stückchen  Papier  mit  einer  kleinen 
Oeffnung  b,  Fig.  872,  legt,  so  siebt  man  in  der  Oeff- 
nung b das  Biid  des  schwarzen  Punktes  a nur  nach 
zwei  ganz  bestimmten  Richtungen  bo  undbo' ■,  daraus 
geht  aber  hervor,  dass  in  der  Richtung  ab  zwei 
Strahlen  mit  verschiedener  Geschwindigkeit  den 
Krystall  durchlaufen;  denn  wenn  sich  von  a nach  b 
nur  ein  einziger  Strahl  mit  unveränderlicher  Geschwindigkeit  fortpflanzte, 
so  könnte  er  nur  nach  einer  einzigen  bestimmten  Richtung  austreten.  Der- 
jenige Strahl  bo' , welcher  beim  Austritte  aus  dem  Krystalle  am  stärksten 
abgelenkt  wird,  pflanzt  sich  in  der  Richtung  ab  mit  geringerer  Geschwin- 
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digkeit  im  Krystalle  fort  als  der  midere  Strahl,  welcher,  in  derselben  Rich- 
tung ab  den  Krypta  11  durchlaufend,  in  der  Richtung  bo  austritt. 

Um  die  Geschwindigkeiten  zu  ermitteln,  mit  welchen  die  beiden  Strah- 
leuarten  den  Krystall  durchlaufen,  muss  man  die  Brechungsexponenten  für 
dieselben  bestimmen,  was  am  besten  mit  Hülfe  von  Prismen  geschieht. 
Bevor  wir  von  dieser  Bestimmung  weiter  reden,  wollen  wir  aber  die  Krv- 
stallform  des  Kalkspaths  näher  betrachten,  um  uns  in  Beziehung  auf  die 
verschiedenen  Richtungen,  von  denen  alsbald  die  Rede  sein  wird,  gehörig 
zu  orientiren. 


325  Krystallform  des  Kalkspathes.  Wir  haben  bereits  auf  S.  90 
und  94  gesehen,  dass  der  Kalkspath  dem  hexagonalen  Krystallsystem  an- 
gehört, und  dass  seine  Gruudgestalt , das  Rhomboeder,  Fig.  873,  als  He- 
miedrie  der  doppelt  sechsseitigen  Pyramide  zu  betrachten  ist.  In  Fig.  874 
ist  das  Rhomboeder  des  Kalkspathes  noch  einmal  ohne  Schattirung  dar- 
Fig.  873.  Fig.  874. 


gestellt,  damit  man  auch  die  hinteren  Kanten  sehen  und  besser  Buchstaben 
beisetzen  könne. 

Die  Kanten  eines  Kalkspathrhoraboeders  sind  nicht  gleichartig;  jede 
der  drei  Kanten  nämlich,  welche  in  u Zusammentreffen,  ist  durch  zwei 
Flächen  gebildet,  die  sich  hier  unter  einem  Winkel  von  105°5'  schneiden; 
dasselbe  gilt  von  den  drei  in  b zusammentreftenden  Kanten,  während  in 
den  Kanten  rin,  »in,  lio,  op,  pq  sich  immer  zwei  Flächen  unter  einem 
Winkel  von  74°  55*  schneiden.  Man  hat  also  an  einem  solchen  Rhom- 
boeder stumpfe  und  scharfe  Kanten  zu  unterscheiden. 

Auch  die  Ecken  eines  Rhomboeders  sind  von  zweierlei  Art;  in  u und 
b nämlich  treffen  immer  drei  stumpfe  Kanten  zusammen,  in  jeder  der  an- 
deren Ecken  aber  zwei  scharfe  und  eine  stumpfe;  um  die  Ecken  o und 
b von  den  übrigen  zu  unterscheiden,  wollen  wir  sie  stumpfe  Ecken  nennen. 

Denken  wir  uns  die  scharfen  Kanten  r »l , lll  H , ll  o,  op , p q und  q r 
des  Rhomboeders  durch  Flächen  abgestumpft  , welche  der  Ilauptaxe  paral- 
lel laufen,  so  entsteht  die  bereits  auf  Seite  94  betrachtete,  beim  Kalk- 
spathe  öfters  vorkommende  Combination  Fig.  875.  Ist  die  sechsseitige 
Säule  oben  und  unten  durch  eine  Fläche  begränzt,  welche  rechtwinklig 
zur  Ilauptaxe  steht  (die  sogenannte  gerade  Endfläche),  so  hat  man  die 
Form  Fig.  87ti,  welche  gleichfalls  öfters  am  Kalkspath  beobachtet  wird. 
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Die  Hauptaxe  des  Krystalls  geht  durch  die  Mitte  der  stumpfen  Ecken 
a und  b,  Fig.  874,  d.  h.  sie  macht  gleiche  Winkel  mit  jeder  drei  stumpfen 
Kanten. 

Wir  haben  bisher  nur  solche  Rhomboeder  betrachtet,  an  welchen  alle 
Flüchen  gleichmiissig  ausgebildet  sind,  was  meistens  nicht  der  Fall  ist. 

Fig.  875.  Fig.  87C.  Ein  ganz  gleichmüssig  ausgebildetes  Rhomboeder 
dürfte  man  z.  B.  nur  in  zwei  Stücke  spalten,  um 
zwei  rhomboedrische  Stücke  zu  erhaltcu,  deren 
einzelne  F lächen  nicht  mehr  gleich  sind.  Durch 
eine  solche  Zertheiluug  ist  aber  die  gegeuseitige 
Lago  der  Flüchen,  die  Grösse  der  Winkel  nicht 
im  mindesten  geändert;  mau  unterscheidet  nach 
wie  vor  scharfe  und  stumpfe  Kunten,  spitze  und 
stumpfe  Ecken.  Die  Richtung  der  Hauptaxe 
ist  immer  derjenigen  Linie  parallel,  welche  gleiche  Winkel  mit  jeder  der 
drei  in  einem  stumpfen  Eck  zusnmineulaufenden  Kanten  macht. 

Erscheinungen,  welche  man  durch  Kalkspathprismen  326 
beobachtet.  Wenn  man  ein  Prisma  aus  Kalkspa th  verfertigt,  bo  sieht 
man  durch  dasselbe  in  der  Regel  zwei  Bilder  eines  und  desselben  Gegen- 
standes, und  zwar  ist  der  Abstand  der  beiden  Bilder  nicht  allein  von  dem 
brechenden  Winkel  des  Prismas,  sondern  auch  von  der  Richtung  abhängig, 
in  welcher  die  Strahlen  den  Krystal!  durchlaufen. 

Nehmen  wir  ein  Kalkspathprisma  zur  Hand,  dessen  brechende  Kante 
mit  der  krystallograpliisehen  Hauptaxe  des  Minerals  parallel  ist.  Ein  sol- 
ches Prisma  lässt  sich  am  leichtesten  aus  einem  in  Form  einer  sechsseiti- 
gen Säule  krystallisirtcn  Kalkspathe  verfertigen,  wenn  ein  solcher  Krystall 
nur  gross  und  durclisichtig  genug  ist.  Wenn  die  Säulenfliichen  eines  sol- 
chen Krystalls  eben  genug  sind,  so  kann  man  ihn  ohne  weitere  Bearbeitung 
schon  zu  unseren  Versuchen  anwenden , indem  zwei  Säulenflächeu , welche 
weder  mit  einander  parallel  sind,  noch  gerade  an  einander  stossen,  wie 
die  F’läcben  ab  hi  und  (lc  hl,  F'ig.  877,  einen  Win- 
kel von  60°  mit  einander  bilden,  also  ohne  Weiteres 
als  die  brechenden  F'liichen  eines  Primas  dienen  können. 

Um  durch  diese  beiden  Flächen  einen  Gegenstand  recht 
bequem  beobachten  zu  köunen , wird  man  am  besten 
thun.  alle  anderen  Säulenilfichen  matt  zu  schleifen  oder 
schwarz  anznst reichen.  Sollten  die  beiden  Säulen- 
flächen, durch  welche  mau  beobachten  will,  wie  es 
oft  der  Fall  ist,  nicht  ganz  eben,  sondern  etwas 
gestreift  sein,  so  muss  man  sie  eben  schleifen  und 
polireu. 

Betrachtet  man  durch  ein  solches  Prisma  irgend  einen  Gegenstand, 
etwa  eine  Kerzenflainuie,  so  sind  die  beiden  Bilder  sehr  weit  von  einander 
entfernt;  weil  es  aber  bequemer  ist,  wenn  die  beiden  Bilder  näher  beisammen 
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liegen , indem  man  sie  alsdann  leichter  gleichzeitig  übersehen  kann,  so  ist 
ein  Prisma  vorzuziehen,  dessen  brechender  Winkol  kleiner  ist;  ein  solches 
PrUma  lässt  sich  aber  auch  leicht  aus  einer  sechsseitigen  Säule  verfertigen, 
indem  man  eine  Fläche  anschleift,  welche  etwa  durcli  die  Kanten  ah  und 
ck,  Fig.  877,  und  eine  zweite,  welche  durch  die  Kanten  ck  und  fg  geht. 
Die  brechenden  Flächen  ahck  und  fgck,  welche  sich  in  der  Kante  ck 
schneiden,  machen  nur  einen  Winkel  von  30°  mit  einander. 

Auch  aus  Rhomboedern  kann  man  solche  Prismen  schleifen,  deren 
brechende  Kante  der  Axe  parallel  ist,  und  zwar  wird  man  aus  Rhomboe- 
dern schönere  und  grössere  Prismen  erhalten,  weil  man  wohl  grosse  Kalk- 
spathrhomboeder,  aber  selten  grosse  Säulen  findet;  doch  lässt  sich  die  Art 
und  Weise,  wie  man  aus  Rhomboedern  solche  Prismen  schleifen  kann, 
nicht  80  leicht  beschreiben;  jedenfalls  würde  uns  eine  nähere  Auseinander- 
setzung des  Verfahrens  zu  weit  führen. 

Wenn  man  mit  einem  Kalkspathprisma,  dessen  brechende  Kante  der 
Axe  parallel  ist,  nach  der  auf  Seite  560  und  535  besprochenen  Methode 
den  Brechungsexponenten  für  das  am  wenigsten  abgelenkte  Bild  bestimmt, 
so  findet  man  den  Werth  1,483,  während  man  für  das  andere  Bild  den 
Brechungsexponenten  1,654  findet. 

In  dem  eben  betrachteten  Falle  bewegten  sich  die  beiden  Strahlen, 
sowohl  der,  welchen  das  am  meisten  abgelenkte  Bild  gab,  als  auch  der 
andere,  in  solchen  Richtungen  durch  den  Kry  stall,  welche  auf  der  Haupt- 
axe  desselben  rechtwinklig  stehen. 

Untersucht  man  die  beiden  Bilder  eines  Kalkspathprismas,  dessen 
brechende  Ebenen  irgend  eine  andere  Lage  gegen  die  Haupt&xe  des  Kry- 
stalls  haben,  als  in  dem  bisher  besprochenen  Fall,  so  werden  die  Strahlen 
das  Prisma  nicht  mehr  in  solchen  Richtungen  durchlaufen,  welche  recht- 
winklig zur  Hauptaxe  sind.  Bestimmt  man  abermals  die  Brechungs- 
exponenten der  beiden  Strahlen,  so  findet  man  für  das  am  meisten  abge- 
lenkte Bild,  wie  vorher,  den  Brechungsexponenten  1,654,  für  den  Brechungs- 
exponenten  des  anderen  Strahles  findet  man  aber  einen  anderen  zwischen 
den  Gränzen  1,654  und  1,483  liegenden  Werth,  der  mit  der  Richtung 
variirt,  in  welcher  der  Strahl  den  Krystall  durchläuft. 

Der  eine  Strahl,  dessen  Brechungsexponent  beständig  gleich  1,654 
gefunden  wird , folgt  also  ganz  dem  Gesetze  der  gewöhnlichen  Brechung, 
er  wird  deshalb  der  gewöhnliche,  der  ordentliche  oder  der  ordi- 
näre Strahl  genannt  ; der  andere  Strahl  aber,  für  welchen  kein  unverän- 
derliches Verhältnis»  zwischen  dem  Sinus  des  Einfallswinkels  und  dein 
Sinus  des  Brechungswinkels  besteht,  heisst  der  ungewöhnliche,  ausser- 
ordentliche oder  extraordinäre  Strahl. 

Da  die  ordinären  Strahlen  stet«  die  am  meisten  abgelenkten  sind,  so 
pflanzen  sie  sich  auch  mit  geringerer  Geschwindigkeit,  im  Krvstalle  fort 
als  die  extraordinären.  Aus  der  Unveränderlichkeit  der  Brecliungsexpo- 
nenten,  welche  man  für  den  ordinären  Strahl  aus  allen  Versuchen  erhält, 
ergiebt  sich,  dass  die  ordinären  Strahlen  nach  allen  Richtungen  hin  den 
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Krystall  mit  gleicher  Geschwindigkeit  durchlaufen;  für  die  ordinären  Strah- 
len also,  welche  sich  von  einem  Punkte  aus  nach  allen  Seiten  hin  im  Kalk- 
spathe  verbreiten,  ist  die  Oberfläche  der  Lichtwellen  kugelförmig,  wie  dies 
auch  für  die  Lichtwellen  der  Fall  ist,  welche  sich  in  einem  einfach  bre- 
chenden Mittel,  etwa  in  Luft,  in  Wasser,  in  Glas  u.  s.  w.  verbreiten. 

Da  mau  für  die  extraordinären  Strahlen  nicht  immer  denselben  Bre- 
chungsexponeuten  findet,  so  ist  klar,  dass  sie  sich  nicht  nach  allen  Kich- 
tuugen  hin  mit  gleicher  Geschwindigkeit  im  Krystalle  fortpflauzen,  dass 
die  Wellenoberfläche  der  extraordinären  Strahlen  also  nicht  kugelförmig 
sein  kann. 

Suchen  wir  nun  zu  ermitteln,  wie  die  Geschwindigkeit  der  extraor- 
dinären Strahlen  von  der  Richtung  abhängt,  in  welcher  sie  den  Krystall 
durchlaufen. 

Der  kleinste  Werth,  welchen  man  für  den  Brechungsexponeu ten  der 
extraordinären  Strahlen  findet,  ist  1,-133,  und  diesen  Werth  findet  man, 
wie  schon  erwähnt  wurde,  für  den  Fall,  dass  die  extraordinären  Strahlen 
in  irgend  einer  Richtung  den  Krystall  durchlaufen,  welche  rechtwinklig 
auf  der  Hauptaxe  des  Krystall«  steht.  Da  der  Brechungsexponent  der 
extraordinären  Strahlen  für  alle  anderen  Richtungen  grösser  ist,  so  ist  klar, 
dass  sich  die  Fortpflanzungsgeschwindigkeit  der  extraordinären 
Strahlen  rechtwinklig  zur  k ry stal  1 o graphi sch en  Hauptaxe 
grösser  ist  als  für  alle  anderen  Richtungen. 

Die  Geschwindigkeit  der  extraordinären  Strahlen  ist  um  so  geringer, 
je  mehr  sich  die  Richtung,  in  welcher  sie  den  Krystall  durchlaufen,  der 
krystallographischen  Hauptaxe  nähert;  in  der  Richtung  dieser  Axe  selbst 
aber  pflanzen  sich  alle  Strahlen  mit  einer  solchen  Geschwindigkeit,  wie  sie 
dem  Brechungsexponenten  1,654  entspricht,  also  mit  der  Geschwindigkeit 
der  ordinären  Strahlen  fort;  in  der  Richtung  der  Hauptaxe  findet  also 
gleichsam  gar  keine  doppelte  Brechung  statt;  diese  Axe  ist  also  optisch 
von  jeder  anderen  Richtung  im  Krystalle  verschieden,  sie  führt  deshalb 
auch  den  Namen  der  optischen  Axe.  Dass  in  der  Richtung  der  opti- 
schen Axe  wirklich  keine  doppelte  Brechung  stattfindet,  lässt  sich  am  ein- 
fachsten mit  Hülfe  eines  Prismas  zeigen,  dessen  brechende  Flüchen  ab  und 
bc,  Fig.  878,  ungefähr  gleich  stark  gegen  die  Richtung  Im  der  optischen 
Fig.  878.  Axe  geneigt  sind.  Je  nachdem  man  ein  solches 

j Prisma  vor  das  Auge  hält,  sieht  man  ein  einziges 

oder  zwei  Bilder  desselben  Gegenstandes;  wenn 
Hk  ifjy  l>  man  zwei  Bilder  sieht,  so  kann  man  das  Prisma  so 

' drehen,  dass  sich  die  beiden  Bilder  mehr  und 

e mehr  einander  nähern , und  dass  sie  endlich  ganz 

zusammenfallen;  in  letzterem  Falle  durchlaufen  die  gebrochenen  Strahlen 
das  Prisma  in  der  Richtung  der  optischen  Axe. 

In  Fig.  879  (a,f.S.)  bezeichne  die  Linie  ab  die  Richtung  der  optischen 
Axe  in  einem  Kalkspathkrystalle , die  Länge  mu  und  mb  aber  stelle  die 
Geschwindigkeit  der  ordinären,  tu r und  md  die  Geschwindigkeit  der  extra- 
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ordinären  Strahlen  dar,  mit  welcher  sie  sich  rechtwinklig  zur  optischen 
Axe  im  Krystalle  fortpflanzen. 

Ein  mit  dem  Radius  via  um  in  gezogener  Kreis  stellt  alsdann  das 
Gesetz  dar,  nach  welchem  die  ordinären  Strahlen  sich  von  in  aus  nach 
verschiedenen  Richtungen  in  der  Ebene  der  Figur  l'ortpflanzen. 

Eine  Ellipse,  deren  kleine  Axe  ab,  deren  grosse  Axe  aber  C ti  ist,  stellt 
uns  dagegen  das  Gesetz  dar,  nach  welchem  sich  die  Geschwindigkeit  der 


Eig.  »79. 


extraordinären  Strahlen  im  Krystalle  mit 
ihrer  Richtung  ändert.  Wollte  man  z.  B. 
die  Geschwindigkeit  oineB  extraordinären 
Strahles  ermitteln,  dessen  Richtung  mit 
der  optischen  Axe  einen  Winkel  von  60° 
macht,  so  hat  man  nur  durch  den  Mittel- 
punkt vi  eine  Linie  in  f so  zu  ziehen,  dass 
der  Winkel  a nif  gleich  60°  ist;  die  Länge 
des  Leitstrahls  mf  stellt  alsdann  die  Ge- 
schwindigkeit des  extraordinären  Strahles 
in  der  angegebenen  Richtung  dar. 

Sollte  unsere  Figur  das  Gesetz  der  Geschwindigkeit  der  extraordinären 
Strahlen  im  Kalkspath  nicht  allein  der  Art,  sondern  auch  der  Grösse  nach 
darstellen,  so  müsste  sich  die  kleine  Axe  der  Ellipse  zur  grossen  wie  1,483 
zu  1,654  verhalten. 

Denken  wir  uns  die  Fig.  879  um  die  Axe  ab  uingedreht,  so  entsteht 
durch  die  Umdrehung  des  Kreises  eine  Kugel,  durch  die  Umdrehung  der 
Ellipse  aber  ein  Ellipsoid;  die  Kugel  ist  die  Wellenoberflä che  der 
ordinären,  das  Ellipsoid  ist  die  Wellenoberfläche  der  extra- 
ordinären  Strahlen.  Um  sich  von  diesen  Wellenoberflächen  ein  an- 
schauliches Bild  zu  machen,  kann  man  ein  aus  Pappendeckel  hergestelltes 


Fig.  8»o. 


Modell  benutzen,  welches,  wie  Fig.  S80 
den  Durchschnitt  der  beiden  Wellenober- 
flächen mit  einer  horizontalen  (auf  der 
optischen  Axe  rechtwinkligen)  und  zwei 
verticalen  (durch  die  optische  Axe  zer- 
legten) zu  einander  rechtwinkligen  Ebenen 
darstellt. 

Denken  wir  uns  irgend  einen  Punkt 
im  Inneren  eines  Kalkspathkrysfalls,  von 
welchem  nach  allen  Seiten  hin  ordinäre 
Strahlen  nusgehen , so  werden  sie  sich  nach  allen  Seiten  mit  gleicher 
Geschwindigkeit  verbreiten;  gleichzeitig  von  jenem  Mittelpunkt  ausgehend, 
werden  sie  auch  gleichzeitig  auf  der  Oberfläche  einer  um  diesen  Mittel- 
punkt gelegten  Kugel  ankommen;  diese  Kugel  ist  die  Wellenoberfläche  der 
ordinären  Strahlen. 

In  gleicher  Weise  bilden  auch  die  von  einem  Punkte  nach  allen  Rich- 
tungen hin  ausgehenden  extraordinären  Strahlen  ein  Wellensystem,  dessen 
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Oberfläche  aber  keine  Kugel,  sondern  ein  Ellipsoid  ist.  In  unserem 
Falle  ist  die  Kugel,  welche  die  Wellenoberfläche  der  ordinären  Strahlen 
darstellt,  ganz  von  diesem  Ellipsoid  eingehüllt,  da  sich  ja  die  ordinären 
Strahlen  langsamer  fortpflanzen  als  die  extraordinären;  nur  in  zwei  Punk- 
ten berührt  die  Kugel  das  Ellipsoid , denn  die  kleine  Axe  des  Ellipsoids 
ist  ja  zugleich  ein  Durchmesser  der  Kugel. 

Dies  vorausgesetzt,  ist  es  nun  leicht,  die  Dichtung  der  beiden  ge- 
brochenen Strahlen  im  Kalkspathe  durch  Construction  zu  Anden.  Es  sei 
in  Fig.  881  ab  die  Richtung  des  einfallenden  Strahles,  cd  die  Oberfläche 
des  Kalkspathkrvstalls,  so  findet  man  die  Richtung  des  ordinären  ge- 
brochenen Strahles  nach  der 
schon  oben,  Seite  750,  ange- 
gebenen Construction;  mau 
zieht  nämlich  e/ mit  ab  pa- 
rallel , fällt  von  b aus  das 
Perpendikel  bi/  auf  diese  Linie 
und  beschreibt  dann  um  b ei- 
nen Kreis,  dessen  Halbmesser 
sich  zu  ilrr  Länge  tjf  verhält 
wie  1 zu  1,654;  zieht  man 
von  f aus  eine  Tangente  an 
den  Kreis,  so  ist  die  von  b 
nach  dem  Berührungspunkte  h 
gezogene  Linie  die  Richtung  des  gebrochenen  ordinären  Strahles.  Wenn 
nun  die  optische  Axe  des  Krystalls  mit  der  Richtung  b i zusammenfallt, 
so  ist  der  Durchschnitt  der  Papierebeile  mit  der  Wellenoberfläche  der 
extraordinären  Strahlen  die  in  unserer  Figur  gezeichnete  Ellipse;  um  nun 
die  Richtung  des  gebrochenen  extraordinären  Strahles  zu  tiudcu,  hat  mau 
nur  von  f aus  eine  Tangente  an  die  Ellipse  und  dann  von  b aus  nach  dem 
Berührungspunkte  n eine  Linie  zu  ziehen,  welch  letztere  dann  die  Richtung 
des  gebrochenen  extraordinären  Strahles  ist. 

Wir  haben  bei  der  eben  ungegebenen  Construction  nur  einen  beson- 
deren Fall  vor  Augen  gehabt,  niimlichdass  die  optische  Axe  des  Krystalls 
In  der  Einfullseliene  des  Strahles  ub  liegt,  dass  also  die  optische  Axe  mit 
der  Ebene  der  Figur  zusammenfällt;  wenn  dies  nicht  der  Fall  ist,  lässt 
sich  die  Richtung  des  extraordinären  Strahles  nicht  durch  Zeichnung  er- 
mitteln, weil  er  alsdann  uns  der  Ebene  des  Papiers  heraustritt;  um  näm- 
lich die  Richtung  des  extraordinären  Strahles  zu  finden,  hätte  mau  durch 
f eine  Linie  rechtwinklig  zur  Ebene  des  Papiers  und  durch  diese  Linie 
eine  berührende  Ebene  an  die  ellipsoidische  Wellenfläche  der  extraordinä- 
ren Strahlen  zu  legen;  nach  dem  Punkte  in  welchem  diese  Ebene  das 
Ellipsoid  berührt  und  welcher  im  Allgemeinen  ausserhalb  der  Einfallsebene 
liegt,  hat  man  dann  von  b aus  eine  Linie  zu  ziehen. 

Aus  dieser  Construction,  welche  schon  von  Iluyghens  angegeben 
worden  ist,  ergiebt  sich,  dass  der  extraordinäre  Strahl  nicht  immer  in  der 
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Einfallsebene  bleibt,  was  bei  der  gewöhnlichen  Brechung  stets  der  Fall 
ist.  Um  durch  den  Versuch  zu  zeigen,  dass  der  extraordinäre  Strahl  nicht 
immer  mit  der  Einfallsebene  zusammen  füllt . verführt  man  am  einfachsten 
auf  folgende  Art  : Man  ziehe  auf  ein  Blatt  weissen  Papiers  eine  gerade 
Linie  und  bringe  das  Auge  in  irgend  einen  Punkt  der  durch  diese  Linie 
gelegten  Vertiralebene,  etwa  vertical  über  den  Punkt  b,  Fig.  8H2.  Legt 
man  nun  ein  Kalkspathrhoiuboeder  so  auf  das  Papier,  dass  dadurch  ein 
Theil  der  Linie  bedeckt  wird,  so  sieht  man  im 
Krystall  ein  doppeltes  Bild  der  Linie;  das  eine 
Bild  fallt  in  die  Richtung  ub,  die  Strahlen,  die 
es  erzeugen,  bleiben  also  in  der  Einfallsebene;  das 
andere  Bild  hingegen  liegt  rechts  oder  links  von 
n b,  die  Strahlen , welche  dieses  Bild  erzeugen, 
sind  also  nicht  in  der  durch  die  Linie  ab  und  das 
Auge  gelegten  Einfallsebene  geblieben.  Nur  in 
einem  besonderen  Fülle  fällt  auch  das  extraordinäre 
Bild  in  die  Einfallsebene,  wenn  nämlich  die  optische 
Axe  des  Krrstalls  selbst  in  der  Einfallsebene  liegt; 
in  diesem  Falle  decken  sieb  auch  die  beiden  Bilder  der  Linie. 


Fig.  rtH2. 


Einaxige  Krystalle.  Einaxig  heUsen  solche  Kry stalle,  welche 
nur  eine  optische  Axe  haben,  d.  h.  in  denen  es  nur  eine  einzige  Richtung 
giebt,  nach  welcher  der  Krystall  von  allen  Lichtstrahlen  mit  gleicher  Ge- 
schwindigkeit durchlaufen  wird,  wie  dies  beim  Kalkspath  und  bei  vielen 
anderen  Krystallen  der  Fall  ist,  die  wir  bald  werden  kennen  lernen. 

Bei  KalkBpath  werden  die  ordinären  Strahlen  stärker  gebrochen  als 
die  extraordinären ; alle  einaxigen  Krystalle  nun , bei  welchen  dies  ebenso 
der  Fall  ist,  werden  negative  Krystalle  genannt.  In  die  Classe  der  ein- 
axigen negativen  Krystalle  gehören  unter  anderen: 


Kalkspath  (kohlensaurer  Kalk), 
Turmalin, 

Rubellit, 

Corund, 

Saphir, 

Rubin, 

Smaragd, 

Beryll, 

Apatit, 

Idocras  (Vesuvian), 

Weruerit, 

Solche  einaxigen  Krystalle, 
stärker  gebrochen  werden,  heissen 
sitiven  Krystalle  gehören: 


Glimmer  (einige  Arten), 
Phosphorsaurea  Bleioxyd, 

Saures  arseniksaures  Kali, 
Cldoretrontium, 

Ghlorcalcium, 

Honigstein, 

Schwefelsaures  Nickeloxyd, 
Blutlaugensnlz, 

Phosphorsaurer  Kalk, 

Arseniksaures  Bleioxyd, 
Salpetersaurcs  Natron. 

bei  denen  die  extraordinären  Strahlen 
positive.  Unter  die  einaxigen  po- 
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Zirkon, 

Quarz, 

Eisenoxyd, 

Apophyllit, 


EsBigsaures  Kalkkupfer, 
M agn  pfüahy  d rat, 

Eis, 

Zinnstein. 


Nehmen  wir  z.  B.  ein  Bergkrystallprisma,  dessen  brechende  Kante 
mit  der  krystallographischen  Hauptaxe  parallel  ist,  also  etwa  geradezu 
eine  sechsseitige  .Säule  von  Bergkrystall , wie  sie  sich  in  der  Natur  linden, 
so  kann  diese  ganz  in  derselben  Weise  als  l’risma  dienen,  wie  ein  in  Form 
einer  sechsseitigen  Säule  krystullisirter  Kalkspat  h;  durch  ein  solches  natür- 
liches Quarzprisma  sieht  man  die  beiden  Bilder  weit  weniger  von  einander 
entfernt,  alB  es  bei  einem  entsprechenden  Kulksputhprisma  der  Fall  ist;  es 
ist  also  zu  diesen  Versuchen  sehr  geeignet.  Bestimmt  man  nun  mit  Hülle  dieses 
Prismas  den  Brechungsexponenten  für  die  beiden  Bilder,  so  findet  man  die 
NVerthe  1,558  und  1,548.  Schleift  man  ein  Prisma  nach  irgend  einer  an- 
deren Richtung,  so  findet  man  für  den  am  wenigsten  abgelenkten  Strahl 
abermals  den  Brechungsexponenten  1,548,  für  den  anderen  Strahl  aber 
einen  Brecliungsexponenten,  welcher  zwischen  1,558  und  1,548  liegt;  der 
Brechungsexponent  der  extraordinären  Strahlen  ist  also  stets  grösser  uls 
der  der  ordinären,  die  extraordinären  werden  also  aui  stärksten  gebrochen. 

Bei  den  einaxigen  positiven  Krystallen  fallt,  wie  bei  allen  einaxigen 
Krystallen,  die  optische  Axe  mit  der  krystallographischen  Hauptaxe  zusam- 
men. Wenn  nun  in  Fig.  883  ma  und  mb  die  Fortpflanzungsgeschwin- 
digkeit der  ordinären  Strahlen,  mc  und  ind  aber  die  geringste  Fortpflan- 
zungsgeschwindigkeit der  stärker  brechbaren  extraordinäron  Strahlen 
rechtw  inklig  zur  optischen  Axe  darstellen,  wenn  man  ferner  mit  dem  Halb- 
messer ma  einen  Kreis  um  tu  zieht,  über  die  Axen  ab  und  cd  eine 

Ellipse  coi)8truirt  und  sich  dann  die  ganze 
Figur  um  die  Axe  ab  umgedreht  denkt,  so 
entsteht  durch  die  Umdrehung  des  Kreises 
eine  Kugel,  durch  die  Umdrehung  der  Ellipse 
ein  Ellipsoid;  die  Kugel  ist  die  Wellenober- 
fläche der  ordinären,  das  Ellipsoid  die  Welleu- 
oberflüche  der  extraordinären  Strahlen  in 
einem  einaxigen  positiven  Krystalle;  hier 
ist  die  grosse  Axe  der  Ellipse  die  Umdrehungs- 
axe  des  Ellipsoids,  und  das  Ellipsoid  wird 
ganz  von  der  Kugel  eingehüllt. 

Fig.  884  (a.  f.  S.)  stellt  ein  Modell  zur 
Versinnlichung  der  beiden  Wellenoberflächen 
eines  einaxigen  positiven  Krystalle  dar. 

Optisch  einaxig  sind  alle  Krystalle  des  quadratischen  und  des 
hexagonalen  Systemes,  also  der  beiden  Krystallsysteme,  bei  welchen  eine 
Axe  ausgezeichnet  ist  vor  den  übrigen  rechtwinklig  auf  ihr  stehenden, 
welche  alle  unter  einander  gleich  sind. 
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Bei  allen  optisch  einaxigen  KryBtallen  fällt  die  Richtung 
der  optischen  Axe  mit  der  krystal- 
1 ographischeu  Ilauptaxe  zusammen. 

Die  Krystalle  des  regulären  Sy  Ste- 
ines haben  gar  keine  doppelte  Bre- 
chung, während  die  der  drei  letzten  Kry- 
stallsysteme  zwei  optische  Axeu  haben. 

Polarisation  durch  doppelte 
Brechung.  Wenn  man  die  Lichtstrahlen 
genauer  untersucht,  welche  durch  irgend 
einen  doppelt  brechenden  Körper  hindurch- 
gegangen sind , so  findet  man , dass  sie 
stets  polarisirt  sind.  Am  leichtesten  kann  man  sich  davon  auf  folgende 
Weise  überzeugen:  Man  halte  irgend  ein  doppelt  brechendes  Prisma  vor  das 
Auge,  so  wird  man  von  einem  und  demselben  Gegenstände  zwei  Bilder 
sehen;  hält  man  nun  zwischen  das  Auge  und  das  Prisma  eine  polarisirende 
Turmalinplatte,  so  wird  man  leicht  eine  bestimmte  Stellung  derselben  aus- 
mitteln  können,  bei  welcher  nur  eines  der  beiden  Bilder  im  Prisma  sicht- 
bar ist;  dreht  man  alsdann  die  Turmaliuplatte  in  ihrer  Ebene  langsam  um, 
so  wird  alsbald  das  zweite  Bild  auch  Sichtbarwerden;  je  weiter  man  dreht, 
desto  lichtschwächer  wird  das  erste  Bild,  während  das  zweite  stärker  wird, 
und  wenn  man  endlich  um  90°  gedreht  hat , so  verschwindet  das  erste  Bild 
und  nur  das  zweite  ist  sichtbar.  Daraus  geht  nun  nicht  allein  hervor, 
dass  die  Lichtstrahlen  der  beiden  Bilder  polarisirt  sind,  sondern  auch, 
dass  die  Polarisntionsebene  des  einen  Bildes  rechtwinklig  auf  der  Polarisa- 
tionsebeue  des  anderen  steht  oder,  mit  anderen  Worten,  dass  die  beiden 
Strahleuarten , welche  sich  durch  einen  doppeltbrechenden  Krystall  fort- 
pflanzen, rechtwinklig  zu  einander  polarisirt  sind. 

Nehmen  wir  ein  Kalkspathprisma  zur  Hand,  dessen  brechende  Kante 
mit  der  optischen  Axe  parallel  ist.  Die  beiden  Bilder  irgend  eines  Gegen- 
standes, etwa  einer  Kerzenflamme,  welche  mau  durch  das  Prisma  sieht, 
liegen  neben  einander,  wenn  man  die  Kante  des  Prismas  vertical  hält. 
Bringt  man  nun  eine  Turmalinplatte  zwischen  das  Prisma  und  das 
Auge,  so  verschwindet  das  eine  Bild,  Wenn  die  krystallographische  Haupt  - 
axe  der  Turmalinplatte  vertical,  also  parallel  mit  der  Kante  des  Prismas 
gehalten  wird;  das  andere  Bild  verschwindet,  wenn  die  Axe  der  Turmalin- 
platte wagerecht  stellt. 

Nun  nber  lässt  die  Turmalinplatte  nur  solche  polarisirte  Strahlen 
durch,  deren  Schwingungen  mit  ihrer  Ilauptaxe  parallel  sind;  hält  man 
also  die  Platte  so,  dass  ihre  Axe  senkrecht  steht,  so  gehen  nur  die  vertica- 
len  Uscillationen  durch;  hält  man  sie  aber  wagerecht,  so  werden  nur  wage- 
rechte Schwingungen  durchgelassen. 

Da  nun  in  den  beiden  Grünzlagen.  wenn  nämlich  die  Axe  der  Tur- 
malinplatte  vertical  oder  wagerecht  ist,  nur  ein  Bild  sichtbar  ist,  so  geht 


Fig.  884. 
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daraus  hervor,  dass  die  Vibrationen,  welche  das  eine  Bild  erzeugen,  paral- 
lel mit  der  optischen  Axe  des  Knlkspathpnsnias  sind,  während  die  Aether- 
vibrat tonen , welche  den  anderen  Strahl  fnrtpflauzen , iu  einer  Ebene  vor 
sich  geheu,  welche  auf  der  optischen  Axe  rechtwinklig  steht. 

Wie  man  auch  ein  Prisma  aus  Kalkspath  oder  irgend  einem  anderen 
einaxigen  doppeltbreehendeu  Krystalle  schneiden  mag,  stets  findet  man, 
wenn  man  die  beiden  Bilder  mit  Hülfe  einer  Turmalinplatte  untersucht, 
dass  sie  rechtwinklig  zu  einander  polarisirt  sind;  die  Richtung,  nach  wel- 
cher die  Vibrationen  für  die  beiden  Strahlen  stattfinden,  lasst  sich  aber 
auf  folgende  Weise  bestimmen: 

Denkt  man  sich  durch  die  Richtung,  in  welcher  ein  Lichtstrahl  den 
Krystall  durchläuft,  und  durch  die  Richtung  der  optischen  Axe  eine  Ebene 
gelegt,  so  wird  eine  solche  Ebene  ein  Hauptschnitt  genannt;  die 
Schwingungen  des  ordinären  Strahles  sind  nun  stets  recht- 
winklig auf  der  Ebene  des  Ilauptschnittes,  also  auch  recht- 
winklig auf  der  Richtung  der  optischen  Axe;  die  Schwingungen, 
welche  den  extraordinären  Strahl  fortpflanzen,  finden  dagegen 
in  der  Ebene  des  Hauptschnittes  statt. 

Erklärung  der  doppelten  Brechung  durch  die  Vibra-  8-29 

tionstheorie.  Um  die  bisher  besprochenen  Erscheinungen  der  doppel- 
ten Brechung  zu  erklären,  nimmt  die  Undulationstheorie  an,  dass  in  allen 

doppeltbrechenden  Krystallen  die  Elasti- 
cität  des  Aethers,  durch  dessen  Vibrationen 
sich  die  Lichtstrahlen  fortpflanzen,  nicht 
nach  allen  Richtungen  dieselbe  sei. 

Stellen  wir  durch  ab,  Fig.  885,  die 
Elasticität  des  Aethers  in  der  Richtung 
der  optischen  Axe  eines  positiven  Kry- 
stalls,  durch  cd  die  Elasticität  recht- 
winklig zur  optischen  Axe  dar;  beschreiben 
wir  ferner  eine  Ellipse,  deren  kleine  Axe 
ab,  deren  grosse  Axe  aber  cd  ist,  denken 
wir  uns  alsdann  die  ganze  Figur  um  die  Axe  ab  umgedrelit,  so  entsteht 
ein  Umdreliungsellipsoid , welches  das  Besetz  darstellt,  nach  welchem  sich 
die  Elasticität  des  Aethers  nach  verschiedenen  Richtungen  ändert.  Dieses 
Umdreliungsellipsoid  führt  den  Namen  der  Elasticitätsoberfläche;  und 
zwar  ist  es  die  Elasticitätsoberfläche  für  einaxige  positive  Krystalle. 

In  diesem  Sinne  stellt  Fig.  88(i  (a.  f.  S.)  das  Modell  der  Elasticitäts- 
oherfläclie  eines  optisch  einaxigen  positiven  Krystalls  dar. 

Bei  negativen  Krystallen  ist  die  Elasticität  des  Aethers  iu  der 
Richtung  der  optischen  Axe  grösser  als  nach  jeder  anderen  Richtung,  ein 
Minimum  al>er  nach  alleu  Richtungen,  welche  auf  der  optischen  Axe  recht- 
winklig stehen.  Wenn  in  der  Ellipse,  Fig.  888  (a.  f.  S.),  ub  die  Elasticität 
des  Aethers  nach  der  Richtung  der  optischen  Axe  in  einem  einaxigen  negati- 

52* 


l'ig.  885. 
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yen  Krystalle,  C d aber  <lie  Elastieität  des  Aethers  rechtwinklig  zur  opti- 
schen Axe  darstellt,  so  entsteht  durch  Umdrehung  dieser  Ellipse  um  die 

Kig.  88fi.  Fig.  887. 


grosse  Axe  ab  die  Elnsticitütsoberriüche  einuxiger  negativer 
Krystalle. 

Fig.  887  stellt  das  Modell  der  Elasticitätsoberfläche  eines  optisch 
einoxigen  negativen  Krvstalls  dar. 

Jede  durch  den  Mittelpunkt  m der  Elasticit  iitsober  fl  äche 
gelegte  Ebene  schneidet  dieselbe  in  einer  Ellipse,  welche  um  so 
mehr  einem  Kreis  sich  nähert,  je  weniger  der  Winkel,  welchen  die  schnei- 
dende Ebene  mit  der  optischen  Axe  macht,  von  einem  rechten  verschie- 
den ist. 

Fig.  889  stellt  den  Durchschnitt  der  Elasticitätsoberfläche  eines  ein- 
axigen  (positiven)  Krystalls  mit  einer  durch  ihren  Mittelpunkt  m gelegten 


Fig.  888. 


a 


Fig.  889. 


Ebene  dar.  (j  Y ist  «lie  kleine,  cd  ist  die  grosse  Axe  der  Durchschnitts- 
ellipse  (dass  in  unserer  Figur  cd  kleiner  ist  nls  </  r,  rührt  daher,  dass  cd, 
als  rechtwinklig  zu  der  Bildfläche  stehend,  verkürzt  erscheint,  während  ijr, 
als  in  der  Bildfläche  liegend,  unverkürzt  bleibt;  cd  ist  gleich  «lern  Aeqna- 
torialdurclimesser  des  Ellipsoids  Fig.  8H.ri). 
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Für  Lichtstrahlen,  welche  sich  in  der  Richtung  p o,  rechtwinklig  zur 
Ebene  qdrc  iin  Krystall  fortpflauzeu , ist  die  durch  po  und  die  Axe  ab 
gelegte  Ebene  der  ilauptschnitt.  Dieser  Hauptscbnitt  schneidet  die 
Ellipse  <\drc  in  der  Linie  qr.  Nach  dem  vorigen  Paragraphen  ist  qr 
die  Schwingungsvorrichtung  für  die  extraordinären  Strahlen,  welche 
sich  in  der  Richtung  po  durch  den  Krystall  fortpflanzen. 

Die  grosse  Axe  cd  des  elliptischen  Schnittes,  welche  auf  dem  eben 
bezeiehneten  Hauptschnitt  rechtwinklig  steht,  ist  die  SchwingungBrichtung 
der  ordinären  Strahlen,  welche  sich  in  der  Richtung  Op  durch  den 
Krystall  fort  pflanzen. 

qr  ist  die  Richtung  der  kleinsten,  cd  ist  die  Richtung  der  grössten 
Elasticität  in  der  rechtwinklig  auf  po  stehenden  Ebene. 

Danach  können  wir  das  Gesetz  der  Polarisation  durch  doppeltbrc- 
chende  Krystallo  in  folgender  Weise  aussprechen:  Die  Schwingungen, 
welche  einen  Lichtstrahl  innerhalb  eines  doppelt  brec  henden 
Krystalls  fortpflanzen,  finden  nur  nach  der  Rieh  tu  ng  derklein- 
sten  und  nach  der  Richtung  der  grössten  Elasticität  der  zur 
Richtung  des  Strahles  normalen  Ebene  statt. 

Es  bleibt  uns  jetzt  noch  übrig,  den  Grund  zu  suchen,  warum  die 
Schwingungen,  welche  einen  Strahl  innerhalb  eines  doppeltbrechenden 
Krystalls  fortpflauzen,  nur  nach  diesen  beiden  Richtungen  und  nicht  nach 
irgend  einer  zwischenliegenden  stattlinden  können. 

Nehmen  wir  an,  das  Aethcrtheilchen  m,  Fig.  88!»,  welches  auf  der 
Oberfläche  eines  doppeltbrcchenden  Krystalls  sich  befinden  mag,  dessen 
Axe  die  Richtung  ab  hat,  werde  durch  die  einfallenden  Strahlen  so  afficirt, 
dass  es  nach  der  Richtung  f <j  oscillirt,  so  kann  man  sich  seine  Vibrations- 
intensität in  zwei  Soitenkräfte  zerlegt  denken,  von  denen  die  eine  nach 
cd,  die  andere  nach  qr  gerichtet  ist. 

Weil  nun  aber  die  Elasticität  des  Aethcrs  im  Krystall  nach  der 
Richtung  cd  ein  Maximum  ist,  und  weil  sich  deshalb  auch  die  Vibra- 
tionen, welche  parallel  mit  cd  sind,  im  Krystall  schneller  fortpflanzen  als 
alle  anderen,  so  wird  sich  auch  die  nach  cd  gerichtete  Composantc  der 
in  der  Richtung  f <j  stattfind  enden  Vibration  des  Theilchens  in  am  schnell- 
sten im  Krystall  fortpflanzen  Ein  im  Inneren  des  Krystalls  auf  dem  Wege 
der  gebrochenen  Strahlen  in  einiger  Entfernung  von  in  befindliches  Aether- 


theilchen  wird  also  von  einer  parallel  mit  cd  gerichtet.'  t 
ergriffen  werden  als  von  irgend  einer  anderen,  es  wird  s 
im  Inneren  des  Krystalls  ein  Stiublenbündel  bilden  jH 
Schwingungen  fortgepflanzt  wird,  die  mit  cd  par.dle)  »ii 
langsamer  sicli  fortpflanzendes  Strahlenbüiulol  wiriLaliidi 
tionen  gebildet,  welche,  durch  die  zweite 
Strahlen  erzeugt,  parallel  mit  q r .stgttfinden.  ^ 

Construction  der  WeUenoberflächeit  ei; 

Stalle.  Wir  haben  g^ten  in  §.  32$  die  WclleuobtSM 


i Hewegung  eher 
ich  also  zunächst 
h,  welches  durch 
d>  Ein  zweites, 
n;  durch  Vibra- 
jjClcr  einiullendeii 
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stalle  auB  den  Brechungsexponenten  des  ordinären  und  extraordinären 
Strahles  für  verschiedene  Richtungen,  also  gleichsam  empirisch  construirt; 
wir  müssen  nun  noch  zeigen,  wie  sie  sich  auch  aus  der  Klasticitätsober- 
fläche.  also  theoretisch,  ableiten  lässt. 

Betrachten  wir  zunächst  einen  optisch  einaxigen  positiven  Krystall. 
Welches  auch  die  Richtung  po,  Fig.  890,  eines  ordinären  Strahles  im 
Krystall  sein  mag,  so  sind  die  Schwingungen,  welche  ihn  fortpflanzen, 
jederzeit  rechtwinklig  zur  Axe.  Da  aber  rechtwinklig  zur  Axe  nach 
allen  Seiten  hin  die  Elastieität  des  Aethers  dieselbe  ist,  so  werden  sich 
auch  die  ordinären  Strahlen  nach  allen  Richtungen  hin  mit  gleicher  Ge- 
schwindigkeit fortpflanzen,  die  Wellenoberfläche  der  ordinären 
Strahlen  ist  also  eine  Kugel,  deren  Diameter  gleich  dem  Aequatorial- 
durchmesser  der  F.lasticitätsoberfläche  zu  nehmen  ist. 

Für  einen  extraordinären  Strahl,  welcher  sich  rechtwinklig  zur 
optischen  Axe,  also  in  der  Richtung  cd,  Fig.  890,  fortpflanzt,  sind  die 
Vibrationen  der  optischen  Axe  parallel,  und  da  tnn,  die  halbe  kleine  Axe 

der  Kllipse,  die  Klastieität  des  Aethers  in 
der  Richtung  der  optischen  Axe  darstellt. 
so  stellt  die  Länge  m a aucli  die  Geschwin- 
digkeit dar,  mit  welcher  die  extraordinären 
Strahlen  sich  rechtwinklig  zur  Axe  fort- 
pflanzen. 

Ebenso  stellt  mq,  die  Hälfte  des 
Ellipsendurchmessers  qr,  die  Geschwin- 
digkeit dar,  mit  welcher  sich  ein  extra- 
ordinärer  Strulil  in  der  Richtung  po, 
rechtwinklig  zu  q r,  fortptlanzt. 

Diese  Geschwindigkeit  wird  um  so  grösser,  je  kleiner  der  Winkel 
wird,  welchen  die  Richtung  des  extraordinären  Strahles  po  mit  der  opti- 
schen Axe  des  Krystalles  macht. 

In  der  Richtung  der  optischen  Axe  selbst  ist  endlich  die  Fortpflan- 
zungsgeschwindigkeit der  extraordinären  Strahlen  gleich  WC,  d.  h.  gleich 
der  der  ordinären. 

Fassen  wir  das  eben  Gesagte  zusammen,  so  ergiebt  sich,  dass  die  Wel- 
lenoberfläche der  extraordinären 
Strahlen  eines  einaxig  positiven  Kry- 
stalls  ein  Umdrehungsellipsoid 
ist , dessen  mit  der  optischen  Axe 
znsammenfallender  Polardurchmesser 
gleich  ist  dem  Aeqnntorialdurchmesser 
der  entsprechenden  Elasticitätsober- 
fläche,  während  der  Aequatorialdurch- 
inesser  der  extrnordinären  Wellen- 
oberfläche gleich  ist  dem  Polardurch- 
messer  der  entsprechenden  Elastici- 


Fig.  891. 
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tätsoberfläche.  Kurz,  aus  der  Klasticitätsoberfläche  einaxig  positiver  Kry- 
stalle  ergiebt  sich  die  Wellenoberfläche  der  ordinären  Strahlen  sowohl 
als  auch  der  extraordinären,  wie  sie  durch  das  Modell  Fig.  891  darge- 
stellt ist. 

In  gleicher  Weise  lässt  sich  die  durch  das  Modell,  Fig.  880,  darge- 
stellte Wellenoberfläche  der  ordinären  und  extraordinären  Strahlen  in  ein- 
axig  negativen  Krystallen  aus  der  Elasticitätsoberfläche,  Fig.  887,  ableitcn. 

Doppeltbrechende  Prismen  als  polarisirende  Apparate.  331 

Da  alle  Strahlen , welche  einen  doppeltbrechenden  Krystall  durchlaufen 
haben,  polarisirt  sind , so  kann  man  auch  doppeltbrechende  Prismen  statt 
der  Polarisationsspiegel  oder  statt  der  Turmalinplatten  an  wenden;  nament- 
lich lassen  sich  doppeltbrechende  Prismen  sehr  gut  Btatt.  des  Zerlegungs- 
spiegels als  Kopf  des  Polarisationsapparates  anwenden. 

Wenn  man  ein  doppelt  brechendes  Prisma  als  Zerleger  im  Polarisa- 
tionsapparate anweuden  will,  ist  es  zweckmässig,  dasselbe  durch  ein  Glas- 
prisma zu  achromatisiren,  damit  die  prismatische  Farbenzerstrenung  und 
die  Ablenkung  der  Bilder  nicht  störend  wirkt.  Wenn  man  ein  Kalkspath- 
priBma  und  ein  Glasprisma  von  gleichem  brechenden  Winkel  zusammen- 
kittet, so  findet  für  den  extraordinären  Strahl  weder  eine  Ablenkung,  noch 
eine  Farbenzerstreuung  statt,  da  der  Brechungsexponent  und  die  Farben- 
zerstreuung im  Glase  dem  Brechuugsexponenten  und  der  Farbenzer- 
streuung für  den  extraordinären  Strahl  im  Kalkspathprisma  ziemlich  gleich 
ist.  Sieht  man  durch  ein  so  achromatisirtes  Kalkspathprisma  nach  irgend 
einem  Gegenstände,  etwa  nach  einer  Kerzenflamme,  so  sieht  man  zwei 
Bilder,  von  denen  das  eine,  das  ordinäre,  noch  farbige  Säume  zeigt,  wäh- 
rend das  andere  davon  frei  ist.  Dreht  man  nun  das  Prisma  vor  dem 
Auge  um,  bo  bleibt  dabei  das  farblose  Bild  fast  ganz  unverrückt  stehen, 
während  das  farbig  gesäumte  sich  um  das  erstero  dreht. 

Um  ein  achromatisches  Knlkspathprisma  bequem  als  Kopf  des  Polari- 
sationsapparates gebrauchen  zu  können,  wird  es  mittelst  Kork  in  eine  Hülse 
von  Messing  gefasst,  wie  man  Fig.  892  sieht.  Wenn  man  auf  das  mittlere 
Fig  892  Tischlein  des  Polarisationsapparates  einen  schwarzen 

Schirm  legt,  in  dessen  Mitte  sich  eine  Oeffnuug  von 
2 bis  3 Linien  Durchmesser  befindet,  so  kann  nur 
durch  diese  Oeffnung  polarisirtes  Licht  zum  oberen 
Theile  des  Apparates  gelangen.  Sieht  man  nach  der 
Oeffnung  von  oben  her  durch  ein  achromatisirt  es  Kalk- 
spathprisma, so  sieht  man  die  Oeffnung  doppelt,  und  wenn  man  das  Prisma 
um  seine  verticale  Axe  umdreht,  so  werden  die  beiden  Bilder  abwechselnd 
hell  und  dunkel;  wenu  die  Helligkeit  des  einen  Bildes  zunimmt,  so  nimmt 
die  des  anderen  ab,  und  wenn  das  eine  Bild  ein  Maximum  von  Helligkeit 
erreicht  hat,  so  erscheint  das  andere  Bild  ganz  dunkel,  was  sich  ganz  natür- 
lich dadurch  erklärt,  dass  die  beiden  Strahlenarten,  welche  sich  durch  ein 
doppeltbrechendes  Prisma  fortpflanzen  können,  rechtwinklig  zu  einander 
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polarisirt  sind;  das  eine  der  beiden  Bilder  entspricht  also  dem  Falle  der 
gekreuzten  Spiegel  des  Polarisationsapparates. 

Zu  vielen  Versuchen  ist  eine  Tunnalinplatte  ungleich  bequemer,  als 
ein  Polarisationsspiege] ; nur  ist  oft  die  Färbung  einer  solchen  Platte  störend. 
Statt  der  Tunnalinplatte  könnte  man  aber  fast  eben  so  bequem  ein  doppelt - 
brechendes  Prisma  zur  Erzeugung  oder  Zerlegung  des  polurisirten  Lichtes 
anwenden , wenn  es  nicht  zu  gleicher  Zeit  zwei  rechtwinklig  zu  einander 
po'arisirte  Strahlenbündel  lieferte.  Auf  eine  sinnreiche  Weise  hat  nun 
Nicol  zwei  Kalkspathprismen  so  combinirt,  dass  nur  das  eine  polarisirte 
Strahlenbündel  durch  das  System  hindurchgeht. 

Die  Construction  der  Nicol’schen  Prismen  istfolgende:  Man  verschaffe 
sich  zwei  in  die  I ,änge  gezogene  Kalkspath- Rhomboeder  und  schleife  statt 


Fig.  894. 


Fig.  893. 


der  kleinen  natürlichen  Endfläche  1‘, 
Fig.  893,  welche  einen  Winkel  von  71" 
mit  den  stumpfen  Kanten  K macht,  eine 
andere  an,  deren  Winkel  mit  den  Kanten 
K 88"  beträgt.  Alsdann  schleife 
Fig.  895. 


man  von 


der  Ecke  K her  eine  neue  Fläche  an,  die 
wir  mit  11  bezeichnen  wollen,  und  welche 
mit  der  statt  P angeschliffeneu  einen 
rechten  Winkel  macht. 

Hat  mau  zwei  solcher  Prismen  herge- 
stellt und  die  ungeschliffenen  Flächen  wohl 
polirt,  so  klebt  man  sie  mittelst  Cauadabalsams  so  auf  einander,  das 
die  Flächen  II  beider  Prismen  auf  einander  zu  liegen  kommen. 

Fig.  894  stellt  den  durch  die  Kanten  K gelegten  Durchschnitt  eines 
Nicol’schen  Prismas  dar.  Ein  Strahl  ab,  welcher  die  obere  Fläche  trifft, 
wird  beim  Eintritt  in  den  Krystall  in  einen  ordinären  bc  und  in  einen 
extraordinären  b(l  gesjialteu.  Der  ordinäre  Strahl  erleidet  an  der  Balsani- 
schicht,  deren  Brechungsexponent  1,54  ist,  eine  totale  Reflexion,  während 
nur  der  extraordinäre  Strahl  durch  die  Balsamschieht  hindurch  in  das 
untere  Prisma  tritt,  um  endlich  parallel  mit  ab  aus  demselben  wieder  aus* 
zutreten.  Ein  solcher  Apparat  giebt  also  nur  ein  polarisirtes  Bild. 

Auch  die  Nicol’schen  Prismen  werden  mittelst  Kork  in  eine  passende 
Metallhülse  gefasst. 

Um  die  von  der  Oberfläche  des  Wassers  reflectirten  polarisirten  Strah- 
len vom  Auge  abzuhalten,  damit  man  die  unter  dem  Wasserspiegel  befind- 
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liehen  Gegenstände  besser  sehen  könne,  wie  dies  bereits  S.  803  besprochen 
wurde,  kann  man  statt  einer  Turmalinplatte  wegen  seiner  Farblosigkeit 
mit  Vortheil  auch  das  N icol’sche  Prisma  anwenden. 

Die  obere  Fläche  eines  N icol’schen  Prismas  hat  die  Gestalt  einer  Kaute, 

Fig.  895,  die  PolariBationsebene  der  durch  einen  solchen  Apparat  hindurch- 
gegangenen Strahlen  fallt  mit  der  Richtung  PP  der  grossen  Diagonale  zu- 
sammen, die  Schwingungsebene  derselben  hat  also  die  Richtung  der  kleinen 
Diagonale,  welche  in  unserer  Figur  durch  einen  kleinen  Pfeil  bezeichnet  «t. 

Rochon’s  Mikrometer,  ln  Fig.  896  seien  obs  und  obs'  zwei  334 
zusammengekittete  Prismen  von  Bergkrystall;  die  optische  Axe  des  einen 
steht  rechtwinklig  auf  der  Fläche  S b , sie  läuft  also  mit  der  Flache  so 
parallel,  die  optische  Axe  des  zweiten  Prismas  hingegen  läuft  parallel  mit 
der  Durchschnittskantc  der  Flächen  0 s'  und  bs',  sie  steht  also  rechtwinklig 
auf  der  Kbene  des  Papiers.  Wenn  nun  von  irgend  einem  Gegenstände  her 
Lichtstrahlen  rechtwinklig  auf  die  vordere  Fläche  sb  des  ersteren  Pris- 
mas fallen,  so  werden  sie  ohne  alle  Ablenkung  dieses  erste  Prisma  durch- 
laufen; beim  Uebergang  in  das  zweite 
Prisma  werden  die  ordinären  Strahlen 
auch  nicht  abgelenkt,  sie  treten  also 
mit  unveränderter  Richtung  an  der 
Fläche  o s'  aus ; die  extraordinären 
Strahlen  hingegen  werden  durch  das 
zweite  Prisma  eine  Ablenkung  erfah- 
ren , sie  verlassen  dasselbe  in  einer  anderen  Richtung  als  die  ordinären ; 
der  Winkel  e,  den  die  austretenden  ordinären  Strahlen  mit  den  austreten- 
deu  extraordinären  machen,  hängt  von  der  Grösse  des  brechenden  Winkels 
bos'  ab,  und  man  kann  den  Winkel  e berechnen,  wenn  die  Grösse  des 
Winkels  bos ' bekannt  ist,  da  man  ja  den  Brechungsexponenten  der  extra- 
ordinären und  der  ordinären  Strahlen  im  Bergkrystalle  ein-  für  allemal 
kennt.  Wenn  der  brechende  Winkel  bos'  30°,  40°,  50",  60"  ist,  so  findet 
man  für  den  Ablenkungswinkel  r dieWerthe  19'  30",  28'  20",  40',  57' 40". 

Statt  den  Ablenkungswinkel  C durch  Rechnung  zu  ermitteln , ist  es 
besser,  ihn  direct  durch  den  Versuch  zu  bestimmen.  Wenn  man  nämlich 
durch  ein  solches  Prisma  nach  irgend  einem  Gegenstände  hinsieht,  so 
erblickt  man  zwei  Bilder  desselben,  die  je  nach  der  Grösse  und  Entfernung 
des  Gegenstandes  theilweise  einander  decken  oder  durch  einen  Zwischen- 
raum von  einander  getrennt  erscheinen.  Wenn  nun  der  zu  betrachtende 
Gegenstand  eine  kreisförmige  Scheibe  ist,  so  ist  es  leicht,  sie  in  eine  solche 
Entfernung  zu  bringen,  dass  die  beiden  Bilder  sich  gerade  berühren,  und 
in  diesem  Falle  erscheinen  die  beiden  Mittelpunkte  gerade  um  den  Durch- 
messer (l  der  Scheibe  getrennt.  Bezeichnet  man  die  Entfernung  der  Scheibe 
mit  z,  so  ist  offenbar: 


Fig.  896. 
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wenn  mit  e der  Ablenkungswinkel  der  extraordinären  Strahlen,  also  der 
Winkel  bezeichnet  wird,  welchen  die  nach  der  Mitte  des  ordinären  und 
des  extraordinären  Bildes  gezogenen  Visirlinien  mit  einander  machen. 

Wenn  der  Winkel  e für  ein  solches  Prisma  einmal  bekannt  ist, 
so  kann  man  mit  Hülfe  der  eben  angegebenen  einfachen  Gleichung 
für  irgend  einen  Gegenstand,  dessen  beide  Bilder  sich  gerade  berühren, 
den  Durchmesser  (l  berechnen,  wenn  die  Entfernung  z bekannt  ist,  und 
umgekehrt  die  Entfernung  z finden,  wenn  man  seinen  Durchmesser  d 
kennt. 

Unser  Prisma  ist  vorzugsweise  in  Fernrohren  angewandt,  um  den 
Durchmesser  oder  die  Entfernung  der  Gegenstände  zu  bestimmen.  Ein  mit 
einem  doppeltbrechenden  Prisma  zu  diesem  Zwecke  versehenes  Fernrohr 
führt  nach  seinem  Erfinder  den  Namen  Rochon’s  Mikrometer.  Das 
Prisma  befindet  sich  zwischen  dem  Objectiv  und  dem  Ocular  des  Fernrohrs 
und  kann  nach  Belieben  von  dem  Objectiv  entfernt  oder  demselben  genä- 
hert werden. 


In  Fig.  897  stellt  c eine  Sammellinse  dar,  welche  auf  irgend  einem 
Schirme  in  ftn  das  Bild  eines  fernen  Gegenstandes  entwirft;  bringt  man 


Fig.  897, 


nun  ein  R o c h o n ’ sches 
Prisma  zwischen  die  LiiiBe 
C und  den  Schirm,  so  wer- 
den die  ordinären  Strah- 
len ebenfalls  in  ftn  ein 
Bild  entwerfen,  die  extra- 
ordinären  Strahlen  aber, 
welche  nach  dem  Austritt 

aus  dem  Prisma  mit  den  ordinären  einen  Winkel  c machen,  werden  ein 
zweites  Sammelbild  in  f tu'  erzeugen. 

Da  der  Winkel,  welchen  die  ordinären  und  extraordinären  Strahlen- 
bündel mit  einander  machen,  unverändert  derselbe  bleibt,  so  wird  die  Ent- 
fernung der  beiden  Bilder  ftn  und  f in'  wachsen,  wenn  man  das  Prisma 
vom  Schirme  entfernt;  die  Entfernung  der  Bilder  wird  aber  kleiner  wer- 
den, wenn  man  das  Prisma  dem  Schirme  nähert.  Man  kann  demnach 
Fig  898  leicht  dem  Prisma  eine 

solche  Stellung  geben, 

iV  __ | Jf  dnss  sich  die  beiden  Bil- 

? / der  auf  dein  Scliirme  ge- 

rade berühren,  wie  dies 
Fig.  898  angedeutet  ist. 

M as  eben  gesagt  wurde,  gilt  auch  noch,  wenn  diese  Linse  c das  Ob- 
jectiv eines  Fernrohrs  ist  und  wenn  man  die  Bilder  nicht  auf  einem  Schirme 
aufTängt,  sondern  sie  durch  das  Ocular  des  Fernrohrs  betrachtet.  Wenn 
sich  die  beiden  Bilder  gerade  berühren,  so  besteht  zwischen  dem  Ablen- 
kungswinkel frtn  = c und  dem  Winkel  fein  — v,  welcher  dem  Winkel 
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gleich  ist,  unter  welchem  der  Gegenstand  ohne  Fernrohr  erscheint,  fol- 
gende Beziehung: 

Eb  ist  tany.  e — yy  = , wenn  man  mit  h die  Entfernung  des 

Prismas  von  dem  Bilde  filr  den  Fall  bezeichnet,  dass  die  beiden  Bilder  sich 


, , . f tu  fm  _ 

gerade  berühren;  ferner  ist  tany.  v — yy  = ~F~'  wenn  ■*'  die  Brennweite 

des  Objectivs  bezeichnet;  daraus  ergiebt  sich  aber  die  Proportion: 

tan<).  v : tany.  e — : -7—, 

< r n 


und  daraus  folgt  : 


tany.  0 — —fr  tany  n. 

r 


Wenn  man  das  Fernrohr  auf  irgend  einen  entfernten  Gegenstand  rich- 
tet und  das  Prisma  so  verschiebt,  dass  die  beiden  Bilder  in  Berührung 
kommen,  so  kann  man  nach  dieser  Formel  die  Grösse  des  Gesichtswinkels 
v berechnen,  unter  welchem  der  Gegenstand  ohne  Fernrohr  erscheint,  da 
der  Werth  von  e ja  ein-  für  allemal  für  das  Prisma  ansgemittelt  hat  und 
die  Brennweite  des  Objectivs  bekannt  ist.  Um  den  Werth  von  h,  d.  h.  die 
Entfernung  des  Prismas  von  der  Stelle,  wo  das  Objectiv  seine  Bilder  ent- 
wirft , zu  messen , muss  die  Einrichtung  getroffen  sein , dass  man  diese 
Entfernung  an  einer  aussen  am  Fernrohre  angebrachten  Theilung  ablesen 
kann.  Die  Verschiebung  des  Prismas  kann  auf  ähnliche  W'eise  bewerkstel- 
ligt werden,  wie  die  Verschiebung  des  kleinen  Spiegels  in  dem  Spiegel- 
teleskope. 

Anstatt  der  Theilung,  welche  die  Entfernung  des  PriBinas  von  der 
Stelle  angiebt,  an  welcher  das  Bild  des  Objectivs  entsteht,  kann  man  eine 
empirische  Theilung  auftragen , welche  ohne  Weiteres  den  gesuchten 
Winkelwerth  v angiebt.  Eine  solche  Theilung  erhält  man  auf  folgende 
Weise. 

Man  richtet  das  Fernrohr  auf  eine  kreisförmige  Scheibe,  deren  Ent- 
fernung und  deren  Durchmesser  man  kennt;  der  Winkelwerth,  unter  wel- 
chem die  Scheibe  dem  unbewaffneten  Auge  erscheint,  ist  leicht  zu  berech- 
nen, wir  wollen  z.  B.  annehmen,  er  betrage  30'.  Man  stellt  nun  das  Prima 
im  Fernrohre  so,  dass  man  nur  ein  Bild  der  Scheibe  sieht,  und  so  erhält 
man  den  Nullpunkt  der  Theilung;  alsdann  rückt,  man  das  Prisma  gegen 
das  Objectiv  hin,  bis  sich  die  beiden  Bilder  berühren;  da  man  nun  weiss, 
dass  der  Sehwinkel  v gleich  30'  ist,  so  bezeichnet  man  die  Stelle  auf  der 
Röhre,  an  welcher  jetzt  das  Merkzeichen  des  Prismas  steht,  mit  30', 
tlieilt  dann  die  Entfernung  dieses  Punktes  von  dem  Nullpunkte  der  Thei- 
lung in  30  gleiche  Theilc  und  setzt  diese  Theilung  auch  noch  jenseits  des 
Punktes  30  fort.  Richtet  man  nun  das  Fernrohr  auf  irgend  einen  anderen 
Gegenstand,  bringt  man  durch  Verschiebung  des  Prismas  die  beiden  Bil- 
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der  desselben  in  Berührung,  so  kann  man  ohne  Weiteres  den  Werth  des 
Sehwinkels  für  diesen  Gegenstand  auf  dem  Rohre  ablesen. 

Neben  dieser  Theilung,  welche  die  Winkelwerthe  angiebt,  unter  wel- 
chen die  Gegenstände  dem  blossen  Auge  erscheinen,  stehen  andere,  welche 
das  Verhältniss  zwischen  der  Grösse  und  der  Entfernung  der  Gegenstände 
angeben.  So  steht  z.  B.  neben  4'  die  Zahl  859,  und  dies  bedeutet,  dass 
die  Entfernung  eines  Gegenstandes  859mal  so  gross  ist  als  sein  Durch- 
messer, wenn  er  unter  einem  Winkel  von  4'  erscheint;  mit  Hülfe  die- 
ser Zahlen  kann  man  nun  sehr  leicht  die  Grösse  eines  Gegenstandes  aus 
seiner  Entfernung,  und  umgekehrt  seine  Entfernung  aus  seiner  Grösse 
berechnen.  i 

333  Zweiaxige  Krystalle.  In  allen  Krystallen,  welche  zu  den  drei 
letzten  Krystallsystomen  gehören,  giebt  es  zwei  Richtungen,  in  welchen 
sich  alle  ebenen  Wellen  mit  derselben  Geschwindigkeit  fortpflanzen  oder, 
mit  anderen  Worten,  alle  diese  Krystalle  haben  zwei  optische  Axen. 

Fresnel,  von  welchem  die  Theorie  der  doppelten  Brechung  einaxiger 
Krystalle  herrührt,  deren  Grundzüge  bereits  oben  entwickelt  worden  sind, 
fand , dass  die  doppelte  Brechung  in  zweiaxigen  Krystallen  anderen  Ge- 
setzen folgt;  in  den  zweiaxigen  Krystallen  giebt  es  keinen  ordinären 
Strahl  mehr,  d.  h.  keinen,  welcher  den  Krystall  nach  allen  Richtungen  mit 
gleicher  Geschwindigkeit  durchläuft;  also  keiner  der  beiden  Strahlen,  in 
welche  ein  einfallender  Lichtstrahl  bei  seinem  Eintritte  in  einen  zwei- 
axigeu  Krystall  gespalten  wird,  folgt  den  Gesetzen  der  gewöhnlichen 
Brechung. 

Der  Winkel,  welchen  die  Richtungen  der  beiden  optischen  Axen  mit 
einander  machen,  ist  nicht  für  alle  Krystalle  derselbe,  wie  mau  aus  der 
folgenden  Tabelle  ersehen  kann. 

Namen  der  Krystalle.  Winkel  der  optischen  Axen. 


Kohlensaures  Bleioxyd  (Weissbleierz) 

...  5° 

15' 

Salpeter 

...  5 

20 

Kohlensaurer  Strontian 

...  6 

56 

Glimmer  (gewisse  Arten) 

...  6 

Talk 

...  7 

24 

Arragonit 

...  18 

18 

Glimmer  (gewisse  Arten) 

...  25 

Cvmophan 

...  27 

51 

Titanit 

...  30 

Borax  

...  28 

42 

Glimmer  (einige  Arten) 

30  bis  37 

Schwefelsäure  Magnesia 

...  37 

24 

Schwerspat  h 

...  37 

42 

Ameisensaures  Kupferoxvd 

...  39 

Stilbit 

...  41 

42 
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Namen  der  Krystalle.  Winkel  der  optischen  Axen. 

Schwefelsaures  Magnesia-Ammoniak 51° 

Schwefelsäure»  Nickeloxyd 42  4* 

Kohlensaures  Ammonink 43  24 

Schwefelsaures  Zinkoxyd 44  4 

Glimmer 45 


Lepidolith 4 fi 

Benzoesäure»  Ammoniak 45  8 

Schwefelsäure»  Ammoniak 49  41 

Topas  (von  Brasilien) 49  bis  50 

Zucker 50 

Phosphorsaures  Natron 55  20 

Comptonit 56  6 

Gyps 57  30 

Salpetersäure»  Silberoxyd 62  16 

Feldspath 64 

Topas  (von  Aberdeen) 65 

Schwefelsaures  Kali 67 

Kohlensäure»  Natron 70 

Essigsäure»  Bleioxyd 7025 

Citronensäure  . . . i . 70  29 

Weinsteinsäure  . 79 

Weinsteinsaurt*  Kali-Natron  (Seignettesalz)  . . 80 
Kohlensäure»  Kali 80  30 


Cyanit 81  48 

Chlorsäure»  Kali 82 

Epidot 84  19 

Peridot 87  56 


Schwefelsäure»  Eisenoxydul  (Eisenvitriol)  ...  90  < 

Diejenige  Linie,  welche  den  spitzen  Winkel  der  beiden  optischen  Axen 
hnlbirt,  heisst  Mittellinie. 
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Stallen.  Fresnel  hat  die  Erscheinungen  der  doppelten  Brechung  in 

zweiaxigen  Krystallen  aus  folgender  An- 
nahme über  die  Elasticität  des  Aethers 
abgeleitet:  die  Elasticität  des  Aethers  ist 
in  zweiaxigen  Krystallen  weder  nach  allen 
Richtungen  dieselbe,  wie  dies  bei  einfach 
brechenden  Mitteln  der  Fall  ist,  noch  giebt 
es  in  denselben  eine  Axe,  um  welche  herum 
die  Elasticität  des  Aethers  ganz  symme- 
trisch ist,  wie  bei  den  einaxigen  Kry- 
I stallen.  Es  stelle  in  Fig.  899  ab  die 

**  grösste  Elasticität  in  einem  zweiaxigen 
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Krystalle  dar,  so  steht  die  Axe  der  kleinsten  Elasticität  cd  recht- 
winklig auf  derselben;  rechtwinklig  zur  Ebene  dieser  beiden  Axen  ist  nun 
die  Elasticität  des  Aethers  kleiner  als  in  der  Richtung  ab,  und  grösser 
als  in  der  Richtung  cd ; wir  wollen  die  Axe  ef  die  Axe  der  mittleren 
Elasticität  nennen;  sie  erscheint  in  unserer  Figur  verkürzt. 

Denken  wir  uns  über  diese  drei  Axen  ein  Ellipsoid  beschrieben,  so  kann 
man  mit  Hülfe  desselben  das  Gesetz,  nach  welchem  sich  die  Fortpfhinzungs- 


Kig.  iS  Kl. 
c 

I 


geschwindigkeit  der  Strahlen  mit  der 
Richtung  ändert,  also  die  Form  der 
Wellenoberfläche  für  zweiaxige 
Krystalle  nach  folgender,  von  Fresnel 
gegebener  Regel  entwickeln:  Wenn  mau 
durch  den  Mittelpunkt  des  Ellipsoid» 
eine  Ebene  gelegt  denkt,  so  ist  der 
Durchschnitt  derselben  mit  dem  Ellip- 
soid stets  eine  Ellipse;  errichtet  man  nun 
l in  der  Mitte  des  elliptischen  Schnittes 

ein  Perpendikel  auf  der  Ebene  diesel- 
ben. trügt  man  auf  demselben  die  Länge  der  grossen  und  der  kleinen 
Axe  des  elliptischen  Schnittes  auf,  so  sind  diese  beiden  Längen  die  Fort- 
pflanzungsgeschwindigkeiten der  beiden  Strahlen  in  der  Richtung  dieses 
Perpendikels.  Hier  mag  es  genügen,  die  Durchschnitte  der  Wellenober- 
fläche mit  den  drei  Ebenen  zu  bestimmen,  welche  man  durch  je  zwei  der 
drei  Elasticitätsaxen  legen  kann. 

Wir  wollen  der  Reihe  nach  das  Gesetz  der  Fortpflanzungsgeschwin- 
digkeit für  beide  Strahlen  innerhalb  der  Ebene  der  Elasticitätsaxen  cd  und 
cf,  dann  innerhalb  der  Ebene  der  Axen  ef  und  ab  und  endlich  innerhalb 
der  Ebene  der  Axen  ab  und  cd,  oder,  mit  anderen  Worten,  die  Durch- 
schnitte der  Wellenoberfläche  mit  der  Ebene  der  Axen  cd  und  ef,  ab  und 
ef,  ab  und  cd  bestimmen. 

Wenn  sich  ein  Lichtstrahl  nach  irgend  einer  Richtung  im  Krystalle 
fortpflauzt,  welche  in  die  Ebene  der  Axen  cd  und  ef  fallt,  so  geht  der 
auf  der  Richtung  des  Strahles  rechtwinklig  durch  den  Mittelpunkt  des 
Ellipsoids  gelegte  Schnitt  jedenfalls  durch  die  Axe  ab  der  grössten  Elasti- 
cität; jede  durch  die  Axe  ab  gelegte  Ebene  schneidet  aber  das  F.llip«oid 
in  einer  Ellipse,  deren  grosse  Axe  ab  ist;  nach  allen  in  die  Ebene  der 
Axen  cd  und  cf  fallenden  Richtungen  können  sich  also  Strahlen  fortpflan- 
zen, deren  Vibrationen  mit  der  Axe  ab  parallel  sind;  diese  Strahlen  durch- 
laufen nun  säinmtlich  den  Krystall  mit  gleicher,  der  Elasticität  ab  ent- 
sprechenden Geschwindigkeit;  zieht  man  um  den  Durchschnittspunkt  der 
Linien  CI)  und  K /',  Fig.  901,  einen  Kreis,  dessen  Halbmesser  nili  gleich 
*/j  ab,  Fig.  899,  ist,  so  ist  dies  der  Durchschnitt  der  durch  die  Axen  cd 
und  ef  gelegten  Ebene  mit  einem  Theile  der  Wellenoberfläche. 

Nach  denselben  Richtungen  pflanzen  sich  aber  auch  Strahlen  fort,  de- 
ren Vibrationen  rechtwinklig  zur  Axe  ab  stattfinden.  Betrachten  wir  zu- 
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nächst  einen  Strahl , der  sich  in  der  Richtung  der  Axe  ef  fortpflanzt.;  ein 
durch  den  Mittelpunkt  des  Ellipsoids  rechtwinklig  auf  «/'gelegter  Schnitt 
schneidet  dasselbe  in  einer  Ellipse,  deren  grosse  Axe  ab,  deren  kleine  Axe 
aber  cd  ist;  die  Vibrationen,  welche  einen  Strahl  in  der  Richtung  der 
Axe  ef  fortpflanzeu,  sind  also  entweder  mit  ab  oder  mit  cd  parallel; 
der  Vihrationsrichtung  ab  entspricht,  wie  wir  schon  gesehen  haben,  die 
Fortpflanzungsgeschwindigkeit  «»//,  Fig.  901;  der  Vibrationsrichtung  cd 

entspricht  dagegen  die  gerin- 
gere Fortpflanzungsgeschwin- 
digkeit/Mo  (die  Länge  müs- 
sen wir  gleich  '/*  cd  machen, 
wenn  /HM  = ’/,  ab)-,  es  ist 
dies  die  geringste  Geschwindig- 
keit, mit  welcher  sich  irgend 
ein  Strahl  im  Krystalle  fort- 
pßanzcn  kann,  weil  cd  die 
kleinste  Elasticitätsaxe  ist;  /MH 
hingegen  ist  die  grösste  Fort- 
pflanzungsgeschwindigkeit, weil 
ab  die  grösste  Elasticitätsaxe  ist. 

In  der  Richtung  der  Elasti- 
citätsaxe cd,  Fig.  900,  wird 
ein  Lichtstrahl  entweder  durch 
D Vibrationen  fortgepflanzt,  wel- 

che parallel  mit  ab  sind,  und 
dann  ist  seine  Fortpflanzungsgeschwindigkeit  gleich  mn"  — mn,  Fig.  901, 
oder  die  Schwingungen,  welche  einen  Strahl  in  der  Richtung  cd  fortpflan- 
zen, sind  parallel  mit  ef,  und  dann  ist  die  Fortpflanzungsgeschwindigkeit 
gleich  mq",  gleich  ‘/a  ef. 

In  einer  Richtung,  die  innerhalb  des  Winkels  liegt,  welchen  die  Axen 
cd  und  cf  mit  einander  n/nchen,  ist  begreiflicher  Weise  die  Fortpflanzungs- 
geschwindigkeit. solcher  Strahlen,  deren  Vibrationen  auf  ab  rechtwinklig 
sind,  kleiner  als  /////"und  grösser  als mo.  lieschreibt  man  um  den  Punkt  /// 
eine  Ellipse,  deren  Halbaxen  tno  und  /M//"sind,  so  giebt  uns  eine  von  m zu 
irgend  einem  Punkte  des  Umfanges  dieser  Ellipse  gezogene  Linie  die  Ge- 
schwindigkeit an,  mit  welcher  sich  in  der  Richtung  dieser  Linie  ein  Licht- 
strahl bewegt,  dessen  Vibrationen  rechtwinklig  auf  der  Axe  der  grössten 
Elasticität  sind. 

Diese  Ellipse  und  der  mit  dem  Halbmesser  /MM  um  dieselbe  gezogene 
Kreis  stellen  uns  also  den  Durchschnitt  der  Wellenoberfläche  mit  einer 
Ebene  dar,  welche  durch  die  mittlere  und  die  kleinste  Elasticitätsaxe  ge- 
legt ist. 

Durch  ähnliche  Betrachtungen  findet  man  nun  auch  den  Durchschnitt 
der  Wellenoberfläche  mit  einer  durch  die  mittlere  und  die  grösste  Eiasti- 
citütsaxe  gelegten  Ebene.  Dieser  Durchschnitt  (Fig.  902  a.  f.  S.)  besteht 
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ebenfalls  aus  einem  Kreise  und  einer  Ellipse,  hier  ist  aber  der  Kreis  ganz 
von  der  Ellipse  eingelnillt.  * 

Nach  allen  Richtungen  der  durch  ef  und  ab,  Eig.  900,  gelegten 
Ebene  kömien  Strahlen  durch  Vibrationen  fortgepflanzt  werden,  welche 


Kig.  90?. 


mit  der  Axe  cd,  der  Axe  der 
kleinsten  Elasticität,  parallel  sind; 
diese  Strahlen  pflanzen  sich  nach 
allen  Seiten  mit  derselben  Ge- 
schwindigkeit fort,  welche  der 
Vibrationsrichtung  cd  zukommt; 
der  Halbmesser  ino  des  Kreises 
der  Eig.  902  ist  deshalb  gleich 
’/j  cd  in  Eig.  900.  ln  der  Rich- 
tung der  Elasticitätsaxe  ab  wer- 
den aber  auch  Strahlen  fortge- 
pflanzt, deren  Schwingungen  pa- 
rallel mit  e f sind,  deshalb  ist  in 
Eig.  902?«  q'=  Vi  ef  der  Fig.900 
gemacht.  In  der  Richtung  der 
Axe  ef  pflanzen  sich  aber  wie  wir 
schon  wissen,  auch  Strahlen  fort, 
deren  Schwingungen  parallel  mit 
ab  sind,  deren  Geschwindigkeit  also  gleich  »in  ist. 

Der  Durchschnitt  der  Wellenoberfläche  mit  einer  Ebene,  welche  durch 
die  Axe  der  grössten  und  der  kleinsten  Elasticität  geht,  besteht  ebenfalls 
aus  einer  Ellipse  und  einem  Kreise.  Die  kleine  Axe  der  Ellipse  ist  gleich 
Mo',  Eig.  903,  die  grosse  gleich  Mn",  der  Radius  des  Kreises  gleich  Mq, 
Kig.  903.  weil  in  der  Ebene  der  Elastici- 

tätsaxen  ab  und  cd  nach  allen 
Richtungen  Strahlen  durch  Vi- 
brationen fortgepflanzt  werden 
können,  die  mit  der  mittleren 
Elasticitätsaxe  parallel  sind. 

Da  der  Radius  des  Kreises  hier 
grösser  ist  nls  die  kleine,  und 
kleiner  als  die  grosse  Axe  der 
Ellipse,  so  schneiden  sich  der 
Kreis  und  die  Ellipse  in  vier 
Punkten.  Die  Eig.  904  stellt 
eine  perspectivische  Ansicht  der 
durch  die  erwähnten  drei  Ebenen 
geschnittenen  Wellenoberfläche 
dar.  Will  man  sich  eine  recht 
klare  Vorstellung  von  der  Wel- 
lenoberfliiche zwciuxiger  Krvstalle 
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machen,  so  tliut  man  gut,  die  drei  Durchschnitte  in  der  doppelten  Grösse 
der  Figuren  900,  902  und  903  auf  Kartenpapier  zu  zeichnen  und  sie  zu 
einem  Modelle  zusammenzufügen,  wie  man  Fig.  904  sieht. 

Um  den  Begriff  der  optischen  Axen  in  zweiaxigen  Krystallen  fest- 


Fig.  90). 
0 


zustellen,  müssen  wir  noch  erwäh- 
nen, dass  hier  noch  ein  Unter- 
schied zwischen  der  Fortpflan- 
zungsgeschwindigkeit der  Strahlen 
und  der  Fortpflanzungsgeschwin- 
digkeit der  gebrochenen  ebenen 
Wellen  zu  machen  ist.  Bei  der 
Erklärung  des  Brechungsgesetzes 
nach  der  Vibrationstheorie  (Seite 
750)  haben  wir  gesehen,  dass  die 
gebrochene  ebene  Welle  alle  die 
elementaren  Kugelwellen  berührt, 
welche  jeder  elementare  Lichtstrahl 
bei  seinem  Ueliergange  in  das  bre- 
chende Mittel  erzeugt;  die  Rich- 
tung der  gebrochenen  Strahlen 
steht  hier  rechtwinklig  auf  der 
Richtung  der  gebrochenen  ebenen 
Welle,  weil  ja  jede  Kreistangente  einen  rechten  Winkel  mit  ihrem  Radius 
macht;  diese  Beziehung  findet  aber  nicht  mehr  statt,  wenn  die  elementa- 
ren Wellen  im  brechenden  Medium  nicht  kugelförmig  sind;  eine  Tangente, 
welche  eine  Ellipse  in  irgend  einem  Punkte  berührt,  Btelit  im  Allgemeinen 
nicht  rechtwinklig  nuf  dem  Leitstrahle,  den  man  von  dem  Mittelpunkte 
der  Ellipse  nach  dem  Berührungspunkte  ziehen  kann;  die  Richtung  der 
gebrochenen  Welle  f n in  Fig.  905  steht  nicht  genau  rechtwinklig  auf  der 
Richtung  des  gebrochenen  Strahles.  Da  sich  nun  die  gebrochenen  ebenen 
Wellen  parallel  mit  der  berührenden  Ebene  fn  im  Kry stalle  fortbewegen, 
so  ist  offenbar  die  Fortpflanzungsgeschwindigkeit  dieser  Wellen  ein  von  b 


Fig.  905. 


auf  die  berührende  Ebene  fn 
gefälltes  Perpendikel,  während 
die  Fortpflanzungsgeschwindig- 
keit der  gebrochenen  Strahlen 
durch  den  Leitstrahl  bli  dar- 
gestellt wird. 

Wenn  nun  die  optische  Axe 
eines  doppeltbrechenden  Kry- 
stalls  diejenige  Richtung  ist, 
nach  welcher  sich  die  ebenen 
Wellen  stets  mit  gleicher  Ge- 
schwindigkeit fortpflanzen,  so 
findet  mnn  ilie  Richtung  der 
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optischen  Axen  in  einem  zweiaxigen  Krystalle,  wenn  man  eine  gemein- 
schaftliche Tangente  IiS,  Fig.  903,  an  die  beiden  Theile  der  Wellenober- 
fläche legt  und  von  dem  Mittelpunkte  M ein  Perpendikel  M T auf  die 
Tangente  fallt;  dieses  Perpendikel  ist  die  Richtung  einer  opti- 
schen Axe.  Solrher  gemeinschaftlichen  Tangenten  kann  man  aber  in 
Fig.  903  vier  ziehen,  von  denen  je  zwei  einander  diametral  gegenüber- 
liegend durch  eine  optische  Axe  verbunden  sind. 

Der  Kreis  und  die  Ellipse  Fig.  903  schneiden  sich  in  4 Punkten,  von 
denen  je  zwei  diametral  gegenüberliegen.  Da  jeder  der  Punkte  /'  den  bei- 
den Theilen  der  Wellenoberfläche  gemeinschaftlich  ist,  so  ist  klar,  dass  sich 
in  der  Richtung  M P zwei  Strahlen  mit  gleicher  Geschwindigkeit  fortpflan- 
zen können,  von  denen  die  Schwingungen  des  einen  iu  die  Ebene  der 
Figur  fallen,  während  die  Schwingungen  des  anderen  rechtwinklig  zu  der- 
selben sind.  Obgleich  sich  aber  diese  Strahlen  mit  gleicher  Geschwindig- 
keit im  Krystalle  fortpflanzen,  so  ist  doch  die  Fortpflanzungsgeschwindig- 
keit der  ihnen  entsprechenden  ebenen  Wellen  nicht  dieselbe,  da  die  Tan- 
gente, die  man  im  Punkte  P an  die  Ellipse  ziehen  kann,  nicht  mit  der 
demselben  Punkte  entsprechenden  Kreistangente  zusammenfällt,  da  also 
die  Länge  der  von  M auf  diese  beiden  Tangenten  gefällten  Perpendikel 
nicht  gleich  ist.  Die  Richtungen  P M,  iu  welchen  sich  olle  Strahlen  mit 
gleicher  Geschwindigkeit  fortpflanzen,  sind  also  wohl  von  der  ihnen  aller- 
dings naheliegenden  Richtung  der  optischen  Axe  zu  unterscheiden. 

33;>  Beziehungen  zwischen  der  Krystallform  und  der  Lage 
der  optischen  Axen.  Es  ist  schon  früher  bemerkt  worden,  dass  alle 
Krystalle  der  drei  letzten  Krystallisationssysteme  optisch  zweiaxig  sind, 
allein  die  I.age  dieser  Axen  in  Beziehung  auf  die  krystallographischen 
Axen  lässt  sich  nicht  von  vornherein  bestimmen,  wie  es  bei  den  optisch 
einaxigen  Krystallen  der  Fall  war. 

Bei  allen  Krystallen,  welche  dem  rhombischen  Systeme  angehören, 
fällt  jede  der  drei  Elasticitätsaxen  mit  einer  der  drei  krystallo- 
graphischen llauptaxen  zusammen;  demnach  fällt  auch  die  Ebene 
der  optischen  Axen  stets  mit  einer  durch  zwei  krystallographische  Axen 
gelegten  Ebene  zusammen. 

Wir  wollen  dies  an  einigen  Beispielen  erläutern. 

Der  Salpeter  krystallisirt  in  Säulen,  welche  wir  schon  oben  S.  91 
kennen  gelernt  haben;  Fig.  906  stellt  das  Axenkreuz  des  Salpeters  sammt. 
den  optischen  Axen  dar.  welche  durch  Pfeile  angedeutet  sind.  Hier  fällt 
die  Mitteilinie  mit  der  Siiulenaxe  ab  zusammen;  die  Ebene  der  optischen 
Axen  fallt  aber  mit  der  durch  die  Säulenaxe  ab  und  die  Makrodiagonale  ef 
gelegten  Ebene  zusammen,  ln  Fig.  906,  sowie  in  den  folgenden  ist  die 
Ebene  der  optischen  Axen  durch  Schraffirung  hervorgehoben. 

Ganz  die  gleiche  Lage  hat  die  Ebene  der  optischen  Axen  und  die 
Mittellinie  im  Arragonit,  im  kohlensauren  Bleioxyd  u.  s.  w. 

big.  907  stellt  das  Axenkreuz  des  Bittersalzes  (Schwefelsäure  Mng- 
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nesia)  dar.  Hier  stellt  die  Ebene  der  optischen  Axen  rechtwinklig  auf 
der  Siiulenaxe.  Die  Krystallformen  dieses  Salzes  haben  wir  bereit«  auf  S.  96 
kennen  gelernt.  Gewöhnlich  erscheint  die  vordere  Säulenkante  noch  durch 
die  Flüche  h,  Fig.  908,  abgestumpft,  in  deren  Richtung  die  Krystalle  des 


Fig.  900.  Fig.  907.  Fig.  908. 


Bittersalzes  auch  sehr  gut  spaltbar  sind.  Auf  dieser  Spaltungsfläche,  also 
auch  auf  der  Fläche  h steht  die  Mittellinie  des  genannten  Salzes  recht- 
winklig, eben  bo  wie  bei  allen  mit  ihm  isomorphen  Salzen. 

Auch  bei  Sclnverspath  liegt  die  Ebene  der  optischen  Axen  rechtwink- 
lig znrSäulenaxe  und  die  Mittellinie  fallt  mit  der  Makrodiagonale  zusammen. 

Beim  Topas  .fällt  die  Mittellinie  mit  der  Säulcnaxe  zusammen  und 
die  Ebene  der  optischen  Axen  geht  durch  die  Brachydiagonnle  C(l.  Recht- 
winklig zur  Säulenaxe,  also  auch  rechtwinklig  zur  optischen  Mittellinie  sind 
die  Topaskrystalle  sehr  vollkommen  spaltbar. 

Bezeichnet  man  diejenige  Axe  e J des  monoklinischen  Systemes, 
welche  auf  der  Ebene  der  beiden  anderen  rechtwinklig  steht,  als  symme- 


Fig.  909. 


trische  Axe,  so  ist  diese  symmetrische  Axe  jeden- 
falls eine  der  Elasticitätsaxen  des  Krystalls. 

Die  beiden  anderen  Axen  des  mouoklinischen  Sy- 
stems fallen  in  der  Regel  nicht  mit  einer  Elasticitäts- 
axe  zusammen.  Die  Ebene  der  optischen  Axen  aber 
fällt  entweder 

1.  mit  der  symmetrischen  Ebene  zusammen,  d.  h. 
mit  derjenigen  Ebene,  welche  auf  der  symmetrischen 
Axe  rechtwinklig  steht,  also  durch  die  beiden  einen 
schiefen  Winkel  mit  einander  machenden  Axen  ab  und  cd  geht;  oder 

2.  die  Ebene  der  optischen  Axen  steht  rechtwinklig  auf  der  symme- 
trischen Ebene. 

Ersteres  ist  z.  B.  der  Fall  beim  Zucker,  dessen  Axenkreuz  sammt 


Fig.  910. 


Fig.  911. 


der  Lage  der  optischen 
Axen  in  Fig.  910  darge- 
stellt ist.  Es  steht  also 
eine  der  optischen  Axen  des 
Zuckers  fast  rechtwinklig  auf 
der  Flüche  b,  Fig.  911,  in 
deren  Richtung  die  Krystalle 
auch  spaltbar  sind. 

53* 
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Fig.  912  und  Fig.  913  stellen  den  Durchschnitt  eines  Kryst-alles  von 
schwefelsaurem  Magn  es  in-  Ammoniak  und  eines  solchen  von  am  eisen - 
Fig.  912.  Fig.  913.  saurem  Kupfer- 

oxyd mit  der  symme- 
trischen Ebene  sammt 
den  optischen  Axen 
dar,  welche  auch  bei 
diesen  Krystallen  in 
der  symmetrischen 
Ebene  liegen. 

Beim  Borax  und 

beim  essigsauren  Natron  liegt  die  Ebene  der  optischen  Axen  rechtwink- 
lig auf  der  symmetrischen  Ebene. 

Für  triklinische  Krystulle  hat  man  bis  jetzt  noch  gar  keinen  Zusammen- 
hang zwischen  der  Lage  der  optischen  und  der  krj-stallographischen  Axen 
nachweisen  können.  (S.  Beer’s  Einleitung  in  die  höhere  Optik,  S.  384  bis  398.) 

Später,  wenn  die  Farbenringe  verhandelt  werden,  welche  die  optischen 
Axen  umgeben,  werden  wir  noch  einmal  auf  diese  Verhältnisse  zurückkom- 
men müssen. 

33ö  Conische  Refraction.  Da  die  im  Punkte  P,  Fig.  914,  an  den 
Kreis  lind  die  Ellipse  gelegten  Tangenten  nicht  Zusammenfällen,  so  ist  klar, 
Fig-.  oi4,  dass  sich  in  der  Hichtung  MP 

zwei  Strahlen  mit  gleicher  Ge- 
schwindigkeit fortpflanzen  können, 
denen  verschiedene  ebene  Wellen 
entsprechen;  da  nun  die  Fortpflan- 
zungsgeschwindigkeit dieser  liei- 
den  ebenen  Wellen  ungleich  ist, 
so  werden  die  beiden  Strahlen  auch 
3 nach  verschiedenen  Biclitungen 
9 aus  dem  Krystulle  austreten. 

Nun  nber  hat  Hamilton,  wel- 
cher die  Natur  der  Wellenober- 
Uüche  zweiaxiger  Krystalle  ge- 
nauer untersuchte,  gezeigt,  dass 
die  Wellonoberfläche  an  jedem  der 
Punkte  P von  allen  Seiten  her 
vertieft  ist,  oder,  mit  anderen 
Worten,  dass  Bich  hier  eine  trich- 
terförmige \ ertiefung  findet,  dass  sich  also  an  jedem  der  Punkte  P eine 
unendliche  Anzahl  von  Berührungsebenen  au  die  Wellenoherfläche 
legen  lassen;  jeder  dieser  Berührungsebenen  entspricht  nun  aber  ein  ande- 
rer austretender  Strahl;  wenn  also  in  der  Richtung  M /',  für  welche  die 
l-ortpflnnznngsgesehwindigkeit  aller  Strahlen  dieselbe  ist,  ein  ätrnhlenlmn- 
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Fig.  915. 


del  den  Krystall  dui'chläuft,  so  wird  es  sich  beim  Austritte  aus  dem  Kry- 
stalle  in  eine  unendliche  Anzahl  von  Strahlen  theilen  müssen,  welche 
zusammen  eine  couischc  Oberfläche  bilden  (Pogg.  Annal.  Bd.  XXVIII). 

Hamilton  hat  dies  merkwürdige  Resultat  aus  der  Fresnel’gehen 
Theorie  gefolgert,  bevor  man  noch  solche  Thatsachc  beobachtet  hatte; 
Lloyd  stellte  den  Versuch  au  und  fand  zum  Triumphe  für  die  Wellentheo- 
rie die  Erscheinung  ganz  so,  wie  man  sie  nach  Hamilton’s  Rechnung  er- 
warten musste. 

Die  beiden  Richtungen , in  welchen  alle  Strahlen  den  Krystall  mit 
gleicher  Geschwindigkeit  durchlaufen,  fallen  fast  mit  den  optischen  Axen 
zusammen;  im  Arragonit  machen  sie  einen  Winkel  von  ungefähr  20°  mit 
einander.  Die  Arragonitplatte,  welche  Lloyd  zu  seinen  Versuchen  an- 
waudte,  war  senkrecht  zu  der  Linie  geschliffen,  welche  den  Winkel  der 
optischen  Axen  halbirt;  folglich  machten  die  Richtungen  der  gleichen 
Strahlengeschwindigkeit  einen  Winkel  von 
80°  mit  der  Oberfläche  der  Platte.  In  Fig.  915 
mögen  OJWTund  ON  diese  Richtungen  vors  tol- 
len. Auf  jede  der  beiden  Oberflächen  legte  nun 
Lloyd  eine  ganz  dünne,  mit  einer  sehr  feinen 
Ooffnung  versehene  Metallplatte,  so  dass  die  Ver- 
bindungslinie der  beiden  Ocffnnngen  mit  der  Rich- 
tung OM  zusammenfiel.  Wurde  nun  von  der 
einen  Seite  der  Platte  eine  Lampenflamme  genä- 
hert, so  dass  ein  conisches  Strahlenbündel  a Ob 
auf  die  Oeffnung  fallen  konnte,  dessen  Strahlen  nach  0 M gebrochen  wur- 
den, so  erblickte  man,  nach  der  anderen  Oeffnung  in  der  gehörigen  Rich- 
tung hinsehend,  einen  glänzenden  Lichtring  auf  dunklem  Grunde. 

Beim  Arragonit  beträgt  der  Winkel,  unter  welchem  die  Strahlen  des 
austretenden  Strahlenkegels  divergiren,  ungefähr  3°. 

Hamilton  nannte  diese  Art  der  conischen  Brechung  die  äussere 
conische  Refraction;  aber  noch  oinc  zweite,  ganz  ähnliche  Erscheinung 
sagte  er  vorher,  welcher  er  den  Namen  der  inneren  conischen  Refrac- 
tion gab. 

Eine  Ebene,  welche  die  beiden  Tlieile  der  Wellenoberfläche  zugleich 
berührt,  eine  Ebene  also,  welche  rechtwinklig  auf  einer  der  optischen  Axen 
des  Krystalls  steht,  berührt  die  Wellenoberfläche  nicht  allein  in  den  Punk- 
ten Q und  T,  Fig.  914,  sondern  in  einer  unendlichen  Anzahl  von  Punk- 
ten, welche  einen  kleinen  Berührungskreis  bilden;  zu  der  ebenen  Welle 
RS  gehören  also  nicht  allein  die  beiden  Strahlen  MQ  und  MT,  sondern 
unzählig  viele,  welche  zusammen  die  Oberfläche  eines  Kegels  bilden,  dessen 
Basis  jener  kleine  Berührungski  eis  ist.  Einer  der  Strahlen  dieses  Kegels, 
nämlich  MT,  durchläuft  den  Krystall  genau  in  der  Richtung  der  optischen 
Axe.  Die  Spitze  des  Strahlenkegels  bildet  beim  Arragonit  einen  Winkel 
von  1°  55'.  Alle  diese  Strahlen  treten  nach  derselben  Richtung  aus  dem 
Krystalle  aus. 
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Wenn  also  ein  gewöhnlicher  Lichtstrahl  NO,  Fig.  916,  in  einer  sol- 
chen  Richtung  auf  die  Oberfläche  eines  zweiaxigen  Krystalls  fällt,  dass  ein 
Strahl  nach  der  Richtung  einer  optischen  Axe 
desselben  gebrochen  wird,  so  wird  er  beim  Ein- 
tritte in  den  Krystall  in  einen  hohlen  Strahlen- 
kegel getheilt,  dessen  Strahlen,  an  der  zweiten 
Oberfläche  parallel  mit  0 N austretend,  einen  hoh- 
len Strahl  ncylinder  bilden. 

Auch  die  Existenz  der  inneren  couischen 
Refracti'  n fand  Lloyd  durch  den  Versuch  be- 
stätigt, und  zwar  lässt  sich  diese  Erscheinung 
leichter  beobachten  als  die  der  äusseren  conischen 
Refraction.  Fig.  917  stellt  einen  zu  diesem  Zwecke  geeigneten  Apparat 
dar.  Eine  ungefähr  */*  Zoll  hohe  Arragonitsäule,  welche  durch  zwei 
einander  parallele  Flächen  begränzt  ist,  welche  rechtwinklig  zu  einer  der  bei- 
Fig  917  den  optischen  Axen  stehen, 

ist  mittelst  Kork  in  die 
kurze  Metallröhre  « einge- 
steckt. Das  Rohr  a steckt 
wieder  in  einer  unten  offe- 
nen Messinghülse  h,  welche 
zwischen  zwei  auf  einer 
Metallplatte  c befestigten 
Säulehen  (das  hintere  er- 
scheint in  unserer  Figur 
beinahe  gänzlich  verdeckt) 
um  eine  horizontale  Axe 
drehbar  ist.  Eine  feine  Drehung  um  diese  horizontale  Axe  wird  mittelst 
der  Schraube  S und  der  Feder  / bewirkt. 

Gerade  unter  dem  Krystall  ist  in  der  Bodenplatte  e eine  kreisförmige 
Oeffhung  angebracht,  welche  durch  ein  mit  mehreren  ganz  feinen  Nadel- 


Fig.  916. 


stichen  versehenes  Stanniolblättchen  verschlossen  ist. 

Dieser  Apparat  wird  mit  seiner  Bodenplatte  so  auf  das  Tischleiu  eines 


Fig.  918. 


Mikroskops  von  30-  bis  40maliger  Ver- 
grösserung  gesetzt,  dass  das  Licht  vom 
Erleuchtungsspiegcl  durch  die  feinen 
Löcher  im  Stanniolblatt  auf  den  Arra- 
gonitkrystnll  fallen. 

Bei  richtiger  Einstellung  bildet  das 
Licht,  welches  durch  eine  kleine  Oeft- 
nung  auf  den  Arrngonitkrystall  gefal- 
len ist  und  denselben  in  der  Richtung 
der  einen  optischen  Axe  durchlaufen 
hat,  einen  Lichtring  wie  bei  Nr.  1 in 
Fig.  918.  Nur  etwas  aus  der  richtigen 
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Lage  entfernt,  erscheint  der  Lichtring  an  zwei  einander  diametral  gegenüber 
liegenden  Stellen  unterbrochen,  Nr.  2 Fig.  918;  bei  noch  weiterer  Entfer- 
nung auB  der  richtigen  Einstellung  ziehen  sich  die  Lichtbogen  mehr  und 
mehr  zusammen,  bis  sie  endlich  auf  zwei  isolirte  Lichtpunkte  reducirt  er- 
scheinen, wie  bei  Nr.  3 Fig.  918. 

Doppelte  Brechung  des  zusammengedrückten  Glases.  337 

Wir  haben  bisher  die  wichtigsten  Erscheinungen  der  doppelten  Brechung 
in  Krystallen  betrachtet,  in  welchen  die  Ungleichheit  der  Elasticität  des 
Aethers  nach  verschiedenen  Richtungen  eine  Folge  der  krystallinischen 
Structur  ist;  allein  auch  in  solchen  Körpern,  die  sonst  keine  doppelte  Bre- 
chung haben,  lasst  sich  durch  äussere  Ursachen,  etwa  durch  einen  einsei- 
tigen Druck,  durch  eine  ungleiche  Erwärmung,  eine  solche  Anordnung 
der  Theilchen  hervorbringeu,  dass  die  Elasticität  des  Aethers  nicht  mehr 
nach  allen  Richtungen  dieselbe  bleibt,  dass  sie  also  doppeltbrechen d 
werden.  Um  diese  wichtige  Wahrheit  nachzuweisen,  hat  Fresnel  folgenden 
Versuch  ausgesonnen. 

Vier  rechtwinklige  Glasprismen,  «,  b,  c,  </,  Fig.  919,  welche  einander 
vollkommen  gleich  sind,  werden  auf  einer  horizontalen  Ebene  mit  denjeni- 
Fig.  919.  gen  Flächen  neben  einander  gelegt  , wel- 

che dem  rechten  Winkel  gegenüberliegen; 
von  beiden  Seiten  legt  man  nun  gegen 
die  Enden  Streifen  von  Kartenpnpicr  und 
auf  dieselben  feste  Stahlstreifeu;  dann  wer- 
den die  Prismen  in  einer  passenden  Zwenge 
durch  einen  Druck  zusammengepresst,  welcher  in  der  Richtung  der  Län- 
genaxe  der  Prismen  wirkt.  Während  nun  die  Theilchen  der  Glasprismen 
durch  den  starken  Druck  in  einem  gespannten  Zustande  erhalten  werden, 
legt  man  drei  rechtwinklige  Glasprismen,  e,f,  >J,  in  die  durch  die  ersteren 
gebildeten  Rinnen,  setzt  dann  uueh  noch  auf  beiden  Seiten  zwei  Prismen 
h und  k von  4ö°  an,  um  so  ein  Parallelepiped  zu  erhalten,  dessen  aussersto 
Seiten  S und  ff  einander  parallel  sind;  alle  Prismen  sind  endlich  zusam- 
mengekittet, um  partielle  Reflexionen  an  den  verschiedenen  Flächen  zu 
vermeiden. 

Sieht  man  durch  dieses  System  hindurch,  so  dass  die  Lichtstrahlen 
an  der  Fläche  $ eiutreten,  bei  s'  aber  nach  dem  Auge  austreteu,  so  er- 
blickt man  einen  Visirpunkt,  der  ungefähr  ein  Meter  weit  vom  Auge  ent- 
fernt ist,  doppelt,  und  zwar  erscheinen  die  beiden  Bilder  ungefähr  ein 
Millimeter  weit  und  selbst  noch  weiter  von  einander  entfernt.  Die  beiden 
Strahlen  besitzen  alle  Eigenschaften  von  Strahlen,  welche  einen  doppelt- 
brechenden  Körper  durchlaufen  haben. 

Bei  der  Betrachtung  der  Farbenerscheinungeu,  welche  doppeltbre- 
chende  Körper  im  polarisirten  Lichte  zeigen,  werden  wir  noch  manche  Er- 
scheinung kennen  lernen,  welche  von  einer  doppelten  Brechung  in  nicht 
krystallisirten  Körpern  herrührt;  wenn  aber  auch  eine  durch  künstliche 
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Mittel  hervorgebrachte  doppelte  Brechung  stark  genug  ist,  uin  solche  Far- 
benerscheinungeu  hervorzubringen,  so  ist  sie  doch  in  der  Regel  zu  schwach, 
um  direct  beobachtet  werden  zu  können. 

338  Interferenz  polarisirter  Lichtstrahlen.  Rechtwinklig  zu  ein- 
ander polarisirte  Lichtstrahlen  können,  vrie  Fresnel  und  Arago  gezeigt 
haben,  nicht  interferiren,  und  daraus  folgt,  dass  die  Lichtvibrationen 
rechtwinklig  zu  der  Richtung  der  Strahlen  sind.  Wenn  man  vor  das 
Objectiv  eines  Fernrohres  einen  Schirm  mit  zwei  Ooffnungen  bringt,  wenn 
man  dann  vor  die  Oeffiiungen  zwei  vollkommen  gleich  dicke  Turmalinplat- 
ten setzt,  so  fallen  alle  Interfcrenzstreifen  weg,  welche  von  der  gegensei- 
tigen Einwirkung  beider  OefEuungen  herrühren,  wenn  die  Polarisations- 
ebenen der  Turmalinplatten  gekreuzt  sind;  sie  erscheinen  aber  wieder,  wenn 
man  sie  parallel  stellt. 
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Lichte. 


Farben  dünner  Gypsblättchen  im  polarisirten  Lichte.  33!) 

Der  natürliche  Gyps  findet  sich  häufig  in  grossen  durchsichtigen  Krystallen, 
die  nach  einer  Richtung  hin  so  vollkommen  spaltbar  sind,  dass  man  leicht 
ganz  dünne  Blättchen  abspalten  kann;  ganz  besonders  kommt  diese  Eigen- 
schaft derjenigen  Varietät  zu,  welche  auf  dem  Montmartre  bei  Paris  gefun- 
den wird,  obgleich  gerade  diese  Krystalle  nicht  von  regelmässigen  Flächen 
begränzt  sind. 

Bringt  man  ein  durch  Spaltung  erhaltenes  recht  dünnes  Gypsblättcben 
zwischen  dio  beiden  Spiegel  eines  Polarisationsapparates,  so  wird  es  mehr 
oder  weniger  brillant  gefärbt  erscheinen.  Je  nachdem  man  das  Gypsblätt- 
chen  selbst  oder  den  Zerlcgungsspicgel  des  Apparates  dreht,  ändert  Bich 
entweder  die  Intensität  der  Färbung,  oder  auch  die  Färbung  selbst. 

Ganz  besonders  eignet  sich  zu  diesen  Versuchen  der  schon  oben  (Seite 
799  beschriebene  Nörremborg’scho  Polarisationsapparat.  Man  braucht 
das  Gypsblättcben,  welches  nicht  über  0,3  Millimeter  dick  sein  darf,  nur 
auf  das  mittlere  Tischchen  zu  legen,  um  cs  im  oberen  Spiegel  oder  durch 
irgend  einen  anderen  Zerleger  (am  zweckmässigsten  ein  Nico  Esches  Prisma) 
gefärbt  zu  sehen. 

Wir  wollen  zuerst  den  Fall  betrachten,  dass  die  Schwingungsebene 
des  Zerlegers  rechtwinklig  auf  der  des  Polarisationsspiegels  Bteht,  dass  also 
das  Gesichtsfeld  ohne  das  Gypsblättchen  dunkel  erscheint.  Schiebt  man 
das  Gypeblättclien  in  den  Apparat  ein,  so  erscheint  es  farbig  auf  dunklem 
Grunde;  doch  wird  man  bald  sehen,  dass  die  Lebhaftigkeit  der  Färbung 
nicht  für  alle  Lagen  des  Gypsblättchens  dieselbe  ist. 

• Hat  man  das  Gypsblättchen  auf  das  Tischlein  gelegt,  so  braucht  man 
dasselbe  nur  in  seiner  Ebene,  also  um  eine  verticalo  Axe  zu  drehen,  so 
wird  die  Färbung  des  Blättchens  bald  lebhafter  werden,  bald  an  Intensi- 
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tat  abnehmen  ijnd  man  wird  leicht  eine  bestimmte  Stellung  ermitteln  kön- 
nen, bei  welcher  das  Blättchen  selbst  ganz  so  dunkel  erscheint  wie  der 
Grund,  eine  Lage  also,  in  welcher  das  Gypsblättchen  gar  keine  sichtbare 
Wirkung  auf  die  durchgehenden  Strahlen  hervorbringt. 

Wir  wollen  nun  diese  Lage  näher  bestimmen.  Die  Gypekrystalle  sind, 
wie  eben  erwähnt  wurde,  nach  einer  Richtung  vollkommen  spaltbar,  sie 
besitzen  aber  nach  zwei  anderen  Richtungen  noch  eine  unvollkommene 
Spaltbarkeit.  Es  stelle  Fig.  920  ein  von  einem  Gypskrystall  vom  Mont- 
martre abgespaltenes  Blättchen  dar,  so  wird  mau  finden,  dass  es  parallel 
mit  den  Linien  «a  und  bb  theilbar  ist;  man  kann  demnach  aus  einem 

Fig.  020.  Fig.  921.  • 


solchen  Gypsblättchen  leicht  ein  Stückchen  in  Form  eines  Parallelogramms, 
Fig.  921,  herausspalten.  Bringt  man  uuu  ein  solches  Parallelogramm  in 
den  Apparat,  so  findet  mau,  dass  das  Gypsblättchen  ganz  dunkel  erscheint, 
wenn  eine  Linie  ab,  Fig.  921 , die  mit  der  Halbirungslinie  des  spitzen  Winkels 
des  Blättchens  einen  Winkel  von  nahe  20"  macht,  mit  der  Polarisationsebene 
des  unteren  Spiegels  zusammenfälit,  oder  darauf  rechtwinklig  steht.  In  jeder 
anderen  I ,age  erscheint  es  gefärbt,  und  zwar  am  lebhaftesten,  wenn  ab 
einen  Winkel  von  45"  mit  der  Reflexionsebene  des  unteren  Spiegels  macht. 

Wenn  das  Gypsblättchen  vollkommen  ebene  Oberflächen  hat,  so  er- 
scheint es  im  Polarisationsapparate  einfarbig;  ist  aber  die  Oberfläche  un- 
rein. d.  h.  sind  beim  Abspalten  Splitter  darauf  hängen  geblieben,  so  er- 
scheint das  Blättchen  an  verschiedenen  Stellen  verschieden  gefärbt,  woraus 
hervorgeht,  dass  die  Färbung  des  Gypsblättchens  von  seiner  Dicke  abhängt. 

Weil  ein  einzelnes  Gypsblättchen  gar  zerbrechlich  ist,  muss  man  dar- 
auf denken,  es  auf  eine  passende  Art  aufzubewahren.  Das  Zweckmässigste 
möchte  wohl  sein,  das  Blättchen  mittelst  canadischen  Balsams  zwischen 
zwei  Glasplatten  zu  kitten.  Einige  so  gefasste  bunte  Gypsblättchen  (d.  h. 
solche,  die  wegen  der  nicht  ganz  vollkommenen  Oberfläche  im  Apparate 
mehrfarbig  erscheinen),  mehrere  ebenso  gefasste  einfarbige  Blättchen,  von 
denen  zwei  genau  dieselbe  Farbe  (also  genau  dieselbe  Dicke)  haben  müs- 
sen, sind  nöthig,  um  alle  hierher  gehörigen  Erscheinungen  vollständig  und 
bequem  zu  studiren.  Zur  t'ompletirung  dieser  Präparate  gehört  noch  eine 
keilförmig  geschliffene  Gypsplatte.  Wie  erwähnt,  hängt  die  Farbe 
der  Blättchen  von  ihrer  Dicke  ab;  wenn  also  ein  Gypsblättchen  keilförmig 
zugeschliffen  ist,  so  dass  es  an  dem  einen  Ende  gleichsam  mit  einer  Schneide 
endigt,  so  wird  ein  solches  Blättchen  alle  die  Farben  in  regelmässiger  Auf- 
einanderfolge zeigen,  welche  den  verschiedenen  Dicken  zukommen. 
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Auch  mit  einaxigen  Krystallblättchen , die  parallel  mit  der  Axe  ge- 
schliffen und  hinlänglich  dünn  Bind , sowie  mit  Blättchen  von  zweiaxigen 
Krystallen , deren  Oberflächen  parallel  mit  der  Ebene  der  optischen  Axen 
sind,  lassen  sich  dieselben  Versuche  anstellen;  nur  eignen  sich  die  Gyps- 
blättchen der  leichten  Spaltbarkeit  dieses  Minerals  wegen  ganz  besonders 
dazu.  Statt  der  keilförmigen  Gypsplatte  kann  man  sehr  gut  eine  parallel 
mit  der  Axe  keilförmig  zugeschliftene  (juarzplatte  anwenden. 

Erklärung  der  Farben  dünner  Gypsblättchen.  Diese  Far-  340 

benerscheinungen  rühren  nun  von  der  Interferenz  polarisirter  Strählen  her. 

Der  Gyps  ist  ein  zweiadriger  Kry stall , dessen  optische  Axen  in  der  Ebene 
unserer  Blättchen  liegen;  ein  jeder  Lichtstrahl  also,  welcher  ein  solches 
Blättchen  trifft,  wird  in  zwei  gespalten,  welche  rechtwinklig  zu  einander 
polarisirt  sind,  die  aber,  wenn  die  einfallenden  Strahlen  rechtwinklig  auf 
das  Blättchen  fallen,  dasselbe  in  gleicher  Richtung  durchlaufen.  Die  Vibra- 
tionen, welche  den  einen  Strahl  im  Krystalle  fortpflanzen,  sind  parallel  mit 
der  Linie  ab,  Fig.  807,  die  Vibrationen  des  anderen  Strahles  hingegen 
sind  parallel  mit  cd. 

Legt  man  nun  das  Gypsblättchen  so  zwischen  die  gekreuzten  Spiegel, 
dass  die  Linie  ab,  Fig.  921,  mit  der  Schwingungsebene  des  unteren  Spie- 
gels zusammenfallt,  so  kann  der  einfallende  Strahl  offenbar  nur  Schwin- 
gungen nach  ab  im  Krystalle  hervorrufen,  nicht  aber  nach  cd,  eben  weil 
die  Schwingungsrichtung  c d auf  der  Schwiugungsrichtung  der  einfallendeu 
Strahlen  rechtwinklig  stellt.  In  diesem  Falle  pflanzt  sich  in  der  That  nur 
ein  polarisirter  Strahl  durch  den  Krystall  fort,  der  nach  ab  schwingende; 
und  da  der  Zerleger  bei  der  oben  bezeichneten  Stellung  diese  Schwingun- 
gen nicht  reflectirt  oder  durchlässt,  so  muss  das  Gypsblättchen  bei  dieser 
Lage  dunkel  erscheinen. 

Ebenso  erklärt  sich  auch,  dass  das  Gypsblättchen  dunkel  bleibt,  wenn 
die  Linie  cd,  Fig.  921,  mit  der  Schwingungsebene  des  unteren  Spiegels 
zusammenfallt. 

Gehen  wir  nun  zu  dem  Falle  über,  in  welchem  die  lebhaftesten  Far- 
ben erscheinen , nämlich  zu  dem  Falle , dass  jede  der  Linien  a b und  c d 
einen  Winkel  von  45°  mit  der  Schwingungsebene  des  unteren  Spiegels 
macht.  Um  die  Erscheinung  in  ihrer  grössten  Einfachheit  kennen  zu  ler- 
nen, muss  mau  statt  des  weissen  Lichtes,  einfarbiges  anwenden.  Man 
erreicht  diesen  Zweck  am  leichtesten  dadurch,  dass  man  durch  eine  Platte 
rothen  Glases  sieht.  Dieses  Roth  ist  zwar  nicht  vollkommen,  doch  für  die- 
sen Zweck  hinlänglich  homogen. 

Diejenigen  Gypsblättchen  nun,  welche  ohne  das  rot  he  Glas  roth  er- 
scheinen, werden,  durch  das  rothe  Glas  gesehen,  hell  auf  dunklem  Grunde 
stehen ; alle  die  Blättchen  hingegen , welche  eine  andere  Farbe  haben , er- 
scheinen, durch  das  rotheGlas  gesehen,  weniger  hell,  die  grünen  am  dunkelsten. 

Nehmen  wir  statt  der  einfarbigen  Blättchen  bunte,  so  erscheinen  diese 
gefleckt;  diejenigen  Stellen  sind  die  hellsten,  die  im  weisBen  Lichte  roth 
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erscheinen , am  dunkelsten  aber  sind  die  sonst  grünen  Stellen.  Am  voll- 
ständigsten sieht  man  die  Erscheinung  in  der  keilförmig  zugeschliffenen 
Platte;  durch  das  rothe  Glas  gesehen,  bemerkt  man  abwechselnd  holle  (rothe) 
und  dunkle  Streifen. 

Dies  Alles  lässt  Bich  kurz  so  zusammenfassen.  Wenn  ein  Gypsblätt- 
chen  so  zwischen  die  gekreuzten  Spiegel  des  Polarisationsapparates  gelegt 
wird,  dass  der  Winkel  der  Schwingungsobenen  ab  und  cd,  Fig.  867,  durch 
die  Schwingungsebene  der  einfallenden  Strahlen  halbirt  wird,  so  erscheint 
bei  Anwendung  von  homogenem  Lichte  das  Blättchen  bald  hell,  bald  dun- 
kel, je  nachdem  seine  Dicke  sich  ändert.  Ersteres  ist  der  Fall,  wenn  der 
eine  Strahl  im  Gypsblättchen  dem  anderen  um  ein  ungerades,  letzteres, 
wenn  er  um  ein  gerades  Vielfaches  einer  halben  Wellenlänge  vor- 
ausgeeilt  ist,  wie  sich  aus  folgender  Betrachtung  ergiebt. 

Es  stelle  Fig.  922  in  stark  vergrössertem  Maassstabe  das  Gypsblätt- 
chen perspectivisch  dar.  Der  von  unten  kom- 
mende polarisirte  Strahl  trifft  die  Platte  in 
a\  die  beiden  Strahlen,  in  welche  der  einfal- 
lende Strahl  durch  die  doppelte  Brechung  des 
Gypses  getheilt  wird,  durchlaufen  das  Blätt- 
chen in  gleicher  Richtung,  um  bei  s wieder 
auszutreten.  — Zunächst  haben  wir  nun  zu 
untersuchen , wie  die  Vibrationen  des  einfal- 
lenden Strahles  beim  Eintritt  in  die  Krystall- 
platte  zerlegt,  sodann  aber  wie  nach  dem  Aus- 
tritt aus  der  Platte  die  Schwingungen  des  ordinären  und  extraordinären 
Strahles  auf  die  Schwingungsebene  des  Zerlegers  rcducirt  werden. 

In  Fig.  923  stolle  die  Ebene  des  Papiers  die  Ebene  der  unteren  Fläche 
des  Gypsblättcheus  dar.  Die  Richtung  der  einfallenden  Strahlen  erscheint 
in  a zum  Punkt,  die  Schwingungsebeue  derselben 
erscheint  in  A li  zur  Linie  verkürzt.  E E und 
G II  stellen  die  zur  Linie  verkürzten  Schwin- 
gungsebenen dos  ordinären  und  des  extraordinären 
Strahles  dar,  welche,  wie  wir  annehmen,  mit  A B 
einen  Winkel  von  45°  machen. 

Ist  nun  ferner  ab  die  Vibrationsintensität 
des  einfallcnden  polarisirten  StrahleB,  so  sind  a c 
und  ad  die  Vibrationsintensitäten  der  beiden 
Strahlen,  in  welche  er  Bich  beim  Eintritt  in  den 
Krystall  theilt,  und  mit  welchen  die  beiden  Strah- 
len bei  s,  Fig.  922,  aus  dem  Plättchen  austreten. 
Nehmen  wir  nun  an,  dass  auf  dem  Wege 
des  in  der  Ebene  Et  vibrirenden  Strahles  zwischen  dem  Eintrittspunkte 
«,  Fig.  922,  und  dem  Austrittspunkte  s n Wellenlängen  liegen,  so 
wird,  wenn  » eine  ganze  Zahl  bezeichnet,  der  Punkt  s für  dieses  Wellen- 
system sich  mit  « in  gleichem  Schwingungszustande  befinden;  ein  bei  s 


Fig.  923. 
A 


Fig.  922. 
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liegendes  Aethertheilchen  wird  also  in  demselben  Augenblicke  nach  8 p, 
Fig.  924  (welche  die  obere  Fläche  des  Gypsblättchens  in  gleicher  Weise 


Fig  924. 


darstellt  wie  Fig.  923  die  untere)  ge- 
trieben , in  welchem  ein  Aethertheilchen 
bei  a nach  ac  geht;  die  Vibration  sp 
erzeugt  aber,  auf  die  Schwingungsrich- 
tung CD  des  Zerlegers  reducirt,  die 
Schwingung  8 ([• 

Verfolgt  man  in  gleicher  Weise  den 
in  der  Ebene  (r  11  vibrirenden  Strahl,  so 
ergiebt  sich,  dass,  wenn  für  diesen  Strahl 
auf  dem  Wege  von  a bis  s n -f-  1 oder 
M - f-  2 u.  s.  w.  Wellenlängen  liegen,  dass  alsdann  durch  dieses  Wellen- 
system das  Aethertheilchen  in  S nach  Keductiou  auf  die  Schwingungsebene 
CD  in  demselben  Momente  von  s nach  t' , Fig.  924,  getrieben  wird,  in 
welchem  es  durch  das  andere  Wellensystem  in  gleicher  Stärke  nach  der 
entgegengesetzten  Seite  nfticirt  ist;  das  eine  Wellensystem  wird  also,  nach 
der  Iteduetion  auf  die  Schwingungsebene  CD  des  Zerlogungsspiegels,  das 
andere  vollständig  nufheben. 

Ein  Gypsblüttchen  wird  also  in  der  angegebenen  Lage  zwi- 
schen den  gekreuzten  Spiegeln  dunkel  erscheinen,  wenn  der 
eine  Strahl  im  Krystall  dem  anderen  um  eine  ganze  Anzahl  von 
Wellenlängen  vorausgeeilt  ist. 

Beträgt  das  Voranseilen  des  einen  Strahles  vor  dem  anderen  ein  un- 
gerades Vielfaches  von  */4,  so  wird  das  Aethertheilchen  s durch  das  eine 


Fig.  925. 


der  austretenden  Wellensysteme  in  demselben 
Augenblicke  nach  n,  Fig.  925,  getrieben,  in  wel- 
chem es  mit  gleicher  Stärke  durch  das  andere 
Wellensystem  nach  S p afficirt  ist;  nach  der  Re- 
duction  auf  der  Schwingungsebene  des  Zerlegungs- 
spiegels wird  also  das  Aethertheilchen  s durch 
jeden  der  beiden  Strahlen  mit  der  Vibrations- 
intensität 8 q nach  derselben  Seite  getrieben. 
Für  diesen  Fall  unterstützt  also  der  eine  Strahl 
die  Wirkung  des  anderen. 

Ein  Gy psblattchen  wird  also  in  der  angegebenen  Lage  zwi- 
schen den  gekreuzten  Spiegeln  hell  erscheinen,  wenn  der  eine 
Strahl  im  Krystall  dem  anderen  um  ein  ungerades  Vielfaches 
einer  halben  Wellenlänge  vorausgeeilt  ist. 

Nach  diesen  Auseinandersetzungen  wollen  wir  nun  wieder  zur  Be- 
trachtung der  keilförmig  geschliffenen  Gypsplatte  zurückkehren, 
welche,  in  der  gehörigen  Lage  zwischen  die  gekreuzten  Spiegel  gebracht, 
abwechselnd  helle  und  dunkle  Streifen  zeigt;  an  der  dünnsten  Stelle  er- 
scheint das  Blättchen  dunkel,  an  dem  zunächst  folgenden  dunklen  Streifen 
ist  die  Dicke  des  Blättchens  so  gross,  dass  ein  Strahl  dem  anderen  um 
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1 Wellenlänge  vorauseilt;  an  den  nun  folgenden  dunklen  Streifen  ist  die 
Dicke  des  Blättchens  der  Reihe  nach  die  doppelte,  dreifache,  vierfache.  An 
den  hellen  Stellen  ist  der  eine  Strahl  dem  anderen  um  ein  ungerades 
Vielfaches  von  ■/*  Wellenlänge  vorausgeeilt. 

An  der  Stelle  des  ersten  dunklen  Streifens  (für  rothes  Licht)  beträgt 
die  Dicke  des  Gypsblättcliens  0,078.  an  der  Stelle  des  zweiten  0,157  Milli- 
meter. 

Stellt  in  Fig.  926  AB  C die  keilförmige  Platte  dar.  sind.Si,  st  u.  s.  w. 
die  Stellen,  an  welchen  sich  die  auf  einander  folgenden  dunklen  Streifen 


für  rotheB  Licht  befinden,  so  ist  die  Entfernung  -4.s'i  — s(  Sj  — s.j  st 
u.  s.  w. ; es  lässt  sich  also  das  Gesetz,  nach  welchem  die  Lichtstärke  bei 
Anwendung  von  rothem  Lichte  mit  wachsender  Dicke  des  Blättchens  ab- 
und  zunimmt,  gerade  so  grapbisch  darstellen,  wie  wir  es  schon  oben  bei 
der  Entwickelung  der  Gesetze  der  Xewton'selien  Ringe  gesehen  haben. 

Da  die  Wellenlängen  für  violettes  Licht  kürzer  sind  als  für  rothes, 
so  wird  auch  nicht  die  Stelle  der  keilförmigen  Platte  den  ersten  dunklen 
Streifen  für  violettes  Licht  zeigen,  deren  Dicke  0,078"""  ist.  sondern  eine 
andere,  deren  Dicke  in  demselben  Verhältnisse  geringer  ist,  in  welchem  die 
violetten  Lichtwellen  kürzer  sind,  also  eine  Stelle,  deren  Dicke  0,078  X 
0,G8n,m  beträgt.  In  demselben  Verhältnisse  werden  also  auch  die  dunkleu 
Streifen  für  violettes  Licht  näher  zusammenrücken,  in  demselben  Verhiilt- 
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nisse  wird  auch  bei  der  Construction  der  Intensitätscurve  für  violettes  Lieht 
die  Entfernung  von  einem  Minimum  zum  anderen  kleiner  werden  müssen. 

Dasselbe  gilt  auch  für  die  anderen  Farben ; kurz,  man  sieht,  dass  hier 
genau  dieselben  Verhältnisse  stattfinden,  wie  bei  den  Farben  dünner  Schich- 
ten, dass  Fig.  926  und  Tab.  VIII.,  welche  uns  gedient  haben,  um  die  New - 
ton’schen  Farbenringe  zu  erklären,  auch  dienen  können,  um  zu  ermitteln, 
welche  Färbung  ein  Gypsblättchen  von  gegebener  Dicke  zwischen  den  ge- 
kreuzten Spiegeln  des  Apparates  im  weissen  Lichte  zeigen  wird,  kurz,  dass 
die  Farben  dünner  Schichten  mit  den  Farben,  welche  dünne  Gypsblättchen 
im  polarisirten  Lichte  zeigen,  identisch  sind. 

In  der  folgenden  Tabelle  ist  angegeben,  wie  dick  die  Gypsblättchen 
sein  rmisspn,  wenn  sie  zwischen  den  gekreuzten  Spiegeln  des  Polarisations- 
apparates die  verschiedenen  Farben  der  drei  ersten  Ordnungen  zeigen  sollen. 

Erste  Ordnung. 


Bläulich -Weiss 0,027mm 

Gelblich-Braun 0,037 

Roth 0.044 


Zweite  Ordnung. 


Dunkel -Purpur 0,065 

Blau 0,085 

Gelb 0,102 

Roth 0.116 

Dritte  Ordnung. 

Purpur 0,132 

Blau  0,142 

Grün 0,157 

Roth 0, 1 78 


Prismatische  Zerlegung  der  Polarisationsfarben.  Dass  :141 

die  Farben  der  Gypsblättchen  wirklich  so  zusammengesetzt  sind,  wie  es 
die  Theorie  angiebt,  habe  ich  auf  folgende  Weise  experimentell  nach- 
gewiesen. 

Man  erzeuge  nach  der  auf  Seite  593  angegebenen  Weise  auf  einem 
Papierschirm  ein  Spectrum,  und  bringe  dann  ein  zwischen  zwei  Nicol’- 
schen  Prismen  befindliches  Gypsblättchen  dicht  bei  der  Spalte  an , durch 
welche  dos  Licht  in  das  dunkle  Zimmer  eindringt. 

.Sind  die  beiden  Nicol’schen  Prismen  gekreuzt  und  ist  ein  Gypsblätt- 
chen  eingelegt,  welches  violett  (Dunkelpurpur)  der  zweiten  Ordnung  zeigt, 
so  ist  das  Licht,  welches  auf  das  Prisma  fällt,  das  Dunkelpurpur  der  zwei- 
ten Ordnung,  und  es  erscheint  ein  dunkler  Streifen  im  Gelb  des  Spectrums ; 
ist  das  Gypsblättchen  roth  der  dritten  Ordnung , so  erscheint  ein  dunkler 
Streifeu  im  Blau , für  Grün  vierter  Ordnung  ein  dunkler  Streifen  im  Blau. 
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und  ein  zweiter  an  der  Gränze  zwischen  Uoth  und  Orange,  wie  Nr.  G aut 
Tab.  III.  zeigt.  (Vergl.  Xr.  12,  Tab.  VIII.) 

Je  dicker  die  Gypsblättchen  sind,  um  so  mehr  dunkle  Streifen  erschei- 
nen im  Spectrum , zugleich  aber  wird  die  Farbe  der  Blättchen  immer  un- 
scheinbarer; ein  Blättchen,  welches  drei  dunkle  Streifen  zeigt,  ist  schon 
fast  ganz  weise.  Wenn  die  Gypsblättchen  dick  genug  sind,  so  ist  die  Zahl 
der  Streifen  sehr  gross  und  die  Streifen  selbst  sind  alsdann  sehr  fein. 

Die  beiden  letzten  Spectra  auf  Tab.  III.  sind  solche  auf  die  erwähnte 
W eise  durch  etwas  dickere  Gypsblättchen  erzeugte.  In  dem  einen  treten 
5,  im  anderen  treten  1 1 dunkle  Streifen  auf.  Statt  der  dickeren  Gyps- 
blättchen wendet  man  auch  Quarzplatten  an,  die  parallel  mit  der  Axe  ge- 
schnitten sind. 

Fig.  927  stellt  eine  Vorrichtung  dar,  welche  ich  construirt  habe,  um  bei 
Fig.  927.  . Anstellungdes  eben  besprochenen  Versu- 

ches die  Gypsblättchen  leicht  zwischen 
die  N icols,  und  mit  diesen  vor  die  Spalte 
des  Ladens  setzen  zu  können.  Die  Gyps- 
blättchen sind  mittelst  canadischen  Bal- 
sams zwischen  zwei  runde  Glasplatten 
gekittet,  welche  in  einer  hölzernen  Hülse 
h befestigt  werden.  Diese  Hülse  wird 
in  den  etwas  federnden  Messingbügel 
b eingesteckt,  der  etwas  mehr  als  einen 
Halbkreis  umfasst.  Man  kann  die  Hülse 
h beliebig  in  ihrer  Ebene  umdrohen. 
Der  Bügel  b ist  auf  einem  Messingstäb- 
chen befestigt,  welches  zu  beiden  Seiten 
noch  die  Messinghülsen  ui  und  tu'  trägt, 
die  zur  Aufnahme  der  N'icol’schen  Pris- 
men dienen.  Das  Stäbchen  s,  welches 
die  ganze  Vorrichtung  trägt,  wird  auf 
ein  passendes  Stativ  gesteckt  und  dann  dicht  bei  der  Spalte  aufgestellt, 
welche  das  Licht  in  das  dunkle  Zimmer  eindringen  lässt. 

Albert  hat  diesem  Apparat  eine  zweckmässigere  Form  gegeben,  welche 
Fig.  928  bis  Fig.  930  abgebildet  ist.  A und  li  Fig.  928  sind  die  Mes- 
singhülsen, welche  zur  Aufnahme  der  Nicol’schen  Prismen  dienen,  von 
welchen  unsere  Figur  nur  eines  zeigt.  — Zwischen  zwei  auf  die  Boden- 
platte aufgeschrnubte  Messingschienen  wird  der  Fig.  929  dargestelltc  Träger 
der  Gypsblättchen  eingeschoben.  Fig.  930  endlich  stellt  die  in  den  Metall* 
bügel  bbh  einzusteckende  Hülse  dar,  welche  zur  Aufnahme  des  zwischen 
Glasplatten  gefassten  Gypsblättchen*  dient. 

So  sind  denn  die  Farbenerscheinungen  der  Gypsblättchen  zwischen 
den  gekreuzten  Spiegeln  vollständig  erklärt,  wenn  die  Schwingungsebenen 
im  Gypsblättchen  einen  Winkel  von  40°  mit  den  Schwingungsebenen  der 
Spiegel  machen.  Wenn  nun  die  Spiegel  gekreuzt  bleiben,  das  Gypsblätt- 
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chen  aber  eine  andere  Lage  erhält,  so  wird  die  Färbung  nicht  ihrer  Art, 
sondern  nur  ihrer  Intensität  nach  verändert,  d.  h.  die  Färbung  bleibt  die- 


Fig.  028. 


selbe,  sie  nimmt  nur  an  Lichtstärke  um 
so  mehr  ab,  je  mehr  die  Schwingungs- 
ebenen im  Krystallblättchen  sich  den 
Schwingungsebenen  der  Spiegel  nähern. 

Aus  dem  , was  oben , Seite  807  , ge- 
sagt worden  ist,  geht  hervor,  dass  die 
Vibrationsinteneitüt  der  Wellensysteme, 
welche  die  beiden  Strahlen  im  Gypsblätt- 
chen  nach  der  Zerlegung  durch  den  obe- 
ren Spiegel  liefern , am  grössten  sein 
wird , wenn  die  Schwingungsebenen  im 
Gypsblättchen  den  Winkel  halbireu, 
welchen  die  Schwingungsehenen  der  bei- 
den Spiegel  mit  einander  machen;  je  mehr  sich  aber  die  Schwingungs- 
cn  Schwingungsehenen  der  Polarisationsspiegel 
nähern , desto  geringer  wird  die  Vibrations- 
intensität des  Strahlenbündels,  welches  jeder 
der  beiden  Strahlen  im  Gypsblättchen  nach 
der  Zerlegung  durch  den  oberen  Spiegel  lie- 
fert; wenn  aber  die  Intensität  der  interferireu- 
den  Strahlenbündel  geringer  wird,  so  muss  auch 
die  Intensität  der  Färbung  geringer  werden, 
welche  durch  die  Interferenz  hervorgebracht 
wird ; ja  das  tiypsblättchen  muss , wie  wir 
schon  gesehen  haben,  ganz  dunkel  erscheinen,  wenn  die  Schwingungs- 
ebenen der  beiden  Strahlen  im  Blättchen  mit  den  Schwingungsebenen  der 
beiden  Spiegel  ganz  zusammenfallen. 


ebenen  im  Gypsblättchen 

Fig.  030. 


Die  Talbot’schen  Linien.  Wir  haben  im  vorigen  Paragraphen  342 
gesehen,  dass  die  prismatische  Zerlegung  von  Iuterferenzfarbeu  höherer 
Ordnung  ein  Spectrum  liefert,  welches  mit  dunklen  Linien  durchzogen  ist, 
deren  Anzahl  wächst,  wenn  der  Gangunterschied  dpr  beiden  interferjrenden 
Lichtbündel  grösser  wird.  Solche  Streifen  wollen  wir  Talbot'sche  Linien 
nennen,  gleichgültig,  auf  welche  Weise  der  Gangunterschied  der  beiden 
interferirenden  Lichtbündel  hervorgebracht  worden  ist. 

Talbot  brachte  solche  Streifen  im  Spectrum  dadurch  hervor,  duss  er 
durch  ein  Prisma  nach  einer  feinen  Lichtlinie  liiuschaute.  während  er  ein 
dünnes  Glimmerblättchen  so  vor  das  Auge  hielt,  dass  es  die  eine  Hälfte 
der  Pupille  verdeckte.  Hier  kommt  das  Lichtbündel,  welches  durch  das 
Glimmerblättchen  verzögert  wurde,  mit  demjeuigeu  zur  Interferenz,  welches 
neben  dem  Glimmerblättchen  vorbei  in  das  Auge  eindrang. 

Der  F.rste,  welcher  Bolche  Streifen  beobachtete,  mag  wohl  Wrede 
gewesen  sein.  Er  wandte  zur  Erzeugung  derselben  ein  dünnes  Glimmer- 

Müller?H  Lehrbuch  der  Physik.  6te  Aull.  I.  5.} 
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blättchen  an,  welches  so  gebogen  wurde,  dass  es  ein  Stück  einer  Cylinder- 
fläehe  bildete.  Ein  solcher  Glimmercylinder  wird  nun,  wenn  seine  Axe 
vertical  gestellt  ist,  von  einer  benachbarten  Lichtquelle,  etwa  von  einer 
Lampenflamme  ein  Spiegelbild  geben,  welches  als  eine  feine  verticale  Licht- 
linie erscheint.  Diese  Lichtlinie  ist  aber  durch  die  Interferenz  zweier 
Lichtbünde!  entstanden,  von  welchen  das  eine  auf  der  vorderen,  das  andere 
auf  der  hinteren  Fläche  des  Glimmerblättchens  reflectirt  worden  ist. 

Schaut  man  durch  ein  Prisma  nach  einer  solchen  Lichtlinie  hin,  so  er- 
scheint das  Spectrum  von  einer  grossen  Anzahl  feiner  Linien  durchschnitten. 
Um  diese  Streifen  mit  blossem  Auge  deutlich  sehen  zu  können,  muss  das 
Glimmerblättchen  sehr  dünn  sein,  für  etwas  dickere  Glimmerblättchen  wer- 
den sie  aber  dadurch  vollkommen  deutlich , dass  man  die  ans  dem  Prisma 
austretenden  Strahlen  nach  der  bekannten  Weise  durch  ein  Fernrohr  beob- 
achtet. 

Die  Talbot’schen  Linien  haben  nun  neuerdings  dadurch  ein  beson- 
deres Interesse  gewonnen,  dass  Esselbach  dieselben  anwaudte,  um  die 
Wellenlänge  der  ultravioletten  Strahlen  zu  bestimmen.  Wir  wollen  sehen, 
auf  welche  Weise  die  Talbot’schen  Linien  zu  einer  solchen  Bestimmung 
dienen  können. 

Wenn  wir  annehmen,  dass  für  irgend  einen  Talbot’schen  Streifen  im 
Spectrum  das  Voraneilen  des  einen  hier  interferirendon  Strahles  n Wellen- 
längen betrage , so  beträgt  es  für  den  nach  der  violetten  Seite  des  Spec- 
trums  hin  folgenden  Streifen  n -j-  1 Wellenlängen,  für  den  folgenden  n 2 
Wellenlängen  u.  s.  w.  Daraus  folgt  aber,  dass  dem  Intervall  je  zweier  auf 
einander  folgenden  Talbot'schen  Linien  stets  eine  gleiche  Differenz  der 
Wellenlängen  des  ihrer  Stelle  im  Spectrum  zukommenden  Lichtes  entspricht, 
oder  mit  anderen  Worten,  dass  die  Differenzen  der  Wellenlängen,  welche 
dem  Lichte  zweier  bestimmten  Stellen  im  Spectrum  zukommen,  der  Zahl 
der  Talbot’schen  Linien  proportional  sein  müsse,  welche  zwischen  ihnen 
liegen. 

Wir  wollen  dies  an  einem  Beispiele  erläutern.  Nach  der  in  4j.  243 
erläuterten  Methode  stellte  ich  die  Talbot’schen  Linien  so  dar  dass  man 
zugleich  die  Fraunhofer’schen  Linien  auf  dem  Schirme  deutlich  sehen 
konnte.  Bei  einer  bestimmten  Dicke  der  Gvpsplatte  fielen  nun  5 Talbot’- 
sche  Linien  zwischen  F und  Cr,  und  3 solcher  dunklen  Streifen  zwischen  Cr 
und  //.  Daraus  folgt,  dass  die  Differenz  der  Wellenlängen  für  F und 
Cr  sich  zur  Differenz  der  Wellenlängen  für  G und  II  verhalto  wie  5 zu  3 ; 
man  kann  also  die  Wellenlänge  für  II  berechnen,  wenn  dieselbe  für  F 
und  G bekannt  ist. 

Nach  !j.  309  ist  die  Wellenlänge  für  F . . 0,000485nu" 

für  Cr  . . 0,000429 
die  Differenz  dieser  Wellenlängen  ist  also  . . . 0,000056. 

Bezeichnen  wir  mit  .r  die  Differenz  der  Wellenlängen  für  G und  //, 
so  haben  wir 
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5:3  — 0,000056  : x,  also  x — 0,000033; 
d.  h.  tlic  Wellenlänge  für  II  ist  um  0,000033mra  kleiner  als  die  für  fr,  sie 
ist  also  0,000429  — 0,000033  = 0,000396mn>. 

Um  narli  dieser  Methode  die  Wellenlängen  ultravioletter 
Strahlen  zu  bestimmen,  Iw  nutzte  Esselbach  eine  von  lielmholtz 
beobachtete  Thatsaebe,  nach  welcher  man  diese  Strahlen  dem  Auge  auch 
unmittelbar,  d.  h.  ohne  Hülle  von  Fluorescenz  und  chemischer  Wirkung 
sichtbar  machen  kann , wenn  man  nur  die  heller  leuchtenden  Strahlen 
genügend  aussehliesst. 

Esselbach  arrangirte  den  Versuch  in  folgender  Weise,  Das  durch 
eine  Spalte  in  horizontaler  Richtung  in  ein  dunkles  Zimmer  eintretende 
Strahlenbündel  wurde  von  einem  nahe  am  lenster  aufgestellten  yuarz- 
prisrna  aufgefangen.  Die  aus  diesem  Prisma  divergirend  austretenden  Strah- 
len wurden  auf  einem  ungefähr  2 Fuss  entfernten  mit  einer  zweiten  Spalte 
versehenen  Schinne  aufgefangen,  welcher  so  gestellt  war,  dass  der  Spalt 
an  das  ultraviolette  Ende  des  Spectrums  zu  stehen  kam.  Wurde  nun  nach 
diesem  nur  durch  ultraviolette  Strahlen  erleuchteten  Spalt  durch  ein  zwei- 
tes yuarzprisma  und  ein  Fernrohr  in  der  Weise  hiugeschaut,  wie  es  Seite 
596  erläutert  ist,  so  erblickte  mau  einen  Theil  des  ultravioletten  Spec- 
trums  und  ausserdem  noch  ein  schwaches  gewöhnliches,  von  einem  durch 
den  zweiten  Spalt  noch  eindringenden  liest  zerstreuten  Tageslichtes  her- 
rührendes Spectrum.  Je  nachdem  das  erste  Prisma  etwas  nach  der  einen 
oder  anderen  Seite  gedreht  wurde,  erschien  ein  anderer  Theil  des  ultravio- 
letten Spectrums  im  Fernrohr. 

Bei  dieser  Beobachtungsweise  erschienen  die  Frannhofer’schen  Li- 
nien im  ultravioletten  Theil  des  Spectrums  scharf  auf  mattem  graublauem 
Grunde,  und  zwar  beobachtete  Essel  bach  solche  Streifen  noch  weit  über 
die  Linie  N hinaus;  den  letzten  noch  sichtbaren  Streifen  bezeichliete  er 
mit  Ji. 

Die  Talbot’schen  Linien  hervorzubringen,  wurde  die  Hälfte  des  Fern- 
rohrobjectivs  durch  ein  dünnes  senkrecht  zurAxe  geschliffenes  Quarzhlätt- 
clien  verdeckt. 

Auf  diese  Weise  ergaben  sich 

zwischen  /•’  und  fr  ...  31  Talliot'sehe  Linien, 


71 

o „ u 

■ • • 25 

jy 

n 

n „ M 

. . . 22,5  „ 

77 

n 

M „ N 

. . . 15 

77 

77 

X „ 11 

...  47  „ 

77 

und  daraus  berechnet  sieh  ilie 

Wellenlänge  für 

M . 

. . 0,000366, 

N . 

. . 0,000350, 

11  . 

. . . 0,000309. 

Die  brechbarsten  Strahlen,  deren  Wellenlänge  Eisenlohr  bestimmt 

54* 
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hatte  (§.  314),  sind  also  ungefähr  die  dem  Streifen  N entsprechenden. 
(NilhereB  in  Poggendorff’s  Annalen,  Bd.  XCVIII,  S.  513.) 

343  Erscheinungen  gekreuzter  Gypsblättehen  zwischen  ge- 
kreuzten Spiegeln.  Wenn  man  zwei  Gypsblättehen  so  nuf  einander 
legt,  dass  die  entsprechenden  Schwingungsebenen  in  beiden  Zusammen- 
fällen, so  werden  sie  offenbar  solche  Erscheinungen  heivorbringen , als  oh 
mau  eine  einzige  Platte  angewandt  hätte,  deren  Dicke  gleich  ist  der  Summe 
der  Dicken  der  beiden  einzelnen  Blättchen.  Legt  man  aber  die  Blättchen 
so  auf  einander,  dass  sich  die  entsprechenden  Schwingungsebenen  unter 
rechtem  Winkel  kreuzen,  dass  also  die  Schwingungsebene  der  geringsten 
Klasticität  im  einen  mit  der  Schwingungsebene  der  grössten  Elasticität  im 
anderen  zusammenfallt,  so  wird  der  Strahl,  welcher  in  dem  einen  Blättchen 
voraneilte,  im  anderen  Zurückbleiben.  Sind  nun  die  gekreuzten  Blättchen 
gleich  dick,  so  wird  das  Voraneilen  in  dem  einen  Blättchen  dem  Zurück- 
bleiben im  anderen  gleich  sein , das  eine  Blättchen  hebt  die  Wirkung  des 
anderen  auf,  es  ist  gerade  so,  als  ob  man  gar  kein  Gypsblättehen  in  den 
Apparat  gebracht  hätte.  Der  Versuch  bestätigt  dies  vollkommen.  Kreuzt 
man  zwei  Blättchen,  welche  einzeln  ganz  gleiche  Farben  zeigen,  so  wird 
die  Stelle,  an  der  die  Blättchen  über  einander  liegen,  ganz  dunkel  er- 
scheinen, wälirend  die  freien  Ecken  gleich  gefärbt  sind. 

Wären  die  Blättchen  nicht  gleich  dick,  so  würden  sie,  auf  die  ange- 
gebene Weise  gekreuzt,  Farben  zeigen,  und  zwar  gerade  die  Farbe,  welche 
der  Differenz  ihrer  Dicke  entspricht.  Der  Grund  davon  ist  leicht 
einzusehen  und  der  Versuch  leicht  anzustellen. 

Dies  lässt  sich  anwenden,  um  mit  Hülfe  der  keilförmigen  Gypsplatte 
die  Farbe  eines  jeden  Gypsblättchens  zu  bestimmen.  Wenn  die  keilförmige 
Platte  in  der  gehörigen  Lage  in  den  Apparat  gebracht  ist,  hält  man  das 
zu  prüfende  Blättchen  so  darüber,  dass  die  Schwiugungsehenen  des  Blätt- 
chens die  entsprechenden  Schwingungsebenen  der  keilförmigen  Platte  kreu- 
zen. An  der  Stelle,  wo  das  Blättchen  die  Streifen  der  keilförmigen  Platte 
überdeckt,  erscheinen  diese  verändert;  an  der  Stelle,  an  welcher  das  Gyps- 
blättchen  mit  der  keilförmigen  Platte  gleiche  Dicke  hat,  erscheint  ein 
schwarzer  Streifen,  weil  sich  hier  die  Wirkungen  des  Blättchens  und  der 
keilförmigen  Platte  aufheben.  Verfolgt  man  nun  diesen  schwarzen  Strei- 
fen bis  dahin,  wo  die  keilförmige  Platte  frei  liegt,  so  wird  im  freien  Theil 
ein  farbiger  Streifen  die  Fortsetzung  des  schwarzen  bilden.  Dieser  Farlre- 
streifen  hat  genau  die  Farbe,  welche  das  Blättchen  für  sich  allein  zeigt, 
und  man  kann  nun  auch  leicht  sehen,  zu  welcher  Ordnung  diese  Farbe 
gehört. 

344  Farben  der  Gypsblättehen  zwischen  parallelen  Spie- 
geln; Complementärfarben.  I >egt  man  das  Gypsblättehen  so,  dass 
es  bei  gekreuzten  Spiegeln  möglichst  lebhafte  Farben  zeigt,  dreht  man  als- 
dann den  oberen  Spiegel,  so  wird  die  Farbe  blasser  mul  blasser  (d.  h.  mehr 
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dem  W rissen  sich  nähemd);  hat  man  um  45°  gedreht,  so  erscheint  das 
Gypsblättchen  ganz  farblos;  dreht  man  weiter,  so  erscheint  die,  der  vorigen 
complementäre  Farbe,  die  am  brillantesten  wird,  wenn  die  Spiegel  parallel 
sind.  Roth  geht  dabei  über  in  Grün,  Grün  in  Roth;  Blau  in  Gelb,  Gelb 
in  Blau  u.  s.  w. 

Dass  das  Blättchen  farblos  erscheint.,  wenn  die  Reflexionsebene  des 
oberen  Spiegels  mit  der  des  unteren  einen  Winkel  von  45°  macht,  ist  leicht 
einzusehen.  In  diesem  Falle  fällt  die  Schwingungsebene  des  oberen  Spie- 
gels mit  der  Schwingungsebene  des  einen  Strahles  im  Krystalle  zusammen. 
Der  Spiegel  pflanzt  also  diese  Schwingungen  fort.  Die  Schwingungen  des 
anderen  Strahles  im  Krystalle  sind  aber  rechtwinklig  zu  der  Schwingungs- 
ebene des  oberen  Spiegels,  sie  werden  also  von  diesem  Spiegel  gar  nicht 
reflectirt;  sie  können  also  auch  mit  den  reflectirten  Strahlen  nicht  interfe- 
riren,  die  Ursache  der  Farbenerseheinung  hört  also  auf. 

Die  Erklärung  der  Farbenerscheinungen  zwischen  parallelen  Spiegeln 
beruht  auf  demselben  Principe,  welches  wir  oben  an  wandten,  um  die  Far- 
ben zwischen  gekreuzten  Spiegeln  zu  erklären. 

Werden  die  Vibrationen  so  und  sp,  Fig.  931,  nach  einer  Ebene  A li 
zerlegt,  die  mit  der  Schwingungsebene  der  einfallenden  Strahlen  parallel 
ist,  so  erzeugen  beide  eine  Vibration  nach  der- 
selben Richtung  st\  nach  der  Zerlegung  durch 
den  oberen  Spiegel  werden  sich  also  die  beiden 
Wellensysteme  unterstützen  müssen. 

Für  einfarbiges  Licht  erscheinen  also  zwischen 
parallelen  Spiegeln  diejenigen  Stellen  hell,  welche 
gerade  so  dick  sind,  dass  ein  Strahl  im  Krystalle 
dem  anderen  gerade  um  1 oder  mehrere  ganze 
Wellenlängen  voraneilt.  Zwischen  parallelen  Spie- 
geln werden  also  gerade  diejenigen  Stellen  der 
keilförmigen  Platte  durch  das  rothe  Glas  hell  er- 
scheinen, die  zwischen  gekreuzten  dunkel  waren; 
diejenigen  aber,  die  zwischen  gekreuzten  Spiegelu 
hell  erschienen,  sind  nun  dunkel. 

Von  dieser  letzteren  Behauptung,  dass  zwi- 
schen parallelen  Spiegeln  gerade  die  Stellen  dun- 
kel erscheinen  müssen,  in  welchen  der  eine  Strahl 
dem  anderen  um  ’/i  oder  ein  ungerades  Vielfaches 
von  t j Wellenlängen  vorausgeeilt  ist,  überzeugt 
man  sich  durch  Betrachtung  der  Fig.  932,  ohne 
dass  eine  weitere  Erläuterung  nöthig  wäre. 

Nehmern  wir  nun  weisses  Licht  statt  des 
einfarbigen,  so  werden  bei  parallelen  Spiegeln 
gerade  diejenigen  Farben  im  Ton  des  Gypsblätt- 
chcns  vorherrschen,  die  ihm  bei  gekreuzten  Spie- 
geln fehlen;  diejenigen  Farben  aber  werden  hier 
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den  geringsten  Einfluss  auf  die  Färbung  ausüben,  die  bei  gekreuzten 
Spiegeln  vorherrschen. 

Demzufolge  findet  zwischen  der  Farbe,  welche  ein  Gypsbiättclien 
zwischen  gekreuzten  und  derjenigen,  welche  es  zwischen  parallelen  Spie- 
geln zeigt,  eine  solche  Beziehung  statt,  dass  sie  sich  gegenseitig  zu  Weiss 
ergänzen;  es  sind  also  Complementörfarben,  die  hier  in  grösster  llein- 
Ueit  und  Schönheit  sich  zeigen. 

Ersetzt  man  den  Zerlegungsspiegel  des  Apparates  durch  ein  doppelt- 
brechendes  Prisma,  so  sieht  man  zwei  Bilder  des  Gypsblättchens,  welche 
complemontär  gelarbt  sind ; diese  Färbung  ist  am  stärksten , wenn  die 
Schwingungsebene  des  einen  Strahles  im  Kalkspathprisnia  mit  der  Schwin- 
gungsebene des  Polarisationsspiegels  zusammeufällt.  Die  Stelle , wo  die 
beiden  Bilder  über  einander  fallen,  erscheint  weiss.  Am  schönsten  lässt 
sich  dies  zeigen,  wenn  mau  das  Gypsbiättclien  mit  einem  schwarzen  Schirm 
bedeckt,  in  welchem  nur  eine  runde  Oeffnuug  sich  befindet,  unter  der 
Fig  93'i  gerade  das  Gypsbiättclien  liegt  ; man  sieht  dann  durch 

das  doppeltbrechende  Prisma  zwei  farbige  Kreise,  deren 

/ f \ ^ Farben  complementär  sind;  da  aller,  wo  sie  über  einan- 

i der  fallen,  erscheinen  sie  weiss,  wie  dies  in  Fig.  933  an- 
gedcutet  ist. 


345  Farbige  Ringe  in  einaxigen  Krystallen.  Wunu  man  eine 

Kalkspathplatte,  w-elche  rechtwinklig  zur  optischen  Axe  geschliffen  ist  (eine 
solche  Platte  erhält  man , wenn  man  die  gegenüberliegenden  stumpfen 
Ecken  eines  Rhomboeders  in  der  Weise  abschleift,  wie  es  Fig.  934  ange- 
deutet ist),  zwischen  die  beiden  Turmalinplatten  der  in  §.  322  beschriebe- 
nen Turmalinzange,  Fig.  935,  bringt  und  dann,  indem  man  den  Apparat 
dicht  vor  das  Auge  hält,  nach  dem  hellen  Himmel  oder  irgend  einer  recht 
hellen  Fläche  sieht,  so  erblickt  man  ein  prächtiges  Ringsystem-,  wenn  die 
Turmalinplatten  gekreuzt  sind,  so  sieht  man  die  Erscheinung  Fig.  1 Tab. 
IX.  ; sind  aber  die  Turmalinplatten  so  gestellt,  dass  ihre  Polarisationsebeuen 
parallel  sind,  so  sieht  man  die  Erscheinung  Fig.  2 Tab.  IX.,  in  welcher 
alle  Farben  complementär  zu  den  Farben  der  entsprechenden  Stellen  in 
Fig.  1 Tab.  IX.  sind,  weshalb  auch  hier  statt  des  schwarzen  Kreuzes  ein 
weisses  erscheint. 

Eine  andere,  zur  Beobachtung  der  Riugsysteiue  in  doppeltbrechenden 
Krystallen  sehr  geeignete  Form  der  Turmaliuzange  ist  Fig.  936  dargestellt. 
Die  erste,  dicht  vor  das  Auge  zu  haltende  Turmalinplatto  ist  in  eine  Fas- 
sung ab  eingesetzt,  welche,  in  einer  verticalen  Messingscheibe  steckend, 
in  ihrer  Ebene  umgedreht  werden  kann.  Die  zweite  Turmalinplatte  ist 
bei  cd  am  Ende  einer  Hülse  cdfy  eingesetzt,  welche  durch  eine  Spiral- 
feder gegen  dio  Fassung  der  ersten  Turmalinplatto  angedrückt  wird.  Legt 
man  nun  die  gewöhnlich  in  Kork  gefasste  Krystallplatte  in  der  Weise 
zwischen  die  beiden  ’l  urmalinplatten , wie  es  unsere  Figur  zeigt,  so  wird 
sie  hier  von  selbst  durch  den  Druck  der  erwähnten  Spiralfeder  festgohalteu. 


Digitized  by  Google 


855 


Farbige  Riuge  in  ciuaxigcn  Krystallcn. 

Pie  Turmalinzange  gewährt  hei  Beobachtung  der  besprochenen 
Farben  ringe  den  grossen  Vortheil,  dass  man  durch  dieselbe,  weil  sie  dicht 
vor  das  Auge  gehalten  wird,  ein  ziemlich  grosses  Gesichtsfeld  übersehen 
kann;  was  nicht  der  lall  ist,  wenn  man  die  senkrecht  zur  Axe  geschnittene 
Krystallplatte  auf  das  mittlere  Tischleiu  des  Xörrembcrg'schcn  Poluri- 


Kig.  «34.  Fig.  936. 


sutionsuppurates  legt  und  sie  in  gleicher  Weise  beobachtet,  wie  dünne 
Gypsblättchen. 

Wenn  man  aller  die  Farben  der  Ringsygtcmc  in  ihrer  vollen  Rein- 
heit beobachten  will,  so  darf  man  die  Turmalinzange  nicht  gebrauchen, 
weil  eben  die  Turinaliiiplatteii  selbst  stark  gefärbt  sind.  In  diesem  Falle 
leistet  der  Nörremberg’sclie  Polarisationsapparat  die  besten  Dienste, 
wenn  man  durch  zweckmässig  angebrachte  Linsen  das  Gesichtsfeld  dessel- 
ben gehörig  vergrössert. 

Man  kann  den  Xörrembcrg'schcn  Polarisationsapparat  zur  Beobach- 
tung der  Farbenringe  dadurch  brauchbar  machen,  dass  man  eine  Linse  1 
über  und  eine  ähnliche  unter  dem  mittleren  Tischlein  des  Apparates 
Fig.  «37  (a.f.8.)  anbringt.  Wenn  man  die  Krystallplntte  auf  das  horizontal 
gestellte  Tischleiu  aufgelegt  und  die  Linse  I näher  über,  die  andere  Linse 
nabe  unter  derselben  festgestellt  bat,  so  erblickt  man,  durch  den  Zerleger 
(am  zwcckmnssigstcn  ein  Xicol’sches  Prisma  statt  der  Glasplattensäule 
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C D Fig.  937)  hiiulurchscliaupnd,  ein  zierliches  Ringsystem  mit  reinen 
Farben. 

Pass  man  unter  diesen  Umständen  die  Ringe  sieht,  erklärt  sich  folgen- 
dcrmaa8seii : Die  von  unten  kommenden  polarisirten  Strahlen  werden  durch 
die  Linse  U b,  Fig.  938,  convergent  gemacht,  so  dass  sie  die  Krystallplatte 
in  hinreichend  schrägen  Richtungen  durchlaufen,  um  Farbenringe  erzeugen 
zu  können.  Die  aus  dem  Krystalle  stark  divergirend  austreteuden  Strah- 


Fig.  937. 


Fig.  938. 


len  werden  aber  durch  die  Linse  cd  in  ein  schwä- 
cher eonvergirendes  Strahlenhilndel  verwandelt,  so 
dass  also  die  Strahlen,  welche  den  äussersten 
sichtbaren  Ringen  entsprechen,  unter  einem  viel 
spitzeren  Winkel  ins  Auge  bei  ü gelangen,  als  der 
ist,  unter  welchem  sie  den  Krystall  durchliefen. 
Man  wird  also  hier  das  Ringsystem  kleiner  sehen. 
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als  wenn  man  die  Krystallplatte  zwischen  Turmalinen  unmittelbar  vor  das 
Auge  gebracht  hätte. 

Wenn  die  Linse  unter  der  Krystallplatte  und  die  Linse  l ungefähr 
1 Zoll  Brennweite  haben,  so  sieht  ein  kurzsichtiges  Auge  das  Ringsystem 
einer  Kalkspathplatte  sehr  schön.  Um  es  aber  auch  für  Fernsichtige  deut- 
lich zu  machen,  ist  es  zweckmässig,  über  der  Linse  / noch  eine  zweite  von 
ungefähr  3 Zoll  Brennweite  anzubringen,  durch  deren  Verschiebung  man 
jedenfalls  das  Ringsystem  deutlich  machen  kann. 

Bei  dieser  Vorrichtung  sind  die  vielen  Reflexe  auf  den  Linsen  äusserst 
störend;  um  sie  wegzuschaffen,  muss  man  durch  einen  vorgehaltenen  Schirm 
alles  von  vom  auf  die  Linsen  fallende  Licht  abhalten. 

Die  Durchmesser  der  Farbenringe  einaxiger  senkrecht  zur  Axe  ge- 
schliffener Krystalle  werden  um  so  grösser,  je  dünner  die  Platten  sind  und 
je  schwächer  die  doppelte  Brechung  der  Substanz  ist.  Für  dünne  Platten 
solcher  Krystalle . welche  eine  schwache  doppelte  Brechung  haben,  werden 
deshalb  die  Ringe  so  gross,  dass  weder  das  Gesichtsfeld  der  Turmalinzange 
noch  das  der  oben  beschriebenen  Linsencoinbination  im  Nörremberg’schen 
Polarisationsapparat  ausreicht,  um  das  Ringsystem  übersehen  zu  können. 

Für  solche  Fälle  hat  Nörremherg  Linsensysteme  construirt,  welche 
in  der  That  ein  ausserordentlich  grosses  Gesichtsfeld  liefern. 

Fig.  93!)  stellt  die  Nörrembergische  Linsencoinbination  in  '/s  der 
natürlichen  Grösse  dar.  Das  untere  Linsensystem  ist  in  die  Messing- 
hülse A gefasst.  Die  Brennweiten  der  bei- 
den unteren  LinBen  sind  in  der  Figur  beige- 
schrieben; die  oberste  in  der  Hülse  A einge- 
schraubte Linse  ist  eine  Halbkugel  von  7n,m 
Halbmesser. 

Auf  die  Fassung  dieser  halbkugelförmi- 
gen Linse  kann  die  Krystallplatte  aufgelegt 
werden.  Die  aus  der  Krystallplatte  austre- 
tenden Strahlen  durchlaufen  alsdann  in  der 
Hülse  ] i die  Corabination  von  Linsen,  deren 
unterste  ebenfalls  eine  Halbkugel  von  7""” 
Halbmesser  ist.  Die  Brennweiten  der  übrigen 
Linsen  sind  beigeschrieben. 

Ein  solches  Linsensystem  lässt  sich  in  jedem 
Nörremberg’schen  Polarisationsapparat  an- 
bringen. Einen  mit  einem  solchen  Linsensystem 
versehenen  Polarisationsapparat  wollen  wir 
einen  mikroskopischen  Polarisations- 
apparat nennen. 

Fig.  940  (a. f.S.)  stellt  einen  von  Albert  construirten  mikroskopischen 
Polarisationsapparat  dar.  Die  Träger  der  Linsensysteme  A und  Ti  (deren 
Durchschnitt  Fig.  939  dorslcllt)  sind  in  Hülsen  befestigt,  welche  längs 
eines  quadratischen  Messingstabes  vertical  auf-  und  niedergeschoben  und 


Fig.  939. 
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au  jeder  beliebigen  Stelle  testgeschraubt  werden  können.  Der  in  gewöhn- 
licher Weise  belegte  Spiegel  S reflectirt  die  vom  hellen  Himmel  auf  ihn 
fallenden  Strahlen  gegen  den  auf  der  Rückseite  geschwärzten  Polarisations- 
spiegel P,  von  welchem  aus  endlich  die  polarisirten  Strahlen  in  verticaler 
Richtung  auf  das  Linsensystem  in  A fallen.  C ist  das  als  Analyseur  die- 
nende Nicol’sche  Prisma. 

Die  zu  beobachtenden  Krystallplatten  werden  entweder  unmittelbar 
auf  die  Fassung  der  obersteu  Linse  des  Linsensystems  .1  gelegt,  oder  sie 

Kig.  940.  Kig.  1)41. 


sind  in  den  Randüffnungcn  einer  hölzernen  Scheibe  T eingesetzt , welche 
mit  ihrer  centralen  Oetl'nnng  auf  den  Zapfen  Z aufgesetzt  wird.  Jo  nach- 
dem man  nun  die  Scheibe  T dreht,  kann  man  bald  die  eine,  bald  die 
andere  der  auf  derselben  befestigten  Krystallplatten  in  das  Gesichtsfeld 
bringen. 

• Fig.  941  stellt  Nöruamberg’s  mikroskopisches  Polarisationsinstrument 
dar,  wie  es  von  Hofmann  in  Paris  construirt  wird.  Die  in  demselben 
verwendeten  Linsensysteme  sind  den  oben  beschriebenen  ähnlich.  Statt 
des  Polarisationsspiegels  dient  ein  grosses  Xicol,  welches  seiu  Licht  durch 
einen  Frleuchtungsspiegel  erhält,  wie  die  Objecte  eines  gewöhnlichen  Mikro- 
skops. Statt  des  Zcrlegungsnicols  dient  eine  ganz  dünne  geschliffene  Tur- 
malinplatte. Die  genauere  Kinstellung  des  oberen  Linsensystems  gegen 
die  Krystallplatte  wird  durch  Zahn  und  Trieb  vermittelt.  Dieser  Ap|>arnt 
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liat  den  Vortheil,  dass  man  ihn  auch  Uri  Beobachtung  mit  Lampenlicht 
gebrauchen  kann. 

Objective  Darstellung  der  Farbenringe  doppelt  bre-  34B 
ebender  Krystalle.  L’m  die  Farhenringe  zu  gleicher  Zeit  einer  grös- 
seren Anzahl  von  Zuhörern  zeigen  zu  können,  muss  man  sie  objectiv 
darstellen,  und  dazu  kann  man,  wenn  man  nicht  über  besondere  zu  die- 
sem Zwecke  construirte  Apparate  zu  verfügen  hat,  mit  wenigen  Abände- 
rungen das  bereits  auf  Seite  702  beschriebene  Sonnenmikroskop,  Fig.  942, 
verwenden. 

An  die  Stelle  des  Objectes  H ii  wird  nämlich  eine  auf  passende  Weise 
gefasste  Turmalinplatte  gebracht.  Statt  der  die  Objectivlinsen  o,  Fig.  764. 
tragenden  Hülse  h wird  eine  andere  eiugoschoben,  in  welcher  bei  v,  Fig.  942, 
die  zweite  Turmalinplattc  steckt.  Zwischen  diese  zweite  Turmalinplatte  und 
die  Platte  pp  wird  die  senkrecht  zur  Axe  geschliffene  Krystallplatte  einge- 
schoben. Bei  dieser  Anordnung  erscheint  das  Bingsystem  in  ausgezeichne- 
ter Schönheit  auf  einem  5 bis  10  Fuss  entfernten  weissen  oder  durchschei- 
nenden Schirme,  wenn  man  durch  den  Spiegel  vor  dein  Fensterladen  ein 

Fig.  942. 


Liüudel  Sonnenstrahlen  ganz  in  derselben  Weise  in  das  Rohr  einfallen  lässt, 
als  ob  man  ein  bei  n 11  eingeschobenes  Object  zu  erleuchten  hätte. 

Sobald  man  zur  Darstellung  eines  Hingsystemes  Turmalinplatten  an- 
wendet, erscheinen  die  Farben,  wie  schon  oben  bemerkt  wurde,  nie  in  ihrer 
ganzen  Reinheit,  weil  eben  die  Turmaline  selbst  gefärbt  sind. 

Man  hat  deshalb  zur  objcctiven  Darstellung  der  Farbenringe  beson-* 
(lere  Apparate  construirt,  bei  welchen  beide  Turmalinplatten  durch  polari- 
sirende  Säulen  von  Glasplatten,  wie  wir  solche  auf  Seite  SOI  kennen  lern- 
ten, oder  durch  Nicol’sche  Prismen  ersetzt  sind. 

Auch  mit  künstlicher  Beleuchtung,  d.  h.  mit^.ampeu-  oder  Kalklicht, 
kann  man  die  Ringsysteme  doppeltbrechender  Krystalle  objectiv  darstellen, 
wenn  nur  die  Linsensysteme  die  für  diese  Beleuchtungsart  passende  Hin- 
richtung haben. 

Die  ausgezeichnetsten  Apparate  der  Art,  zur  objcctiven  Darstel- 
lung nicht  allein  die  Farbenringe  doppeltbrechender  Krystalle,  sondern 
auch  anderer  optischer  Erscheinungen  sind  ohne  Zweifel  diejenigen, 
welche  Dubosi)  in  Paris  construirt  hat  und  bei  welchen  er  als  Liclit- 
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quelle  seine  im  zweiten  Band  näher  zu  besprechende  elektrische  Lampe 
an  wendet. 

147  Erklärung  der  Farbenringe  einaxiger  Krystalle.  Die 

erwähnte  Ringerscheinung  lässt  sich  nun  leicht  erklären.  In  Fig.  943 
stelle  die  Ebene  des  Papiers  die  Oberfläche  des  zwischen  die  Turmalinplat- 
ten  gelegten  Krystalls  dar.  Das  Auge  des  Beschauers  befinde  sich  gerade 
über  o;  die  Richtung  der  rechtwinklig  durch  die  Platte  gehenden  Strahlen 
erscheint  also  in  unserer  Figur  zu  einem  Punkte  o verkürzt,  a b sei  die 
Schwingungsrichtung  der  ersten,  cd  die  der  zweiten  Turmalinplatte.  Wenn 
nun  die  Krystallplatte  rechtwinklig  auf  die  Axe  geschnitten  ist,  so  gehen 
die  Strnhlen,  welche  rechtwinklig  zu  den  Oberflächen  durch  die  Platten 
sich  bewegen,  in  der  Richtung  der  optischen  Axe  hindurch.  In  dieser 
Richtung  findet  aher  keine  Spaltung  in  zwei  Strahlen  statt ; die  Mitte  des 
Gesichtsfeldes  wird  also  gerade  ebenso  erscheinen,  als  ob  gar  keine  Kry- 
stallplatte zwischen  den  gekreuzten  Turmalinplatten  läge. 

Wir  wollen  den  Fusspunkt  des  von  dem  Auge  auf  die  Krystallplatte 
gefüllten  Perpendikels  als  die  Mitte  des  Gesichtsfeldes  betrachten;  diese 
Mitte  wird,  wie  eben  erwähnt  wurde,  dunkel  erscheinen.  Betrachten  wir 
nun  irgend  einen  anderen  Punkt  n der  Oberfläche  des  Krystalls.  Die  hier 
austretenden  und  nach  dein  über  o befindlichen  Auge  gelangenden  Strahlen 
haben  die  Platte  nicht  in  der  Richtung  der  optischen  Axe  durchlaufen.  Bei  « 
tritt  also  ein  ordinärer  und  ein  extraordinärer  Strahl  aus  der  Platte;  der 
eine  Strahl  ist  dem  anderen  vorangeeilt;  nach  der  Zerlegung  durch  die  obere 
Turmalinplatte  tritt  also  ganz  derselbe  Fall  ein,  wie  für  ein  Gypsblättchen 
zwischen  den  gekreuzten  Spiegeln  des  Polarisationsapparates.  Während 
also  der  Punkt,  o zwischen  den  gekreuzten  Turmalinplatten  dunkel  erscheint, 

Fig.  943.  Fig.  944. 
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wird  der  Punkt  n eine  Farbe  haben , deren  Natur  davon  abhängt,  um  wie 
viel  Wellenlängen  der  eine  Strahl  dem  anderen  vorausgceilt.  ist. 

Betrachten  wir  nun  den  Gang  der  beiden  in  u austretenden  Strahlen 
etwas  genauer.  In  Fig.  944  stelle  AHOI)  den  Durchschnitt  der  Kry- 
stallplatte mit  einer  Ebene  dar,  welche  durch  die  Linie  wo,  Fig.  943,  und 


Digitized  by  Google 


Erklärung  der  Farbenriuge  einaxiger  Krystalle.  861 

das  Auge  0 geht,  so  ist  Oo  P das  vom  Auge  auf  die  Oberfläche  des  Kri- 
stalls gelallte  Perpendikel,  welches  in  Fig.  943  zum  Punkte  verkürzt  er- 
schien, und  welches  mit  der  optischen  Axe  im  Krystalle  zusammenfällt.  — 
Wenn  von  0 ein  Lichtstrahl,  On,  auf  die  Krystallplatte  fiele,  so  würde 
er  beim  Eintritte  in  den  Krystall  in  zwei  Strahlen  ns  und  nr  gespalten 
werden,  die  nach  st  und  T v parallel  mit  tt  0 austreten.  Wenn  also 
umgekehrt  ein  Lichtstrahl  t S auf  die  Platte  fällt , so  wird  er  in  zwei  ge- 
spalten, von  denen  nur  der  ordinäre  nach  n gelangt.  Ein  zweiter  Strahl 
VT  aber,  der  die  Platte  trifft,  sendet  einen  extraordinären  Strah^nacli  n, 
bei  n tritt  also  ein  ordinärer  und  ein  extraordinärer  Strahl  in  der  Rich- 
tung h 0 aus. 

Die  Länge  der  Wege  ns  und  nr  ist  so  wenig  von  einander  verschie- 
den, dass  man  diese  Differenz  bei  unserer  Betrachtung  ganz  unberücksich- 
tigt lassen  kann ; auf  dem  Wege  n s aber  liegen  weniger  Wellenlängen  als 
auf  tlT,  weil  der  eine  dieser  Strahlen  ein  ordinärer,  der  andere  ein  extra- 
ordinärer,  weil  also  die  Wellenlänge  für  den  einen  kürzer  ist  als  für  den 
anderen.  Nehmen  wir  an,  der  eine  Strahl  sei  dem  anderen  um  1 Wellen- 
länge vorangeeilt. 

Die  Strahlen,  die  von  einem  Punkte  n'  der  Oberfläche  des  Krystalls 
ins  Auge  gelangen,  der  noch  weiter  von  0 entfernt  ist  als  n,  haben  den 
Krystall  in  einer  Richtung  durchlaufen,  die  mit  der  optischen  Axe  einen 
noch  grösseren  Winkel  macht,  als  die  Richtung  der  bei  n austretenden 
Strahlen ; folglich  ist  der  Gangunterschied  der  beiden  bei  «•  austretendeu 
Strahlen  im  Krystalle  noch  grösser,  als  dies  für  die  bei  n austretenden  der 
Fall  ist,  das  Voraneilen  des  einen  Strahles  ist  also  noch  bedeutender.  Wir 
wollen  annehmen,  dass  der  eine  Strahl  dem  anderen  um  2 Wellenlängen 
vorausgeeilt  sei. 

Wie  wird  nun  diese  Platte  zwischen  den  Turmaliuplatten  erscheinen:* 
Offenbar  muss  etwas  Aehnliches  stattfinden,  wie  bei  einer  keilförmigen 
Gypsplatte  im  Polarisationsapparate.  Zwischen  gekreuzten  Turmalinen 
muss  die  Stelle  o dunkel  erscheinen,  weil  von  den  hier  austretenden  Strah- 
len keiner  dem  anderen  vorausgeeilt  ist,  sie  haben  ja  den  Krystall  in  der 
Richtung  der  optischen  Axe  durchlaufen.  Die  Stelle  n wird  ebenfalls  dun- 
kel erscheinen  (für  einfarbiges  Licht),  sie  entspricht  der  Stelle  der  keilför- 
migen Platte,  welche  bo  dick  ist,  dnss  der  eine  Strahl  dem  anderen  um 
1 Wellenlänge  vorausgeeilt  ist;  ebenso  erscheint  n’  dunkel;  dieser  Punkt 
entspricht  dem  zweiten  dunklen  Streifen  der  Gypsplatte.  Zwischen  o und  n 
ist  eine  Stelle,  an  weicherein  ordinärer  und  ein  extraordinärerStrahl  nach 
dem  Auge  hin  austreten  , von  denen  der  eine  dem  anderen  um  eine  ‘/j 
Wellenlänge  vorausgeeilt  ist;  diese  Stelle  wird  also  hell  erscheinen.  Ebenso 
befindet  Bich  ein  Maxim  um  von  Helligkeit  zwischen  n und  n'\  von  den 
hier  austretenden  Strahlen  ist  der  eine  dem  anderen  um  */*  Wellenlängen 
vorausgeeilt. 

Denken  wir  unB  um  o auf  der  Oberfläche  der  Krystallplatte  ehren 
Kreis  mit  dem  Radius  on  gezogen,  so  werden  alle  Strahlen,  die  von  dem 
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Umfange  dieses  Kreises  ins  Auge  gelangen,  sich  ebenso  verhalten  wie  die 
von  »l  herkoimnenden.  denn  alle  diese  Strahlen  haben  den  Krystall  in  glei- 
cher Neigung  gegen  die  optische  A xe  durchlaufen;  wenn  also  der  Punkt 
n zwischen  den  Turnialinplatten  dunkel  erscheint,  so  erscheint  der  ganze 
Umfang  des  Kreises  dunkel,  dessen  Mittelpunkt  0 und  dessen  Radius  Ott 
ist.  Um  den  dunklen  Mittelpunkt  o erscheint  also  zunächst  ein  heller 
Kreis,  dann  ein  dunkler,  dessen  Radius  o n ist;  auf  diesen  folgt  w’ieder  ein 
heller  Ring,  dann  ein  zweiter  dunkler  Ring,  dessen  Halbmesser  o «'  ist, 
u.  s.  w. 

Sieht  man  durch  die  zwischen  gekreuzte  Turmalinplatten  gelegte  Platte 
nach  einer  monochromatischen,  etwa  nach  einer  durch  Kochsalz  gelb 
oder  durch  Lithium  rotli  gefärbten  Flamme,  so  sieht  man  eine  Reihe  von 
concentrisclien  Kreisen,  die  immer  feiner  und  feiner  werden. 

Wenn  man  weisses  Licht  statt  des  einfarbigen  Lichtes  anwendet,  wenn 
man  also  z.  B.  gegen  den  hellen  Himmel  sieht,  so  erblickt  man  natürlich 
statt  der  hellen  und  dunklen  Ringe  eine  Reihe  verschiedenfarbiger  Ringe, 
die  von  dem  Mittelpunkte  aus  in  derselben  Ordnung  auf  einander  folgen, 
wie  die  Falben  der  keilförmigen  Gypsplatten. 

Das  eben  besprochene  Ringsystem  erscheint  aber  von  einem  schwar- 
zen Kreuze  durchschnitten,  dessen  Mittelpunkt  mit  dein  Mittelpunkte  der 
Ringe  zusammenfällt;  wir  wollen  uns  jetzt  zu  der  Erklärung  dieses  schwar- 
zen Kreuzes  wenden. 

Bei  der  Erklärung  der  Farbenerscheinungen  in  dünnen  Gypsblattehen 
haben  wir  gesehen , dass  die  Färbung  eines  solchen  Blättchens  zwischen 
gekreuzten  Spiegeln  der  Art  nach  ungrändert  bleibt,  wenn  man  ihm  ver- 
schiedene Lagen  giebt,  dass  aber  dabei  die  Intensität  der  Färbung  variirt. 
Das  Blättchen  erscheint  am  lebhaftesten  gefärbt , wenn  die  Schwingungs- 
ebenen der  beiden  Strahlen  einen  Winkel  von  45“  mit  der  Schwingungs- 
ebene des  unteren  Spiegels  machen;  dreht  man  das  Blättchen  aus  dieser 
Lage  heraus,  so  nimmt  seine  Helligkeit  ab,  bis  es  endlich  ganz  dunkel  er- 
scheint, wenn  die  Schwingungsebene  des  einen  der  beiden  Strahlen  mit 
der  des  unteren  Spiegels , die  Scliwingungsebene  des  anderen  Strahles  im 
Krystalle  mit  der  des  oberen  Spiegels  zusainmenfällt. 

Wir  sehen  daraus,  dass  die  Intensität  der  Färbung  davon  abhängt, 
welche  Lage  die  Schwingungsebenen  im  Krystalle  gegen  die  Sehwinguugs- 
ehenen  der  beiden  Spiegel,  oder  in  unserem  Falle  der  beiden  Turmalin- 
platten,  haben.  Bei  den  Gypsblattehen  sind  die  Schwingungen  aller  durch- 
gehenden Strahlen  mit  zwei  bestimmt  anzugebenden  Linien  parallel;  bei 
einer  senkrecht  auf  die  Axe  geschnittenen  lvrystnllplatte  aber  ist  dies  nirht 
der  Fall. 

Von  einem  Punkte  «,  Fig.  945,  der  Oberfläche  eines  senkrecht  auf  die 
Axe  geschliffenen  einaxigen  Krystalls  tritt  ein  ordinärer  und  ein  extraordi- 
närer Strahl  nach  dem  über  o befindlichen  Auge  aus;  die  Ebene,  welche 
sich  durch  den  Punkt  n und  die  in  o zum  Punkte  verkürzte  Richtung  der 
optischen  Axe  legen  hisst,  ist  der  Hauptschnitt  für  diese  Strahlen;  die 
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Schwingungen  des  extraordinären  Strahles  finden  nun  in  diesem  hier  zur 
Linie  m>  verkürzten  llauptacbnitte  selbst  statt,  die  Schwingungen  des  ordi- 


Fig.  *M.r>. 


mV 


nären  sind  rechtwinklig  auf  demselben. 
Kür  einen  anderen  Punkt  in  der  Ober- 
fläche des  Krystalls  ist  aber  in  o die  l’ro- 
jection  des  Huuptsehnittes,  die  Schwin- 
gungsebenen der  von  in  nach  dem  Auge 
gelangenden  Strahlen  haben  also  eine  an- 

_^o j dere  Lage  als  die  Schwingungsebenen  der 

von  n kommenden  Strahlen.  Wenn  nun 
der  Punkt  n ao  liegt,  dass  die  Linie  no 
einen  Winkel  von  -1  f>°  mit  den  Schwin- 
gungsebenen n b und  cd  der  beiden  Tnr- 
h malinplatten  macht,  so  werden  die  Far- 

ben an  dieser  Stelle  n ein  Maximum  von 
Helligkeit  zeigen;  je  mehr  aber  die  von  dem  Austrittspunkte  nach  o ge- 
zogene Linie  sich  der  Linie  ab  oder  cd  nähert,  desto  dunkler  wird  die 
Färbung  werden;  vollkommene  Dunkelheit  muss  endlich  an  allen  Punkten 
der  Linien  cd  und  ab  sellist  stattfinden.  So  erklärt  sich  das  schwarze 
Kreuz. 

Der  Durchmesser  der  Hinge  hängt  von  der  Dicke  der  Platten  ab,  er 
ist  der  Quadratwurzel  aus  der  Dicke  proportional;  für  eine  4mal,  9mal 
dickere  Kalkspat hplatte  werden  die  Durchmesser  der  Hinge  2mal,  3mal 
kleiner  sein. 

Auch  die  anderen  einaxigen  Krystalle,  den  Bergkrystall  ausgenommen, 
zeigen  dieselbe  Erscheinung , nur  sind  für  gleich  dicke  Platten  die  Hinge 
um  so  enger,  je  stärker  die  doppelte  Brechung  der  Substanz,  d.  h.  je  grös- 
ser der  Unterschied  zwischen  dem  grössten  und  kleinsten  Brechungsexpo- 
nenten für  dieselbe  ist;  so  sind  z.  B.  die  Ringe  in  einer  Kalkspathplatte 
weit  enger,  als  in  einer  gleich  dicken  Platte  von  essigsanrem  Kalkkupfer. 

Dass  zwischen  parallelen  Turmalinen  die  complementöre  Figur  mit 
dem  weissen  Kreuze  erscheint,  bedarf  keiner  Erklärung.  Die  nähere  Unter- 
suchung der  Modificationen , welche  die  Ringfigur  erleidet,  wenn  die 
Turmalinplatten  weder  parallel  noch  gekreuzt  sind , würde  uns  zu  weit 
führen. 


Bearbeitung  der  Krystallplatten.  Während  man  das  schwHe-  :!48 
rigere  Schleifen  und  Poliren  härterer  mineralischer  Körper  am  besten  einem 
Glasschleifer  überlässt,  sind  dagegen  aufiösliche  Salze  so  leicht  zu  behan- 
deln, dass  jeder  ohne  grosse  Mühe  selbst  solche  Platten  herrichten  kann. 

Die  Flüchen,  welche  rechtwinklig  auf  der  optischen  Axe  stehen,  werden  zu- 
nächst auf  einem  feinen  Schleifstein  angeschliffen  und  sodann  auf  einem 
leinenen  Läppchen  polirt,  auf  welchem  ganz  feines  Cuput  inortuum,  mit  einer 
ganz  geringen  Menge  von  W asscr  augefeuchtet,  eingerieben  worden  ist. 
Nachdem  dies  geschehen  ist,  putzt  man  die  polirten  Flüchen  mit  einem 
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trockenen  Tuche  sorgfältig  ab  und  kittet  sie  mit  Hülfe  von  canadisehein 
Balsam  zwischen  zwei  Glasplatten,  damit  die  polirten  Flächen  nicht  wieder 
durch  den  Einfluss  der  Luft  ihren  Glanz  verlieren. 

Besonders  leicht  sind  die  Kry  stallplatten  dann  zu  prüpariren,  wenn 
die  optische  Axe  auf  einer  Spaltungsfläche  senkrecht  steht,  wie  dies  z.  B. 
heim  schwefelsauren  Nickeloxyd  der  Fall  ist.  Das  schwefelsaure  Nickel- 
oxyd krystallisirt  hei  verschiedenen  Temperaturen  in  verschiedenen  Formen ; 
unter  15°  krystallisirt  es  in  gleicher  Form  mit  dem  Zinkvitriol,  und  in  die- 
sem Falle  ist  es  optisch  zweiaxig;  bei  einer  Temperatur  von  15  bis  20'* 
krystallisirt  es  in  yuadratoetaedern , also  in  optisch  einaxigen  Krystallen, 
welche  senkrecht  zur  optischen  Axe  sehr  vollkommen  spaltbar  sind;  hat 
man  durch  Spaltung  eine  Platte  mit  recht  ebenen  glänzenden  Flächen  er- 
halten, so  kann  man  sie  ohne  Weiteres  zwischen  die  Glasplatten  kitten. 
Auch  das  Blutlaugensalz  ist  in  einer  Richtung  sehr  vollkommen  spaltbar, 
welche  rechtwinklig  zur  optischen  Axe  ist;  doch  erscheinen  die  Ringe  in 
demselben  selten  ganz  regelmässig,  sondern  meistens  verzerrt , was  auf 
eine  Störung  in  der  krystallinischen  Structur  hinzudeuten  scheint;  ähn- 
liche Unregelmässigkeiten  beobachtet  man  auch  an  dem  Ringsysteme  des 
Berylls. 

Um  das  Ringsystem  zu  beobachten,  sind  ausser  den  schon  genannten 
noch  besonders  folgende  einaxige  Krystalle  geeignet:  Salpetersäure» Natron, 
Turmalin,  saures  arseniksaures  Kali,  Honigstein,  essigsaures  Kalkkupfer, 
Eis  u.  s.  w. 

Das  salpetersaure  Natron  krystallisirt  in  Rhomboedern,  wie  der 
Kalkspatli,  und  hat  eine  noch  stärkere  doppelte  Brechung;  daB  essigsaure 
Kalkkupfer,  ein  Doppelsalz  von  essigsaurem  Kupfer  und  essigsaurem 
Kalk , krystallisirt  in  achtseitigen  Säulen  und  ist  durch  seine  prachtvolle 
blaue  Farbe  ausgezeichnet;  wegen  der  dunklen  Farbe  dieses  Salzes  sieht 
man  seine  Ringe  am  besten,  wenn  man  grüne  Turmaline  anwendet. 

Dass  das  Eis  wirklich  eine  krystallinische  Structur  hat,  liess  sich 
schon  daraus  erwarten,  dass  die  Schneeflocken  so  regelmässige  Formen  zei- 
gen, obgleich  mau  an  dem  Eise  selbst  keine  regelmässigen  Krystallfläclieu 
beobachtet;  diese  Vermuthung  wird  nun  durch  die  optischen  Eigenschaften 
des  Eises  vollkommen  bestätigt.  Wenn  die  Eisdecke  irgend  eines  Gewäs- 
sers eine  Dicke  von  2 bis  40m  erreicht  hat,  schlage  man  aus  dieser  Decke 
eine  Platte  heraus  und  bringe  sie  sogleich  in  die  Turmalinzange,  so  wird 
mau  ohne  Weiteres  ein  Ringsystem,  wie  im  Kalkspath,  sehen,  nur  sind  der 
geringeren  doppelten  Brechung  des  Eises  wegen  die  Durchmesser  der  Ringe 
hier  trotz  der  Dicke  der  Platte  noch  ziemlich  gross ; die  optische  Axe  des 
Eises  steht  also  rechtwinklig  zur  natürlichen  Oberfläche  der  Plisdecken, 
und  das  Eis  gehört  wirklich  in  das  hexagonale  Krystallsystem , wohin  es 
auch  nach  der  Gestalt  der  Schneeflocken,  welche  sechsseitige  Sterne  bilden, 
gehört. 

Beim  Apophyllit  und  beim  unterschwefelsauren  Kalke  weicht 
die  Aufeinanderfolge  der  p’arben  des  Ringsystems  von  der  gewöhnlichen  ab. 
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Farbenringe  in  zweiaxigen  Krystallen.  Wenn  man  eine  :ii<) 

Salpeterplatte,  Fig.  916,  welche  senkrecht  auf  die  Mittellinie,  also  senk- 
Fig  946  r,'cbt  zur  Süulenaxe  geschliffen  ist,  so  zwischen  die  gekreuz- 
ten Turmalinplatten  legt,  dass  die  Ebene  der  beiden  optischen 
Axen  einen  Winkel  von  45°  mit  den  Schwingungsebenen  der 
beiden  Turmalinplatten  macht,  so  sieht  man  das  schöne  I!ing- 
system  Nr.  4 Tab.  IX.,  welches  in  Fig.  3 Tab.  IX.  übergeht,  wenn  die 
Ebene  der  optischen  Axen  mit  der  Schwiugungsebene  der  einen  Turmalin- 
platte zusammeufiillt. 

Man  wird  wohl  sehr  selten  einen  Salpeterkry stall  finden,  welcher  nicht 
in  der  Mitte  mit  mehr  oder  weniger  bedeutenden  röhrenartigen  Höhlungen 
durchzogen  ist.  Pies  macht  aber  die  Krystalle  zu  unserem  Zwecke  nicht 
unbrauchbar;  denn  gegen  den  Iland  hin  finden  sich  immer  Stellen,  welche 
gross  genug  und  vollkommen  rein  sind. 

Wir  wollen  nun  zuerst  die  Gestalt  der  farbigen  (isochromatischen) 
l’urven  und  dann  die  Form  der  sie  durchschneidenden  schwarzen  Büsche] 
näher  untersuchen. 

Die  Erscheinung,  Nr.  1 Tab.  IX.,  besteht  offenbar  aus  einer  Verbin- 
dung von  zwei  Ringsystemen,  von  welchen  jedes  eine  optische  Axe  uin- 
giebt;  d.  h.  die  vom  Mittelpunkte  eines  solchen  Ringsystems  nach  dem 
Auge  austretenden  Strahlen  haben  den  Krystall  in  der  Richtung  einer  op- 
tischen Axe  durchlaufen.  Hörschel,  welcher  diese  Erscheinung  zuerst 
genau  untersuchte,  hat  gezeigt,  dass  die  farbigen  Curven  Lemniscatcu 
sind,  d.  h.  krumme  Linien,  welche,  wie  die  in  Fig.  947  verzeichneten,  die 
Eigenschaft  haben,  dass,  wenn  man  von  irgend  einem  Punkte  M einer 

Fig.  917. 


solchen  Curve  Linien  nach  den  beiden  Polen  F und  /' ' gezogen  denkt, 
das  Product  dieser  beiden  Leitstrahlen  1'  .1/  und  F'  .1/  eine  beständige 
Grösse  ist,  deren  Werth  sich  immer  von  einer  Curve  zur  folgenden  ändert. 
Näheres  über  die  Lemniscaten  findet  man  in  §.  29  meiner  Analytischen 
Geometrie  (Braunschweig  1Ö59). 

Müller’«  Lehrbuch  tlrr  PhvMlc.  Cte  Aufl.  I.  55 
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Auch  hier  werden  die  Curven  um  so  weiter,  je  dünner  die  Krystall- 
platte  wird.  Gesetzt,  man  habe  eine  Salpeterplatte,  welche  die  Lemnis- 
caten  gerade  so  zeigt,  wie  man  Fig.  947  sieht,  d.  h.  vier  geschlossene 
Curven  um  jede  Axe;  während  die  folgenden  Ringe  beide  Axen  umschlies- 
sen,  so  werden,  wenn  man  die  Platte  düDner  schleift,  alle  Ringe  an  Aus- 
dehnung zunchmen,  während  doch  die  Mittelpunkte  der  Ringsysteme  un- 
verändert an  derselben  Stelle  bleiben;  deshalb  uiubs  mit  abnehmender  Ricke 
auch  die  Zahl  der  geschlossenen  Curven,  welche  um  jede  Axe  herumgehen, 
immer  mehr  abnehmen;  hat  man  die  Dicke  um  ein  Bestimmtes  vermindert, 
so  hat  man  nur  noch  zwei  geschlossene  Curven  um  jede  Axe  (Fig.  3 und  4 
Tab.  IX);  ja  man  kann  die  Salpeterplatte  leicht  so  dünn  schleifen,  dass  gar 
keine  Ringe  mehr  erscheinen,  welche  nur  eine  Axe  umgeben,  sondern  nur 
ovale  Ringe,  welche  wie  die  äusserste  Curve  in  Fig.  947,  beide  Axen  um- 
schliessen. 

Rer  Talk  wird  in  Form  von  tafelartigen,  nicht  wohl  zu  bestimmen- 
den Krystallen  gefunden,  die  nach  einer  Richtung  hin,  welche  senkrecht 
auf  der  Mittellinie  steht,  sehr  vollkommen  spaltbar  sind;  dünne,  durch 
Spaltung  erhaltene  Talkblättchen  zeigen  nun  fast  ganz  dieselbe  Ringerschei- 
nung, wie  eine  ganz  dünn  geschliffene  Saljieterplatte. 

Wenn  man  die  Salpeterplatte  in  ihrer  Ebene  umdreht,  so  dass  die 
Ebene  der  beiden  optischen  Axen  nicht  mehr  einen  Winkel  von  45"  mit 
den  Schwingungsebenen  der  Turmalinplatten  macht,  so  bleibt  dabei  die 
Form  der  Lemniscateh  ganz  unverändert,  nur  die  Form  und  die  Lage 
der  hyperbolischen  schwarzen  Büschel,  welche  die  farbigen  Curven  dureb- 
schneiden,  ändert  sich.  In  den  Figuren  1,  2 und  3 Tabelle  X.  sind  die 
schwarzen  Büschel  allein  für  drei  verschiedene  Lagen  der  Krystallplatte  dar- 
gestcllt.  Wenn  die  Verbindungslinie  der  beiden  Mittelpunkte  o und  o' 
der  Lemuiscaten  einen  Winkel  von  45°  mit  den  Schwingungsebenen  der 
Turmalinplatten  macht,  so  haben  die  schwarzen  Büschel  die  Form  Fig.  1 
Tab.  X.;  die  Fig.  2 Tab.  X.  entspricht  dem  Falle,  dass  die  Verbindungs- 
linien o o' , also  die  Ebene  der  optischen  Axen,  einen  Winkel  von  9"  mit 
der  Schwingungsebene  der  einen  Tunnaliuplatte  macht;  die  Fig.  3 Tab.  X. 
endlich  stellt  die  Büschel  für  den  Fall  dar,  dass  die  Ebenen  der  optischen 
Axen  mit  der  Schwingungsebene  der  einen  Tunnaliuplatte  zusammenfallt; 
für  diese  letztere  Lage  ist  in  Fig.  3 Tab.  IX.  das  Ringsystem  im  Salpeter 
dargestellt. 

Die  Ringerscheinungen  im  kohleusauren  Bleioxyd  haben  grosse  Aelin- 
lichkeit  mit  denen  im  Salpeter,  nur  ist  die  Aufeinanderfolge  der  Farben 
etwas  anders;  es  wird  von  dieser  Verschiedenheit  bald  mehr  die  Rede  sein. 

Wenn  der  Winkel,  welchen  die  beiden  optischen  Axen  eines  Krystalls 
mit  einander  machen,  grösser  ist  als  20",  so  kann  man  in  einer  senkrecht 
zur  Mittellinie  geschliffenen  Platte  nicht  mehr  beide  Ringsysteme  gleich- 
zeitig übersehen;  neigt  man  die  Platte  bald  nach  der  einen,  bald  nach  der 
anderen  Seite  hin,  so  sieht  man  bald  die  Ringe,  welche  die  eine,  bald  die 
Ringe,  welche  die  andere  Axe  umgeben. 
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Unter  den  Krystallen,  welche,  senkrecht  zur  Mittellinie  geschliffen, 
bei  gehöriger  Neigung  leicht  bald  das  eine,  bald  das  andere  Ringsystem 
zeigen,  sind  besonders  folgende  zu  nennen:  Arragonit,  Schwerspath,  Glim- 
mer, Topas,  Zinkvitriol,  Bittersalz,  schwefelsaures  Nickeloxyd,  Titanit,  Zu- 
cker , Seignettesalz , schwefelsaureB  Magnesia- Ammoniak  u.  s.  w.  (Vergleiche 
§.  333  und  §.  335.) 

Mit  Hülfe  des  in  §.  345  beschriebenen  Nörrembergischen  mikro- 
skopischen Polarisationsapparates  kann  man  aber  in  solchen  senk- 
recht zur  Mittellinie  geschliffenen  Krystallplatten  selbst  dann  noch 
gleichzeitig  übersehen,  wenn  der  Winkel  der  optischen  Axen 
70  bis  80  Grad  beträgt. 

Die  Krystalle  des  Glimmers  sind  äusserlich  zu  wenig  ausgebildet,  um 
das  Krystallsystem  unmittelbar  bestimmen  zu  können,  dem  sie  angehören, 
hier  sind  nun  die  optischen  Eigenschaften  entscheidend,  denn  die  optisch 
einaxigen  Glimmerarten  gehören  dem  hexagonalen,  die  optisch  zweiaxigen 
dem  rhombischen  Krystallsy6teme  au;  ob  aber  eine  Glimmerplatte  optisch 
einaxig  oder  zweiaxig  ist,  ergiebt  sich  sogleich  aus  der  Beobachtung  des 
Ringsystems.  Häufig  Bind  aber  die  Glimmerblättchen  so  dünn,  dass  die 
Ringe  zu  gross  werden,  als  dass  man  sie  übersehen  könnte;  man  übersieht 
bei  ihnen  nur  den  centralen  Theil  der  Figur;  doch  lässt  sich  auch  hier 
leicht  ermitteln,  ob  dies  Blättchen  einaxig  oder  zweiaxig  ist.  Man  lege  es 
nur  auf  dus  Tischlern  im  Polarisationsapparate,  während  die  beiden  Spie- 
gel gekreuzt  sind;  erscheint  nun  das  Blättchen  fortwährend  dunkel,  wie 
man  es  auch  in  seiner  Ebene  umdrehen  mag,  so  ist  es  optisch  einaxig, 
denn  alsdann  erblickt  man  den  centralen  Theil  der  Fig.  1 Tab.  IX.,  wel- 
cher stets  dunkel  erscheinen  muss;  wenn  aber  das  Blättchen  abwechselnd 
hell  und  dunkel  erscheint,  so  ist  es  optisch  zweiaxig. 

Wenn  der  Winkel  der  optischen  Axen  gross  ist,  so  kann  man  die 
Krystallplatte  senkrecht  zu  einer  der  optischen  Axen  schleifen;  man 
sieht  alsdann  freilich  nur  ein  Ringsystem,  welches  meistens  in  der  Art, 
wie  Fig.  1 Tab.  XI.,  erscheint;  die  runden  oder  etwas  ovalen  Ringe  sind 
nur  von  einem  dunklen  Büschel  durchsclinitten , der  Beine  Lage  ändert, 
wenn  man  die  Krystallplatte  in  ihrer  Ebene  umdreht;  jedoch  ist  die  Rich- 
tung, nach  welcher  sich  der  schwarze  Büschel  dreht,  der  Richtung  entge- 
gengesetzt, in  welcher  die  Krystallplatte  gedreht  wird.  Wenn  der  schwarze 
Büschel  mit  der  Richtung  der  Schwinguugsebene  der  einen  Turmalinplatte 
zusammenfällt,  so  liegt  die  andere  Axe  auf  der  Verlängerung  des  schwar- 
zen Büschels,  oder,  genauer  gesagt,  die  durch  den  schwarzen  Büschel  senk- 
recht zur  Oberfläche  der  Platte  gedachte  Ebene  ist  alsdann  die  Ebene  der 
beiden  optischen  Axen. 

Unter  den  Krystallen,  von  welchen  man  vorzugsweise  leicht  Platten 
erhalten  kann,  welche  senkrecht  zu  der  einen  Axe  sind,  muss  besonders  der 
Zucker  und  das  saure  chromsaure  Kali  genannt  werden.  Wir  haben 
bereits  oben  Seite  335  gesehen,  dass  die  eine  Axe  des  Zuckers  nahezu  senk- 
recht auf  der  Spaltungsfläche  ist;  in  einer  durch  Spultungsflächeu  begräuz- 
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ten  Zuckerplatte  ist  demnach  dos  eine  Iliugsystem  leicht  zu  beobachten.  — 
Das  saure  chroinsaure  Kali  ist  nach  mehreren  Richtungen  spaltbar,  doch 
nach  einer  vorzugsweise  leicht  , und  senkrecht  auf  dieser  Spaltungstläche 
liegt  auch  hier  eine  optische  Axe. 


Messung  der  Axen Winkel.  Um  den  Winkel  zu  messen  , wel- 
chen die  beiden  optischen  Axen  eines  Krystalls  mit  einander  machen,  kann 
man  den  Apparat  Fig.  9-18  anwenden.  Der  Polarisatiousspiegel  a reflrc- 


Fig.  948. 


(irt  die  möglichst  vollständig  polarisirten  Strahlen  in  horizontaler  Rich- 
tung. Als  Zerleger  dient  eine  Turmalinplatte  t.  Die  Krystnllplatte  k ist 
in  eine  Zange  gefasst,  welche  um  eine  horizontale  Axe  drehbar  ist.  Die 
(irösso  dieser  Drehung  knnn  man  nn  einem  getheilten  Kreise  n ti  ablesen. 
Um  das  Ringsystem  sichtbar  zu  machen,  wird  ein  nach  den  bereits  oben 
besprochenen  Grundsätzen  zusammengcBtelltes  I.insensystem  angewandt. 
Nahe  heim  Brennpunkt  der  Linse  d ist  ein  Fadenkreuz  f angebracht. 

Die  Krystallplatte  wird  nun  so  eingesetzt,  dass  die  Ebene  der  beiden 
Axen  mit  der  Verticalebene  zusammenfällt,  in  welcher  die  Platte  drehbar 
ist  (für  unsere  Figur  die  Ebene  des  Papiers),  und  die  Zange  so  gedreht, 
dass  der  Mittelpunkt  des  einen  Kingsystems  mit  dem  Mittelpunkt  deB  Fa- 
denkreuzes zusammenfällt.  Nachdem  man  nun  den  Nonius  abgelesen  hat. 
wird  in  gleicher  Weise  die  andere  Axe  eingestellt  und  abermals  abgelesen. 
Aus  dem  so  ermittelten  Drehungswinkel  lässt  sich  dann  der  Winkel  der 
optischen  Axen  auf  folgende  Weise  berechnen: 
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Es  stelle  in  Fig.  949  AD  eine  zweiaxige  senkrecht  auf  die  Mittel- 
linie geschliffene  Kryetallplatte,  o das  darüber  befindliche  Auge,  od  und  oc 


Fig.  949. 
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die  Richtungen  vor,  nach  welchen  man  die 
Mittelpunkte  der  beiden  Ringsysteme  sieht, 
so  ist  klar,  das's  die  von  c und  d nach 
dem  Auge  gelangenden  Strahlen  nicht  in 
derselben  Richtung,  sondern  nach  den 
Richtungen  cf  und  dg  den  Krystall  durch- 
laufen haben;  es  ist  also  der  mit  Hülfe  des 
Apparates  Fig.  948  gemessene  Winkel  cod 
nicht  der  Winkel  der  optischen  Axen,  son- 
dern der  Winkel  end,  welchen  die  Rich- 
tungen  fc  und  dg  mit  einander  machen; 
wenn  aber  der  Winkel  cod  und  der  mitt- 
lere Ilrechungsexponent  der  Krystallplatte 
bekannt  ist,  so  kann  man  den  Winkel  Clid 
berechnen. 


Ungleiche  Lage  der  optischen  Axen  für  verschieden-  3.»1 

farbige  Strahlen.  In  manchen  Krystallen  zeigt  das  Ringsystem  sowohl, 
wie  auch  die  dunklen  Büschel  eine  auffallende  Abweichung  von  der  norma- 
len Gestalt  und  Färbung,  wie  man  dies  namentlich  an  Platten  von  Weiss- 
bleierz (kohlensaures  Bleioxyd),  Seiguettesalz  (weinsteinsanres  Kali- 
natron), Titanit  und  vielen  anderen  beobachtet.  Als  besonders  charakte- 
ristisches Beispiel  dieser  Erscheinung  mag  das  Riugsystem  des  Titanits 
dienen.  Fig.  5 Tab.  IX  stellt  das  Ringsystem  einer  senkrecht  zur  Mittellinie 
geschnittenen  Titanitplattc  dar,  wie  es  in  Nörremberg’s  mikroskopischem 
Polarisationsapparat  (Fig.  940  S.  858)  erscheint,  wenn  die  Ebene  der  opti- 
schen Axen  mit  der  Schwingungsebene  des  Zerlegungsspiegels  oder  mit 
der  darauf  rechtwinkligen  Schwingungscbene  des  Zerlegers  zusammenfüllt ; 
während  Fig.  ti  Tab.  IX  das  Ringsystem  derselben  Platte  für  den  Fall  dar- 
stellt, dass  die  Ebene  der  optischen  Axen  den  Winkel  halbirt  , welchen  die 
Schwinguugsebene  des  Zerlegers  mit  der  des  Polarisationsspiegels  macht. 

Zunächst  frillt  in  die  Augen,  dass  die  dunklen  hyperbolischen  Büschel, 
auf  der  einen  Seite  stark  rotli,  auf  der  anderen  Seite  dagegen  blau  gefärbt 
erscheinen,  während  geschlossene  Curven,  welche  bei  normalen  Ringsyste- 
men die  Pole  der  Lemniscaten  zunächst  umgehen,  theils  ganz  verschwinden, 
theils  auf  eigenthümlich  gekrümmte  Strichlein  reducirt  sind.  Alle  diese  Un- 
regelmässigkeiten verschwinden,  sobald  man  statt  des  weissen  Lichtes  ein- 
farbiges anwendet,  wenn  man  etwa  noch  einer  durch  Kochsalz  gefärbten 
Weingeistflamme  hinsieht;  unter  diesen  Umständen  sieht  man  in  der  Thal 
jeden  Pol  des  Curvensystems  zunächst  von  fast  kreisförmigen  Ringen  um- 
geben; da  also  für  jede  einzelne  Farbe  die  Ringe  vollkommen  regelmässig 
sind,  so  kann  die  im  weissen  Lichte  beobachtete  Unregelmässigkeit  nur  daher 
rühren,  dass  die  Mittelpunkte  der  verschiedenfarbigen  Ringe  nicht  zusammen- 
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fallen,  wie  dies  auch  Herschel  nachgewiesen  hat,  ln  der  That  sieht  man 
zwei  gesonderte  Ringsysteme,  deren  Mittelpunkte  nicht  zusammenfallen, 
wenn  man  die  Ringe  durch  ein  farbiges  Glas  betrachtet  , welches  nur  zwei 
Farben,  etwa  nur  blaues  und  rothes  Licht,  durchlässt,  wie  dies  z.  B.  bei 
dem  blauen  Kobaltglase  der  Fall  ist. 

Es  seien  r und  r'  in  Fig.  950  und  Fig.  951  die  Pole  der  Lemniscaten 
einer  Titanitplatto  für  rotheB,  b und  b'  die  für  blaues  Licht,  so  wird 
für  die  der  Fig.  5 auf  Tab.  IX.  entsprechende  Lage  der  Platte  der  dunkle 
Büschel  für  rotheB  Licht  an  die  in  Fig.  950  vertical  gestreiften,  der 


Fig.  950. 


Fig.  951. 


dunkle  Büschel  für  blaues  Licht  wird  an  die  horizontal  sclirafhrten  Stellen 
fallen;  wo  also  in  Fig.  950  eine  horizontale  Schraffirung  sich  befindet, 
wird  eine  rothe,  wo  bloss  verticale  sich  befindet,  wird  eine  blaue  Fär- 
bung vorherrschen  müssen,  und  so  erklärt  sich  die  Farben vertheilung  der 
Fig.  5 Tab.  IX  einfach  mit  Hülfe  der  Constructionsfigur  950. 

Ebenso  erklärt  sich  die  Färbung  der  hyperbolischen  Büschel  in 
Fig.  6 Tah.  IX.  mit  Hülfe  der  Constructionsfigur  951. 

Die  auffallenden  Störungen  und  das  theilweise  Verschwinden  der 
concentrischen  Ringe,  welche  bei  homogenem  Lichte  die  Pole  der  Lemnis- 
caten umgeben , erklärt  sich  gleichfalls  dadurch,  dass  eben  die  Mittelpunkte 
dieser  Ringe  für  verschiedenfarbige  Strahlen  nicht  zusammenfallen. 

Daraus,  dass  die  Pole  der  Lemniscaten  nicht  dieselben  sind  für  ver- 
schiedenfarbige Strahlen,  geht  hervor,  dass  die  optischen  Axen  für 
verschiedenfarbige  Strahlen  nicht  die  gleiche  Lage  haben,  dass 
also  die  optischen  Axen  für  die  blauen  Strahlen  nicht  mit  den  optischen 
Axen  der  rothen  Strahlen  zusammenfallen.  Im  Seignettesalz  ist  diese  Ver- 
schiedenheit der  Lage  der  verschiedenfarbigen  Strahlen  sehr  bedeutend;  der 
Winkel  der  optischen  Axen  für  die  rothen  Strahlen  ist  76°,  für  die  vio- 
letten aber  56°. 

Beim  essigsauren  Bleioxyd  (Bleizucker)  ist  die  ungleiche  Lage  der 
verschiedenfarbigen  Strahlen  ebenso  auffallend  wie  beim  Seignettesalz; 
der  Bleizucker  krystalÜBirt  gewöhnlich  in  Form  von  länglichen  Tafeln, 
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and  die  eine  optische  Axe  ist  fast  senkrecht  zu  der  Oberfläche  derselben; 
man  braucht  also  eine  solche  Platte  nur  in  die  Turmaliuzange  zu  legen, 
um  bei  einiger  Neigung  gegen  die  einfallenden  Strahlen  eine  ähnliche 
Erscheinung  zu  sehen,  wie  beim  Seignettesalz. 

Bei  einigen  Krystallen,  z.  B.  beim  Salpeter,  ist  der  Winkel  der  ro- 
then  Axen  kleiner  als  der  der  blauen;  bei  anderen,  z.  B.  beim  kohlensau- 
ren Bleioxyd  und  beim  Titanit,  ist  umgekehrt  der  Winkel  der  rolhen 
Axen  grösser;  bei  den  ersteren  liegen  also  die  optischen  Axen  ungefähr 
so,  wie  es  Fig.  952,  bei  den  anderen  so,  wie  es  Fig.  953  dargestellt  ist. 

Je  grösser  die  Entfernung  der  Mittelpunkte  der  blauen  und  rothen 
Ringe  im  Vergleiche  zu  dem  Durchmesser  dieser  Ringe  ist,  desto  auffal- 
lender wird  die  Abweichung  der  Figur  von  der  normalen  Gestalt;  sie  ist 

deshalb  in  dicken  Krystallplatten  weit 
auffallender  als  in  dünnen.  Man  kann 
dies  recht  deutlich  sehen,  wenn  man 
die  Ringsysteme  in  Salpeterplntten 
von  verschiedener  Dicke  aufmerksam 
betrachtet.  Je  dicker  die  Platten  wer- 
den, desto  kleiner  und  zahlreicher  wer- 
den die  Ringe,  und  desto  mehr  nä- 
hert sich  das  Ansehen  eines  jeden  Ring- 
systems dem  Habitus  Fig.  5 Tab.  IX. 

Bei  allen  bis  jetzt  in  diesem  Pa- 
ragraphen besprochenen  Krystallen  lie- 
gen die  optischen  Axen  der  verschie- 
denfarbigen Strahlen  sämmtlich  in 
einer  Ebene,  und  die  Mittellinie  hat 
für  alle  Farben  dieselbe  Lage.  Des- 
halb wird  auch  das  ganze  Curven- 
system  durch  die  dunklen  Büschel  in  jeder  Beziehung  symmetrisch  ge- 
theilt,  Fig.  3 und  Fig.  5 Tab.  IX.,  wenn  man  die  KryBtallplatte  so  zwischen 
die  gekreuzten  Turmaline  legt,  dass  die  Ebene  die  optischen  Axen  mit 
der  Schwingungsebene  der  einen  Turmalinplatte  zusammenfällt. 

Eine  solche  symmetrische  Vertheilung  der  optischen  Axen  der  ver- 
schiedenfarbigen Strahlen  findet  bei  den  Krystallen  des  rhombischen 
Systems  ohne  Ausnahme  statt,  während  eine  solche  Symmetrie  bei  den 
Krystallen  der  beiden  schiefwinkligen  Krystallsysteme  in  der  Regel  nicht 
beobachtet  wird. 

Bei  denjenigen  Krystallen  des  monoklinischen  Systems,  bei  welchen 
die  Ebene  der  optischen  Axen  in  die  symmetrische  Ebene  fällt,  wie  beim 
Zucker,  beim  Gyps,  beim  schwefelsauren  Kobaltoxydul-Ammoniak,  beim 
ameisensauren  Kupferoxyd  u.  s.  w.  (Seite  836),  liegen  zwar  noch  die  op- 
tischen Axen  für  alle  Farben  in  einer  Ebene,  dagegen  fallen  die  Mittellinien 
für  die  verschiedenen  Farben  nicht  immer  zusammen,  was  zur  Folge  hat, 
dass  das  eine  Ringsystem  oft  ein  ganz  anderes  Ansehen  hat  als  das  an- 
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dere;  dies  ist  namentlich  der  Fall  beim  Gyps  und  beim  ameisensauren 
Kupferoxyd.  In  einer  durch  Spaltung  erhaltenen  Platte  dieses  Salzes 
sieht  man  bei  geringer  Neigung  ein  fast  ganz  rundes  Ringsystem,  bei 
grösserer  Neigung  ein  sehr  in  die  Länge  gezogenes.  Für  das  eine  liegen 
also  die  optischen  Axen  der  rotlien  und  blauen  Strahlen  sehr  nahe  zu- 
sammen, für  das  andere  liegen  sie  weit  aus  einander.  Fig.  954  stellt  die 
ungefähre  gegenseitige  Lage  der  optischen  Axen  im  ameisensauren  Kupfer- 
oxyd dar. 

Wenn  die  optische  Mittellinie  mit  der  symmetrischen  Axe  des  mono- 
klinischen  Systems  zusammenfällt,  wie  beim  Borax,  so  ist  zwar  die  Mittel- 
linie für  alle  farbigen  Strahlen  dieselbe,  aber  die  Ebene  der  optischen 
Axen  hat  für  verschiedenfarbige  Strahlen  eine  andere  Lage. 

Man  erkennt  dies  daran,  dass  die  Ringfigur  durch  den  schwarzen 
Büschel  nicht  symmetrisch  getheilt  wird,  wenn  der  Büschel  mit  der  Schwin- 
gungsebene der  einen  Turmalinplatte  zusammenfallt.  Beim  Borax  werden 
die  Ringe  durch  den  Büschel  symmetrisch  getheilt,  wenn  dieser  einen 
schon  ziemlich  bedeutenden  Winkel  mit  der  Schwingungsebene  ab,  Fig.  2 
Tab.  XI.,  der  einen  Turmaliuplatte  macht.  Wenn  man  die  Boraxplatte 
Fig  954  Fig.  955.  80  zwischen  die  Turmaline  gelegt  hat, 

dass  sie  die  Erscheinung  wie  Fig.  2 
Tab.  XI.  zeigt,  so  findet  sich  das  an- 
dere Ringsystem  nicht  in  der  Ver- 
längerung des  schwarzen  Büschels, 
also  nicht  in  der  Verlängerung  der 
Linie,  welche  die  Mittelpunkte  der 
rothen  und  blauen  Ringe  verbindet, 
sondern  in  der  Richtung  ab.  Die 
Mittelpunkte  der  Fnrbenringe  der 
beiden  Ringsysteme  sind  also  im 
Borax  ungefähr  so  vertheilt,  wie  es 
in  Fig.  955  angedeutet  ist;  r,  g und 
b sind  die  Mittelpunkte  der  blauen, 
grünen  und  rothen  Ringe  im  einen, 
r',  g\  b'  die  entsprechenden  Mittel- 
punkte im  anderen  Ringsysteme;  r r' 
ist  also  die  Ebene  der  rothen,  gg'  dio  Ebene  der  grünen,  b 1/  die  Ebene 
der  blnuen  optischen  Axen.  M ist  die  zum  Punkt  verkürzte  Mittellinie. 

Hyperbolische  Curven  in  Krystallplatten,  die  parallel 
mit  der  Axe  geschliffen  sind.  Wenn  man  eine  parallel  mit  der 
Axe  geschliffene  Platte  von  ßergkrystall,  welche  2 bis  4 Linien  dick  ist, 
oder  eine  eben  so  dicke  Gypsplatte  in  den  Polarisationsnpparat  legt,  so 
erscheint  sic  nicht  farbig  wie  ein  dünnes  Blättchen,  sondern,  wenn  man 
sie  in  ihrer  Ebene  umdreht,  wird  Bic  nur  abwechselnd  hell  und  dunkel. 
Dass  eine  solche  dicke  Platte  im  weissen  Lichte  nicht  mehr  farbig  erscheint, 
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rührt  nur  daher,  dass  eben  alle  Farben  höherer  Ordnung,  wie  dies  bereits 
in  §.  316  gezeigt  wurde,  vom  Weiss  nicht  mehr  zu  unterscheiden  sind. 
Legt  man  aber  eine  solche  Krystallplatte  in  entsprechender  Lage  in  die 
Turmalinzange,  so  erblickt  man,  nach  einer  homogenen  Lichtquelle  hin- 
sehend, ein  System  von  abwechselnd  hellen  und  dunklen  hyperbolischen 
Streifen,  wie  sie  Fig.  4 und  5 Tab.  X.  dargestellt  sind. 

Als  homogene  Lichtquelle  wendet  man  am  bequemsten  eine  durch 
Kochsalz  gelb  gefärbte  Weingeistlampe  an. 

Dass  überhaupt  hier  abwechselnd  helle  und  dunkle  Curven  entste- 
hen, rührt  daher,  dass  von  den  beiden  Strahlen,  welche  au  irgend  einer 
Stelle  der  Oberfläche  der  Platte;  nach  dem  Auge  austreten,  der  eine  bald 
mehr,  bald  weniger  vorausgeeilt  ist,  je  nachdem  dio  Strahlen  den  Krystall 
in  einer  anderen  Richtung  durchlaufen  haben;  die  Form  der  hyperboli- 
schen Curven  lässt  sich  aus  der  Fresnel’schon  Theorie  der  doppelten 
Brechung  vollständig  ableiten,  wie  ich  dies  in  einer  Abhandlung  im  33. 
und  35.  Bande  von  Poggendo rff's  Annalen  nachgowiesen  habe;  hier 
würde  uns  eine  solche  Ableitung  zu  weit  führen. 

Je  dünner  die  Platte  wird,  desto  weiter  rücken  die  Curven  aus  ein- 
ander, und  wenn  die  Platte  hinlänglich  dünn  geworden  ist,  um  im  weissen 
Lichte  farbig  zu  erscheinen,  sind  die  Curven  gewissermaassen  so  gross 
geworden,  dass  man  sie  nicht  mehr  übersehen  kann;  man  sieht  alsdann 
nur  den  gleichförmig  gefärbten  centralen  Theil  der  Figur. 

Auch  eine  parallel  mit  der  Axe  geschliffene  Kalkspathplatte  zeigt 
diese  Curven,  nur  sind  sie  ungleich  enger  als  bei  einer  gleich  dicken 
Bergkrystallplatte.  Die  Bearbeitung  einer  solchen  Kalkspathplatte  erfor- 
dert aber  die  grösste  Sorgfalt;  denn  wenn  die  gegenüberliegenden  Ober- 
flächen nicht  genau  parallel  sind,  so  treten  die  Strahlen,  durch  deren  In- 
terferenz die  Curven  entstehen  sollen,  wegen  der  starken  doppelten  Bre- 
chung des  Kalkspaths  nicht  mehr  nach  derselben  Richtung  aus. 

Eine  Quarzplatte,  deren  Oberfläche  einen  Winkel  von  45°  mit  der 
optischen  Axe  macht,  zeigt  bei  Anwendung  von  homogenem  Lichte  zwi- 
schen den  Turmalinplatten  fast  ganz  gerade,  abwechselnd  helle  und  dunkle 
Streifen;  dieselben  Streifen,  aber  sehr  fein,  Bieht  man  in  einem  möglichst 
dünnen,  von  einem  Rhomboeder  abgespalteten  Kalkspathblattchen.  Diese 
Streifen  sind  gewissermaassen  die  geradlinige  Fortsetzung  der  hyperbo- 
lischen Curven,  welche  mau  in  Platten  sieht,  die  parallel  mit  der  Axe  ge- 
schliffen sind. 

Im  Allgemeinen  wird  man  in  jeder  doppeltbrechenden  Krystallplatte, 
welche  mit  parallelen  Wänden  begränzt  ist,  bei  Anwendung  von  homoge- 
nem Lichte  (farbige  Gläser  sind  nicht  homogen  genug)  Curven  erblicken, 
von  denen  im  weissen  Lichte  oft  nicht  die  Spur  zu  sehen  war. 

Wenn  man  zwei  Quarzplatten  oder  zwei  Gypsplatten  von  gleicher 
Dicke,  welche  im  homogenen  Lichte  die  hyperbolischen  Curven  zeigen, 
gekreuzt  zwischen  die  gekreuzten  Turmaline  bringt,  so  sieht  man  die 
Curven  Fig.  5 Tab.  X.  schon  im  weissen  Tageslichte;  sie  erscheinen  nun 
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farbig,  und  ihre  Farben  folgen  fast  ganz  den  Farben  der  Newton’schen 
Scala,  sie  beginnen  in  der  Mitte  mit  Schwarz,  was  begreiflich  ist,  da  ja 
hier  die  Färbung  von  der  Differonz  der  in  der  einen  und  der  anderen 
Platte  durchlaufenen  Wege  abhängt. 

Zwei  gleich  dicke  Quarzplatten,  welche  in  einem  Winkel  von  45° 
gegen  die  Axe  geschnitten  sind,  zeigen,  wenn  sie  gekreuzt  sind,  im  Tur- 
malinapparat ebenfalls  farbige  Streifen,  die  von  dem  mittleren  an,  welcher 
schwarz  erscheint,  nach  beiden  Seiten  hin  in  der  Ordnung  der  Newton’- 
schen Scala  auf  einander  folgen. 

Savart  hat  zwei  solche  gekreuzte  Quarzplatten  mit  einer  Turmalin- 
platte  vereinigt  und  nennt  diesen  Apparat  ein  Polariskop;  denn  wenn 
man  durch  die  Turmalinplatte  und  die  beiden  Qnarzplatten  nach  irgend 
einer  Stelle  hinsieht,  von  welcher  polarisirtes  Licht  kommt,  so  werden 
alsbald  die  Farbenstreifen  sichtbar  werden,  und  zwar  um  so  brillanter,  je 
vollständiger  die  einfallenden  Strahlen  polarisirt  sind;  sieht  man  durch 
diesen  Apparat  nach  dem  heiteren  Himmel,  nach  einem  Schieferdache, 
nach  der  Wand  eines  Hauses,  so  wird  man  die  Streifen  bald  mehr,  bald 
weniger  dentlich  erscheinen  sehen,  kurz,  man  kann  mit  diesem  Apparate 
die  geringsten  Spuren  von  Polarisation  der  einfallenden  Strahlen  erken- 
nen; doch  sieht  man  leicht  ein,  dass  man  dasselbe  weit  einfacher  erreicht, 
wenn  man  ohne  Weiteres  durch  eine  Turmalinplatte  und  eine  senkrecht 
auf  die  Axe  geschliffene  Krystallplatte  nach  der  zu  untersuchenden  Stelle 
hinsieht. 

353  Farbenerscheinungen  in  Quarzplatten,  welche  senk- 
recht ZUr  Axe  geschnitten  sind.  Ganz  eigentümliche,  von  der 
bisher  betrachteten  chromatischen  Polarisation  wesentlich  abweichende 
Farbenerscheinungen  beobachtet  man  in  Platten  von  Bergkrystall, 
welche  senkrecht  zur  Axe  geschnitten  sind. 

Folgendes  ist  die  von  Arago  entdeckte  Erscheinung: 

Legt  man  auf  das  Tischlein  des  Polarisationsapparates  eine  Quarz- 
platte, welche  senkrecht  zur  Axe  geschnitten  ist,  so  erscheint  sie  durch 
den  Zerleger  betrachtet  lebhaft  gefärbt,  und  zwar  ändert  sich  die  Farbe, 
wenn  der  Zerleger  (am  besten  ein  Nicol'sches  Prisma)  um  seine  Axe  ge- 
dreht wird.  In  keiner  Stellung  des  Zerlegungsnicols  erscheint  die  Kry- 
stallplatte ganz  farblos  hell  oder  farblos  dunkel. 

Die  Farbenveränderungen,  welche  man  beobachtet,  wenn  der  Analy- 
seur  gedreht  wird,  folgen  in  einer  bestimmten  Ordnung  auf  einander, 
nämlich  in  derjenigen  der  prismatischen  Farben.  Es  giebt  Bergkrystall- 
platten,  bei  welchen  man  den  Zerlegungsspiegel  nach  der  rechten  Seite 
hin,  also  in  der  Richtung  wie  den  Zeiger  einer  Uhr  drehen  muss,  damit 
Roth  in  Gelb,  Gelb  in  Grün,  Grün  in  Blau  und  Blau  in  Violett  übergeht; 
bei  anderen  Bergkrystallen  aber  muss  man  den  Zerlegungsspiegel  in  der 
entgegengesetzten  Richtung  drehen,  damit  die  Farben  in  derselben  Ord- 
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nung  aut  einander  folgen.  Man  unterscheidet  deshalb  rechts  und  links 
drehende  ßergkrystallplatten. 

Um  den  Zusammenhang  dieser  brillanten  Farbenerscheinungen  zu 
übersehen,  müssen  wir  statt  des  weissen  Lichtes  einfarbiges  anwenden. 
Am  einfachsten  erreicht  man  diesen  Zweck,  wenn  man  durch  ein  gefärb- 
tes Glas  von  möglichst  homogener  Farbe  nach  dem  Zerlegungsspiegel 
sieht.  Die  Erscheinung,  welche  man  alsdann  beobachtet,  ist  wieder  ganz 
so  einfach,  wie  vor  dem  Einlegen  der  Krystallplatte.  Nehmen  wir  an, 
man  schaue  durch  eine  rothe  Glasplatte,  so  wird  man  wieder  für  zwei  um 
180°  von  einander  entfernter  Azimuthe  des  Zerlegers  das  Gesichtsfeld 
ganz  dunkel  sehen,  für  zwei  andere  um  90°  von  diesen  entfernte  Azimuthe 
aber  ein  Maximum  von  rothem  Lichte.  Die  Azimuthe  dieser  Mnxima  und 
Minima  sind  aber  nicht  mehr  0°,  90°,  180°  und  270°,  wie  vor  dem  Ein- 
schieben der  Quarzplatte,  sondern  andere,  deren  Lage  von  der  Dicke  der 
angewandten  Platte  abh&ngt. 

Wenn  die  eingelegte  Platte  rechts  drehend  und  1"""  dick  ist,  so  fin- 
det mnn  das  Maximum  des  rothen  Lichtes  bei  19°  und  199°;  das  Ge- 
Fig.  956.  sichtsfeld  erscheint  aber  dunkel  bei 

109°  und  289°.  Fig.  956  stellt  die 
Verfinderungen  der  Lichtintensität 
graphisch  dar,  welche  man  beobach- 
tet, wenn  der  Zerleger  ringsherum 
gedreht  wird.  Diese  Figur  unter- 
scheidet sich  von  Fig.  857  Seite  798 
nur  dadurch,  dass  die  ganze  Inten- 
sitfitscurve  um  19°  nach  der  rechten 
Seite  hin  gedreht  ist.  Durch  die  ein- 
gelegte Krystallplatte  ist  also  die 
Schwingungsebene  der  von  unten  kom- 
menden Strahlen  um  19°  nach  der 
Rechten  gedreht  worden. 

Für  alle  anderen  Farben  des  Spec- 
trums  ist  die  Drehung  der  Polari- 
sationsebene nach  der  rechten  Seite  hin  durch  dieselbe  lmnl  dicke  Quarz- 
platte noch  grösser.  Hätte  man  z.  II.  das  vom  Zerleger  ins  Auge  ge- 
langende Licht  durch  ein  grünes  Glas  untersucht,  so  würde  man  die  Ma- 
xima  der  Intensität  bei  28°  und  bei  208°,  die  Minima  aber  bei  118°  und 
298°  gefunden  haben.  Die  Maxima  und  Minima  der  violetten  Strahlen 
sind  noch  um  13°  weiter  nach  der  Rechten  gedreht  als  die  grünen.  In 
Fig.  956  ist  die  Intensitätscurve  für  das  violette  Licht  angedeutet. 

Die  folgende  Tabelle  giebt  nach  Biot’s  Messungen  genau  den  Dre- 
hungsbogen der  verschiedenen  einfachen  Strahlen  für  eine  senkrecht  auf 
die  Axe  geschnittene,  1“”  dicke  ßergkrystallplatte. 
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Benennung  des  einfachen  Drehungsbogen  in 


Strahles. 

Aeusserstes  Roth 

Graden. 
. . . 17,5® 

Gränee 

des  Roth  und  des  Orange 

. . . 20,5® 

n 

„ Orange  und  Gelb 

. . . 22,3® 

rt 

„ Gelb  und  Grün  . . 

. . . 25,7® 

n 

r Grün  und  Blau  . . 

. . . 30,0® 

n 

. Blau  und  Indigo  . 

. . . 34,6® 

n 

„ Indigo  und  Violett  . 

. . . 37,7« 

n 

„ äussersten  Violett 

. . . 44,1« 

Daraus  ergeben  sich  die  Drehungsbogen 

für  die  mittlereu  Strahlen 

jeder  Farbe,  wie  folgt: 

Roth  . . . 19®  Blau  ...  32» 

Orange  . . 21®  Indigo  . . 36° 

Gelb  ...  24®  Violett  . . 41» 

Grün  ...  28» 

Die  hier  angegebenen  Zahlen  beziehen  sich  nur  auf  eine  Quarzplntte 
von  der  angegebenen  Dicke.  Die  Drehung  aber  wächst  in  dem- 
selben Verhältnisse  wie  dieDicke  derl’latte.  In  einer  2"”  dicken 
Quarzplatte  beträgt  also  die  Drehung  für  rotho  Strahlen  38°,  für  vio- 
lette 82°. 

Wenn  man  nun  aber  das  Bild  der  Quarzplatte  im  Zerlegungsspiegel 
ohne  Anwendung  eines  farbigen  Glases  betrachtet,  so  begreift  man  nach 
dem  Vorhergehenden  sehr  wohl,  dass  es  in  allen  Lagen  des  Zerlegers 
gefärbt  erscheinen  muss,  und  zwar  sind  die  nun  beobachteten  Farben 
nicht  mehr  reine  prismatische,  sondern  Mischfarben,  deren  Ton  davon  ab- 
hängt, welche  der  prismatischen  Farben  für  irgend  eine  Stellung  des  Zer- 
legers mit  grösserer  und  geringerer  Intensität  erscheinen.  Ganz  dunkel 
kann  das  Gesichtsfeld  nicht  mehr  werden,  denn  wenn  auch  eine  Farbe 
im  Minimum  ihrer  Intensität  ist,  so  sind  es  doch  die  anderen  nicht. 
Ebenso  wenig  erscheint  die  Platte  an  irgend  einer  Stelle  ganz  farblos 
und  hell. 

Die  angegebenen  Data  reichen  vollkommen  hin,  um  die  Farbenerschei- 
nungen Bchon  im  Voraus  zu  bestimmen,  welche  man  au  einer  Quarzplatte 
von  gegebener  Dicke  beobachten  wird.  Wir  wollen  eine  solche  Bestim- 
mung beispielsweise  für  eine  3,75”m  dicke  Platte  nusführen.  Der  Dre- 
hungsbogen für  die  einzelnen  farbigen  Strahlen  ist  leicht  zu  berechnen, 
die  oben  angegebenen  Zahlen  sind  nur  mit  3,75  zu  multipliciren,  und  so 
ergeben  sich  die  folgenden  Werthe  der  Drehungsbogen: 

Roth 71 

Gelb 90 

Violett 154 

Die  I ntensitätscurven  der  einzelnen  Farben  lassen  sich  auf  dieselbe 
Weise  construiren  wie  in  Fig.  956.  Der  leichteren  Uebersicht  wegen 
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wollen  wir  uns  aber  die  Kreisperipherie  in  eine  gerade  Linie  entwickelt 
denken.  In  Fig.  957  stellt  die  gerade  Linie  RR'  die  entwickelte  Peri- 
pherie dar,  und  die  Länge  der  auf  jedem  Punkte  von  RR'  zu  errichten- 
den Perpendikel  bis  zur  krummen  Linie  stellt  die  Intensität  des  rothen 

Fig.  957. 


190  270  Ob  90  180 


Lichtes  dar,  wie  man  sie  durch  den  Zerleger  beobachtet,  wenn  eine 
3,75"""  dicke  recht^drehende  Quarzplatte  eingelegt  ist.  Diese  Intensität 
ist  ein  Maximum  für  die  Azimuthe  71°  und  251°,  sie  ist  Null  für  1C1° 
und  341°. 

Auf  der  geraden  Linie  G G',  welche  ebenfalls  die  entwickelte  Peri- 
pherie darstellt,  ist  die  Intensitätscurve  für  die  gelben  Strahlen  construirt, 
welche  der  für  die  rothen  ganz  gleich  ist,  mit  dem  einzigen  Unterschiede 
jedoch,  dass  die  Lage  der  Maxima  und  Minima  verschoben  ist.  • Ebenso 
ist  auf  der  Linie  V V die  Intensitätscurve  für  violette  Strahlen  construirt, 
und  zwar  ist  die  Lage  der  Maxima  und  Minima  durch  die  soeben  berech- 
nete Grosse  der  Drehungsbogen  bestimmt.  So  ist  z.  B.  für  Violett  ein 
Minimum  bei  04°,  das  andere  bei  244°. 

Betrachtet  man  diese  drei  Intensitätscurven  zusammen,  so  kann  man 
sich  daraus  ein  Urtheil  über  die  zu  beobachtenden  Farbenerscheinungen 
bilden.  Bei  0°,  wenn  also  die  Schwingungsebenc  des  Zerlegers  parallel 
ist  mit  der  des  Polarisatiunsspiegels,  ist  Violett  dem  Maximum  nahe,  Roth 
etwas  schwächer  und  Gelb  ganz  Null.  Wenn  man  nach  der  Rechten  dreht, 
so  nimmt  der  Einfluss,  den  Roth  und  Gelb  au3üben,  zu,  während  Blau  ab- 
nimmt. Bald,  bei  71°,  erreicht  Roth  sein  Maximum  und  Violett  ist  hier 
sehr  nahe  dem  Minimum.  Ist  die  Schwingungsebene  des  ZerlegerB  mit  der 
des  Polarisationsspiegels  parallel,  so  zeigt  sich  also  eine  purpurne  Färbung, 
in  welcher  das  Gelb  vollständig  fehlt.  Dreht  man  den  Zerleger  nach  der 
Rechten,  so  geht  die  Färbung  alsbald  in  Roth  und  dann  in  Gelb  über,  welches 
bei  einer  Drehung  von  90°  sein  Maximum  erreicht  haben  wird.  Bei  fernerer 
Drehung  nehmen  Roth  und  Gelb  ab,  während  Blau  und  Violett  zunehmen, 
die  Färbung  der  Platte  geht  also  vom  Gelb  dnreh  Grün  in  Blau  und 
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Violett  über.  Von  180°  an  wiederholt  sich  dieselbe  Reihe  von  Erschei- 
nungen. 

Fig.  958  stellt  die  Intensitätscurven  der  drei  Farben  Roth,  Gelb 
und  Violett  für  eine  gleichfalls  3173lnm  dicke,  aber  links  drehende,  senk- 
recht zur  Axe  geschnittene  Quarzplatte  dar. 


Fig.  958. 

180  270  Ob  90  180 


Man  ersieht  leicht,  wenn  man  diese  Figur  mit  Fig.  957  vergleicht., 
dass  beide  Platten,  die  rechtsdrehende  und  die  liuksdrehende,  gleiche  Fär- 
bung zeigen  müssen,  wenn  die  Schwingungsebene  des  Zerlegers  zu  der 
des  Polarisatiousspiegels  parallel  oder  gekreuzt  ist.  Bei  jeder  anderen 
Lage  des  Zerlegers  erscheint  eine  rechtsdrehende  Platte  anders  gefärbt, 
als  eine  linksdrehende.  Wenn  z.  B.  der  Zerleger  aus  der  Lage  des  Paral- 
lelismus *mit  dem  Polarisationsspiegel  um  24°  nach  rechts  gedreht  wird, 
so  erscheint  die  3,73mm  dicke  rechtsdrehende  Quarzplatte  roth,  während 
die  gleich  dicke  linksdrehende  Platte  bei  derselben  I.age  des  Zerlegers 
blau  erscheint.  Es  ergiebt  sich  dies  auch  aus  den  Figuren  957  und  958, 
wenn  man  in  beiden  Figuren  von  0 die  Länge  aO  dem  Winkel  von  24° 
proportional  aufträgt  und  dann  das  Perpendikel  ab  zieht. 

Nicht  für  alle  Dicken  der  Bergkrystallplatten  ist  die  Färbung  gleich 
brillant;  bei  ganz  dünnen  und  bei  ganz  dicken  Plntten  sind  kaum  Spuren 
von  Färbung  wahrzunehmen.  Die  Ursache  davon  lässt  sich  leicht  ersehen. 

Man  nehme  eiue  Quarzplatte  von  1 /4mm  Dicke,  so  beträgt  der  Dre- 
hungsbogen für  rothe  Strahlen  ungefähr  5°,  für  violette  Strahlen  10°.  Die 
Drehungsbogen  für  alle  anderen  farbigen  Strahlen  fallen  also  zwischen 
5°  und  10°,  die  Maxiina  aller  Strahlen  liegen  daher  sehr  nahe  beisammen, 
und  wenn  die  rothen  Strahlen  im  Maximum  ihrer  Intensität  sind,  sind 
alle  anderen  ihrem  Maximum  60  nahe,  dass  das  Roth  nicht  merklich  vor- 
herrschen kann,  die  Platte  wird  also  fast  gunz  weiss  erscheinen.  Ebenso 
liegen  alle  Minima  selir  nahe  beisammen,  nämlich  zwischen  95°  und  100°; 
hier  also  wird  das  Gesichtsfeld  fast  dunkel  sein.  Es  ist  klar,  dass,  je 
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dünner  die  Platte  wird,  die  Erscheinung  sich  immer  mehr  derjenigen  nä- 
hert, welche  man  ohne  die  zwischengelegte  Platte  beobachtet. 

Auch  sehr  dicke  Platten  erscheinen,  wie  schon  bemerkt  wurde,  farb- 
los; jedoch  ist  die  an  ihnen  beobachtete  Erscheinung  wesentlich  von  der- 
jenigen sehr  dünner  Platten  verschieden.  Wie  wir  eben  gesehen  haben, 
erscheint  eine  ganz  dünne  Platte  im  Zerlegungsspiegel  fast  ganz  hell  und 
farblos,  wenn  er  bei  0°  steht ; wenn  der  Zerleger  gedreht  wird,  nimmt  die 
Helligkeit  ab  und  erreicht  etwas  über  90°  hinaus  ihr  Minimum;  bei  sehr 
dicken  Platten  beobachtet  man  aber  durchaus  keine  Veränderung  in  der 
Intensität  des  Lichtes,  wenn  der  obere  Spiegel  gedreht  wird ; in  allen 
Stellungen  dieses  Spiegels  erscheint  die  Platte  stets  gleich  hell,  aber  im- 
mer weniger  hell  als  eine  ganz  dünne  Platte,  wenn  der  Zerleger  bei  0° 
oder  180°  steht. 

Auch  dies  lässt  sich  leicht  erklären.  Mit  zunehmender  Dicke  der 
Platte  wächst  der  Drehungsbogen  für  jede  Farbe,  mithin  auch  die  Diffe- 
renz zwischen  dem  Drehungsbogen  je  zweier  Farben.  Nach  der  oben 
angeführten  Tabelle  ist  für  eine  Quarzplatte  von  lmm  Dicke  die  Differenz 
zwischen  dem  Drehungsbogen  der  äusserBten  violetten  und  der  äussersten 
rothen  Strahlen  44,1  — 17,5  = 26,6°.  Für  eine  2mal,  3mal  so  dicke 
Platte  ist  auch  die  Differenz  zwischen  dem  Drehungsbogen  der  äussersten 
rothen  und  violetten  Strahlen  2mal,  3mal  so  gross.  Mit  zunehmender 
Dicke  kann  aber  diese  Differenz  bis  auf  180°  wachsen  (es  ist  dies  der 
Fall,  wenn  die  Quarzplatte  6,76"""  dick  ist,  denn  6,7G  X 26,6  = 180); 
wenn  aber  der  Drehungsbogen  zweier  Farben  um  180°  verschieden  ist,  so 
fallen  die  Moxima  und  Minima  beider  Farben  vollkommen  zusammen;  bei 
einer  Quarzplatte,  welche  6,76mm  dick  ist,  nimmt  der  Einfluss,  welchen 
die  rothen  und  violetten  Strahlen  auf  die  Färbung  ausüben,  in  glei- 
chem Maasse  ab  und  zu,  wenn  man  den  Zerleger  dreht.  Der  Drehuugs- 
bogen  der  Strahlen,  welche  ungefähr  an  der  Gränze  zwischen  Blau  und 
Grün  liegen,  ist  das  Mittel  zwischen  dem  Drehungsbogen  der  rothen  und 
der  violetten  Strahlen;  in  einer  Platte  von  6,7 Gmra  Dicke  also  erscheinen 
die  blaugrünen  Strahlen  im  Maximum,  wenn  die  rothen  und  die  violetten 
im  Minimum  sind,  und  umgekehrt.  Für  eine  Quarzplatte,  deren  Dicke 
2 X 6)76,  also  13,52ram  beträgt,  ist  die  Differenz  der  Drehungsbogen  der 
rothen  und  blaugrünen  Strahlen  180°;  ebenso  gross  ist  aber  auch  die 
Differenz  der  Drehungsbogen  der  blaugriinen  und  violetten  Strahlen.  An 
einer  Bolchen  Platte  erscheint  also  Roth,  Blaugrün  und  Violett  gleichzeitig 
im  Maximum ; keine  dieser  drei  Farben  kann  also  entschieden  vorherr- 
schen. Bei  einer  Quarzplatte  von  27mn*  Dicke  ist  die  Differenz  der  Dre- 
hungsbogen der  äussersten  rothen  und  mittleren  gelben  Strahlen  180°. 
Ebenso  gross  ist  für  diese  Platte  die  Differenz  der  gelben  und  blaugrünen 
Strahlen,  der  blaugrünen  und  iudigofarbigen,  der  indigofarbigen  uud  vio- 
letten. Roth,  Gelb,  Blaugrün,  Indigo  und  Violett  wirken  also  bei  dieser 
Platte  ganz  gleichmässig  zur  Färbung  mit.  Wenn  diese  Farben  im  Maxi- 
mum sind,  so  geben  sie  zusammen  eine  Farbe,  die  nur  wenig  von  Weiss 
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unterschieden  ist;  sind  sie  aber  im  Minimum,  so  herrschen  Orange,  Grün, 
lilnu  und  die  Strahlen  zwischen  Indigo  und  Violett  vor,  und  auch  diese 
geben  zusammen  fast  Weiss;  schon  bei  dieser  Platte  kann  man  also  kaum 
eine  Veränderung  im  Teint  der  Platte  wahrnehmen,  wenn  man  den  obe- 
ren Spiegel  dreht,  uud  begreiflicher  Weise  nähert  sich  die  Farbe  der 
Platte  noch  mehr  dem  reinen  farblosen  Weiss,  wenn  die  Dicke  noch  mein' 
zunimmt. 

Die  Erscheinungen,  welche  man  an  einer  linksdrehenden  Quarzplatte 
beobachtet,  unterscheiden  sich  von  denen  einer  gleich  dicken  rechtsdre- 
licnden  Quarzplatte  dadurch,  dass  man  von  0°  nach  der  linken  Seite  hin, 
also  von  0°  über  270"  nach  ISO0  den  Zerlegungsspiegel  drehen  muss,  um 
die  Farbenerscheinungen  in  derselben  Ordnung  zu  sehen,  als  ob  man  bei 
der  rechtsdrehenden  von  0°  über  90°  nach  180°  hin  gedreht  hätte. 

Ob  ein  Quarzkrystall  rechts-  oder  linksdreliend  ist,  lässt  sich  mei- 
stens schon  äusserlieh  erkennen.  Betrachtet  man  nämlich  die  Bergkry- 


Fig.  959. 


stalle  genauer,  so  findet  man,  dass  an  den  Säulen- 
flächen entweder  oben  links  (und  unten  rechts, 
wenn  der  Krystall  vollständig  ausgebildet  ist) 
oder  oben  rechts  (und  unten  links)  kleine  Ab- 
stumpfuugsflächen  auftreten,  wie  die  Fläche  n in 
I'ig.  959.  Bei  einem  und  demselben  Krystall- 
individuuin  beobachtet  man  diese  kleinen  Flächen 
stets  nur  auf  einer  Seite,  also  am  oberen  Ende 
des  Krystalls  entweder  nur  auf  der  linken  oder 
nur  auf  der  rechten  Seite. 

Diejenigen  Kry stalle,  welche  die  fragliche 
Fläche  oben  links  haben,  wie  Fig.  959,  sind  auch 
optisch  linksdreliend,  während  diejenigen 
Quarzkrystalle  optisch  rechtsdrehend  sind, 
bei  welchen  jene  Abstumpfuiigsfläche  oben  rechts 
auftritt. 

Ausser  dem  Quarz  ist  bis  jetzt  nur  noch  ein 
Körper  bekannt,  welcher,  wie  Marbach  gefunden 
hat,  die  Erscheinung  der  Circularpolarisation  zeigt, 
und  dies  ist  das  chlorsaure  Natron,  ein  Snlz, 
welches  dem  regulären  Krystallsysteme  angehürt 
und  dessen  Krystalle,  Fig.  9G0,  durch  eine  Combination  des  Wülfels  mit 
dem  Tetraeder  gebildet  sind;  manchmal  erscheinen  die  Würfelkanten  durch 
Dodekaederflächen  abgestumpft. 

Während  beim  Quarz  die  Circularpolarisation  an  die  Richtung  der 
krystallographischen  llauptaxe  gebunden  ist,  findet  in  den  Krystallen  des 
Chlorsäuren  Natrons  die  Circularpolarisation  nach  allen  Richtungen 
hin  in  gleicher  Weise  Btatt. 

Die  Krystalle  des  chlorsauren  Natrons  sind  optisch  rechts- 
drehend. 


Kig.  9GU. 
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Ciroularpolarisation.  Die  im  vorigen  Paragraphen  beschriebe-  334 
uen  Farbenerscheinungen  lassen  sich  durch  das  Zusammenwirken  zweier 
in  der  Richtung  der  Ave  des  Bergkrystalls  sich  fortpflanzender  Strahlen 
erklären,  welche  durch  eine,  von  der  bisher  betrachteten  ganz  verschiedene, 
nämlich  durch  eine  krei sförmige  Bewegung  der  Aethertheilchen  erzeugt 
werden.  Solche  Strahlen,  welche  durch  eine  kreisförmige  Bewegung  der 
Aethertheilchen  erzengt  und  fortgepflanzt  werden,  nennt  man  circular- 
polarisirte  Strahlen,  im  Gegensatz  zu  den  im  neunten  Capitel  be- 
trachteten linenr-polarisirten  Strahlen. 

Zwei  geradlinige,  zu  einander  rechtwinklige  Vibrationsbewegungen 
können  sich  niemals  gegenseitig  aufheben,  sie  setzen  sich  vielmehr  zu 
einer  Vibrationsbeweguug  zusammen,  die  wir  bereits  in  §.  184  kennen 
lernten. 

Von  den  verschiedenen  dort  betrachteten  Fällen  ist  hier  für  uns  nur 
derjenige  von  Interesse,  in  welchem  die  beiden  coiuponiremlen  Vibratio- 
nen nicht  allein  gleiche  Sehwingungsamplitude,  sondern  auch  gleiche 
Schwingungsdauer  haben. 

Wenn  unter  dieser  Voraussetzung  der  Phasenunterschied  der  beiden 
compouirenden  Vibrationen  Null  oder  wenn  er  ein  Vielfaches  der  hal- 
ben Oscillationsdauer  ist,  so  wird  eine  geradlinige  Vibrationsbewe- 
gung erzeugt  (Fig.  I und  Fig.  VII  Tab.  la),  deren  Richtung  den  Winkel 
der  componirenden  Vibrationen  halbirt. 

Wenn  dagegen  der  Phasenuuterschied  der  componirenden  Vibratio- 
nen '/*  oder  ein  ungerades  Vielfaches  von  '/•»  der  Oscillationsdauer  be- 
trägt, so  wird  durch  das  Zusammenwirken  der  beiden  zu  einander  recht- 
winkligen Vibrationen  eine  Kreisbewegung  erzeugt,  wie  Fig.  IV  Tab.  Ia 
erläutert.  Liegt  der  Phasenuuterschied  zwischen  den  eben  besprochenen 
Werthen,  so  ist  die  resultirende  Bewegung  eine  elliptische,  welche  sich 
mehr  der  geradlinigen  oder  mehr  der  kreisförmigen  Bewegung  nähert,  je 
nachdem  der  Phasenunterschied  sich  mehr  einem  Vielfachen  von  V*  Oscil- 
lationsdauer oder  einem  ungeraden  Vielfachen  von  1 4 Oscillationsdauer 
nähert. 

Die  eben  kurz  wiederholten  Sätze  fiudeu  nun  auch  ihro  Anwendung, 
wenn  sich  zwei  linear- polarisirte  Strahlen  von  gleicher  Schwingungsdauer, 
deren  Schwingungsebenen  aber  rechtwinklig  aufeinander  stehen,  nach 
einer  und  derselben  Richtung  fortpflanzen.  Je  nach  der  Grösse  ihres 
Gangunterschiedes  wird  also  durch  das  Zusammenwirken  zweier  solcher 
Strahlen  ein  Strahl  gebildet,  welcher  im  Allgemeinen  durch  eine  ellipti- 
sche Bewegung  der  Aethertheilchen  fortgepflanzt  wird,  und  den  man 
deshalb  als  einen  el liptisch-polarisirten  Strahl  bezeichnet. 

Die  elliptische  Polarisation  geht  in  lineare  Polarisation  über, 
wenn  der  Gangunterschied  der  componirenden  Strahlen  Null  ist  oder  ein 
Vielfaches  von  '.j  Wellenlänge  beträgt;  sie  geht  in  circulare  Polari- 
MUller't  Lehrbuch  der  Physik.  6te  Aufl.  I.  gß 
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sation  über,  wenn  der  Gangunterschied  der  componirenden  Strahlen  ein 
ungerades  Vielfaches  von  '/4  Wellenlänge  beträgt.  Lineare  und  cir- 
culare Polarisation  können  demnach  als  specielle  Fälle  der  ellipti- 
schen Polarisation  betrachtet  werden. 

Das  einfachste  Mittel  elliptisch-  und  circular-polarisirte  Strahlen  we- 
nigstens für  homogenes  Licht  hervorzubringen,  besteht  darin,  dass  man 
G 1 im m er blä t tchen  von  entsprechender  Dicke  in  gehöriger  Lage  auf 
das  Tischlein  des  Polarisationsapparates  legt. 

Glimmerblättchen  verhalten  sich  im  Polarisationsapparat  ganz  in  der- 
selben Weise,  wie  dünne  Gypsblättchen,  sie  sind  aber  für  die  hier  in  Rede 
stehenden  Versuche  geeigneter,  weil  sie  sich  leicht  dünn  genug  spalten 
lassen,  um  die  Farben  der  ersten  Ordnung  zu  zeigen. 

Legt  man  ein  dünnes  Glimmerblattchen  so  auf  das  Tischlein  des  Po- 
larisationsapparats, dass  die  Schwingungsebenen  EF  und  G H der  beiden 
sich  durch  dasselbe  fortpflanzenden  Strahlen  einen 
Winkel  von  45°  mit  der  Schwingungsebene  der  ein- 
fallenden Strahlen  machen,  so  haben  die  beiden  nach 
EF  und  GH  schwingenden,  also  rechtwinklig  zu 
einander  polarisirten  Strahlen  gleiche  Intensität. 
Aus  dem  Glimmerblüttclien  austretend,  werden  also 
diese  beiden  Strahlen  je  nach  ihrem  Gangunter- 
schied entweder  einen  linear-  oder  einen  ellip- 
tisch- oder  endlich  einen  circular-polarisirten 
Strahl  erzeugen. 

Durch  den  Analyseur  des  Polarisationsapparates 
(am  bequemsten  ein  Nicol’sches  Prisma)  und  ein 
einfarbiges  Glas  (etwa  ein  rothes)  betrachtet,  wird  nun  das  Glimmer- 
blättchen, je  nach  seiner  Dicke,  eine  der  folgenden  Erscheinungen  dar- 
bieten. 

1.  Das  Glimmerblüttclien  erscheint  ganz  dunkel  entweder  a,  wenu 
die  Schwingungsebene  des  Zerlegers  mit  der  des  Polarisationsspiegels  zu- 
sammenfällt oder  b,  wenn  sie  rechtwinklig  auf  ihr  steht.  Ein  Maximum  von 
Lichtstärke  zeigt  das  Glimmerblättchen,  wenn  man  den  Analyseur  aus  der 
Lage,  welche  der  grössten  Dunkelheit  entspricht  um  90°  dreht.  — In  die- 
sem Falle  ist  durch  das  Zusammenwirken  der  beiden  aus  dem  Glimmer- 
blättchen austretendon  Strahlen  ein  linear-polar i sirter  Strahl  erzeugt 
worden,  dessen  Schwingungsebene  mit  der  des  Polarisationsspiegels  zu- 
sammentrifft, oder  rechtwinklig  auf  ihr  steht;  der  Gangunterschied  der 
beiden  Strahlen  im  Glimmerblättchen  beträgt  also  ein  Vielfaches  von  '/» 
Wellenlänge. 

2.  Wenn  man  den  Analyseur  um  seine  Axe  dreht,  variirt  die  Hel- 
ligkeit des  Gliramerblättchens  zwischen  einem  Minimum  und  einem  Maxi- 
mum, ohne  jedoch  für  irgend  eine  Stellung  des  Analyseurs  ganz  dunkel 
zu  werden.  In  diesem  Falle  geht  ans  dem  Zusammenwirken  der  beiden 
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mir  dem  Glimmerblättchen  austretenden  Strahlen  ein  elliptisch-polari- 
sirter  Strahl  hervor. 

3.  Die  Helligkeit  des  GlimmerblättchenB  bleibt  unverändert, 
wie  man  auch  den  Zerlegungsspiegel  um  seine  Axe  drehen  mag.  Dies  ist 
der  Fall,  wenn  der  Gangunterschied  der  beiden  Strahlen  in  Glimmer- 
blättchen ein  ungerades  Vielfaches  von  l/4  Wellenlänge  beträgt.  Mau 
hat  es  hier  mit  einem  circ u 1 ar-polarisirten  Strahle  zu  thun. 

Wenn  ein  Glimmerblättchen  für  Licht  einer  bestimmten  Farbe  cir- 
cular-polarisirte  Strahlen  liefert,  so  wird  dies  für  anders  farbiges  Licht 
nicht  mehr  genau  der  Fall  sein;  ein  Glimmerblättchen  kann  also  für  wei- 
ses Licht  nie  vollkommen  circular -polarisirte  Strahlen  liefern,  und  zwar 
um  so  weniger,  je  dicker  es  ist. 

Für  ein  Glimmerblättchen,  welches  gerade  so  dick  ist,  dass  der 
Gangunterschied  der  beiden  Strahlen  für  gelbes  Licht  genau  ’/4  Wel- 
lenlänge beträgt,  wird  der  GangunterBchied  für  rothes  Licht  nur  wenig  klei- 
ner, für  blaues  Licht  nur  wenig  grösser  sein  als  */4  Wellenlänge;  ein  sol- 
ches Glimmerblättchen,  welches  wir  kurz  ein  circu  lar-polarisirendes 
Glimmerblättchen  nennen  wollen,  kann  deshalb  dazu  dienen,  um  auch 
für  einfallendes  weisses  Licht  nahezu  vollkommen  circular -polarisirte 
Strahlen  zu  liefern.  Legt  man  es  in  entsprechender  Position  in  den  Po- 
larisationsapparat, so  erscheint  es  in  weisslicher  Färbung,  und  nian  kann 
den  Analyseur  nach  Belieben  um  seine  Axe  drehen,  ohne  dass  sich  die 
Helligkeit  des  Glimmerblättchens  merklich  ändert;  nur  geht  dabei  die  bei 
gekreuzten  Polarisatoren  kaum  merklich  ins  Blaue  spielende  Färbung  für 
parallele  Polarisatoren  in  eine  schwach  gelbliche  über. 

Ein  circular -polarisirendes  Glimmerblättchen  ist  0,032mm  dick.  Auf 
den  horizontalen  Spiegel  des  Nörremberg’schen  Polarisationsapparats  ge- 
legt, was  einer  Verdoppelung  seiner  Dicke  entspricht,  sind  seine  comple- 
mentären  Farben  purpurroth  und  grünlich  gelb.  Diese  Farben 
machen  es  möglich,  die  circular  - polarisirenden  Glimmerblättchen  zu  er- 
kennen, ohne  dass  man  nöthig  hat  erst  ihre  Dicke  zu  messen. 

Die  Richtung,  nach  welcher  die  Aethertheilchen  eines  durch  ein 
Glimmerblättchen  erzeugten  circular-polariBirten  Strahles  um  ihre  Gleich- 
gewichtslage rotiren,  hängt  davon  ab,  ob  der  im  Glimmerblättchen  nach 
EF  oder  der  nach  (r  II  schwingende  Strahl  dem  andern  um  */4  Wellen- 
länge vorausgeeilt  ist. 

Die  Kreisbewegung  der  Aethertheilchen,  welche  einen  circular  polari- 
sirten  Strahl  bilden,  pflanzt  sich  in  der  Weise  fort,  dass  jedes  in  der 
Richtung  des  Strahls  folgende  Theilchen  zwar  auf  dieselbe  Weise  um  seine 
Gleichgewichtslage  rotirt,  dass  es  abor  später  in  dem  entsprechenden 
Punkte  seiner  Bahn  ankommt,  als  das  vorangehende. 

Nehmen  wir  z.  B.  an,  dass  jeder  der  Punkte  o,  a,  b,  c,  d u.  s.  w. 
Fig.  962  (a.f.  S.),  welche  in  der  Richtung  eines  von  A nach  B sich  fort- 
pflanzenden circular-polarisirten  Strahles  liegen,  um  */<  Wellenlänge  von 
dem  folgenden  entfernt  sei , dass  ferner  das  um  0 rotirende  Aether- 
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theilcben  in  einem  bestimmten  Moment  im  Punkte  o'  ankomme,  so  werden  die 
um  a,  b,  c rotirenden  Theilcheu  nicht  gleichzeitig  in  den  entsprechenden 
Punkten  1>',  c'  ihrer  Hahn  ankommen,  sondern  erst  nach  4i  */.,  s/4  der 
ganzen  Umlaufszeit.  Bezeichnen  wir  mit  a'\  b",  c" 
die  Punkte,  in  welchen  die  um  u,  b und  c rotirenden 
Aathermolekiile  in  demselben  Moment  eintreffen,  in 
welchem  das  um  o kreisende  in  o'  ankommt,  so  sind 
die  Bogen  a'  n",  b'  b"  und  c'  c"  (von  a‘,  b',  c'  an  der 
Hotationsrichtung  entgegen  gemessen)  gleich  1 4,  1 t 
'•  4 des  ganzen  Kreisumfairges. 

Die  um  o und  d kreisenden  Moleküle  werden 
gleichzeitig  in  entsprechenden  Punkten  ihrer  Bahn 
eintroffen,  wenn  der  Abstand  od  eine  ganze  Wellen- 
länge beträgt. 

Die  Curve,  welche  die  Punkte  o',  a",  b",  c"  und  r /' 
verbindet,  die  Curve  also,  auf  welcher  die  um  ihre 
Gleichgewichtslage  rotirenden,  einen  circular -pola- 
risirten  Strahl  in  der  Richtung  von  A nach  ß fort- 
pflanzenden Aethermoleküle  in  einem  bestimmten 
Moment  liegen,  ist  eine  um  die  Axe  Aß  herumlau- 
fendc  Schraubenlinie,  für  welche  die  Höhe 
eines  Schraubenganges  einer  Wellenlänge  gleich  ist. 

Denkt  man  sich  eine  solche  Schraubenlinie  mit  gleichförmiger  Ge- 
schwindigkeit um  ihre  Axo  gedreht,  so  dass  jede  Umdrehung  in  dersel- 
ben Zeit  vollendet  wird,  welche  der  Schwingungsdauer  eines  gewöhnlichen 
Strahles  von  derselben  Farbe  gleich  ist,  so  hat  mau  eine  richtige  Vor- 
stellung von  der  Bewegung  und  der  gegenseitigen  Lage  der  Aethertheil- 
chen,  welche  einen  cireular-polarisirten  Strahl  fortpflanzen. 

Circularpolarisation  durch  totale  Reflexion  und  durch 
Metallreflexion.  Fresnel  hatte  beobachtet,  dass  durch  totale  Re- 
flexion (Seite  549)  das  gewöhnliche  Licht  nicht  polarisirt  wird,  und  dass 
selbst  polarisirt«  Strahlen  durch  totale  Reflexion  depolarisirt  werden.  In- 
dem er  diesen  Gegenstand  weiter  verfolgte,  fand  er,  dass  das  durch  totale 
Reflexion  depolarisirt  erscheinende  Licht  elliptisch  polarisirt  sei. 

Es  falle  etwa  von  dem  Polarisationsspiegel  des  Nörremberg'sclien 
Apparates  kommend  ein  linear-polarisirter  Strahl  ab , I ig.  903,  so  auf  ein 
Glasprisma,  dass  er  an  der  hinteren  Wand  N Ii  desselben  eine  totale  Re- 
flexion erleidet,  so  wird  sich  der  reflcctirte  Strahl  bc,  mit  einer  Turmalin- 
platte untersucht,  im  Allgemeinen  nicht  mehr  als  linear  polarisirt  er- 
weisen, sondern  alle  Kennzeichen  eines  elliptisch -polarisirten  Strahles 
zeigen. 

Die  Bildung  eines  elliptisch-polarisirten  Strahles  unter  den  gegebe- 
nen Umständen  ist  dadurch  zu  erklären,  dass  der  einfallende  Strahl  bei 
seiner  Reflexion  in  b in  zwei  andere  zerfallt,  deren  Schwingungsebeueu 
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rechtwinklig  zu  einander  sind,  und  von  denen  der  eine  dem  anderen  um 
einen  aliquoten  Theil  der  Wellenlänge  vorausgeeilt  ist. 

I . f(<„.  Die  Schwingungsebene  des  einen  reflectirten 

Strahles  fällt  mit  der  Reilexionsebene  abc  zusam- 
? , c men,  die  Schwingungsebene  des  anderen  ist  recht- 

winklig  zu  derselben.  Das  Intensitiitsverhältniss 
\ dieser  beiden  Strahlen  hängt  von  der  Grösse  des 

A ik  Winkels  ab,  welchen  die  Itetlexionsebene  des  Pris- 

Jh  mag  mit  der  Schwingungsebene  des  einfallenden 

"■  i ' Strahles  macht.  Die  Intensität  beider  Strahlen  ist 

gleich,  wenn  dieser  Winkel  15°  beträgt. 

Der  Gangunterschied  der  beiden  reflectirten  Strah- 
i,  len,  durch  deren  Zusammenwirken  der  elliptisch- 

polarisirte  Strahl  bc  erzeugt  wird,  hängt  von  der 
Substanz  des  Prismas  und  von  der  (irösBe  des  Einfallswinkels  i ab.  Für 
Glas  von  St.  Gobain  fand  Fresnel,  dass  dieser  Gangunterschied  ein 
Maximum  wird,  wenn  « = 54° HO'  ist;  er  beträgt  in  diesem  Falle  '/s 
Wellenlänge. 

Eine  zweimalige  innere  Reflexion  uutor  den  gegebenen  Umständen 
muss  also  einen  Gangunterschied  von  ■/ , Wellenlänge,  und  bei  gehöriger 
Lage  der  Reflexionsebene  gegen  die  Schwingungsebene  des  einfallenden 
linear  - polarisirten  Strahles  circular-polarisirtes  Eicht  erzeugen,  was 
Fresnel  mittelst  seines  Parallelepipeds  ausführte. 

Fig.  965  stellt  ein  Fresnel'sc.hes  Parallelepiped  von  Glas  in  per- 
spektivischer Ansicht,  Fig.  964  stellt  den  Durchschnitt  desselben  .sammt 
Fig.  964.  Fig.  965.  seiner  Fassung  dar.  Jeder 

der  Winkel  bei  a und  bei 
e ist  125°  30',  die  spitzen 
f — Winkel  bei  b und  d also 

' | " 54",  30'.  Ein  Lichtstrahl, 

j welcher  rechtwinklig  zu  der 

I Vif  / I Fläche  cb  eintritt,  erleidet 

_ I • i . 1 J — , bei  p und  bei  s eine  totale 

innere  Reflexion  und  tritt 
dann  rechtwinklig  zur 
Fläche  ad  aus.  Wenn  nun 
der  einfallende  Strahl  linear  polarisirt  ist,  und  wenn  ferner  die  Ebene  der 
zweifachen  inneren  Reflexion  einen  Winkel  von  45°  mit  der  Schwingungs- 
ebene der  einfallenden  Strahlen  macht,  so  ist  der  austretende  Strahl  in 
Folge  der  zweimaligen  inneren  Spiegelungen  vollständig  circular  polarisirt. 

Um  mit  dem  Fresnel’sehen  Parallelepiped  zuexperimentiren,  stellt  man 
es  so  auf  das  mittlere  Tischlein  des  N ör  re  m berg 'sehen  Polarisationsapparats, 
dass  seine  horizontalen  Kanten  einen  Winkel  von  4 5°mit  der  Schwingungsebene 
des  Polarisationsspiegels  machen,  wie  Fig.  966  \a. f.  S.)  andeutet,  in  welcher 
das  schrulfirte  Rechteck  die  untere  Fläche  des  Parallelopipeds  darstellt. 
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Ist  das  Fresuel’sche  Parallelepiped  in  dieser  Weise  aufgestellt,  so  kann 
man  den  Zerleger  des  Apparats  nach  Belieben  um  seine  Axe  drehen,  ohne 
dass  die  Helligkeit  deB  durch  das  Parallelepiped  gegangenen  Lichtes  sich 
ändert.  Das  Fresnel’sche  Parallelepiped  liefert  also 
auch  für  einfallendes  weisses  Licht  vollkommen  circu- 
lar -polariBirte  Strahlen. 

Dass  das  FreBnel’sche  Parallelepiped  in  der  That 
circular-polarisirtes  und  nicht  etwa  vollkommen 
depolarisirtes  Licht  liefere,  geht  daraus  hervor,  dass 
man  wieder  linear-polarisirtes  Licht  erhält,  wenn  man 
die  Strahlen,  welche  aus  einem  im  Polarisatiousapparat 
gehörig  aufgestellten  Fresnel’schen  Parallelepiped  aus- 
treteu,  nun  noch  durch  ein  zweites  gehen  lässt,  welches 
so  auf  das  erstere  gestellt  ist,  dass  die  Reflexionsebenen  beider  Parallel- 
epipede  zusammenfallen.  Durch  die  viermalige  innere  Reflexion  ist  hier 
der  Gangunterschied  der  austretenden,  rechtwinklig  zu  einander  vibriren- 
den  Strahlen  gleich  '/j  Wellenlänge  geworden. 

Die  Erscheinungen  der  Metallreflexion  sind  denen  der  totalen 
Reflexion  durchsichtiger  Substanzen  ganz  analog.  Schon  Malus  hatte 
beobachtet,  dass  man  Metallspiegel  nicht  gebrauchen  könne,  um  linear- 
polarisirtes  Licht  hervorzubringeu.  Brewster,  welcher  zuerst  die 
durch  Metallspiegcl  rellectirten  Strahlen  genauer  untersuchte,  hat  noch 
nachgewiesen,  dass  linenr-polarisirteB  Licht  im  Allgemeinen  durch  Metall- 
reflexion in  e llipt isch-polarisi r tes  Licht  verwandelt  wird,  und  dass 
hier  unter  CJmständen  schon  eine  einmalige  Reflexion  hinreicht,  um 
circular-polarisirtes  Licht  zu  erzeugen. 

Wird  der  Zerlegungsspiegel  des  Nörremberg’schen  Polarisations- 
apparates durch  einen  Metallspiegcl  ersetzt,  und  dieser  so  gestellt,  dass 
sein  Azimut  45°  beträgt  (dass  seine  Reflexionsebenc  einen  Winkel  von 
45°  mit  dor  Reflexionsebeno  des  Polarisationsspiegels  macht),  so  ist 
der  retlectirte  Strahl  für  einen  bestimmten  Einfallswinkel,  dessen  Werth 
von  der  Natur  des  Metalls  abhängt,  circular  polarisirt.  Der  Werth  die- 
ses Einfallswinkels  ist  für 

Silber  ....  39,8°  Platina  ....  22° 

Kupfer  ....  29,0  Stahl  ....  17 

Quecksilber  . . 26,0  Blei 11 

Für  alle  anderen  Werthe  des  Einfallswinkels  und  für  ein  anderes 
Azimut  ak  45°  sind  die  vom  Metallspiegel  reflectirten  Strahlen  nur  el- 
liptisch polarisirt. 

Ein  durch  Refloxion  von  einem  Metallspiegcl  circular- polarisirter 
Strahl  wird  dadurch,  dass  er  von  einem  zweiten,  dem  ersten  parallelen 
Metallspiegel  nochmals  reflectirt  wird,  wieder  in  linear-polarisirtes  Licht 
verwandelt. 
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Auf  eine  ausführlichere  Besprechung  der  von  Fresnel  und  Brew- 
ster  begründeten  und  durch  die  Untersuchungen  von  Jumin  vollendeten 
Lehre  von  der  elliptischen  Polarisation  durch  totale  und  durch  Metall- 
reflexion können  wir  hier  nicht  eingehen.  Fresnel’s  Arbeiten  über  die- 
sen Gegenstand  finden  sich  in  den  Annales  do  chitnic  et  de  physique,  2 ser. 
tom.  XLVI,  die  Jainin's  in  derselben  Zeitschrift,  3 ser.  tom.  XXX. 


Erklärung  der  Farbenerseheinungen  in  Quarzplatten.  356 

Zur  Erklärung  der  in  §.  353  besprochenen  Farbenergeheinungen,  welche 
senkrecht  zur  Axe  geschnittene  Quarzplatten  im  polarisirten  Licht«  zei- 
gen, muss  man  annehmen,  dass  ein  linear-polarisirter  Strahl  beim 
Eintritt  in  die  Quarzplatte  in  zwei  circular-polarisirte  Strah- 
len von  gleicher  Intensität  und  gleicher  Umlaufszeit,  aber  von 
entgegengesetzter  Rotationsrichtung  zerlegt  wird,  von  denen 
sich  der  eine  schneller  im  Krystall  fortpflanzt  als  der  andere. 

Es  seien  z.  B.  A,  li,  C und  D die  Ruhelagen  einer  Reihe  von  Aether- 
molokülen,  deren  Verbindungslinie  mit  der  Richtung  der  Axe  der  Quarz- 
platte zusammenfallt,  so  würden  diese  Aether- 
Hg.  967.  theilchen  unter  dem  alleinigen  Einfluss  des 

links  rotirenden  Strahls  für  einen  bestimm- 
ten Moment  die  Spirale  anb'ptfriV  bilden, 
während  sie  in  demselben  Augenblicke  unter 
dem  alleinigen  Einfluss  des  rechts  rotirenden 
Strahles  auf  der  Spirale  ambpoeqd  liegen 
würden. 

Unsere  Figur  stellt  den  Fall  dar,  dass 
sich  der  rechts  rotireude  Strahl  in  der  Rich- 
tung der  Krystallaxo  langsamer  fortpflanzt, 
u]b  der  links  rotirende.  Auf  dem  Wege  von 
A bis  I)  liegen  für  den  rechts  rotirenden 
Strahl  1 •/„,  für  den  links  rotirenden  1 Wel- 


Wenn  aber  ein  Aethermolekül  gleichzeitig  unter  dem  Einfluss  zweier 
circular-polarisirter  Strahlen  vou  gleicher  Intensität  und  gleicher  Um- 
Fig.  968.  laufszeit,  aber  von  entgegengesetzter  Rotations- 

K nv  riehtung  steht,  so  wird  ihm  eine  geradlinige 

W ^S.n  Oscil  lationsbewegung  ertheilt,  deren  Rich- 

\ \ tung  von  dem  Gangunterschied  der  beiden  cir- 

V-  \ \ .,J  cular-polariBirten  Strahlen  abhängt,  wie  sich 

I 1/  aus  der  folgenden  Betrachtung  ergiebt. 

Es  sei  o,  Fig.  908  ein  Aethermolekül,  wel- 
\ j \ / clies  nnter  dem  alleinigen  Einfluss  eines  rechts 

rotirenden  Strahles  sowohl  als  auch  unter  dem 

a S alleinigen  Einfluss  eines  links  rotirenden  Strahles 

den  Kreis  umnb  mit  gleicher,  aber  entgegengesetzt  gerichteter  Geschwin- 
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digkeit  durchlaufen  würde.  Eb  sei  ferner  (l  die  Stellung,  welche  das  Mo- 
lekül  in  einem  bestimmten  Moment  unter  dem  alleinigen  Einfluss  des 
einen  Strahles  einnehmen  würde,  und  da  die  entsprechende  tangentiale 
Geschwindigkeit;  eben  so  sei  b die  Stellung,  welche  dasselbe  Molekül  in 
demselben  Moment  unter  dem  alleinigen  Einfluss  des  anderen  Strahles  mit 
der  Geschwindigkeit  bb'  passiren  würde.  Hei  gleicher  Intensität  und 
gleicher  Umlaufszeit  muss  nothwendig  bb'  — aa'  sein. 

Unter  dem  gleichzeitigen  Einfluss  der  beiden  circular-polarisirten  Strah- 
len wird  aber  das  Molokül  0 in  dem  oben  besprochenen  Momente  von  einer 
Geschwindigkeit  afficirt  sein,  welche  die  Resultirende  der  Geschwindig- 
keiten a a'  und  bb'  ist.  Die  Richtung  i?,S'  dieser  Resultirenden  muss  aber 
den  Winkel  aOb  halbiren,  da  ja  aa'  — bb'. 

In  einem  kleinen  Zeittheilchen  ft  würde  nun  das  Molekül  unter  dem 
alleinigen  Einfluss  des  einen  Strahles  von  a nach  m,  in  derselben  Zeit 
würde  es  unter  dem  alleinigen  Einfluss  des  anderen  Strahls  von  b nach 
w gelangen;  den  Punkt  m würde  es  mit  der  tangentialen  Geschwindig- 
keit mm',  den  Punkt  n aber  würde  cs  mit  der  gleich  grossen  tangentia- 
len Geschwindigkeit  int'  passiren.  Unter  dem  gleichzeitigen  Einfluss  bei- 
der Strahlen  wird  also  das  Aethertheilchen  in  diesem  zweiten  Moment 
von  einer  Geschwindigkeit  afficirt  sein,  welche  die  Resultirende  von  ni  m' 
und  ii  n'  ist. 

Da  nun  aber  am  — btt.  so  lässt  sich  leicht  darthun,  dass  die  Tangen- 
tialgeschwindigkeiten  mm'  und  n n'  gleiche  Winkel  mit  der  Linie  RS 
machen,  dass  also  die  Richtung  der  Resultirenden  von  mm'  und  n »'  mit 
RS  zusammenfällt. 

Kurz  unter  dem  gleichzeitigen  Einfluss  der  beiden  circular-polarisir- 
ten Strahlen  wird  das  fragliche  Aethermolekül  stets  von  Geschwindigkei- 
ten afficirt  sein,  deren  Richtung  in  die  Linie  RS  fällt ; das  Aethermolekül 
wird  also  in  der  Richtung  R S hin  und  her  oscilliren  müssen.  Durch 
das  Zusammenwirken  der  beiden  entgegengesetzt  rotireuden  circular- 
polarisirten  -Strahlen  ist  also  ein  linear-polaiisirter  entstanden,  dessen 
Schwingungen  parallel  mit  R S sind. 

Aus  diesen  Prämissen  lasst  sich  nun  leicht  die  Drehung  der  Polari- 
sationsebene durch  eine  senkrecht  zur  Axe  geschnittene  Quarzplatte 
ableiten. 

ln  Fig.  9t>9  Bei  MN  die  zur  Linie  verkürzte 
Sehwingungsebene  eines  liuear-polarisirten  Licht- 
strahles, dessen  Richtung  in  o zum  Punkt  ver- 
kürzt erscheint.  Der  Kreis  NA  MB  stelle  die 
Horizontalprojection  der  Rahnen  dar,  in  welchen 
die  Aethermoleküle  innerhalb  der  Quarzplatte 
unter  dem  Einfluss  der  beiden  circular-polari- 
sirten Strahlen  rotiren. 

Betrachten  wir  nun  ein  Aethermolekül  an 
der  Austrittsfläche  der  Quarzplatte,  so  würde 


Fig.  96». 
R M 
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sich  dasselbe  bei  einer  gewissen  Dicke  der  Platte  in  einem  bestimm- 
ten Moment  unter  dem  alleinigen  Einfluss  des  links  rotirenden  Strahles 
in  b'  (zur  besseren  Orieutirnng  vergl.  man  Fig.  967  Seite  887)  und 
gleichzeitig  unter  deui  alleinigen  Einfluss  des  rechts  rotirenden  in  b be- 
finden. Unter  dem  gleichzeitigen  Einfluss  beider  Strahlen  wird  also  das 
Aethertheilchen  in  der  Richtung  US  oscilliren,  welche  mit  der  Schwin- 
gungsebene jl fN  der  einfnllenden  Strahlen  einen  Winkel  v macht.  In 
dem  eben  betrachteten  Falle  erscheint  also  die  Schwingungsebene  der 
ursprünglich  nach  .1/  .V  vibrireuden  Strahlen  durch  die  Quarzplatte  um 
den  Winkel  v nach  der  Linken  gedreht. 

Bezeichnen  wir  den  Winkel  des  Bogens  b N mit  r,  den  Winkel  des 
Bogens  b' N aber  mit  7,  so  ist 

r-l 


Bei  « facher  Dicke  der  Quarzplatte  würde  ein  Aethertheilchen  an 
der  Austrittsttäche  in  demselben  Moment  unter  dem  alleinigen  Einfluss 
des  links  rotirenden  Strahles  um  den  Bogen  n.b'N,  unter  dem  alleinigen 
Einfluss  des  rechts  rotirenden  Strahles  um  den  Bogen  n . b .\  von  N ent- 
fernt sein,  der  Winkel  V,  um  welchen  in  diesem  Falle  die  Schwingungs- 
ebene durch  die  Quarzplatto  gedreht  erscheint,  ist  also 
nr  — nl 


V = 


- — n . v. 


Die  Drehung  der  Schwingungsebene,  mithin  auch  die  Drehung  der 
Polarisationsebene  ist  also  (für  dieselbe  Farbe)  der  Dicke  der 
Quarzplattc  proportional. 

In  Fig.  967  Seite  887  erscheint  die  Schwingungsebene  für  die  Dicke 
A Ji  der  Quarzplatte  um  30°,  für  die  Dicke  *4  G um  60°,  für  die  Dicke 
A I)  um  90°  nach  der  Linken  gedreht. 

In  dem  eben  besprochenen  Beispiel  Fig.  967  und  Fig.  969,  war  es 
der  links  rotirende  Strahl,  welcher  sich  mit  grösserer  Geschwindigkeit 
durch  den  Krystall  fortpllanzt,  und  dem  entsprechend  erscheint  auch  die 
Polarisationsebene  nach  der  Linken  gedreht.  Eine  Drehung  der  Polarisa- 
tionsobene  nach  der  rechten  Seite  erfolgt,  wenn  der  rechts  rotirende  Strahl 
sich  schneller  durch  die  Quarzplatte  fortpflanzt. 

Doppelte  Brechung  des  Bergkrystalls  in  der  Richtung  357 
Seiner  Axe.  Um  die  Richtigkeit  der  im  vorigen  Paragraphen  gege- 
benen Erklärung  der  Drehung  der  Polarisationsebeue  durch  senkrecht 
zur  Axe  geschnittene  Quarzplatten  zu  beweisen , muss  man  zeigen , dass 
sich  in  der  Richtung  der  krystallographischen  Axe  des  Bergkrystalls  wirk- 
lich zwei  Strahlen  mit  verschiedener  Geschwindigkeit  fortpflanzen,  und 

dass  diese  Strahlen  circular  polarisirt  sind. 
Fresnel  hat  dies  in  der  That  durch  fol- 
genden sinnreichen  Apparat  nachgewiesen. 

Der  Cylinder  ucbll , Fig.  970,  ist  aus  drei 
Prismen  von  Bergkrvstall  zusammengesetzt. 


Fig.  970. 
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welche  sehr  sorgfältig  zusammengefügt  Bein  müssen.  Der  brechende 
Winkel  des  mittleren  Prismas  beträgt  152°;  die  beiden  brechenden  Flä- 
chen ds  und  bs  müssen  gegen  die  Axe  des  Krystalls  gleiche  Neigung  ha- 
ben; die  beiden  Grünzilächen  der  äusseren  Prismen,  nämlich  ad  und  cb, 
stehen  rechtwinklig  auf  der  Axe  dieser  Quarzstücke,  so  dass  in  allen  drei 
Prismen  die  Axe  dieselbe  Dichtung  hat  Nehmen  wir  an,  das  mittlere 
Prisma  sei  aus  einem  rechte  drehenden  Krystalle  gemacht,  so  müssen  die 
beiden  Endprismen  aus  links  drehenden  Krystallen  gemacht  sein,  und  um- 
gekehrt Lässt  mau  nun  auf  dieses  System  von  der  einen  Seite  her  einen 
polarisirten  Strahl  einfallen,  so  theilt  er  sich  in  zwei,  welche  in  verschie- 
denen Richtungen  austreten.  Der  Bergkrystall  übt  also  in  der  Richtung 
seiner  Axe  eine  doppelte  Brechung  aus,  und  diese  doppelte  Brechung  ist 
also  ganz  anderer  Art  als  die,  welche  man  au  anderen  Krystallen  und  im 
Quarz  nach  anderen  Richtungen  beobachtet,  denu  die  beiden  austreten- 
den Strahlen  zeigen  keine  Spur  von  Polarisation,  wenn  man  Bie  mit  einer 
Turmalinplatte  oder  mit  einem  doppeltbrechenden  Prisma  analysirt. 

Diese  merkwürdige  Erscheinung  beweist  direct , dasB  sich  in  der 
Richtung  der  optischen  Axe  des  Bergkrystalls  zwei  circular  polarisirtc 
Strahlen  von  entgegengesetzter  Rotationsrichtung  mit  ungleicher  Ge- 
schwindigkeit fortpflanzen,  und  dass  derjenige,  welcher  in  x'echts  drehen- 
den Krystallen  der  schnellere  ist,  sich  in  linkB  drehenden  langsamer  fort- 
pflanzt. Der  polarisirte  Strahl,  welcher  an  der  Fläche  ad  eintritt,  wird 
in  zwei  circular  polarisirte  Strahlen  von  entgegengesetzter  Drehungsrich- 
tung verwandelt;  sie  werden  beim  Eintritte  in  das  mittlere  Prisma  nach 
verschiedenen  Richtungen  gebrochen,  weil  sie  das  erste  mit  verschiedener 
Geschwindigkeit  durchlaufen  haben;  die  Divergenz  wird  aber  durch  den 
Umstand  vergrössert,  dass  derselbe  Strahl,  welcher  im  ersten  Prisma  der 
schnellere  war,  im  zweiten  der  langsamere  ist,  und  umgekehrt.  Die  Strah- 
len, welche  nun  schon  das  mittlere  Prisma  nach  verschiedener  Richtung 
durchlaufen  haben,  treten  im  letzten  Prisma  begreiflicher  Weise  noch 
mehr  auseinander,  und  bo  ist  es  denu  mit  Hülfe  dieser  Vorrichtung  mög- 
lich, die  doppelte  Brechung  in  der  Richtung  der  optischen  Axe  de's  Berg- 
kry stalls  sichtbar  zu  machen,  welche  zu  gering  ist,  als  dass  sie  unmittel- 
bar eine  Trennung  der  Bilder  hervorbringen  könnte. 

35S  Nachahmung  der  Farbenerscheinungen  in  Quarzplatten. 

Legt  mau  ein  circular  polarisirendes  Glimmerblättchen  in  gehöriger  Lage 
auf  das  TiBchlein  des  Polarisationsapparates;  legt  man  alsdann  ein  Gyps- 
blättchen,  welches  für  sich  allein  im  polarisirten  Licht  farbig  erscheint, 
so  auf  das  Glimmerblättcheu,  dass  die  eine  der  Schwingungsebenen  im 
Gypsblättchen  mit  der  Polarisationsebene  der  vom  unteren  Spiegel  kom- 
menden Strahlen  zusammenfallt,  dass  also  die  Schwingungsebenen  im 
Gypsblättchen  einen  Winkel  von  45°  mit  den  Schwingungsebenen  im 
Glimmerblättchen  machen,  so  wird  man  natürlicher  Weise  bei  gekreuzten 
Spiegeln  gar  keine  Färbung  dos  GypBblättchens  wahrnehmon;  sobald  man 
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aber  ein  zweites  Glimmerblättchen  von  derselben  Dicke  wie  das  untero 
so  anf  das  Gypsblättchen  legt,  dass  die  Schwingungsebenen  des  oberen 
Glimmerblättchens  mit  denen  des  unteren  zusammenfallen,  so  erscheint 
sogleich  das  Gypsblättchen  gefärbt,  und  diese  Färbung  ändert  sich,  wenn 
man  den  oberen  Spiegel  des  Apparates  dreht,  ganz  in  derselben  Weise, 
als  ob  man  eine  senkrecht  zur  Axe  geschnittene  Quarzplatte  im  Apparate 
hätte.  Da  wir  nun  im  Stande  sind,  die  Erscheinungen  in  der  Combina- 
tion  von  Gyps-  und  Glimmerblattchen  vollständig  zu  analysiren,  so  habon 
wir  zugleich  eine  Erklärung  der  im  Bergkrystalle  beobachteten  Er- 
scheinungen. 

Es  sei  ab,  Fig.  971,  die  Schwingungsebene  des  vom  unteren  Polari- 
sationsspiegel  kommenden  polarisirten  Strah- 
les, cd  und  cf  die  Schwingungsebenen  der 
beiden  Strahlen  im  Glimmerblättchen,  ab 
und  gh  die  beiden  Schwingungsebenen  im 
Gypsblättchen. 

Der  Strahl,  welcher  im  Glitnmerblätt- 
chen  parallel  mit  cd  schwingt,  wird  bei  sei. 
nein  Eintritte  in  das  Gypsblättchen  in  zwei 
Strahlen  zerlegt;  die  Schwingungen  des 
einen  finden  in  der  Richtung  ub,  die  des 
anderen  in  der  Richtung  <jh  statt.  Eine 
ähnliche  Zerlegung  erleidet  aber  auch  der 
im  Glimmerblättchen  parallel  mit  cf  schwingende  Strahl  bei  seinem  Ein- 
tritte in  das  Gypsblättchen;  und  so  kommt  es  denn,  dass  Bich  im  Gyps- 
blättchcn  zwei  Strahlen  fortpflanzen,  deren  Schwingungen  parnllel  mit  ab, 
und  zwei  andere,  deren  Schwingungen  parallel  mit  gh  sind. 

Die  beiden  parallel  mit  ab  schwingenden  Strahlen  haben  gleiche  Vi- 
brationsintensität, der  eine  ist  aber  dem  anderen  um  1 /4  Wellenlängo  vor- 
ausgeeilt; da  die  beiden  Strahlen  nach  derselben  Richtung  schwingen , so 
werden  sie  interferiren,  sic  werden  durch  ihr  Zusammenwirken  einen  ein- 
zigen Strahl  horvorbringen,  dessen  Vibrationsintensität  leicht  zu  ermit- 
teln ist;  zu  unserem  Zwecke  ist  es  aber  nicht  einmal  nöthig,  diese  Vibra- 
tionsintensität zu  kennen. 

Auch  die  beiden  Strahlen,  welche  iui  Gypsblättchen,  parallel  mit  gh 
schwingend,  sich  fortpflanzen,  haben  gleiche  Vibrationsintensität,  und  der 
eine  ist  dem  anderen  um  1 4 Wellenlänge  vorausgceilt;  also  auch  diese 
combiniren  sich  zu  einem  einzigen  Strahle,  dessen  Vibrationsintensität 
gerade  ebenso  grosB  ist  wie  die  des  Strahles,  welcher  parallel  mit  ab 
schwingt. 

Es  treten  also  aus  dem  Gypsblättchen  zwei  rechtwinklig  zu  einander 
polarisirte  Strahlen  von  gleicher  Vibrationsintensität  aus,  jeder  derselben 
wird  aber  durch  das  obere  Glimmerblättchen  in  einen  circular  polarisir- 
ten Strahl  verwandelt,  und  durch  die  Interferenz  dieser  beiden  kreisför- 


Fig.  971. 
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raig  polarisirten  Strahlen  wird  die  beobachtete  Farbenerscheinung  her- 
vorgebracht. 

Der  linear  polarisirte  Strahl,  welcher,  parallel  mit  ab  schwingend, 
aus  dem  Gypsblättchen  austritt,  wird  durch  das  obere  Glimmerblättchen, 
dessen  Schwingungsebenen  cd  und  ef  sind,  ganz  so  in  einen  circular  po- 
larisirten  Strahl  verwandelt,  wie  es  oben,  Seite  882,  gezeigt  worden  ist. 
Wenn  der  im  Glimmerblättchen  parnllel  mit  ef  schwingende  Strahl  dem 
anderen  um  '/,  Wellenlänge  vorauseilt,  so  wird  die  Rotation  der  Aether- 
theilchen  im  resultirenden  Strahle  von  der  Rechten  zur  Linken  gehen; 
der  linear  polarisirte  Strahl  aber,  welcher,  parallel  mit  i/h  schwingend, 
das  Gypsblättchen  verlässt,  wird  durch  das  obere  Glimmerblättchen  in 
einen  circular  polarisirten  Strahl  von  entgegengesetzter  Rotationsrichtung 
verwandelt. 

Aus  dem  Glimmerblattchen  treten  also  zwei  circular  polarisirte  Strah- 
len von  gleicher  Intensität,  aber  entgegengesetzter  Rotationsrichtung  aus; 
der  eine  dieser  Strahlen  ist  dem  anderen  um  eine  bestimmte  Anzahl  von 
Wellenlängen  voraus,  welche  von  der  Dicke  des  Gypsbliittchens  abhängt. 

Durch  die  Interferenz  der  beiden  kreisförmig  polarisirten  Strahlen, 
welche  aus  dem  Glimmerblättchen  austreten,  wird  nun  wieder  linear  po- 
larisirtes  Licht  erzeugt,  dessen  Schwingungsrichtung  davon  abhängt,  wie 
viel  Wellenlängen  der  eine  Strahl  im  Gypsblättchen  dem  andern  voraus- 
geeilt ist. 

Diese  Nachahmung  der  Farbenerselieinungen  in  senkrecht  zur  Axe 
geschnittenen  Quarzplatten  ist  ein  neuer  Beweis  für  die  Richtigkeit  der 
in  §.  356  vorgetragenen  Erklärung. 

•“139  Farbenringe  senkrecht  zur  Axe  geschnittener  Quarz- 
platten. Bei  den  bisher  beschriebenen  Farbenerscheinungen  senkrecht 
zur  Axe  geschliffener  Quarzplatten  kamen  nur  solche  Strahlen  in  Betracht, 
welche  die  Platte  genau  in  der  Richtung  der  optischen  Axe  durchlaufen 
hatten ; wenn  man  aber  eine  solche  Platte  in  der  Turmalinzange  dicht 
vor  das  Auge  bringt,  so  dass  auch  solche  Strahlen  in  dasselbe  gelangen, 
welche  die  Platte  in  schräger  Richtung  durchlaufen  haben , so  sieht  man 
das  schöne  Ringsystem  Fig.  3 Tab.  XI.,  wenn  die  Turmaline  ‘gekreuzt 
sind.  Dieses  Ringsystem  ist  demjenigen  anderer  einaxigen  Krystnlle  ganz 
ähnlich,  nur  ist  das  schwarze  Kreuz  in  der  Mitte  der  Figur  ganz  ver- 
schwunden , und  nur  weiter  von  dem  Mittelpunkte  entfernt  sind  noch 
schwache  Spuren  desselben  wahrzunehmen ; in  der  Mitte  der  Figur  er- 
scheint dagegen  ein  farbiger  kreisförmiger  Fleck,  dessen  Färbung  von 
der  Dicke  der  Platte  abhängt;  es  ist  dies  die  Farbe,  welche  die  Quarz- 
platte zwischen  den  gekreuzten  Spiegeln  des  Polarisntionsapparates  zeigt, 
denn  dort  sieht  inan  ja  nur  den  centralen  Theil  der  Figur. 

Legt  man  zwei  senkrecht  zur  Axe  geschnittene  Quarzplatten  von 
vollkommen  gleicher  Dicke  auf  einander,  von  denen  die  eine  rechts,  die 
andere  links  drehend  ist,  so  zeigen  diese  zusammen  zwischen  den  gekreuzten 
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Turmalinen  das  ganz  eigenthümlichc  Hingsystem  Fig.  1 Tab.  XI.,  wel- 
ches eine  Combination  von  runden  Ringen  mit  vier  von  der  Mitte  ausge- 
henden Spiralen  ist. 

Zur  Beobachtung  dieser  Ringsysteme  ist  das  auf  Seite  858  bespro- 
chene Nörrembergische  LinsenBystem  ganz  besonders  geeignet. 

Diese  Erscheinung  Risst  sich  auch  mit  einer  einzigen  Quarzplatte 
schon  hervorbringen , wenn  man  sie  auf  den  horizontalen  Spiegel  des 
N örremberg'schen  Polarisationsapparates  legt  und  darüber,  ungefähr 
in  der  Entfernung  ihrer  Brennweite,  eine  Sammellinse  befestigt.  Die 
Lichtstrahlen  durchlaufen  liier  den  Krystall  zweimal ; einmal  nämlich,  ehe 
sie  auf  den  horizontalen  Spiegel  ti  eften,  und  dann,  nachdem  sie  von  dem- 
selben reflectirt  worden  sind;  wenn  die  Strahlen  nach  ihrom  ersten  Durch- 
gänge durch  die  Platte  von  dem  Spiegel  c reflectirt.  worden  sind,  so  ver- 
halten sie  sich  gerade  ebenso , als  hätten  sie  eine  Platte  von  entgegen- 
gesetzter Drehungsriehtiing  durchlaufen. 

Circularpolarisation  in  Flüssigkeiten  und  Gasen.  Der  .MK) 

Bergkrystall  und  das  Chlorsäure  Natron  sind  die  einzigen  festen  Körper, 
au  welchen  man  die  oben  beschriebenen  Erscheinungen  der  Circularpolari- 
sation beobachtet:  Biot  hat  aber  diese  Eigenschaft  bei  mehreren  Flüssig- 
keiten entdeckt  und  ist  zu  folgenden  Resultaten  gelangt: 

L i n k s drehende  Flüssigkeiten,  also  solche,  welche  die  Polarisations- 
ebene von  der  Rechten  zur  Linken  drehen,  sind:  Terpentinöl,  Kirsch- 
lorbeerwasser, Lösungen  von  Stärkezucker,  arabischem  Gummi 
und  Inulin  in  Wasser  u.  s.  w. 

Rechts  drehende  Flüssigkeiten  sind  unter  andern:  Citronenöl, 
wässerige  Lösungen  von  Rohrzucker,  Auflösungen  von  Kampher 
in  Alkohol,  Dextrin  und  Auflösungen  von  Weinsteinsäure. 

Das  Drehungsvermögen  dieser  Flüssigkeiten  ist  weit  schwächer  als 
das  des  Bergkrystalls,  d.  h.  eine  Quarzplatte  von  geringer  Dicke  bringt 
dieselben  Erscheinungen  hervor,  wie  eine  flüssige  Säule  von  ziemlich  be- 
deutender Höhe;  eine  Quarzplatte  zeigt  z.  B.  dieselben  Farben  wie  eine 
68 mal  höhere  Säule  Terpentinöl;  da  aber  dünne  Quarzplatten  nur  wenig 
brillante  Farben  zeigen,  so  ist  klar,  dass  schon  eine  Terpentinölsäule  von 
ziemlich  bedeutender  Höhe  erforderlich  ist,  um  die  Farbenerscheinungen 
recht  deutlich  beobachten  zu  können.  Das  Drehungsvermögen  des  Citronen- 
öls  ist  stärker  als  das  des  Terpentinöls,  denn  eine  Säule  von  Citronenöl 
zeigt  dieselben  Farben,  wie  eine  doppelt  so  hohe  Säule  von  Terpentinöl. 

Um  die  Natur  der  Circularpolarisation  einer  Flüssigkeit  vollständig 
zu  bestimmen,  ist  auszumitteln,  ob  sie  rechts  oder  links  drehend  ist  und 
wie  viel  Grade  der  Drehungsbogen  beträgt,  um  welchen  bei  einer  gegebenen 
Höhe  der  flüssigen  Säule  die  Polarisationsebene  der  verschiedenfarbigen 
Strahlen  gedreht  wird. 

Zur  Beobachtung  der  Kreispolarisation  in  Flüssigkeiten  kann  in  Er- 
mangelung anderer  Instrumente  der  Nörrembergsche  Polarisatious- 
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apparat  dienen,  zu  dessen  Analyseur  man  am  zweck  massigsten  ein  Nicol’- 
sches  Prisma  anwendet.  Pie  Flüssigkeiten  werden  zu  diesem  Zwecke  in 
eine  oben  offene,  unten  durch  eine  ebene  Glastafel  verschlossene  Glasröhre 
gegossen  und  diese  dann  auf  das  mittlere  Tischchen  des  Apparates  gestellt. 
Der  untere  Theil  dieser  Röhre  mit  ihrer  Fassung  und  der  sie  verschlies- 
senden  Glasplatte  ist  Fig.  972  ungefuhr  in  l/2  der  natürlichen  GrösRe  im 


Fig.  97 


Durchschnitte  dargestellt;  die  Röhre  muss  so  lang  sein, 
als  es  der  Abstand  des  Tischleins  und  des  Nicols  irgend 
erlaubt.  Es  ist  gut,  wenn  die  Röhre  graduirt  ist,  so  dass 
man  stets  unmittelbar  die  Höhe  der  flüssigen  SSule  ab- 
lesen kann.  Damit  die  Farbenerscheinung  möglichst 
lebhaft  wird,  muss  der  Zutritt  von  fremdem  Lichte  ab- 
gehalten werden,  was  am  leichtesten  dadurch  geschieht, 
dass  man  die  Glasröhre  mit  einem  hohlen  Cylinder  von 
schwarzem  Tuch  umgiebt  und  auch  den  Fuss  der  Röhre  mit  schwarzem 
Tuch  belegt. 

Fig.  973  stellt  den  Apparat  dar,  dessen  sich  Biot  zur  Unter- 
suchung der  Circularpolarisation  in  Flüssigkeiten  bediente.  Die  zu  unter- 


Fig.  973 


suchende  Flüssigkeit  ist  in  der  an  beiden  Enden  mit  Glasplatten  ge- 
schlossenen Röhre  d enthalten,  zu  deren  Aufnahme  die  Rinne  g dient. 
Am  einen  Ende  der  Rinne  g ist  das  kurze  Rohr  b befestigt,  am  andern 
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Ende  derselben  befindet  sich  das  Rohr  «.  Die  Axen  von  n,  d und  b fallen 
in  eine  gerade  Linie  zusammen. 

Der  aus  schwarzem  Glase  verfertigte  Polarisationsspiegel  in  wird  so 
gestellt,  dass  die  von  ihm  reflectirten  Strahlen  die  Richtung  der  Axen  der 
Röhren  b,  d und  a verfolgen.  Die  Röhre  a enthält  als  Analyseur  ein 
achromatisirtes  doppeltbrechendes  Prismn  oder  auch  ein  Nicol’.sches 
Prisma. 

Die  Röhre,«  ist  sammt  dem  Analyseur,  welchen  sie  enthält,  um  ihre 
Axe  drehbar,  und  die  Grösse  der  Drehung  wird  auf  dem  getheilten  Kreise 
h abgelesen. 

Fig.  974  stellt  einen  nudern  zur  Beobachtung  der  Circularpolarisatiun 
in  Flüssigkeiten  von  Jolly  möglichst  einfach  construirten  Apparat  dar, 


welcher  auch  benutzt  werden  kann,  um  die  durch  den  galvanischen  Strom 
hervorgehrachte  Drehung  der  Polarisationsebene  zu  beobachten,  von  welcher 
im  zweiten  Bande  die  Rede  sein  wird.  Ein  massives  Holzgestell  tragt 
eine  20  Zoll  lange,  ,/2  Zoll  dicke  und  1 '/a  Zoll  breite,  zum  Theil  in  der 
Mitte  mit  einer  breiten  Spalte  versehene  Leiste  ab.  An  dem  einen  Ende 
derselben  befindet  sich  ein  verticaler  Theilkreis,  dessen  Ebene  rechtwinklig 
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steht  auf  der  Längsrichtung  der  Leiste.  In  der  Mitte  dieses  Theilkreises 
steckt  in  einer  Hülse,  die  sich  zugleich  mit  dem  Nonius  dreht,  das  Nieol- 
sche  Prisma  r.  Diesem  gegenüber,  am  anderen  Ende  der  Leiste,  ist  ein 
zweites  Nicol’sehes  Prisma  angebracht,  welches  möglichst  gross  sein 
muss.  Man  kann  es  nach  Belieben  höher  und  tiefer  stellen  und  seinen 
Träger  auch  um  eine  verticale  Axe  drehen,  so  dass  man  seine  Axe  leicht 
parallel  mit  den  Kanten  der  Leiste  ab  und  in  die  Verlängerung  der  Axe 
des  Nicols  c bringen  kann.  ( 

Die  Röhre,  welche  die  zu  untersuchende  Flüssigkeit  enthält,  wird  auf 
die  Träger  d und  J gelegt,  die  man  nach  Belieben  höher  und  tiefer  Btelleu, 
richten  und  verschieben  kann. 

Fig.  975  stellt  eine  solche  Röhre  im  Durchschnitt  dar.  Die  Glasröhre 
welche  die  Flüssigkeit  aufnimmt,  ist,  zur  Abhaltung  des  fremden  Lichtes, 


Fig.  975. 


"V-  . 

• 

J 

mit  einer  Hülse  von  Holz  oder  Messingblech  umgeben.  — Der  Durch- 
messer der  inneren  Röhre  beträgt  1 , bis  1 2 Zoll.  In  unserer  Zeichnung 
ist  der  Durchmesser  der  Röhre  zu  gross  im  Verhältniss  zur  Länge. 

Da  die  drehende  Kraft  der  Flüssigkeiten  meist  ziemlich  gering  ist, 
so  muss  man  dafür  sorgen,  dass  auch  noch  die  geringsten  Drehungen 
merklich  gemacht  werden.  Pouillet  erreichte  dies  durch  die  von  Soleil 
construirte  doppelte  Quarzplatte  (double  plaque).  Sie  besteht  aus  zwei 
senkrecht  zur  Axe  geschnittenen,  neben  einander  gekitteten  Quarzplatten, 
von  denen  die  eine  rechts-,  die  andere  linksdrehend  ist.  Das  letzte  Ab- 
Kig  976  8Chleifen  und  Poliren  geschieht  natürlich  erst,  nach  dem  Zusara- 
menkitten,  so  dass  beide  Hälften  vollkommen  gleich  dick  sind. 

Fig.  976  stellt  eine  solche  doppelte  Platte  dar;  die  reebts- 
drehende  und  die  linksdrehende  Hälfte  sind  durch  die  Schrafiirung 
unterschieden. 

Nach  den  Auseinandersetzungen  von  Seite  878  erscheinen 
die  beiden  Hälften  einer  solchen  Platte  vollkommen  gleich  gefärbt, 
wenn  sie  sich  zwischen  parallelen  oder  zwischen  gekreuzten  Spiegelu  be- 
findet. Dreht  man  den  Zerleger  aus  dieser  Lage  heraus,  so  erscheinen  die 
beiden  Hälften  ungleich  gefärbt. 

Wenn  nun  schon  eine  ganz  geringe  Drehung  des  Zerlegers  dadurch 
merklich  werden  soll,  dass  die  Färbung  der  beiden  Hälften  ungleich  wird, 
so  ist  es  keineswegs  gleichgültig,  welche  Dicke  die  Platte  hat.  Die  geeig- 
netste Dicke  ist  3,75m,n;  bei  dieser  Dicke  der  Doppelplatte  erscheint  sie 
zwischen  parallel  gestellten  Nicols  purpurviolett,  ein  Farbenton,  welcher 
vorzugsweise  durch  die  äuBsersteu  Strahlen  des  Spectrums  gebildet  wird, 
während  Gelb  demselben  ganz  fehlt.  Dieser  Farbentou,  welcher  die 
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Ueliergangsfarbe  (teinte  de  passage)  genannt  wird,  hat  die  Eigenschaft, 
sehr  rasch  iu  Blau  oder  Roth  überzugehen,  so  dass  schon  bei  einer  ganz 
geringeu  Drehung  des  Oeularuicols  die  eine  Hälfte  der  Platte  eine  röth- 
liche,  die  andere  eine  bläuliche  Färbung  annimmt. 

Die  Erklärung  dieser  Empfindlichkeit  ergieht  sich  leicht  aus  der  Be- 
trachtung der  Figuren  957  und  958.  Bei  der  rechtsdrehenden  Hälfte 
geht,  wenn  man  das  Ocularuicol  nach  der  Rechten  dreht,  die  Färbung 
rasch  ins  Roth  über,  weil  das  Roth  dabei  zu-,  das  Blau  abnimmt,  Fig.  957; 
in  der  linksdrehenden  Hälfte  nimmt  bei  gleicher  Drehung  des  Nicols  das 
Roth  ab  und  das  Blau  zu,  Fig.  958.  Diese  Veränderungen  in  der  In- 
tensität des  blauen  und  rothen  Lichtes  werden  aber  hier  gleich  merklich, 
weil  das  (leib  fehlt,  welches  geringe  Veränderungen  in  den  blauen  und 
rotheu  Tönen  ganz  verdecken  würde,  wenn  es  in  voller  Stärke  vorhanden 
wäre. 

Dieselbe  3,75mm  dicke  Doppelplatte  erscheint  gelb  zwischen  gekreuzten 
Nicols.  Hier  muss  man  das  Ocularuicol  schon  bedeutend  weiter  drehen, 
wenn  die  Ungleichheit  in  der  Färbung  der  beiden  Hälften  der  Platten 
merklich  werden  soll. 

Befindet  sich  die  3,75mra  dicke  Doppelplatte  zwischen  parallelen  Nicols, 
so  wird,  wenn  man  ausser  derselben  noch  einen  schwach  rechts-  oder 
schwach  linksdrehenden  Körper  zwischen  die  Nicols  einschiebt,  der  EtFect 
fast  ganz  derselbe  sein,  als  ob  man  das  Ocularuicol  nach  der  Linken  oder 
nach  der  Rechten  gedreht  hätte.  Man  muss  nun  das  Ocularuicol  nach  der 
Rechten  oder  nach  der  Linken  drehen,  um  die  Gleichheit  der  Färbung 
wieder  herzustellen. 

Der  Winkel,  um  welchen  man  das  Ocularuicol  drehen  muss,  um  die 
Gleichheit  der  Färbung  iu  beiden  Hälften  der  Doppelplatte  wieder  herzu- 
stellen, ist  die  Grösse,  um  welche  der  eingeschobene  Körper  die  gelben 
Strahlen  dreht. 

In  dem  Apparat  Fig.  974  (Seite  895)  wird  die  doppelte  Platte  am 
besten  dadurch  angebracht,  dass  man  sie  mittelst  Kork  in  eine  Messing- 
hülse fasst,  welche  an  das  erste  Nicol  angeschoben  wird,  und  zwar  an  die 
Seite,  welche  dem  Ocularuicol  zugewandt  ist. 

Wenn  die  Drehung  der  Polarisationsebene  in  demjenigen  Körper, 
welcher  sich  mit  der  doppelten  Platte  zwischen  den  beiden  Nicols  befindet, 
bedeutender  wird,  so  ist  es  bei  entfallendem  weissen  Licht  nicht  mehr 
möglich,  durch  Drehung  des  Ocularnicols  die  Gleichheit  der  Farben  in  den 
beiden  Hälften  der  doppelten  Platte  wieder  herzustellen,  wie  sich  aus  den 
Gesetzen  der  Circularpolarisation  leicht  nachweisen  lässt;  in  diesem  Falle 
bedarf  mau  aber  auch  der  doppelten  Platte  gar  nicht  mehr,  um  die  Er- 
scheinungen der  Circularpolarisation  mit  genügender  Schärfe  beobachten 
zu  können. 

Auch  im  Dampf  des  Terpentinöls  hat  Biot  die  Eigenschaft  der  Krcis- 
polarisation  nachgewiesen;  um  hier  diese  Erscheinung  wahrnehmen  zu 
können,  muss  man  natürlich  ungleich  längere  Röhren  an  wenden 
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3(51  Saccharometer.  Die  Circulnrpolarisation  hat  auch  eine  technische 
Bedeutung  gewonnen,  seit  man  sie  in  Anwendung  gebracht  hat,  um  den 
Zuckergehalt  de.B  Syrups  und  anderer  zuckerhaltiger  Flüssigkeiten  zu 
bestimmen.  Man  hat  zu  diesem  Zweck  besondere  Apparate  construirt, 
welche  den  Namen  Saccharometer  führen. 

Mitscherlichs  Saccharometer,  Fig.  977,  ist  im  Wesentlichen 
nach  dem  Princip  der  Apparate  Fig.  973  und  Fig  974  construirt;  beim 
Solei l'schen  Saccharometer  dagegen  wird  nicht  die  Drehung  der  Po- 
larisationsebene  gemessen,  welche  die  Zuckerlösung  hervorbringt,  sondern 
es  wird  die  Dicke  einer  senkrecht  zur  Axe  geschliffenen  Quarzplatte  er- 
mittelt, deren  Circularpolarisation  gleich  ist  derjenigen , welche  die  zu 
prüfende  Zuckerlösung  hervorbringt. 

Fig.  978  stellt  das  Soleil’sche  Saccharometer  dar.  Das  Licht  einer 
Argand’schen  Lampe  fallt  durch  ein  in  der  Röhre  S befindliches  Nicol 
in  den  Apparat  ein,  geht  alsdann  durch  die  bei  r befindliche  doppelte 
Quarzplatte  und  durch  die  in  der  Röhre  tn  enthaltene  Zuckerlösung  hin- 
durch. In  der  Röhre  bei  T endlich  ist  das  als  Analyseur  dienende  N icol’- 
sche  Prisma  enthalten,  welches  bei  diesem  Apparat  nicht  um  seine  Axe 

gedreht  wdrd,  sondern  so  gestellt 
ist,  dass  seine  Schwingungsebene 
mit  der  des  Nicols  bei  S pa- 
rallel ist. 

Zwischen  der  Röhre  m und 
dem  Analyseur  bei  T befindet 
sieb  nun  eine  eigenthümliche  aus 
Quarzplatten  construirte  Com- 
pensationsvorrichtung,  wel- 
che wir  nun  genauer  betrachten 
müssen. 

Die  aus  dem  Rohre  m aus- 
tretenden Strahlen  durchlaufen 
zunächst  eine  einfache  senkrecht 
zur  Axe  geschnittene  Quarzplatte 
Q,  Fig.  979,  von  beliebiger  Dicke 
und  von  beliebiger  Rotationsrich- 
tung;  auf  diese  Platte  folgen  aber 
zwei  Quarzkeile,  N und  N’ , de- 
ren äussere  Flächen  gleichfalls 
rechtwinklig  zur  Krystallaxe  sind, 
und  deren  Rotationsrichtung  der 
der  Platte  Q entgegengesetzt  ist,  so  also  dass  die  beiden  Keile  N und  N1 
linksdrehend  sind,  wenn  (J  rechtsdrehend  ist. 

Die  beiden  Keile  JV  und  A ' bilden  also  zusnmmen  eine  Quarzplatte, 
deren  parallele  Oberflächen  senkrecht  zur  Axe  sind,  deren  Dicke  aber  va- 
riabel ist,  je  nachdem  man  sie  mehr  oder  weniger  übereinander  schiebt. 
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Bei  einer  bestimmten  Stellung  der  beiden  Keile  hat  die  Platte,  welche 
sie  bilden,  gleiche  Dicke  mit  der  Platte  Q,  so  also  dass  die  durch  Q her- 


Fig.  978. 


vorgebrachte  Drehung  der  Polarisationsebene  durch  die  Keile  N und  N' 
wieder  aufgehoben  wird. 

Die  Quarzkeile  N und  N'  sind  in  Metallfassungen  eingesetzt,  welche 
durch  Vermittelung  des  Knopfes  b,  Fig.  978,  nach  entgegengesetzter  Kich- 
Fig.  979.  tung  (entweder  in  oder  gegen  die  Richtung  der  Pfeile, 
Fig.  979)  verschoben  werden  können;  durch  diese  Verschie- 
bung aber  kann  die  Dicke  der  durch  die  Combination  der 
Keile  N und  N'  gebildeten  Platte  nach  Belieben  vermehrt, 
und  vermindert  werden. 

Die  Fassung  des  Keiles  N'  trägt  oben  die  auch  in 
Fig.  978  sichtbare  Theilung  e,  die  Fassung  des  Keiles  N 
trägt  einen  zu  dieser  Theilung  gehörigen  Nonius  v.  Durch 
die  Verschiebung  der  Quarzkeile  werden  auch  die  Theilung  e 
und  der  Nonius  V gegen  einander  verschoben. 

Fig.  980  stellt  die  Theilung  e und  den  Nonius  v in  grösserem  Maass- 
stabe dar.  — Der  Nullpunkt  der  Theilung  e befindet  sich  in  der  Mitte 
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und  die  Tbeilstriche  werden  von  diesem  Nullpunkt  an  entweder  nach  der 
rechten  oder  nach  der  linken  gezählt.  Wenn  der  Nullpunkt  des  Nonius 
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mit  dem  Nullpunkt  der  Theiluug  zusammenfallt,  so  bilden  die  Keile  JN 
und  N'  zusammen  eiue  Platte,  welche  genau  eben  so  dick  ist  wie  die 
Platte  Q. 

Die  Theiluug  ist  so  eingerichtet,  dass  die  Dicke  der  durch  die  Keile 
N und  y gebildeten  Platte  um  1 Millimeter  wächst  oder  abnimmt, 
wenn  der  Nonius  um  10  Theile  der  Haupttheilung  nach  der  einen 
oder  nach  der  andern  Seite  verschoben  wird.  Eine  Verschiebung  um 
1 Theilstrich  entspricht  also  einer  Veränderung  der  Dicke  um  '/|0  Milli- 
meter und  da  der  Nonius  so  eingerichet  ist,  dass  mau  mit  Hülfe  desselben 
noch  Verschiebungen  von  Vio  der  Haupttheilung  aldesen  kann,  So  ist  klar, 
dass  mau  die  Veränderung  der  Dicke  der  Couipeusatorplatten  noch  bis  auf 
l/ioo  Millimeter  genau  ablesen  kann. 

Wenn  der  Nonius  auf  dem  Nullpunkt  der  Theilung  steht,  so  sieht 
der  bei  T in  das  Instrument  schauende  Beobachter  die  beiden  Hälften  der 
doppelten  Quarzplatte  bei  r gleich  gefärbt,  wenn  die  Itölire  in  ganz  fehlt 
oder  wenn  sie  mit  einer  Flüssigkeit  gefüllt  ist,  welche  keine  Circularpola- 
risation bewirkt. 

Bringt  mau  aber  nun  eine  Röhre  in  in  den  Apparat,  welche  eine  cir- 
cularpolansirende  Flüssigkeit  enthält,  bo  erscheinen  die  beiden  Hälften 
der  doppelten  Quarzplatte  ungleich  gefärbt  und  man  muss  nun  die  beiden 
Quarzkeile  nach  der  einen  Seite  hin  verschieben,  wenn  die  Flüssigkeit  eine 
rechtsdrehende,  nach  der  andern  Seite,  wenn  sie  eiue  linksdieheude  ist, 
um  zu  machen,  dass  die  beiden  Hälften  der  doppelten  Platte  wieder  gleich 
gefärbt  erscheinen.  — An  dem  Nonius  kann  inan  alsdann  ablesen,  wie 
gross  die  Dicke  einer  Quarzplatte  ist,  welche  die  Wirkung  der  in  tit  ent- 
haltenen entgegengesetzt  drehenden  Flüssigkeit  gerade  aufzuheben  im 
Staude  ist. 

Nach  gehöriger  Einstellung  möge  z.  B.  der  Nullpunkt  des  Nonius  bei 
5,7  stehen,  so  heisst  das,  die  in  der  Rohre  in  enthaltene  Flüssigkeit  bringt 
eine  eben  so  starke  Circularpolarisation  hervor,  wie  eine  0,57  Millimeter 
dicke  senkrecht  zur  Axe  geschliffene  Quarzplatte. 

Durch  genaue  Versuche  hat  man  ermittelt,  dass  eine  Zuckerlüsung, 
welche  auf  100  Cubikcentimeter  Wassers  10,417  Gramm  reinen  krystal- 
lisirtcn  Zuckers  enthält,  in  der  20  Ceutirneter  langen  Röhre  in  des  Appa- 
rats Fig.  970  eiue  eben  so  starke  Drehung  der  Polarisationseberie  bwirkt, 
wie  eine  1 Millimeter  dicke  Quarzplatte. 

Da  nun  das  Dreliungsvermögen  der  in  der  Röhre  in  enthaltenen 
Zuckerlösung  ihrem  Zuckergehalt  proportional  ist,  so  findet  man  wie  viel 
Gramm  Rohzucker  die  Lösung  auf  100  Cubikcentimeter  Wasser 
enthält,  wenn  man  die  an  dem  Nonius  abgelesenc  Dicke  der  com- 
pensirendeu  Quarzplatte  mit  10,417  multiplicirt.  Wäre  z.  B. 
in  der  Röhre  eiue  Znckerlösung  enthalten  gewesen,  deren  Com[>ensation 
eine  Verschiebung  des  Nonius  von  0 bis  5,7  erfordert  hatte,  so  wäre  dei 
Zuckergehalt  dieser  Lösung  10,417  X 0,57  — 9,358,  das  heisst  auf  100 
Cubikcentimeter  Wasser  enthält  sie  9,358  Gramm  Rohrzucker. 
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Ein  bo  erhaltenes  Resultat  ist  jedoch  nur  dann  genau,  wenn  in  der 
Lösung  sich  neben  dem  krystallisirbaren  rechtsdrehenden  Rohrzucker 
nicht  auch  noch  unkrvstallisirbarer  linksdrehender  Trauben(Stärke)- 
z ucker  befindet.  Um  einen  etwaigen  Gehalt  an  Stärkezucker  zu  ermitteln, 
wird  nun  durch  Salzsäure  aller  Rohrzucker  der  Lösung  in  Stärkezucker  ver- 
wandelt, ein  zweiter  Versuch  mit  dem  Saccharometer  gemacht  und  ans 
der  Combination  dieser  beiden  Versuche  der  Gehalt  der  Lösung  an  Rohr- 
zucker berechnet.  Näheres  darüber  in  einer  von  Clerget  im  Jahre  1850 
veröffentlichten  Broschüre,  welche  die  Anwendung  des  Saccharometers  be- 
handelt. 

Statt  der  beiden  Nicol’schcn  Prismen  enthalt  das  Soleil’sche  Sac- 
charometer gewöhnlich  zwei  achromatisirte  doppeltbrechendo  Prismen, 
ausserdem  aber  ist  vor  dem  Rohr  T noch  ein  eigentümlich  coustruirtes 
Ocularrohr  angesetzt,  welches  in  den  meisten  Fällen  wohl  entbehrlich  sein 
dürfte  und  dessen  Zweck  folgender  ist.  Der  Farbenton,  welchen  die 
doppelte  Quarzplatte  haben  muss,  damit  schon  die  geringste  Aenderung  in 
der  Färbung  der  beiden  Hälften  merklich  wird,  ist  nicht  für  alle  Augen 
derselbe  und  jenes  Ocularrohr,  welches  Soleil  den  Erzeuger  der  em- 
pfindlichen Farbentöne  nennt,  soll  dazu  dienen,  den  Farbenton  der 
doppelten  Platte  verschiedenen  Augen  anzupassen. 


Circularpolarisation  der  Weinsäure  und  der  Trauben- 

Säure.  Aus  dem  Safte  unreifer  Trauben  hat  man  eine  Säure  dargestellt, 
welche  ganz  gleiche  Zusammensetzung  mit  der  Weinsäure  (WeinsteinBäure) 
hat;  eine  verdünnte  Lösung  von  Traubensäure  giebt  aber  mit  einer  GypB- 
lösung  sogleich  einen  Niederschlag,  was  bei  einer  verdünnten  Lösung  von 
Weinsäure  nicht  der  Fall  ist. 


Die  Traubensäure  bildet  ganz  analoge  Salze  wie  die  Weinsäure,  so 
namentlich  ein  dem  Seignettesalz  entsprechendes  traubensaures  Natron- 
Kali  und  traubensaures  Natron-Ammoniak. 


Die  Krystallform  des  Weinsäuren  Natron-Kalis  ist  Fig.  981  dar- 


Fig.  9*1 


gestellt.  Sie  besteht  im  Wesentlichen  aus  einer  Com- 
bination  der  rhombischen  Säule  r/  mit  einem  Flächen- 
paare (t,  welches  rechtwinklig  auf  der  grösseren,  und 
einem  Flächenpaare  b.  welches  rechtwinklig  auf  der  klei- 
neren horizontalen  Axe  steht.  Ausser  diesen  acht  Säulen- 
tlüchen  treten  noch  andere  parallel  mit  der  Säulenaxe 
laufende  Flächen  auf,  sowie  auch  kleine  Abstumpfungs- 
Huchen  der  Kanten , welche  die  Säulenflächen  mit  der  oberen  und  unteren 
Endfläche  bilden. 


Die  Krystallc  des  traubensauren  Natron-Ammoniaks  zeigen  im  Wesent- 
lichen dieselbe  Krystallform.  nur  zeigen  sie  noch  eine  auffallende  Hemiedne; 
die  Octaederflächen  nämlich  stumpfen  nur  die  Hälfte  der  Kanten  zwischen 
r und  <1  ab,  und  zwar  so,  dass,  von  der  vorderen  Fläche  a aus  gerechnet, 
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eine  AbstutupfungBfläche  oben  rechte  auftritt,  wie  Fig.  982,  oder  oben 
linke,  wie  Hg.  983. 

Aus  einer  Lösung  rechtshemiedrischer  Krystalle  (Fig.  982)  lässt 

Bich  durch  Zusatz  von  Schwefelsäure 
die  Rechtstraubensäure  abscheiden, 
welche  mit  der  Weinsäure  vollkommen 
identisch  ist  und  welche  mit  Gyps- 
lÖBung  keinen  Niederschlag  giebt.  Die 
Lösung  dieser  Uechtstraubensäure  ist 
wie  die  Weinsäure  optisch  rechts- 
drehen d. 

Die  durch  das  gleiche  Verfahren  aus  einer  Lösung  linkshemie- 
drischer  Krystalle  (Fig.  983)  abgeschiedene  Säure  giebt  ebenfalls 
dieselben  Reactioncn  wie  die  Weinsäure,  sie  giebt  mit  Gypslösung  keinen 
Niederschlag,  ist  aber  optisch  linksdrehend. 

Vermischt  man  die  Lösung  der  Reehtstraubensäure  mit  der  der  Links- 
traubensäure, so  bat  die  gemischte  Lösung  keine  Circ  ularpolarisation 
und  giebt  mit  Gypslösung  einen  Niederschlag,  was  bei  den  ungemischten 
Säuren  nicht  der  Fall  war. 

Die  Krystalle  der  Weinsäure  und  der  Reehtstraubensäure  sind  hemie- 
drisoh,  aber  nach  entgegengesetzter  Richtung,  wie  die  Krystalle  der 
Linkstraubensäure.  — Die  in  diesem  Paragraphen  besprochenen  Erschei- 
nungen, welche  auf  eiuen  innigen  Zusammenhang  zwischen  Circularpola- 
risatiou  und  Hemiedrie  hinweisen,  hat  Pasteur  entdeckt  (Pogg.  Anna). 
LXXX,  127). 

Hi;5  Absorption  des  Lichtes  in  farbigen  doppeltbrechenden 
Krystallen.  Der  Turmalin  ist,  wie  bereits  angeführt  wurde,  ein  doppelt- 
brechender Krystall,  und  wenn  eine  parallel  mit  der  Axe  geschnittene 
Turmalinplatte  polarisirtes  Licht  liefert,  so  beruht  dies  darauf,  dasB  einer 
der  beiden  Strahlen,  welche  sich  im  Allgemeinen  in  doppeltbrechenden 
Krystallen  rechtwinklig  zur  optischen  Axe  fortpflanzen,  absorbirt  wird. 
In  der  That  sieht  mau  durch  ein  Prisma  von  Turmalin,  dessen  Kanten 
mit  der  optischen  Axe  parallel  sind,  zwei  Bilder,  wenn  man  nahe  an  der 
brechenden  Kante  hindurchsieht,  wo  der  Krystall  noch  dünn  ist;  mit  zu- 
nehmender Dicke  wird  aber  der  eine  Strahl,  und  zwar  der  ordinäre,  mehr 
und  mehr  absorbirt.  Wenn  Turmalinplatten  das  Licht  noch  nicht  voll- 
kommen polarisiren,  so  ist  der  Grund  davon  der,  dass  sie  noch  nicht  dick 
genug  sind,  um  den  ordinären  Strahl  ganz  zu  absorbiren. 

Auch  bei  anderen  farbigen  KryBtallen  bemerkt  man  ähnliche  Erschei- 
nungen. B a b i n e t hat  bemerkt,  dass  die  negativen  farbigen  Krystalle 
vorzugsweise  die  ordinären  Strahlen  absorbiren,  während  in  positiven  Kry- 
stallen  die  extraordinären  stärker  absorbirt  werden;  so  absorbirt  z.  B.  ein 
hinlänglich  dunkler  Rauchquarz,  ein  positiver  Krystall,  die  extraordinären 
Strahlen  ; die  Vibration  der  Strahlen,  welche  eine  parallel  mit  der  Axe  ge- 


Fig.  982.  Fig.  983. 
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Bchnittene  Rauchquarzplatte  durchlässt,  sind  rechtwinklig  zu  Beiner  op- 
tischen Axe. 

Der  Turmalin  erscheint  in  der  Richtung  seiner  optischen  Axe  anders 
gefärbt,  als  rechtwinklig  zu  derselben;  diese  Erscheinung,  welche  offenbar 
mit  der  Absorption  der  polarisirten  Strahlen  zusammenhängt,  wird  auch 
an  anderen  Körpern  beobachtet,  namentlich  am  Dichroit,  welcher  von 
dieser  Eigenschaft  seinen  Namen  führt;  in  der  Richtung  seiner  Axe  er- 
scheint er  blau,  rechtwinklig  zu  derselben  dagegen  hraungelb. 

Haidinger  hat  diese  Erscheinungen  mit  Hülfe  der  von  ihm  constru- 
irten  dichroskopischen  Loupe  weiter  verfolgt.  Dieses  Instrument 
besteht  im  Wesentlichen  aus  einem  etwas  langen  Kalkspathrhoinbooder, 
welches  in  Fig.  9*4  im  Durchschnitte  dargestellt  ist.  Auf  die  beiden 


Kig.  9s4. 


Kig.  985.  Endflächen  sind  Glnsprismen  a 
und  b aufgekittet,  deren  Flächen 
so  gegen  einander  geneigt  sind, 
dass  die  äussersten  Flachen  der 
(ilasprismen , durch  welche  die 
Lichtstrahlen  ein-  und  austreten, 
rechtwinklig  auf  den  Längs- 
kanten  des  Kalksputhrhomboe- 
ders  stehen.  Diese  Combination 
ist  nun  mittelst  Kork  in  einer 
Messiughülse  befestigt. 

Das  eine  Ende  dieser  Hübe  ist  durch  eine  Kapsel 
geschlossen,  deren  Deckel  in  der  Mitte  eine  quadrati- 
sche Oeffnung  hat;  die  Seite  dieses  kleinen  Quadrats 
beträgt  ungefähr  2,5mm.  Am  anderen  Ende  der  Hülse 
befindet  sich  eine  Linse  oder  auch  zwei,  deren  Brenn- 
weite gerade  so  gross  ist,  dass  man  zwei  scharfe  Bilder 
der  quadratischen  Oeffnung  dicht  neben  einander  er- 
blickt, wenn  man,  die  Linse  dicht  vor’s  Auge  haltend, 
in  den  Apparat  hineinschaut. 

Fig.  985  stellt  eine  dichroskopische  Loupe  dar,  wie  sie  Nör- 
remberg  mit  möglichster  Einfachheit  construirt  hat.  Das  längliche 
Kalkspathroinboeder  steckt  in  der  Höhlung  eines  Korkes,  an  dessen  un- 
terem Ende  eine  Scheibe  von  Kartenpapier  mit  der  centralen  Oeffnung  o 
angeleiint  ist,  während  auf  der  oberen  Fläche  des  Korkes  eine  plancou- 
vexe  Linse  l mit  Hülfe  einiger  Stecknadeln  befestigt  ist. 

Die  untere  Platte  mit  der  quadratischen  Oeffnung  0 wird  am  zweck- 
l':„  massigsten  so  gestellt,  dass  das  eine  Bild  des  Quadrats  die 

Verlängerung  des  anderen  bildet,  wie  dies  Fig.  986  andeutet. 

Diese  beiden  Bilder  sind  nun  rechtwinklig  zu  einander 
polarisirt,  die  Schwingungen,  welche  das  Licht  des  einen  fort- 
pflanzen, finden  in  der  Richtung  ab  Statt,  die  des  andern  sind 
rechtwinklig  zu  ab. 
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Schneidet  man  aus  einem  Turmalinkrvstall,  der  einer  etwas  helleren 
Varietät  angehört,  einen  Würfel,  Fig.  9K7,  an  welchem  zwei  Flächen,  die 
wir  mit  A bezeichnen  wollen  (in  unserer  Figur  die  obere  und  die  untere) 
senkrecht  zur  Axe  stehen,  während  die  vier  ande- 
ren, die  wir  mit  B bezeichnen  wollen,  parallel  mit 
derselben  sind,  so  erscheint  der  Krystall  anders  ge- 
färbt, wenn  inan  durch  die  beiden  Flächen  A schaut, 
als  wenn  man  durch  zwei  der  gegenüberliegenden 
Flächen  B hindurchsieht. 

Die  Farbe  der  Basis,  d.  h.  die  Farbe,  welche 
das  Dicht  zeigt,  welches  den  Krystall  parallel  mit 
der  Axe  durchläuft,  also  durch  die  Flächen  A ein-  und  austritt,  ist  un- 
gleich dunkler,  als  die  Farbe,  welche  man  durch  die  Flächen  JB  beobach- 
tet, Bei  dunkleren  Varietäten  ist  die  Farbe  der  Basis  schon  bei  geringer 
Dicke  der  Blatte  ganz  schwarz. 

Analysirt  man  die  Farbe  der  Basis  mittelst  der  dichroskopischen 
Loupe,  so  erhält  man  stets  zwei  gleiche  Bilder,  Fig.  988,  wie  man  übri- 
gens tlie  l.oupe  drehen  mag;  untersucht  man  auf  gleiche  Weise  die  Farbe 
der  Flächen  B,  so  ändern  die  beiden  Bilder  Farbe 
und  Lichtstärke,  je  nachdem  die  dichroskopische 
Loupe  durch  Drehung  um  ihre  Axe  in  verschie- 
dene Lagen  gegen  die  Fläche  B gebracht  wird. 
Fällt  die  Verbindungslinie  der  beiden  Bilder  mit 
der  Diagonalen  der  Fläche  B zusammen,  so  er- 
scheinen beide  Bilder  gleich.  Der  grösste  Unterschied  zwischen  beiden 
Bildern  wird  beobachtet,  wenn  die  Verbindungslinie  der  beiden  Bilder 
mit  der  Axe  des  Krystalls  parallel  oder  darauf  rechtwinklig  steht;  als- 
dann erscheint  das  eine  Bild  mit  den  Farben  der  Basis,  während  das  an- 
dere einen  ungleich  helleren  Farbenton  zeigt.  Fig.  989. 

Um  also  die  Farbe  der  Basis  zu  erkennen,  bedarf  man  gar  keiner 
senkrecht  zur  Axe  geschnittenen  Platte,  man  kann  sie  auf  die  angegebene 
Weise  mittelst  der  dichroskopischen  Loupe  an  einer  parallel  mit  der  Axe 
geschnittenen  erkennen. 

Bei  dunkleren  Varietäten  des  Turmalins  ist,  wie  bereits  bemerkt 
wurde,  die  Farbe  der  Basis  ganz  schwarz.  Da  nun  aber  die  Farbe  der 
Basis  durch  solche  Schwingungen  fortgepflanzt  wird,  welche  senkrecht  zur 
Axe  des  Krystalls  sind,  so  ist  klar,  dass  auch  das  dunklere  der  beiden 
Bilder,  welche  die  dichroskopische  Loupe  zeigt,  wenn  man  mittelst  der- 
selben bei  gehöriger  Stellung  das  Licht  analysirt,  welches  durch  zwei 
der  Flächen  B des  Turmalinwürfels.  Fig.  987,  hindurchgogangen  ist, 
gleichfalls  durch  Schwingungen  erzeugt  wird,  welche  senkrecht  zur  Axe 
an,  also  parallel  mit  bb,  dass  also  die  Schwingungen  des  helleren  Bildes 
der  Axe  (Ul  parallel  sind. 

Auf  diese  Weise  hat  ilaidinger  den  Beweis  geliefert,  dass  die 
Schwingungen  des  polarisirteu  Lichtes,  welches  eine  parallel  mit  der  Axe, 


Fig.  988  Fig.  1)89. 

□ D 


Fig.  987 
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geschnittene  Turmalinplatte  liefert,  parallel  mit  der  Krystallaxe  sind 
woraus  dann  ferner  folgt,  dass  die  Schwingungsebene  eines  polarisirten  Strah- 
les senkrecht  zu  der  Ebene  ist,  welche  man  mit  dem  Namen  der  Polari- 
sationsehene  bezeichnet  hat  Wir  haben  bereits  auf  Seite  SOS  einen  an- 
deren, von  Nörremberg  herrührenden  Beweis  dieses  Satzes  kennen 
gelernt. 

Da  das  hellere  der  beiden  Bilder,  in  welche  die  Farbe  einer  parallel 
mit  der  Axe  geschnittenen  Turinalinplatte  durch  die  dichroskopische 
Loupe  zerlegt  wird,  durch  Schwingungen  erzeugt,  wird,  welche  parallel 
mit  der  Krystallaxe  sind,  so  nennt  Haidinger  die  Farbe  dieses  helleren 
Bildes  die  Axen färbe,  während,  wie  wir  gesehen  haben,  die  Farbe  des 
dunkleren  Bildes  die  Farbe  der  Basis  ist. 

Die  folgende  Liste  giebt  die  zusammengehörigen  Falben  einiger  der 
von  Haidinger  untersuchten  Turmalinvarietäten  an. 


Localität. 

Sibirien 

n n 

Brasilien 

n n 

•*  Tt 

n w 

Elba 

n 


Farbe  der  Basis. 
Schwarz 
Carmoisinroth 
Schwarz 

Dunkel  bräunlichroth 

tirünlichschwarz 

Indigblau 

Pistaciengrün 

Oelgrün 


Axen  färbe. 
Oelgrün. 

Rosenroth. 

Haarbraun. 

Gelbliebbraun. 

Dunkelpistaciengrüii 

Blass-Berggrün. 

Grasgrün. 

Grünlichweiss. 


Aehnliche  Erscheinungen  zeigen  auch  andere  farbige,  optisch-eiuaxige 
Krystalle;  so  zeigte  z.  B. : 


die  Farbe  der  Basis 


Apatit  von  Cabo  de  Gata Weingelb 

„ „ Schlaggenwald  ....  Berggrün 

„ „ „ ....  Lavendelblau 

Beryll  von  Sibirien Grünlichweiss 

Im  Ganzen  Berggrün. 

Kauchtopas  vom  St.  Gotthard  . . . Blassnelkenbraun 

Apophyllit  von  Pronah Gelblichweiss 

Zircon  von  Ceylon Blassblau 

Im  Ganzen  Gelblichweiss. 


die  Axenfarbe 

Spargelgrün 

Entenblau. 

Rosenroth. 

Himmelblau. 


Licbtgelblichbraun. 

Berggrün. 

Blassgelb 


An  keinem  Mineral  zeigt  sich  aber  wohl  der  Dichroismus  auffallen- 
der als  am  Pennin.  Die  Farbe  der  Basis  ist  blaugrün,  die  Axenfarbe 
ist  braungelb,  und  zwar  sind  beide  Farben  sehr  intensiv. 

Ganz  ähnliche  Erscheinungen  zeigen  auch  farbige,  optisch  zweiaxige 
Krystalle.  Eine  Platte  von  essigsaurem  K upferoxyd  giebt,  mittelst  der 
dichroitischen  Loupe  untersucht,  ein  blaues  und  ein  grünes  Bild  Ein 
Krystall  von  schwefelsaurem  Kobaltoxydul-Ammoniak  erscheint  violett- 
roth,  wenn  man  ihn  durch  zwei  einander  gegenüberliegende  Flächen  der 
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schiefen  Säule  betrachtet,  gelblichroth  dagegen,  wenn  man  senkrecht  zu 
den  schiefen  Endflächen  hindurchschaut.  Der  Zusammenhang  ist  jedoch 
hier  etwas  complicirter,  als  bei  optisch  einaxigeu  Körpern. 

Fig.  990  stelle  einen  Würfel  dar,  an  welchem  immer  je  zwei  Flächen 
auf  einer  der  Elasticitätsaxen  benkrecht  stehen,  so  wird  im  Allgemeinen 
Fig.  990.  jedes  Flächenpaar  eine  andere  Farbe  zeigen. 

Jede  Flächenfarbe  aber  lässt  sich  mittelst 

f i ÄSS  der  <l'ehro8kopi8chen  Loupe  in  zwei  Axenfar- 

- ben  zerlegen.  Die  Flächenfarbe  von  A lässt 

sich  zerlegen  in  die  Axenfarben  6 und  c,  d.  h.  das 
Licht,  welches  durch  die  Flächen  A hindurch- 
gegangen ist,  lässt  sich  in  zwei  farbige  Bilder 
zerlegen,  von  denen  das  eine  durch  Schwingungen  fortgepflanzt  wird,  welche 
parallel  mit  b sind,  während  die  Schwingungen  des  anderen  Bildes  in  der 
Richtung  der  Axe  c stattfinden. 

Die  Flächenfarbe  B lässt  sich  in  die  Axenfarben  a und  c,  die  Flächeu- 
fai  be  C in  die  Axenfarben  a und  b zerlegen. 

In  diese  Classe  von  Krystallen  gehört  auch  das  Mineral,  welches 
bisher  unter  dem  Namen  Dichroit  bekannt  war. 

An  einem  geschliffenen  Würfel  dieses  Körpers  fand  Haidinger 
Folgendes:  Die  Farbe  A schön  blau,  wenig  ins  Graue  ziehend;  B blass- 
blau, C noch  blasser  und  weniger  blau  als  B.  Diese  letztere  ist  es,  welche 
oft  gelblich  erscheint. 

Die  Farbe  der  Axe  a ist  gelblichgrau,  die  von  b bläulichweiss,  die 
von  C reines  Berliuerblau. 

Aehnliche  Resultate  geben  viele  andere  von  Ilaidinger  untersuchte 
farbige  Varietäten  optisch  zweiaxiger  Krystalle;  so  war  z.  B.  an  einem 
blasscarmoisiurothen  Topas  aus  Brasilien  « tief  carmoisinroth , b honig- 
gelb, c roseuroth. 

Die  farbigen  optisch  zweiaxigen  Krystalle  zeigen  also  im  Allgemeinen 
drei  verschiedene  Flächenfarben  und  drei  verschiedene  Axenfarben,  wes- 
halb die  Bezeichnung:  Dichroismus,  hier  nicht  mehr  passend  ist.  Hai- 
dinger schlägt  statt  dessen  die  Namen Trichroisraus  oder  Pleochrois- 
mus vor. 


Ebenso  ist  auch  der  Name  Dichroit  für  das  bisher  so  genannte  Mi- 
neral nicht  mehr  passend.  Haidinger  nennt  es  Cordierit. 

Sehr  gut  lassen  sich  die  drei  Axenfarben  am  schwefelsauren  Ko- 
baltoxydul-Ammoniak beobachten.  Die  Krystalle  dieses  Salzes  gehö- 


Fig.  991. 


ren  dem  monoklinischen  Systeme  an;  die  häufigste 
Form  derselben  ist  Fig.  991  dargestellt.  — Ana- 
lysirt  man  das  Licht,  welches  durch  eine  Platte 
senkrecht  zu  der  schiefen  Endfläche  c hindurch- 
gegangeu  ist,  mit  der  dichroskopiechen  Loupe,  so 
zeigen  die  beiden  Bilder  allerdings  keine  bedeu- 
tende, aber  doch  entschieden  merkliche  Farben- 
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Verschiedenheit;  das  eine  Bild  ist  weingelb,  das  andere  ist  rothgelb, 
und  zwar  ergiebt  sich  aus  einer  genaueren  Prüfung,  dass  die  Schwingun- 
gen des  weingelben  Bildes  parallel  sind  mit  der  brachydiagonalen  Axe, 
während  die  mit  der  makrodiagonalen  parallelen  Schwingungen  das  roth- 
gelbe  Bild  fortpflanzen. 

Untersucht  man  auf  gleiche  Weise  eine  durch  Vorherrschen  zweier 
paralleler  Säulenflächen  g gebildete  Platte,  so  zeigen  die  beiden  Bilder 
einen  sehr  bedeutenden  C’ontrast;  das  eine  Bild  nämlich  ist  rothgelb, 
das  andere,  dessen  Schwingungen  nahezu  in  die  Richtung  der  Säulenaxe 
fallen,  ist  röthlich  violett. 

Mit  Hülfe  der  diehroskopischen  Loupe  hat  Haidinger  auch  den 
inetallglänzenden  Schiller  untersucht,  welcher  manchen  Krystallen  ein  so 
prachtvolles  Ansehen  gieht.  Er  hat  nachgewiesen,  dass  auch  die  Farben 
des  reflectirten  Lichtes  von  der  Lage  der  spiegelnden  Flächen  und  der 
Einfallsebene  gegen  die  Krystallaxen  abhängig  sind.  Das  Barium - 
Platincyanür  z.  B.  erscheint  im  durchgehenden  Lichte  gelb:  im  reflec- 
tirten Lichte  zeigt  die  Oberfläche  bei  günstiger  Lage  einen  blauen  Metall- 
schimmer. Bei  Untersuchung  des  reflectirten  Lichtes  mit  der  dichrosko- 
pischen  Loupe  erscheint  nun,  wenn  die  Einfallsebene  parallel  mit  der  Axe 
ist,  das  eine  Bild  weiss,  das  andere  lasnrblau. 

Leider  gehören  die  Körper,  welche  diese  interessanten  Erscheinungen 
zeigen,  zu  den  selteneien.  llaidingcr  untersuchte  unter  anderen  Kör- 
pern, welche  diesen  Metallschiller  zeigen,  chrysam insaures  Kali,  Magne- 
sium-Platincyanür,  Chromsäure,  krokonsaures  Kupferoxyd,  Jodblei,  Kalium- 
Platincyanür,  Kalium-Iridium-Chlorid,  Murexyd  u.  s.  w. 

Wenn  eine  Oberflächenfarbe  vorhanden  ist,  so  ist  sie  stets  comple- 
raeutär  zur  Körperfarbe  der  Substanz. 

Erscheinungen  in  geglühten  oder  gepressten  Gläsern.  3H4 

Wenn  man  geglühte  und  schnell  abgekühlte  Glasplatten  von  beliebiger 
Form  in  den  Polarisationsapparat,  etwa  auf  das  mittlere  Tischlein  oder 
den  unteren  horizontalen  Spiegel  legt,  so  beobachtet  man  mannig- 
faltige, bald  mehr,  bald  weniger  regelmässige,  oft  sehr  schöne  Farbeu- 
erscheinungen ; so  zeigt  z.  B.  eine  geglühte  quadratische  Platte  von  dickem 
Spiegelglas  oder  ein  geglühter  Glaswürfel  zwischen  den  gekreuzten  Spie- 
geln des  Apparates  die  Farbenerscheinung  Fig.  5 Tab.  XI.,  ein  geglühter 
massiver  Glascylinder  zeigt  Ringe,  Fig.  6 Tab  XI. 

Der  Grund  dieser  Erscheinung  ist  offenbar  in  der  besonderen  An- 
ordnung der  Theilchen,  in  dem  gespannten  Zustande  zu  suchen,  welcher 
durch  die  rasche  Abkühlung  hervorgerufen  wird.  In  der  That  braucht 
man  nur  solche  Gläser  wieder  zu  erhitzen  und  sie  dann  langsam  abkühlen 
zu  lassen,  um  zu  machen,  dass  alle  diese  Farbenerscheinungen  verschwinden. 

Wenn  man  eine  Art  Hülse,  Fig.  992  (b.  f.  S.),  bis  zu  100°  oder  150°  er- 
wärmt und  dann  einen  Glascylinder  hineinsteckt,  so  werden  die  äussersten 
T’  ilchen  erwärmt,  während  die  inneren  noch  kalt  sind ; cs  entsteht  dadurch 
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ein  SpannungRZusturid,  welcher  sich  ebenfalls  durch  Farbcnerscheiuungen 
im  polarisirten  Lichte  kundgiebt.  welche  der  in  Fig.  6 Tab.  XI.  ähnlich 
sind. 


Fig.  Ü!I2. 


O 


In  Fig.  993  ist  eine  Presse  dargestellt,  welche  dazu  dient,  Streifen 
von  dickem  Glase  zu  biegen;  während  dieses  gespannten  Zustandes  zeigen 
sich  nun  an  einem  solchen  Glasstücke  im  Polarisationsapparate  farbige 
Streifen. 

Wenn  man  eine  quadratische  Platte  von  dickem  Spiegelglase  in  der 
Presse  Fig.  994  zusam mendrückt , so  zeigt  die  Platte  im  Polai  isations- 
apparate  in  der  Richtung  der  Compression  eine  Farbenerscheinung,  welche 
Fig.  U93. 


in  Fig.  7 und  Fig.  8 Tab.  XI.  dargestellt  ist,  und  zwar  Fig.  7 für  schwä- 
chere, Fig.  8 für  stärkere  Compression. 

Die  doppelte  Brechung  und  die  Farbenringe  in  geglühten  Gläsern 
zeigt,  so  ähnlich  auch  in  anderen  Beziehungen  die  Erscheinungen  sein  mö- 
gen, doch  wesentliche  Unterschiede  von  der  doppelten  Brechung  und 
den  Farbenerscheinungen  in  doppeltbrechenden  Krystallen,  indem  beim 
geglühten  Glase  die  Erscheinung  mehr  an  eine  bestimmte  Stelle  gebunden 
ist,  bei  den  Krystallen  hingegen  nur  vou  der  Richtung  der  durchgehen- 
den Strahlen  abhängt. 

Wenn  die  geglühte  Glasplatte  auf  dem  mittleren  Tischlein  des  Pola- 
risationsapparates  oder  auf  dem  horizontalen  Spiegel  desselben  liegt,  so 
sind  alle  Strahlen,  welche  von  der  Platte  ins  Auge  gelangen,  nahezu  recht- 
winklig zu  der  tiberfläche  der  Platte  durch  dieselbe  Hindurchgegangen : 
dass  die  Mitte  der  Platte  Fig.  5 Tab.  XI.  zwischen  gekreuzten  Spiegeln 
dunkel  erscheint,  während  näher  ain  Rande  fnrbige  Ringe  auftreten,  liegt 
nicht  daran,  dass  die  Strahlen  in  der  Mitte  in  anderer  Richtung  durch 
die  Glasplatte  hindurchgegangen  sind,  als  die  am  Rande,  sondern  dass  in 
der  Mitte  der  Glasplatte  ein  anderer  SpannunRszuBtand  herrscht,  als  nä- 
her nach  dem  Rande  hin.  Wenn  man  bei  einer  senkrecht  auf  die  Axe 
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geschnittenen  Kalkspathplatte  die  Hälfte,  den  vierten  Theil  u.  s.  w.  zu- 
deckt, so  zeigt  die  freie  Hälfte  für  sich  noch  das  Riugsystem  ebenso  voll- 
ständig wie  die  ganze  Platte;  eine  geglüht«  Glasplatte  zeigt  eben  nur  die 
Hälfte  des  Riugsystems,  Fig.  5 oder  Fig.  6 Tab.  XI.,  wenn  mau  sie  zur 
Hälfte  zudeckt,  wenn  luan  auch  die  Mitte  der  freien  Hälfte  wieder  in  die 
Mitte  des  Gesichtsfeldes  schiebt. 

Daraus  geht  nun  unzweifelhaft  hervor,  dass  eine  geglühte  und  ebenso 
eine  gepresste  Glasplatte  nicht  in  ihrer  gnuzeu  Ausdehnung  nach  dersel- 
ben Richtung  auch  gleich  starke  doppelte  tirechung  besitzt,  wie  dieB  bei 
doppeltbrecheudeu  Krystallen  der  Fall  ist,  sondern  duss  an  einzelnen 
Stellen  die  doppelte  Brechung  stärker  ist  als  an  anderen. 

Das  Polarisationsmikroskop  ist  eine  Combination  des  Polari  .Mio 
sationsapparates  mit  dem  Mikroskop.  Es  ist  leicht,  wenn  das  Instrument 
nicht  schon  von  vornherein  zu  diesem  Zweck  eingerichtet  ist,  aus  einem 
jeden  Mikroskop  ein  Polarisationsmikroskop  zu  machen;  man  braucht  nur 
unter  dem  Objecttisch  ein  Nicol’sches  Prisma  zu  befestigen,  so  dass  nur 
poiarisirtes  Licht  auf  die  Objecte  fällt,  und  ein  zweites  Nicol  dicht  über 
dem  Ocular  oder  in  der  Ocularrölire  anzubringen. 

Kleiue  Kryställchen,  unter  das  Object iv  eines  solchen  Mikroskops  ge- 
bracht, erscheinen,  wenn  sie  doppeltbrechend  sind,  mit  mehr  oder  weniger 
glänzenden  Farben,  und  zwar'  auf  schwarzem  Grunde,  wenu  die  NicoU 
gekreuzt,  auf  hellem  Grunde,  wenn  ihre  Schwingungsebenen  parallel  sind ; 
diese  Contraste  heben  die  Gestalten  ganz  ungemein , so  dass  mau  mit 
eiuein  solchen  Mikroskop  oft  Details  unterscheiden  kann,  welche  man  ohne 
Polarisationsvorrichtung  nicht  sieht;  dann  nber  hat  man  hier  das  ein- 
fachste Mittel,  an  den  kleinsten  Bruchstücken  von  Krystallen  zu  entschei- 
den, ob  dieselben  dem  regulären  Krystallsysteme  angehören  oder  nicht, 
indem  ja  den  regulären  Krystallen  die  Erscheinungen  der  doppelten  Bre- 
chung fehlen. 

Mit  Hülfe  des  Polarisationsmikroskopes  kann  mau  sich  nun  aber  auch 
sehr  leicht  davon  überzeugen,  dass  die  meisten  organischen  Gebilde,  z.  B. 
Seidenfäden,  Wallrath,  Haare  von  Menschen  und  Thieren,  Pergament, 
Knorpel,  Federkiele  u.  s.  w.  bald  mehr,  bald  weniger  schön  und  deutlich 
die  Erscheinungen  der  chromatischen  Polarisation  zeigen,  und  dadurch 
gerade  bietet  das  Polarisationsmikroskop  ein  treffliches  Mittel,  um  die 
Structur  jener  Gebilde  zu  untersuchen. 

An  organischen  Stoffen  hat  zuerst  Brewster  die  Eischeinungen  dop- 
pelter Brechung  beobachtet. 

Wir  können  hier  natürlich  nicht  in  eine  detaillirtere  Beschreibung 
dieser  Erscheinungen  eiugehen  und  wollen  nur  einige  der  interessanteren 
hervorheben. 

Ein  Stärkemehlkorn  zeigt  im  Polarisationsmikroskope  zwischen 
gekreuzten  Nicols  ein  schwarzes  Kreuz,  Fig.  996  (a.  f.  S.),  welches  wegen 
der  mehr  oder  weniger  unregelmässigen  äusseren  Gestalt  der  Körner 
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immer  etwas  verzerrt  erscheint.  Das  schwarze  Kreuz  geht  in  ein  helles, 
Fig.  995,  über,  wenn  man  das  obere  Nicol  aus  der  gekreuzten  Stellung  so 
Fig.  995.  Fig.  990.  dreht,  dass  seine  Schwiugungsebene  mit  der  des 
unteren  parallel  wird. 

Sehr  interessante  Polarisationserscheinungen 
zeigen  die  Krystalllinsen  von  Fischen.  Um  sol- 
che Linsen  für  die  Beobachtung  zu  präpariren, 
werden  sie  an  der  Luft  getrocknet,  dann  in  Oel 
mittelst  eines  Wnsserbades  gekocht  und  endlich  aus  der  so  behandelten 
Kugel  durch  Feilen  und  Schleifen  eine  von  parallelen  Flächen  begr&nzte 
Platte  hergestellt,  die  man  mit  Cnnadabalsam  zwischen  zwei  Glasplatten 
einkittet.  Eine  so  aus  einem  Fischauge  hergestelite  Platte  zeigt  im  Pola- 
risationsmikroskop ein  Ringsystem,  welches  grosse  Aehnlichkeit  mit  dem 
Ringsysteme  einer  senkrecht  zur  Axe  geschnittenen  Kalkspathplatte  hat. 
Bei  genauerer  Untersuchung  ergiebt  sich  jedoch,  dass  die  doppelte  Bre- 
chung eines  Fischauges  sowohl,  wie  der  meisten  organischen  Gebilde  nicht 
von  der  Art  ist,  wie  die  doppelte  Brechung  in  einem  Krystall,  sondern  dass 
die  Farbcnerscheinungen,  welche  Bie  zeigen,  in  die  Kategorie  derjenigen 
gehören,  welche  man  an  geglühten  und  gepressten  Gläsern  wahrnimmt. 

Zum  Schluss  wollen  wir  hier  noch  einer  gleichfalls  auf  doppelt« 
Brechung  gegründeten  Methode  erwähnen,  nach  welcher  man  selbst  an 
mikroskopisch  kleineren  Krystallen  die  Winkel  noch  mit  grosser  Genauig- 
keit messen  kann. 

Fig.  997  stellt  die  dazu  gehörige  Vorrichtung  im  Durchschnitt,  Fig. 
998  stellt  eine  perspectivische  Ansicht  derselben  dar,  welche  mittelst  des 
Ringes  a b auf  die  Ocularröhre  eines  Mikroskopes  aufgesetzt  wird. 

Fig.  997.  Fig.  998. 


Dieser  Ring  trägt  den  getheilten  Kreis  cd,  in  welchem  die  auf  einer  ab- 
geschrägten  Platte  sitzende  Hülse  ff  sich  um  ihre  verticale  Axe  dreheu 
lässt,  ln  dieser  Hülse  steckt  ein  schwach  doppeltbrechendes  Prisma,  etwa 
ein  achromatisirtes  yuarzprisma,  welches  also  gerade  über  die  Ocularlin- 
sen  des  Mikroskopes  zu  stehen  kommt. 

Schaut  man  nun  durch  das  doppelt  brechende  Prisma  in  das  Mikro- 
skop, so  wird  man  von  allen  unter  dem  Objectiv  liegenden  Gegenständen 
doppelte  Bilder  sehen,  die  sich  theilweise  überdecken.  Liegen  nun  kleine 
Kryställchen,  etwa  rhombische  Tafeln,  auf  dem  Objecttische,  so  wird 
man  eine  Bolche  Tafel  doppelt  sehen,  ungefähr  wie  Fig.  999  zeigt.  Die 
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gegenseitige  Stellung  der  beiden  Bilder  ändert  sich  aber,  wenn  inan  das 
Prisma  dreht,  und  man  kann  es  leicht  dahin  bringeu,  dass  die  Bilder  ab 
und  ul  b'  derselben  Kante  in  eine  gerade  Linie  fallen,  wie  Fig.  1000  zeigt. 


Fitr.  999.  Fig.  1000. 


Hat  man  diese  gegenseitige  Stellung  der  beiden  Bilder  erzielt,  so  wird 
durch  Anziehen  der  Schraube  r,  Fig.  998,  das  PriBma  mit  seiner  ganzen 
p.  Metallfassung  festgeklemmt,  und  der  Nonius  ab- 

gelesen. Darauf  wird  die  Schraube  r wieder  ge- 
„ ,t>  löst  und  das  Prisma  so  weit  gedreht,  dass  nun 
1 die  Kanten  bä  und  b' dl  in  eine  gerade  Linie  fal- 

Jf"  ' ’ j len,  wie  Fig.  1001  zeigt.  Aus  einer  nun  vorge- 
nommenen  zweiten  Ablesung  des  Nonius  ergiebt 
sich  der  Winkel,  um  welchen  man  das  Prisma 
drehen  musste,  um  die  Bilder  der  Krystallplatte 
aus  der  gegenseitigen  Stellung,  Fig.  1000,  in  die  Stellung  Fig.  1001  zu 
bringen,  und  diesen  Winkel  hat  man  nur  von  180°  abzuziehen,  um  die 
Grösse  des  Winkels  ab  d zu  erhalten. 
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Vergleichung  des  neueren  französischen  Maasssystems  mit 
anderen  Maasssystemen. 

In  diesem  Werke  sind  sehr  oft  die  Maassangaben  in  dem  neufranzö- 
sischen Systeme  ausgedrückt,  theils  weil  nach  demselben  eine  so  ausser- 
ordentlich einfache  Beziehung  zwischen  Maass  und  Gewicht  besteht , wie 
es  bei  anderen  Mausssystemen  nicht  der  Fall  ist,  eine  Einfachheit,  welche 
manche  den  Gaug  der  physikalischen  Betrachtung  sonst  sehr  störenden 
Rechuungsoperationen  unnöthig  macht;  (heile  aber  auch,  weil  bei  natur- 
wissenschaftlichen Untersuchungen  das  metrische  Maass-  und  Gewichts- 
system fast  allgemein  angenommen  ist,  so  dass  sich  fast  alle  Physiker  und 
Chemiker  desselben  bedienen,  und  es  gewiss  nicht  wohl  riithlich  ist,  die 
nach  dem  metrischen  Systeme  gemachten  Messungen  und  Wägungen  auf 
andere  Maasse  zu  reduriren. 

Nun  aber  sind  doch  Manche  mit  dem  metrischen  Systeme  nicht  ge- 
nug bekannt,  um  in  den  nach  demselben  gemachten  Maassangaben  sich 
leicht  zurechtzufinden.  Um  eine  solche  Orientirung  zu  erleichtern,  ist  im 
Folgenden  eine  Vergleichung  der  neufranzösischen  Maasse  und  Gewichte 
mit  anderen  gegeben. 

Oie  wichtigsten  Notizen  über  das  Metermaass  sind  schon  oben,  Seite 
29(j,  gegeben  worden.  Es  wurde  dort  bereits  mitgetheilt,  auf  welche 
Weise  die  Länge  des  Meters  ermittelt  worden  ist,  und  dass 

J Meter  - ] (prerlmeter  __  | __  ] Q(j(j Millimeter. 

Die  folgende  Tabelle  dient  zur  leichten  Reduction  von  Längenanga- 
ben  nach  metrischem  Systeme  in  altfranzösisches  und  rheiuländisrhes 
Maass. 
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Tabelle  zur  Verwandlung  des  Metermaasses  in  rheinländischeg  und 
flltfraiizösisches  Manss. 


Meier* 

Muass. 

Hheinländisches  oder 
sches  Muass. 

preussi- 

Altfranzösisches  Muass. 

1mm 

0,469"' . 

. . . . 0,443"' 

2 . 

• 

0,918  . 

. . . . 0,887 

3 . 

1,876 

. . . . 1,330 

4 . 

• 

1,835  . 

. . . . 1,773 

6 . 

2,294  . 

. . . . 2,210 

6 . 

2,753  . 

. . . . 2,060 

7 . 

3,212  . 

. . . . 3,103 

8 . 

3,071  . 

....  3,540 

9 . 

4,129  . 

....  3,990 

1cm 

4,588'"  . 

....  4,433'" 

2 . 

9,176  . 

....  8,860 

3 . 

. i" . . 

1,764  . 

. 1"  . . 1,299 

4 . 

. i . . 

6,353'  . 

. 1 . . 5,732 

B . 

. i . . 

10,941  . 

. 1 . . 10,165 

G . 

. 2 . . 

8,529  . 

. 2 . . 2,001 

7 . 

, 2 

8,117  . 

. 2 . . 7,031 

8 . 

. 3 . . 

0,705  . 

.2  . .11,462 

9 . 

. 

. 3 . . 

5,294  . 

. 3 . . 3,897 

1dm 

8"  . . 

9,882'"  . 

3".  . 8,330'" 

2 . 

7 . . 

7,703 

7 . . 4,659 

3 . 

ii  . . 

5,645  . 

11  . . 0,989 

4 . 

. . . . i' . 

3 . . 

3,527  . 

. i' 

2 . . 9,318 

r>  . 

....  1 . 

7 . . 

1,408  . 

. i 

6 . . 5,048 

r»  . 

....  1 . 

10  . . 

11,290  . 

. i 

10  . . 2,038 

7 . 

....  2 . 

2 . . 

9,172  . 

. 2 

1 . . 10,307 

rt  . 

....  2 . 

6 . . 

7,054  . 

. 2 

5 . . 6,637 

9 . 

....  2 . 

10  . . 

4,935  . 

. 2 

9 . . 2,900 

]m 

...  3'  . 

2"  . . 

2,817'"  . 

3' 

. 0"  . . 11,296'" 

2 . 

...  G • 

4 . . 

5,034  . 

6 

. 1 . . 10,592 

8 . 

...  9 . 

0 . . 

8,451  . 

9 

. 2 . . 9,888 

4 . 

...  12  . 

• 8 . . 

11,268  . 

12 

. 3 . . 9,184 

5 . 

...  15  . 

11  . . 

2,»S5  . 

15 

. 4 . . 8,480 

G . 

...  19  . 

1 . . 

4,902  . 

18 

. 5 . . 7,776 

7 . 

...  22  . 

3 . . 

7,719  . 

21 

. 6 . . 7,072 

8 . 

...  2o  . 

5 . . 

10,536  . 

24 

.7  . . G,3G8 

9 . 

...  28  . 

8 . . 

1,353  . 

27 

. 8 . . 5,064 

10  . 

...  31  . 

10  . . 

4,170  . 

* 

80 

9 . . 4,950 

M aller 

’«  !,r!ir1>iirli  der 

Pliyaik.  dir  Aull  1 

r»H 

Digitized  by  Google 


914  Anhang. 

Aus  den  Verhältnissen  der  I.ängenmaasse  ergeben  sich  die  Verhält' 
nisse  der  entsprechenden  Fluchen  - und  K örpermaasse : 


Neufranz. 

Rheinl. 

Altfranz. 

l'i™  . . 

10,151871'  . 

9,476817 

jqdm 

14,6191" 

. 13.6471" 

1 qcm 

21,0511" 

18,6501" 

}kni 

32,34587k’  . 

. 29,17385k' 

lkdm 

55,894k  " 

50,4 12k 

Ikcm 

96,584k" 

87,112k 

Das  llohlmaass  sowohl  wie  das  Gewicht  ist  bei  dem  neufranzösischen 
Maasssysteme  unmittelbar  vom  gewöhnlichen  Körpermaasse  abgeleitet,  was 
bei  den  älteren  Maasssystemen  nicht  der  Fall  ist;  und  darin  liegt  ganz 
besonders  ein  grosser  Vorzug  des  metrischen  Systems,  welchen  jedoch 
auch  einige  andere  neuere  Maass-  und  Gewichtssysteme  bieten,  welche, 
wie  das  badische  und  darmstädtische,  auf  das  Metersystem  basirt  sind. 

Die  Einheit  des  französischen  Hohlmaasses  ist  der  Raum,  welchen 
1 Cubikdecimeter  ausfüllt  und  welcher  den  Namen  Litre  führt. 

X1  ~ 0,873386  preuss.  Quart. 

Ebenso  ist,  wie  schon  oben  S.  9 bemerkt  wurde,  die  Einheit  des  Ge- 
wichtes beim  metrischen  Maasssysteme  von  dem  Längenmaasse  abgeleitet. 
1 Gramm  ist  das  Gewicht  eines  Cubikcentimeters  Wasser. 

Da  nun  1 Cubikdecimeter  — lOOOCubikcentimeter,  so  ist  klar,  dass 
1 Litre  Wasser  1000  Gramm  oder,  was  dasselbe  ist,  1 Kilogramm  wiegt. 

Die  Unterabtheilungeu  des  Grammes  sind: 
das  Decigramm  = '/  10*r 
das  Centigramm  = '/io«?r 
das  Milligramm  = ,/ioouKr 

In  Baden,  dem  Grossherzogthum  Hessen  und  der  Schweiz  ist  schon 
seit  längerer  Zeit  das  metrische  Pfund  ( '/a  Kilogramm  oder  600 
Gramm)  als  Landesgewicbt  angenommen.  In  neuerer  Zeit  ist  diese  Ge- 
wichtseinheit auch  in  Preussen,  Hannover,  Braunschweig,  Oldenburg, 
Schaumburg-Lippe,  Hamburg  und  Bremen  eingeführt  worden. 

100  metrische  Pfund  machen  1 Centner. 

Die  Pfunde  anderer  Länder  weichen  bald  mehr  bald  weniger  von 
diesen  metrischen  Pfunden  ab. 

So  ist  z.  B.  das  bayrische  Pfund  ....  560  Gramm 

englische  Handelspfund  . . 453  „ 

üstreichische  Handelspfund  . 560,012  „ 

altpreussische  nandelspfuud  467,711  „ 

Das  Pfund  ist  meistens  auf  gleiche  Weise  eingetheilt;  es  ist  nämlich: 
1 Pfund  = 32  Loth, 

1 Loth  = 4 Quentchen, 

1 Quentchen  = 60  Gran; 

1 IlHndelspfund  hat  also  7680  Gran. 
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In  Jen  oben  genannten  norddeutschen  Staaten  ist  das  metrische 
Pfund  eingetheilt  in: 

10  Neuloth,  das  Neuloth  — 50  Gramm, 

1 Neuloth  in  10  Quint,  1 Quint  = 5 Gramm, 

1 Quint  =10  Halbgramm. 

Das  Medicinalpfund  ist  durchschnittlich  kleiner  als  das  Handelspfund; 
das  üstreichische  und  preussische  Medicinalpfund  ist  gerade  a/4  des  ent- 
sprechenden Handelspfundes.  Die  Unterahtheilungen  des  Medicinalpfun- 
des  sind: 


Pfund.  Unze. 

1 12  (1  Unze  = 2 Loth) 

1 


Drachme. 

Scrupel. 

Gran. 

96 

288 

5760 

8 

24 

480 

1 

3 

60 

1 

20 

Zur  leichteren  Reduction  des  Grammgewichtes  auf  das  alte  preus- 
sische (kölnische)  Gewicht  dient  folgende  Tabelle: 


fGrantm 16  422t,r*u 

2 ]Seraj*l  # # 12,844 


3 . 

. . . 

2 

9,266 

4 . 

] Drachme 

0 

5,688 

6 . 

i . . 

1 

2,110 

6 . 

i . . 

1 

. 18,532 

7 . 

i . . 

2 

. 14,954 

8 . 

2 

0 

. 11,376 

9 . 

2 . . 

1 

. 7,768 

10  . 

2 . . 

2 

4,22 

100  . 

g Urnen  ^ 

3 . . 

1 

2,2 

1000  . 

. 2p' 

2 . . 

2 . . 

0 

v 

. . 2 
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Zu  §.  213,  Seih'  522.  Fig.  1002  stellt  einen  anderen,  sehr  zweck- 
mässig ronstruirten  Spiegelsextanten  dar. 

Fig.  1002. 


Hei  dem  Refloxionskreis  von  Pistor  und  Martins,  Fig.  1003, 
ist  der  feste  Spiegel  des  Sextanten  durch  ein  feststehendes Glaspri  snia  e 
ersetzt,  auf  diesen  Rückwand  die  von  dem  drehbaren  Spiegel  cd  reflectir- 
ten  Strahlen  eine  totale  Reflexion  erfahren.  — Die  obere  Kndtliichr 
des  Prismas  ist  ungefähr  in  gleicher  Höhe  mit  der  Mitte  des  Fernrohr- 
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objectivs,  so  dass  durch  die  obere  Hälfte  des  Objectivs  von  irgend  einem 
entfernten  Gegenstände  L Strahlen  direct  in  das  Fernrohr  gelangen,  während 
dio  durch  die  untere  Hälfte  des  Objectivs  in  das  Fernrohr  eintretenden, 
vom  drehbaren  Spiegol  cd  nach  dem  Prisma  C reflectirtcn  Strahlen  das 
Bild  irgend  eines  anderen  Gegenstandes  11  zeigen. 


Fig.  1004. 


Kig.  1003. 


Fig.  1004  erläutert  die  Coustructiou  des  Apparates.  Sie  stellt  die 
drehbare  Schiene,  auf  welcher  der  Spiegel  cd  befestigt  ist,  in  derjenigen 
Stellung  dar,  für  welche  der  Spiegel  parallel  ist  mit  der  Rückwand  des  Pris- 
mas C,  für  welche  also  die  Nonien  auf  den  Nullpunkt  der  Scala  zeigen  und 
das  durch  das  Fernrohr  direct  gesehene  Bild  eines  ent  fernten  Gegenstandes  L 
mit  dem  durch  den  Spiegel  cd  und  das  Prisma  c reflectirten  zusammcntullt. 

Zu  §.  241.  Stöhrer  hat. den  Münchow’schen  Oscillationsapparat 
dahin  abgeändert,  dass  er  die  Oscillation  des  Prismas  nicht  durch  ein  Uhr- 
werk, sondern  durch  die  Umdrehung  eines  kleinen  Schwungrades  bewirkt. 
Fig.  1 005  (a.  f.  S.)  giebt  eine  perspecti  vische  Ansicht  des  Miinchow-Stöhrer- 
sclien  Apparates  .in  Fig.  1006  und  Fig.  1007  (a.  f.  S.)  giebt  den  geo- 
metrischen Grundriss  einzelner  Theilo  in  */3  der  natürlichen  Grösse.  Durch 
die  Umdrehung  des  Schwungrades  S wird  die  Axea-,'  Fig.  1006,  und  mit  ihr 
die  kleine  Kurbel  « (deren  Länge  nach  Belieben  verändert  werden  kann) 
in  rasche  Rotation  versetzt.  Durch  die  kreisförmige  Bewegung  des  Kur- 
belarmes a wird  aber  mittelst  der  Pleuelstange  b der  Hebel  />'  abwechselnd 
auf-  und  niederbewegt  und  auf  diese  Weise  wird  der  auf  einem  fest  ste- 
henden Zapfen  aufgeschobenen  Hülse  n,  Fig.  1007,  mit  welcher  der  Hebel  I: 
fest  verbunden  ist,  eine  hin-  und  hergehende,  also  eine  oscillatorische  Bewe- 
gung ertheilt.  An  ihrem  vorderen  Ende  trägt  aber  die  Hülse  « das  mit 
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ihr  oscillirende  I’risniH  p,  für  welches  man  am  zweck  massigsten  ein  Flint- 
ßlasprisma  wählt,  dessen  brechender  Winkel  45®  ist. 

Kig.  1005.  Fig.  1006. 


Zu  £.  ‘24:5,  Seite  5Ü2.  Zur  Erzeugung  von  Weiss  ist  keineswegs 
ein  Zusammenwirken  aller  Farben  des  Spcctrums  nöthig,  denn  Ilrlmholtz 
(Fogg.  Annal.  Hd.  LXXXVII)  hat  gezeigt,  dass  auch  durch  Comhination  von 
nur  zwei  prismatischen  Farben  Weiss  entstehen  kann.  Die  Anordnung 
des  Versuchs,  durch  welchen  er  diese  interessante  Thatsache  zuerst 
nach  wies,  wird  durch  Fig.  1008  erläutert. 

Es  seien  A und  li  zwei  im  Ladeu  eines  dunklen  Zimmers  angebrachte 
Spalten,  welche  einen  rechten  Winkel  mit  einander,  deren  jede  aber 

Fig.  1008. 


einen  Winkel  von  45"  mit  den  Verticalcn  macht  und  deren  jede  ungefähr 
1 , Linie  breit  ist.  Betrachtet  man  diese  Spalten  durch  ein  in  entspre- 
chender Entfernung  aufgestelltes  stark  zerstreuendes  Prisma,  dessen  bre- 
chende Kante  vertieal  steht  und  welches  unmittelbar  vor  dem  Objectiv 
eines  Fernrohrs  angebracht  ist,  so  erscheint  der  Spalt  li  als  ein  schräg 
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liegendes  Spectrum  L J/,  wahrend  der  Spalt  A das  Spectrum  S T liefert.. 
Diese  beiden  Spectra  fallen  nun  zum  Theil  über  einander  und  zwar  fallen 
an  allen  Stellen,  wo  eine  Ueberdeckung  stattfindet,  immer  zwei  homo- 
gene prismatische  Farben  zusammen;  bo  z.  B.  an  der  mit  1 bezeich- 
neten  Stelle  das  Roth  des  einen  Spectrums  mit  dem  Grün  des  anderen;  an 
der  mit  2 hezeichneten  Stelle  fallen  Blau  und  Orange,  bei  3 fallen  Indigo 
und  Gelb  zusammen  u.  s.  w. 

Wenn  der  Versuch  mit  den  nöthigen  Cautelcn  angestellt  wird,  so  er- 
geben sich  aus  der  Combination  je  zweier  Spectralfarben  die  Resultate, 
wie,  sie  in  folgender  Tabelle  zusammcngestellt  sind.  In  der  ersten  Hori- 
zontal- und  in  der  ersten  Vorticalreihe  stehen  die  einfachen  Farben,  welche 
vereinigt  worden  sind;  der  durch  ihre  Combination  gebildete  Farhenton 
findet  sich  da,  wo  die  betreffende  Horizontal-  und  Verticalreihe  sich 
schneiden. 


Violett 

! Blau 

Grün 

Gelb 

Roth 

Roth 

Purpur 

Rosa 

Mattgclb 

Orange 

Roth 

Gelb 

Rosa 

Weiss 

Gelbgrün 

Gelb 

Grün 

Blassblau 

Blaugrün 

Grün 

Blau 

Indighlau 

Blau 

Violett 

Violett 

Fs  entsteht  also  Wciss  durch  die  Combination  von  prismatischem 
Blau  (ungefähr  von  der  Mitte  zwischen  F und  £r  bis  gegen  ö hin),  mit 
prismatischem  Gelb  (ein  schmaler  Streif,  dessen  Brechungsexponenten 
für  Flintgins  Nr.  13  ungefähr  1,6370  bis  1,6377  sind). 

Noch  genauer  untersuchte  Hclmholtz  diesen  Gegenstand  nach  einer 
Methodo  (Pogg.  Annal.  Bd.  XCIV),  deren  Princip  durch  Fig.  670  auf  S.  588 
erläutert  werden  mag.  Die  aus  dem  Prisma  divergirend  austretenden 
Strahlen  werden  durch  eine  Linse  aufgefangen,  durch  welche  sie  zu  einem 
weissen  Bilde,  in  f vereinigt  werden.  Wenn  nun  aber  dicht  hinter  der 
Linse  ein  Schirm  aufgestellt  wird,  in  welchem  sich  zwei  Spalten  befinden, 
deren  Abstand  und  deren  Breite  man  nach  Belieben  ändern  kann,  so  kann 
man  bewirken,  dass  in  f irgend  zwei  beliebige  isolirte  Partien  des  Spec- 
triuns  zur  Vereinigung  kommen.  Auf  diesem  Woge  fand  nun  Helmholtz, 
dass  cs  für  jede  Stelle  des  Spectrums  vom  Rothen  Ende  bis  zum  Ende  des 
Gelb  auf  demjenigen  Tlieile  des  Spectrums,  welcher  sich  vom  Anfang  des 


Digitized  by  Google 


920  Nachträge. 

Blau  l»is  zum  violetten  Ende  erstreckt,  in  der  Art  eine  entsprechende  Stelle 
gehe , dass  die  Beiden  entsprechenden  Farben,  in  f zusammentreffeud,  sieh 
zu  Wciss  eomhiniren. 

Helmlioltz  hat  ferner  gezeigt,  dass  die  optische  Coinbination  irgend 
zweier  Farbentöne  oft  sehr  verschieden  ist  von  der  Furbe,  welcho  durch 
die  Mischung  der  entsprechenden  Pigmente  hervorgebracht  wird.  Eine 
Mischung  von  Chromgelb  mit  Ultramarin  oder  von  Berlinerblau  mit 
Guinmi-Gutti  giebt  bekanntlich  Grün,  wenn  man  aber  eine  Scheibe, 
auf  welcher  Sectoren  von  gelbem  (Chromgelb)  und  blauem  (Ultramarin; 
Papier  aufgeklebt  sind,  wie  Fig.  742  zeigt,  um  ihren  Mittelpunkt  in  rasche 
Rotation  versetzt,  so  erscheint  die  Scheibe  in  einem  sehr  nahe  an  Weiss 
glänzenden  Grau. 


Zu  §.  -234.  Objective  Darstellung  der  hellen  Spectrallinien. 

Wir  haben  auf  S.  630  gesehen,  dass  das  Spectrum  des  elektrischen  Funkens, 
welcher  zwischen  Platinelektroden  überspringt,  ein  continuirliches  ist,  dass 
aber  auf  diesem  continuirlichen  Spectrum  hellere  Linien  auftreteu,  wenn  inan 
auf  den  Platinelektroden  ein  Salz  applicirt,  welches  in  die  Flamme  ge- 
bracht helle  Spectrallinien  erzeugt.  Das  Gleiche  gilt  nun  auch  von  dem 
elektrischen  Kohlenliclit.  Das  helle  Licht  der  Kohlenspitzen,  zwischen 
welchen  der  Strom  einer  constanten  Säule  von  50  bis  60  Zinkkohlenbechern 
übergeht,  liefert  ein  continuirliches  Spectrum,  in  welchem  einzelne  Linien 
durch  noch  grössere  Helligkeit  ausgezeichnet  auftreten,  wenn  die  Kohlen- 
spitzeu  mit  einem  Stoff  imprägnirt  sind,  welcher  für  sich  allein  diese  hel- 
len Linien  liefert,  oder  wenn  dieser  Stoff  auf  irgend  eine  andere  passende 
Weise  zwischen  den  Elektroden  angebracht  ist. 

Darauf  beruht  nun  die  Möglichkeit,  die  hellen  Spectrallinien  objec- 
tiv  darzustellcn.  Frankland  wendet  in  seinen  Vorlesungen  zur  objcc- 
tiven  Darstellung  der  Spectrallinien  das  folgende  Verfahren  an,  für  dessen 
gütige  Mittheihing  ich  ihm  zu  Dank  verpflichtet  bin.  AA  ist  eine  elek- 
trische Lampe  von  Dubosq,  welche  mit  einer  Säule  von  50  bis  60 
Bunsen’schen  Bechern  verbunden  wird.  Der  leuchtende  Punkt  L befin- 
det sich  im  Breunpunkt  einer  planconvexen  Linse  li  von  3 ’/2  Zoll  Durch- 
messer, welche  die  von  L her  auf  sie  fallenden  Strahlen  in  ein  Bündel 
paralleler  Strahlen  verwandelt.  Bei  C (31/*  Zoll  von  jener  Linse  entfernt) 
ist  das  Rohr,  in  dessen  anderem  Ende  die  Linse  li  eingesetzt  ist,  durch 
eine  Messingplatte  geschlossen,  in  welcher  sich  ein  verticaler,  2 Zoll  hoher 
und  ungefähr  '/in  Zoll  breiter  Spalt  befindet.  Die  Vorrichtung,  mittelst 
deren  dieser  Spalt  nach  Belieben  weiter  oder  enger  gemacht  werden  kann, 
ist  in  unserer  Figur  1009  der  Einfachheit  wegen  weggelassen.  Dem  Spalt 
gegenüber  ist  eine  doppelt  convexe  Linse  I)  von  3*/i  Zoll  Durchmesser 
und  12  Zoll  Brennweite  so  aufgestellt,  dass  sie  auf  einem  ungefähr  13 
Fuss  weit  entfernten  Schirm  ein  scharfes  Bild  des  Spaltes  entwirft.  Hinter 
der  Linse  I)  werden  alsdann  zwei  Schwefelkohlenstoffprismon  T'  und 
Cr  von  60°  aufgestellt,  deren  jedes  3'/s  Zoll  hoch  ist  und  deren  brechende 
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Flachen  2 Zoll  breit  sind.  Das  Prisma  Y ist  so  gestellt , dass  das  von  7) 
her  auf  dasselbe  fallende  Strahlenbundei  in  demselben  ungefähr  das  Mini- 
mum der  Ablenkung  erfährt.  Das  zweite  Prisma  fr  ist  alsdann  so  ge- 


Fig.  1000. 


stellt,  dass  die  Eintrittsilache  von  Cr  mit  der  Austrittslläebe  von  Y einen 
Winkel  von  ungefähr  100°  macht. 

Wenn  die  Kohlenstäbchen,  deren  Spitzen  bei  L einander  gegenüber- 
stehen, aus  reiner  Gaskohle  verfertigt  sind,  so  wird  durch  die  beschriebene 
Anordnung  mittelst  der  beiden  Prismen  auf  einem  ungefähr  12  Fuss  ent- 
fernten weissen  Schirm  ein  prachtvolles  continuirliches  Spectrum  VH  von 
ungefähr  10  Fuss  Länge  und  18  Zoll  Höht  erzeugt. 

Um  die  hellen  Linien  verschiedener  Metallspectra  hervorzubringen, 
wird  das  untere  (positive)  Kohlenstäbchen  durch  einen  Kohleneylinder 
von  3/ä  Zoll  Durchmesser  ersetzt,  dessen  oberes  Endo  etwas  ausgehöhlt 
ist.  In  diese  Höhlung  wird  dann  ein  Stückchen  des  Metalls  gelegt, 
dessen  Spectrum  man  zeigen  will  und  welches  sich  als  eine  Reihe  heller 
Linien  von  dem  weniger  hellen  continuirlicheu  Spectrum  abhebt.  Es  ist 
gut,  wenn  man  für  jedes  Metall  ein  besonderes  Kohlcnstäbchcn  in  Anwen- 
dung bringt. 

Um  die  Spectra  von  Kalium,  Natrium,  Lithium,  Calcium  u.  s.  w.  zu 
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zeigen,  wird  die  eben  besprochene  Höhlung  des  unteren  Kohlenstabchens 
*/j  Zoll  tief  gemacht  und  mit  den  trocknen  Chloriden  dieser  Metalle 
gefüllt. 

Bei  gehöriger  Hcgulirung  des  Spaltes  C und  bei  gehöriger  Einstel- 
lung der  Linse  I),  der  Prismen  F und  6r  und  doH  Schirmes  erscheinen 
die  hellen  Linien  auf  dom  Spectrum  VR  vollkommen  scharf. 

Die  Absorption  der  Natriumlinie  durch  Natriumdampf  stellt 
Frankland  in  ausgezeichneter  Weise  durch  das  folgende  Verfahren  dar. 

Zunächst  wird  der  ausgehöhltc  untere  Kohlencylinder  wieder  durch 
ein  gewöhnliches  Kohlenstäbchen  ersetzt,  welches  mit  einer  schwachen 
Lösung  von  Chlornatrium  getränkt  und  wieder  getrocknet  ist.  Sodann 
wird  nahe  vor  dem  Spalt  C ein  horizontal  gehaltenes  düunes  Metallblech 
ab,  Fig.  1010,  angebracht,  dessen  Ebene  die  Höhe  des  Spaltes  C halbirt. 
Ein  Gaskochlämpchen  wird  nun  unter  der  Mitte  dieses  Bleches  so  aufge- 


Kip.  1010. 


Fig.  1011. 


stellt,  dass  dasselbe  von  der  nicht  leuchtenden  Flamme  bespült  wird,  ln 
diese  Flamme  wird  ein  kleines  riatinlöffelchen  cingefübrt,  welches  ein 
Natriumkügelchen  enthält.  Sobald  das  Natrium  zu  brennen  beginnt,  wird 
die  bis  dahin  helle  Natriumlinic  in  der  oberen  Hälfte  des  Spectrums  schwarz, 
wie  Fig.  1011  andeutet,  während  in  der  unteren  Hälfte  des  Spectrums 
die  helle  Natrinmlinie  genau  in  der  Verlängerung  dieser  schwarzen  Linie 
liegt. 

Damit  der  Versuch  gelingt,  dürfen  die  Kohlonspitzcu  nur  schwach 
mit  Kochsalz  impräguirt  sein,  weil  sonst  die  Helligkeit  der  Natriumlinie 
im  Spectrum  zu  gross  ist,  als  dass  der  Natriumdampf  sic  umkehren  könnte. 

« 

Zu  j.  24;».  Für  das  Faraday’sche  Flintglas  (borsaures Bleioxyd V) 
sind  die  Brcduingscxponcnten  der  wichtigsten  Fraunhofer’schen  Linien: 
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Zu  §.  334.  Auch  bei  zweiaxigen  Krystallen  unterscheidet  man 
positive  und  negative,  obgleich  diese  Bezeichnung  hier  nicht  den- 
selben Sinn  haben  kann  wie  bei  einaxigen.  — Positiv  nennt  man 
einen  z weiaxigen  K rystall,  wenn  seine  Mittellinie  mit  der  Rich- 
tung der  kleinsten,  negativ,  wenn  sie  mit  der  Richtung  der 
grössten  Elasticitätsaxe  zusammenfällt. 

In  der  Richtung  der  Mittellinie  pflanzen  sich  also  in  zweiaxigen 
positiven  Krystallen  diejenigen  Strahlen,  welche  in  der  Ebene  der 
optischen  Axen  vibriren,  schneller  fort  als  diejenigen,  deren  Schwingungs- 
ebene rechtwinklig  zur  Ebene  der  optischen  Axen  steht. 

Bei  zweiaxigen  negativen  Krystallen  findet  das  Umgekehrt« 

statt. 

Schwerspath  z.  B.  gehört  unter  die  positiven,  Salpeter  und  Glim- 
mer gehören  unter  die  negativen  zweiaxigen  Krystalle. 

Zu  §.  348.  Die  Farben  des  Ringsystems,  Fig.  1 Tab.  IX,  folgen  für 
einen  senkrecht  zur  Axe  geschnittenen  Kalkspathkrystall  sehr  nahe  in  der 
Reihenfolge  der  Newton’schcn  Farbenringe  auf  einander.  I.egt  man  zwi- 
schen die  beiden  Linsensysteme  des  Apparates  Fig.  939  S.  857  eine  senk- 
recht zur  Axe  geschliffene  Kalkspathplatle , welche  dünn  genug  ist,  um 
auch  unter  diesen  Umständen  noch  ziemlich  grosse  Ringe  zu  zeigen,  wäh- 
rend auf  dax  obere  Linsensystem  ein  System  von  zwei  Glasplatten  gelegt 
wird,  von  denen  die  eine  roth,  die  andere  blau  ist,  und  welche  in  einer 
geraden  Linie  scharf  zusammenstossen,  so  erblickt  man  einen  Theil  des 
Riugsystems  unten  in  blauem,  einen  Theil  in  rothem  Licht.  Legt  man  die 
farbigen  Platten  so,  dass  die  Trcnnungslinie  zwischen  Blau  und  Roth 
gerade  durch  den  Mittelpunkt  des  schwarzen  Kreuzes  geht  und  dass  sie 
einen  Winkel  von  45u  mit  den  Kreuzesarmen  macht,  so  sieht  man,  dass 
die  blauen  Ringe  enger  sind  als  die  rothen.  In  der  blauen  Hälfte  hat  der 
3to  dunkle  Ring  ungefähr  gleichen  Durchmesser  mit  dem  Uten  dunklen 
Ring  der  rothen  Hälfte. 

Für  viele  einaxige  Krystalle  weichen  aber  die  Farben  des  Ringsystoms 
wesentlich  von  denen  der  Ncwton’schen  Ringe  ab.  Im  untorseh wefel- 
saureu  Strontian  z.  B.  ist  die  Farbcnfolge  von  der  Mitte  an  folgende: 
Weiss  erste  Ordnung,  Gelb,  Roth,  Purpur,  Grün  u.  s.  w.  Eb  rührt  dies 
daher,  dass  für  dieses  Salz  die  blauen  Ringe  verhältnissmässig  noch  enger 
sind  als  beim  Kalkspath.  Unter  dem  blau  und  rothen  Ginsplattenpaar 
findet  man,  dass  der  2te  dunkle  Ring  für  blaues  Licht  mit  dem  lsten  für 
rothes  zusammenfällt. 

Am  auffallendsten  weicht  die  Färbung  des  Riugsystems  für  einige 
Varietäten  Apophyllit  von  dem  normalen  ab.  Die  Ringe  sind  alle  gleich 
gefärbt,  und  zwar  abwechselnd  dunkel  violett  und  eigenthiimlieh  schmutzig 
gelb.  Unter  dem  blaurothen  Glase  findet  man,  dass  die  blauen  Ringe  fast, 
gleichen  Durchmesser  mit  den  rothen  haben. 

Bei  genauerer  Untcisuchung  findet  man,  dass  diese  Varietät  von  Apo- 
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phyllit  (von  (len  Färöer -Inseln)  für  gelbes  Licht  keine  doppelte  Brechung 
lmt.  dass  er  für  rothes  Licht  positiv  und  für  blaues  negativ  ist. 

Scnarinonthat  die  Erscheinung  der  Apophyllit- Ringe  dadurch  nach- 
geahmt, dass  er  eine  senkrecht  zur  Axe  geschliffene  Platte  des  positiven 
unterschwefelsauren  Bleies  mit  einer  senkrecht  zur  Axe  geschliffenen 
Platte  des  negativen  unterschwefelsauren  Strontiaus  coinhinirte. 

Durch  Zusammenkrystallisiren  des  untersehwefelsauren  Blei-  und 
Strontiansalzes  in  entsprechenden  Verhältnissen  ist  es  Scnarmont  gelun- 
gen Krystalle  zu  erhalten,  welche  die  Apophyllitringe  zeigten. 

Steeg  (Optiker  in  Bad  Homburg,  welcher  alle  Präparate  zur  chro- 
matischen Polarisation  in  ausgezeichneter  Weise  verfertigt)  hat  gefunden, 
dass  man  mit  allen  positiven  und  negativen  einaxigen  Kry stallen  die  Apo- 
phyllitringe hervorbringen  kann,  wenn  man  sie  in  geeigneter  Dicke  com- 
binirt.  Um  die  Erscheinung  mit  Sicherheit  zeigen  zu  können,  wendet  er 
eine  keilförmige  senkrecht  zur  Axe  geschliffene  Kalkspathplatte 
an,  welche  unter  einer  positiven  KryBtallplatte  (unterschwefelsaures  Blei) 
mehr  oder  weniger  weit  eingeschoben  wird. 

Zu  §.  ;J  lu.  Wenn  man  auf  eiue  senkrecht  zur  Axe  geschliffene  Kry- 
stallplatte,  welche  zwischen  gekreuzten  Polarisatoren  liegend  die  liingfigur, 
Fig.  1 Tab.  IX,  zeigt,  ein  circularpolarisircndes  Glimmerblätt- 
chen (siehe  ij.  351)  so  legt,  dass  die  Ebene  der  optischen  Axcu  des  Glim- 
merblättcheus  den  rechten  Winkel  der  Kreuzesarme  halbirt,  so  verschwin- 


Fig.  1012.  Fig.  1013. 


det  das  schwarze  Kreuz;  in  zwei  Quadraten  erscheinen  die  Ringe  zusam- 
mengezogen, in  den  beiden  anderen  dagegen  erweitert,  so  dass  die  Ring- 
figur nun  den  Anblick  Fig.  1012  oder  Fig.  1013  darbietet. 

Eine  vollständige  Erklärung  dieses  Phänomens  hat  bereits  Airy  gege- 
ben (I’ogg.  Anna).  Bd.  XXIII.).  Dove  (Optische  Studien  S.  244)  wen- 
det diese  Erscheinung  an,  um  zu  entscheiden,  ob  eine  senkrecht  zur  Axe 
geschliffene  Krystallplatte  optisch  positiv  oder  negativ  ist.  Um  den 
Versuch  auszuführen , bezeichne  man  auf  der  Fassung  des  Glimmerblätt- 
cheus  durch  einen  Pfeil  die  Richtung,  in  welcher  die  Ebene  des  Glimmcr- 
blüttchcns  durch  die  Ebene  seiner  optischen  Axen  geschnitten  wird.  Legt 
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man  dann  das  ßlimmerblättchen  in  der  dnrch  die  Figuren  1012  und 
1013  bezeichneten  Richtung  auf  die  Kry  stallplatte,  so  erblickt  man  in 
optisch  positiven  Krystallen  die  in  Fig.  1012  dargestellte  Erscheinung, 
d.  h.  die  Verbindungslinie  der  beiden  dem  Mittelpunkt  der  Figur  zunächst 
liegenden  dunklen  Fleckens  steht  rechtwinklig  zur  Richtung  des  Pfeils, 
während  bei  negativen  Krystallen  die  Richtung  des  Pfeils  durch  jene 
dunklen  Flecken  hindurchgeht,  wie  Fig.  1013  zeigt. 

Wir  müssen  uns  hier  mit  der  Anführung  der  Thatsaehe  begnügen, 
ohne  weiter  auf  die  Erklärung  der  Erscheinung,  welche  übrigens  in  der 
Hauptsache  wenigstens  nicht  schwierig  ist,  weiter  einzugehen. 

Zu  §§.  335  u. 349.  lieber  die  Orieutirung  der  optischen  Axen  in 
den  Krystallen  des  rhombischen  Systems  findet  mau  das  Vollständigste 
in  einem  Aufsatz  von  Grailich  und  v.  l.ang  und  in  einem  zweiten  von 
hang  allein  (Sitzungsberichte  d.  Wiener  Akademie  Bd.  XXYI1  u.  XXXI). 
In  diesen  beiden  Aufsätzen,  in  welchen  die  genannten  Gelehrten  ihre  eigenen 
Untersuchungen  über  diesen  Gegenstand  mit  denen  anderer  Physiker  zu- 
sammenstellen,  werden  zusammen  105  Krystalle  des  rhombischen  Systems 
besprochen.  Einige  derselben  zeigen  die  merkwürdige  Eigenthiimlichkeit, 
dass  die  Ebene  der  optischen  Axen  für  rothe  Strahlen  recht- 
winklig steht  auf  derEbene  der  optischen  A xen  für  blaueStrah- 
len.  Es  ist  dies  z.  B.  der  Fall  beim  mellitsauren  Ammoniak. 

Für  grüne  Strahlen  sind  diese  Krystalle  optisch  einaxig;  fi'ir  rothe 
Strahlen  liegt  die  Ebene  der  optischen  Axen  im  brachydiagonalen,  für 
blnue  liegt  sie  im  makrodiagonalen  Hauptschnitt.  Dadurch  erhält  das 
Curvensystem  einer  senkrecht  zur  gemeinschaftlichen  Mittellinie  geschliffe- 
nen Platte  ein  ganz  eigenthümliches  Aussehen,  indem  statt  der  Ringe  hyper- 
liolische  Curven  auftreten. 

Dieselbe  Erscheinung,  welche  schon  früher  Brewster  am  schiefwink- 
ligen Glauberit  entdeckt  hatte,  beobachtete  Grailich  und  v.  Laug  in 
ausgezeichneter  Weise  auch  beiin  Brookit.  Senarmont  hat  analoge  Er- 
scheinungen in  Krystallen  beobachtet,  welche  er  durch  Zusammenkrystalli- 
siren  verschiedener  Mengen  von  Kali  - und  Ammoniak  - Seignettesnlz  erhal- 
ten hatte. 

Durch  Erwärmung  werden  die  Krystalle  nach  verschiedenen  Richtungen 
hin  ungleich  stark  ausgedehnt.  Es  hat  dies  zur  Folge,  dass  die  Lage 
der  optischen  Axen  von  der  Temperatur  abhängig  ist,  dass  sie  sich  also 
ändern  muss,  wenn  man  die  Krystalle  erwärmt.  Ganz  besonders  auffallend 
ist  dies  beim  Gyps.  Es  stelle  Fig.  1014  das  Ringsystem  dar,  welches  eine 
senkrecht  zur  Mittellinie  geschliffene  Gypsplatte  zeigt,  wenn  sie  in  ent- 
sprechender Lage  zwischen  die  Linsensysteme  des  Apparates  Fig.  940  S.  85S 
gebracht  wird,  a und  b seien  die  Pole  des  Ringsystems,  in  die  zum  Punkt 
verkürzte  Mittellinie.  — Wenn  nun  derKrystall,  auf  einer  Glasplatte  lie- 
gend, vorsichtig  über  einer  Weingeistlampc  erwärmt  und  rasch  wieder  in 
den  Polarisatiousapparat  eingeführt  wird,  so  beobachtet  man,  dass  sich  die 
Pole  dem  Ringsysteme  genähert  haben,  während  zugleich  die  Ringe  weiter 
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geworden  sind.  Wird  die  Erwärmung  bis  zu  pinem  gewissen  Grade  fortge- 
setzt, so  erscheint  die  Platte  einaxig,  indem  die  beiden  Pole  der  Ring- 

Fig.  1014. 


Systeme  mit  dem  Punkt  m zusammenfallen.  Wenn  die  Erwärmung  des  Kry- 
stalls  noch  weiter  fortgesetzt  wird , so  gehen  die  Pole  der  Ringsysteme  wie- 
der auseinander,  aber  nicht  in  der  Richtung  a b , sondern  in  der  darauf 
rechtwinkligen  Richtung  cd,  indem  sich  der  eine  Pol  des  Ringsystems 
nach  c,  der  andere  nach  d hin  von  m entfernt. 

Zu  §.  353.  Descloizeaux  bat  die  interessante  Entdeckung  gemacht 
(Compt.  rend.  T.  XLIY) , dass  die  Krystalle  des  Zinnobers  die  Erschei- 
nungen der  Circularpolarisation  ganz  in  gleicher  Weise  zeigen,  wie  die 
Quarzkrystalle.  Die  Krystalle  des  Zinnobers  gehören  gleichfalls  dem  drei- 
und  einaxigen  Systeme  an  und  die  senkrecht  zur  Axe  geschliffenen  Platten 
zeigen  in  dem  Nörremberg’schen  Polarisationsapparat  das  Ringsystem, 
Fig.  3 Tab.  XI,  ganz  in  gleicher  Weise  wie  die  senkrecht  zur  Axe  ge- 
schliffenen Quarzplatten,  wenn  man  sie  durch  ein  rothes  Glas  betrachtet. 
Ebenso  wie  beim  Bergkrystall  sind  auch  rechts-  und  linksdrelieude 
Zinnoberkrystalle  zu  unterscheiden. 

Auch  beim  schwefelsauren  Strychnin  hat  Descloizeaux  die 
Erscheinungen  der  Circularpolarisation  beobachtet. 

Zu  §.  345.  Zur  Beobachtung  der  Farbenringe  in  Krystnllplatten, 
sowie  zu  allen  anderen  Versuchen  über  chromatische  Polarisation  ist  auch 
Dove’s  Polarisationsapparat,  Fig.  1015,  sehr  bequem. 

Auf  einem  dreibeinigen  Statif  ist  ein  dreiseitiger  Metallstab  so  be- 
festigt, dass  man  seine  Neigung  gegen  die  Horizontale  beliebig  ändern 
kann.  Auf  diesem  Stab  sind  mehrere  dreiseitige  Hülsen  angebracht,  die 
man  beliebig  verschieben  und  au  beliebigen  Stellen  feststellen  kann.  Der 
Schieber  a trügt  eine  Sammellinse,  welche  die  parallel  einfallenden  Strah- 
len gegen  das  von  der  Hülse  b getragene  Polarisationsnicol  hin  eoncentrirt. 
Die  Hülse  c trägt  das  Zerlegungsnicol.  Zwischen  beiden  ist  noch  ein 
Schieber  d (oder  auch  mehrere)  angebracht,  welche  die  Krystallplatten, 
Linsen  oder  Linsensysteme  u.  s.  w.  tragen.  Endlich  ist  an  jedem  der 
Schieber  b und  c noch  ein  drehbarer  Arm  angebracht,  in  welchem  man 
eine  Krystallplatte.  ein  Glimmerblättchen  u.  s.  w.  befestigen  kann,  um  die- 
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seihen  nach  Belieben  zwischen  den  Nicols  einznschieben  und  wieder  zu 
entfernen.  Kurz  man  sieht.,  dass  dieser  Apparat  die  mannigfaltigste  Be- 
nutzungsweise  gestattet. 


Fig.  101 5. 


Zu  §.  345.  Damit  die  beiden  Linsensysteme,  Fig.  939,  ein  mög- 
lichst grosses  Gesichtsfeld  geben,  muss  auf  die  Fassung  der  Linsen 
eine  besondere  Sorgfalt  verwendet  werden.  Es  muss  nämlich  1)  die  mitt- 
lere Liuse  eines  jeden  Systems  möglichst  nahe  an  die  gewölbte  Fläche 
der  halbkugelförmigen  herangerückt  sein  (näher  als  in  der  Figur),  und 
2)  darf  die  Fassung  der  halbkugelförmigen  Linsen  nicht  merklich  über  die 
ebene  GränzHäche  derselben  hervorragen,  so  dass  die  Krystallplatte  mit 
den  ebenen  Grünzflächen  der  halbkugelförmigen  Linsen  fast  in  Berüh- 
rung kommt. 

Zu  §.  361.  Am  Schluss  des  §.  3C1  ist  der  Zweck  des  Erzeugers 
d er  empfind  liehen  Farbentöne  nicht  ganz  richtig  angegeben.  Er 
dient  nämlich  dazu,  den  empfindlichen  Farbenton  möglichst  wie- 
derherzustellen, wenn  die  im  Kohre  enthaltene  Flüssigkeit  selbst  ge- 
färbt ist,  wenn  also  schon  durch  diese  Färbung,  abgesehen  von  der  Cir- 
cularpolarisation der  Flüssigkeit,  der  Farb»nton  der  doppelten  Quarz  - 
platte  alterirt  wird. 
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Während  beim  Soleil’schen  Saccharometer  der  Erzeuger  des 
empfindlichen  Farbentons  in  Corabination  mit  einem  LinsenBystem , wel- 
ches wie  ein  holländisches  Fernrohr  zusammengesetzt  ist,  dns  Ocular- 
ende  des  Apparats  bildet,  hat  Yentzke  die  Soleil’sche  (Jonstrnction 
dadurch  zweckmässig  abgeändert,  dass  er  den  Erzeuger  des  empfindlichen 
FarbentoiiB  am  anderen  Eude  deB  Apparats  anbrachte. 

Fig.  1016  stellt  den  oberen  Thcil  des  Ventzke-Soleil’schen  Sac- 

Fig.  101 G. 


charometerB  dar,  welches  namentlich  von  dem  Mechaniker  Franz 
Schmidt  in  Berlin  vortrefflich  ausgeführt  wird.  Der  mittlere  Theil  ent- 
spricht vollkommen  dem  Apparat  Fig.  978.  Das  eine  Nicol  mit  der  dop- 
pelten Quarzplatte  befindet  sich  in  b,  das  Ocnlarnicol,  dessen  Schwinguugs- 
ebene  parallel  ist  der  des  Nicols  in  b , befindet  sich  in  a.  Die  Quarzkeile 
mit  der  zugehörigen  Quarzplatte  sind  ganz  so  angebracht,  wie  beim  So- 
leil’schen Apparat.  Wie  dort  ist  vor  dem  Ocularnicol  a ein  kleines 
holländisches  Fernrohr  c angebracht,  dessen  LinBen  so  berechnet 
sind,  dass  man  durch  dasselbe  ein  deutliches  Bild  der  doppelten  Quarz- 
plntte  sieht.  Durch  Einschieben  oder  Ausziehen  der  Ocularlinse  dieses 
kleinen  Fernrohres  kann  man  den  Apparat  für  jedes  Auge  nccoinodiren. 

Der  Erzeuger  der  empfindlichen  Farbe  befindet  sich  in  dem  kurzeu 
Rohre  (i.  Er  besteht  aus  einem  Nicol  und  einer  senkrecht  zur  Axe  ge- 
schliffenen Quarzplntte,  welche  sich  zwischen  diesem  Nicol  und  dem  in  b 
angebrachten  befindet.  Das  Rohr  d ist  samiut  Nicol  und  Quarzplatte 
um  seine  Axe  drehbar  und  diese  Umdrehung  ist  mittelst  der  Stange  CD 
ausführbar,  welche  einerseits  mit  dem  Knopf  C,  andererseits  mit  dem  ge- 
zahnten Trieb  D endigt. 

Wenn  man  durch  das  Ocularrohr  c in  den  Apparat  hineinsclmut,  be- 
vor noch  eine  Flüssigkeitsröhre  eingelegt  ist,  so  erscheinen  die  beiden 
Hälften  der  Doppelplatte  gleich  gefärbt,  wie  man  auch  das  Rohr  <1  mit- 
telst des  Knopfes  C drehen  mag.  Durch  diese  Drehung  wird  der  Far- 
benton  der  beiden  Hälften  in  gleicher  Weise  geändert. 

Wird  nun  die  Röhre  mit  der  circularpolarisirenden  Flüssigkeit  ein- 
gelegt., so  erscheinen  die  beiden  Hälften  der  Doppelplatte  ungleich 
gefärbt  und  die  Gleichheit  der  Färbung  wird  durch  Verschiebung  der 
Quarzkeile  mittelst  des  Knopfes  11  bewirkt. 
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Ist  es  aber  nicht  der  für  das  Auge  empfindlichste  Farbenton,  wel- 
chen die  beiden  Hälften  der  Doppelplatte  jetzt  zeigen,  so  können  kleine 
Verschiedenheiten  dem  Auge  des  Beobachters  entgehen  und  diese  kann 
man  dadurch  sichtbar  machen,  dass  man  den  Erzeuger  des  empfindlichen 
FarbentoiiB  mit  Hülfe  des  Knopfes  C umdreht,  bis  diese  Differenz  mög- 
lichst merklich  geworden  ist.  Ist  dies  geschehen,  so  wird  die  Gleichheit 
der  Färbung  der  beiden  Hälften  der  Doppelplatte  abermals  d.urch  eine 
entsprechende  Verschiebung  der  Quarzkeile  hergestellt  und  dann  der  No- 
nius abgelesen. 
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Berichtigungen. 


Seite  SS  sicht  Fig. 79  in  den  meisten  Abdrucken  nicht  richtig;  dieselbe  muss 
so  stehen  : 


Seite  617  Zeile  15  v.  u.  statt  583  (a.  S.  510)  lies  586  (a.  S.  518). 
Seite  518  Zeile  3 v.  o.  „und  Fig.  585“  deleatur. 

Seite  595  ist  der  Paragraph  ad  marginem  statt  235  zu  lesen  214. 
Seite  603  ad  marginem  statt  237  lies  246. 

Seite  607  ad  marginem  statt  239  lies  218. 

Seite  615  Zeile  10  v.  u.  statt  §.  234  lies  § 243. 
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Zum  Schluss  des  §.  84  auf  S.  189.  — Das  Regnault’sche  Volu- 
menometer  lässt  sich  in  verschiedener  Weise  zur  Ermittelung  des  speci- 
fischen  Gewichts  pulverförmiger  Körper  benutzen,  nämlich: 

1.  bei  geöffnetem  Hahn  s wird  r in  die  Stellung  Fig.  240  gebracht 
und  so  lange  Quecksilber  in  c d eingefüllt , bis  cs  die  Marke  m erreicht 
hat.  Nun  wird  s geschlossen.  Die  abgesperrte  Luft  hat  jetzt  das  Volu- 
men V — x,  wenn  X das  Volumen  des  Pulvers  bezeichnet  ; sie  steht  unter 
dem  Druck  der  Atmosphäre,  den  wir  mit  H bezeichnen  wollen. 

Nun  bringt  man,  während  s geschlossen  bleibt,  den  Hahn  r in  die 
Stellung  Fig.  239  und  lässt  Quecksilber  auslaufen  bis  es  zum  Markstrich 
p gesunken  ist,  worauf  der  Hahn  r um  90°  nach  rechts  gedreht  wird, 
so  dass  das  Rohr  ab  unten  abgesperrt  ist,  während  das  Quecksilber  aus 
ccl  ausläuft.  Jetzt  hat  die  abgesperrte  Luft  das  Volumen  V — x + v 
und  sie  steht  unter  dem  Druck  H . — h,  wenn  h den  Höhenunterschied 
zwischen  den  Marken  ttl  und  p bezeichnet.  Wir  haben  also 

V — x -f-  v _ H 

V — X ~ H^h 

und  daraus 

v (H  — h) 

X = V — r 

n 


Es  ist  dies  da*  am  Schlüsse  des  §.  84  bereits  besprochene,  aber  dort 
nicht  ganz  präcis  beschriebene  Verfahren. 

2.  Nachdem  man  die  Einstellung  des  Quecksilbers  bei  der  Marke  m eben 
so  bewerkstelligt  hat,  wie  es  oben  beschrieben  wurde,  wird  der  Hahn  r 
in  die  Stellung  Fig.  241  gebracht,  so  dass  Quecksilber  aus  beiden  Schen- 
keln des  Apparates  ausfliesst;  wenn  es  auf  diese  Weise  in  dem  einen 
Schenkel  bis  p gesunken  ist,  wird  der  Hahn  r in  die  Stellung  Fig.  240 
gebracht.  Zur  Berechnung  von  x dient  auch  jetzt  noch  die  Gleichung  1), 
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in  welcher  aber  für  h die  mit  dem  Kathetometer  zu  messende  Höhendiffe- 
renz von  p und  der  Quecksilberkuppe  des  anderen  Schenkels  zu  setzen  ist. 

3.  Während  der  Hahn  S geöffnet  ist  und  r die  Stellung  Fig.  240  ein- 
nimmt, wird  so  viel  Quecksilber  in  den  offenen  Schenkel  eingegossen,  dass 
es,  in  beiden  Schenkeln  gleich  hoch  stehend,  die  Marke  p erreicht.  Wird 
alsdann  der  Hahn  s geschlossen,  so  ist  ein  Luftvolum  V — x + p ab- 
gesperrt, welches  unter  dem  Druck  der  Atmosphäre  H steht. 

Nun  wird  in  den  offenen  Schenkel  Quecksilber  zugefüllt,  bis  es  in  a b 
zur  Marke  »t  gestiegen  ist.  Es  steht  nun  in  dem  offenen  Schenkel  um 
eine  mit  dem  Kathetometer  zu  messende  Höhe  Ä,  über  der  Marke  m, 
die  abgesperrte  Luft  nimmt  das  Volumen  V — x eiu  und  steht  unter  dem 
Druck  H -)-  es  ergiebt  sich  also  die  Gleichung 


V-*  - 11  3) 

V-x  + v~H  + h, ’ 

und  daraus 

« 

Durch  Combination  der  Gleichungen  1)  und  3)  ist  man  der  Beobach- 
tung des  Barometers  gänzlich  überhoben;  wenn  man  nämlich  H eliminirt, 
so  ergiebt  sich 

x — V — o t — - — 5) 

h i — n 


(Pogg.  Ann.  LXV1,  445). 


Zu  §.360 und 361.  — In  Paragraph  360  ist  irrthümlich  der  Stärke- 
zucker (Traubenzucker)  als  linksdrehend  aufgoführt;  er  ist  rechts- 
drehend wie  der  Rohrzucker.  Dagegen  ist  der  Fruchtzucker,  welcher  mit 
dem  Traubenzucker  gleiche  atomistische  Zusammensetzung  hat  (CuHls0|j), 
stark  linksdrehend. 

Der  Inhalt  des  Absatzes  Zeile  1 bis  8 von  oben  auf  S.  901  ist  dahin 
zu  berichtigen,  dass  der  in  einer  wässerigen  Auflösung  enthaltene  Rohr- 
zucker durch  Kochen  mit  Salzsäure  in  sogenannten  umgewandelten 
Zucker,  Invertzucker,  d.  h.  in  eine  linksdrehende  Mischung  gleicher 
Aequivalente  linksdrehenden  Fruchtzuckers  und  rechtsdrohenden  Trauben- 
zuckers übergeht. 

i - Während  das  Drehungsvermögen  des  Rohrzuckers  und  des  rechtsdre- 
henden Traubenzuckers  sich  mit  der  Temperatur  nicht  viel  ändert,  nimmt 
das!  Drelumgwermügeh  de«  f’rirchtzuobers  nut-  stoigeudor.iTampsrtUur 
rasch  ab.  .ic  ninl  i t / •moct'imlowid  aieäiq  suug  trioui 

Eivio 'PritKili  bereit ereLösting  vom  Trau henziuck er  hat  , bi ii.wfhr.Btar- 
kes;  Wchungs vermögen,  welohds  i »HinaUg  «Arnim  mfc/  undi  nach  24i4awmden 
naf>  ein  stationäres  .Minimum,  gefallen  iafp  welch  ds  ‘ungefähr  : l/j! -deal un-i 
pprünglrchen  betrögt.  Durch  Kochen  kann  mhn  rasoh  id^s/Prebunftfe 
Vörtnögeb  der  Traubenzucloerlöäung  auf  -'  die  normal«,  Gc-öaafe  i atirütis-' 
führet),  ■ '"u')  ni.i  li'iun  t.vt,(  rfuin  tfiojh  v nov  gru/ml’meM  taS  .trfoside’j 
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Zu  §.  355.  — Was  »uf  Seite  886  über  Metallreflexion  gesagt  ist, 
bedarf  einer  Berichtigung. 

Wenn  ein  linear  polnrisirter  Strahl  unter  dem  Azimuth  -f-  45°  auf 
einen  Metallspiegel  fällt,  so  werden  bei  einem  gewissen  Eiufallswinkel,  wel- 
chen Brewster  den  des  Polarisationsmaximums  nannte,  den  man  aber  ge- 
wöhnlich als  „Hauptincidenz“  bezeichnet,  die  Componenten des  reflectir- 
ten  Strahls  allerdings  mit  einer  Phasendifl'erenz  von  '/«  Wellenlänge  behaftet 
sein,  ohne  jedoch  circulares  Licht  zu  liefern.  Der  unter  solchen  Verhält- 
nissen reflectirte  Strahl  ist  vielmehr  wegen  der  geringeren  Intensität  der 
in  der  Einfallsebene  schwingenden  Componente  stets  elliptisch  polari- 
sirt.  Die  Circularpolarisation  durch  Metalle  erheischt  deshalb  mit  Bei- 
behaltung der  Hauptincidenz  ein  grösseres  Azimuth  als  45°. 

Aus  dem  angeführten  Grunde  liefert  auch  eine  zweite  Reflexion  auf 
einem  mit  dem  ersten  parallelen  Spiegel  desselben  Metalls  zwar  geradlinig 
polarisirtes  Licht  (weil  die  Phasendifl’erenz  auf  f/j  Wellenlänge  gewach- 
sen ist,  aber  nicht,  wie  es  bei  circulärer  Polarisation  sein  müsste,  unter 
einem  Azimuth  — 45  (also  mit  einer  Drehung  der  Polarisationsebene  im 
Betrage  von  90°),  sondern  unter  kleinerem  Azimuth,  dessen  Werth  sich 
von  einem  Metall  zum  andern  ändert.  Diese  im  Vergleich  mit  dem  Azi- 
muth des  einfallcnden  Strahls  nach  entgegengesetzter  Seite  der  Einfalls- 
ebene liegenden  Azimuthaiwinkei  betragen  für  Silber  39°  481,  für  Kupfer 
29°,  für  Quecksilber  20°  u.  s.  w.,  kurz  jene  Zahlenwerthe,  welche  auf 
S.  886  irrthümlich  als  Ilauptincidenzen  angegeben  sind.  Die  entspre- 
chenden Hauptincidenzen  betragen  vielmehr  für  Silber  73°,  für  Quecksil- 
ber 78°  27'  u.  s.  w. 

Die  Hauptincidenz  ist  der  Eiufallswinkel,  für  welchen  der  reflectirte, 
elliptisch  polarisirte  Strahl  am  meisten  von  der  Circularpolarisation  ab- 
weicht und  sich  am  meisten  der  linearen  Polarisation  nähert. 
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Sech»  braunschweigische  Zoll  sind  nur  um  ein  Millimeter  grösser  al»  sechs  sächsische.  Rer  bayrische  Kuss  ist  nur  um  Millimeter  grösser  al«  der 
hannoversche,  weshalb  man  den  bayrischen  und  hannoverschen  Zoll  ohne  merklichen  Fehler  als  gleich  annehmen  kann. 
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Die  medizinische  Physik. 

Von 

Dr.  Adolf  Fiok, 

* Profe«»or  und  Protcctor  ln  ZQrich. 

Zugleich  als  Supplcmentband  für  Mediziner 

* zu  s&mmtlichen  Auflagen  von 

Müller’s  Lehrbuch  der  Physik. 

Mit  in  den  Text  eingedruckten  Holzschnitten. 
gr.  8.  Fein  Velin  pap.  geh. 

Preis  1 Thlr.  15  Sgr. 

Die  physikalische  Richtung  der  Physiologie  ist  bereits  seit  einer  Reihe  von  Jahren  be- 
müht, die  Medizin  zu  einer  angewandten  Physik  zu  machen.  Soweit  wir  nuch  noch  von  diesem 
Ziele  entfernt  sind,  so  kann  doch  der  Mediziner  schon  in  jetziger  Zeit  eine  gediegene  physikali- 
sche Vorbildung  nicht  mehr  entbehren.  Der  Mediziner  hat  das  Bedürfhiss  mehr  physikalisches 
Detail  zu  kennen,  als  ihm  in  den  Handbüchern  der  allgemeinen  Physik  geboten  werden  kann. 
Der  wissenschaftlich  strebsame  Mediziner,  der  hinter  den  Fortschritten  der  Physiologie  nicht  Zu- 
rückbleiben will,  wäre  daher  darauf  angewiesen,  auf  die  mühseligste  Weise  die  physikalischen 
Vorkenntnisse  aus  den  Monographien  und  Journalaufsätzen  zusnmmen/.ulesen.  Gesetzt  auch,  er 
könnte  und  wollte  sich  hierzu  die  Zeit  nehmen,  so  wdrd  doch  sein  Streben  durch  einen  anderen 
Umstand  vereitelt  werden.  Der  Physiker  von  Fach  veröffentlicht  seine  Originnluntersuehungen 
in  einer  Sprache,  die  nur  wieder  dem  Physiker  von  Fach  verständlich  ist.  Er  nimmt  nicht 
Rücksicht  auf  das  Verständnis«  derer,  die  andere  Diseiplincn  treiben  und  allenfalls  von  seinen 
Resultaten  Gebrauch  machen  könnten. 

Diesem  Bedürfnis , das,  wio  gezeigt  wurde,  mittels  der  gegenwärtigen  Literatur  für  den 
beschäftigten  Arzt  und  für  den  Studirenden  der  Medizin,  die  ihr  Hauptaugenmerk  auf  die 
Praxis  richten  müssen,  trotz  seiner  gebieterischen  Dringlichkeit  so  gut  wie  nicht  zu  bofriedigeu 
ist,  hilft  nun  die  „medizinische  Physik“  ab.  Sie  stellt  in  gemcinfasslicher  Weise  diejenigen 
physikalischen  Details  dar,  die  von  den  Lehrbüchern  der  allgemeinen  Physik  ausgeschlossen,  doch 
dem  Mediziner  unentbehrlich  sind. 

So  wird  z.  B.  in  der  „medizinischen  Physik“  die  Hydrodynamik  ausführlicher  Yorgetragen 
als  in  der  allgemeinen  Physik;  es  werden  die  Gesetze  des  Stromlaufes  in  Röhren,  namentlich 
in  elastischen,  erörtert,  weil  diese  bei  der  Lehre  vom  Blutkreisläufe  zur  Anw  endung  kommen  - 
So  wird  hier  der  Gang  der  Lichtstrahlen  durch  ein  System  kugeliger  Flächen  mit  allem  Detail 
behandelt.  So  wird  ferner  die  Vertheilung  elektrischer  Ströme  in  körperlichen  Leitern  viel  ge- 
nauer verfolgt,  als  es  in  einem  Handhache  der  allgemeinen  Physik  geschehen  kann,  u.  s.  f. 

Wo  sich  ganz  unmittelbar  die  physiologischen  Anwendungen  ergeben,  sind  auch  diese 
nicht  ausgeschlossen.  So  werden  hei  Gelegenheit  der  Statik  sogleich  auch  die  allgemeinen  Prin- 
cipien  der  Muskelstatik  abgehandclt,  jedoch  mit  Ausschluss  der  speeicllcn  Thatsachen,  welche  im- 
mer noch  der  Physiologie  Vorbehalten  bleiben. 

' Endlich  wird  auch  noch  dus  aus  den  praktischen  Fachern  in’s  Bereich  der  „medizini- 
schen Physik“  gezogen,  was  unmittelbar  auf  physikalischer  Grundlage  ruht.  Wo  physikalische 
Agenden  durch  Krankheiten  in  Bewegung  gesetzt  werden,  da  entstehen  Fragen  für  die  medizi- 
nische Physik  — z.  B.  Wärme  im  Fieber  u.  s.  w.  — ebenso  wo  mit  rein  physikalischen  Agen- 
den in  Krankheitsprocesse  eingegriflen  wird  — z.  B.  Elektrotherapie  — . 

Insbesondere  scldiesst  sich  das  vorliegende  Werk,  unbeschadet  seiner  vollständigen'  Unab- 
hängigkeit, an  Müller’s  Lehrbuch  der  Physik  mit  Zustimmung  des  Herrn  Verfassers  in  so 
weit  an,  wie  auch  der  zweite  Titel  andeutet,  dass  in  der  speci eilen  „medizinischen 
Physik“  Bezug  auf  jenes  als  allgemeine  Physik  genommen  und  letztere  als  erster  und 
zweiter  Band  der  „medizinischen  Physik“  citirt  wird.  Dieser  Anschluss  ist  wohl  uin  so  zweck- 
mässiger, als  das  Müller’ sehe  Lehrbuch  wegen  seiner  anerkannten  Vortreflliehkeit  und  allge- 
meinen Verbreitung  in  den  Händen  der  meisten  Mediziner  vorausgesetzt  werden  kann. 

Was  die  Anordnung  der  Abschnitte  betrifft,  so  ist  darin  von  Müller’s  Lehrbuch  der 
Physik  etwas  abgewichen.  Es  ist  nämlich  der  Abschnitt  über  Wärme  unmittelbar  hinter  die 
Akustik  getreten,  vor  die  Optik  und  Elcktricitälslehre.  Somit  besteht  das  ganze  Buch  aus  sieben, 
denen  des  Müller’schen  Lehrbuches  stofflich  entsprechenden  Abschnitten,  welchen  sich  noch  ein 
achter  anschliesst,  der  in  jenem  keinen  correspondirendcn  findet.  Sie  folgen  sich  in  dieser  An- 
ordnung: der  erste  Abschnitt  enthält  einen  Ueberblick  über  die  Molekularphysik  im  Allgemeinen 
und  die  Lehre  von  den  Diffusionen  insbesondere.  Der  zweite  Abschnitt  umfasst  die  Mechanik 
fester  Körper,  Statik  sowohl  als  Dynamik.  Der  dritte  behandelt  die  Hydrodynamik.  Den  vier- 
ten bildet  die  Akustik.  Den  fünften  nimmt  die  Wärmelehre  ein,  deu  sechsten  die  Optik,  und  end- 
lich den  siebenten  die  Elektricitätslehre.  Den  Beschluss  macht  ein  achter  Abschnitt  über  instru- 
mentale Ilülfsmittcl  und  Methoden. 


Digitized  by  Google 


Verlag  von  Friedrich  Vieweg  und  Sohn  in  Braunschweig. 


Lehrbuch  der  kosmischen  Physik. 

Von  ( 

Dr.  Job.  Müller, 

(StoaahcrsogUcb  ItRilUchem  Hofrath,  Prof#.»or  .1  er  Phtaik  und  Tvcbaoloflt  an  dar  Vaiwraltit  au  Prclburg 

im  DrtUgau. 

Zweite  wesentlich  verbesserte  und  vermehrte  Auflage. 

Mit  S02  in  den  Text  eingedruckten  Holzstichen  und  einem  Atlas  von  33  Stahlstich- 
Tafeln,  zum  Thcil  in  Farbendruck, 
gr.  8.  Fein  Vclinpap.  geh.  Preis  4 Thlr. 


Auch  unter  dem  Titel: 

Müller-Pouillet’s 

Lehrbuch  der  Physik  und  Meteorologie. 

Dritter  Band. 


Obgleich  das  hier  angekündigte  Lehrbuch  der  kosmischon  Physik  ein 
ganz  selbständiges  Werk  ist,  so  schliesst  cs  sich  doch  in  so  mannigfacher  Be- 
ziehung an  Müllor’s  Lehrbuch  der  Physik  an,  dass  es  auch  als  ein  dritter 
Band  jenes  Werkes  bezeichnet  werden  konnte,  und  zwar  um  so  mehr,  als  in  beiden 
fUr  den  gleichen  Standpunkt  des  Lesers  berechneten  Werken  die  gleiche  Darstel- 
lungsweise befolgt  wurde  und  sie  auch  äusserlicb  in  gleicher  Weise  ausgestattet 
sind. 

Die  kosmischen  Erscheinungen,  bei  welchen  die  Kräne  der  Katar  in 
grossartigem  Maassstabe  zur  Wirkung  kommen  und  bei  welchen  mitten  im  bestän- 
digen Wechsel  das  Walten  ewiger  Gesetze  so  dentlich  ausgesprochen  ist,  sind  in 
neuerer  Zeit  von  namhnften  Gelehrten  in  klassischer  Weise  behandelt  worden,  und 
mit  besonderer  Vorliebe  hat  sich  das  gebildete  Publikum  gerade  diesem  Zweige 
der  naturwissenschaniichcn  Literatur  zugewendet,  welcher  in  der  Thal  eine  be- 
deutende Bollo  unter  den  Factorcn  unserer  modernen  Bildung  spielt. 

Unter  diesen  Umständen  dürfte  wohl  ein  Werk  zweckmässig  sein,  in  welchem 
die  physikalischen  Erscheinungen  des  Himmelsgewölbes  und  der 
Erdoberfläche  in  Form  eines  Lehrbuchs  systematisch  zusatnmenge- 
stellt  und  in  ullgemoin  verständlicher  Weise  behandelt  sind,  indem 
ein  solches  Lehrbuch  dem  Leser  die  Oricntirung  in  dem  Kreiso  der  (täglichen 
Erscheinungen  wesentlich  erleichtert,  ihn  für  die  Lcctäre  anderer  Schriften  über 
diesen  Gegenstand  vorbereitet  und  das  Vcrständniss  derselben  vermittelt. 

Der  grüssto  Thcil  der  dem  Werke  beigegebenen  zahlreichen  Figuren  besteht 
aus  in  den  Text  eingedruckten  Holzstichen,  welche  den  ausgezeichnetsten  Lei- 
stungen der  Xylographie  in  diesem  Fach  bcigezüblt  werden  können.  Der  Atlas 
enthält  33  Blätter  in  Stahlstich  und  giebt  solche  Darstellungen,  die  sich  des 
Gegenstandes  oder  der  Grösse  wegen  nicht  für  Holzstiche  eigneten,  wie  Stern- 
karten, astronomische  Tafeln,  eine  Mondkarte,  Erdkarten  mit  Isothermen  and 
magnetischen  Curren;  eine  landschaftliche  Darstellung  des  Nordlichts  und  der 
Luftspiegelung  u.  s.  w. 
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